
 ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸൽಂದ ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ಸರ൐ಯ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ , ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංann 1 
ಎಂൿ 1 ಎಂൿ เಸ౨ ೃತ งಪದย౵  ಬฉಯมಜං 1 a 2 a 3 a 2 a 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅಥბ ඛಂದ ವฉಜನ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  කโ ජಜ ಅඝಕ౳ ಮದ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ  n r 
ಮൡ౨  ඬನฃವൟბತ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಒಳತಂഽ൤ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  เವค๯ವ เเಧ เඋನಗำ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮದ ඛൽბಷౣ   
ಪದ฿ಜൿ౪  ಅದರ ๼ಂൽನ ಒಂൿ ಅಥ฿ ກ೉౞ ನ ಪದಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸมಞತ౨ ං ಈಗ කโ ಪ౳ ൟඛඌಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಬಳ๯ವ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಛ౳ ෆ ಗัಂದ ಎರഴ คೕൟಯย౵  ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං a  
ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಅඝಕ౳ ಮโ ಒಂದಃౙ  ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇದඝ౬  ann 
ಪ౳ ൟඛඌಸฤ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ಈ ಅඝಕ౳ ಮದ ಃಲโ ಪದಗಳඝ౬  ජಜ ๬ยನย౵  ಞฆൟ๯โൿ කโ ಎಂൿ a 1 a 
ຂูೕಣ  2 ಮൡ౨  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕ෷ ಅದඝ౬  ກೋ౞  ಸ౭ ಷౣ ಪല๯ತ౨ ං ಅඝಕ౳ ಮโ ಡ a 3 ann 1 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅඦತಃౙ   ෩ಲൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ඡ ಪದವඝ౬  งഡ ඛಂದ a n n n 
ඛೕಡมಞತ౨ ං ಛ౳ ෆ ಬಳ๭ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌಸฤ  ಇย౵  ඛಜ฿ದ ಅౘโ 0 ಆಜං 1 2 3 4 5 ಮൡ౨  t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛೕലದ ಅඝಕ౳ ಮದ ෮ದಲ ಪದದ ෬ว ಅಂದฉ งഡ ಆಜ 1 ಆಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ෩ಲ 2 ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫  1 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  a 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಒಂൿ 3 งഡ 3 ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ෩ಲ 2 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎส౵ ೕ ಇย౵ ං ಮൡ౨  4 ෩ಲ 4 ಇൿ 2 ෩ಲ 5 2 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಆದฉ 3 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ಛ౳ ෆ ಆಜං a 5 
ಆഔౣ ฆವ ಅඝಕ౳ ಮದ ෩ಲ ನ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಅඝಕ౳ ಮโ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಡ n bnn 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ඡ ಪದದ ಅඝ౬   คಂದ ඛಂದ ಛ౳ ෆ ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಇൿ ನಮಡ ඛಜ฿ದ ชಒಯඝ౬  n bn 1 n 
ඣೕഺೕಣ ಒಂൿ ಒಂඅಂർಜ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ෈ ഗ ಒಂದคಂದ ಎರറಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ ಒඨ ෈ ഖ ಒඨ ා ഖ ಇൿ ๵ච౬ ಯ ನഴๅ ಅಧბർค෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ෈ ෩ฆ ಒಂದคಂದ 
෩ฆ ಇൿ ಒಂದคಂದ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ෈ 4 1 ා 4 ಆಜං ಅൿ ಅಧბ ෈ 0 ಮൡ౨  ಅಧბದ ನഴๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗำ ๵ච౬ ಯ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ ಬฆโದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ b4 
ಇൿ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ಛ౳ ෆ ෩ಲಕ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯โൿ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ಈ ಃಳಜඦ൤ ಒಂൿ 
ಅඝಕ౳ ಮโ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ಅದඝ౬  เವคಸฤ කโ ಅඝಞಣ฿ದ ౽ಯბವඝ౬  ಛ౳ ෆ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ 
ಪคಗ൐๭ ಅඝಕ౳ ಮโ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  කโ งഡ ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ನ ඛಂದ ಡ ಅඝಞಣ฿ದann n n f r 
හౘඨ ಅඝ౬  ಪคಗ൐ಸฤ ຄೕಞโൿ ನ ඛಂದ งഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  n f n 
ಪคಗ൐ಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ೯൤ಜನ ಅౘವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ.  ಡ ಅඝಞಣ฿ದ ಅౘโ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ x n 1 y 
งഡ 1 ಆಜൿ౪  ಅൿ 1 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ 1 1 ಆಜൿ౪  2 ಡ ๸ීඌ๭ං ಎಂൿ කඝ ಅౘದ ෬ว ಅಂಕಗಳඝ౬  ಞฆൟ๯൤౨ ೕච ಅൿ 2 ಡ y 
ಅඝಞಣ฿ದ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ งഡ  ಆಜฆತ౨ ං 2
ಆದ౪ คಂದ කโ  ඩ౵ ഡ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 2 2 ಇย౵  งഡ 2 1 ಮൡ౨  2 ರ ನഴๅ ಇං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಅಲ౭ เฃಮ ෩ಲ  ಮൡ౨   ಡ ಅඝಞಣ฿ದ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ งഡ  ಆಜൿ౪  ಅൿ  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 2 2 3 3 2
ಆದฉ ෩ಲ 2 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎส౵ ೕ ಇย౵  3 ෩ಲ 3 ๭  ಅಥ฿ 4 ಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ งഡ 4 ಆಜൿ౪  ಅൿ 2 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 4 2 ಅඝ౬  งඪ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ෈ಂൿಗำ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  
ಒದಜ๯ತ౨ ං งഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಛ౳ ෆ ෥ಡฤ ಮ൧౨ ಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ಇದඝ౬  ຂัದa n 
ඦತರ කโ ಅඝಕ౳ ಮದ ෩ಲ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಛ౳ ෆ ಗัಡ ಃಲโ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ ಅ ౲ූ ಸ ෥ഺೕಣ කඝ ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬   ඛೕಡยං౪ ೕච ๰ತ౳ ൽಂದ ඛೕಡมದ ಅඝಕ౳ ಮದ ෮ದಲ ಐൿ ಪದಗಳඝ౬  ಬฉ෵ค ಮൡ౨  ಅඝಕ౳ ಮದ ඡ n 
ಪದโ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 2 ಅඝಕ౳ ಮದ ෮ದಲ ಐൿ ಪದಗಳඝ౬  ຂำโൿ ಸ౷ ಲ౭  n n n i 
ತಂದಲಮಯ฿ಜං ಎಂൿ ಒඪ౭ ಆಳ౶ ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ඛಂದ ಡ ಒಂൿ ౾౳ ෺෴ಜ n r 
ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ, ಆ ๸ದಭბದย౵  ಅඝಞಣ฿ದ ಪഔౣ ෷ ಆಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ a1 a2 a3 
ಅದඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ನ ಉಪเූಗൽಂದ ವฉಜನ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜ, ಆ ๸ದಭბದย౵  ಅඝಕ౳ ಮโ 1 คಂದ n r 
ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಅಗತ౲ เಲ౵  , ಉർಹರൕಡ 6 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಆದฉ ඛൽბಷౣ ಪലಸದ ຄರൡ ಅඝಕ౳ ಮโ a 7 a 8 w 
ಆฏಭತำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  ಎಂ්ൿ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಪഔౣ ෷ 1 ಅඝ౬  ith n a 2 
ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ಒಪ౭ ಂದದ ೯൤ಡ කโ ಆഔౣ ฆವ ಅඝಕ౳ ಮದ ෮ದಲ 5 ಪದಗಳඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ a 1 
෮ದಲ ಪದโ 1 คಂದ 1 ೯൤ಡ 2 ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ෥ഴವ ෩ಲಕ ಪഷಯมಞತ౨ ං ಸಮකಜฆತ౨ ං  1 ಡ 3 ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ n a 2 
෥ഴವ ෩ಲಕ ಪഷಯมಞತ౨ ං ಇൿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ಇൿ 2 ಡ 2 ಪ౵ ๺ 2 ಇൿ 2 ಡ 4 ಆಜං, 8 ಅඝ౬  n a3 n 
ಪ෴ბಯ฿ಜ 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 3 ಅඝ౬  3 ೯൤ಡ 2 ಞ൐๭ർಗ ಅൿ 3 ಆಜฆತ౨ ං  5 ඣಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ 50 ಅඝ౬  4 คಂದ ಞ൐๭ർಗ 4 ಪ౵ ๺ a 4 
2 ಡ ಅඝಞಣ฿ದ ๸ಒ౲ ෽ಂൽಡ 4 คಂದ 6 ಆಜൿ౪  24 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  5 ಡ ಸಮකದ ಅඝ౬  5 ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಪ౵ ಩ ෥ഴವ n 
෩ಲಕ 5 ಅඝ౬  ಪഷಯมಞತ౨ ං  5 คಂದ 7 ರವฉಡ 35 ಆಜฆವ ಪഔౣ ෷ 3 8 15 24 ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಮൡ౨  35 
ಇโಗำ ෮ದಲ 5 ಪದಗะಜๅ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ಬฉಯฤ ಬಯ๭ದฉ ಅൿ 3 8 15 24 35 ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ඡ n 
๬౩ ನದย౵  ๸ಭเ๯ವ ๸ಒ౲  ಪ౵ ๺ 2 ಇ൞౲ ൽಗಳย౵  ಆಜค ಮൡ౨  ๬ಧ౲ ฿ದฉ ඡ ๬౩ ನದย౵  ඼ ಎಂൿ ಬฉಯฤ n n n 
෴฿ಗล ๰೉ಸมಞತ౨ ං  ನ ಄ವಲ ෮ದಲ ಃಲโ ಪದಗಳඝ౬  ಪഔౣ  ෥ഴವ ಬದฤ කඝ n nction 
ಅಥბ෥ലಆಂലฆโൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ಅඝಞಣ฿ದ ಅඝಕ౳ ಮ౽ౙ ಜ ಅದඝ౬  ෴฿ಗล 3 8 15 24 35 ಇ൞౲ ൽ ಎಂൿ ಪഔౣ
෥ಡฤ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඡ ๬౩ ನದ ಅಂಶ ಡ ಪ౵ ๺ 2 ಇ൞౲ ൽ  ಄ವಲ 3 8 15 24 35 ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  n n n 
ಬฉ෷โൿ ෮ದಲ ಃಲโ ಪದಗಳ ౽ರಣൽಂದ ෥ದค෷ ෴฿ಗล ಞฆൟಸಲ౭ ഴโൽಲ౵     4. ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ ಄ವಲ
๸ಌ౲ ತ౱ ಕ฿ಜං ಆದฉ ಈ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ಎม౵  เವರಗಳඝ౬  ງತ ງತ฿ಜ ෥ഺೕಣ ಅโಗึಂದฉ 1 คಂದ
1 ಚದರ ೯൤ಡ 5 คಂದ 4, ಇൿ ว౽ౙ ೈರದย౵  1 คಂದ 6 คಂದ 4 ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං 3 คಂದ 2 ಃౙ  ಸರัೕಕคಸมಜං. ಎರಡඡ 
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ಪದโ 2 คಂದ 2 ಚದರ ೯൤ಡ 5 คಂದ 4 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ว౽ౙ ೈರದย౵  2 คಂದ 4 ಃౙ  5 คಂದ 4 ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං, 
ಇൿ ರದ౪ ൟಯ ෩ಲಕ 2 คಂದ 9 คಂದ 4 ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಅൿ 9 คಂದ 2 ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං ෩ರඡ ಅವඌಯ a3 
ಅඝ౬  3 ಆಜ ෨ಂൿವค๭ 3 ಚದರ ೯൤ಡ 5 คಂದ 4 ಃౙ  3 ಃౙ  3 ಡ ಕല෫෴ർಗ 9 9 ೯൤ಡ 5 คಂದ 4 ಃౙ  3 คಂದ 9 ೯൤ಡ 5 14 
คಂದ 4 ಃౙ  3 คಂದ 7 คಂದ 2 ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං, ಇൿ 21 คಂದ 2 ಆචಯ ಅವඌ෴ಜං ಉഴීದൿ౪  කಲౙ ඡ ಪದ฿ಜං 
ಏಃಂದฉ ෮ದಲ කฤౙ  ಪದಗಳඝ౬  4 คಂದ 4 ಚದರ ೯൤ಡ 5 คಂದ 4 ಎಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ๔౬ ෷ ඛಮ౱ ඝ౬  
ಒ൞౨ ෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ว౽ౙ ೈರದย౵  4 คಂದ 4 ಚದರ 16 ೯൤ಡ 5 คಂದ 4 ಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං, ಇದඝ౬  4 ಆಜ 
ಬฉಯಬ๾ൿ  21 คಂದ 4 ಮൡ౨  ಇൿ ๸තಣბ ๸ಒ౲  ಇಪ౭ ൧౨ ಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದಲ කฤౙ  ಪದಗಳඝ౬  ಪഔౣ  ෥ലದฉ ಇโ ෮ದಲ කฤౙ  ಪದಗะಜๅ, ಅൿ ෩ರคಂದ ಎರಡคಂದ 
ಒಂಬൡ౨  ಎರഴ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ಎರഴ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ෴โඃ ว౽ౙ ೈರದ ತಪ౭ ඝ౬  ෥ലಲ౵   
෨ಂൽನ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಮฆಪค๏ೕยಸฤ ಉತ౨ ಮ฿ದ ฿౲ ෴ಮโ ඛಮಡ ಒಂಬತ౨ ඡ ಪದವඝ౬  ๾ഴಕฤ 
ಒ൞౨ ෵๯ತ౨ ං ಅඝಕ౳ ಮ ಅඝಕ౳ ಮ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ann 1 n n 

౲ಁ ෕ ಡ ಒಂಬತ౨ ඡ ಪದವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං ಅಂದฉ ಒಂಬತ౨ ඝ౬  ಪ౵ ಜಂ಩ ෥ഴವ ෩ಲಕ ಪഷಯಬ๾ൿ  ๬෥ನ౲  n 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  9 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ൟඝ౬ ๅ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 9 ෭ನ๺ 1 ಇಂೋ 9 ౲ಁ ෕ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 8 ಃౙ  9 ౲ಁ ෕ 
ಆಜฆತ౨ ං , ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 8 ಆಜൿ౪  1 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  9 ౲ಁ ෕ 81 ಇඨ 9 ಆಜൿ౪  ಅൿ 7 2 9 ಆಜൿ౪  ಅൿ ๼ಂൽನ 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෨ಂൽನದರย౵  ಪคಹค๯ತ౨ ං ಉർಹರൕಡ , ಅඝಕ౳ ಮ ಅඝಕ౳ ಮದ ෮ದಲ ෩ฆ ಪದಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ඛಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ 1 ഖ ಇඛ౮ ඛഔ ಎಂൿ ම෨ბม ෩ಲಕ เವคಸมಜං ann a 
ಒಂൿ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 2 ಜಂತ ກ೉౞ ನ ಮൡ౨  ಮൡ౨  2 ಎರഴ ෮ಲದ ಸಮ๲౲ ಯ n a 1 i  
ಉർಹರൕಯඝ౬  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ฤ ඛಮಡ ಸಲກ ඛೕഴ൤౨ ೕๅ เಷಯದย౵  ಬฉ෷ವ ಬದฤ කโ ಅದರ ๼ಂൽನ ಪದಗಳ n 
ಪคූ๣ಯย౵  ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  เವค๯ವ คೕൟಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅಂತಹ คೕൟಯย౵  ඡ ಪದವඝ౬  ๼ಂൽನ ಪದಗಳ n 
ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸมಞತ౨ ං ඬನฃವൟბತ ๸ීಧ ಅಥ฿ ಅൿ  ಅඝಕ౳ ಮದ ඬನฃವൟბತ ฿౲ ಌ౲ ನ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ඛಮಡ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකದ ඬನฃವൟბತ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  
ඬನฃವತბච෷ 1 ಮൡ౨  2 ಎಂಬ ಪದಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං, ಇದඝ౬  2 ಎಂൿ ඛೕಡมಞತ౨ ං. ฿ಸ౨ ವ฿ಜ a 1 2 
ಮൡ౨   ಆಜං ඛೕโ 2 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ಛಜ ඬನฃವತბචಯඝ౬  ຂಡ ඩ౳ ฏ෗ಸಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ๼ಂൽನ ಪದವඝ౬  a 2 2 n 
෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧದย౵  3 ಅඝ౬  2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻ಕมಞತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  2 ಅඝ౬  a 3 2 
ඛೕಡมಞತ౨ ං  2 2 ෭ನ๺ 1 ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ 1 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಪದವඝ౬  ಪഷಯฤ ඬನฃವൟბತ ฿౲ ಌ౲ ನದย౵  ನ ಪคූ๣ಯย౵  ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ๰ತ౳ අಂൽಡ n 
เವค๭ದ ๸ದಭბದย౵  ෗ನ౬ ฿ಜ කโ ๼ಂൽನ ಪದವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  ಪ౵ ಩ 
෥ಡ෎౽ಗಬ๾ൿ.  ๼ಂൽನ ಅವඌ ಮൡ౨  ಇඞ౬  ಒಂൿ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ෨ಂൿವค෽ೕಣ ಅඝಕ౳ ಮದ ann 
෮ದಲ කฤౙ  ಪದಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ  ഖ ಇඨ ඹඛഔ ಅವඝ౬  ಬಳ๭ เವคಸมಜං ಒಂൿ  ಈ๺ ann 1
ಈಕ౷ ฯ  ഖ  ಮൡ౨  ಎ  ಇ๺ ಇಕ౷ ฯ  ഖ ෭ನ๺  මฑ  ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ , 3 3 n 1 n 2
ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ඬನฃವൟბತ ๸ීಧඅಂൽಡ เವคಸมಜං ෮ದಲ ಪದವඝ౬  3 ಎಂൿ ඛೕಡมಜං
ಎರಡඡ ಪದವඝ౬  ඬನฃವൟბತ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 3 ෇ค 1 ಆಜං 3 คಂದ 3 3 ಚದರ ෩ರඡ ಅವඌ a2 a 3 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ಡ 2 ಮൡ౨  ಡ කโ ๼ಂං ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಅൿ 3 ಇಂೋ 3 ಚದರ , ಇൿ 3 ಘನ ෇ค a 2 a 4 3 a 3
ಇൿ ඬನฃವൟბತ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ 3 ෇ค ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ๼ಂൽನ ງತದย౵  ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨   ෩ฆ a3 
ಶ౾౨  කฤౙ  ಇโಗಳඝ౬  ๾ഴಕฤ ಄ಳมದ කฤౙ  ಪದಗำ ಆದฉ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  කโ ನ ಪคූ๣ಯย౵  n 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ.  1 3 ಒಂൿ ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ 2 3 ಒಂൿ ෭ನ๺ 3 ಮൡ౨  ๼ೕಡ 
ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ಇದඝ౬  ಅನ౷ ෵๯โದคಂದ කโ 1 ෇ค ಗಮඛ๭ 1 ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ. n n 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಅඝ౬  ಞ൐ಸ෎౽ದ 3 ಪವฑ 3 ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆ฿ಗ ನ෩චಯඝ౬  ඣೕല කโ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 3 n 
ಅඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ 1 කโ ෭ನ๺ 2 ಪವฑ 3 ಅඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ 2 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽค ಅൿ 
෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಆಜದ౪ ฉ 3 ರ ಶ౾౨  ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  3 ಎಂൿ ඛೕಡมಜං  ಇൿ 3 ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಇಂഡ 3 n n a 1 n 
ಆಜං, ಇൿ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  3 ಪವฑ ෦ೕ ಆಜං, ಆದง ಆ ඬನฃವൟბತ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඬನฃವൟბತ 
฿౲ ಌ౲ ನದ ಪคූ๣ಯย౵  ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ඛೕಡมಜದ౪ ง කโ ಪคූ๣ಯย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ෨೉౞ ದ งಪ n 
ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ඡ ಪದ౽ౙ ಜ ಅඝ౬  ನ ౽ಯბ฿ಜ ವ౲ ಕ౨ ಪലಸมಞತ౨ ං n an n 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ๼ಂൽನ ಪದಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯං෻ ඛൽბಷౣ  ಡ ಅඝಞಣ฿ದ ಪದವඝ౬  කโn n 
ඡರ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  ಆ౵ ೕ๺౥  මෳბ ಎಋ౺  ද౳ ಶඨ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಈ ಉർಹರൕ෷ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  
෩ಲ൫ ඬನฃವൟბತ ฿౲ ಌ౲ ನ ಅಥ฿ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧದ ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ದง ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಅඃ
ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ෨೉౞ ದ งಪದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෽ಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ ಎಂൿ เವค๯ತ౨ ං ಇದඝ౬  ඬನฃವൟბತ ๸ීಧದ ಪค๻ರ 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಸಹಜ฿ಜ ඛೕಡมದ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ವ౲ ವ๭౩ ತ฿ದ ๭ർ౫ ಂತเං කโ 
ಅದರ เವರಗัಡ ຄೕಞൟ౨ ಲ౵  ಆದฉ ಈ ಉർಹರൕ෷ ฆ ඛคೕ౾౹ ಸมಜං  ಪคූ๣ಯย౵  ಅඝಕ౳ ಮದ ඡ ಪದವඝ౬  n n 
ಪഷಯฤ ಅඝಕ౳ ಮ౽ౙ ಜ ඛೕಡมದ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧವඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ർದ ๸ದಭბಗัๅ ಎಂൿ ಗಮඛ๭ದฉ, n 
ಪคූ๣ಯย౵  ๰ತ౳ ౾ౙ ಂತ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧಃౙ  ಆದ౲ ൤ ඛೕഴವ ๸ದಭბಗัๅ ಎಂൿ ຂัർಗ ನನಡ ಅವ౽ಶ 
෥ലಆല  ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ ෨ಂൿವค๭ ಆದฉ ಈ ෇ค เ෗ನ౬  ಉං౪ ೕಶൽಂದ ಅඝಕ౳ ಮโ 1 คಂದ ann 
ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪคಗ൐๭, ಅย౵  ಪದವඝ౬  ನ ಪคූ๣ಯย౵  ඛೕಡมಞತ౨ ං ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  n n a 
ಬಳ๭ಆಂഴ 1 ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ຂಳฤ කඝ ಃಲโ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಈ ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗำ n 
෮ದಲ ಪದโ 1 ಎರಡඡ ಪದโ 1 คಂದ 2 ෩ರඡ ಪದโ 1 คಂದ 3 කಲౙ ඡ ಪದโ 1 คಂದ 4 ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಅඃ 
เಷಯವඝ౬  ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಎರഴ คೕൟಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั .  ජಜ ಅౘದย౵  ಪದಗಳඝ౬  ಞฆൟ๯ವย౵  
ಇൿ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ජಜ ಅౘ฿ಜං ಅಥ฿ ກೋ౞  ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ත൏ბಂಕಗಳඝ౬  ෮ದಲ 
ಪದโ 1 ಎಂൿ ๰೉ಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ಎರಡඡ ಪದโ 1 คಂದ 2 ಆಜං ಇൿ 0 ಮൡ౨  1 ඡ ನഴเನ ಮಧ౲ ದย౵ ං  ಮൡ౨  is a 2 1 by 2 a 3 is
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ಎส౵ ೕ ಇย౵  ಇൿ 0 ಮൡ౨  ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං 1 by 3 a 4 1 by 4 a2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ಅඝಕ౳ ಮದย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ಪഔౣ ෵ಂದ ಅಥ฿ ಅದคಂದ ಗಮඛ๯ൟ౨ ೕฃ  කโ ඩ౵ ഡ a4 
෥ലฆವ ಛ౳ ෆ කโ ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಂತ౲ ಃౙ  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂದฏ൤ 3 1 คಂದ 4 ಇ൞౲ ൽ ಇ൞౲ ൽ ಪದಗำ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  0 
ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಂತ౲ ದ ಕഷಡ ๬ಞൟ౨ ฆ฿ಗ ಡ ಅඝಞಣ฿ಜ ๸ಒ౲  ກೈ౞ ಞತ౨ ං  ๬౩ ನ n 
෮ದಲ ๬౩ ನ ಎರಡඡ ๬౩ ನ ෩ರඡ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ກೋ౞ ತ౨ ං ಅಂದฉ ඡ ๬౩ ನದย౵  ๸ಭเ๯ವ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  1 n n 
คಂದ ກ೉౞ ๯ತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ ກೈ౞ ಞ൞౨  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಅಂൟಮ฿ಜ 0 ಃౙ  ಬฆತ౨ ං n 1 n 
ಆದ౪ คಂದ ಇದಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಅವสೕಕನ ಉർಹರൕಡ කโ ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಂತ౲ ದ ಕഷಡ ๬ಞൟ౨ ฆ฿ಗ ෎ฉ คೕൟಯย౵  
ຂำโർದฉ , කโ ಪದವඝ౬  ກ೉౞ ๭ඈ൤ ๭౩ ರ ๸ಒ౲  ๒ನ౲ ಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ ๒ನ౲ ದ ಕഷಡ ಚย๯ವ a1 a2 a3 

 ಛ౳ ෆ ඛಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಇದඝ౬  ಗಮನದย౵ ഖౣ ಆಂഴ කโ ෨ಂൿವค෽ೕಣ ಮ൧౨ ಂൿ ಪคೕಃ౹   ದಯเഖౣ  a4
කඝ ඛಮಡ ๼ಂං ຂัඈ൤ 0 1 คಂದ 2 2 3 3 คಂದ 4 ಇ൞౲ ൽ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಪคಗ൐๭,  ඛೕโ ෥ದคಯඝ౬  ඣೕലದฉ 
ಅൿ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಮൡ౨  ෨ಂ൞ದโಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ඡ ๬౩ ನದย౵  ಪದ ෴โൿ ಎಂൿ ಬฉಯฤ n n n 
๬ಧ౲ ฿ದฉ ෴฿ಗล ಸಲກ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಈ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಈಗ කโ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ಇඃ 
คೕൟಯ ฿౲ ෴ಮವඝ౬  ෥ഺೕಣ ಅಂದฉ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞโದคಂದ ಈ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಏකಞತ౨ ං n 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಗಮඛ๵ೕಣ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷โൿ ಅಂದฉ ෮ದಲ 
เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯โൿ ಇย౵  ๵ච౬  1 ಎಂൿ කඝ ๰೉๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  කโ 2 ಎಂൿ 
ຂูೕಣ ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದโ 0 ಆಜං ಇൿ 1 ๲ಃಂി ಟෳბ 1 ා 2 ಇൿ 0 ಮൡ౨  1 ರ ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං ಇൿ 8 2 
෩ರඡ ಪದโ 2 คಂದ 3 ಇൿ ກೋ౞   1 คಂದ 2 ౾ౙ ಂತ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಗಮඛಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಇൿ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎส౵ ೕ ಇย౵  ಮ൤౨  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ 3 คಂದ 4 ಆಜං ಆದฉ ಇൿ ಜಂತ ກೈ౞ ಜං a3 a4 a3 
ಆದ౪ คಂದ ಎส౵ ೕ ಇย౵  ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ກೋ౞  ກೋ౞  ಅಂಕಗಳඝ౬  ಗಮඛಸಬ๾ൿ ඹ෴ ๭ಋ౺  ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ಈ 
ಉർಹರൕಯವฉಜನ ಪದಗำ ๭ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಒඨ౺  ඨ౥ ბ ಒಂದಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಕ൭ವ๯౨ เನ ෬ว 
ಅವอ෈ಸං ෎ฉ คೕൟಯย౵  ಗಮඛಸಬ๾ൿ, කโ 0 1 คಂದ 2 2 คಂದ 3 ರ ಪದವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ඡ ಪದದ ෬ว n 
ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಅඝ౬  1 ಎಂൿ ඬට ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಅಲ౵ ๆ ಈಗ ඛಯಮಗำ 0 ಎರಡඡ n n n 
ಪದโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ 2 ෩ರඡ ಅವඌ෷ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ 3 ಆಜං ಮൡ౨  ඡ ಪದโ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ n m
ಆಜං ಈಗ ඛೕโ ಆಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ಊ๼ಸಬ๾ൿ අಡ౥ ർಞโದคಂದ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  n n n 
අಡ౥ ർಞತ౨ ං 1 คಂದ ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං n 0 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ ಆ ๸ಒ౲ ಗำ 1 ರ ಸ෦ೕಪಃౙ  ಬฆತ౨ ๅ. ๼ೕಛಜ ಈ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕ෷ ກೈ౞ ඈ൤ ಅಥ฿ ඛೕโ n n 
෇ಲದ ൡൽಡ ಚย๯฿ಗ ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗำ 1 ಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ ಬฆൟ౨ ๅ . ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  චನඪ๭ಆ ౶ั
ಅโಗึಂದฉ ඛಂದ ಯ ಅඝಕ౳ ಮโ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜං ಪದಗำ 0 ಡ ಬಹಳ ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ๅ ಮൡ౨  n n n 
ಈ ಉർಹರൕಯย౵  අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇ ಕഷಡ ๬ಞൟ౨ ฆ฿ಗ ಅದඝ౬  ຂำವ ಇඣ౬ ಂൿ ෥ಗბโ n 
අಡ౥ ർಜං ಅඝಕ౳ ಮದ ಪದಗำ 1 ಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  1 ಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ๅ. කโ ಇඣ౬ ಂൿ nd 
ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ෨ಂൿವค෽ೕಣ ಅโಗึಂದฉ ಅඝಕ౳ ಮ ෩ಲ ಡ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  nn 1 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಗฤ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಪದಗಳඝ౬  ಪഔౣ  ෥ഺೕಣ 1 ෩ಲ 2 ಎರಡඡ ಪದದ ෩ಲ 3 ෩ರඡ ಪದ ಮൡ౨  ๼ೕಡ 

ඡ ಪದโ งഡ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಅඦತ ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ๼ಂං ෥ലದ ฿౲ ෴ಮವඝ౬  ෥ഺೕಣ n n 
ಅโಗึಂದฉ අಡ౥ ർർಗ ಮൡ౨  අಡ౥ ർർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ අಡ౥ ർಜ n n 
෍ึർಗ චನඪല අಡ౥ ർದ งഡ ಉർಹರൕಡ ඞರರ ෩ಲ  ಹൡ౨  ๬เರದ ಎರഴ ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಹൡ౨  අಡ౥ ൿ 100n  
ರ ෩ಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ 10 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛೕโ ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಂತ౲ ದತ౨  ๬ಜർಗ ಪದಗำ අಡ౥ ർಞൟ౨ ๅ ಮൡ౨  
අಡ౥ ർಞൟ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ෍ಳವ൐ಡ෷ ඛಮ౱  ಅಥბದย౵  ඛ฀ൟ౳ ಸมಞโൽಲ౵   ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ๼ಂൽನ 
ಉർಹರൕಯย౵  ෗ನ౬ ฿ಜ ඛೕโ ಪದಗಳ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ກ೉౞ ಸಬ๾ൿ, අಡ౥ ർಞ൞౨  ຄೕඈ൤ ಮൡ౨  අಡ౥ ർದ n 
ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗำ ಃಲโ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞโದඝ౬  කโ ಗಮඛ๯โൽಲ౵  ಆഔბಀ౲ ಲฑ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ಛ౳ ෆ pa 
෥ലದฉ ಅൿ ෮ದಲ ಪದโ 1 ಎರಡඡ ಪದโ งഡ 2 ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ 1 ෩ರඡ ಪದโ 1 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං งഡ 3 
ಇൿ 1 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  งഡ 2 ಜಂತ අಡ౥ ൿ. ಇൿ ෩ಲ 4 ಇൿ 2 ಆಜං ಮൡ౨  ๼ೕಡ කඝ ඛೕഴವ ෴โඃ a 4 
අಡ౥  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕโ ಈ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  ಒಂൿ ಪದವඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ ಅಂತಹ ಪದโ කඝ ඛೕലದ ๸ಒ౲ ಜಂತ 
අಡ౥ ർಜං ಉർಹರൕಡ කඝ 100 ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ಈ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  100 ౾ౙ ಂತ 
ກ೉౞ ನ ಪದವඝ౬  ෴฿ಗล ౽ಣಬ๾ൿ 1001 ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಅൿ ඛಜ฿ಜ ಹൡ౨  ๬เರ ಮൡ౨  ಒಂದರ ෩ಲ 
ಮൡ౨  ಹൡ౨  ๬เರದ ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ඞರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඞฆ ಆಟౣ ฉ කඝ ಹൡ౨  ๬เರದ ಒಂൿ ಪದವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅൿ ඞರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಈಗ 
කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  අಡ౥ ർಜ ඛೕഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඞฆ ಇඞ౬  ඛೕโ ಆഔౣ ฆವ ๸ಒ౲  ಜಂತ k 
ກ೉౞ ನ ಪದವඝ౬  ඛೕโ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ, ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗำ අಡ౥ ർಞൟ౨ ๅ 
ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞൟ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴โඃ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൽಲ౵ , ಈಗ ಪದಗำ ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ๅ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ෨ಂൿವค෵ค ಅඝಕ౳ ಮ 1 ෭ನ๺ 1 1 ෭ನ๺ 1 ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ ඡ ಪದโ ෭ನ๺ 1 n 
ಪವฑ ೯൤ಡ 1 ෮ದಲ ಪದโ ෭ನ๺ 1 ಚದರ, ಇൿ 1 ಎರಡඡ ಪದโ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 3 ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ಇย౵  n 
ඛೕโ ๻ಡ  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ , ඛೕโ ಅඝ౬  අಡ౥ ർಜ ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜ๭ർಗ ಅඝಕ౳ ಮโ 1 ಮൡ౨  -1 ರ n 
ನഴๅ ๼ಂൟฆಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಒಂൿ අಡ౥  ๸ಒ౲ ෴ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಓി ත൏ბಂಕ฿ಜದ౪ ฉ ಪ౵ ๺ 1 ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං n n 
ಮൡ౨   ಪದโ 1 ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ අಡ౥  ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ಸಮ ත൏ბಂಕ ಆಜದ౪ ฉ ಪ౵ ๺ 1 ಓി ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨n n 

ಆದ౪ คಂದ ಪದโ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ๼ೕಡ ෨ಂൿವฉඈ൤ ඛಯಮಗำ 1 ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ n 
ಖ೉ತ฿ಜ ຂಳมಞโൽಲ౵  ಇൿ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ  ඛೕโ ෮ದಲ ಉർಹರൕಯย౵  1 คಂದ ඣೕലದ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಆ౳ ೕുೕಕค๯ವ ಅඝಕ౳ ಮದ n 
ඛಯಮಗำ ಹൟ౨ ರ ಬฆವ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  කโ ಉഴ๼ലಯมಞโൽಲ౵ .  ಅൿ ಆಞತ౨ ං  ಎರಡචಯ ಉർಹರൕಯย౵  
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๵ච౬ ಡ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ ກೈ౞ ඈ൤ ಪದโ ෩ರචಯ ಉർಹರൕಯย౵  ಒಂದಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  n n 
ກ೉౞ ๭ർಗ ಪದโ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಪದಗำ ಅಂൟಮ฿ಜ ಃಲโ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ๅ ಎಂൿ කโ ຂಳมಞโൽಲ౵  ಆචಯ 
ಉർಹರൕಯย౵  ಪದಗำ අಡ౥ ർಗൽದ౪ ง ಅൿ 1 ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇඞ౬  කโ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ಉഴ๼ലಯมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಪದಗำ ಈ ඛൽბಷౣ  ๸ಒ౲ ಯ ಹൟ౨ ರ ಬฆൟ౨ ๅ ಎಂൿ ಈ ಉർಹರൕಗำ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  ವൟბ๯ವ 
๸ದಭბಗัๅ ಎಂൿ เವคಸ෎ಀ. ກೈ౞ ඈ൤ ಪದโ ๸ಒ౲ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞವ คೕൟಯย౵  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭ඈ൤ n n 
ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗำ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ಯ ಬั ಉัಯದ ๸ದಭბಗಳย౵  ಇๅರഴ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸฤ කโ ಒ෨౱ ಖ 
ಅඝಕ౳ ಮ ಮൡ౨  ഹವ೬ბಂഡ ಅඝಕ౳ ಮ ಎಂಬ ಪದಗಳඝ౬  ಅඥಪೈคಕ฿ಜ ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ.  ಅඝಕ౳ ಮದ ඡ n n 
ಪದವඝ౬  ກ೉౞ ๭ඈ൤ ಒಂൿ ๭౩ ರ ๸ಒ౲ ಯ ಬั ීದฉ ಅඝಕ౳ ಮโ ಒ෨౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං, කඝ 
෥๼ൟಯඝ౬  ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆഴ൤౨ ೕච  ಅඝಕ౳ ಮโ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ n 
ຂಳมಞತ౨ ං ಒಂൿ ๆึ ກೈ౞ ඈ൤ ಒಂൿ ๸ಒ౲ ಡ ๬ಕ๠ౣ  ಹൟ౨ ರ฿ದฉ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ n ana ns 
ຂಳมಞತ౨ ං ෮ದಲ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆ ౶ั  ಅโಗึಂದฉ คಂದ ಅඝಕ౳ ಮโ 0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං.  l n n 

๸ಒ౲ ෷ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  ಒಂൿ ಪದ฿ಜರං ಇರಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ಉർಹರൕಡ 1 คಂದ ಪದಗำ 0 ಡ n n 
ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ๅ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ๅ ಆದฉ ෴โඃ ಪದโ ඛಖರ฿ಜ 0 ಆಜฆโൽಲ౵ . ಅಂತಹ ಅඝಕ౳ ಮಗำ ඦತಹ n 
๸ಒ౲  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅඝಕ౳ ಮದ ಎม౵  ඛಯಮಗಳඝ౬  ກ೉౞ ๭ದฉ ಹൟ౨ ರ ಬฆವದඝ౬  ಒ෨౱ ಖ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, l 
ಇದඝ౬  ಎฯ ಅඝ౬  ಆ ಅඝಕ౳ ಮದ ෦ൟ ಎಂൿ ๸಄ತದย౵  කโ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, කโ ಅದඝ౬  ෦ൟ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ n 
ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆโൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝಕ౳ ಮದ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂತಹ a ll 
ಅඝಕ౳ ಮโ ಒ෨౱ ಖ฿ಞเಃ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ෴โඃ ๸ಒ౲  ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭ ಮൡ౨  ಡ ಹൟ౨ ರ l n a l 
ීർಗ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ഹವ೬ბඨ౺  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಒಂൿ ౾౳ ෺ಯ ෦ൟಯඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ವವฆ ಇൿ ಒಂൿ 
ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣ ಎಂൿ ಅಥბದย౵  ಇಃ౷ ඨ౺  ಁಡ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං, කโ ಈ ಒ෨౱ ಖ ಅඝಕ౳ ಮ ಇ൞౲ ൽಗಳ s  
เವರಗัಡ ຄೕಗ෇ರൿ ಆದฉ ಕඛಷ౤  ಅඥಪೈคಕ฿ಜ ಒ෨౱ ಖ฿ಗฤ ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಥბๆඝ ಮൡ౨  ෦ൟಯ ಅಥბโ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜರ෎ಀ , ಒ෨౱ ಖದ ඛಖರ฿ದ ฿౲ ಌ౲ ನದ ෬ว කโ ฿๭๯โൽಲ౵  ಅඝಕ౳ ಮ ಪคವತბච ಮൡ౨  ඛೕโ ಅಧ౲ ಯನ
෥ലದ ౽ಯბದ ෦ൟ ಇ൞౲ ൽಗำ ಒ෨౱ ಖದ ಅඥಪೈคಕ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ൟัൽฆವ ෩ಲಕ ๸ಪಕბತಂലๅ, කโ 
ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ ಅ ౲ූ ಸ ෥ഺೕಣ ಅඝಕ౳ ಮโ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ ಇย౵  คಂದann a 5 

ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කඝ ๲ഡ ๸಄ತದ ಬದยಡ ෇౳ ಃഡ ಅඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ಎಂൿ කඝ ຂಳศ෎ಀ, කโ n 
ಇย౵ ಯವฉಡ ಬಳ๭ದ ๲ഡ ๸಄ತದ ಬದยಡ ಈ คೕൟಯ ಆವರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಒಂൿ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ,
ಅಂದฉ ಈ คೕൟಯ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬದฤ කโ ಈ คೕൟಯย౵ ෸ ಬฉಯಬ๾ൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ಒಂൿ ๲ഡ 
ಅඝಕ౳ ಮඅಂൽಡ ತಂದಲ౾ౙ ೕറಞโൽಲ౵  ಎಂಬ ಅಥბದย౵  ಇൿ ກೋ౞  ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಆದฉ 
ඛൽბಷౣ ฿ಜ ຄಂൽಸมಜಲ౵   ಅಂಶಗಳ ಕ౳ ಮವඝ౬  ಈಗ කโ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅย౵  ඡ ಪದವඝ౬  n n 
๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ව ๰ತ౳ ൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಈಗ අಡ౥ ർಜ ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜฆโದคಂದ ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗัಡ n 
ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಊ๼ಸฤ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಃಲโ ಪದಗಳඝ౬  ಪഔౣ  ෥ഺೕಣ  ෮ದಲ ಅವඌ 5 ಎರಡඡ ಪದโ 
5 คಂದ 2 ಚದರ ෩ರඡ ಪದโ 5 คಂದ 3 ಚದರ කಲౙ ඡ ಪದโ 5 คಂದ 4 ಚದರ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಶವඝ౬  5 ಎಂൿ ඛಗൽಪലಸมಜං ಮൡ౨  ೞದโ 2 ಚದರ 3 ಚದರ 4 ಚದರ ෨ಂ൞ದโಗ฼൤ ກೈ౞ ಞತ౨ ං 
ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ 100 ඡ ಪದโ 5 คಂದ 100 ಚದರ฿ಜฆತ౨ ං ಇ൞౲ ൽ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ අಡ౥ ർಞൟ౨ ದ౪ ಂ൤ ಮൡ౨  අಡ౥ ർർಗ 5 ಪದಗำ 0 ಡ ຄೕಞತ౨ ං. n 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ඦತರದ ಬ๾൥ಕ ಎม౵  ಪದಗำ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಪ౳ ൟ ಪದโ ಬ๾൥ಕ ಎม౵  ಪದಗำ 
๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಪದಗಳඝ౬  ຄರൡಪല๭ ๵ච౬ ಡ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ฿ಞโൿ ಸค ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ 
ಇದඝ౬  ෦ൟ ඛಂದ ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಅඦತ 5 คಂದ ೓ಕโ 0 ಅಥ฿ ಅඝಕ౳ ಮ 5 คಂದ ೓ಕโ ಒ෨౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ංn n n 
ಮൡ౨  0 ಅದರ ෦ൟಯඝ౬  ಅಂൟಮ ಉർಹರൕ෴ಜ ಪคಗ൐๭  ಅඝಕ౳ ಮ ಅඝಕ౳ ಮ  ಎಂ්ൿ 1 คಂದ uence ann 
ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಅඝ౬  4 ෭ನ๺ 7 ಪವฑ 6 คಂದ ಪವฑ 6 ೯൤ಡ 3 ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං. ಪ౳ ๔౬ ෷ a n n n
අಡ౥ ർಞ฿ಗ ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞ฿ಗ ಅඝಕ౳ ಮದ ඛಯಮಗัಡ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಅಥ฿ ಆഔౣ ฆವ 
ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  ඛಧბค๭  ಆഔౣ ฆವ งಪൽಂದ ಒ෨౱ ಖ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ๻ಡ ಅಲ౵  ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ n 
൧ೕฆโದคಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಸರಳ฿ಜฆโൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಃಲโ ಀಶಲ൤ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  
කඝ ඞ౲ ಮชಟฑ ඛಂದ ๬෥ನ౲ ฿ದ ಪವฑ  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ n 6
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆಞತ౨ ං  4 คಂದ ಪವฑ 6 ෭ನ๺ 7 ා ಪವฑ 6 1 ಪ౵ ๺ 3 ා ಪವฑ 6. ಈಗ ಪವฑ 6 ರർ౪ ಜං n n n n 
ಮൡ౨  ඡ ಪದವඝ౬  4 คಂದ ಪವฑ 6 ෭ನ๺ 7 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ 3 คಂದ ಪವฑ 6 ಎಂൿ ඬට ಬฉಯಬ๾ൿ. ಈಗ n n n n 
අಡ౥ ർಜ ಮൡ౨  ಶ౾౨ ෵ಂದ 4 අಡ౥ ർಞโದคಂದ 6 0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  0 ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ೞದ n n 
ಪವฑ 6 ກೈ౞ ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ಡ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ අಡ౥ ർಞโದคಂದ ೞದ 1 ೯൤ಡ 3 ಶ౾౨  6 ಡ ಕല෫෴ಞತ౨ ං  ಎರಡඡ ಸ෥౱ ౲ ഡ ಅಂದฉ 3 ා n n n n 
ಪವฑ 6 ಇඨ౮  ಡ ങ౳ ಂലಂ಩ ಆಜ 0 ಡ ຄೕಞತ౨ ං ෩ฆ ಇಂದ ಪವฑ ಆฆ ๵ච౬ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං n inity n 
ಆದ౪ คಂದ ೞದโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ๵ච౬ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං , ಇದರ ಪค൏ಮ฿ಜ ඛೕโ ಎಂൿ ಗಮඛ๭ർಗ අಡ౥ ർಞ൞౨  n 
෭ನ๺ 7 ಃౙ  ಹൟ౨ ರ ಬฆತ౨ ං ๼ೕಡ ಆഔౣ ฆವ ಅඝಕ౳ ಮโ ಒ෨౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෦ൟ෷ ෭ನ๺ -7 ಆಜං කโ 
ಅඝಕ౳ ಮದ ಀคൡ ಇನ౬ ๠ౣ  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಸರ൐ಡ ಪ౳ ๆ๏๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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