
 دوباره ساته كے آٹه نمبر مسئلہ كو سیشن اس ہم ہے سیشن والا كرنے حل مسئلہ آخری اور دوسرا ہمارا پر پیشرفت ہارمونک اور ہندسی ریاضی یہ
كہ ہے سوال ذیل مندرجہ پاس ہمارے اب ہیں كرتے شروع اور مربع ایک اور دیں رہنے میں ترقی كی ریاضی كو مربع  ab  c  b  c ہندسی مربع

اگر رہیں میں ترقی اور ہے كم سے سختی سے اور ہے كم سے سختی سے جمع جمع a b  b c  a  b  c 3  ہے برابر كے  by 2 
ہم تو كہ ہیں جانتے ہم كیونكہ گے كریں معلوم قدر كی اور ہم ترقی كی ریاضی  ہیں میں ایک مائنس پر طور كے  a  ab  c  p  rb  p  c اور

كو جمع پر طور كے اور كہ ہے گیا دیا ہمیں اب ہیں سكتے لے لیے كے جمع جمع p  r  p  r  A  b  c 3 ہمیں لیے اس ہے برابر  by 2  
مائنس پلس ہے۔ رہا مل جمع پلس p  r  p  p  r 3 ہے برابر  by 2 

كہ ہیں رہے كر حاصل یہ ہم سے یہاں تو یہ كہ كریں نوٹ ہے برابر ہم اب اگر ہے بهی قدر كی p 1 ہیں سكتے كر معلوم قدر كی  by 2  b  r 

كہ ہیں جانتے ہم تو كیونكہ ہے كیا مائنس   a  a  p  r ہے نہیں بهی كچه علاوه كے
مائنس آدها تو  r 

اب صرف ہمیں تو میں سوال ہے۔ ضرورت كی كرنے معلوم كا مربع ایک كہ ہے گیا دیا ہمیں اور مربع   val  r  ue  b  c ترقی ہندسی مربع
پاس ہمارے لہذا ہیں میں مائنس مربع پورا اور مربع جمع ہم لہذا ہے میں ترقی ہندسی مربع پورا مائنس  p  r  p  p  r  p  r سكتے لكه مكمل

میں مربع  ہیں۔ جمع مربع پورا ہے ملتا ہمیں لہذا ہے برابر كے  طاقت كے مائنس مربع مربع پورا مربع p  r  p 4 كے  طاقت كے  p  r  p 4  
لہذا ہے برابر مربع منفی  طاقت كا جمع مربع كے  طاقت  كا طاقت یعنی ہے برابر كے میں مربع p 42  مائنس مربع  p  r  r 44  p  r  r 2

كہ كریں نوٹ ہے برابر كے  مربع اور ہیں نمبر الگ الگ اور ہے كم سے سختی سے p 0ہم لہذا ہے كم سے سختی سے  ab  c  a b  b c  
كہ  ہیں۔ سكتے كر اخذ نتیجہ یہاں پاس ہمارے لیے اس سكتا ہو نہیں برابر كے r 0  r 2 ہے مطلب كا اس چاہیے ہونا برابر كے مربع مربع  p 

پاس ہمارے كہ r 1  ہے برابر مربع  by 2 
تو r 12121212  ضرب  یا  جڑ مربع بذریعہ  جمع  ضرب  ہیں رہے مل امكانات دو ۔ لیے كے جڑ مربع كے  بذریعہ  مائنس یا جمع ہے برابر  

ہے گیا دیا ہمیں كہ كریں یاد اب ۔ جڑ مربع بذریعہ  مائنس سے سختی اور ہے كم سے سے سختی اور ہے كم سے 12قدر كی  a  b  b  c  b  
لیے اس ہے ہیں جانتے ہی پہلے ہم جو لیے اس اور ہے نہیں ممكن انتخاب یہ كا 1ہے۔  جڑ مربع بذریعہ  مائنس  بذریعہ  by 2  a  a  1 212

مجموعہ كا اصطلاحات  پہلی كی ترقی كی ریاضی اگر ہے  نمبر سوال ہمارا یہ ہے جواب درست آپشن تیسرا یہاں لہذا میں مربع 910ہے  n  c  
پہلی كی پیشرفت اس كہ كریں نوٹ مجموعہ كا مربعوں كے انٹرنز ان گے۔ كریں تلاش ہم تو مجموعہ كا اصطلاحات  مائنس میں n 1 مائنس  c  n 

پہلی كیونكہ ہے مربع مجموعہ كا شرائط سے كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے مربع  n  c  n  n  1ہے نہیں بهی كچه اصطلاح  ہے كیا اصطلاح ویں
پہلی مائنس مجموعہ كا پہلی لیكن ہے اصطلاح ابتدائی پاس ہمارے لہذا ہے مجموعہ كا شرائط  مائنس میں مائنس مربع n 1 میں  c  n  c  n 

جو مربع  مائنس جو اصطلاح ابتدائی كی ترقی كی ریاضی اس  ہے كیا كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے  مائنس میں دو 1ہے۔ میں مائنس  c 2  n 1  c  n 
كی پیشرفت اس ہم ایک كو اصطلاح تک مربع نار سے  كام ہمارا ہیں كہتے سے rh  ar 1 یہ كہ ہیں جانتے ہم اب ہے لگانا پتہ كا رقم كی  rr  

ہم لیكن ہے نہیں كچه c 2 مربع پورا ہے۔  مائنس اندر ہمارے اور ہیں سكتے نكال باہر كو مربع  r 1  
رقم میں مربع ہے یہ تو سے  سے میں مربع مائنس مربع تک سے پاس ہمارے اندر ہے رہا چل تک 4جمع  c  rr 1  nr 4  c  rr 1  n  r  

ہے مربع ہے رہا چل سے  سے c  r r 1كریں خلاصہ كا اس ہم اگر لہذا ہے۔  پاس ہمارے اندر كے تک   n 1  
مربع ہمیں تو میں میں مربع مائنس  تقسیم  جمع میں  جمع میں جمع  تقسیم  جمع 4مربع  c  n  n 12  n 164  c  n  n 12  c  n 

سے ایكسپریشن اس ہم تو c 32 اندر كے  جمع  مائنس مائنس  جمع میں  جمع ہم اور ہیں كرتے تقسیم سے عام  كو مربع  n 22  n 16  n 63  
ہمیں كہ ہیں بناتے آسان اور ہیں آتے مربع ہے۔ جاتا كیا تقسیم میں چار جمع مربع سے  كو دو جمع c  n 34 سكس مائنس دو جمع  n   n  n  n

كہ جو تهری مائنس مربع c  n 34 جائے كیا تقسیم میں  مائنس مربع سے  كو  n 1  
وه ہیں سكتے دیكه ہم جو آپشن تیسرا ہے كیا مجموعہ كا مربعوں كے اصطلاحات  پہلی كی پیشرفت كی ریاضی اس كہ ہیں جانتے ہم اب  تو 10  

كے برابر یا كم سے كم  ہم یہاں ہے درست برابر كے  ہیں كرتے غور پر سوال ذیل درج لئے كے 1سے لاگ لیٹ  سے سختی  i 1 0 1   bi 1
ہو بڑا كے لاگ سے لاگ كے v 1  b 2  b 1 0 1 b 2 اور  لاگ ساته كے فرق مشتركہ میں ترقی حسابی ایک تک لاگ كے  a1 e2 a101 

تاكہ ہو میں ترقی كی ریاضی تک ہو برابر اور اب ہے برابر كے سے كو مجموعہ كے تک  a1   b1  a51 b51  a1  a51  s  b12 اور
كے كو مجموعہ كے تک   b51  t سمجهیں

آف لاگ ہے سا كون جواب صحیح كہ گے كریں معلوم سے میں آپشنز چار گئے دیے یہاں ہم تو لاگ لاگ كا   b 1  p 2  p 1 0 1 ایک تک
ہیں سكتے لكه ہم ساته كے  لاگ فرق عام میں ترقی كی ریاضی ہے برابر لاگ كا كہ جو لاگ كا  علاوه كے لاگ كے 2ہے لاگ كا  b2  b1 2  b 2 

ہمیں ہوئے لیتے ایكسپونینشل پر اطراف دونوں اب برابر كے لاگ كے  بی ہیں دیكهتے اگلا ہے برابر كے ہے ملتا 1 2كا  b2 2 b 1  p3  log 
تو كا كے كے كہ ہیں جانتے ہم اب ہے برابر كے  كے b3  log b2  log  plus log 2 ہے برابر كے لاگ كے لاگ كا  b2 2 b1  

كہ ہیں رہے كر حاصل ہم تو مربع  لاگ كا ہمیں اور لیں ایكسپونینشل سے اطراف دونوں  ہے۔ برابر كے لاگ كے b 3 2 ہوتا حاصل  b 1  b3  
برابر كے مربع  ہے 2ہیں بڑهتے آگے طرح اس ہم اگر میں  b1  

گے كریں حاصل ہم تو طاقت كی  برابر كے میں  مائنس لیے كے  تمام كے bi 2 لہذا ہے برابر كے  برابر یا كم سے اس  i 1  b1 2  i 1 0 1
ہمیں لیے كے برابر كے  یا بڑا سے  سے لحاظ كے كہ ہیں لكهتے ہم اگلا ہے رہی مل شكل ایک كی b1 22 كہ ہیں جانتے ہم ہے كیا  bi  t  t 

جمع جمع آگے طرح اس طرح اسی اور ہے جمع   v 1  v 2  b 3  b 51تک
تو ہے برابر مربع  جمع پلس میں  پاور سے  آگے طرح اسی اور طرح اسی پلس ہم آئیے t  b1 2 ہیں نكالتے باہر كو v1 2  D1 250  v1  b1 

1222502 یہ اور ہے سیریز جیومیٹرک ایک یہ كہ كریں نوٹ اب تک  پاور سے  طرح اسی اور پر  ہیں آتے اندر كے جمع مربع  جمع  جمع  ہم اور  
ہمیں لہذا ہے برابر كے  مائنس  طاقت كی برابر میں شكل آسان ایک ہم اگلا  مائنس  پاور سے  ٹو 511كی لكهنے  ti  s  b1 2511  ace  

كہ ہیں جانتے ہم ہیں كرتے كوشش ہے برابر جمع علاوه كے آگے طرح اسی اور وغیره پلس ac  a1  a2  a3  a 51 2 ہیں۔ سكتے لكه  ہم تک
ٹرم آخری پاس ہمارے ہوئے ركهتے جاری طرح اس اور ڈی  جمع  بطور  دا جمع  بطور جہاں ہے جمع 1312ترقی كی ریاضی  a 1 50  d  d  

تک   a1 a2  a101ہیں كرتے جمع ساته ایک كو واقعات تمام ہم اگر اب ہے فرق مشتركہ كا
ہم سے اصطلاحات بقیہ اور كریں حاصل  ہم تو 51ہم پهر تک  طرح اسی اور ہے ملتا طرح اسی جمع  جمع  ہمیں اور ہیں لیتے كامن  a1  d 1250

كہ كریں معلوم اب  ہے۔ برابر كے كرنے تقسیم سے  كو  میں  یہ اور ہے ترقی كی ریاضی یہ كہ ہیں سكتے دیكه 50512لیے كے اس ہے كیا  d  
كہ آیا یاد میں سوال ہمیں اور ہے برابر كے   a 51 b51  a1 b1 ہے برابر كے

تو كیونكہ ہے برابر كے جمع  برابر اور ہے برابر كے ہے برابر ہے ملتا ہمیں a51 150 برابر  d  a 51 b 51  a1   b1  b 51  p 1
50 جمع  d 

تو ہے برابر مائنس كہ ہیں جانتے ہم اب گیا كیا تقسیم سے  كو میں  طاقت كی  ہے d  b51  b1 50 ہم لہذا ہے برابر كے  b51 250  b1  
ہیں رہے كر حاصل میں  مائنس  پاور كے  برابر یہاں ہم اگر اب ہے گیا كیا تقسیم سے  كو d 2501 جیسا اور دیں بدل كو قدر اس كی  b1 50  d 
ہے برابر  كہ ہمیں ہے برابر كے 1 ہم بذریعہ  ٹو  مائنس  پاور ہے برابر كے  پلس  گا۔ ملے  b 1  ace 51 b1 2501512  b1 51  b1 
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سے پہلے ہمیں ہے، گیا كیا تقسیم سے  كو  جمع  طاقت  ۔ ہے جاتا كیا تقسیم سے  كو  جمع  پاور ہیں لكهتے  ہم اندر اور ہیں نكالتے 250125124  
ہی ہے ہوا حاصل كہ ہیں سكتے كر اخذ نتیجہ یہ ہم لہذا  مائنس  طاقت سے  ہے برابر كے سے سختی t  b1 2511 لہذا ہے بڑا سے  s  t  

ہم  ۔ ہے نہیں درست اب آنا واپس پر  آپشن اور  آپشن كے سوال اور 34ہم ہے بڑا سا كون كہ ہیں رہے جا دیكهنے یہ سے میں  a101  b101  
كہ ہیں جانتے میں  پاور ہے برابر كے اور ہے برابر ہی پہلے ہمیں اور كے پلس b101 2 100 مل قدر كی  b1  a101  a1 100  d  d  

سے  كو  مائنس  پاور  ہے كا  كہ جو ہے گئی یہاں ہمارے لہذا ہے گیا كیا تقسیم میں ہے برابر 250150متبادل ہم علاوه كے  b1  a101  b1  
ہیں ing b1 a1 2512  میں  مائنس  پاور سے  ہے یہاں یہ اور جگہ كی  b1 

میں  مائنس  پاور كا  ہمیں پر طور بنیادی تو پر طور واضح لہذا ہے رہا مل 2511درست آپشن دوسرا لہذا  ہے بڑا سے  b1  b101 1 0 1  
ہے سوال واں ہمارا یہ ہے غلط آپشن پہلا اور ہے۔ 11ہے  اصطلاح پہلی كی جس ہے ترقی ہارمونک لامحدود ایک طرح اسی اور  a1 a2 a3 5  

ہم ہے منفی ایک میں جس گے كریں تلاش عدد مثبت كم از كم ہم ہے  اصطلاح ویں اور اصطلاح بذریعہ  كو جمع 2025مائنس  nth  an 1  b  n 
پر طور كے رقم میں اور ہیں لكهتے لیے كے كہ كریں نوٹ اب كیونكہ كے ہے برابر d  b  d  a 1 1  1اس ہے گیا دیا  كو  by b  a 1 5

ہمیں لیے كہ كریں نوٹ بهی یہ  بذریعہ  برابر كے  ہے ملتا لیے اس جمع ہے برابر b 15  ہے برابر جمع  a20 1  by p 19  d  b 19  d 1
ہیں جانتے ہم اور ہے برابر كے كہ جو لیے اس ہے برابر by a 20 1۔ میں  سے   كے مائنس ہے برابر  by 25  b 1  by 5  d 42590  

عدد مثبت كم از كم كام ہمارا اب تاكہ ہے كرنا معلوم سے سختی n  an  l   ess than 0 as an is 1 by b plus n minus ہو
میں جس گے كریں تلاش عدد مثبت كم از كم ہم جمع كا  مائنس كہ ہیں جانتے ہم ہے كم سے سختی سے into d  b  n 1 1برابر  d 0  b  

بهی ہم اور ہے كو مساوات عدم اس ہم لہذا جانیں كو قدر كی 1لیے كے جس ہیں كرتے استعمال لیے كے كرنے معلوم حد كی  by 5  d  n  a 
ہے منفی اب اور جمع  ضرب  ہمیں یہاں ہوئے بدلتے كو قدر كی b  d 15 كم سے سختی ہے ملتا  سے  ضرب  مائنس سے  مائنس  n 142519  

جمع  ہے مطلب كا اس سے  ہے۔ ہے مطلب كا اس ہے كم سے سختی سے  كرنا تقسیم میں  سے  كو  مائنس میں  مائنس 01مائنس  n 145190  n 
یعنی سے  تقسیم  سے  ہوگا بڑا سے سختی 5194 1تقسیم سے  كو  یہ اور سے  جمع   تقسیم میں  سے  ہوگا بڑا سے سختی  n 51941994  

لہذا ہے برابر كے كرنے تاكہ چاہئے ہونا برابر كے اس یا بڑا سے  كو n 25 ہے عدد مثبت كم از كم  لہذا ہو كم سے سختی سے صفر  an 25  
لئے كے جس ہیں۔ نمبر الگ الگ چار پاس ہمارے ہے درست میں سوال اس ہے۔ ملتا  اختیار ہمیں لہذا ہے منفی an 4 اور   s a1 a2 a3  a4 

پاس ہمارے ہیں میں پیشرفت ہندسی ایک جو ہے اور ہے برابر كے ہے برابر جمع  مائنس لیے كے تمام b1  a1  bi  bi 1 ہے برابر  ai  i  
ہے نمبر بیان پہلا ہیں بیانات دو پاس ہمارے پهر  اور اور 4 3 2نہ   b1 b2 b3  b4  

ہے نمبر بیان دوسرا اور میں ترقی ہندسی ہی نہ اور ہیں میں ترقی كی ریاضی تو اور   b1 b2 b3  b4 دیكهنا یہ ہمیں ہیں میں ترقی كی آہنگی ہم
ہے جواز درست كا  اسٹیٹمنٹ  اسٹیٹمنٹ كہ ہے دیكهنا یہ ہمیں ہے سچ  ہیں بیانات دونوں اگر اور نہیں یا ہیں درست  بیان اور  بیان آیا كہ ہے 1221

پاس ہمارے نہیں یا برابر اور ہے برابر كے برابر جمع كیونكہ ہے برابر كے ہمیں ہے برابر كے   b1  a1  p2  b1  a2  b1 a1  v2 ملتا
ہے برابر كے اب ہے جمع لہذا ہے برابر كے ہے برابر كے جمع اور ہے برابر  a1  a2  b3  b2  a3  b3 a1  a2  a3  b4  b3 جمع

  a4كے
تو ہے برابر جمع جمع جمع ہمیں سے یہاں كہ كریں نوٹ مائنس برابر اور  b4  a1  a2  a3  a4  b2  b1  a2  b3  b2 مائنس  ہے ملتا

كہ ہے گیا دیا ہمیں ہے برابر كے لہذا ہیں الگ الگ تمام  ہیں۔ یعنی ہے نہیں برابر كے مائنس a3  ai's  a2 a3  b2  b1  b3ہے نہیں برابر
مائنس   b2 كے

ہے نہیں برابر پاس ہمارے تو جمع ہے مطلب كا اس لہذا ہے نہیں میں ترقی كی ریاضی 2اور b2  b1  b3  b1 b2 b3  p 1 b 2 b 3  
آیا كہ ہیں كہتے ہم اگلا ہیں نہیں میں ترقی كی ریاضی اور آئیے لئے كے اس نہیں یا ہیں میں ترقی ہندسی b 4  b1 b2 b3  b4  ai 1 كو  

میں طاقت ہیں لكهتے پر طور كے لئے كے تمام  مائنس كہ ہے گیا بتایا ہمیں  پر طور كے  اور  ہے برابر r  i 1 اور  i 3 24  a1 a2 a3  
یہ یہاں ہیں میں ترقی ہندسی ایک ترقی ہندسی a4  r  a1 a2 a3 a4  a1كہ ہیں كرتے نوٹ سا چهوٹا ایک یہاں ہم آئیے ہے تناسب مشتركہ كا

اور ہے نہیں برابر كے یا ہے برابر كے  اگر كیونكہ ہے۔ نہیں برابر كے r 0 0 1  0ہے برابر كے  r 0  
كہ ہے متصادم سے حقیقت اس یہ تو ہیں كرتے حاصل ہم ہوئے كرتے استعمال كا اس ہیں الگ الگ تمام برابر ai  b2  a1 1 برابر كے جمع  r 

 ہے
جمع  سے  یہ تو جمع  سے  جو ہے برابر كے مربع جمع جمع  ایک   ہے۔ نہیں كچه سوا كے جمع 11برابر كے  rv 311  r 1  r 11  r  r  

اور مربع  ہے ہے برابر جمع جمع جو مكعب جمع مربع جمع  میں  برابر ہے جمع b4  a1  a1 r  a 1 r 1 جمع مربع  r  p 4 11  r  r 
اگر اب مكعب اور   r  b1 b2 b3  b4ترقی  ہیں میں ہندسی
پاس ہمارے تو میں اگر ہے ضروری ہونا برابر كے مربع   b1 b3  b2  b1 b2 b3 ہے میں ترقی ہندسی ایک

گا لكهوں یہاں اسے میں تو  
جمع  میں  كا  پاس ہمارے تو جمع جمع  ہوگا برابر كے مربع  مربع 111اطراف دونوں كو  ہم ہے صفر غیر  چونكہ اب مربع پورا  r  r 11  r 11

جمع  ہمیں اور ہیں سكتے كر منسوخ سے جمع جمع  كو مربع جمع جمع  كہ جو چاہیے ہونا برابر كے مربع پورے 1مربع  r  r 1  r 12  r  r  
ہے گیا مل ہی پہلے ہمیں كہ  ہے۔ یاد كہ ہیں سكتے كر نوٹ سے آسانی ہم ہے نہیں برابر كے صفر   r  r مساوات یہ ہے نہیں برابر كے صفر
ہمیں میں صورت اس لہذا ہے نہیں برقرار میں ملتا نہیں پاس ہمارے یعنی ہے برابر كے مربع میں ہے   b1  b3  b2  b1  b3  b2 كے مربع

لہذا ہے نہیں برابر اور b1 b2 b3  b4 1 پر طور فوری كو  آپشن ہم بعد كے اس ہے بیان ہمارا یہاں لہذا ہیں نہیں میں ترقی ہندسی  tru 1  
آیا كہ ہوگا دیكهنا یہ ہمیں لیے كے اس نہیں یا ہے درست  بیان آیا كہ كریں چیک ہم اگلا ۔ ہیں سكتے كر ختم اور 2ہارمونک  b1 b2 b3  b4  

اگر نہیں یا ہیں میں پروگریشن اور   b1 b2 b3  b4 ہیں میں پروگریشن ہارمونک
بذریعہ  ہے ضروری ہونا  ہم تو بذریعہ  جمع بذریعہ  برابر جمع  بذریعہ  جمع  بذریعہ  پاس ہمارے یعنی 1جمع  b 1 1  v3 2  b2 1111 1  r 

جمع  بذریعہ  برابر مربع جمع  پاس ہمارے ہے جمع جمع  تقسیم  جمع مربع جمع r 21 1جمع  بذریعہ  برابر مربع  r 1  r  r 11  r  r 21  r
جمع  كہ جو جمع  میں جمع جمع  میں  مربع جمع 1جمع  ہے ملتا ہمیں سے بنانے آسان كو اس مربع  ہوگا برابر كے  r 2  r  r 21  r  r 2  r 

جمع جمع جمع مربع جمع مربع پاس ہمارے یعنی ہوگا برابر كے مربع جمع جمع  مكعب جمع  ہوگا r 2  مربع  r  r  r 22  r 2  r  r 1  r 0
گا ہو  ہم یعنی ہے برابر كے یا برابر كے  برابر r 0 كہ ہیں چكے كر تبصره یہ ہی پہلے ہم كہ ہے یاد مجهے اب كے مائنس جمع ہے برابر  r   

كہ جیسا ہے نہیں برابر كے اور اگر اور ہیں الگ الگ سب مائنس جمع   r 0  a1 a2 a3  a4  r  iہے برابر كے
كہ كریں نوٹ تو جمع  سے  ہے برابر جمع جمع مربع لیے اس   ہے برابر كیوب اور b 4 11 میں آہنگی ہم  r  r  r 0  b1 b2 b3  b4  

ہے جواب صحیح واحد  آپشن لہذا ہے درست  بیان كہ ہیں چكے دیكه ہی پہلے ہم اور ہے غلط  بیان كہ ہیں دیكهتے ہم لیے اس سكتے ہو نہیں 214  
ہے۔  نمبر سوال یہاں ۔ ہے كرتا حل كو  نمبر سوال ہمارے جو كو میں ترقی كی ریاضی تک 1213اور دیں ہونے  كے   a1 a2  a 100  a1 3

والے چلنے تک پائی سے  ہم آئیے لیے كے  تمام جیسے ہیں كہتے كو 1لیے كے عدد بهی كسی برابر كے اس یا كم سے  sum over ii 1  p  
برابر كے اس یا كم سے برابر كے اس یا كم  ساته كے ہم برابر كے  یا كم سے اگر پهر ہیں لیتے كو n 1  100كا  n 20  m 5 n  sm by sn  

انحصار   n ہے نہیں پر
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ہم تو كہ كریں نوٹ پہلے گے كریں معلوم قدر كی   a2  a2 قدر كی فرق مشتركہ كے ترقی كی ریاضی اس  اسے لیے كے كرنے معلوم قدر كی
ہے۔ كافی لیے كے كرنے معلوم اب سمجهیں فرق مشتركہ كا پیشرفت كی ریاضی اس كو بلكہ ہے نہیں كچه جمع   d  a2  a1  d جیسا لہذا ہے

كہ ہیں جانتے ہم كہ كہ ہیں سكتے جان یہ ہم اگر ہے كیا   a1  d ہے كیا
پاس ہمارے ہے كیا  كہ گا جائے چل پتہ ہمیں تو ہے برابر یہ لہذا ہے رہا چل تک اوپر سے   برابر كے 2 جمع  ہے برابر كے  sp  ii 1  p 11  

طرح اسی اور طرح اسی جمع  جمع میں  مائنس كہ ہیں جانتے ہم تک 2ہیں دیتے بدل یہاں اسے ہم لیے اس  ہے برابر  p 1  d  e 1 3  
تو پلس ہے برابر كے سے  كو  مائنس آئیے ہیں كرتے تقسیم میں جمع  ہم پهر ہیں لیتے مشترک سے  كو sp 3 مائنس p  p  p 12  d  t 26  p 

كو كہ ہیں لكهتے ہم اب ہیں كرتے داخل میں بذریعہ جہاں ہے كیا   d  sm  sn  m 5n  1ہے برابر كے
تو بذریعہ بذریعہ m  sn s 5 n  sn 5 تقسیم ہے برابر یہ اور ہے برابر كے  in by 2 in 6 plus 5 in minus 1 in d  n 

جمع  سے میں  مائنس منسوخی سے كو  مائنس جمع  كریں حاصل  ہم عدد اور 6 2جمع  تقسیم میں  n 1  d  n 2  sn 3025  n 5  d 6  n 
كو  مائنس كہ ہے گیا بتایا ہمیں میں سوال میں بذریعہ كرتا نہیں انحصار كہ ہے دلاتا یقین یہ بذریعہ 1ہے مستقل ایک  d  sm  sn  n  sm  sn 
كو اس آئیے میں  مائنس جمع  پاس ہمارے لہذا ہیں كہتے پر طور كے ہے برابر جمع  كے میں  مائنس c 3025 بات اس  n 5  d  c 6  n 1  d 

پاس ہمارے كہ لیے كے دینے زور پر بذریعہ بذریعہ یہاں نے ہم جسے  ہے مستقل ایک اگر كیونكہ ہے كہا  sm  sn  c  n  sm تناسب كا
بذریعہ   sn ہے ہوتا تبدیل

جمع برابر مائنس جمع  ہمیں سے مساوات اس اب تو مائنس 3025برابر میں لہذا ہے ملتا  nd 5  d 6  c  cnd  cd 25  minus c nd  
مائنس ہے۔ مائنس  اگر لہذا جمع  مائنس میں 6ہے صفر غیر  c  cd 305  d 25  c  d  

سے مساوات اس ہمیں تو تمام مساوات یہ لیكن ہے ملتی قدر قطعی ایک كی n  n 120  كم سے اس اور مساوی یا بڑا سے  ہے درست لئے كے  
ہے برابر كے  

مائنس  پاس ہمارے تو میں 25یا ہمیں سے یہاں چاہیے ہونا صفر برابر  c  d  
تو یا اگر اب ہے ملتا  برابر d 0  c 25 ہے  برابر  d 0  

ہے۔ ملتا  جمع  برابر  ایک ہمیں تو اگر اور ہے برابر كے 210ہے برابر كے   a 2 3  c 25  
جمع  تقسیم مائنس جمع  تو مائنس برابر 3025 جمع  ہے برابر مائنس جمع  لہذا  nd 5 d 6  nd  d  t  o 25 3025  nd 5  d 15025  

nd 25ہے برابر كے  كہ جو  مائنس  ہے برابر لیے اس مائنس  d 20  d 15030120  
ہیں كرتے حاصل ہم سے یہاں تو d 6  برابر كے  
ہے۔ ملتا ہمیں میں صورت اس تو لہذا ہے برابر كے  جمع لیے اس ہے برابر كے a2 a1 6  اور  یعنی ہیں قدریں ممكنہ  كی  a2 9  a 2 239

كہ ہے سوال واں  ہمارا یہ ہے۔ ہوتا حل  نمبر سوال ہمارا سے اس اور كہ جیسے ہوں عدد مثبت تین بذریعہ 1314عدد ایک  ہے۔  ab  c  b  a  
اگر اور اور ہیں میں ترقی ہندسی اور مطلب كا ریاضی كا ab  c  ab  c  b 2 ہے  جمع  

كیونكہ گے كریں تقسیم سے  جمع ایک كو قدر كی  مائنس ایک جمع مربع ایک ہم تو اور ہم ترقی  ہیں میں ہندسی كو ب كو 141اور  ab  c  a  r  
كو كو جہاں ہیں لكهتے میں كہ ہے جاتا دیا ہمیں جو ہے تناسب مشترک بذریعہ  c  p  r  r  b  aكہ ہیں جانتے ہم درحقیقت ہے صحیح عدد ایک
بذریعہ ہے عدد مثبت ایک اور ہیں كرتے حاصل ہم سے یہاں كہ كریں نوٹ مثبت  ہیں۔ دونوں برابر بذریعہ   v  a  b  a  r  b  aیہ ہم لہذا

كہ ہیں سكتے كر اخذ نتیجہ تناسب com  mon  r 0 كے عدد مثبت كر كہہ میں اسكرپٹ سب بڑے سے سختی سے  ہم جسے ہے عدد مثبت ایک
كہ ہیں جانتے ہم  ہیں كرتے ظاہر كو سیٹ اور ہے مطلب ریاضی كا لہذا ہے  جمع جمع جمع سے  تقسیم ab  c b 2 كے جمع  a  b  c 3  b  
جمع مائنس كہ ہے مطلب كا اس  ہے برابر ہیں بدلتے ہم كے  ہے برابر ہے برابر بذریعہ اور ہے برابر 22اس كے  b  c 6  a  b  r  c  br 

ہیں كرتے حاصل پهر ہم میں مساوات بذریعہ جمع مائنس یعنی  برابر جمع  مائنس b  r 2 ہے برابر كے مربع  b  vr 6  b 2  br  br 6  r 
اسے ہم r 2 ہے برابر كے ہیں سكتے لكه میں جمع مائنس مربع  r 1  b 6  r  

تو بذریعہ ہم ہے برابر كے  مربع پورا  مائنس كہ ہیں جانتے  ہم كیونكہ ہیں سكتے كر تقسیم سے p  r 16 كہ كریں یاد اب ہے صفر غیر  r  r  
بذریعہ پاس ہمارے لیے اس ہے برابر كے كہ ہیں جانتے بهی یہ ہم ہے۔ برابر كے  مربع پورا  مائنس اور b  r a  a in r 16دونوں  a  r  

ہے حل عددی كا مساوات اس مثبت ممكنہ واحد كہ كریں نوٹ ہیں عدد مثبت اور  ہے برابر r 2  ہے برابر  a 6  
ہیں دیتے بدل ہم تو a 6141366 مائنس  جمع  یہ ہے ملتا ہمیں اور كیا تقسیم سے  جمع ایک كو  مائنس ایک جمع مربع ایک میں ایكسپریشن اس  برابر

7287 14ہے  بذریعہ  كہ جو گیا كیا تقسیم سے  كو  
ہے ملتی  ویلیو كی ایكسپریشن اس ہمیں تو 4  

مثبت اصطلاحات تمام كی ترقی كی ریاضی كہ كریں فرض ہیں دیكهتے كو سوال ذیل مندرجہ ہم اب  ہے۔ كرتا حل كو  نمبر سوال ہمارے یہ تو 14  
سا كی ترقی اور ہے  سے مجموعہ كے اصطلاحات  پہلی تناسب كا مجموعہ كے اصطلاحات سات پہلی اگر ہیں عدد 116

ہے درمیان كے  اور   اصطلاح تویں 130140  
كو فرق مشتركہ كے ترقی كی ریاضی اس ہم آئیے ہے كیا فرق مشتركہ كا پیشرفت كی ریاضی اس پهر تو اور سے اصطلاح كی   d  r  ar كی

پاس ہمارے لہذا ہیں كرتے بیان سے طرف جمع  ہے برابر میں  مائنس تمام مساوی یا بڑے سے ar 1 ہے جاتا دیا ہمیں لیے كے  r 1  d 1  r  
كہ سیٹ بڑے سے سختی سے  تعلق كا یعنی ہے سے ar 0 اس ہیں برابر كے اس یا بڑے سے  جو لیے كے سب ان ہے عدد مثبت ایک  z  ar 1

كہ ہیں سكتے كر اخذ نتیجہ یہ ہم لیے كیونكہ ہے عدد مثبت ایک بهی جمع  ایک مگر ہے نہیں كچه مائنس d  d 1 كہ ہیں جانتے ہم اور  d  a 1  
تک  سے  كہ ہے گیا دیا بهی یہ ہمیں میں سوال اس ہے صحیح عدد مثبت ایک بهی یہ اور ہے عدد مثبت ایک یہ 11تک  سے   مجموعہ كا  ii 111  

تقسیم كی تک تک ai 7والے چلنے تک سے  كہ كریں نوٹ اب ہے برابر كے  ai  sum over ii 6  by 11 17  ai  sum over ii 
تک  آگے طرح اسی اور  طرح اسی جمع  جمع  جمع ہے برابر 7برابر كے كرنے تقسیم سے  كو  میں  یہ كہ كریں نوٹ میں  a 1 126  d 672  

713 جمع  ہے برابر كے   ہیں۔ كرتے غور پر رقم والی چلنے تک  سے  ہم بعد كے اس ہے جاتی بدل میں جمع  میں  رقم یہ لہذا ہے  d 1111111
میں  آگے طرح اسی اور طرح اسی جمع  جمع 210تک  d  

سے  كو  میں  جمع یہ تو 11ہے جاتا كیا تقسیم میں  a 1 10112  d  
115ضرب  برابر ڈی  جمع  تقسیم سے  میں ڈی  جمع  ہیں ملتے  ہمیں سے مساوات اس لہذا ہے۔ جاتی بدل میں جمع  رقم یہ تو  d 71311156  

یعنی جمع ہے برابر جمع   اے  یعنی 7121 11سے سختی  كہ ہے گیا دیا بهی یہ ہمیں ہے برابر كے  d 6  a 1 30  t  a 1 9 d 130  
اور ہے كم سے اب ہے كم سے  سے سختی بطور اور جمع  ہے a7  a7 140ایک ہیں كرتے حاصل ہم كے  ہے برابر  a7 16  d  a  1 90  

15 7كے ہے برابر  d  
گیا كیا تقسیم سے  كو  پاس ہمارے لیے اس تو اور ہے كم سے سختی سے 13015سے  تقسیم ہے كم سے سختی سے  d  d 140 15  

ہے۔ كم سے سختی سے كرنے تقسیم سے  كو  ہیں كرتے حاصل مساوات عدم یہ ہم تو اور 263سے  تقسیم ہے كم سے  سے سختی   d  d 283
سے سختی  بذریعہ  مائنس  ہیں سكتے لكه طرح اس اسے ہم اور ہے كم سے 913ہم كہ جیسا ہے كم سے سختی سے  سے  جمع  d  d 9 13  

كہ ہیں جانتے ہمیں ہے عدد عدد ایک d  t 99  سے  ہے۔ ملتا برابر  
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كو سیشن كے كرنے حل مسئلہ اپنا پر پیشرفت ہارمونک اور ہندسی كے ریاضی ہم ساته كے اس ہے۔  فرق مشتركہ كا پیشرفت كی ریاضی اس تو 9  
ہیں۔ كرتے ختم  
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