
ਇਹ ਅੰਕਗਿਣਤ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਅਤੇ ਹਾਰਮੋਿਨਕ ਪ୥ਗਤੀ 'ਤੇ ਸਾਡਾ ਦਜੂਾ ਅਤੇ ਆਖਰੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੱਲ ਕਰਨ ਵਾਲਾ ਸੈਸ਼ਨ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇਸ ਸੈਸ਼ਨ ਨੰੂ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰਬਰ ਅੱਠ 
ਨਾਲ ਦਬੁਾਰਾ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ, ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਵਾਲ ਹਨ ਅਤੇ ਨੰੂ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਹੋਣ ਿਦਓ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਵਰਗ a b c b c a 
ਿਵੱਚ ਹੋਵੇ। ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਜੇਕਰ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਾਂਗੇ a b b b c 3 a 
ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਹਨ। ਜੋੜ ਅਤੇ ਲਈ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਅਤੇ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਦੇab c p r a as p rb p c p r 
ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ 3 ਗੁਣਾ 2 ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ a b c p r p p r 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ। 3 ਬਾਇ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਥୌ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 ਬਾਇ 2 ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਹ ਦਾ ਮੁੱਲ ਵੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂp b 
ਹਣੁ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਘਟਾਓ ਸੋ ਅੱਧਾ ਘਟਾਓ r a a p r r
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਹਣੇੁ ਸਵਾਲ ਿਵੱਚ ਦਾ ਮੁੱਲ ਪਤਾ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਅਤੇ ਵਰਗ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚr b c 
ਹਨ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਘਟਾਓ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਵਰਗ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਘਟਾਓ ਪੂਰੇ ਵਰਗ p r p p r p r 
ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 4 ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਦੀ ਪਾਵਰ 4 ਦੇ p r p p r p 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦੀ ਪਾਵਰ 4 ਘਟਾਓ 2 ਵਰਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਪਾਵਰ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ 4 ਦਾ ਮਤਲਬ ਦਾ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਘਟਾਓp p r r p r r 

ਵਰਗ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਅਤੇ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹਨ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ2 p ab c a b b c 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਢ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾr 0 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। 2 ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ 1 ਗੁਣਾ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲr p r r 2 
ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਜਾਂ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਲਈ ਸਾਨੰੂ 2 ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਆੁਰਾ 1 ਗੁਣਾ 2 ਅਤੇ 1 ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ ਿਮਲ ਰਹੀਆਂ ਹਨ । ਜਾਂ 1 ਬਾਇ 2 ਘਟਾਓ 1 ਬਾਇ 2 ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ। 
ਹਣੁ ਯਾਦ ਕਰੋ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਅਤੇ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ। ਦਾ ਿਲਊ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ a b b c va b 
1 ਬਾਇ 2 ਹੈ ਇਸਲਈ ਦੀ ਇਹ ਚੋਣ ਸੰਭਵ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਬਾਇ 2 ਘਟਾਓ 1 ਬਾਇ 2 ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ। ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਤੀਜਾ ਿਵਕਲਪ ਸਹੀ ਉਤੱਰa a 1 
ਹੈ ਇਹ ਸਾਡਾ ਸਵਾਲ ਨੰਬਰ 9 ਹੈ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਪਿਹਲੇ 10 ਪਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਹੈ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਇੰਟਰਨਾਂ ਦੇ ਵਰਗਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਦਾ c n 
ਪਤਾ ਲਗਾਵਾਂਗੇ, ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ ਇਸ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਘਟਾਓ 1 ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ 1 ਵਰਗ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਪਿਹਲੇ ਪਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਿਵਚ n c n n c n 
ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਵਾਂ ਪਦ ਕੀ ਹੈ ਵਾਂ ਪਦ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਪਿਹਲੇ ਦੇ ਜੋੜ ਤୌ ਘਟਾਓ 1 ਪਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ,n n n 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸ਼ਬਦ ਿਵਚ ਹੈ। ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਘਟਾਓ 1 ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ ਿਵਚ 2 ਘਟਾਓ 1 ਹੈc n c n c n 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦਾ ਸ਼ੁਰਆੂਤੀ ਸ਼ਬਦ ਕੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਿਵਚ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ ਹੈ ਆਓ ਇਸ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਆਰ.ਐਚ. ਸ਼ਬਦ ਨੰੂc n 

ਦਆੁਰਾ ਕਾਲ ਕਰੀਏ ਸਾਡਾ ਕੰਮ ਹੈ। 1 ਤୌ ਵਰਗ ਤੱਕ ਚੱਲ ਰਹੇ ਦੀ ਰਕਮ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਓ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂar n ar rr 
ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਵਰਗ ਬਾਹਰ ਅਤੇ ਅੰਦਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 2 ਘਟਾਓ 1 ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ 4 ਵਰਗ ਹੈ ਜੋ ਉਤੇੱ 1 ਤୌ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 4 c r c rr n r c 

ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਜੋੜ ਉਤੇੱ ਚੱਲ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤୌ ਤੱਕ ਅੰਦਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ। ਜੋੜ ਵਰਗ ਦਾ ਜੋੜ ਿਵੱਚ 1 ਤୌ ਤੱਕ ਚੱਲ ਿਰਹਾ ਹੈ ਸਾਡੇ ਅੰਦਰ 1 ਹੈ।rr 1 n n r c r n 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ 4 ਵਰਗ ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਜੋੜ 1 ਿਵੱਚ 2 ਜੋੜ 1 ਨੰੂ 6 ਘਟਾਓ 4 ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਿਵੱਚ c n n n c n n
ਪਲੱਸ 1 ਨੰੂ 2 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈc n 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਵਰਗ ਨੰੂ 3 ਸਾਂਝ ੇਿਵੱਚ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂ2 ਪਲੱਸ 2 ਿਵੱਚ 2 ਪਲੱਸ 1 ਘਟਾਓ 6 ਘਟਾਓ 6 ਪਲੱਸ 3 ਦੇ ਅੰਦਰ c n n n 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸਰਲ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਵਰਗ ਨੰੂ 3 ਦਆੁਰਾ 4 ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ 4 ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਚਾਰ ਜੋੜ c n n n n 
ਦੋ ਜੋੜ ਦੋ ਘਟਾਓ ਛੇ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਜੋ ਿਕ ਵਰਗ ਨੰੂ 3 ਦਆੁਰਾ 4 ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲੇ ਦੇ n n c n n 
ਵਰਗਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਕੀ ਹੈ ਇਸ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੀਆਂ 10 ਸ਼ਰਤਾਂ ਤੀਸਰਾ ਿਵਕਲਪ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਸਹੀ ਹੈ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂ1 ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਘੱਟ ਜਾਂ i 
ਬਰਾਬਰ ਦੇ 1 0 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲਈ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਵਾਲ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 0 1 ਇੱਕ ਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਦੇ ਲਾਗ ਿਵੱਚ let bi str. b 1 0 1 b 

ਲੌਗ ਦੇ 1 ਲੇਟ ਲੌਗ ਤୌ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਤୌ ਤੱਕ ਦੇ ਜੋੜ ਨੰੂ ਅਤੇ ਤੱਕ ਤੱਕ ਦੇ ਜੋੜ v 1 ict a51 b51 a1 a51 s b12 b51 
ਨੰੂ ਮੰਨੋ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਿਦੱਤੇ ਚਾਰ ਿਵਕਲਪਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਵਾਂਗੇ ਿਕ ਲੌਗ ਦੇ ਬਾਅਦ ਸਹੀ ਉਤੱਰ ਿਕਹੜਾ ਹੈ। ਦਾ ਲੌਗ ਦੇ ਲੌਗ t p 2 b 1 p 1 0 1 
ਤੱਕ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹੈ ਆਮ ਅੰਤਰ ਲੌਗ 2 ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਲੌਗ ਦੇ ਲੌਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ 2 ਦਾ ਲੌਗ ਹੈ ਜੋ ਿਕ b2 b1 b 
2 ਦਾ ਲੌਗ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। 2 ਦਾ ਲੌਗ ਹਣੁ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਘਾਤ ਅੰਕ ਲ୊ ਿਦਆਂ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਆਉ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਲੌਗ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ b 1 b2 2b 1 p3 
ਤਾਂ ਦਾ ਲੌਗ ਦੇ ਲੌਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ 2 ਦਾ ਲੌਗ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਲੌਗ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਦੇ ਲੌਗ ਲਈ,b3 b2 b2 2b1 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਲੌਗ 2 ਵਰਗ ਦੇ ਲੌਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਐਕਸਪੋਨ୊ਸ਼ੀਅਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ b 3 b 1 

ਨੰੂ 2 ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਵੱਚ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਅੱਗੇ ਵਧਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ b3 b1 ld bi 2 i b1 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਾਰੇ 2 ਲਈ 1 0 1 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰi 1 0 1 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂ2 ਿਵੱਚ ਤୌ ਵੱਡੇ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਸਾਰੇ ਲਈ ਦਾ ਇੱਕ ਰਪੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ। ਦੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਅੱਗੇ ਆਓ ਆਪਾਂ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂbi b1 t 
ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਗੇ ਤੱਕt v 1 v 2 b 3 b 51 
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ 2 ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਵੱਚ ਪਾਵਰ 50 ਿਵੱਚ 2 ਤੱਕ ਅੱਗੇ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ t b1 2v1 d1 v1 b1 
ਬਾਹਰ ਕੱਢੀਏ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂ1 ਪਲੱਸ 2 ਪਲੱਸ 2 ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਦੇ ਅੰਦਰ ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਗੇ 2 ਤୌ ਪਾਵਰ 50 ਤੱਕ ਹਣੁ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ 
ਲੜੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 2 ਦੀ ਪਾਵਰ 51 ਮਾਇਨਸ 1 ਲਈ
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 2 ਦੀ ਪਾਵਰ 51 ਘਟਾਓ 1 ਅੱਗੇ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਰਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ t b1 ace 
ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਗੇ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ 2 ਨੰੂ 1 ਪਲੱਸ ਨੰੂ 1 ac a1 a2 a3 a 51 d a 3 
ਪਲੱਸ 2 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜਾਰੀ ਰੱਖਦੇ ਹੋਏ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਆਖਰੀ ਪਦ ਪਲੱਸ 50 ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦਾ d a 1 d d a1 
ਸਾਂਝਾ ਅੰਤਰ ਹੈ। ਹਣੁ ਤੱਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਸਾਰੀਆਂ ਘਟਨਾਵਾਂ ਨੰੂ ਇਕੱਠਾ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂ51 ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਬਾਕੀ ਬਚੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਤୌ ਅਸੀ ਂ ਆਮ a2 a101 a1 d 
ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ 1 ਪਲੱਸ 2 ਪਲੱਸ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ 50 ਤੱਕ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਤਰੱਕੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 50 ਦੇ 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ। 51 ਨੰੂ 2 ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ, ਆਓ ਹਣੁ ਇਹ ਪਤਾ ਕਰੀਏ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਿਜਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਪ୥ਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਯਾਦ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ 51 ਬਰਾਬਰd 

ਹੈ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ 1 ਜੋੜ 50 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ 51 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। 51 ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਾਨੰੂ b51 a1 b1 a51 d b a1 b1 b
51 ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ 50 ਿਮਲਦਾ ਹੈp 1 d 
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਨੰੂ 50 ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 2 ਦੀ ਪਾਵਰ 50 ਨੰੂ ਿਵੱਚd b51 b1 b51 b1 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਾਵਰ 50 ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਨੰੂ 50 ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੇ ਇਸ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ d b1 d 
ਅਤੇ ਇੱਕ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ 2 ਦੀ ਪਾਵਰ 50 ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ 51 ਿਮਲਦੀ ਹੈ। 2 ਦਆੁਰਾ ਅਸੀ ਂ51 ਨੰੂ b 1 ace 51b1 b1 b1 
ਬਾਹਰ ਕੱਢਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਅੰਦਰ ਅਸੀ ਂ2 ਨੰੂ ਪਾਵਰ 50 ਪਲੱਸ 1 ਨੰੂ 2 ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਨਾਲ ਤੁਲਨਾ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਵੱਚ 2 ਅਤੇ ਪਾਵਰ 51 t 51b1 
ਪਲੱਸ 2 ਨੰੂ 4 ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਹੋਇਆ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ, ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਪਾਵਰ 51 ਘਟਾਓ 1 ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਢ t b1 2 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਨਾਲୌ  ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪ୥ਸ਼ਨ ਿਵਕਲਪ 3 ਅਤੇ ਿਵਕਲਪ 4 'ਤੇ ਵਾਪਸ ਆਉਣਾ ਸਹੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂ ਅਤੇ s t a101 b101 
ਿਵੱਚ ਵੇਖਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਕਹੜਾ ਵੱਡਾ ਹੈ। ਦੀ ਪਾਵਰ 100 ਿਵੱਚ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਪਲੱਸ 100 ਦੇ b101 2 b1 a101 a1 d 
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ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਮਲ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 2 ਦੀ ਪਾਵਰ 50 ਘਟਾਓ 1 ਨੰੂ 50 ਦਆੁਰਾ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈd b1 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਥਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਥੇ 2 ਦੀ ਪਾਵਰ 51 ਘਟਾਓ 2 ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਹੈa101 b1 a1 b1 b1 
ਇਸਲਈ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂ2 ਤୌ ਪਾਵਰ 51 ਘਟਾਓ 1 ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੱਕ 1 0 1 ਨਾਲୌ  ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਵੱਡਾ ਹੈb1 b101 
ਦਸੂਰਾ ਿਵਕਲਪ ਸਹੀ ਹੈ ਅਤੇ ਪਿਹਲਾ ਿਵਕਲਪ ਗਲਤ ਹੈ ਇਹ ਸਾਡਾ 11ਵਾਂ ਪ୥ਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਰ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਗੇ ਇੱਕ ਅਨੰਤ a1 a2 a3 
ਹਾਰਮੋਿਨਕ ਪ୥ਗਤੀ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਪਿਹਲਾ ਪਦ 5 ਹੈ ਅਤੇ 20ਵਾਂ ਪਦ 25 ਹੈ ਅਸੀ ਂਸਭ ਤୌ ਘੱਟ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਲੱਭਾਂਗੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਵਾਂ n
ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਜੋੜ ਅਤੇ ਲਈ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ 1 ਅਤੇ ਹਣੁ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 ਿਕਉਿਂਕ an 1 b n b d d d a 1 by b 

ਨੰੂ 5 ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 1 ਗੁਣਾ 5 ਨਾਲ ਇਹ ਵੀ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 ਬਾਇ ਪੀ ਪਲੱਸ 19 ਇਸਲਈ ਪਲੱਸa 1 b a20 d 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 ਬਾਇ ਏ 20 ਜੋ ਿਕ 1 ਬਾਇ 25 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਾਇ 5 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਗੁਣਾ 25 ਤୌ 90 ਦੇ 19 d b 1 d 4 

ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਹਣੁ ਸਾਡਾ ਕੰਮ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੈ ਿਕ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਤਾਂ ਿਕ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੋਵੇ ਿਕਉਿਂਕ ਗੁਣਾ n an 0 an 1 b 
ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਵਾਂਗੇ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ n d b n d, b
0 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ। 1 ਗੁਣਾ 5 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਵੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਰୈਜ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਇਸ ਅਸਮਾਨਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇd n 
ਹਾਂ ਿਜਸ ਲਈ ਇੱਕ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਹਣੁ ਅਤੇ ਦੇ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋਏ ਇੱਥੇ ਸਾਨੰੂ 1 ਗੁਣਾ 5 ਜੋੜ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਮਾਇਨਸ 4 ਗੁਣਾ 25 ਦਾ 19 0 ਤୌb d n 
ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ 1 ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ 4 ਨੰੂ 5 ਦਆੁਰਾ 19 ਿਵੱਚ ਵੰਡਣਾ 0 ਤୌ ਿਬਲਕੁਲ ਘੱਟ ਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਘਟਾਓ 1n n 
5 ਤୌ 19 ਿਵੱਚ 4 ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਵੱਡਾ ਹੋਵੇਗਾ ਹਾਲ 5 ਤୌ 19 ਨੰੂ 4 ਜੋੜ 1 ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 99 ਨੰੂ 4 ਨਾਲ n s 
ਭਾਗ ਕਰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਨੰੂ 25 ਤୌ ਵੱਡਾ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਿਬਲਕੁਲ ਘੱਟ ਹੋਵੇn 
ਇਸ ਲਈ 25 ਲਈ ਸਭ ਤୌ ਘੱਟ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਿਵਕਲਪ 4 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸ ਪ୥ਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਚਾਰ 
ਵੱਖ-ਵੱਖ ਨੰਬਰ ਅਤੇ ਹਨ ਜੋ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਰੇ ਲਈ ਘਟਾਓ 1 a1 a2 a3 a4 b1 a1 bi i bi 
ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। 2 3 ਅਤੇ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਕਥਨ ਹਨ ਪਿਹਲਾ ਸਟੇਟਮ୊ਟ ਨੰਬਰ ਅਤੇ ਨਾ ਤਾਂ ਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚai b1 b2 b3 b4 
ਹਨ ਅਤੇ ਨਾ ਹੀ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਅਤੇ ਦਸੂਰਾ ਕਥਨ ਨੰਬਰ ਅਤੇ ਹੈ ਜੋ ਹਾਰਮੋਿਨਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ। ਜਾਂਚ ਕਰੋ ਿਕ ਕਥਨ 1 ਅਤੇ b1 b2 b3 b4 
ਕਥਨ 2 ਸਹੀ ਹਨ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂਅਤੇ ਜੇਕਰ ਦੋਵୈ ਕਥਨ ਸਹੀ ਹਨ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਜਾਂਚ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਿਕ ਕਥਨ 2 ਕਥਨ 1 ਦਾ ਸਹੀ ਪ୥ਮਾਿਣਕਤਾ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂਸਾਡੇ ਕੋਲ b1

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਿਜਵୈ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤୌ ਪਲੱਸ ਹਣੁ a1 p2 b1 a2 b1 a1 v2 eq ual a1 a2 b3 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ b2 a3
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ b3 a1 a2 a3 b4 b3 a4
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇੱਥୌ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਘਟਾਓ b4 a1 a2 a3 a4 b2 b1 a2 b3 

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਦੇ ਸਾਰੇ ਵੱਖਰੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਭਾਵ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਦੇ b2 a3 ai a2 a3 b2 b1 b3 b2 
ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਲੱਸ ਇਸ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਹਨ 2b2 b1 b3 b1 b2 b3 
ਇਸਲਈ ਅਤੇ ਅੰਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਹਨ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਅਤੇ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚp 1 b 2 b 3 b 4 b1 b2 b3 b4 
ਹਨ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂ
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖੀਏ। 1 ਿਵੱਚ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ 1 ਸਭ ਲਈ ਅਤੇ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਨੰੂ ਦੱਿਸਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ai a r i i 2 3 

ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਇੱਥੇ ਇਹ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਸਾਂਝਾ ਅਨੁਪਾਤ ਹੈ। ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਛੋਟਾ a1 a2 a3 a4 r a1 a2 a3 a4 
ਿਜਹਾ ਨੋਟ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ 1 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸ a1 0 r 0 r 0 
ਤੱਥ ਦਾ ਖੰਡਨ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਦੇ ਸਾਰੇ ਹਨ। ਇਸਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਕੁਝ ਵੀ a i d b2 a1 a 1 r 
ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇੱਕ 1 ਿਵੱਚ 1 ਪਲੱਸ ਇੱਕ 1 ਪਲੱਸ ਇੱਕ 1 ਪਲੱਸ ਇੱਕ 1 ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 1 ਿਵੱਚ 1 ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਪਲੱਸ r v 3 r r r r 
ਵਰਗ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਘਣ ਜੋ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਿਵੱਚ 1 ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ b4 a1 a1 r a 1 r a 1 r p 4 a 1 r r 
ਪਲੱਸ ਘਣ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਅਤੇ ਹਨ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦਾ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ, r b1 b2 b3 b4 b1 b3 b2 
ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ 1 ਿਵੱਚ ਇੱਕ 1 ਿਵੱਚ 1 ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ b1 b2 b3 r r 
ਹੋਵੇਗਾ ਵਰਗ ਨੰੂ 1 ਜੋੜ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਹਣੁ 1 ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਣ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ 1 ਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ ਤୌ ਰਦੱ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ 1 ਜੋੜ ਪਲੱਸ a 1 r r r
ਵਰਗ 1 ਜੋੜ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 1 ਜੋੜ 2 ਪਲੱਸ ਹੈ। ਵਰਗ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰੋ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਿਮਲ ਿਗਆ ਹੈ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ r r r r 
ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਨੋਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਲਈ ਇਹ ਬਰਾਬਰੀ ਨਹੀ ਂਰੱਖਦੀr 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਭਾਵ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ। ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਤୌ b1 b3 b2 b1 b3 l b2
ਵਰਗ
ਇਸ ਲਈ ਅਤੇ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਹਨ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਸਾਡਾ ਕਥਨ 1 ਸੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਿਵਕਲਪ 1 ਨੰੂ ਤੁਰੰਤ ਬੰਦ ਕਰ ਸਕਦੇ b1 b2 b3 b4 
ਹਾਂ। ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਜਾਂਚ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਟੇਟਮ୊ਟ 2 ਸਹੀ ਹੈ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂ
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਜਾਂਚ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਿਕ ਕੀ ਅਤੇ ਹਾਰਮੋਿਨਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਜਾਂ ਨਹੀ ਂਜੇਕਰ ਅਤੇ ਹਾਰਮੋਿਨਕ ਪ୥ਗਤੀ b1 b2 b3 b4 b1 b2 b3 b4 
ਿਵੱਚ ਹਨ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 1 ਪਲੱਸ 1 ਬਰਾਬਰ 2 ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਭਾਵ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 1 ਪਲੱਸ 1 ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ by b 1 by v3 by b2 by a 1 by a 
ਹੈ। 1 ਦਾ 1 ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 2 ਗੁਣਾ ਗੁਣਾ 1 ਜੋੜ ਅਰਥਾਤ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 1 ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਵਰਗ 1 ਭਾਗ 1 ਜੋੜ ਪਲੱਸ r r a 1 r r r r r 
ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ 2 ਗੁਣਾ 1 ਜੋੜ ਹੈ। 1 ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ 2 ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ 2 ਗੁਣਾ 1 ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਇਸ ਨੰੂ ਸਰਲ r r r r r r 
ਬਣਾਉਣ ਲਈ ਸਾਨੰੂ 2 ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ 2 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਘਣ ਬਰਾਬਰ 2 ਪਲੱਸ 2 ਪਲੱਸ ਹੋਵੇਗਾ। 2 ਵਰਗ ਭਾਵ ਸਾਡੇ r r r r r r r 
ਕੋਲ ਦਾ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ 0 ਹੋਵੇਗਾ ਭਾਵ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬਰਾਬਰ 0 ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਹੋਵੇਗਾ ਮੈਨੰੂ ਹਣੁ ਯਾਦ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਹ ਰੀਮਾਰ r r r r 
ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਬਣਾ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ। ਿਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਸਾਰੇ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਹਨ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਪਲਸ ਘਟਾਓ ਦੇ k r a1 a2 a3 a4 r i 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇੱਕ 1 ਤୌ 1 ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਘਣ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇਸਲਈ ਅਤੇ ਹਾਰਮੋਿਨਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ b 4 r r r b1 b2 b3 b4 
ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕਥਨ 2 ਗਲਤ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਕਥਨ 1 ਸੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਵਕਲਪ 4 ਇੱਕੋ ਇੱਕ ਸਹੀ 
ਜਵਾਬ ਹੈ ਜੋ ਸਾਡੇ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰਬਰ 12 ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਦਾ ਹੈ। ਇੱਥੇ ਸਵਾਲ ਹੈ ਸੰਿਖਆ 13 ਨੰੂ ਤੱਕ ਇੱਕ ਗਿਣਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹੋਣ ਦੇ ਨਾਲ a1 a2 a 100 a1 3 
ਮੰਨੀਏ ਅਤੇ ਆਓ ਅਸੀ ਂ1 ਤୌ ਲੈ ਕੇ ਪਾਈ ਤੱਕ ਚੱਲਣ ਵਾਲੇ ਦੇ ਜੋੜ ਨੰੂ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਸਾਰ ੇ1 ਲਈ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਲਈ 100 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ii p 
ਕੋਈ ਵੀ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਿਜਸਦਾ 1 1 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ 20 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਿਫਰ ਜੇਕਰ ਦਆੁਰਾ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ n n m 5n sm sn n 
ਨਹੀ ਂਕਰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਾਂਗੇ ਪਿਹਲਾਂ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਪਤਾ ਕਰਨ ਲਈ ਇਸ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਸਾਂਝੇ ਅੰਤਰ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦਾ ਪਤਾ a2 a2 
ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਇਹ ਕਾਫ਼ੀ ਹੈ ਆਉ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਇਸ ਗਿਣਤ ਦੇ ਸਾਂਝੇ ਅੰਤਰ ਨੰੂ ਕਾਲ ਕਰੀਏ। ਹਣੁ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਪਲੱਸ d p a2 a1 d
ਇਸ ਲਈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਪਤਾ ਲੱਗੇਗਾ ਿਕ 2 ਕੀ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦਾ a1 d sp 
ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ ਲੈ ਕੇ ਪਾਈ ਤੱਕ ਚੱਲ ਿਰਹਾ ਹੈ ,
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਹੈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ 1 ਪਲੱਸ 1 ਪਲੱਸ 2 ਪਲੱਸ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਗੇ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ p p d e 1 3 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 2 ਦਆੁਰਾ ਿਵੱਚ ਲੈ sp 3p p p d t 
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ਲਈਏ, ਿਫਰ ਅਸੀ ਂ6 ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਦੇ ਅੰਦਰ ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਕੀ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ p d sm sn m 5n sn 
ਦਆੁਰਾ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 5 ਗੁਣਾ 6 ਪਲੱਸ 5 ਘਟਾਓ 1 ਿਵਚ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ 2 ਿਵਚ 6 ਪਲੱਸ m sn s 5 n in by 2 d n n 
ਘਟਾਓ 1 ਿਵਚ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ 2 ਦਆੁਰਾ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰਨਾ ਅਤੇ ਅੰਕ ਤୌ ਅਸੀ ਂ30 ਜੋੜ 25 ਘਟਾਓ 5 ਨੰੂ ਿਵਚ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ। ਸਵਾਲ ਿਵੱਚ 6 ਪਲੱਸ ਘਟਾਓd n d n d n 
1 ਿਵੱਚ ਦਆੁਰਾ ਸਾਨੰੂ ਦੱਿਸਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਉਤੇੱ ਿਨਰਭਰ ਨਹੀ ਂਕਰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਇਹ ਯਕੀਨ ਿਦਵਾਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ d sn s n sm sn 
ਆਓ ਅਸੀ ਂਉਸ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨੰੂ ਵਜୌ ਕਾਲ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 30 ਜੋੜ 25 ਘਟਾਓ 5 ਿਵੱਚ ਹੈ ਿਵੱਚ 6 ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਵੱਚ ਜ਼ੋਰ c n d c n d 
ਦੇਣ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦਆੁਰਾ ਬੁਲਾਇਆ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਅਨੁਪਾਤ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਬਦਲਦਾ ਹੈsm sn c n sm sn 
ਤਾਂ ਵੀ ਹਣੁ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਸਾਨੰੂ 30 ਜੋੜ 25 ਘਟਾਓ 5 ਬਰਾਬਰ 6 ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ nd d c cnd cd
ਇਸ ਲਈ 25 ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 6 ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ 30 ਜੋੜ 5 c in nd c cd d
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ 25 ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਦਾ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਮੁੱਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਪਰ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨc d n 
ਇਸ ਲਈ ਸਹੀ ਹੈ ਸਾਰੇ ਤୌ ਵੱਡਾ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ 20 ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰn 1 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 25 ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇੱਥୌ ਸਾਨੰੂ ਜਾਂ ਤਾਂ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ 25 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ c d d 0 c d 0 
ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ 2 ਇੱਕ 1 ਜੋੜ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ 2 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ 30 ਜੋੜ 25 ਘਟਾਓ c 25 nd 5d 
ਭਾਗ 6 ਜੋੜ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ 30 ਜੋੜ 25 ਘਟਾਓ 5 ਬਰਾਬਰ 150 ਪਲੱਸ 25 ਘਟਾਓ 25 ਹੈ ਇਸਲਈ 20 nd d 25 nd d nd d d 
ਬਰਾਬਰ 150 ਘਟਾਓ 30 ਜੋ ਿਕ 120 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥୌ ਅਸੀ ਂ ਬਰਾਬਰ 6 ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਪਲੱਸ 6 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 9 ਤୌ 9 ਇਸਲਈ d a2 a1 a2 a 2
ਦੇ 2 ਸੰਭਾਵੀ ਮੁੱਲ ਹਨ ਅਰਥਾਤ 3 ਅਤੇ 9 ਇਹ ਸਾਡੇ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰਬਰ 13 ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਦਾ ਹੈ। ਇਹ ਸਾਡਾ 14ਵਾਂ ਪ୥ਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ab c 
ਹੋਣ ਿਦਓ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਹਨ। ਅਤੇ ਅਤੇ ਦਾ ਗਿਣਤ ਦਾ ਮਾਿਧਅਮ b a ab c ab c b 
ਪਲੱਸ 2 ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਘਟਾਓ 14 ਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਨਾਲ ਭਾਗ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਾਂਗੇ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ab c 
ਹਨ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਨੰੂ ਅਤੇ ਨਾਲ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ। ਿਵੱਚ ਿਜੱਥੇ ਸਾਂਝਾ ਅਨੁਪਾਤ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਅਸਲ a b r c p r r b a 
ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਵਜୌ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇੱਥୌ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ v a b a r 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਢ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਂਝਾ ਅਨੁਪਾਤ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂ0 ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਵੱਡੀ ਸਬਸਿਕ୥ਪਟ ਿਵੱਚ b r 
ਕਹੇ ਦਆੁਰਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦੇ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਤੇ ਦਾ ਗਿਣਤ ਦਾ ਮਤਲਬ ਪਲੱਸ 2 ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ab c b b 
ਪਲੱਸ ਨੰੂ 3 ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ 2 ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਘਟਾਓ 2 ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ 6 ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਦੇ c b a b c a b 
ਬਰਾਬਰ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਿਫਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਘਟਾਓ 2 ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ 6 ਜੋ ਿਕ r c br b by r b vr b
ਘਟਾਓ 2 ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ 6 ਹੈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 ਜੋੜ 1 ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਆੁਰਾ br br r r r b 6 r p 

ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ 1 ਪੂਰਾ ਵਰਗ 6 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਨਾਲ ਵੰਡ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਹਣੁ ਯਾਦ ਕਰੋ ਿਕ ਦਆੁਰਾ r r r r b r 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਹੈ 1 ਪੂਰਾ ਵਰਗ 6 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ a r a r 
ਹਨ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਇੱਕੋ ਇੱਕ ਸੰਭਾਵੀ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੱਲ ਹੈ ਬਰਾਬਰ 2 ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ 6 ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਥਾਂ r a 
ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ। ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ 6 ਤੱਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਘਟਾਓ 14 ਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ 1 ਦਆੁਰਾ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 36 ਜੋੜ 6 
ਘਟਾਓ 14 ਨੰੂ 7 ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 28 ਦਆੁਰਾ 7 ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਮੁੱਲ 4 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਾਡੇ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰਬਰ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਦਾ 
ਹੈ 14 ਆਓ ਹਣੁ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸਵਾਲ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ, ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇੱਕ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਸਾਰ ੇਸ਼ਬਦ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹਨ ਜੇਕਰ ਪਿਹਲੇ ਸੱਤ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਦਾ
ਅਨੁਪਾਤ ਪਿਹਲੇ 11 ਪਦਾਂ ਦਾ ਜੋੜ 6 ਤୌ 11 ਹੈ ਅਤੇ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਸੱਤਵਾਂ ਪਦ 130 ਅਤੇ 140 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ ਸਾਂਝਾ ਅੰਤਰ ਕੀ ਹੈ t 
ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਦੇ ਸਾਂਝੇ ਅੰਤਰ ਨੰੂ ਅਤੇ ਸ਼ਬਦ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਦਆੁਰਾ ਇਹ ਪ୥ਗਤੀ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ d r ar ar 
1 ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਲਈ ਸਾਰ ੇ ਤୌ ਵੱਡੇ ਜਾਂ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਵੱਡੇ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਿਜਸਦਾ r d r ar 0 z 
ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਲਈ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਸਾਰ ੇ1 ਤୌ ਵੱਡੇ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹਨar 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਢ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਵੀ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ 1 ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ d d d a 1 
ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ। ਸਵਾਲ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਵੀ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ 1 ਤୌ 7 ai
ਤੱਕ ਚੱਲ ਰਹੇ ਦਾ ਜੋੜ 1 ਤୌ 11 ਤੱਕ ਦਾ ਜੋੜ 1 ਤୌ 11 ਦੇ ਬਰਾਬਰ 6 ਗੁਣਾ 11 ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ 1 ਤୌ 7 ਤੱਕ ਚੱਲ ਰਹੇ ii ai ii ai ai ii 
ਦਾ ਜੋੜ  ਪਲੱਸ  ਪਲੱਸ  ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਗੇ  ਿਵੱਚ ਤੱਕ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਿਵੱਚ  ​​ਨੰੂ  ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ 7 a 1 1 2 6 d thi s 6 7 2
ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਜੋੜ 7 ਇੱਕ 1 ਪਲੱਸ 3 ਿਵੱਚ ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂ1 ਤୌ 11 ਤੱਕ ਚੱਲਣ ਵਾਲੇ ਦੇ ਜੋੜ ਉਤੇੱ ਿਵਚਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਹ 11 d ai ii a 1
1 ਜੋੜ 1 ਜੋੜ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਪਲੱਸ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਗੇ 10 ਿਵੱਚ ਤੱਕd 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ 11 ਜੋੜ 10 ਿਵੱਚ 11 ਨੰੂ 2 ਦਆੁਰਾ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਜੋੜ 11 ਿਵੱਚ ਇੱਕ 1 ਜੋੜ 5 ਿਵੱਚ ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ a 1 d d 
ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਸਾਨੰੂ 7 ਿਵੱਚ 1 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਪਲੱਸ 3 ਨੰੂ 11 ਦਆੁਰਾ 1 ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ 1 ਪਲੱਸ 5 ਬਰਾਬਰ 6 ਬਾਇ 11 ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ 7 ਪਲੱਸ 21 d d a 1 

ਬਰਾਬਰ 6 ਪਲੱਸ 30 ਜੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ 9 ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਵੀ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ 130 ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਤୌ ਸਖਤੀ d a 1 t a 1 d a7 a7 140 
ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਹਣੁ ਪਲੱਸ 6 ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ 1 90 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਾਨੰੂ 7 15 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 130 ਨੰੂ 15 ਦਆੁਰਾ a7 1 d d 
ਵੰਿਡਆ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਭਾਗ 15 ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਅਸਮਾਨਤਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 26 ਭਾਗ 3 ਤୌ ਸਖਤੀ d d 140 d 
ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਭਾਗ 3 ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ 9 ਘਟਾਓ 1 ਦਆੁਰਾ 3 ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ d 28 d d 9
ਤୌ ਿਬਲਕੁਲ ਘੱਟ ਹੈ ਪਲੱਸ 1 ਬਾਇ 3 ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਗਿਣਤ ਦੀ ਪ୥ਗਤੀ ਦਾ d t 9 
ਸਾਂਝਾ ਅੰਤਰ 9 ਹੈ। ਇਸ ਦੇ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਗਿਣਤ ਦੇ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਅਤੇ ਹਾਰਮੋਿਨਕ ਪ୥ਗਤੀ ਉਤੱੇ ਸਾਡੇ ਸਮੱਿਸਆ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੇ ਸੈਸ਼ਨ ਨੰੂ ਸਮਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ । Pru
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