
 अंकगिणतीय भौिमितक आिण हामŖिनक Ůगतीवर हे आमचे दुसरे आिण शेवटचे सम˟ा सोडवणारे सũ आहे आʉी हे सũ सम˟ा 
Ţमांक आठ सह पुɎा सुŝ करतो आता आमǉाकडे खालील Ůʲ आहे आिण अंकगिणत Ůगतीमȯे असू Ȩा आिण एक वगŊ ab c b 
वगŊ वगŊ भौिमितक Ůगतीमȯे असेल जर पेƗा काटेकोरपणे कमी असेल आिण पेƗा काटेकोरपणे कमी असेल तर अिधक c a b b b 

बरोबर 3 बाय 2 असेल तर आपण चे मूʞ शोधू कारण आपʞाला मािहत आहे की आिण मȯे आहेत  अंकगिणत c a ab c an 
Ůगती आपण आिण साठी वजा ʉणून आिण ला व ʉणून घेऊ शकतो.p r p rb p c p r 
 
आता आपʞाला िदलेले आहे की अिधक अिधक हे 3 बाय 2 ǉा बरोबरीचे आहेa b c 
 ȑामुळे आपʞाला वजा अिधक अिधक िमळत आहे.p r p 

अिधक हे 3 बाय 2 ǉा बरोबरीचे आहे p r 
 ȑामुळे येथून आपʞाला हे 1 बाय 2 ǉा बरोबरीचे आहे हे लƗात ƽा की हे चे मूʞ देखील आहे जर आपण आता चे मूʞ p b r 
शोधू शकलो तर आपʞाला कळेल की काय आहे कारण वजा तर अधाŊ वजा िशवाय दुसरे काहीही नाहीa a p r r 
 ȑामुळे आʉाला आता फƅ ʬॅल शोधǻाची गरज आहे 
Ůʲात चे िदले आहे की एक वगŊ वगŊ आिण वगŊ भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत ʉणून आपʞाकडे वजा संपूणŊ वगŊ r ue b c p r p 
चौरस आहे आिण अिधक संपूणŊ वगŊ भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत ʉणून आपण वजा संपूणŊ िलš शकतो  चौरस मȯे p r p r p 
अिधक संपूणŊ वगŊ ǉा घात 4 ǉा समान आहे ʉणून आपʞाला चौरस वजा वगŊ पूणŊ वगŊ ǉा घात 4 ǉा बरोबर आहे r p p r p 
ʉणून ची घात 4 वजा 2 वगŊ वगŊ अिधक घात  4 हे ǉा घात 4 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणजे चा वगŊ वगाŊत वजा 2 p p r r p r r p 
वगŊ 0 ǉा बरोबरीचा आहे लƗात ƽा की आिण िभɄ संƥा आहेत पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे आिण पेƗा ab c a b b c 
काटेकोरपणे कमी आहे ʉणून आपण येथे िनʺषŊ काढू शकतो  की ǉा बरोबरीचा असू शकत नाही ʉणून आपʞाकडे r 0 r 
ˍेअर 2 ˍेअर बरोबर असणे आवʴक आहे याचा अथŊ आपʞाकडे ˍेअर 1 बाय 2 ǉा बरोबरीचा आहे ʉणून ǉा p r r 2 
ˍेअर ŝट बरोबर अिधक िकंवा वजा 1 आहे .
 ʉणून साठी आʉी 1 बाय 2 अिधक 1 Ȫारे 2 ǉा वगŊमूळ िकंवा 1 बाय 2 अशा दोन शƐता िमळत आहेत 2 ǉा वगŊमूळाने वजा 1.a 
 आता आठवते की आपʞाला िदलेले आहे पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे आिण हे पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे आिण चे a b b c b 
मूʞ 1 बाय 2 आहे,
 ȑामुळे ची िनवड शƐ नाही आिण ʉणून चे वगŊमूळ Ȫारे 1 बाय 2 वजा 1 आहे.a a  2 
 ʉणून येथे ितसरा पयाŊय योƶ उȅर आहे हा आपला Ůʲ Ţमांक 9 आहे जर अंकगिणत Ůगतीǉा पिहʞा 10 पदांची बेरीज वगाŊत n c
असेल तर आपण शोधू ȑा इंटनŊǉा वगाōची बेरीज लƗात ƽा की 
या Ůगतीǉा पिहʞा वजा 1 पदांची बेरीज मȯे उणे 1 वगŊ आहे कारण पिहʞा पदांची बेरीज मȯे वगŊ आहे ʉणून n c n n c n 
आपʞाला मािहत आहे की ʩा संǒा काय आहे  टमŊ हे दुसरे काहीही नाही तर Ůथम वजा 1 पदांची बेरीज उणे Ůथम वजा 1 n n n 
पदांची बेरीज आहे ʉणून आपʞाकडे टमŊ आहे मȯे वगŊ वजा मȯे वजा 1 वगŊ जो मȯे 2 वजा 1 आहेinit c n c n c n 
 ȑामुळे आपʞाला मािहत आहे काय आहे  या अंकगिणत Ůगतीचा Ůारंिभक टमŊ जो मȯे दोन वजा आहे c n 
या Ůगतीचा आरएच टमŊ ʉणू या 
आमचे काम ʉणजे 1 ते नार ˍेअर पयōत चालणारी बेरीज ओʬर आरआर शोधणे 
आता आʉाला मािहत आहे की हे काहीही नाही परंतु आʉी ˍेअर बाहेर काढू शकतो आिण आत आमǉाकडे 2 वजा 1 आहे.c r 
 संपूणŊ चौरस ʉणजे 1 ते आर पयōत चालणारी बेरीज n 

चौरस आहे  पयōत ǉा आत 1 आहे.4 c n n 

 ȑामुळे जर आपण याची बेरीज केली तर आपʞाला 4 वगŊ मȯे अिधक 1 मȯे 2 अिधक 1 भागाकार 6 वजा 4 वगŊ c n n n c n 
मȯे अिधक 1 भािगले 2 अिधक वगŊ िमळेल ʉणून आपण या अिभʩƅीतून 3 ने भागलेला वगŊ घेतो आिण आपʞाला 2 n c n c n
अिधक 2 मȯे 2 अिधक 1 वजा 6 वजा 6 अिधक 3 असे सोपे केले जाते की आपʞाला वगŊ ने भागून 4 वगŊ अिधक n n c n 3 n 
चार िमळते.

अिधक दोन अिधक दोन वजा सहा वजा तीन ʉणजे वगŊ ने भागले 4 वगŊ वजा 1 तर  आता आपʞाला मािहत   n n n c n 3 n 
आहे की या अंकगिणताǉा Ůगतीǉा पिहʞा 10 पदांǉा वगाōची बेरीज काय आहे हा ितसरा पयाŊय योƶ आहे हे आपण पाš शकतो येथे 
आपण 1 पेƗा कमी िकंवा पेƗा कमी िकंवा 1 0 1 ǉा बरोबरीसाठी खालील Ůʲाचा िवचार कŝ.i 

काटेकोरपणे मोठा असेल 1 उशीरा लॉग ǉा लॉग ǉा पयōत ǉा लॉग पयōत एक अंकगिणत Ůगती   bi v 1 b 2 b 1 0 1 b 
मȯे सामाɊ फरक लॉग 2 आिण पयōत अंकगिणत Ůगतीमȯे असेल जेणेकŝन समान असेल  आिण a1 e2 a101 a1 b1 a51 
हे ǉा बरोबर आहे आता ते पयōत ची बेरीज आिण ची पयōतची बेरीज असेल तर आपण येथे िदलेʞाb51 a1 a51 s b12 b51 t 
चार पयाŊयांपैकी कोणते उȅर योƶ आहे ते शोधू.

चा लॉग 1 लॉग चा लॉग ǉा लॉग पयōत अंकगिणत Ůगतीमȯे आहे सामाɊ फरक लॉग 2 सह आपण िलš  b p 2 p 1 0 1 
शकतो चा लॉग ǉा लॉग बरोबर 2 चा लॉग ʉणजे चा लॉग आहे 2 ǉा बरोबरीने लॉग बरोबर आता दोɎी बाजंूना b2 b1 b 2 b 1 
घातांक घेतʞास हे ǉा बरोबरीचे आहे पुढे पाš.b2 2b 1 

चा ʉणून चा ǉा बरोबर 2 चा आता आपʞाला मािहत आहे की चा लॉग ǉा  p3 log b3 log b2 log log b2 2b1 
ǉा बरोबरीचा आहेlog 

 ȑामुळे चा लॉग 2 वगŊ ǉा बरोबरीचा आहे.b 3 b 1 
  दोɎी बाजंूचे घातांक ƽा आिण आपʞाला ʉणजे मȯे 2 चौरस समान िमळेल b3 b1 
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जर आपण अशा Ůकारे पुढे गेलो तर आपʞाला 
समान 2 ची घात वजा 1 मȯे िमळेल सवŊ 2 साठी पेƗा कमी िकंवा पेƗा कमी िकंवा समान 1 0 1 ǉा बरोबरी ʉणजे bi i b1 i i 
ǉा b1 

संदभाŊत 2 पेƗा मोǬा िकंवा 2 ǉा बरोबरीǉा सवाōसाठी चा एक फॉमŊ िमळत आहे पुढे चला ʉणजे काय ते िलšया आपʞाला bi t 
मािहत आहे की अिधक अिधक अिधक आहे आिण  तर पुढे पयōत ʉणजे ʉणजे अिधक t v 1 v 2 b 3 b 51 t b1 2v1 
अिधक 2 चौरस अिधक आिण पुढे 2 ते 50 मȯे पयōत आपण बाहेर काढू आिण 1 अिधक 2 अिधक 2 वगŊ अिधकǉा आतd1 v1 b1 
येऊ.
  वर आिण पुढे 2 ते पॉवर 50 पयōत आता लƗात ƽा की ही एक भौिमितक मािलका आहे आिण ही 2 ची घात 51 वजा 1 ǉा बरोबरीची 
आहे ʉणून आपʞाला िमळेल  समान ते 2 ते घात 51 वजा 1 पुढे आपण िलिहǻाचा Ůयȉ कŝया सोɗा फॉमŊमȯे ti s b1 ace 
आपʞाला मािहत आहे की समान आहे अिधक अिधक अिधक आिण असेच पुढे पयōत आपण 2 िलš ac a1 a2 a3 a 51 
शकतो.
 1 अिधक Ůमाणे 1 अिधक 2 ʉणून आिण अशा Ůकारे पुढे चालू ठेवत आमǉाकडे शेवटची टमŊ अिधक 50 आहे da 3 d a 1 d 
िजथे हा अंकगिणत Ůगती पयōत पयōतचा सामाɊ फरक आहे आता आपण सवŊ घटना एकिũतपणे एकिũत केʞास d a1 a2 a101 
आपण 51 िमळवा आिण उवŊįरत संǒांमधून आपण सामाɊ घेऊ आिण आपʞाला 1 अिधक 2 अिधक िमळेल आिण पुढे 50 a1 d 
पयōत आपण पाš शकतो की ही एक अंकगिणत Ůगती आहे आिण ही 50 ते 51 ला 2 ने भागली आहे.
  आता ʉणजे काय ते शोधा ȑासाठी आʉाला Ůʲ आठवला की आिण d a 51 is equal to b51 a1 is equal to 
b1
 ȑामुळे बरोबर 1 अिधक 50 ʉणून ʉणजे आिण बरोबर  आपʞाला समान a51 d a 51 b 51 a1 b1 b 51 p 1 
अिधक 50 d 
िमळतो
 ȑामुळे समान वजा भािगले 50 आता आपʞाला मािहत आहे की आहे 2 ची घात 50 ची ची बरोबरीd b51 b1 b51 b1 
 ȑामुळे आपʞाला ची 2 ची घात 50 वजा 1 ला ने भािगले 50 आता िमळत आहे जर आपण येथे चे हे मूʞ बदलले आिण 1 d b1 d 
बरोबर Ůमाणे आपʞाला िमळेल  अिधक 2 ची घात 50 वजा 1 ते 51 बाय 2 बरोबर आहे आपण 51 b 1 ace 51b1 b1 b1 
बाहेर काढतो आिण आत आपण 2 ला घात 50 अिधक 1 ला भािगले 2 असे िलš.

शी तुलना करǻासाठी आपण याला मȯे 2 असे िलिहतो  घात 51 अिधक 2 भािगले 4 ने आपʞाला आधीच िमळालेले हे t 51b1 t 
बरोबर 2 ची घात 51 वजा 1 आहेb1 

 ȑामुळे आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की हा पेƗा काटेकोरपणे मोठा आहे ʉणून Ůʲ 3 आिण पयाŊय 4 वर परत येणे आता s t 
बरोबर नाही.
 आपण आिण मधील कोणता मोठा आहे हे पाहणार आहोत, आपʞाला मािहत आहे की ची 2 ǉा 100 ची a101 b101 b101 

ची घात आहे आिण ची अिधक 100 ǉा बरोबरीची आहे आिण आपʞाला चे मूʞ आधीच िमळाले आहे जे 2 ते b1 a101 a1 d d 
2 आहे.
  पॉवर 50 वजा 1 50 ने भािगले ʉणून आमǉाकडे येथे अिधक आʉी आहोत  b1 a101 is equal to b1 substitut 

ǉा जागी आिण हे येथे 2 ते घात 51 वजा 2 मȯे आहेing b1 a1 b1 
 ȑामुळे मुळात आपʞाला 2 ची घात 51 वजा 1 मȯे 

िमळत आहेb1 
 ȑामुळे ˙ʼपणे पेƗा काटेकोरपणे मोठा आहे  ʉणून दुसरा पयाŊय योƶ आहे आिण पिहला पयाŊय चुकीचा आहे हा b101 1 0 1 
आमचा 11वा Ůʲ आहे आिण असेच पुढे एक अनंत हामŖिनक Ůगती आहे Ǜाची पिहली संǒा 5 आहे आिण 20वी टमŊ 25 a1 a2 a3 
आहे आपण कमीत कमी सकाराȏक पूणाōक शोधू Ǜासाठी एक ऋण आहे आपण वी संǒा अिधक वजा 1 असे n an 1 by b n d 
मȯे मȯे बेरीज साठी िलš आिण आता लƗात ƽा की बरोबर 1 ʉणून 1 हे 5 िदले आहे ʉणून आपʞाला d b d a 1 by b b 
बरोबर 1 िमळेल 5 बाय 5 हे देखील लƗात ƽा की बरोबर 1 बाय अिधक 19 ʉणून अिधक 19 बरोबर 1 बाय a20 p d b d a 
20 आहे जे 1 बाय 25 ǉा बरोबरीचे आहे आिण आʉाला मािहत आहे की बाय 5 ǉा बरोबर आहे ʉणून समान वजा आहे  4 b 1 d 
बाय 25 ते 90.
 आता आमचे काम िकमान सकाराȏक पूणाōक शोधणे आहे जेणेकŝन काटेकोरपणे असेल.n an l 
  0 पेƗा आहे 1 अिधक वजा 1 मȯे आʉी िकमान धन पूणाōक शोधू Ǜासाठी अिधक वजा 1 ते ess as an by b n d b n d
0 पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे हे आʉाला मािहत आहे बाय 5 ǉा समान आहे आिण आʉी देखील चे मूʞ जाणून ƽा ʉणून b 1 d 
आपण ही असमानता ची ŵेणी शोधǻासाठी वापरतो Ǜासाठी ऋण आता आिण चे मूʞ बदलून येथे आपʞाला 1 बाय 5 n a b d 
अिधक वजा 1 ते वजा 4 बाय 25 ते 19 िमळतात.n 
  0 पेƗा याचा अथŊ 1 अिधक वजा 1 मȯे वजा 4 भािगले 5 Ȫारे 19 मȯे 0 पेƗा कमी आहे याचा अथŊ वजा 1 5 पेƗा 19 भािगले 4 n n 
पेƗा काटेकोरपणे मोठा असेल ʉणजे ते 19 भािगले पेƗा काटेकोरपणे मोठा असेल  4 अिधक 1 ने आिण हे 99 ला 4 ने भागले n 5 
आहे ʉणून हे 25 पेƗा मोठे िकंवा समान असले पािहजे जेणेकŜन शूɊापेƗा कमी असेल ʉणून 25 हा सवाŊत कमी सकाराȏक n an 
पूणाōक आहे Ǜासाठी ऋण आहे ʉणून आपʞाला पयाŊय 4 िमळेल या Ůʲात बरोबर आहे आमǉाकडे चार िभɄ संƥा आहेत  an s 

आिण जे भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत आपʞाकडे समान आहे आिण समान आहे वजा 1 अिधकa1 a2 a3 a4 b1 a1 bi bi 
सवाōसाठी समान आहे 2 3 आिण 4 नंतर आपʞाकडे दोन िवधाने आहेत पिहले िवधान संƥा आहे  आिण ai i b1 b2 b3 b4 

अंकगिणतीय Ůगतीत नाहीत िकंवा भौिमितक Ůगतीमȯे नाहीत आिण दुसरे िवधान आिण ही संƥा हामŖिनक b1 b2 b3 b4 
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Ůगतीमȯे आहेत िवधान 1 आिण िवधान 2 बरोबर आहेत की नाही हे आपʞाला तपासावे लागेल आिण दोɎी िवधाने योƶ असतील तर 
िवधान 2 हे िवधान 1 चे बरोबर औिचȑ आहे की नाही हे आपण तपासले पािहजे की आपʞाकडे हे ǉा बरोबरीचे आहे आिण b1 a1 

हे ǉा बरोबरीचे आहे आिण ǉा बरोबरीने ǉा बरोबरीने ǉा बरोबरीने ǉा बरोबरीने अिधक ǉाp2 b1 a2 b1 a1 v2 a1 a2 
बरोबरीने आता आहे.b3 
  समान अिधक तर समान अिधक अिधक आिण समान अिधक तर समान अिधकb2 a3 b3 a1 a2 a3 b4 b3 a4 b4 a1 

अिधक अिधक लƗात ƽा की येथून आपʞाला वजा समान आिण िमळेल  उणे हे ǉा a2 a3 a4 b2 b1 a2 b3 b2 a3 
बरोबरीचे आहे, आʉाला आहेत असे िदले आहे  सवŊ वेगळे ʉणजे हे ǉा ai's a2 a3 
बरोबरीचे नाही ʉणजे वजा हे वजा ǉा बरोबरीचे नाही ʉणून आपʞाकडे हे अिधक ǉा बरोबरीचे b2 b1 b3 b2 2b2 b1 b3 
नाही याचा अथŊ b1 b2 b3 
अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे नाही ʉणून आिण  अंकगिणतीय Ůगतीमȯे नाहीत पुढे आपण ʉणतो की p 1 b 2 b 3 b 4 b1 b2

आिण भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत की नाही ȑासाठी आपण ला 1 मȯे ची घात वजा 1 असे िलš या सवाōसाठी b3 b4 ai r i i 
समान 2 3 आिण 4 असे आहे.
  आʉाला िदले आहे की आिण भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत येथे हे हे भौिमितक Ůगतीचे सामाɊ गुणोȅर आहे a1 a2 a3 a4 r 

येथे आपण एक छोटी नोदं कŝया की ǉा बरोबरीचे नाही आिण ǉा बरोबरीचे नाही.a1 a2 a3 a4 a1 0 r 0 
 कारण जर 1 0 ǉा बरोबरीचा असेल िकंवा ǉा बरोबर असेल तर ते चे सवŊ वेगळे आहेत या वˑुİ̾थतीचा िवरोधाभास आहे हेr 0 AI 
वापŝन आʉाला हे अिधक 1 ǉा बरोबरीने िमळतेb2 a1 r 
 ȑामुळे हे 1 ते 1 अिधक िशवाय दुसरे काहीही नाही  3 हे 1 अिधक 1 अिधक 1 चौरस आहे जे 1 ते 1 अिधक अिधक rv r r r r 
सारखे आहे  चौरस आिण समान आहे अिधक अिधक चौरस अिधक घन जो आहे 1 ते 1 b4 a1 a1 r a 1 r a 1 r p 4 
अिधक अिधक चौरस अिधक घन आता आिण भौिमितक मȯे आहेत  Ůगती मग आपʞाकडे मȯे r r r b1 b2 b3 b4 b1 

हे ˍेअर ǉा बरोबरीचे असणे आवʴक आहे जर ही भौिमितक Ůगतीमȯे असेल तर मी ते येथे िलš दे ʉणून b3 b2 b1 b2 b3 
आपʞाकडे 1 मधील 1 ते 1 अिधक अिधक वगŊ 1 चौरस बरोबर असेल 1 अिधक संपूणŊ चौरस r r r 
आता 1 शूɊ नसʞामुळे आपण दोɎी बाजंूनी 1 रȞ कŝ शकतो आिण आपʞाला 1 अिधक अिधक चौरस 1 अिधक पूणŊ वगŊ r r r 
1 अिधक 2 अिधक वगŊ įरकॉल करणे आवʴक आहे आपʞाला आधीच िमळालेले हे शूɊाǉा बरोबरीचे नाही हे आपण सहजr r r 
लƗात घेऊ शकतो की साठी शूɊाǉा बरोबरीने ही समानता धारण होत नाही r 
ʉणून या Ůकरणात आपʞाला मȯे िमळत नाही ʉणजे चौरस बरोबर आहे ʉणजे आपʞाकडे मȯे आहे b1 b3 b2 b1 b3 b2
चौरस समान नाही ʉणून आिण b1 b2 b3 b4 
भौिमितक Ůगतीमȯे नाहीत ʉणून येथे आमचे िवधान 1 आहे  ʉणून आपण tru e 
पयाŊय 1 ताबडतोब बंद कŝ शकतो.
 पुढे आपण िवधान 2 बरोबर आहे की नाही हे तपासावे यासाठी आपʞाला आिण हामŖिनक Ůगतीमȯे आहेत की b1 b2 b3 b4 
नाही हे तपासावे लागेल की नाही तर आिण हामŖिनक Ůगतीमȯे आहेत .b1 b2 b3 b4 
 1 बाय अिधक 1 बाय हे 2 बाय ǉा बरोबरीचे असणे आवʴक आहे ʉणजे आपʞाकडे 1 बाय 1 अिधक 1 बाय 1 ते 1b 1 v3 b2 
अिधक अिधक वगŊ 2 बाय 1 ते 1 अिधक आहे आपʞाकडे 1 अिधक अिधक वगŊ अिधक 1 भािगले 1 अिधक अिधक r r r r r r 

वगŊ समान 2 r 
गुणा 1 अिधक ʉणजे 1 अिधक मȯे 2 अिधक अिधक वगŊ 2 ते 1 अिधक अिधक असेल  चौरस हे सोपे केʞास r r r r r r 
आपʞाला िमळेल 2 अिधक अिधक वगŊ अिधक 2 अिधक चौरस अिधक Ɛूब समान असेल 2 अिधक 2 अिधक 2 r r r r r r r
चौरस ʉणजे आपʞाकडे मȯे 1 अिधक वगŊ आहे 0 ʉणजे आपण बरोबर 0 असेल िकंवा बरोबर अिधक वजा असेल मला r r r r 
आता आठवते की आʉी आधीच ही िटɔणी केली आहे  हे 0 ǉा समान नाही आिण ते सवŊ वेगळे आहेत आिण r a1 a2 a3 a4 
जर बरोबर अिधक वजा असेल तर लƗात ƽा की हे 1 ते 1 अिधक अिधक वगŊ अिधक घन 0 ǉा बरोबरीचे आहे.r i b 4 r r r 
 ʉणून आिण हे हामŖिनक Ůगतीमȯे असू शकत नाहीतb1 b2 b3 b4 
 ȑामुळे िवधान 2 असȑ असʞाचे आपण पाहतो आिण िवधान 1 सȑ आहे हे आपण आधीच पािहले आहे
 ȑामुळे पयाŊय 4 हे एकमेव बरोबर उȅर आहे जे आपʞा Ůʲ Ţमांक 12 चे िनराकरण करते.
 येथे Ůʲ Ţमांक 13 आहे  पयōत पयōत अंकगिणतीय Ůगतीमȯे आहे आिण 1 ते पयōत धावणा̴या a1 a2 a100 a1 3 pai ii 
ला बेरीज ʉणू या सवŊ 1 साठी पेƗा कमी िकंवा समान 100 पेƗा कमी िकंवा समान पूणाōकासाठी पेƗा कमी िकंवा पेƗा 20 p n 1 n 
पेƗा कमी िकंवा बरोबरीने 20 पेƗा कमी िकंवा बरोबरीने आपण घेतो मग जर Ȫारे वर अवलंबून नसेल तर आपण m 5n sm sn n 

चे मूʞ शोधू Ůथम लƗात ƽा की चे मूʞ शोधǻासाठी या अंकगिणत Ůगतीǉा सामाɊ फरकाचे मूʞ शोधǻासाठी पुरेसे a2 a2 
आहे  या अंकगिणत Ůगतीचा सामाɊ फरक ʉणून ला कॉल करा d 
आता हे अिधक िशवाय दुसरे काही नाही ʉणून आपʞाला काय आहे हे मािहत आहे जर आपण काय आहे हे शोधूa2 a1 d a1 d 
शकलो तर आपʞाला कळेल की 2 ʉणजे काय आहे आपʞाजवळ 

बरोबर आहे.ii sp 
 1 ते पाई पयōत चालत आहे ʉणजे हे ǉा बरोबरीचे आहे 1 अिधक 1 अिधक 2 अिधक आिण पुढे वजा 1 मȯे पयōत आʉाला p p d 
मािहत आहे की बरोबर 3 आहे ʉणून आʉी ते येथे बदलतो ʉणून आहे  समान अिधक मȯे वजा 1 भािगले 2 e 1 sp 3p p p d
मȯे घेऊ या नंतर 6 अिधक वजा 1 ला मȯे घेऊ आता आपण Ȫारे ʉणजे काय िलš जेथे ǉा बरोबरी आहे t p d sm sn m 5n 
तर ने हे Ȫारे ǉा बरोबरीचे आहे आिण हे समान आहे 5 मȯे 2 Ȫारे 6 अिधक 5 मȯे वजा 1 मȯे भािगले m sn s 5 n sn d n 
2 ने 6 मȯे वजा 1 मȯे रȞ करणे ने भाजक आिण अंक आʉी  30 अिधक 25 वजा 5 ला ने भागले 6 अिधक n n d n 2 n d n 
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वजा 1 ला िमळवा Ůʲात आʉाला सांिगतले आहे की Ȫारे वर अवलंबून नाही हे हमी देते की Ȫारे हा İ̾थरांक d sm sn n sn sm 
आहे आपण ȑा İ̾थरांकाला ʉणून संबोधू या ʉणजे आपʞाकडे 30 अिधक 25 वजा 5 मȯे समान आहे मȯे 6 अिधक c n d c n
वजा 1 मȯे आहे यावर जोर देǻासाठी Ȫारे एक İ̾थरांक आहे  Ǜाला आपण येथे ने ʉटले आहे कारण ने ने d sn sm c n sm 

चे गुणोȅर बदलले तरी आता या समीकरणातून 30 अिधक 25 वजा 5 बरोबर 6 अिधक वजा ʉणजे 25 वजाsn nd d c cnd cd 
बरोबर आहे.c nd 

  ते 6 उणे वजा 30 अिधक 5 ʉणून जर 25 वजा मȯे नॉन-शूɊ असेल तर आपʞाला या समीकरणातून चे िनिʮत c cd d c d n 
मूʞ िमळते परंतु हे समीकरण 1 पेƗा मोठे िकंवा समान आिण 1 पेƗा कमी आिण िकंवा पेƗा कमी सवाōसाठी खरे आहे.
 20 ǉा बरोबरी ʉणजे आपʞाकडे 25 वजा मȯे बरोबर शूɊ असणे आवʴक आहे c d 
येथून आपʞाला एकतर िकंवा बरोबर 25 िमळेल आता जर बरोबर असेल तर आपʞाला 2 बरोबर 1 अिधक 0 िमळेल.d 0 c d 0 

बरोबर 3 आिण जर 25 असेल तर 30 अिधक 25 रा वजा भािगले 6 अिधक वजा समान ʉणून 30  a 2 c 5d nd d t  o 25 
अिधक 25 रे वजा 5 अिधक 25 रे वजा 25 बरोबर आहे ʉणून 20 समान 150 वजा 30 जे 120 ǉा बरोबर आहे ʉणून d 150 d d 
येथून आपʞाला बरोबर 6 िमळतेd 
 ȑामुळे या Ůकरणात आपʞाला िमळेल हे अिधक 6 ǉा बरोबरीचे आहेa2 a1 
 ȑामुळे ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून ची 2 संभाʩ मूʞे आहेत ʉणजे 3 आिण 9 हे आपला Ůʲ Ţमांक 13 सोडवते.a2 9 a 2 
 हा आपला 14 वा Ůʲ आहे आिण हे तीन सकाराȏक पूणाōक आहेत जसे की Ȫारे आहे  पूणाōक जर आिण ab c b a ab c 
भौिमितक Ůगतीमȯे असतील आिण आिण चे अंकगिणतीय मȯ ɘस 2 असेल तर आपण वगŊ अिधक एक वजा 14 भािगले ab c b 
अिधक 1 चे मूʞ शोधू कारण आिण हे भौिमतीय मȯे आहेत  Ůगती आपण ʉणून Ȫारे आिण Ůमाणे मȯे ab c a b r c p r 
िलिहतो जेथे हे सामाɊ गुणोȅर आहे की Ȫारे पूणाōक आहे खरं तर आपʞाला मािहत आहे की Ȫारे हा सकाराȏक r b a v a 
पूणाōक आहे आिण दोɎी आहेत  सकाराȏक लƗात ठेवा की येथून आपʞाला बरोबर बरोबर िमळतो ʉणून आपण b a r b a 
असा िनʺषŊ काढू शकतो की गुणोȅर हा एक धन पूणाōक आहे आʉी सबİˌɐमȯे 0 पेƗा काटेकोरपणे मोǬा com  mon r 
ʉटʞानुसार धन पूणाōकांचा संच दशŊवतो  आʉाला चा अंकगिणतीय माȯ मािहत आहे आिण हा अिधक 2 आहे ʉणून ab c b a 
अिधक अिधक ने भागʞास समान आहे 2 ʉणजे उणे 2 अिधक बरोबर 6 आहे आपण ǉा बरोबरीने b c 3 b plus a b c a 

ला आिण बरोबर ला या समीकरणात ला वजा 2 अिधक बरोबर 6 ʉणजे वजा  2 अिधक b r c br b r b vr b br br 
चौरस हा 6 ǉा बरोबर आहे आपण तो वगŊ वजा 2 अिधक 1 मȯे 6 ʉणून िलš शकतो तर Ȫारे मȯे वजा 1 r r r b r p r r 
पूणŊ वगŊ 6 ला ने भागू शकतो कारण आपण  मािहत आहे की गैर-शूɊ आहे आता आठवा की Ȫारे समान आहे ʉणून r r b r a 
आपʞाकडे आहे वजा 1 पूणŊ वगŊ 6 ǉा बरोबरीचा आहे.a r 
 आपʞाला हे देखील मािहत आहे की आिण दोɎी सकाराȏक पूणाōक आहेत लƗात ठेवा की फƅ संभाʩ धन या समीकरणाचे a r 
पूणाōक समाधान बरोबर 2 आिण बरोबर 6 आहे ʉणून आपण ला 6 ǉा बरोबरीने बदलतो या अिभʩƅीमȯे एक वगŊ अिधक r a a 
एक वजा 14 भािगले अिधक 1 आिण आपʞाला हे 36 अिधक 6 वजा 14 भािगले 7 ʉणजे 28 ने 7 असे िमळते
 ȑामुळे आपʞाला या अिभʩƅीचे मूʞ 4 िमळते
 ȑामुळे आपला Ůʲ Ţमांक 14 सोडवला जातो.
  आपण आता खालील Ůʲाकडे पाš या समजा की अंकगिणताǉा Ůगतीǉा सवŊ संǒा सकाराȏक पूणाōक आहेत जर पिहʞा सात 
पदांǉा बेरजेचे पिहʞा 11 पदांǉा बेरजेचे गुणोȅर 6 ते 11 असेल आिण Ůगतीǉा सातʩा संǒा  130 आिण 140 ǉा दरʄान आहे मग
या अंकगिणत Ůगतीचा सामाɊ फरक काय आहे या अंकगिणत Ůगतीचा सामाɊ फरक 

आिण Ȫारे या Ůगतीǉा पदाने दशŊवू या ʉणून आपʞाकडे आहे 1 अिधक वजा 1 मȯे d r ar r d 
1 पेƗा मोǬा िकंवा बरोबरǉा सवŊ साठी आʉाला िदलेले आहे की  हा 0 पेƗा काटेकोरपणे मोǬा संचाचा आहे ʉणजे r ar z ar 
हा धन पूणाōक आहे सवŊ 
1 पेƗा मोठे िकंवा समान आहेत ʉणून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो हा देखील एक धन पूणाōक आहे कारण हे 1 अिधक d d d 
वजा िशवाय दुसरे काहीही नाही a 1 
आिण आʉाला मािहत आहे की हा एक धन पूणाōक आहे आिण हा देखील एक धन पूणाōक आहे या Ůʲात आʉाला 1 ते 1 पयōत चालणारी 

ची बेरीज देखील िदली आहे  7 पयōत भािगले बेरीज ओʬर ने भािगले 1 ते 11 पयōत बरोबर 6 बाय 11 आहे आता ii ai ii ai 
लƗात ƽा की 
1 ते 7 पयōत चालणा̴या ओʬर ची बेरीज 7 अिधक 1 अिधक 2 अिधक आहे.ai ii a 1 
  आिण पुढे 6 पयōत मȯे हे लƗात ƽा की हे 6 ते 7 ला 2 ने भागले आहे ʉणून ही बेरीज 7 मȯे 1 अिधक 3 अशी िनघते पुढे d d 
आपण 1 ते 11 पयōत चालणारी ची बेरीज िवचारात घेऊ.ii 

अिधक 1 अिधक 2 अिधक सारखे आहे आिण पुढे 10 मȯे ʉणून हे 11 अिधक 10 मȯे 11 ला 2 ने ने   11 a 1 d a 1 d 
भागले तर ही बेरीज 
11 1 अिधक 5 मȯे होईल ʉणून या समीकरणातून आपʞाला 7 मȯे 1 अिधक 3 ने 11 ने भागले तर 1 अिधक 5 बरोबर 6 d d d 
बाय 11 िमळते ʉणजे 7 अिधक 21 समान 6 अिधक 30 ʉणजे बरोबर 9 आहे आʉाला असेही िदले a  1 d a 1 t a 1 d 
आहे की 130 पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे आिण पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे आता अिधक 6 आहे आिण a7 a7 140 a7 1 d 

ʉणून  1 बरोबर 90 आहे आपʞाला 7 ʉणजे 15 ǉा बरोबरी िमळते ʉणून आपʞाकडे 130 भािगले 15 पेƗा काटेकोरपणे a d d 
कमी आहे आिण पेƗा कमी आहे d 140 
15 ने भािगले आहे ʉणून आपʞाला ही असमानता िमळते 26 भािगले 3 पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे.

आिण हे 28 पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे भािगले 3 ने आपण ते असे िलš शकतो 9 वजा 1 बाय 3 हे पेƗा काटेकोरपणे   d d d 
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कमी आहे आिण हे 9 अिधक 1 बाय 3 पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे कारण आपʞाला मािहत आहे की हा पूणाōक आहे आपʞालाd d 
समान िमळते  9 ते 9 ʉणून या अंकगिणत Ůगतीचा सामाɊ फरक 9 आहे.t 

 यासह आʉी अंकगिणत भौिमितक आिण हामŖिनक Ůगतीवरील आमǉा सम˟ा सोडवǻाǉा सũाची समाɑी करतो.
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