
ഗണിത ജّാമിതീയ , ഹാർേമാണിക് പുേരാഗതികെളുׯറിتു׺ ഞ׹ളുെട ര؇ാമെ؋യും 
അവസാനെ؋യും ْപٍ٠പരിഹാര െസഷനാണിത് ജّാമിതീയ പുേരാഗതി എؗത് േയׯാൾ a b 
കർശനമായി കുറവും എؗത് െയׯാൾ കർശനമായി കുറവും ആെണ׸ിൽ ഒരു ؛സ് ؛സ് b c b c 
എؗത് 3 ന് തുലّമാെണ׸ിൽ , ഉം ഉം ഒരു ഗണിത പുേരാഗതിയിലാെണ്ؗ by 2 ab c 
അറിയാവുؗതിനാൽ യുെട മൂലّം നأൾ കെ؇ു؋ം. ൈമനസ് ആയും ؛സ് ആയും a p rb p, c p r 
എടുׯാം എؗിവയ് ്ׯ ഇേؚാൾ ؛സ് ؛സ് എؗത്  ന്  ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ p, r a b c 3 2 p 
ൈമനസ് ؛സ് ؛സ് ؛സ് ആണ് ലഭിؗുׯത് 3 ന് 2 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട നി്ؗ r p p r p 
എؗത് 1 ൈബ 2 ന് തുലّമാെണ്ؗ നമു്ׯ ലഭിുؗുׯ, ഇതാണ് യുെട മൂലّം എؗത് ْശؑിുׯക, b 
ഇേؚാൾ ന്െറ മൂലّം കെ؇؋ാൻ കഴിയുെമ׸ിൽ, എؓാെണ്ؗ നമു്ׯ അറിയാം, കാരണം r a a 
എؗത് മെئാؗب. ൈമനസ് അതിനാൽ പകുതി ൈമനസ് അതിനാൽ നമു്ׯ നൽകിയിരിؗുׯ p r r 
േചാദّ؋ിെല ന്െറ മൂലّം മാْതേമ ഇേؚാൾ കെ؇േ؋؇തുൂت സ്കٔയർ ഒരു ജّാമിതീയ r c 
പുേരാഗതിയിലാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ൈമനസ് പൂർ؉ ചതുരം ചതുരവും ؛സ് സൂآർ؉ p r p p r 
ചതുരവും ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിലാണ് , അതിനാൽ നമു്ׯ ൈമനസ് പൂർ؉ ചതുരം ؛സ് p r p r 
ചതുരം ؛സ് ആയി എഴുതാം . 4 അതിനാൽ നമു്ׯ സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ പൂർ؉ ചതുരം p p r p 
ന് തുലّമാണ് 4 അതിനാൽ പവർ 4 ൈമനസ് 2 സ്കٔയർ സ്കٔയർ ؛സ് പവർ 4 േല്ׯ എؗത് p p r r 
പവർ 4 ന് തുലّമാണ് , അതായത് സ്കٔയർ ആയി. സ്കٔയർ ൈമനസ് 2 സ്കٔയർ 0 ന് തുലّമാണ് , r r p 

എؗിവ വّതിരിװമായ സംഖّകളാണ് , എؗത് േയׯാൾ കർശനമായി കുറവാണ്, എؗത് ab, c a b b 
േയׯാൾ കർശനമായി കുറവാണ്, അതിനാൽ എؗത് 0 ന് തുലّമാകാൻ കഴിയിെ്ؗب ഇവിെട c r 

നമു്ׯ നിഗമനം െചإാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ചതുരം ഉ؇ായിരിׯണം 2 ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, r p 
അതായത് നമു്ׯ സ്കٔയർ 1 ൈബ 2 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് 2 ന്െറ വർ״മൂലമു؛ تസ് r r 
അെ׸بിൽ ൈമനസ് 1 ന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ ന് നമു്ׯ ര؇് സാധّതകൾ ലഭി؛ 1 ുؗുׯസ് 1 a by 2 
ന് 2 ന്െറ സ്കٔയർ റൂ؂് അെ׸بിൽ 1 മുതൽ 2 ൈമനസ് 1 ْപകാരം 2 ന്െറ വർ״മൂലّം. ഇേؚാൾ നമു്ׯ 
നൽകിയിരിؗുׯത് എؗത് േയׯാൾ വളെര കുറവാെണؗും എؗത് െയׯാളും a b b c va 
െയׯാളും കുറവാെണؗും ഓർുׯക. യുെട ൈബ 2 ആെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ b lue 1 a
യുെട ഈ തിരെ؁ടു്ؚ സാധّമب , അതിനാൽ എؗത് 1 ൈമനസ് 1 ന്െറ വർ״മൂലമു2 ت ആണ്. a by 2 
അതിനാൽ ഇവിെട മൂؗാമെ؋ ഓപ്ഷൻ ശരിയായ ഉ؋രമാണ്, ഇത് ഞ׹ളുെട േചാദّ നآർ 9 ആണ് 
എ׸ിൽ ഒരു ഗണിത പുേരാഗതിയുെട ആദّ 10 പദ׹ളുെട ആെകു؋ക സ്കٔയറിേല്ׯ ആണ്, n c 
തുടർ്ؗ ആ ഇന്േറണുകളുെട സ്കٔയറുകളുെട ആെകു؋ക ഞ׹ൾ കെ؇ു؋ം , ഈ പുേരാഗതിയുെട 
ആദّ ൈമനസ് 1 പദ׹ളുെട ആെകു؋ക ആയി ൈമനസ് 1 ചതുരമാണ്, കാരണം ആദّെ؋ n c n n 
പദ׹ളുെട ആെകു؋ക സ്കٔയറിേല്ׯ ആണ്, അതിനാൽ എؓാെണ്ؗ നമുׯറിയാം, n nth term 

എؗത് പദ׹ളിെല ആദّ പദ؋ിന്െറ ആെകു؋ക അبാെത മെئാؗുമب, ആദّെ؋ ന്െറnth term n 
ആെകു؋ക ൈമനസ് 1 പദ׹ളുെട ആെകു؋ക, അതിനാൽ നമു്ׯ പദം േല്ׯ ആണ് init n- c 
സ്കٔയർ ൈമനസ് സി ആׯി ൈമനസ് 1 സ്കٔയർ, അത് സി 2 എൻ ൈമനസ് 1 ആയാൽ ഈ ഗണിത n 
പുേരാഗതിയുെട ഇനി്ئ േടം എؓാെണ്ؗ നമുׯറിയാം , സി ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ ആയാൽ ഈ n 
പുേരാഗതിയുെട പദെ؋ നമു്ׯ ഉപേയാഗി്׺ വിളിׯാം. 1 മുതൽ സ്കٔയർ വെര rh ar n ar 
ْപവർ؋ിؗുׯ തുക കെ؇ൂ؋ ചതുരവും അകു؋ം നമു്2 ׯ ൈമനസ് 1 പൂർ؉ ചതുരം ഉ؇്, r 
അതിനാൽ ഇത് 1 മുതൽ വെര ന്െറ േമൽ ْപവർ؋ിؗുׯ തുകയായി 4 സ്കٔയർ ആണ്, അത് n r rr c 

ചതുരം ആണ് എؗതിന് മുകളിലുت ചതുരം 1 മുതൽ വെര ْപവർ؋ിുؗുׯ, നമു്4 ׯ c r c n 
ഉتിൽ 1 ഉ؇്. അതിനാൽ ഇത് സംْഗഹി׺ാൽ നമു്4 ׯ ചതുരം ആയി ആയി 2 ആׯി 1 േല്6 ׯ c n n n 
ൈമനസ് 4 സ്കٔയർ െകാ؇് ഹരിുؗുׯ െന ؛സ് 1-െന 2 ؛സ് സ്കٔയർ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ, c n- n c n 
ഈ പദْപേയാഗ؋ിൽ നി്ؗ നأൾ ചതുരെ3 ؋ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ, 2 ؛സ് 2 -ന്െറ ഉتിൽ 2 ؛സ് c n n 
1 ൈമനസ് 6 ൈമനസ് 6 ؛സ് 3 എؗതിെന ലളിതമാׯി നമു്ׯ ലഭിുؗുׯ ചതുരം െയ 3 െകാ؇് 4 n c n 

ചതുരം ؛സ് നാല് ؛സ് ടു ؛സ് ര؇് ൈമനസ് ആറ് ൈമനസ് മൂ്ؗ അത് ചതുരം െകാ؇് n n n n c n 3 
ഹരി׺ാൽ 4 സ്കٔയർ ൈമനസ് 1, അതിനാൽ ആദّ വർ׹״ളുെട ആെകു؋ക എؓാെണ്ؗ ഇേؚാൾ n 
നമു്ׯ അറിയാം ഈ ഗണിത പുേരാഗതിയുെട 10 നിബؖനകൾ, മൂؗാമെ؋ ഓപ്ഷൻ ശരിയാെണ്ؗ 
നമു്ׯ കാണാൻ കഴിയും സാധാരണ വّതّാസം േലാഗ് 2 ഉت ഒരു ഗണിത പുേരാഗതിയിൽ b 1 0 1 b 
യുെട േലാഗ് വെരയുت േലാഗിന്െറ 1 േരഖെയׯാൾ വലുതാണ് കൂടാെത എؗത് ന് v 1 a51 b51 
തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ മുതൽ വെരയുت തുക ആയും വെരയുت ന്െറ ആെകു؋ക a1 a51 s b51 b12 t
ആയും പരിഗണിുׯക, തുടർ്ؗ ഇവിെട നൽകിയിരിؗുׯ നാല് ഓപ്ഷനുകളിൽ ഏതാണ് ശരിയായ 
ഉ؋രം എ്ؗ നമു്ׯ കെ؇؋ാം. ന്െറ േലാഗ് മുതൽ വെരയുت േരഖകൾ p 2 b 1 p 1 0 1 
െപാതുവായ വّതّാസം േലാഗ് 2 ഉت ഒരു ഗണിത പുേരാഗതിയിലാണ്, നമു്ׯ ന്െറ േലാഗ്, ന്െറ b2 b1 
േലാഗ്, 2 ന്െറ േലാഗ്, ന്െറ േലാഗ് തുലّം എ്ؗ എഴുതാം. 2 ബി 1 ന്െറ േലാഗ് ഇേؚാൾ ഇരുവശു؋ം b 2 
എക് സ് േപാണൻഷّൽ എടുുׯേآാൾ നമു്ׯ  എؗത്  ന് തുലّമാണ്, അടു؋തായി നമു്ׯ b2 2b 1 p3 
ന്െറ േലാഗ് േനാׯാം, അതിനാൽ ന്െറ േലാഗ് ന്െറ േലാഗ് ؛സ് 2 ന്െറ േലാഗിന് തുലّമാണ്, b3 b2 b2 
ന്െറ േലാഗ് തുലّമാെണ്ؗ ഇേؚാൾ നമുׯറിയാം േലാഗ് െചإാൻ, അതിനാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് 2b1 b
3 ന്െറ േലാഗ് 2 സ്കٔയർ ന്െറ േലാഗിന് തുലّമാണ് എؗത് പവർ ൈമനസ് 1 ആയി b 1 ld obtain bi i 

ആയി 2 ന് തുലّമാണ് ന്െറ നിബؖനകൾ അടു؋തായി നമു്ׯ എؓാെണ്ؗ എഴുതാം, b1 b1 t t 
എؗത് ؛സ് ؛സ് ؛സ് അ׹െനയ׹െന വെരയും അ׹െന എؗത് നും v 1 v 2 b 3 b 51 t b1 2v1 
നും 2 ചതുരം നും തുലّമാണ്. 2 മുതൽ പവർ 50 മുതൽ വെര നമു്ׯ പുറെ؋ടുׯാം, നമു്1 ׯ d1 v1 b1 
 െന 2 മുതൽ പവർ 50 വെര ഇേؚാൾ ഇത് ഒരു׹ാം, അׯകട ׯിേല്تസ് ഉ؛ സ് 2 സ്കٔയർ؛ സ് 2؛
ജّാമിതീയ േْശണിയാെണؗും ഇത് തുലّമാെണؗും ْശؑിുׯക 2 മുതൽ 51 ൈമനസ് 1 വെരയുت പവർ 
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51 ൈമനസ് 1 അതിനാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് എؗത് ആയി 2 ആയി 2 േല്51 ׯ ൈമനസ് 1 േല്ׯ t b1 
തുലّമാണ്, അടു؋തായി നമു്ׯ എؗത് ലളിതമായ രൂപ؋ിൽ എഴുതാൻ ْശമിׯാം, എؗത് ace ac a1
 സ് ആയി a2 a3 d a 3؛ എؗത് 1 2 ׯറിയാം . ഒരു 51 വെര നമു്ׯസിന് തുലّമാെണ്ؗ നമു؛ സ്؛ സ്؛
 സ് 50 ഉ؇്, d d؛ അവസാന പദമായ 1 ׯാൾ നമു്آസ് 2 ആയി എഴുതാം , ഈ രീതിയിൽ തുടരുേ؛ 1
ഇവിെട എؗത് ഗണിത പുേരാഗതിയുെട െപാതു വّതّാസമാണ് ഇേؚാൾ മുതൽ വെര d a1 a2 a101 
എبാ ഇവന്റുകളും ഒരുമി്׺ േശഖരിുׯേآാൾ നമു്51 ׯ ലഭിുؗുׯ, േശഷിؗുׯ പദ׹ളിൽ നി്ؗ a1 
നമു്ׯ േകാമൺ ലഭി؛ 1 ,ുؗുׯസ് 2 ؛സ് അ׹െന 50 വെര ലഭിുؗുׯ, ഇത് ഒരു ഗണിത d 
പുേരാഗതിയാെണؗും ഇത് 50 േല്ׯ തുലّമാെണؗും നമു്ׯ കാണാൻ കഴിയും . 51 െന 2 െകാ؇് 
ഹരി׺ാൽ നമു്ׯ എؓാെണ്ؗ കെ؇؋ാം, അതിനായി നമു്51 ׯ എؗത് ന് തുലّമാണ്, d b51 a1 
എؗത് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് 1 ؛സ് 50 ന് തുലّമാണ്, 51 എؗത് ന് തുലّമാണ്. 51 b1 a51 d b 
ഉം ഉം ന് തുലّമാണ്, നമു്ׯ എؗത് ؛സ് 50 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് a1 b1 b 51 p 1 d d b51 
ൈമനസ് ന് തുലّമാണ്, 50 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ എؗത് 2 ന് തുലّമാണ്, 50 േല്ׯ ആׯി b1 b51 b1 d 
പവർ 50 ൈമനസ് 1 േല്2 ׯ ന് തുലّമാണ് 50 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഇേؚാൾ യുെട ഈ മൂലّം ഇവിെട d 
മാئിرാപി׺ാൽ, 1 എؗത് ന് തുലّമായതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് നും 2 നും തുലّമാണ് 50 b 1 ace 51b1 
ൈമനസ് 1 േല്2 51 ׯ െകാ؇് നأൾ 51 എടു്؋ അക്2 ؋ എؗ പവർ 50 ؛സ് 1 െന 2 െകാ؇് b1 b1 
ഹരിുؗുׯ. യുമായി താരതമّെؚടുؗു؋തിന് നأൾ ഇതിെന ആയി 2 ആയി എഴുതുؗു, 51 t 51b1 
 മുതൽ 51 ൈമനസ് 1 t b1 2 ׯഇതിനകം തുലّമാണ് േല് ׯാൽ നമു്׺സ് 2 െന 4 െകാ؇് ഹരി؛
വെരയുت പവർ 51 ൈമനസ് 1 ആയതിനാൽ, എؗത് െയׯാൾ വളെര വലുതാെണ്ؗ നമു്ׯ s t 
നിഗമനം െചإാം, അതിനാൽ േചാദّ ഓപ്ഷൻ 3-േലയ്ുׯം ഓപ്ഷൻ 4 -േലയ്ുׯം മടؗു׹ത് ശരിയب, 
ഇേؚാൾ എؗിവയിൽ ഏതാണ് വലുത് എ്ؗ നമു്ׯ അറിയാം. എؗത് 2 ന് തുലّമാണ് a101, b101 b101 
100 എؗ പവർ ആയും എؗത് ؛സ് 100 നും തുലّമാണ്, നമു്ׯ ഇതിനകം തെؗ യുെട b1 a101 a1 d d 
മൂലّം ലഭിു׺, അത് 2 പവർ 50 ൈമനസ് 1 േല്50 ׯ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ b1 
ഇവിെട തുലّമാണ് േല്ׯ ഞ׹ൾ ന്െറ رാന്؋ പകരം വയ്ുؗുׯ, ഇത് ഇവിെട a101 b1 plus a1 b1 
2 പവർ 51 ൈമനസ് 2 േല്ׯ ആണ്, അതിനാൽ അടിرാനപരമായി നമു്2 ׯ പവർ 51 ൈമനസ് 1 b1 
ആയി ആയി ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ എؗത് 1 0 1 േനׯാൾ വളെര വലുതാണ്. ര؇ാമെ؋ b1 b101 
ഓപ്ഷൻ ശരിയാണ്, ആദّ ഓപ്ഷൻ െതئാണ്, ഇത് ഞ׹ളുെട 11-ാമെ؋ േചാദّമാണ് a1 a2 a3, 
അ׹െന പലതും അനؓമായ ഹാർേമാണിക് പുേരാഗതിയായിരിׯെ؂ , ആദّ േടം 5 ഉം 20-ആം േടം 25 ഉം
ആയിരിുׯം. ഒരു െനഗئീവായ പൂർ؉സംഖّ, നأൾ ആം പദം െന 1-ൽ ؛സ് ആയി എഴുതുؗു n- an b n 
ൈമനസ് 1 േല്ׯ യുെട തുക എؗിവ ഇേؚാൾ ْശؑിുׯക, എؗത് 5 ആയി d b, d a 1 
നൽകിയിരിؗുׯതിനാൽ എؗത് 1 ന് തുലّമാണ്. ആയതിനാൽ ؛സ് 19 എؗത് 1 ന്a 1 d b d by a 20 
തുലّമാണ്, അത് 1 ന് തുലّമാണ്, എؗത് 1 ന് തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, by 25 b by 5 
അതിനാൽ എؗത് ൈമനസ് 4 ന്െറ 25 േല്90 ׯ േല്ׯ തുലّമാണ്. ഇേؚാൾ ഞ׹ളുെട േജാലി d 
കെ؇ു؋ക എؗതാണ് ഏئവും കുറ؁ േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّ അതിനാൽ ന്െറ ؛സ് n, a 1 b n 
ൈമനസ് 1 േല്ׯ എؗതിനാൽ 0 യിൽ കർശനമായി കുറവായിരിുׯം, അതിനായി ؛സ് ൈമനസ് d b n 
1 േല്ׯ എؗത് 0-േനׯാൾ കുറവായ ഏئവും കുറ؁ േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّ ഞ׹ൾ കെ؇ു؋ം. d 
1 ൈബ 5 ന് തുലّമാണ് , കൂടാെത യുെട മൂലّവും ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ െനഗئീവായ ന്െറ d a n 
േْശണി കെ؇؋ാൻ ഞ׹ൾ ഈ അസമതٔം ഉപേയാഗിുؗുׯ, ഇേؚാൾ എؗിവയുെട മൂലّ؋ിന് b, d 
പകരമായി ഇവിെട നമു്1 ׯ ൈബ 5 ؛സ് ൈമനസ് 1 ആയി ലഭിുׯം. ൈമനസ് 4-ൽ 25-ൽ നി്ؗ 19 n 
എؗത് 0-േനׯാൾ കുറവാണ്, ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് 1 ؛സ് ൈമനസ് 1-െന ൈമനസ് 4-െന 5-ൽ നി്ؗ 19 n 
െകാ؇് ഹരിؗുׯത് 0-േനׯാൾ കുറവാണ്, ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ ൈമനസ് 1 എؗത് 5-ൽ നി്ؗ 19-െന 4 n 
െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 4 െകാ؇് 4 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ വലുതായിരിുׯം ഹാൾ 5-ൽ നി്ؗ 19-െന 4 ؛സ് 1 
െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 99-െന 4 െകാ؇് ഹരിؗുׯതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് 25-േനׯാൾ n 
വലുേതാ തുലّേമാ ആയിരിׯണം, അതിനാൽ ഒരു പൂജّേׯ؋ാൾ കർശനമായി കുറവാണ് അതിനാൽ 
25 ഏئവും കുറ؁ േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّയാണ് ഏത് ഒരു െനഗئീവ് ആണ് അതിനാൽ നമു്ׯ 
ഓപ്ഷൻ 4 ലഭിുؗുׯ , ഈ േചാദّ؋ിൽ നമു്ׯ നാല് വّതُّ ٝസംഖّകൾ എؗിവയു؇്, a1 a2 a3, a4 
അവ ഒരു ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിൽ നമു്ׯ ഉ؇്, ന് തുലّമാണ്, എؗത് ൈമനസ് 1 നും b1 a1 bi bi AI
നും തുലّമാണ്.  എؗിവയ്്ׯ തുലّമാണ് , അേؚാൾ നമു്ׯ ര؇് േ്ئز െമന്റുകളു؇്, ആദّ 2 3, 4
ْപُാٝവനയാണ് എؗീ സംഖّകൾ ഗണിത പുേരാഗതിയിേലാ ജّാമിതീയ b1 b2 b3, b4 
പുേരാഗതിയിേലാ അب, ര؇ാമെ؋ ْപُാٝവനയാണ് എؗീ സംഖّകൾ ഹാർേമാണിക് b1 b2 b3, b4 
പുേരാഗതിയിലാണ്. േ്ئز െമന്റ്  ഉം േ്ئز െമന്റ്  ഉം ശരിയാേണാ അبേയാ എ്ؗ പരിേശാധിുׯക, ര؇്1 2
ْപُാٝവനകളും ശരിയാെണ׸ിൽ, േ്ئز െമന്റ്  എؗത് േ്ئز െമന്റ്  ന്െറ ശരിയായ 2 1
നّായീകരണമാേണാ അേതാ നമു്ׯ ഉتത് നും എؗത് ؛സ് നും തുലّമാേണാ എ്ؗ b1 a1 p2 b1 a2 
പരിേശാധിേׯ؇തു؇്. എؗത് ന് തുലّമായതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് ആണ് മുതൽ b1 a1 v2 eq ual a1
 സ് a2 b3 b2 a3 b3 a1 a2 a3؛ സ്؛ സ് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത്؛ സ് വെര ഇേؚാൾ എؗത്؛
നും നും ؛സ് നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് ؛സ് ؛സ് ؛സ് ന് b4 b3 a4 b4 a1 a2 a3 a4 
തുലّമാണ്, ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ ലഭിുׯം. ൈമനസ് നും ൈമനസ് നും തുലّമാണ് , b2 b1 a2 b3 b2 a3 

കൾ എبാം വّതിരിװമാണ്, അതിനാൽ ന് തുലّമب, അതായത് ൈമനസ് എؗത് AI a2 a3 b2 b1 b3 
ൈമനസ് ന് തുലّമب, അതിനാൽ നമു്ׯ ഉ؇് ന് തുലّമب കൂടാെത ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് b2 2b2 b1 b3 

ഗണിത പുേരാഗതിയിലب, അതിനാൽ എؗിവ ഗണിത പുേരാഗതിയിലب , b1 b2 b3 p 1 b 2 b 3, b 4 
ഉം ഉം ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിലാേണാ അبേയാ എ്ؗ ഞ׹ൾ പറയുؗു, അതിനായി b1 b2 b3 b4 ai 

എ്ؗ എഴുതാം. 1-ൽ എؗ പവർ മുതൽ ൈമനസ് 1 എبാ؋ിനും എؗത് 2 3, 4 എؗിവയ്്ׯ r i i 
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തുലّമാണ് , ഇവിെട എؗിവ ഒരു ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിലാെണ്ؗ നമു്ׯ a1 a2 a3, a4 
നൽകിയിരിുؗുׯ, ഈ എؗത് ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയുെട െപാതു അനുപാതമാണ് r a1 a2 a3 a4 
െല്ئ എؗത് 0 നും നും തുലّമെ്ؗب ഞ׹ൾ ഇവിെട ഒരു െചറിയ കുറി്ؚ ഉ؇ാുؗുׯ , കാരണം a1 r 0 

എؗത് 0 ന് തുലّേമാ എؗത് 0 ന് തുലّേമാ ആെണ׸ിൽ, അത് യുെട എبാം ആെണؗ a 1 r a i d 
വُٝു തയ്്ׯ വിരുؑമാണ് ഇത് ഉപേയാഗിുׯേآാൾ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് എؗത് ؛സ് ന് b2 a1 a 1 r 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 1 േല്؛ 1 ׯസ് എؗത് 1 ؛സ് ؛സ് 1 ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, r v 3 a 1 r r 
അത് 1 േല്؛ 1 ׯസിന് തുലّമാണ് ؛സ് ചതുരവും ഉം തുലّമാണ് ؛സ് ؛സ് r r b4 a1 a1 r a 1 r 
സ്കٔയർ ؛സ് കّൂബ്, അതായത് എؗത് 1 മുതൽ 1 വെര ؛സ് സ്കٔയർ ؛സ് കّൂബിന് a 1 r p 4 r r r 
തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ഉം ഉം ആെണ׸ിൽ ഒരു ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിൽ നമു്ׯ ആയി b1 b2 b3 b4 b1 

ഉ؇ായിരിׯണം , അത് സ്കٔയറിനു തുലّമാണ്, ഒരു ജّാമിതീയ b3 b2 b1 b2 b3 
പുേരാഗതിയിലാെണ׸ിൽ ഞാൻ അത് ഇവിെട എഴുതെ؂, അതിനാൽ നമു്1 ׯ-ൽ 1-ൽ 1-ൽ 1 ؛സ് ന്െറ r-
ചതുരം തുലّമാണ്. 1 ചതുരം 1 ؛സ് പൂർ؉ ചതുരമായി ഇേؚാൾ 1 പൂജّമبാ؋തിനാൽ നമു്ׯ r 
ഇരുവശു؋നിؗും 1 റؐാׯാം, നമു്؛ 1 ׯസ് ؛സ് ചതുരം 1 ؛സ് പൂർ؉ ചതുര؋ിന് r r r 
തുലّമായിരിׯണം, അതായത് 1 ؛സ് 2 ؛സ് സ്കٔയർ നമു്ׯ ഇതിനകം ലഭി׺ിരിؗുׯത് എؗത്r r r 
പൂജّ؋ിന് തുലّമെ്ؗب ഓർുׯക, പൂജّ؋ിന് തുലّമبാ؋ ന് ഈ സമതٔം നിലനിൽׯിب, r 
അതിനാൽ ഈ സാഹചരّ؋ിൽ നമു്ׯ േല്ׯ േല്ׯ ലഭിؗുׯിب - സ്കٔയറിന് തുലّമാണ്, b1- b3- b2 
അതായത് നമു്ׯ ഉ؇് ഇൻ ബി 3 തുലّമب മുതൽ സ്കٔയർ വെരയുتതിനാൽ ഉം b1 l b2 b1 b2 b3 b4
ഉം ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിലب, അതിനാൽ ഇവിെട ഞ׹ളുെട ْപُാٝവന 1 ശരിയാണ്, അതിനാൽ 
നമു്ׯ ഓപ്ഷൻ 1 ഉടനടി സ്ൈْട്ׯ െചإാം. അടു؋തായി ഞ׹ൾ േ്ئزെമന്റ് 2 ശരിയാേണാ അبേയാ 
എ്ؗ പരിേശാധിേׯ؇തു؇്, അതിന് ആേണാ എ്ؗ പരിേശാധിׯണം. എؗിവ b1 b2 b3, b4 
ഹാർേമാണിക് പുേരാഗതിയിലാേണാ അبാ؋ത് എؗിവ ഹാർേമാണിക് b1 b2 b3, b4 
പുേരാഗതിയിലാെണ׸ിൽ, നമു്؛ 1 ׯസ് 1 എؗത് 2 ന് തുലّമാണ്, അതായത് by b 1 by v3 by b2 
നമു്؛ 1 ׯസ് 1 ഉ؇ായിരിുׯം. 1 േല്؛ 1 ׯസ് ؛സ് ചതുരം 2 ന് തുലّമാണ് 1 േല്1 ׯ by a 1 by a r r 
 സ് ചതുരം 2 r, r r r r؛ സ്؛ ം, 1ുׯസ് 1 ഉ؇ായിരി؛ സ് സ്കٔയർ؛ സ്؛ 1 ׯസ് അതായത് നമു്؛
െകാ؇് 1 ؛സ് ന് തുലّമാണ്. 1 ؛സ് േല്؛ 2 ׯസ് ؛സ് സ്കٔയർ എؗത് 2 േല്؛ 1 ׯസ് ؛സ് r r r r r r 
സ്കٔയർ തുലّമായിരിുׯം, ഇത് ലളിതമാׯിയാൽ നമു്؛ 2 ׯസ് ؛സ് സ്കٔയർ ؛സ് 2 ؛സ് r r r r 
സ്കٔയർ ؛സ് കّൂബ് 2 ؛സ് 2 ؛സിന് തുലّമായിരിുׯം. 2 ചതുരം അതായത് നമു്ׯ എؗത് 1 r r r r 
 സ് r r r؛ ിൽ എؗത്׸بഎؗത് 0 ന് തുലّമാണ് അെ ׯസ് ചതുരം 0 ന് തുലّമാണ്, അതായത് നമു്؛
ൈമനസിന് തുലّമാണ്, ഞ׹ൾ ഇതിനകം ഈ റീമർ ഉ؇ാׯിയതായി ഞാൻ ഇേؚാൾ ഓർുؗുׯ a1 a2 

ആയി എؗത് 0 ന് തുലّമب എؗിവെയبാം വّതിരിװമാണ്, എؗത് ؛സ് ൈമനസിന് a3 r a3, a4 r 
തുലّമാെണ׸ിൽ , എؗത് 1 േല്؛ 1 ׯസ് ؛സ് സ്കٔയർ ؛സ് കّൂബ് തുലّമാെണ്ؗ b 4 r r r 
ْശؑിുׯക. 0 േല്ׯ അതിനാൽ എؗിവ ഹാർേമാണിക് പുേരാഗതിയിലായിരിׯിب, b1 b2 b3, b4 
അതിനാൽ ْപُാٝവന 2 െതئാെണ്ؗ ഞ׹ൾ കാണുؗു, ْപُാٝവന 1 ശരിയാെണ്ؗ ഞ׹ൾ ഇതിനകം 
ക؇ു, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ 4 മാْതമാണ് ശരിയായ ഉ؋രം, ഇത് ഞ׹ളുെട േചാദّ നآർ 12 
പരിഹരിുؗുׯ . ഇവിെട േചാദّം ഇതാണ് നآർ 13 മുതൽ വെര ഒരു ഗണിത a1 a2 a 100 
പുേരാഗതിയിലായിരിׯെ؂, ആയി വർ؋ിുؗുׯ, കൂടാെത 1 മുതൽ വെര ْപവർ؋ിؗുׯ a1 3 pai 

ന് േമലുت തുകെയ ആയി വിളിׯാം . 1-ൽ കുറേവാ തുലّേമാ ആയ 20-േനׯാൾ കുറേവാ ii- sp n 
തുലّേമാ ഉت ഏെത׸ിലും പൂർ؉സംഖّ ആയി കണׯാുؗുׯ, തുടർ്ؗ ന്െറ െന m 5n sm- sm n-
ആْശയിؗുׯിെ׸بിൽ, ന്െറ മൂലّം നأൾ കെ؇ു؋ം. ഈ ഗണിത പുേരാഗതിയുെട a2- a2 
െപാതുവായ വّതّാസ؋ിന്െറ മൂലّം കെ؇؋ാൻ ഇത് മതിയാകും , ഈ ഗണിത യുെട െപാതുവായ p 
വّതّാസം എ്ؗ നമു്ׯ വിളിׯാം. േറാْഗഷൻ ഇേؚാൾ എؗത് ؛സ് അبാെത മെئാؗുമب, d a2 a1 d 
അതിനാൽ എؓാണ് എ്ؗ കെ؇؋ാനായാൽ എؓാെണ്ؗ നമുׯറിയാം, നമു്ׯ ഉتത് 2 d a1 sp 
എؓാെണ്ؗ അറിയാം, 1 മുതൽ വെര ْപവർ؋ിؗുׯ യുെട ആെകു؋കയ്്ׯ തുലّമാണ് ഇത്. pai ii 

ന് തുലّം 1 ؛സ് 1 ؛സ് 2 ؛സ് അ׹െന അ׹െന ൈമനസ് 1 മുതൽ വെര ന് തുലّമാെണ്ؗp p d e 1 3 
ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഞ׹ൾ അത് ഇവിെട മാئിرാപിുؗുׯ, അതിനാൽ എؗത് യും sp 3p p
യും ൈമനസ് 1 ആയി വിഭജിׯെؚടുؗു 2 ആׯി െകാ؇് െയ 2 െപാതുവായി എടുׯാം, തുടർ്ؗ p d t 
നമു്6 ׯ നും ൈമനസ് 1 േല്ׯ യും ലഭിുؗുׯ, ഇേؚാൾ നأൾ ൈബ എ്ؗ എഴുതുؗു, p d sm sn 
ഇവിെട എؗത് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് െകാ؇് ന് തുലّമാണ്, ഇതും 5 m 5n m by sn s 5 n s 
ഇ؀് 2 േല്؛ 6 ׯസ് 5 ൽ ൈമനസ് 1 േല്ׯ െയ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 2 േല്؛ 6 ׯസ് ൈമനസ് 1 d n n d 
േല്ׯ റؐാുׯേآാൾ ഡിേനാമിേനئറിൽ നി്ؗ െകാ؇് 2 െകാ؇് നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് 30 ؛സ് 25 d n 2 n 
ൈമനസ് 5 ആയി ആയി ഹരി׺ാൽ 6 -ൽ ൈമനസ് 1-ൽ എؗ േചാദّ؋ിൽ, ന്െറ എؗത് d n d sm- sn 

െന ആْശയിؗുׯിب എ്ؗ ഞ׹േളാട് പറയുؗു, അത് ന്െറ ഒരു رിരാ׸മാെണ്ؗ n- sm- sn 
ഉറؚുനൽകുؗു, നമു്ׯ ആ رിരാ׸െ؋ എ്ؗ വിളിׯാം, അതിനാൽ നമു്30 ׯ-ഉം 25 ൈമനസ് c n 
5-ഉം യിേല്ׯ ലഭിുׯം. ؛സ് ൈമനസ് 1 ആയി തുലّമാണ് എؗതിേല്ׯ ഊؗിؚറയാൻ d- c 6 n d 
നമു്ׯ എؗത് ഒരു رിരാ׸മാണ്, നأൾ ഇവിെട വിളിؗുׯത് ആണ്, കാരണം എؗ sm by sn c n 
അനുപാതം െകാ؇് മാئിയാലും ഇേؚാൾ ഈ സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ നമു്؛ 30 ׯസ് 25 sm sn nd 
ൈമനസ് 5 എؗത് 6 ന് തുലّമാണ്. ؛സ് ൈമനസ് അ׹െന 25 ൈമനസ് ഇൻ എؗത് 6 d c cnd cd c nd c
ൈമനസ് ൈമനസ് 30 ؛സ് 5 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ 25 ൈമനസ് േല്ׯ പൂജّമെ׸بിൽ, ഈ cd d c d 
സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ന്െറ ഒരു നിحിത മൂലّം ലഭിുׯം, എؗാൽ ഈ സമവാകّം ശരിയാണ് n 
എبാം -േനׯാൾ വലുേതാ തുലّേമാ 20-േനׯാൾ കുറേവാ തുലّേമാ ആയതിനാൽ നമു്ׯ n 1 d 
എؗതിേല്25 ׯ ൈമനസ് സി ഉ؇ായിരിׯണം, ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, d 
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അെ׸بിൽ എؗത് 0 ന് തുലّമാെണ׸ിൽ എؗത് 25 ന് തുലّമാണ് നമു്ׯ ഒരു 2 എؗത് 1 ؛സ് 0 ന് d c 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് 3 ന് തുലّമാണ്, ന് തുലّമാെണ׸ിൽ 30 ؛സ് 25 ൈമനസ് a 2 c 25 nd 5d 
എؗത് 6 ؛സ് ൈമനസ് െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 25 ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ 30 ؛സ് 25 ൈമനസ് 5 nd d nd d 
എؗത് 150 ؛സ് 25 ൈമനസ് 25 ആണ് അതിനാൽ 20 എؗത് 150 ൈമനസ് 30 ന് തുലّമാണ്, അത് nd d d 
120 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ എؗത് 6 ന് തുലّമാണ്, ഈ സാഹചരّ؋ിൽ d 
നമു്ׯ എؗത് ؛സ് 6 ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ലഭിുׯം. തുലّമാണ് 9 മുതൽ 2 വെര a2 a1 a2 
സാധّമായ 2 മൂലّ׹ളു؇്, അതായത് 3, 9 ഇത് നുأെട േചാദّ നآർ 13 പരിഹരിുؗുׯ . ഇത് ഞ׹ളുെട 
14-ാമെ؋ േചാദّമാണ്, എؗിവ മൂ്ؗ േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّകളാകെ؂, അതായത് ab, c ab, c 
എؗിവ ഒരു ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിലാെണ׸ിൽ ഒരു പൂർ؉സംഖّയാണ്. എؗിവയുെട a ab, c 
ഗണിത ശരാശരി ؛സ് 2 ആണ്, അേؚാൾ എؗിവ ഒരു ജّാമിതീയ പുേരാഗതിയിലായതിനാൽ b ab, c 
ഒരു ചതുരവും ഒരു ൈമനസ് 14-െന ؛സ് 1 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ നأൾ എ്ؗ എؗി׹െന a r, c 
എഴുതുؗു േല്ׯ എؗത് നമു്ׯ നൽകുؗ െപാതു അനുപാതമാണ് , എؗത് ഒരു p- r b 
പൂർ؉സംഖّയാണ് . ആയതിനാൽ ഉപേയാഗി്׺ നമു്ׯ നിഗമനം െചإാം , 0-േനׯാൾ കർശനമായി b a 
സബ് സ് ْകിപ് ئിൽ പറ؁ാൽ േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّകളുെട ഗണെ؋ ഞ׹ൾ സൂചിؚിുؗുׯ 
േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّകെള സൂചിؚിുؗുׯ , എؗിവയുെട ഗണിത ശരാശരി നമു്ׯ അറിയാം ab, c 

 സ് 2 ന് തുലّമാണ്, അതായത് ഒരു b a b c 3 b؛ ാൽ׺സ് െകാ؇് ഹരി؛ സ്؛ സ് 2 അതിനാൽ؛
ൈമനസ് 2 ؛സ് എؗത് 6 ന് തുലّമാണ്, ഞ׹ൾ എؗത് െകാ؇് ന് തുലّമാണ്. ഈ b c a b r 
സമവാകّ؋ിൽ എؗത് ന് തുലّമാണ്, അേؚാൾ നമു്ׯ ൈമനസ് 2 ؛സ് എؗത് 6 ന് c br r b vr 
തുലّമാണ്, അതായത് ൈമനസ് 2 ؛സ് സ്കٔയർ 6 ന് തുലّമാണ്, നമു്ׯ ഇത് സ്കٔയർ b br br r r 
ൈമനസ് 2 ؛സ് 1 ആയി എഴുതാം. എؗത് 6 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ െകാ؇് എؗത് r b r p r r 
ൈമനസ് 1 ആയി 1 മുഴുവൻ ചതുരവും 6 ന് തുലّമാണ്, കാരണം നമു്ׯ െകാ؇് ഹരിׯാം, കാരണം r r 
പൂജّമെ്ؗب നമുׯറിയാം, ഇേؚാൾ ന്െറ എؗത് യ്്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ൈമനസ് b r a r 
ഉ؇് 1 സൂآർ؉ ചതുരം 6 ന് തുലّമാണ് . ഉം ഉം ര؇ും േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّകളാെണ്ؗ a r 
നമുׯറിയാം , ഈ സമവാകّ؋ിന്െറ സാധّമായ ഒേരെയാരു േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّ പരിഹാരം r 
എؗത് 2 നും എؗത് 6 നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ തുലّമായി മാئിرാപിുؗുׯ ഈ a a 
പദْപേയാഗ؋ിൽ ഒരു ചതുരവും ൈമനസ് 14-െന ؛സ് 1 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ നമു്ׯ ഇത് 36 ؛സ് 6 
ൈമനസ് 14-െന 7 െകാ؇് ഹരിുؗുׯ, അതായത് 28 െകാ؇് 7, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ 
പദْപേയാഗ؋ിന്െറ മൂലّം 4 ആണ്, അതിനാൽ ഇത് നുأെട േചാദّ നآർ പരിഹരി14 ുؗുׯ ഇനി 
നമു്ׯ ഇനിؚറയുؗ േചാദّം േനാׯാം , ആദّെ؋ ഏഴ് പദ׹ളുെട തുകയുെട അനുപാതം t 
യാെണ׸ിൽ ഒരു ഗണിത പുേരാഗതിയുെട എبാ നിബؖനകളും േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّകളാെണ്ؗ 
കരുതുക. ആദّെ11 ؋ പദ׹ളുെട ആെകു؋ക 6 മുതൽ 11 വെരയാണ്, പുേരാഗതിയുെട ഏഴാമെ؋ 
പദം 130 നും 140 നും ഇടയിലാണ്, ഈ ഗണിത പുേരാഗതിയുെട െപാതുവായ വّതّാസം എؓാണ്, ഈ 
ഗണിത പുേരാഗതിയുെട െപാതുവായ വّതّാസം നമു്ׯ ഉം പദവും െകാ؇് സൂചിؚിׯാം ന്െറ d r ar 
ഈ പുേരാഗതി അതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് 1- െനׯാൾ ൈമനസ് 1-േല്ׯ എؗതിന് തുലّമാണ് . ar r d 
എبാം 1-േനׯാൾ വലുേതാ തുലّേമാ ആണ്, അതിനാൽ ഒരു േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّയാെണ്ؗ d 
നമു്ׯ നിഗമനം െചإാം, കാരണം എؗത് 1 ؛സ് ൈമനസ് എ 1 അبാെത മെئാؗുമب, ഇത് ഒരു d d 
േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّയാെണؗും ഇത് ഒരു േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّയാെണؗും നമുׯറിയാം . 1 
മുതൽ 7 വെര ْപവർ؋ിؗുׯ െയ 1 മുതൽ 7 വെര െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 1 മുതൽ 11 വെര വെര ii AI AI 
ْപവർ؋ിؗുׯത് 6 ന് 11 ന് തുലّമാണ് എؗ േചാദّവും നമു്ׯ നൽകിയിരി7 ുؗുׯ a 1 plus 1 plus 2

ന് തുലّമാണ് , അ׹െന 6 വെര എ്ؗ ْശؑിുׯക എؗത് 6-ൽ നി്ؗ 7-െന 2 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ,plus d s 
ഈ തുക 7-ൽ 1 ؛സ് 3- ആയി മാറുؗു, അടു؋തായി 1 മുതൽ 11 വെര ْപവർ؋ിؗുׯ േനׯാൾ AI ii-
തുക ഞ׹ൾ പരിഗണിുؗുׯ, ഇത് 11 ؛സ് 1 ؛സ് 2 ന് തുലّമാണ്. കൂടാെത 10 മുതൽ വെര 11 a 1 d 
മുതൽ 11 വെര 2 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 2 ആയി ഈ തുക 11 ആയി 1 ؛സ് 5 ആയി മാറുؗു, അതിനാൽ d d 
ഈ സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ നമു്1 7 ׯ ആയി ലഭിുׯം ؛സ് 3 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 1 ؛സ് 5 എؗത് 6d 11 d 
െകാ؇് 11 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ, അതായത് 7 ؛സ് 21 എؗത് 6 ؛സ് 30 ആണ്, അതായത് a 1 d a 1 t a 1 
എؗത് 9 ന് തുലّമാണ്, നമു്130 ׯ എؗും നൽകിയിരിുؗുׯ േനׯാൾ കർശനമായി കുറവാണ്, d a7- a7
എؗത് 140-േനׯാൾ കുറവാണ്, ഇേؚാൾ എؗത് 1 ؛സ് 6 ആണ്, ഒരു 1 എؗത് 90-ന് a7 d 
തുലّമായതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് 15 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്130 ׯ-െന 15 െകാ؇് a 7 d-
ഹരി׺ാൽ േയׯാൾ കർശനമായി കുറവാണ്. എؗത് 140-െന 15 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഈ അസമതٔം d- d 
26-െന 3 െകാ؇് ഹരിؗുׯത് േനׯാൾ കുറവാണ്, എؗത് 28-ൽ നി്ؗ 3 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ നമു്ׯ d- d 
ഇത് ഇതുേപാെല എഴുതാം 9 ൈമനസ് 1-ൽ 3 എؗത് േനׯാൾ കർശനമായി കുറവാണ്. കർശനമായി d- d 
9-ൽ കുറവാണ് ؛സ് 1 െകാ؇് 3 എؗത് നമു്ׯ ലഭിؗുׯ ഒരു പൂർ؉സംഖّയാണ്, എؗത് 9 ന് d t 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ഗണിത പുേരാഗതിയുെട െപാതുവായ വّതّാസം 9 ആണ് . ഗണിത 
ജّാമിതീയ, ഹാർേമാണിക് പുേരാഗതികെളുׯറിتു׺ ഞ׹ളുെട ْപശ് നപരിഹാര െസഷൻ ഇേതാെട 
ഞ׹ൾ അവസാനിؚിുؗുׯ. 
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