
 ಇൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಗಳ ಀค൞ದ ನಮ౱  ಎರಡඡ ಮൡ౨  ಆචಯ ಸಮ๲౲ -ಪคಹค๯ವ 
๲ಷඨ ಆಜං කโ ಈ ๲ಶඨ ಅඝ౬  ಸಮ๲౲  ๸ಒ౲  ಎಂഖ ඣಂൽಡ ඬನฃฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಈ ಃಳಜನ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵  ಮൡ౨  ಚದರ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜರย ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ab c a 

ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ คಂದ 2 ಃౙ  b b c b c 3 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಗำ ನย౵ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.a ab c a 
 ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯඝ౬  කโ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  p rb p c p r p r 
ಡ ಈಗ ನಮಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ 3 คಂದ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪ౵ ๺ คಂದ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, p r p p r 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಎಂ්ൿ 1 คಂದ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ನ ෰ಲ౲ ฿ಜං p b 
ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, කโ ಈಗ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ർದฉ , ಏಃಂದฉ ಏචಂൿ ನಮಡ ൟั෷ತ౨ ං. ಇൿ r a 

෭ನ๺ ಆದฉ ಅಧბ ෭ನ๺ p r r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ಜං ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ನ ಆෆ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ r ue 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ๸තಣბ ಚದರ ಚದರ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ๸තಣბ ೓ಕโ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං p r p p r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಡ ವಗბโ ೯൤ಡ තಣბ ೓ಕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 p r p p r p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ๸තಣბ ೓ಕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 p r p 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಪವฑ 4 ෭ನ๺ 2 ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ಶ౾౨ ಡ  4 ಪವฑ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ p p r r r 
෭ನ๺ 2 ಚದರ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  ๸ಒ౲ ಗำ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫ p ab c a b 
ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫෴ಜං b c 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෇ರൿ r 0 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೓ಕโ 2 ಚದರಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ನಮ౱ ย౵  ೓ಕโ 1 คಂದ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r p r 
ಆದ౪ คಂದ ರ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. r 2 
ಆದ౪ คಂದ ಡ කโ 2 ಅಥ฿ 1 คಂದ 2 ರ ವಗბ෩ಲൽಂದ 1 คಂದ 2 ೯൤ಡ 1 ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ർ౪ ฉ 2 ರ a 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ෭ನ๺ 1. ಈಗ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั , ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಮൡ౨  a b b 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಯ ෰ಲ౲ โ ಈಛಗศ 1 คಂದ 2 ಆಜං c b 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ಆ෺ౙ ෷ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  a 
ಆದ౪ คಂದ ರ ವಗბ෩ಲൽಂದ 1 คಂದ 2 ෭ನ๺ 1 ಆಜං. a  2 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෩ರඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ದ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಇൿ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  9 ಆಜං ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ෮ದಲ 10
ಪದಗಳ ෮ತ౨ โ ಆಜ ವಗბ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ කโ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಆ ಇಂಟඨ ბಗಳ ವಗბಗಳ ෮ತ౨ โ ಈ ಪ౳ ಗൟಯ c n 
෮ದಲ ෭ನ๺ 1 ಪದಗಳ ෮ತ౨ โ ಆಜ ෭ನ๺ 1 ವಗბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ෮ದಲ ಪದಗಳ ෮ತ౨ โ ಆಜ n c n n c n 
೓ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ඡ ಪದโ ಎಂൿ ൟัൽං  ಪದโ ෮ದಲ ෭ನ๺ 1 ಪದಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ n nth n 
ಅಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪದವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๭ ಇಂದ ವಗბದ ෭ನ๺ ๭ ಇಂದ ෭ನ๺ 1 ಚದರ ಇൿ ๭ 2 ಎඨ ෭ನ๺init n n 
1 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಏචಂൿ ൟั෷ತ౨ ං  ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ಪದโ ๭ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆಜං ಈ ಪ౳ ಗൟಯ init n rh 
ಪದವඝ౬  ෩ಲಕ ಕฉ෽ೕಣ ನಮ౱  ಃಲಸๅಂದฉ 1 คಂದ කฑ ೓ಕದವฉಡ ಚย๯ವ ಆಆბฑ ෮ತ౨ ವඝ౬  ar 
ಉഴ๼ല෷โൿ ಈಗ ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಆದฉ කโ ๭ ೓ಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಒಳಡ 
කโ 2 ಆฑ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๸තಣბ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 4 ๭ ಚದರ ෬ว 1 คಂದ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಚದರ คಂದ ವฉಜನ ෮ತ౨ ಃౙ  คಂದ rr nr c rr 1 n rr 1 n 
ವฉಡ කโ ೯൤ಡ ವಗბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಳಡ ವฉಡ කโ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ. r c n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ದฉ කโ 4 ವಗბವඝ౬  ಡ ಡ 1 ಡ 2 ೯൤ಡ 1 ಅඝ౬  6 คಂದ ූಜ๭ 4 c n n n c 
ವಗბವඝ౬  ಡ ಡ ಡ 1 ಅඝ౬  2 ೯൤ಡ ವಗბൽಂದ ූಜ๭ n n n c n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ 3 ๬෥ನ౲ ൽಂದ ූಜ๭ ವಗბವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 2 ಪ౵ ๺ 2 ಒಳಡ 2 c n 

೯൤ಡ 1 ෭ನ๺ 6 ෭ನ๺ 6 ಪ౵ ๺ 3 ಅඝ౬  ಸರಳತั๯ವ ෩ಲಕ කโ ವಗბ ಅඝ౬  3 คಂದ 4 ಚದರ ೯൤ಡ n n c n n 
කฤౙ  ූಜ๭ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆฆ ෭ನ๺ ෩ฆ ಅಂದฉ ಚದರ ಅඝ౬  3 n n n c n 
คಂದ 4 ಚದರ ෭ನ๺ 1 ಡ ූಜ๭  ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ෮ದಲ 10 ಪದಗಳ ವಗბಗಳ ෮ತ౨  ಎ๠ౣ  ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ n 
ൟัൽං, කโ ඣೕಡಬ๾ർದ ෩ರඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං෻ ಇย౵  කโ ಈ ಃಳಜನ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿
ಸ෥ನಃౙ  ಕല෫ ಅಥ฿ 1 0 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ  ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ ม಩ 2 ඣಂൽಡ ಅಂಕಗ൐ತದ i 
ಪ౳ ಗൟಯย౵  ม಩ ನವฉಡ  ม಩ ನ  ม಩ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಡ  ಮൡ౨  b 1 0 1 b v 1 1 b1 a51 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ คಂದ ವฉಜನ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ವฉಜನ ෮ತ౨ ವඝ౬  b51 a1 a51 s b51 b12 t 
ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ඦತರ ಇย౵  ඛೕಡมದ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ෴โൿ ಸค෴ದ ಉತ౨ ರ ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ. 
ม಩ ನ  ม಩ ನ  คಂದ  ม಩ ನ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ ม಩  ඣಂൽಡ කโ  ನ b 1 p 2 p 1 0 1 2 b2
ม಩ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ನ ม಩ ಮൡ౨   ನ ม಩ ಇൿ  ನ ม಩ ಆಜං  ෈  ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං  ಈಗ ಎರവ b1 2 b 2 2 1 1
ಬൽಗಳย౵  ಪൟೕಯವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ඦತರ ඣೕഺೕಣ   b2 2b 1 

ನ ม಩ p3 
ಆದ౪ คಂದ  ನ ർಖว෷  ನ ม಩ ಮൡ౨   ರ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං,  ನ ม಩  ನ b3 b2 2 b2 2b1
ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ರ ม಩ ಅඝ౬   ಚದರ  ನ ม಩ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಪൟೕಯವඝ౬  b 3 2 b 1
൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  කโ ಈ คೕൟಯย౵  ෨ಂൿವคದฉ කโ ෈ 3 ಅඝ౬  2 ಚದರ ෈ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ  කโ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ා ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐ ෭ನ๺ 1 ಡ ෈ 1 ಡ ಎม౵  2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಐಜಂತ
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ಕല෫ ಅಥ฿ 1 0 1 ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಪคූ๣ಯย౵  2 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಎಲ౵ ದ ౙಁ  ಒಂൿ ൽ౷  งಪವඝ౬  b1 
ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ෨ಂං කโ ಏචಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ๼ೕಡ ಮൡ౨   t t v 1 plus v 2 b 3 
ಆದ౪ คಂದ ವฉಡ b 51 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ೯൤ಡ 2 ಚದರ ಪ౵ ๺ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  2 ವฉಡ 50 ಡ ಡ කโ t b1 2v1 d1 v1 b1
ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  කโ 1 ಪ౵ ๺ 2 ೯൤ಡ 2 ಚದರ ಪ౵ ๺ ಒಳಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෬ว ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  2 คಂದ ಪವฑ 
50 ಈಗ ಗಮඛ๭ ಇൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐ ಮൡ౨  ಇൿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪವฑ 51 ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಸ෥ನ฿ಜ คಂದ 2 คಂದ 2 ಡ 51 ෭ನ๺ 1 ඦತರ කโ ಅඝ౬  ti s b1 AC 
ಸರಳ฿ದ งಪದย౵  ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ೯൤ಡ ac a1 a2 a3 
ಪ౵ ๺ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  51 ವฉಡ කโ 2 ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ 1 ಪ౵ ๺ ඦ൤ 1 ಪ౵ ๺ 2 ല ಆಜ ಮൡ౨  ಈ คೕൟಯย౵  da 3 
෨ಂൿವค෷൞౨  කโ ಆචಯ ಪದವඝ౬  1 ಪ౵ ๺ 50 ല ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇย౵  ಎಂ්ൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ d a1 

 ವฉಜನ  ವฉಜನ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං. කโ ಎม౵  ಈๅಂഡ ಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๸ಗ౳ ๼๭ದฉ කโ   ಅඝ౬  a2 a101 51 a1
ಪഷൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ಉัದ ಪದಗัಂದ කโ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  d 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  50 ರವฉಡ ಮ൤౨  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟ෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ 50 คಂದ 51 ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 2 คಂದ ූಜ๵ೕಣ  ಈಗ කโ 51 ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆವ b51 a1 b1 
ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  කโ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅದ౽ౙ ಜ ಏචಂൿ ಉഴ๼ല෵ค d 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ 50 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 51 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කโ a51 1 d b 51 a1 b1 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪ౵ ๺ 50 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 51 p 1 d 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 50 คಂದ ූಜ๭ ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ಪವฑ 50 ಡ ෈1 ಡ 2 ಡ ಸಮ d b51 b1 b51 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 2 ಡ 50 ෭ನ๺ 1 ಆಜ ಅඝ౬  50 คಂದ ූಜ๭ ಈಗ කโ ನ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇย౵  d b1 d 
ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ലದฉ ಮൡ౨  1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 50 ෭ನ๺b 1 51b1 
1 คಂದ 51 คಂದ 2 කโ 51 ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಒಳಡ කโ 2 ಅඝ౬  ಪವฑ 50 ೯൤ಡ 1 ಅඝ౬  2 คಂದ b1 b1 
ූಜ๭ 2 ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ. ඣಂൽಡ ຄೕยಸฤ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ 2 ಡ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ.  ಪವฑ 51 ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  t 51b1 
4 คಂದ ූಜ๭ං౪ ೕๅ ಅඝ౬  කโ ಈಛಗศ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಅඝ౬  2 ಡ 2 ಡ 51 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං t t 
ಆದ౪ คಂದ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ s t 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬  ಆ෺ౙ  3 ಮൡ౨  ಆ෺ౙ  4 ಈಗ ಸค෴ಜಲ౵  කโ ಮൡ౨  ಗಳย౵  ෴โൿ අಡ౥ ർಜං a101 b101 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕಡยං౪ ೕๅ, ಶ౾౨  100 ಡ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ೯൤ಡ b101 a101 a1 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಅൿ 2 ಡ  ಶ౾౨  50 ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  50100 d d 
คಂದ ಡ ූಜ๭ b1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ කโ ಬದย෴ಜං౪ ೕๅ ಸ౩ ಳದย౵  ಮൡ౨  ಇൿ a101 b1 a1 ing b1 
ಇย౵   ಪವฑ ಡ  ෭ನ๺  ಆಜ  ಆಜං 2 51 2 b1
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ 2 ಅඝ౬  ಪವฑ 51 ෭ನ๺ 1 ಆಜ ಡ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ b1 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං b101 1 0 1 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಆ෺ౙ  ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෷ ತඩ౭ ಜං ಇൿ ನಮ౱  11 ඡ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಮൡ౨  a1 a2 a3 
๼ೕಡ ෮ದಲ ಪದโ 5 ಮൡ౨  20 ඡ ಪದโ 25 ಆಜฆವ ಅඦತ ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟ෴ಜರย. ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං, කโ ඡ n 
ಪದವඝ౬  คಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ ಗಮඛ๭, ಡ 1 คಂದ ಡ a 1 b n d d a 1 b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ಅඝ౬  5 ಎಂൿ ඛೕಡมಜං a 1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  1 ಃౙ  ಸಮකಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  5 คಂದ คಂದ ೯൤ಡ 19 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b a20 1 p d 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ 19 คಂದ 20 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ 1 คಂದ 25 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ಎಂ්ൿ 1 b d 1 b 
คಂದ 5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 คಂದ 25 คಂದ 90. ಈಗ ನಮ౱  ಃಲಸๅಂದฉ ಕඛಷ౤  ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ ಅඝ౬  d n 
ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಆಜං 0 ಜಂತ ಅඝ౬  1 คಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಆಜ ಡ කโ ಕඛಷౣ  ಧකತ౱ ಕ a l ess b n d 
ත൏ბಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ , ಇದರย౵  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಎಂൿ b n d 0 
ನಮಡ ൟัൽං คಂದ 5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಸಹ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൟั෵ค b 1 d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ฿౲ ඪ౨ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಅದ౽ౙ ಜ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಈಗ n a b 
ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๭ ಇย౵  කโ 1 คಂದ 5 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 คಂದ ෭ನ๺ 4 คಂದ 25 คಂದ 19 ರವฉಡ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜd n 
ಕല෫෴ಜං  0 ౾ౙ ಂತ ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 คಂದ ෭ನ๺ 4 ಅඝ౬  5 คಂದ 19 คಂದ ූಜ๯โൿ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ n 
ಕല෫ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ 1 5 คಂದ 19 ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ , ಅಂದฉ คಂದ 19 ූಜ๭n n 5 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ  4 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ 99 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 คಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ ಅಥ฿ ಸಮකಜರ෎ಀ n 25 
ಆದ౪ คಂದ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 25 ಕඛಷ౤  ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ฿ಜං, ಇದ౽ౙ ಜ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ෺ౙ  4 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಸค෴ಜං කโ කฤౙ  เ෗ನ౬  ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  
೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆವ ಮൡ౨  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ා s a1 a2 a3 a4 b1 a1 bi 
෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಎม౵  ಮൡ౨  4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಎರഴ ຂัಃಗಳඝ౬  ai i 2 3 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ෮ದಲ ຂัಃ ๸ಒ౲ ಗำ  ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵  ಅಥ฿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ಲ౵  b1 b2 b3 b4 
ಮൡ౨  ಎರಡඡ ຂัಃ෷ ಮൡ౨  ๸ಒ౲ ಗำ ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ ಎಂൿ කโ ຂัಃ 1 ಮൡ౨  ຂัಃ b1 b2 b3 b4 
2 ಸค෴ಜๅ෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಎರവ ຂัಃಗำ ಇದ౪ ย౵   ඛಜ , ຂัಃ 2 ຂัಃ 1 ರ 
ಸค෴ದ ಸಮಥბච෴ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪค๏ೕยಸ෎౽ಜං, ನಮ౱ ย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං b1 a1 

Pru
tor
@
IIT
K



ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ p2 b1 a2 b1 a1 v2 a1 
೯൤ಡ ಈಗ ಆಜං ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮ a2 b3 b2 a3 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ b3 a1 a2 a3 b4 b3 a4 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಇย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ b4 a1 plus a2 a3 a4 b2 

ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಗำ  ಎม౵  b1 a2 b3  b2 a3 AI 
เ෗ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಅಂದฉ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  a2 a3 b2 b1 b3 b2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಇൿ  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ಲ౵  2b2 b1 b3 b1 b2 b3 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨   ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ಲ౵ , ෨ಂං කโ ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ p 1 b 2 b 3 b 4 b1 b2 b3 b4 
ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅದ౽ౙ ಜ කโ ಅඝ౬  1 ಆಜ ಡ ಬฉ෽ೕಣ ෭ನ๺ 1 ಃౙ  AI r i 
ಎม౵  ಮൡ౨  4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ i 2 3 a1 a2 a3 a4 
ඛೕಡมಜං ಈ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ಅඝඩತ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ಡ r a1 a2 a3 a4 a1 0 r 0 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ කโ ಇย౵  ಸಣ౧  ഔಪ౭ ൐ ෥ഺೕಣ ಏಃಂದฉ 1 0 ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅಥ฿ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ, ಇൿ r 0 

ಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  เฌೕඌ๯ತ౨ ං ಇದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ 1 AI b2 a1 r
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  3 ಒಂൿ 1 ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ 1 ೓ಕಃౙ  rv a 1 r r 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 1 คಂದ 1 ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಚದರ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ೯൤ಡ 1 r r b4 a1 a1 r r 
๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 ౲ಁ ෕ ಅಂದฉ ಇൿ 1 ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಘನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ r p 4 r r r b1 b2 

ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯದย౵ ದ౪ ฉ  ಪ౳ ಗൟ ඦತರ කโ ಆಜ ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b3 b4 b1 b3 b2 b1
೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච b2 b3 

ಆದ౪ คಂದ කโ 1 คಂದ 1 ಡ 1 ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ೓ಕโ 1 ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ೓ಕโ ಈಗ 1 r r r 
๒ನ౲ ವಲ౵ ൽฆโದคಂದ කโ ಎರവ ಬൽಗัಂದ 1 ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ 1 ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ೓ಕโ 1 r r 
ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಅಂದฉ 1 ಪ౵ ๺ 2 ೯൤ಡ ಚದರ ಮฆ๬౩ ಪච කโ ಈಛಗศ r r r 
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಗಮඛಸಬ๾ൿ ๵ච౬ ಡ r r 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ಈ ಸ෥ನ൤෷ ಇฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಅඝ౬  ಆಜ ಪഷ෷โൽಲ౵  ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ಅඝ౬  b1 b3 b2 b1 

ಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  b3 b2 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ಲ౵  b1 b2 b3 b4 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ನಮ౱  ຂัಃ 1 ඛಜ฿ಜං  e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ತౘಣๆ ಆ෺ౙ  1 ಅඝ౬  ຄഷಯಬ๾ൿ. ෨ಂං කโ ຂัಃ 2 ಸค෴ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ 
ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಅದ౽ౙ ಜ කโ ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං෻ ಅಥ฿ b1 b2 b3 b4 b1 b2 b3 
ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸ෎ಀ . 1 ා ෈ 1 ಪ౵ ๺ 1 ා เ 3 ಅඝ౬  2 ා ෈ 2 ಡ b4 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಅಂದฉ කโ 1 ා ಎ 1 ಪ౵ ๺ 1 ා ಎ 1 ಇඨ 1 ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  2 คಂದ ಎ 1 ಇඨ 1 ಪ౵ ๺ 
ಆฑ ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ කโ 1 ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  2 คಂದ 1 
ಪ౵ ๺ ಆฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං , ಅൿ 1 ಪ౵ ๺ ಆฑ ಅඝ౬  2 ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ 2 ಇඨ 1 ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ಡ 
ಸಮකಜರ෎ಀ  ೓ಕವඝ౬  ಸರಳತั๯โದคಂದ කโ 2 ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 
ಆฑ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬   ಪ౵ ๺  ಆฑ ಪ౵ ๺  ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಅಂದฉ කโ ಆฑ ಅඝ౬   ಪ౵ ๺ ಆฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ 2 2 2 1
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ  ಅಥ฿ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , කโ r 0 r 
ಈಛಗศ ಈ ຂัಃಯඝ౬  ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂൿ කඝ ಈಗ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච  ಮൡ౨  ฏ൤ ಡ a1 a2 a3 a4 r 0 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅๅಲ౵ ใ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කඝ  ಒಂൿ  ಡ  ಡ r b 4 1 1
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ౲ಁ ෕ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ r r r 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  b1 b2 b3 b4 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂัಃ 2 ತඬ౭  ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ຂัಃ 1 ಸค ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  4 ෥ತ౳  ಸค෴ದ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಇൿ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  12 ಅඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං. ಇย౵  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  13 ಆಜං  

คಂದ ವฉಜನ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 คಂದ න ವฉಡ ಚย๯ವ ෮ತ౨ ವඝ౬  a1 a2 a 100 a1 3 sp 
ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ, ෴โඃ ත൏ბಂಕಃౙ  ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ 100 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ 20 p n 1 
౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ದ ඣಂൽಡ කโ ಅඝ౬  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಅඝ౬  n m 5n sm by sn n 
ಅವอ෈๭ಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಅൿ ෮ದಲ ഔಪ౭ ൐ a2 a2 
ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಀ  ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෵ค ಈಗ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵ , d a2 a1 d 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಏචಂൿ ൟัൽฆโದคಂದ ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯಬ๾ർದฉ ನಮಡ 2 ಏචಂൿ ൟั෷ತ౨ ං කโ a1 d 
ຄಂൽฆವ ෬ยನ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ න ವฉಡ ಚย๯ತ౨ ං sp ii 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ෭ನ๺ 1 คಂದ ವฉಡ p p d e 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬದย๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ ಪ౵ ๺ ಡ ෭ನ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ 2 คಂದ ಡ ಅඝ౬  2 ๬෥ನ౲ ൽಂದ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ sp  3p p p d t 
ඦತರ කโ 6 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಒಳಡ ๭ಞತ౨ ං ಈಗ කโ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅย౵  ಡ p d sm sn m 5n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 5 ರย౵  2 คಂದ 6 ೯൤ಡ 5 ರย౵  ෭ನ๺ 1 ಡ ಡ m sn s 5 n s d n 
ඛಂದ 2 คಂದ 6 ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಡ ූಜ๭ ೞದ ಮൡ౨  ಅಂಶൽಂದ ඛಂದ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 30 ಪ౵ ๺ 25 ෭ನ๺ 5 n d n n 
ಅඝ౬  ಡ 6 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಡ ූಜ๭ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ඛಂದ ಎඨ ಅವอ෈๭ಲ౵  ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ඛಂದd n d sm s n 
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๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಭರವ๲ ඛೕഴತ౨ ං sm 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ๭౩ ರವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ c 
ಆದ౪ คಂದ කโ 30 ಪ౵ ๺ 25 ෭ನ๺ 5 ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ 6 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಡ කโ ಒൟ౨ ຂಳฤ n d c n d 
කโ ෩ಲಕ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ಇย౵  ෵ಂದ ಕฉൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ sn sm c n 
ಅඝඩತವඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵๭ದง ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ 30 ೯൤ಡ 25 ෭ನ๺ 5 ಅඝ౬  sm sn nd d 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 6 ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c cnd cd 
ಆದ౪ คಂದ 25 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 6 ๭ ෭ನ๺ ๭ല ෭ನ๺ 30 ಪ౵ ๺ 5 ല minus c nd 
ಆದ౪ คಂದ 25 ෭ನ๺ ๭  ಇಂದ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ನ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ d n 
ಆದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ 1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಕല෫ ಅಥ฿  20 ಃౙ  
ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 25 ෭ನ๺ ๭ ಇಂದ ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಇย౵ ಂದ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵ ಂದ කโ d 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ කโ 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ಪ౵ ๺ 0 ಡ d 0 c 25 d 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಸಮකಜฆತ౨ ං 3 ಮൡ౨  ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ 30 ಪ౵ ๺ 25 ෭ನ๺ ಅඝ౬  6 ಪ౵ ๺ a 2 c 25 nd 5d nd 
෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๭ ಸಮකಜฆತ౨ ං  d t o 25 
ಆದ౪ คಂದ 30 ಪ౵ ๺ 25 ෭ನ๺ 5 ಪ౵ ๺ 25 ෭ನ๺ 25 nd d 150 nd d 
ಆದ౪ คಂದ 20 ෭ನ๺ 30 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 120 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං d 150 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಅඝ౬  6 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ d 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪ౵ ๺ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a2 a1 
ಆದ౪ คಂದ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a2 9 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಅโಗึಂದฉ 3 ಮൡ౨  9 ಇൿ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  13 ಅඝ౬  a 2 2 
ಪคಹค๯ತ౨ ං. ಇൿ ನಮ౱  14 ඡ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಮൡ౨  ෩ฆ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗะಜರย, ಉർಹರൕಡ ඛಂದ ab c b b 

ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಯ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค ಪ౵ ๺ 2 ಆಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ab c ab c b 
ත൏ბಂಕ, ඦತರ කโ ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯದย౵ ฆโದคಂದ ಒಂൿ ವಗბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಮൡ౨  ෭ನ๺ 14 ಅඝ౬  ab c 
ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ ಪ౳ ಗൟಯඝ౬  කโ ෵ಂದ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, ಅย౵  ನಮಡ ๬෥ನ౲  b r c p r 
ಅඝඩತವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං, ඛಂದ ත൏ბಂಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛಂದ ಧකತ౱ ಕ b a v a 
ත൏ბಂಕโ ಮൡ౨  ಇๅರവ ಇๅ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಗಮඛ๭ ಇย౵ ಂದ කโ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං b a r a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  ಎಂ්ൿ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗಳ ಞಂಪඝ౬  කโ com mon ratio r 
ಸ෕ ๭ౙ იභౣ  ನย౵   ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜ ຂำโದರ ෩ಲಕ ๰೉๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ನ ಅಂಕಗ൐ತದ ಸฃಸค 0 ab c 
ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 2 ಆಜං c b 
ಆದ౪ คಂದ 3 คಂದ ූಜ๭ದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 2 ಅಂದฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ 2 ෈ ಪ౵ ๺ ๭ 6 ಃౙ  b c b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ โ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ a b b c b 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ඦತರ ෭ನ๺ 2 ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺  2 b r b vr 6 b 

೯൤ಡ ೓ಕโ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಅದඝ౬  ವಗბ ෭ನ๺ 2 ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ br br r r r b 
ಆದ౪ คಂದ 6 ಡ ඛಂದ ಡ ෭ನ๺ 1 ๸තಣბ ೓ಕโ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ඛಂದ r p r r r 
ූಜಸಬ๾ൿ  ಎಂ්ൿ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ಈಗ චನඪ๭ಆ ౶ั , ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r b r 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ෭ನ๺ 1 ๸තಣბ ೓ಕโ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಮൡ౨  ಇๅರവ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗะಜๅ r a r 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ත൏ბಂಕ ಪค๻ರโ ಆಜං 2 ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r a 6 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  6 ಃౙ  ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 14 ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 1 a 
คಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  36 ಪ౵ ๺ 6 ෭ನ๺ 14 ಅඝ౬  7 คಂದ ූಜ๭ 28 คಂದ 7 ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 4 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  14 ಅඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං කโ ಈಗ ಈ ಃಳಜನ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ , ෮ದಲ ಏำ 
ಪದಗಳ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ෮ದಲ 11 ಪದಗಳ ෮ತ౨ ದ ಅඝඩತโ 6 ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಪ౳ ಗൟಯ ಏಳඡ ಪದโ 11 ಆಜದ౪ ฉ 
ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ಎม౵  ಪದಗำ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗะಜๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  130 ಮൡ౨  140 ರ ನഴๅ ಇං ඦತರ 
ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸๆඝ, ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  කโ ಮൡ౨  ඛಂದ d r 
ಈ ಪ౳ ಗൟಯ ಪದൽಂದ ๰೉๵ೕಣ r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಎม౵  ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 1 ಃౙ  ar r d r 1 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂൿ  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං , ಅಂದฉ ar z 0 ar 
ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ฿ಜං ಎಂದฉ ಎಲ౵ คಟ 1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಸಹ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎಂ්ൿ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ d d d a 1 
ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ฿ಜං 
ಎಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ನಮಡ 1 คಂದ ೈಲචಯย౵ ฆವ ෬ว ෮ತ౨ ವඝ౬  ඛೕಡมಜං 7 ವฉಡ ෬ว ෮ತ౨ ൽಂದ ii AI ii 
ූಜ๭ 1 คಂದ 11 ವฉಡ 6 คಂದ 11 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ 1 คಂದ 7 ವฉಜನ ෬ยನ ෮ತ౨ โ 7 ೯൤ಡ 1 AI AI ii a 1 

 ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭  ಮൡ౨  ๼ೕಡ  คಂದ ವฉಡ ಇൿ  คಂದ  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬2 6 d 6 7
ಗಮඛ๭ 2 คಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ತ౨ โ 7 ಆಜ 1 ಪ౵ ๺ 3 ಆಜ ಬದมಞತ౨ ං, ෨ಂං කโ ෬ยನ ෮ತ౨ ವඝ౬  1 คಂದ 11 ವฉಡ d ii AI 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 11 ಎ 1 ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  10 ರವฉಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 11 ಎ 1 ಪ౵ ๺ 10 ಡ 11 ಆಜൿ౪  2 คಂದ ല ಆಜ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ತ౨ โ 11 ಆಜ 1 ಪ౵ ๺ 5 ല ಆಜ ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ 7 ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ 3 ല ಅඝ౬  11 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ 5 ല ූಜ๭ർಗ 6 คಂದ 11 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 7 ಎ  1 ಪ౵ ๺ 21 ല ಸಮකಜฆತ౨ ං 6 ಪ౵ ๺ 30 ಅಂದฉ 1 ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ 9 ല ನಮಡ 130 a 1 t 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 140 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಈಗ ಪ౵ ๺ 6 ല ಮൡ౨  ಒಂൿ  1 90 ಡ a7 a7 a7 1 
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ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ 7 ಅඝ౬  15 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ d 
ಆದ౪ คಂದ කโ 130 ಅඝ౬  15 คಂದ ූಜ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ 15 คಂದ ූಜ๭ d 140 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 26 คಂದ 3 ූಜ๭ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫  ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 28 ౾ౙ ಂತd d 
ಕല෫ 3 คಂದ ූಜಸมಜං කโ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟ ಬฉಯಬ๾ൿ 9 ෭ನ๺ 1 คಂದ 3 ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  d d 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 9 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 1 คಂದ 3 ಆಜං ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ಒಂൿ ත൏ბಂಕ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ d t 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  9 คಂದ ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸๅಂದฉ 9. ಇದฌಂൽಡ කโ ಅಂಕಗ൐ತದ 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಗಳ ಀคൡ ನಮ౱  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಅඌๆಶನವඝ౬  ෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕๅ 
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