
 अंकगिणतीय Ǜािमतीय और हामŖिनक Ůगित पर यह हमारा दूसरा और आİखरी सम˟ा-समाधान सũ है, हम इस सũ को सम˟ा 
संƥा आठ के साथ िफर से शुŝ करते हœ अब हमारे पास िनɻिलİखत Ůʲ हœ और अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ और एक वगŊ वगŊ ab c b 

वगŊ है  एक Ǜािमतीय Ůगित मŐ हो यिद से सƢी से कम है और से सƢी से कम है और जमा जोड़ c a, b b, c a b c 3 
बटा 2 के बराबर है तो हम का मान ǒात करŐ गे Ɛोिंक हम जानते हœ िक और एक मŐ हœ  अंकगिणतीय Ůगित हम पी के ŝप मŐ a ab c 
पी घटा आरबी 
और पी ɘस आर के ŝप मŐ पी और आर के ŝप मŐ ले सकते हœ अब हमŐ िदया गया है िक ए ɘस बी ɘस सी 3 बटा 2 के बराबर है
 इसिलए हमŐ पी माइनस आर ɘस पी ɘस िमल रहा है जमा बराबर 3 बटा 2 है तो यहाँ से हमŐ यह िमल रहा है िक बराबर 1 p r p 
बटा 2 है ȯान दŐ  िक यह का भी मान है अगर अब हम का मान ǒात कर सकते हœ तो हम जानते हœ िक Ɛा है Ɛोिंक पी b r a a 
माइनस आर तो आधा माइनस आर के अलावा और कुछ नही ंहै
 इसिलए हमŐ केवल अब वैल का पता लगाने की जŝरत है 
Ůʲ मŐ का िदया गया है िक एक वगŊ वगŊ और वगŊ एक Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœr ue b c 
 इसिलए हमारे पास घटा पूरा वगŊ वगŊ और ɘस पूरा वगŊ Ǜािमतीय Ůगित मŐ हैp r p p r 
 इसिलए हम घटा पूरा िलख सकते हœ वगŊ गुणा जोड़ पूरा वगŊ के बराबर घात 4 हैp r p r p 
 इसिलए हमŐ िमलता है वगŊ घटा वगŊ पूरा वगŊ बराबर गुणा घात 4p r p 
 इसिलए से घात 4 घटा 2 वगŊ वगŊ जोड़ घात से 4, के घात 4 के बराबर है, िजसका अथŊ है िक वगŊ मŐ वगŊ घटा 2 p p r r p r r p
वगŊ 0 के बराबर है ȯान दŐ  िक और अलग-अलग संƥाएं हœ से सƢी से कम है और से सƢी से कम है,ab c a, b b, c 
 इसिलए यहां हम िनʺषŊ िनकाल सकते हœ  िक के बराबर नही ंहो सकता हैr 0 
 इसिलए हमारे पास वगŊ 2 वगŊ के बराबर होना चािहए िजसका अथŊ है िक हमारे पास वगŊ बराबर 1 बटा 2 हैr p r 
 इसिलए बराबर या घटा 1 बटा 2 का वगŊमूल है,r 
 इसिलए हमारे िलए  दो संभावनाएं िमल रही हœ 1 बटा 2 जमा 1 बटा 2 का वगŊमूल या 1 बटा 2 माइनस 1 बटा 2 का वगŊमूल अब याद रखŐ
िक हमŐ िदया गया है से सƢी से कम है और से सƢी से कम है और का मान िजसे हम पहले से जानते हœ 1 बटा 2 a, b b, c b 
है
 इसिलए का यह िवकʙ संभव नही ंहै औरa 
 इसिलए बटा 2 घटा 1 बटा 2 का वगŊमूल है,a  1 
 इसिलए यहां तीसरा िवकʙ सही उȅर है यह हमारा Ůʲ संƥा 9 है यिद िकसी समांतर ŵेणी के पहले 10 पदो ंका योग गुणा वगŊ c n 
है तो हम ǒात करŐ गे उन इंटनŊ के वगŘ का योग ȯान दŐ  िक 
इस Ůगित के पहले माइनस 1 पदो ंका योग गुणा घटा 1 वगŊ है Ɛोिंक पहले पदो ंका योग गुणा वगŊ हैn c n n c n 
 इसिलए हम जानते हœ िक वाँ पद Ɛा है  शɨ कुछ भी नही ंहै, लेिकन पहले शɨो ंका योग शूɊ से पहले माइनस 1 पदो ंn nth n 
का योग है,
 इसिलए हमारे पास टमŊ है गुणा वगŊ माइनस गुणा घटा 1 वगŊ जो गुणा 2 घटा 1 है तो हम जानते हœ िक Ɛा हैinit c n c n c n 
 इस अंकगिणतीय Ůगित का Ůारंिभक पद जो गुणा दो घटा है आइए हम इस Ůगित के आरएच शɨ को कॉल करŐ , c n 
हमारा काम 1 से नार वगŊ तक चलने वाले आरआर पर योग का पता लगाना है 
अब हम जानते हœ िक यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन हम सी वगŊ को बाहर ले जा सकते हœ और अंदर हमारे पास 2 आर घटा 1 है पूरा वगŊ तो 
यह 4 वगŊ है जो से ऊपर चल रहा है 1 से वगŊ माइनस 4 वगŊ योग मŐ से ऊपर 1 से तक चल रहा है अंदर हमारे c rr nr c rr n 
पास ɘस वगŊ योग मŐ से चल रहा है  तक हमारे पास 1 है।r c r 1 n 

 इसिलए यिद हम इसे जोड़ दŐ  तो हमŐ 4 वगŊ गुणा जोड़ 1 गुणा 2 जमा 1 Ůाɑ होता है जो 6 घटा 4 वगŊ से मŐ जमा c n n n c n n 
1 मŐ 2 जमा वगŊ से िवभािजत होता है c n
 इसिलए हम वगŊ को इस ʩंजक से 3 उभयिनʿ से िवभािजत करते हœ और हम 2 जमा 2 के अंदर 2 जमा 1 घटा 6 घटा 6 c n n n 
जमा 3 सरल करते हœ िक हम वगŊ को 3 से 4 वगŊ जोड़ चार मŐ िवभािजत करते हœ  एन ɘस टू एन ɘस टू माइनस छह एन c n n 
माइनस Ūी यानी सी ˍायर एन को 3 से 4 एन ˍायर माइनस 1 मŐ िवभािजत िकया गया है  अब हम जानते हœ िक इस अंकगिणतीय 
Ůगित के पहले 10 पदो ंके वगŘ का योग Ɛा है, तीसरा िवकʙ जो हम देख सकते हœ वह सही है यहां हम िनɻिलİखत Ůʲ पर िवचार 
करते हœ , 1 से कम या बराबर 1 से कम या बराबर 1 0 1 चलो  िȪ एक अंकगिणतीय Ůगित मŐ सामाɊ अंतर के साथ एक अंकगिणतीय 
Ůगित मŐ वी 1 के 1 देर से लॉग बी 2 से बी 1 0 1 बी के लॉग से सƢी से बड़ा होना चािहए लॉग 2 और ए 1 ई 2 तक ए 101 एक 
अंकगिणतीय Ůगित मŐ होना चािहए तािक ए 1 बराबर हो  और के बराबर है, अब से तक के योग पर b1 a51, b51 a1 a51 
िवचार करŐ  और से तक के योग को मान लŐ, तो हम यहां िदए गए चार िवकʙो ंमŐ से पता लगाएंगे िक कौन सा सही उȅर b12 b51 t 
है Ɛोिंक का लघुगणक का लघुगणक के लघुगणक तक 0 1 समान अंतर के साथ एक समाȶर ŵेणी मŐ है लघुगणक 2 b p 2 p 1 
हम िलख सकते हœ का लघुगणक के लघुगणक के बराबर है जमा 2 का लघुगणक जो िक का लघुगणक है 2 बी 1 के b2 b1 b 2 
लॉग के बराबर अब दोनो ंपƗो ंपर घातांक लेने पर हमŐ बी 2 2 बी 1 के बराबर िमलता है, 
आइए आगे देखते हœ का लघुगणक तो का लघुगणक के लघुगणक के बराबर है और 2 का लघुगणक अब हम जानते हœ p3  b3 b2 
िक का लघुगणक के लघुगणक के बराबर हैb2 2b1 
 इसिलए हमŐ यह Ůाɑ हो रहा है िक का लघुगणक 2 वगŊ के लघुगणक के बराबर है।b 3 b 1 
  दोनो ंपƗो ंपर घातांक लŐ और हमŐ िमलता है वगŊ गुणा के बराबर है यिद हम इस तरह से आगे बढ़ते हœ तो हम Ůाɑ करŐ गे b3 2 b1 
िȪ बराबर 2 घात के िलए घटा 1 गुणा सभी 2 के िलए कम या बराबर से कम या 1 0 1 के बराबरi b1 i 
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 इसिलए हमŐ बी 1 के संदभŊ मŐ सभी के िलए बी का एक ŝप िमल रहा है, जो िक बी 1 के संदभŊ मŐ 2 से बड़ा या बराबर है , हम िलखते हœ 
िक टी Ɛा है हम जानते हœ िक टी वी 1 ɘस वी 2 ɘस बी 3 ɘस है और  इतना आगे बी 51 तक तो टी बी 1 ɘस 2 वी 1 ɘस 2 ˍायर
डी 1 ɘस के बराबर है और आगे 2 तक पावर 50 से वी 1 तक हम बी 1 को बाहर िनकालते हœ और हम 1 ɘस 2 ɘस 2 ˍायर ɘस 
के अंदर आते हœ  आगे और आगे 2 से घात 50 तक अब ȯान दŐ  िक यह एक Ǜािमतीय ŵंृखला है और यह 2 के घात 51 माइनस 1 के 
बराबर है
 इसिलए हमŐ िमलता है बराबर गुणा 2 से घात 51 माइनस 1 आगे आइए इſा को सरल ŝप मŐ िलखने का Ůयास करŐ  हम ti s b1 
जानते हœ िक बराबर है जमा जमा जोड़ इसी तरह आगे और आगे 51 तक हम 2 िलख सकते हœ 1 जमा दा 3 के ŝप ac a1 a2 a3 
मŐ 1 जमा 2 के ŝप मŐ और इस तरह से जारी रखते Šए हमारे पास अंितम पद है जमा 50 जहां अंकगिणतीय Ůगित d a 1 d d a1 

से तक का सामाɊ अंतर है अब यिद हम सभी घटनाओ ंको एक साथ एकिũत करते हœ तो हम  51 Ůाɑ करŐ  और शेष a2 a101 a1 
पदो ंमŐ से हम सामाɊ लेते हœ और हमŐ 1 जमा 2 जोड़ िमलता है और इसी तरह आगे 50 तक हम िफर से देख सकते हœ िक यह एक d 
अंकगिणतीय Ůगित है और यह 50 गुणा 51 के बराबर 2 से िवभािजत है आइए हम  अब पता करŐ  िक Ɛा है, इसके िलए हमŐ याद है d 
िक Ůʲ मŐ हमारे पास 51 बराबर और बराबर था,b51 a1 b1 
 इसिलए जमा 50 के बराबर है, Ɛोिंक 51, के बराबर है और बराबर है  हमŐ िमलता है a51 , 1 d b 51 a1 b1 b 51 
बराबर जमा 50 है तो बराबर घटा से िवभािजत है अब हम जानते हœ िक है 2 के बराबर घात 50 गुणाp 1 d d b51 b1 50 b51 
b1
 इसिलए हम Ůाɑ कर रहे हœ 2 के बराबर घात 50 घटा 1 गुणा से िवभािजत अब यिद हम के इस मान को यहां d b1 50 d 
Ůित̾थािपत करते हœ और 1 के बराबर है तो हमŐ इſा िमलता है 51बी1 जमा 2 के बराबर है 50 माइनस 1 गुणा 51 बटा 2 बी1 b 1 
हम 51 बी1 िनकालते हœ और अंदर हम 2 िलखते हœ घात 50 जमा 1 2 से िवभािजत ।
  घात 51 जमा 2 को 4 से िवभािजत करने पर हमŐ पहले ही बराबर गुणा 2 से घात 51 घटा 1 िमला है,t b1 
 इसिलए हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक से बŠत बड़ा है,s, t 
 इसिलए Ůʲ िवकʙ 3 और िवकʙ 4 पर वापस आना अभी सही नही ंहै हम और मŐ से देखने जा रहे हœ िक कौन सा a101 b101 
बड़ा है, हम जानते हœ िक मŐ घात 100 के 2 के b101, b1 
बराबर है और ɘस 100 के बराबर है और हमŐ पहले से ही का मान िमल गया है जो िक 2 है  घात 50 घटा 1 को a101, a1 d d 
50 से मŐ िवभािजत िकया जाता हैb1 
 इसिलए हमारे पास यहां बराबर है और हम Ůित̾थािपत कर रहे हœ के ̾थान पर है और यह यहां 2 से घात 51 a101 b1 a1 b1 
घटा 2 से है,b1 
 इसिलए मूल ŝप से हम 2 से घात 51 घटा 1 को मŐ Ůाɑ कर रहे हœ,b1 
 इसिलए ˙ʼ ŝप से b101 
1 0 1 से सƢी से बड़ा है
 इसिलए दूसरा िवकʙ सही है और पहला िवकʙ गलत है, यह हमारा 11वां Ůʲ है, आइए और इसी तरह आगे और आगेa1 a2 a3 
एक अनंत हामŖिनक Ůगित हो, िजसमŐ पहला पद 5 हो और 20 वां पद 25 हो, हम सबसे कम धनाȏक पूणाōक ǒात करŐ गे िजसके िलए 
एक ऋणाȏक है हम योग के िलए वŐ पद को 1 बटा जोड़ घटा 1 मŐ मŐ िलखते हœ और अब ȯान दŐ  िक b n a b n d d a 1 
बराबर 1 बटा है Ɛोिंक को 5 िदया जाता हैb a 
 इसिलए हमŐ बराबर 1 िमलता है  बटा 5 यह भी ȯान दŐ  िक बराबर 1 बटा जमा 19 हैb a20 p d 
 इसिलए जमा 19 बराबर 1 बटा 20 है जो 1 बटा 25 के बराबर है और हम जानते हœ िक बराबर 1 बटा 5 हैb d b 
 इसिलए माइनस के बराबर है 4 बटा 25 गुणा 90.d 
 अब हमारा काम सबसे छोटा धनाȏक पूणाōक ǒात करना है िजससे िक एक पूणŊतः  n l .
 हो  से 0 के ŝप मŐ बटा जोड़ घटा 1 गुणा है, हम सबसे छोटा धनाȏक पूणाōक ǒात करŐ गे िजसके िलए जमा ess a 1 b n d b n
घटा 1 गुणा पूणŊतः  0 से कम है हम जानते हœ िक बराबर 1 बटा 5 है और हम भी का मान जानते हœd b d 
 इसिलए हम इस असमानता का उपयोग की सीमा का पता लगाने के िलए करते हœ िजसके िलए ऋणाȏक है अब और के n a b d 
मान को Ůित̾थािपत करने पर हमŐ 1 बटा 5 ɘस घटा 1 घटा 4 बटा 25 गुणा 19 िमलता है।n 
 0 से इसका मतलब है िक 1 जमा घटा 1 घटा 4 से 5 से 19 मŐ िवभािजत है, सƢी से 0 से कम है, इसका मतलब है िक घटा 1 n n 
सƢी से 5 से 19 गुणा 4 से िवभािजत 
होगा यानी सƢी से 5 से बड़ा होगा 19 िवभािजत  4 जमा 1 से और यह 99 के बराबर 4 से िवभािजत हैn 
 इसिलए को 25 से बड़ा या उसके बराबर होना चािहए तािक एक शूɊ से सƢी से कम होn 
 इसिलए 25 सबसे छोटा धनाȏक पूणाōक है िजसके िलए एक ऋणाȏक है
 इसिलए हमŐ िवकʙ 4 िमलता है इस Ůʲ मŐ सही है हमारे पास चार अलग-अलग संƥाएं हœ  और जो एक s a1 a2 a3 a4 
Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœ हमारे पास बराबर है और बराबर घटा 1 जमा सभी के िलए और 4 के बराबर हैb1 a1 bi bi ai i 2 3 
तो हमारे पास दो कथन हœ पहला कथन संƥा है  और न तो अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ और न ही Ǜािमतीय Ůगित मŐ b1 b2 b3 b4 
हœ और दूसरा कथन संƥा है और हामŖिनक Ůगित मŐ हœ हमŐ यह जांचना है िक कथन 1 और कथन 2 सही हœ या नही ंb1 b2 b3 b4 
और यिद दोनो ंकथन हœ  सच है, हमŐ यह जांचना होगा िक Ɛा कथन 2 कथन 1 का सही औिचȑ है या नही,ं हमारे पास बराबर b1 a1 
है और के बराबर है और है Ɛोिंक के बराबर है, हमŐ िमलता है के बराबर है अब है p2 b1 a2 b1 a1 v2 a1 a2 b3 b2 
जमा के बराबर है तो बराबर जमा जोड़ और बराबर जोड़ हैa3 b3 a1 a2 a3 b4 b3 a4 
 इसिलए जोड़ जोड़ जमा के बराबर है ȯान दŐ  िक यहां से हमŐ घटा बराबर और िमलता है  b4 a1 a2 a3 a4 b2 b1 a2 b3 
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घटा बराबर है हमŐ िदया गया है िक हœ  सभी अलग हœb2 a3 ai 
 इसिलए के बराबर नही ंहै, a2 a3 
िजसका अथŊ है िक घटा घटा के बराबर नही ंहै,b2 b1 b3 b2 
 इसिलए हमारे पास ɘस के बराबर नही ंहै इसका अथŊ है 2b2 b1 b3 b1 b2 b3 
अंकगिणतीय Ůगित मŐ नही ंहœ
 इसिलए और  अंकगिणतीय Ůगित मŐ नही ंहœ, आगे हम कहते हœ िक और Ǜािमतीय Ůगितp 1 b 2 b 3 b 4 b1 b2 b3 b4 
मŐ हœ या नही ंइसके िलए आइए 

को 1 गुणा के ŝप मŐ घात घटा 1 सभी के िलए बराबर 2 3 और 4 के ŝप मŐ िलखते हœ  हमŐ िदया गया है िक a r i i a1 a2 a3 
और एक Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœ यहां यह Ǜािमतीय Ůगित का सामाɊ अनुपात है आइए हम यहां एक छोटा a4 r a1 a2 a3 a4 
नोट करŐ  िक के बराबर नही ंहै और के बराबर नही ंहै Ɛोिंक अगर एक 1 0 के बराबर है या आर बराबर 0 है तो यह इस a1 0 r 0 
तȚ का खंडन करता है िक एआई सभी अलग हœ इसका उपयोग करके हम Ůाɑ करते हœ बी 2 ए 1 ɘस ए 1 आर के बराबर है
 इसिलए यह 1 गुणा 1 ɘस आरवी के अलावा कुछ भी नही ंहै  3 एक 1 जमा 1 आर जमा 1 आर वगŊ के बराबर है जो 1 गुणा 1 जोड़ आर
जमा आर के समान है  वगŊ और बराबर है जमा जमा 1 वगŊ जोड़ 1 घन जो है, गुणा 1 जोड़ b4 a1 a1 r r r p 4 a 1 r 
जोड़ वगŊ जोड़ घन के बराबर है अब यिद और एक Ǜािमतीय मŐ हœ  Ůगित तो हमारे पास होना चािहए r r b1 b2 b3 b4 b1 
गुणा बराबर वगŊ है मœ इसे यहां िलखता šं यिद b3 b2 b1 b2 

एक Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœ तो हमारे पास 1 गुणा 1 गुणा 1 जोड़ जमा वगŊ बराबर 1 वगŊ गुणा होगा 1 जमा पूरा वगŊ अब 1 b3 r r r 
के ŝप मŐ शूɊ नही ंहै, हम दोनो ंतरफ से 1 को रȞ कर सकते हœ और हमŐ 1 जमा जमा वगŊ 1 जमा पूरे वगŊ के बराबर होना r r r 
चािहए यानी 1 जमा 2 जमा वगŊ याद  िक हमŐ पहले से ही शूɊ के बराबर नही ंहै, हम आसानी से नोट कर सकते हœ िक शूɊr r r r 
के बराबर नही ंहै, यह समानता नही ंहै
 इसिलए इस मामले मŐ हमŐ नही ंिमलता है वगŊ के बराबर है यानी हमारे पास गुणा है वगŊ के बराबर नही ंहैb1 b3 b2 b1 b3 b2 
 इसिलए और b1 b2 b3 b4 
Ǜािमतीय Ůगित मŐ नही ंहœ
 इसिलए यहाँ हमारा कथन 1 सȑ है  ई तो हम तुरंत िवकʙ 1 को काट सकते हœ।
 इसके बाद हम जांचते हœ िक Ɛा कथन 2 सही है या नही,ं इसके िलए हमŐ जांचना होगा िक बी 1 बी 2 बी 3 और बी 4 हामŖिनक Ůगित मŐ 
हœ या नही,ं अगर बी 1 बी 2 बी 3 और बी 4 
हामŖिनक Ůगित मŐ हœ तो हम 1 बटा बी 1 जमा 1 बटा वी 3 बराबर 2 बटा बी2 होना चािहए यानी हमारे पास 1 बटा 1 जमा 1 बटा 1 गुणा 
1 जोड़ जमा वगŊ बराबर 2 बटा 1 गुणा 1 जमा होगा अथाŊत हमारे पास 1 जमा जमा वगŊ जोड़ 1 को 1 से िवभािजत िकया r r r r r 
जाएगा जमा वगŊ बराबर 2 बटा 1 जोड़ है जो िक 1 जोड़ गुणा 2 जोड़ जमा वगŊ 2 गुणा 1 जोड़ जमा के बराबर r r r r r r r r 
होगा  वगŊ इसे सरल बनाने पर हमŐ 2 जमा जमा वगŊ जमा 2 जमा वगŊ जमा घन 2 जमा 2 जमा 2 वगŊ के बराबर r r r r r r r 
होता है अथाŊत हमारे पास गुणा 1 जमा वगŊ 0 के बराबर होता है अथाŊत हम  होगा बराबर 0 या बराबर है ɘस माइनस मुझे r r r r 
अब याद है िक हम पहले ही यह िटɔणी कर चुके हœ िक  के बराबर नही ंहै Ɛोिंक और ये सभी अलग हœ और r 0 a1 a2 a3 a4 
यिद ɘस माइनस के बराबर है तो ȯान दŐ  िक बराबर है गुणा 1 जोड़ जमा वगŊ जमा घन बराबर 0 है r i b 4 a 1 r r r 
 इसिलए और b1 b2 b3 b4 
हामŖिनक Ůगित मŐ नही ंहो सकते हœ
 इसिलए हम देखते हœ िक कथन 2 गलत है और हम पहले ही देख चुके हœ िक कथन 1 सȑ है
 इसिलए िवकʙ 4 एकमाũ सही उȅर है जो हमारे Ůʲ संƥा 12 को हल करता है ।
 यहां Ůʲ संƥा 13 है  मान लीिजए िक से 100 एक अंकगिणतीय Ůगित मŐ है, से 3 है और आइए हम 1 से लेकर पाई तक a1 a2 a1 
चलने वाले के योग को एसपी कहते हœ, सभी 1 से कम या बराबर पी से कम या िकसी भी पूणाōक के िलए 100 के बराबर  के साथ ii n 
1 कम या के बराबर से कम या बराबर हम को लेते हœ, तो यिद बटा पर िनभŊर नही ंकरता है तो हम n n 20 m 5n sm s n a2 
का मान ǒात करŐ गे पहले ȯान दŐ  िक का मान ǒात करने के िलए यह  आइए हम इस अंकगिणतीय Ůगित के सामाɊ अंतर के मूʞ a2 
का पता लगाने के िलए पयाŊɑ 
हœ  इस अंकगिणतीय Ůगित का सामाɊ अंतर होने के िलए को कॉल करŐ ,  अब ɘस के अलावा और कुछ नही ंहै,d a2 a1 d 
 इसिलए जैसा िक हम जानते हœ िक Ɛा है यिद हम यह पता लगा सकते हœ िक Ɛा है तो हम जानŐगे िक Ɛा है हमारे पास a1 d a 2 

के योग के बराबर है 1 से ऊपर तक चल रहा हैsp ii 
 इसिलए यह के बराबर है 1 जमा 1 जमा 2 जोड़ इसी तरह और आगे घटा 1 गुणा तक हम जानते हœ िक के बराबर हैp p d e 1 3 
 इसिलए हम इसे यहां ̾थानापɄ करते हœ
 इसिलए है  बराबर जमा गुणा घटा 1 को 2 से मŐ िवभािजत करते हœ, बटा 2 उभयिनʿ लेते हœ तो हम 6 जमा sp 3p p p d t p 
घटा 1 गुणा Ůाɑ करते हœ, अब हम िलखते हœ िक बटा Ɛा है जहां के बराबर है तो बटा बटा d sm sn m 5n m sn s 5 n sn
के बराबर है और यह 5 गुणा 2 गुणा 6 जोड़ 5 घटा 1 गुणा िवभािजत बटा 2 गुणा 6 जोड़ घटा 1 गुणा है, हर और अंश से d n n d n
बटा 2 को कœ िसल कर रहा है  Ůाɑ करŐ  30 जमा 25 घटा 5 गुणा गुणा 6 जमा घटा 1 गुणा इस Ůʲ मŐ हमŐ बताया गया है िक n d n d 

बटा िनभŊर नही ंहै जो आʷासन देता है िक बटा एक İ̾थरांक है, आइए हम उस İ̾थरांक को कहते हœ,sm s n sm s c 
 इसिलए हमारे पास 30 जमा 25 घटा 5 गुणा बराबर गुणा 6 जोड़ घटा 1 गुणा है, इस बात पर ज़ोर देने के िलए िक हमारेn d c n d 
पास है, एक İ̾थरांक है  िजसे हमने यहाँ से बुलाया है Ɛोिंक भले ही बटा के अनुपात को बदलता है, s sn c n sm s 
अब इस समीकरण से नही ंबदलता है, हमŐ 30 ɘस 25 माइनस 5 बराबर 6 ɘस माइनस के  बराबर होता है,nd d c cnd cd 
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 इसिलए 25 माइनस मŐ बराबर होता है।c nd 
  से 6 घटा घटा 30 जमा 5 c cd d
 इसिलए यिद 25 घटा गुणा गैर-शूɊ है तो हमŐ इस समीकरण से का एक िनिʮत मान िमलता है लेिकन यह समीकरण सभी c d n n 
के िलए 1 से बड़ा या बराबर और या से कम के िलए सही है 20 के बराबर
 इसिलए हमारे पास 25 घटा गुणा बराबर शूɊ है यहां से हमŐ या तो है या के बराबर है अब यिद के बराबर हैc d d 0 c 25 d 0 
तो हमŐ 2 िमलता है 1 जमा 0 के बराबर है तो  बराबर 3 है और यिद के बराबर है तो 30 जमा 25 और घटा को 6 से a 2 c 25 5d 
िवभािजत करने पर घटा बराबर होता है  nd d t o 25
 इसिलए 30 जमा 25 और घटा 5 जमा 25 और घटा 25 के बराबर हैd 150 d 
 इसिलए 20 घटा 30 के बराबर है जो 120 के बराबर हैd 150 
 इसिलए यहां से हमŐ बराबर 6 Ůाɑ होता है, d 
इसिलए इस İ̾थित मŐ हम Ůाɑ करते हœ ɘस 6 के बराबर हैa2 a1 
 इसिलए के बराबर हैa2 9 
 इसिलए के 2 संभािवत मान हœ अथाŊत् 3 और 9 यह हमारे Ůʲ संƥा 13 को हल करता है।a 2 
 यह हमारा 14 वां Ůʲ है, और तीन सकाराȏक पूणाōक हœ जैसे िक बटा है  एक पूणाōक यिद और एक Ǜािमतीय ab c b a ab c 
Ůगित मŐ हœ और और का अंकगिणतीय माȯ जमा 2 है, तो हम एक वगŊ और ऋणाȏक 14 को जोड़ 1 से िवभािजत करके ab c b 
Ůाɑ करŐ गे Ɛोिंक और एक Ǜािमतीय मŐ हœ  Ůगित हम को बटा और को से िलखते हœ जहां सामाɊ ab c a b r c p r r 
अनुपात है जो हमŐ िदया गया है िक बटा एक पूणाōक है वाˑव मŐ हम जानते हœ िक बटा एक धनाȏक पूणाōक है जैसे और b a v a b 

दोनो ंहœ  सकाराȏक ȯान दŐ  िक यहाँ से हमŐ बराबर बटा Ůाɑ होता है,a r b a 
 इसिलए हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक मोन अनुपात एक धनाȏक पूणाōक है, हम सबİˌɐ मŐ कहा गया है िक com  r 
सकाराȏक पूणाōको ंके सेट को 0 से सƢी से बड़ा कहा जाता है, 
हम जानते हœ िक और का अंकगिणतीय माȯ जमा 2 हैab c b 
 इसिलए जोड़ जोड़ को 3 से िवभािजत करने पर ɘस के बराबर है 2 इसका मतलब है िक एक माइनस 2 बी ɘस सी 6 के a b c b 
बराबर है हम ए के बराबर बी बटा आर और सी बराबर बीआर को इस समीकरण मŐ Ůित̾थािपत करते हœ तो हमŐ बी बटा आर माइनस 2 
बी ɘस वीआर 6 के बराबर यानी बी माइनस िमलता है  2 जमा वगŊ 6 के बराबर है हम इसे वगŊ घटाकर 2 जमा 1 br br r r r 
गुणा बराबर 6 के ŝप मŐ िलख सकते हœb r 
 इसिलए बटा गुणा घटा 1 पूरा वगŊ 6 के बराबर है हम से िवभािजत कर सकते हœ Ɛोिंक हम  जािनए गैर-शूɊ है अब p r r r r 
याद रखŐ िक बटा बराबर हैb r 
 इसिलए हमारे पास गुणा घटा 1 पूरा वगŊ बराबर 6 है।a r 
 हम यह भी जानते हœ िक और दोनो ंधनाȏक पूणाōक हœ ȯान दŐ  िक केवल संभव सकाराȏक इस समीकरण का पूणाōक हल a r r 
बराबर 2 है और बराबर 6 हैa 
 इसिलए हम को 6 के बराबर Ůित̾थािपत करते हœ इस ʩंजक मŐ एक वगŊ जोड़ एक घटा 14 को जोड़ 1 से िवभािजत िकया जाता है a 
और हमŐ यह 36 जमा 6 घटा 14 िमलता है जो 7 से िवभािजत होता है यानी 28 बटा 7 तो हमŐ इस ʩंजक का मान 4 िमलता है
 इसिलए यह हमारे Ůʲ संƥा 14 को हल करता है अब हम िनɻिलİखत Ůʲ को देखते हœ, मान लीिजए िक एक समांतर ŵेणी के सभी पद 
धनाȏक पूणाōक हœ, यिद पहले सात पदो ंके योग का पहले 11 पदो ंके योग से अनुपात 6 से 11 है और Ůगित का सातवां पद है  130 और 
140 के बीच है तो इस अंकगिणतीय Ůगित का सामाɊ अंतर Ɛा है आइए हम इस अंकगिणतीय Ůगित के सामाɊ अंतर को 

और पद Ȫारा इस Ůगित के Ȫारा िनŝिपत करते हœd r ar 
 इसिलए हमारे पास बराबर है जमा घटा 1 गुणा सभी के िलए 1 से बड़ा या उसके बराबर हमŐ िदया जाता है िक ar a 1 r d r ar
सेट से संबंिधत है जो 0 से सƢी से बड़ा है, िजसका अथŊ है िक एक धनाȏक पूणाōक है, सभी z ar 
1 से बड़े या बराबर हœ,
 इसिलए हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक भी एक धनाȏक पूणाōक है Ɛोिंक और कुछ नही ंबİʋ 1 जमा घटा है d d d a 1 
और हम जानते हœ िक यह एक धनाȏक पूणाōक है और साथ ही यह एक धनाȏक पूणाōक है, इस Ůʲ मŐ हमŐ वह योग भी िदया गया है जो 

से 1 से चल रहा है।ii 
  1 से 11 तक चलने वाले के योग से 7 तक िवभािजत बटा 11 के बराबर है अब ȯान दŐ  िक ii ai ai 6 

से ऊपर का योग 1 से 7 तक चल रहा है जमा 1 जमा 2 जोड़ के बराबर है  और आगे 6 से तक ȯान दŐ  िक यह 6 ii ai 7 a 1 d 
गुणा 7 के बराबर 2 से िवभािजत है
 इसिलए यह योग 7 से 1 जोड़ 3 हो जाता है इसके बाद हम के योग पर 1 से 11 तक चलने पर िवचार करते हœ यह 11 ए 1 d ii ai 
ɘस 1 ɘस 2 ɘस इȑािद के बराबर है और आगे 10 से डी तक है तो यह 11 ए 1 ɘस 10 गुणा 11 को 2 से डी मŐ िवभािजत 
करता है
 इसिलए यह योग 11 से 1 ɘस 5 डी हो जाता है
 इसिलए इस समीकरण से हम 7 को 1 जोड़ 3 डी को 11 से 1 जमा 5 मŐ िवभािजत करने पर Ůाɑ करते हœ, डी बराबर 6 बटा 11 यानी 7 
ए है  1 जमा 21 जमा 30 के बराबर है जो िक 1 बराबर 9 है हमŐ यह भी िदया गया है िक 130 सƢी से से d , 6 a 1 t d a7 
कम है और सƢी से 140 से कम है अब जमा 6 है और एक के ŝप मŐ  1 90 के बराबर है, हमŐ एक 7 िमलता है 15 a7 a7 1 d d 
के बराबर है
 इसिलए हमारे पास 130 है जो 15 से िवभािजत है, से सƢी से कम है और से सƢी से कम है 15 से िवभािजत हैd d 140 
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 इसिलए हमŐ यह असमानता 26 को 3 से िवभािजत करने से सƢी से कम है  डी और डी सƢी से 28 से कम है जो 3 से िवभािजत है हम
इसे इस तरह िलख सकते हœ 9 घटा 1 बटा 3 डी से सƢी से कम है और डी सƢी से 9 से कम है 1 बटा 3 जैसा िक हम जानते हœ िक डी 
एक पूणाōक है जो हमŐ िमलता है टी बराबर है 9 से
 इसिलए इस अंकगिणतीय Ůगित का सामाɊ अंतर 9 है।
 इसके साथ हम अंकगिणतीय Ǜािमतीय और हामŖिनक Ůगित पर अपना सम˟ा समाधान सũ समाɑ करते हœ।
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