
 અંકગિણત ભૌિમિતક અને હામӷિનક Ԑગિત પર આ અમાԀં બીજંુ અને છેճલું સમչયા-િનવારણ સԋ છે અમે આ સԋને સમչયા નંબર 
આઠ સાથે ફરી શԁ કરીએ છીએ હવે અમારી પાસે નીચેનો ԐՇ છે અને ને અંકગિણતની Ԑગિતમાં રહેવા દો અને ચોરસ ab c b 
ચોરસ વગӪ ભૌિમિતક Ԑગિતમાં રહો જો એ કરતાં કડક રીતે ઓછંુ હોય અને એ કરતાં સખત રીતે ઓછંુ હોય અને c a b b c a 
વԱા વԱા બરાબર 3 બાય 2 હોય તો આપણે નું મճૂય શોધીશું કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે અને એ એકમાં છે b c a ab c 
અંકગિણતની Ԑગિત આપણે અને માટે ઓછા તરીકે અને ને વԱા તરીકે લઈ શકીએ છીએ  વԱા p r p rb p c p r p r 
બરાબર 3 બાય 2 છે
 તેથી અહીથંી આપણે મેળવીએ છીએ કે બરાબર 1 બાય 2 નોધં કરો કે આ ની િકંમત પણ છે જો આપણે હવે ની િકંમત p b r 
શોધી શકીએ તો આપણે ӽણીએ કે શું છે કારણ કે ઓછા િસવાય બીજંુ કંઈ નથીa a  p r 
 તેથી અધӪ ઓછા r
 તેથી આપણે ફԝ હવે શોધવાની જԁર છે val 
ԐՇમા ં નું આપણને આપવામાં આյયું છે કે ચોરસ ચોરસ અને ચોરસ ભૌિમિતક Ԑગિતમાં છેr ue a b c 
 તેથી આપણી પાસ ે ઓછા આખો ચોરસ ચોરસ છે અને વԱા આખો ચોરસ ભૌિમિતક Ԑગિતમાં છેp r p p r 
 તેથી આપણે ઓછા સંપૂણӪ લખી શકીએ છીએ.p r 
  ચોરસ માં વԱા આખો ચોરસ એ ની ઘાત 4 બરાબર છેp r p 
 તેથી આપણને ચોરસ ઓછા ચોરસ મળે છે ની ઘાત 4p r p 
 તેથી ની ઘાત 4 ઓછા 2 ચોરસ ચોરસ વԱા ઘાત  4 એ ની ઘાત 4 ની બરાબર છે એટલે કે વગӪમા ં વગӪ ઓછા 2p p r r p r r 

ચોરસ બરાબર 0 છે નોધં કરો કે અને અલગ સ՚ંયાઓ છે એ કરતા કડક રીતે ઓછી છે અને કરતા કડક રીતે p ab c a b b c 
ઓછી છે
 તેથી અહી ંઆપણે િનոકષӪ લઈ શકીએ છીએ  કે ની બરાબર ન હોઈ શકેr 0 
 તેથી આપણી પાસ ે ચોરસ બરાબર 2 ચોરસ હોવો જોઈએ એટલે કે આપણી પાસે ચોરસ બરાબર 1 બાય 2 છેr p r 
 તેથી બરાબર વԱા અથવા ઓછા 1 બાય 2 ના વગӪમૂળ છે.r 

 તેથી માટે આપણે 1 બાય 2 વԱા 1 બાય 2 ના વગӪમૂળ અથવા 1 બાય 2 બે શԞતાઓ મળી રહી છે 2 ના વગӪમૂળ Հારા માઈનસ a 
1.
 હવે યાદ કરો કે આપણને આપવામાં આյયું છે એ કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે અને એ કરતાં કડક રીતે ઓછંુ છે અને a b b c b 
નું મճૂય જ ેઆપણે પહેલેથી જ ӽણીએ છીએ તે 1 બાય 2 છે
 તેથી ની આ પસંદગી શԞ નથી અનેa 
 તેથી ના વગӪમૂળ Հારા 1 બાય 2 ઓછા 1 છે.a  2 

 તેથી અહી ંԋીજો િવકճપ સાચો જવાબ છે આ આપણો ԐՇ નંબર 9 છે જો અંકગિણત Ԑગિતના Ԑથમ 10 પદોનો સરવાળો વગӪમા ંn 
હોય તો આપણે શોધીશું તે ઈլટનӪના વગӷનો સરવાળો નોધં કરો કે c 

આ Ԑગિતના Ԑથમ બાદબાકી 1 પદોનો સરવાળો માં બાદ 1 ચોરસ છે કારણ કે Ԑથમ પદોનો સરવાળો માં ચોરસ n c n n c n 
છે
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે મી પદ મી શું છે પદ એ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ Ԑથમ માઈનસ 1 પદોનો સરવાળો બાદમાં Ԑથમનોn n n 
સરવાળો છે
 તેથી આપણી પાસ ેԐારંિભક શկદ છે મા ં વગӪ બાદબાકી મા ં ઓછા 1 વગӪ જ ે મા ં2 ઓછા 1 છેc n c n c n 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે શું છે  આ અંકગિણત Ԑગિતનો Ԑારંિભક શկદ કે જ ેબે માઈનસમા ં છે ચાલો આપણે આ n c 
Ԑગિતના આરએચ ટમӪને Հારા કહીએ, ar 
અમાԀં કામ 1 થી ચોરસ સુધી ચાલતા નો સરવાળો શોધવાનું છે nar rr
હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે આ કંઈ નથી પણ આપણે ચોરસ બહાર કાઢી શકીએ છીએ અને અંદર આપણી પાસે 2 ઓછા 1 c r 
છે.
 આખો ચોરસ
 તેથી આ 4 ચોરસ છે સરવાળો ઉપર 1 થી ચોરસ ઓછા  c rr nr 

સુધીની અંદર આપણી પાસે 1 છે.n 

 તેથી જો આપણે આનો સરવાળો કરીએ તો આપણને 4 ચોરસ મા ં વԱા 1 મા ં2 વԱા 1 ભા՛યા 6 ઓછા 4 ચોરસમાં c n n n c n
મા ં વԱા 1 ભા՛યા 2 વԱા વગӪ મળશે n c n
 તેથી આપણે આ અિભյયિԝમાથંી 3 સામાլય વડે િવભાિજત ચોરસ લઈએ અને આપણે 2 વԱા 2 મા ં2 વԱા 1 ઓછા 6 c n n n
ઓછા 6 વԱા 3 ની અંદર મેળવીએ છીએ અને સરળ બનાવીએ છીએ કે આપણને ચોરસ વડે 4 ચોરસ વԱા ચાર મળે છે.c n 3 n 

વԱા બે વԱા બે ઓછા છ ઓછા ԋણ એટલે કે ચોરસ વડે 4 ચોરસ ઓછા 1 માં િવભાિજત  n n n c n 3 n 
 તેથી  હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે આ અંકગિણત Ԑગિતના Ԑથમ 10 પદોના વગӷનો સરવાળો શું છે તે ԋીજો િવકճપ આપણે જોઈ 
શકીએ છીએ તે સાચો છે અહી ંઆપણે 1 0 1 કરતા ઓછા અથવા સમાન કરતાં માટે નીચેના ԐՇને իયાનમાં લઈએ છીએ.i 
  bi 
એ અંકગિણતની Ԑગિતમાં ના લોગ સુધીના લોગના 1 લેટ લોગ કરતા સખત રીતે મોટો હોવો જોઈએ અને b 1 0 1 b v 1 a1
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એ સુધીના સામાլય તફાવત સાથ ેઅંકગિણત Ԑગિતમાં હોય જથેી સમાન હોય  અને બરાબર છે e2 a101 a1 b1 a51 b51 
હવે થી સધુીના સરવાળાને ગણો અને સુધીના ના સરવાળાને ગણો તો આપણે અહી ંઆપેલા ચાર a1 a51 s b51 b12 t 
િવકճપોમાંથી શોધીશું કે કયો જવાબ સાચો છે નો લોગ નો લોગ ના લોગ સુધી અંકગિણત Ԑગિતમાં છે સામાլયb p 2 p 1 0 1 
તફાવત લોગ 2 સાથ ેઆપણે નો લોગ લખી શકીએ છીએ નો લોગ խલસ 2 નો લોગ જ ે નો લોગ છે 2 ના લોગની b2 b1 b 2 b 1 
બરાબર હવે બંને બાજુએ ઘાતાંકીય લેતાં આપણને 

બરાબર મળે છે હવ ેચાલો જોઈએ નો લોગb2 2b 1 p3 
 તેથી નો લોગ એ નો લોગ વԱા 2 નો લોગ બરાબર છે હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે નો લોગ ના લોગ બરાબર છેb3 b2 b2 2b1 
 તેથી આપણે મેળવીએ છીએ કે નો લોગ 2 ચોરસ ના લોગ બરાબર છે.b 3 b 1 
  બંને બાજુએ ઘાતાંકીય લો અને આપણને એ 2 ચોરસ બરાબર માં મળે છે જો આપણે આ રીતે આગળ વધીએ તો આપણનેb3 b1 

બરાબર 2 ની ઘાત માઈનસ 1 માં માટે તમામ 2 ઓછા અથવા કરતા ઓછા અથવા બરાબર મળે છે.bi i b1 i 
 1 0 1 ની બરાબર છે
 તેથી આપણે ની ԍિՋએ 2 કરતા મોટા અથવા 2 માટે બધા માટે નું એક չવԁપ મેળવી રՑા છીએ આગળ ચાલો આપણે b1 bi 
લખીએ કે શું છે આપણે ӽણીએ છીએ કે વԱા વԱા વԱા છે અને t t v 1 v 2 b 3 
 તેથી આગળ સુધી તો બરાબર વԱા વԱા 2 ચોરસ વԱા અનેb 51 t b1 2v1 d1 
 તેથી આગળ 2 થી ઘાત 50 માં સુધી ચાલો આપણે ને બહાર કાઢીએ અને આપણે 1 વԱા 2 વԱા 2 ચોરસ વԱા અંદર v1 b1 
આવીએ  આગળ અને
 તેથી આગળ 2 થી ઘાત 50 સુધી હવે નોધં કરો કે આ એક ભૌિમિતક Ԛેણી છે અને આ 2 ની ઘાત 51 ઓછા 1 ની બરાબર છે
 તેથી આપણને મળે છે બરાબર થી 2 ની ઘાત 51 માઈનસ 1 આગળ ચાલો આપણે એક સરળ ԁપમા ં લખવાનો ti s b1 ace 
Ԑયાસ કરીએ આપણે ӽણીએ છીએ કે એ વԱા વԱા વԱા સમાન છે અનેac a1 a2 a3 
 તેથી આગળ સુધી આપણે 2 લખી શકીએ છીએ.a 51 
 1 વԱા તરીકે 1 વԱા 2 તરીકે અને આ રીતે ચાલુ રાખીને આપણી પાસે છેճલી મુદત વԱા 50 છે ԧાં એ da 3 d a 1 d d 

સુધી સુધીની અંકગિણત Ԑગિતનો સામાլય તફાવત છે હવે જો આપણે બધી ઘટનાઓને એકસાથે એકિԋત કરીએ a1 a2 a101 
તો આપણે 51 મેળવો અને બાકીના શկદોમાંથી આપણે સામાլય લઈએ અને આપણને 1 વԱા 2 વԱા મળે છે અનેa1 d 
 તેથી આગળ 50 સુધી આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે આ એક અંકગિણત Ԑગિત છે અને આ 50 માં 51 ને 2 વડે ભા՛યા બરાબર છે.
  હવે શોધો કે શું છે તે માટે આપણે ԐՇમા ંયાદ કરીએ છીએ કે બરાબર અને બરાબર d a 51 b51 a1 b1
 તેથી બરાબર 1 વԱા 50 કારણ કે બરાબર અને બરાબર  આપણને મળે છે બરાબર a51 d a 51 b 51 a1 b1 b 51 p 
1 વԱા 50 d
 તેથી બરાબર ઓછા ભા՛યા 50 હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે છે 2 ની ઘાત 50 ની ઘાત માં 2 ની બરાબરd b51 b1 b51 b1 
 તેથી આપણે મેળવીએ છીએ બરાબર 2 ની ઘાત 50 ઓછા 1 મા ં ને 50 વડે ભા՛યા હવ ેજો આપણે અહી ં ની આ િકંમત d b1 d 
બદલીએ અને 1 એ ની બરાબર છે તો આપણને મળશે  ઘાત વԱા 2 ની બરાબર છે 50 ઓછા 1 માથંી 51 બાય b 1 ace 51b1 

આપણે 51 લઈએ છીએ અને અંદર આપણે ઘાત 50 વԱા 1 ને 2 વડે ભા՛યા 2 લખીએ છીએ.2 b1 b1 
સાથે સરખામણી કરવા માટે આપણે આને મા ં2 તરીકે લખીએ છીએ  ઘાત 51 વԱા 2 ને 4 વડે િવભાિજત કરીએ તો  t 51b1 

આપણને પહેલાથી મળેલ એ ની 2 ની ઘાત 51 ઓછા 1 ની બરાબર છેt b1 
 તેથી આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે એ કરતા સખત રીતે મોટો છેs t 
 તેથી ԐՇ 3 અને િવકճપ 4 પર પાછા આવીએ હવે સાચો નથી.
 આપણે અને વ՞ચે જોવા જઈ રՑા છીએ કે કયંુ મોટંુ છે આપણે ӽણીએ છીએ કે એ 2 ની ઘાત 100 માં a101 b101 b101 b1 
છે અને એ વԱા 100 ની બરાબર છે અને આપણને પહેલેથી જ ની િકંમત મળી છે જ ે2 ની છે.a101 a1 d d 
  ઘાત 50 ઓછા 1 ને 50 વડે મા ંભા՛યાb1 
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ં બરાબર છે વԱા આપણે અવӾે છીએ  ની જ՛યાએ અને આ અહી ં2 નો ઘાત a101 b1 ing b1 a1 
51 ઓછા 2 માં છેb1 
 તેથી મૂળભૂત રીતે આપણે 2 નો ઘાત 51 ઓછા 1 મા ં

મેળવી રՑા છીએb1 
 તેથી չપՋપણે એ 1 0 1 કરતા સખત મોટો છે b101 
 તેથી બીજો િવકճપ સાચો છે અને પહેલો િવકճપ ખોટો છે આ આપણો 11 મો ԐՇ છે અનેa1 a2 a3 
 તેથી આગળ એક અનંત હામӷિનક Ԑગિત છે જમેાં Ԑથમ પદ 5 છે અને 20મો પદ 25 છે આપણે ઓછામાં ઓછા હકારાԵક પૂણાӭક 
શોધીશું જનેા માટે ઋણ છે આપણે મી પદ બાય વԱા માઈનસ 1 તરીકે માં માં સરવાળો માટે લખીએ છીએ n an 1 b n d d b 
અને હવે નોધં કરો કે બરાબર 1 બાય છે કારણ કે છેd a 1 b a 1 5 
 તેથી આપણને બરાબર 1 મળે છે.b 
  5 Հારા એ પણ નોધં લો કે બરાબર 1 બાય વԱા 19 a20 p d
 તેથી વԱા 19 બરાબર 1 બાય જ ે1 બાય 25 બરાબર છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે બરાબર 1 બાય 5b d a 20 b 
 તેથી બરાબર માઈનસ  4 બાય 25 મા ં90.d 
 હવે અમાԀં કામ լયૂનતમ ધન પૂણાӭક શોધવાનું છે જથેી કડક રીતે હોય.n an l 
  0 કરતાં બાય વԱા માઈનસ 1 માં માટે આપણે ઓછામાં ઓછો સકારાԵક પૂણાӭક શોધીશું જમેાં ess as an 1 b n d b 
વԱા માઈનસ 1 માં કરતાં સખત રીતે ઓછો છે આપણે ӽણીએ છીએ કે બાય 5 બરાબર છે અને આપણે પણ ની n d 0 b 1 d 
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િકંમત ӽણીએ
 તેથી આપણે ની Ԛેણી શોધવા માટે આ અસમાનતાનો ઉપયોગ કરીએ છીએ જનેા માટે હવે અને ની િકંમતને બદલે એક n b d 
નકારાԵક છે અહી ંઆપણને 1 બાય 5 વԱા ઓછા 1 માં ઓછા 4 બાય 25 માં 19 મળે છે તે સખત રીતે ઓછંુ છે  0 કરતાં આનો n 
અથӪ થાય છે 1 વԱા બાદબાકી 1 મા ંઓછા 4 ભા՛યા 5 માં 19 એ 0 કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે આનો અથӪ થાય છે માઈનસ 1 n n 
5 થી 19 ભા՛યા 4 કરતાં સખત રીતે મોટો હોવો જોઈએ એટલે કે એ 5 માં 19 િવભાિજત કરતાં સખત રીતે મોટો હોવો જોઈએ  4 n 
વԱા 1 વડે અને આ 99 ને 4 વડે ભા՛યા બરાબર છે
 તેથી એ 25 કરતા મોટો અથવા બરાબર હોવો જોઈએ જથેી શૂլય કરતા સખત રીતે ઓછંુ હોયn an 
 તેથી 25 એ લઘԱુમ સકારાԵક પૂણાӭક છે જનેા માટે નકારાԵક છેan 
 તેથી આપણને િવકճપ 4 મળે છે આ ԐՇ સાચો છે આપણી પાસે ચાર અલગ-અલગ સ՚ંયા છે  અને જ ેs a1 a2 a3 a4 
ભૌિમિતક Ԑગિતમાં છે આપણી પાસ ે બરાબર અને બરાબર ઓછા 1 વԱા બધા માટે બરાબર 2 3 અને 4 b1 a1 bi bi ai i 
તો આપણી પાસ ેબે િવધાન છે Ԑથમ િવધાન એ સ՚ંયાઓ છે  અને ન તો અંકગિણત Ԑગિતમાં છે કે ન તો b1 b2 b3 b4 
ભૌિમિતક Ԑગિતમાં અને બીજંુ િવધાન અને સ՚ંયાઓ છે જ ેહામӷિનક Ԑગિતમાં છે આપણે તપાસવું પડશે કે b1 b2 b3 b4 
િવધાન 1 અને િવધાન 2 સાચા છે કે નહી ંઅને જો બંને િવધાન છે  સાચું આપણે તપાસવું પડશે કે િવધાન 2 એ િવધાન 1 નું સાચું 
સમથӪન છે કે નહી ંઆપણી પાસ ે એ ની b1 a1 
બરાબર છે અને એ ની બરાબર խલસ છે કારણ કે એ ની બરાબર છે આપણે એ વԱા હવે p2 b1 a2 b1 a1 v2 a1 a2 b3 
છે.

વԱા બરાબર b2 a3 
 તેથી એ વԱા વԱા અને બરાબર વԱા b3 a1 a2 a3 b4 b3 a4
 તેથી બરાબર વԱા વԱા વԱા નોધં કરો કે અહીથંી આપણને ઓછા મળે છે બરાબર અને b4 a1 a2 a3 a4 b2 b1 a2 b3 
માઈનસ એ ની બરાબર છે, અમને આપવામાં આյયું છે કે છે  બધા અલગ જથેી એ ની બરાબર નથી b2 a3 ai's a2 a3 
એટલે કે ઓછા એ ઓછા બરાબર નથીb2 b1 b3 b2 
 તેથી આપણી પાસ ે બરાબર વԱા નથી આ સૂચવે છે કે 2b2 b1 b3 b1 b2 b3 
અંકગિણત Ԑગિતમાં નથી
 તેથી અને  અંકગિણત Ԑગિતમાં નથી આગળ આપણે કહીએ કે અને ભૌિમિતક p 1 b 2 b 3 b 4 b1 b2 b3 b4 
Ԑગિતમાં છે કે નહી ંતેના માટે ચાલો ને 1 માં ની ઘાત ઓછા 1 તરીકે લખીએ બધા માટે બરાબર 2 3 અને 4  અમને ai r i i 
આપવામાં આյયું છે કે અને અહી ંભૌિમિતક Ԑગિતમાં છે આ એ ભૌિમિતક Ԑગિત નો a1 a2 a3 a4 r a1 a2 a3 a4 
સામાլય ગુણોԱર છે ચાલો આપણે અહી ંએક નાની નોધં કરીએ કે ની બરાબર નથી અને ની બરાબર નથી.a1 0 r 0 
 કારણ કે જો 1 0 ની બરાબર હોય અથવા ની બરાબર હોય તો તે એ હકીકતનો િવરોધાભાસ કર ેછે કે ના બધા r 0 ai 
અલગ-અલગ છે આનો ઉપયોગ કરીને આપણે મેળવીએ છીએ એ વԱા 1 બરાબર છેb2 a1 r 
 તેથી આ 1 થી 1 વԱા આરવી િસવાય બીજંુ કંઈ નથી  3 એ 1 વԱા 1 વԱા 1 ચોરસ જ ે1 થી 1 વԱા વԱા સમાન છે  r r r r 
ચોરસ અને બરાબર વԱા વԱા 1 ચોરસ વԱા 1 Ԟુબ કે બરાબર 1 માંથી 1 વԱા խલસ ચોરસ b4 a1 a1 r r r p 4 r r 
વԱા Ԟુબ હવ ેજો અને ભૌિમિતકમાં હોય  Ԑગિત તો આપણી પાસે મા ં એ ચોરસ બરાબર હોવું r b1 b2 b3 b4 b1 b3 b2 
જોઈએ, 
ચાલો હંુ તેને અહી ંલખું જો b1 b2 

ભૌિમિતક Ԑગિતમાં હોય તો આપણી પાસે 1 માં 1 માંથી 1 વԱા વԱા ચોરસ બરાબર 1 ચોરસ 1 વԱા આખો ચોરસ b3 r r r 
હવે 1 િબન-શૂլય હોવાથી આપણે 1 ને બંને બાજુથી રદ કરી શકીએ છીએ અને આપણને 1 વԱા વԱા ચોરસ મળે છે તે 1 વԱા r r 

આખા ચોરસ જટેલો 1 વԱા 2 વԱા ચોરસ િરકોલ છે.r r r 
 આપણે પહેલેથી જ મેળવી લીધું છે કે એ શլૂયની બરાબર નથી, આપણે સરળતાથી નોધં લઈ શકીએ છીએ કે શլૂયની બરાબર r r 
નથી માટે આ સમાનતા પકડી શકતી નથી
 તેથી આ િકչસામાં આપણે મા ં એ ચોરસ બરાબર નથી એટલે કે આપણી પાસે માં છે ચોરસ બરાબર b1 b3 b2 b1 b3 b2 
નથી
 તેથી અને ભૌિમિતક b1 b2 b3 b4 
Ԑગિતમાં નથી
 તેથી અહી ંઆપણું િવધાન 1 છે  જથેી આપણે તરત જ િવકճપ 1 બંધ કરી શકીએ.tru e 
 આગળ આપણે તપાસીએ છીએ કે િવધાન 2 સાચું છે કે નહી ંતેના માટે આપણે તપાસવું પડશે કે શું અને b1 b2 b3 b4 
હામӷિનક Ԑગિતમાં છે કે નહી ંજો અને b1 b2 b3 b4 
હામӷિનક Ԑગિતમાં છે તો આપણે 1 બાય વԱા 1 બાય બરાબર 2 બાય એટલે કે આપણી પાસે 1 બાય 1 વԱા 1 બાયb 1 v3 b2 
1 બાય 1 խલસ વԱા չՄેર બરાબર 2 બાય 1 બાય 1 խલસ હોવું જોઈએ એટલે કે આપણી પાસે 1 વԱા વԱા ચોરસ r r r r r 
વԱા 1 ભા՛યા 1 વԱા વԱા ચોરસ બરાબર 2 બાય 1 વԱા એટલે કે 1 વԱા ને 2 વԱા વԱા ચોરસ 2 વԱા 1 વԱા r r r r r r r
વԱા બરાબર હશે  ચોરસ આને સરળ બનાવતા આપણને મળે છે 2 વԱા વԱા ચોરસ વԱા 2 વԱા ચોરસ વԱા r r r r r r 
Ԟુબ બરાબર 2 વԱા 2 વԱા 2 ચોરસ એટલે કે આપણી પાસે વԱા ચોરસ બરાબર 0 એટલે કે આપણે ની બરાબર r r r 1 r r 
0 હોવી જોઈએ અથવા ની બરાબર խલસ માઈનસ હશે મને હવે યાદ છે કે અમે પહેલેથી જ આ િટխપણી કરી છે કે  એ 0 ની r r 
બરાબર નથી કારણ કે અને તે બધા અલગ-અલગ છે અને જો બરાબર વԱા ઓછા હોય તો નોધં લો કે a1 a2 a3 a4 r i b 4
એ 
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1 થી 1 વԱા વԱા ચોરસ વԱા Ԟુબ બરાબર 0 છે r r r 
 તેથી અને b1 b2 b3 b4 
હામӷિનક Ԑગિતમાં હોઈ શકતા નથી
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે િવધાન 2 ખોટંુ છે અને આપણે પહેલેથી જ જોયું છે કે િવધાન 1 સાચું છે
 તેથી િવકճપ 4 એ એકમાԋ સાચો જવાબ છે જ ેઆપણો ԐՇ નંબર 12 ઉકેલે છે .
 અહી ંԐՇ નંબર 13 છે  ને સુધીની અંકગિણત Ԑગિતમાં સાથે રહેવા દો અને ચાલો આપણે 1 થી પાઈ a1 a2 a 100 a1 3 
સુધી ચાલતા નો સરવાળો કહીએ અને કોઈપણ પૂણાӭક માટે 100 કરતા ઓછા અથવા કરતા ઓછા અથવા સમાન તમામ 1 માટેii p 

તરીકે કહીએ.sp 
સાથે 1 ઓછા કે ની બરાબર કરતા ઓછા અથવા બરાબર સાથ ેઆપણે ને ગણીએ તો બાય એ  n n n 20 m 5n sm sn n 

પર િનભӪર ન હોય તો આપણે ની િકંમત શોધીશું Ԑથમ નોધં કરો કે ની િકંમત શોધવા માટે  ચાલો આ અંકગિણત Ԑગિતના a2 a2 
સામાլય તફાવતનું મճૂય શોધવા માટે પૂરતું છે ને આ અંકગિણત Ԑગિતના સામાլય તફાવત તરીકે બોલાવો d 
હવે એ વԱા િસવાય બીજંુ કંઈ નથીa2 a1 d 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે શું છે જો આપણે શું છે તે શોધી શકીએ તો આપણે ӽણીશું કે 2 શું છે આપણી પાસે a1 d sp 
બરાબર ઉપર સરવાળો છે 1 થી અપ સુધી ચાલે છેii 
 તેથી આ બરાબર 1 વԱા 1 વԱા 2 વԱા છે અનેp 
 તેથી આગળ માઈનસ 1 માં સુધી આપણે ӽણીએ છીએ કે બરાબર 3 છેp d e 1 
 તેથી આપણે તેને અહી ંબદલીએ છીએ
 તેથી છે વԱા ની બરાબર માઈનસ 1 ને 2 વડે ભા՛યા sp 3p p p d 
ચાલો ને 2 સામાլય લઈએ પછી આપણે અંદર 6 વԱા ઓછા 1 ને માં લઈએ હવે આપણે Հારા શું છે તે લખીએ t p d sn sm 
ԧાં બરાબર છે તો Հારા Հારા બરાબર છે અને આ બરાબર છે 5 બાય 2 મા ં6 વԱા 5 મા ંઓછા m 5n m sn sn s 5 n in 
1 માં ભા՛યા માં 6 વԱા ઓછા 1 માં રદ કરીને Հારા છેદ અને અંશ આપણે  મેળવો 30 વԱા 25 ઓછા 5 ને d n 2 n d n 2 n 

મા ંભા՛યા 6 વԱા ઓછા 1 ને મા ંԐՇમા ંઆપણને કહેવામાં આյયું છે કે Հારા પર આધાર રાખતો નથી તે d n d sm sn n 
ખાતરી આપે છે કે Հારા એ એક અચલ છે ચાલો આપણે તેને તરીકે કહીએsn sm c 
 તેથી આપણી પાસ ે30 વԱા 25 ઓછા 5 માં બરાબર છે મા ં6 વԱા ઓછા 1 માં એ ભાર આપવા માટે કે આપણી n d c n d 
પાસે Հારા છે એ એક િչથરાંક છે  જનેે આપણે અહી ં વડે બોલાյયા છે કારણ કે જો ગુણોԱર ને Հારા બદલાયsn sm c n sm sn 
તો પણ 
હવે આ સમીકરણમાથંી આપણને 30 વԱા 25 ઓછા 5 બરાબર 6 વԱા ઓછા મળે છેnd d c cnd cd 
 તેથી 25 ઓછા માં બરાબર છે 6 બાદ ઓછા 30 વԱા 5 c nd c cd d
 તેથી જો 25 ઓછા માં િબન-શլૂય હોય તો આપણને આ સમીકરણમાંથી ની ચોԜસ િકંમત મળે છે પરંતુ આ સમીકરણ 1 c d n 
કરતા મોટા અથવા સમાન અને અથવા તેનાથી ઓછા બધા માટે સાચું છે 20 ની બરાબરn 
 તેથી આપણી પાસ ે25 ઓછા માં બરાબર શլૂય હોવું જોઈએ c d 
અહીથંી આપણને કાં તો મળે છે અથવા બરાબર 25 હવે જો બરાબર 0 હોય તો આપણને 2 બરાબર 1 વԱા 0 મળે છેd 0 c d 
 તેથી  બરાબર 3 અને જો બરાબર હોય તો 30 વԱા 25 ઓછા ભા՛યા 6 વԱા ઓછા બરાબર a 2 c 25 nd 5d nd d t  o
25
 તેથી 30 વԱા 25 ઓછા 5 બરાબર 150 વԱા 25 ઓછા 25 nd d nd d
 તેથી 20 બરાબર 150 ઓછા 30 જ ે120 બરાબર છેd 
 તેથી અહીથંી આપણને બરાબર 6 મળે છેd 
 તેથી આ િકչસામાં આપણને મળે છે એ વԱા 6 ની બરાબર છેa2 a1 
 તેથી ની બરાબર છેa2 9 
 તેથી પાસે 2 સંભિવત મճૂયો છે જમે કે 3 અને 9 આ આપણો ԐՇ નંબર 13 ઉકેલે છે.a 2 
 આ આપણો 14મો ԐՇ છે ચાલો અને ԋણ હકારાԵક પૂણાӭકો હોય જમે કે Հારા છે  પૂણાӭક જો અને ભૌિમિતક ab c b a ab c 
Ԑગિતમાં હોય અને અને નો અંકગિણત સરરેાશ વԱા 2 હોય તો આપણે ચોરસ વԱા ઓછા 14 ને વԱા 1 વડે ભા՛યા તેનું ab c b 
મճૂય શોધીશું કારણ કે અને ભૌિમિતકમાં છે.ab c 
  Ԑગિત આપણે ને માં અને ને તરીકે મા ંલખીએ છીએ ԧાં એ સામાլય ગુણોԱર છે જ ેઆપણને આપવામાં a r b c p r r 
આવે છે કે એ Հારા પૂણાӭક છે હકીકતમાં આપણે ӽણીએ છીએ કે એ એ તરીકે ધન પૂણાӭક છે અને એ બંને છે  b a v a b 
હકારાԵક નોધં કે અહીથંી આપણે એ ની બરાબર Հારા મેળવીએ છીએr b a 
 તેથી આપણે તારણ કાઢી શકીએ છીએ કે સોમ ગુણોԱર એ સકારાԵક પૂણાӭક છે જ ેઆપણે સબિչԃխટમાં 0 કરતાં સખત com  r 
રીતે મોટી હોવાનું કહીને હકારાԵક પૂણાӭકોના સમૂહને સૂિચત કરીએ છીએ, આપણે ӽણીએ છીએ કે નો અંકગિણત અથӪ ab b 
વԱા 2 છે
 તેથી વԱા વԱા ભા՛યા 3 બરાબર વԱા 2 એટલે કે બાદબાકી 2 વԱા બરાબર 6 આપણે અવӾે કરીએ છીએ a b c b b c a 
બરાબર બરાબર અને બરાબર આ સમીકરણમાં આપણને બાય બાદ મળે છે 2 વԱા બરાબર 6 એટલે b r c br b r b vr b
ઓછા  2 વԱા ચોરસ બરાબર 6 છે આપણે તેને વગӪ ઓછા 2 વԱા 1 મા ં બરાબર 6 તરીકે લખી શકીએbr br r r r b r 
 તેથી બાય માઈનસ 1 આખો ચોરસ બરાબર 6 આપણે વડે ભાગી શકીએ કારણ કે આપણે  ӽણો િબન-શլૂય છે હવે p r r r r 
યાદ કરો કે બાય એ ની બરાબર છેb r a 
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 તેથી આપણી પાસ ે છે ઓછા 1 આખો ચોરસ બરાબર 6 છે.a r 
 આપણે એ પણ ӽણીએ છીએ કે અને બંને ધન પૂણાӭકો છે નોધં કરો કે એકમાԋ શԞ ધન આ સમીકરણનું પૂણાӭક સોճયુશન a r r
બરાબર 2 છે અને બરાબર 6 છેa 
 તેથી આપણે બરાબર 6 બદલીએ છીએ આ અિભյયિԝમા ંચોરસ વԱા ઓછા 14 ભા՛યા વԱા 1 અને આપણને મળે છે કે આ 36 a 
વԱા 6 ઓછા 14 ભા՛યા 7 એટલે કે 28 બાય 7 છે
 તેથી આપણને આ સમીકરણની િકંમત 4 મળે છે
 તેથી આ આપણો ԐՇ નંબર 14 હલ કર ેછે.
  હવે આપણે નીચેના ԐՇને જોઈએ છીએ ધારો કે અંકગિણતની Ԑગિતના તમામ પદો ધન પૂણાӭકો છે જો Ԑથમ સાત પદોના સરવાળા 
સાથે Ԑથમ 11 પદોના સરવાળાનો ગુણોԱર 6 થી 11 છે અને Ԑગિતની સાતમી પદ  130 અને 140 ની વ՞ચે આવેલું છે તો પછી આ 
અંકગિણત Ԑગિતનો સામાլય તફાવત શું છે ચાલો આપણે આ અંકગિણત Ԑગિતના સામાլય તફાવતને 

અને Հારા આ Ԑગિતના શկદ Հારા સૂિચત કરીએd r 
 તેથી આપણી પાસ ે એ 1 વԱા ઓછા 1 માં બરાબર છે.ar r d 
 
1 કરતા મોટા અથવા સમાન બધા માટે અમને આપવામા ંઆવે છે કે એ 0 કરતા સખત રીતે મોટા સમૂહ સાથ ેસંબંધ ધરાવે છે ar z 
જનેો અથӪ એ છે કે એ ધન પૂણાӭક છે બધા ar 
1 કરતા મોટા અથવા સમાન છે
 તેથી આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ છીએ એ પણ ધન પૂણાӭક છે કારણ કે એ 1 વԱા ઓછા િસવાય બીજંુ કંઈ d d d a 1 
નથી અને આપણે ӽણીએ છીએ કે આ એક સકારાԵક પૂણાӭક છે અને તે પણ આ એક સકારાԵક પૂણાӭક છે બરાબર ԐՇમા ં
આપણને તે સરવાળો પણ આપવામા ંઆյયો છે જ ે1 થી ચાલે છે.
 1 થી 11 સુધી ચાલતા 7 સુધીનો સરવાળો વડે ભા՛યા 1 થી 11 બરાબર 6 બાય 11 હવે નોધં કરો કે AI ii ai 
1 થી 7 સુધી ચાલતા નો સરવાળો 7 વԱા 1 વԱા 2 વԱા બરાબર છે.ai ii a 1 
  અને
 તેથી આગળ 6 સુધી મા ંનોધં કરો કે આ 6 મા ં7 ને 2 વડે ભા՛યા બરાબર છેd 
 તેથી આ સરવાળો 7 ને 1 વԱા 3 મા ંથાય છે આગળ આપણે 1 થી 11 સુધી ચાલતા ઉપરના સરવાળાને իયાનમાં લઈએ છીએ.d ii 

વԱા 1 વԱા 2 વԱા સમાન છે અને  11 a 1 
 તેથી આગળ 10 માં છેd 
 તેથી આ 11 વԱા 10 મા ં11 ને 2 વડે મા ંભા՛યાa 1 d 
 તેથી આ સરવાળો 11 વԱા 5 મા ંથાય છેd 
 તેથી આ સમીકરણમાથંી આપણને 7 મળે છે 1 વԱા 3 માં 11 વડે ભા՛યા 1 વԱા 5 બરાબર 6 બાય 11 એટલે કે 7 વԱાd d a  1 

બરાબર 6 વԱા 30 એટલે કે બરાબર 9 છે અમને એ પણ આપવામા ંઆવે છે કે 130 એ કરતાં સખત 21 d a 1 t a 1 d a7 
રીતે ઓછંુ છે અને એ 140 કરતાં કડક રીતે ઓછંુ છે હવે એ 1 વԱા 6 છે અને તરીકે  1 બરાબર 90 છે આપણને 7 a7 a7 d a 
બરાબર 15 મળે છેd 
 તેથી આપણી પાસ ે130 ભા՛યા 15 એ કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે અને એ 140 ભા՛યા 15 કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છેd d 
 તેથી આપણને આ અસમાનતા મળે છે 26 ભા՛યા 3 કરતાં સખત ઓછી છે  અને એ 28 થી 3 ભા՛યા 3 થી કડક રીતે ઓછંુ છે d d 
આપણે તેને આ રીતે લખી શકીએ છીએ 9 ઓછા 1 બાય 3 એ કરતા કડક રીતે ઓછંુ છે અને એ 9 વԱા 1 બાય 3 કરતા સખત d d 
રીતે ઓછંુ છે 
કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે એ પૂણાӭક છે જ ેઆપણને બરાબર મળે છે  9 થીd t 
 તેથી આ અંકગિણત Ԑગિતનો સામાլય તફાવત 9 છે.
 
આ સાથ ેઅમે અંકગિણત ભૌિમિતક અને હામӷિનક Ԑગિત પર અમાԀં સમչયા હલ કરવાનું સԋ સમાՃ કરીએ છીએ.
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