
 পাΜটগিণত জҝািমিতক এবং সুেরলা অςগিতვিলর উপর এΜট আমােদর িеতীয় এবং έশষ সমসҝা সমাধােনর অিধেবশন 
আমরা আট নїর সমসҝা িনেয় এই অিধেবশনΜট পুনরায় ზ჈ কির এখন আমােদর কােছ িনєিলিখত ϕѨ রেয়েছ এবং ab c
একΜট পাΜটগিণত অςগিতেত এবং একΜট বগ κ বগ κ গ বগ κেϠϏ  একΜট জҝািমিতক অςগিতেত থাকুন যিদ কেঠারভােব b a 

এর έথেক কম হয় এবং এর έথেক কেঠারভােব কম হয় এবং একΜট έযাগ ъাস еারা 2 এর সমান হয় তেব b b b c 3 
আমরা এর মান খুেঁজ έবর করব έযেহতΦ  আমরা জািন έয এবং একΜট এ রেয়েছ  গািণিতক অςগিত আমরা এবংa ab c p 

έযাগফেলর জনҝ িবেয়াগ িহসােব এবং έক έযাগ িহসােব  িনেত পাির এখন আমােদর έদওয়া হেয়েছ έয r p rb p c p r 
έযাগ ъাস еারা 2 এর সমানa b c 3 

 তাই আমরা িবেয়াগ ъাস ъাস পাΝИ ъাস সমান 3 p r p p r by 2
 তাই এখান έথেক আমরা পাΝИ έয সমান 1 έনাট ক჈ন έয এΜট এর মানও যিদ আমরা এখন এর মান έবর p by 2 b r 
করেত পাির তাহেল আমরা জািন িক কারণ িবেয়াগ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়a a  p r 
 তাই অেধ κক িবেয়াগ r
 তাই আমােদর έকবল এখন ভҝালΜট খুেঁজ έবর করেত হেব ϕѨΜটেত এর আমােদর έদওয়া হেয়েছ έয একΜট বগ κ r ue b 
বগ κ এবং বগ κ একΜট জҝািমিতক অςগিতেত রেয়েছc 
 তাই আমােদর কােছ িবেয়াগ পুেরা বগ κ বগ κ এবং ъাস পুেরা বগ κ জҝািমিতক অςগিতেত রেয়েছp r p p r 
 তাই আমরা িবেয়াগ সমς িলখেত পাির বগ κেϠেϏ ъাস পুেরা বগ κেϠϏ এর ঘাত 4 এর সমানp r p r p 
 তাই আমরা পাই বগ κ িবেয়াগ বগ κ পুেরা বগ κ এর ঘাত 4p r p 
 তাই এর শΝЅ 4 িবেয়াগ 2 বগ κ বগ κ বগ κ ঘাত  4 হল এর ঘাত 4 এর মােন বগ κ করা হল বগ κ িবেয়াগ 2 p p r r r p r r p
বগ κ হল 0 এর সমান έনাট ক჈ন έয এবং Ѿতϴ সংখҝা হল এর έথেক কেঠারভােব কম এবং এর έথেক ab c a b b c 
কেঠারভােব কম
 তাই এখােন আমরা έশষ করেত পাির  έয এর সমান হেত পাের নাr 0 
 তাই আমােদর অবশҝই বগ κ সমান 2 বগ κেϠϏ এর মােন আমােদর কােছ বগ κ সমান 1 বাই 2r p r 
 তাই এর বগ κমূল еারা έযাগ বা িবেয়াগ 1 এর সমান ।r 2 

 তাই এর জনҝ আমরা 1 еারা 2 έযাগ 1 еারা 2 বা 1 еারা 2 এর বগ κমূল еারা দΜুট সјাবনা রেয়েছ 2 এর বগ κমূল еারা িবেয়াগa 
1।
 এখন মেন রাখেবন έয আমােদর έদওয়া হেয়েছ কেঠারভােব এর έথেক কম এবং হল έথেক কেঠারভােব কম a b b c 
এবং এর মান আমরা ইিতমেধҝই জািন 1 b by 2
 তাই এর এই পছрΜট সјব নয় এবংa 
 তাই এর বগ κমূল еারা 1 еারা 2 িবেয়াগ 1।a  2 

 তাই এখােন তৃতীয় িবকџΜট হল সΜঠক উЫর এΜট হল আমােদর ϕѨ নїর 9 যিদ একΜট গািণিতক অςগিতর ϕথম 10Μট 
পেদর έযাগফল বগ κেϠেϏ হয় তাহেল আমরা খুেঁজ έবর করব এই ইлান κেদর বগ κেϠেϏর έযাগফল লϠҝ ক჈ন έয n c 
এই অςগিতর ϕথম িবেয়াগ 1 পেদর έযাগফল হল έথেক িবেয়াগ 1 বগ κ কারণ ϕথম পেদর έযাগফল হল n c n n c n 
বগ κেϠϏ
 তাই আমরা জািন তম পদΜট তম কী  পদΜট ϕথম পেদর έযাগফল ছাড়া আর িকছΦ ই নয় ϕথম িবেয়াগ 1 পেদর n n n 
έযাগফল িবেয়াগ
 তাই আমােদর কােছ শяΜট হল বগ κ িবেয়াগ έথেক িবেয়াগ 1 বগ κ যা িবেয়াগ 1init c in n c n c 2 n 
 তাই আমরা জািন িক  এই গািণিতক অςগিতর শяΜট যা দুই িবেয়াগ  আমােদর init c n 
এই অςগিতর টাম κΜটেক еারা বিল আমােদর কাজ হল 1 έথেক বগ κ পয κо চলমান ওভােরর έযাগফল έবর rh ar nar rr 
করা 
এখন আমরা জািন έয এΜট িকছΦ ই নয় তেব আমরা বগ κেক έবর করেত পাির এবং িভতের আমােদর 2 িবেয়াগ 1 আেছ c r 
পুেরা বগ κ
 তাই এΜট 4 গ বগ κেϠেϏর έযাগফল 1 έথেক পয κо বগ κ িবেয়াগ 4 গ বগ κেϠেϏ έযাগফল έথেক পয κо চলেছnr r rr 1 n 

পয κо এর িভতের আমােদর 1 আেছ। n n 
 সুতরাং আমরা যিদ এΜট έযাগ কির তাহেল আমরা 4 বগ κ έত έযাগ 1 έত 2 έযাগ 1 পাব 6 িবেয়াগ 4 গ বগ κ এ c n n n n n
έযাগ 1 ভাগ 2 έযাগ গ বগ κ n
 তাই আমরা এই রািশ έথেক বগ κেক 3 সাধারণ еারা ভাগ কের িনই এবং আমরা 2 έযাগ 2 এর িভতের 2 έযাগ 1 c n n 
িবেয়াগ 6 িবেয়াগ 6 ъাস 3 এর িভতের পাব যােত আমরা বগ κ еারা িবভЅ 4 বগ κ ъাস চার পাই  έযাগ দুই n c n 3 n n n 
έযাগ দুই িবেয়াগ ছয় িবেয়াগ িতন যা বগ κ еারা িবভЅ 4 বগ κ িবেয়াগ 1n c n 3 n 
 তাই  এখন আমরা জািন এই গািণিতক অςগিতর ϕথম 10Μট পেদর বগ κেϠেϏর έযাগফল কী তৃতীয় িবকџΜট আমরা έদখেত 
পাΝИ সΜঠক এখােন আমরা 1 এর έচেয় কম বা সমান এর জনҝ িনєিলিখত ϕѨΜট িবেবচনা কির 1 0 1 এর έচেয় কম বা সমান

কেঠারভােব বড় হেত হেব 1 έদরী লেগর লেগর এর লগ পয κо এর লেগ একΜট  bi v 1 b 2 b 1 0 1 b 
পাΜটগিণেতর অςগিতেত সাধারণ পাথ κকҝ লগ 2 এবং পয κо পয κо একΜট গািণিতক অςগিতেত হেব যােত a1 e2 a101 

সমান হয়  এর সমান এবং হল এর সমান এখন έথেক এর έযাগফলেক এবং এর a1 b1 a51 b51 a1 a51 s b12 
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έযাগফল পয κо হেব তাহেল আমরা এখােন ϕদЫ চারΜট িবকেџর মেধҝ έকানΜট সΜঠক উЫর খুেঁজ έবর করব এর b51 t b 
লগ 1 লগ এর লগ পয κо এর লগ পয κо একΜট পাΜটগিণিতক অςগিতেত সাধারণ পাথ κকҝ লগ 2 আমরা p 2 p 1 0 1 
িলখেত পাির এর লগ সমান এর লগ এবং 2 এর লগ যা এর লগ 2 এর লেগর সমান এখন উভয় িদেক b2 b1 b 2 b 1 
সূচকীয় িনেল আমরা পাই এর সমান এর পর έদখা যাক এর লগb2 2b 1 p3 
 তাই এর লগ সমান এর লগ ъাস 2 এর লগ এখন আমরা জািন έয এর লগ এর b3 b2 b2 2b1 
লেগর সমান
 তাই আমরা পাΝИ এর লগ 2 বগ κ এর লেগর সমান আবার আমরা  উভয় িদেকই সূচকীয় িনন এবং আমরা পাই b 3 b 1 

এর সমান 2 বগ κেϠেϏ এ যিদ আমরা এইভােব এিগেয় যাই তাহেল আমরা এর সমান 2 পাওয়ার িবেয়াগ 1 έতb3 b1 bi i 
সব 2 এর কম বা সমান এর έথেক কম বা সমান 1 0 1 এর সমানb1 i 

 তাই আমরা এর পিরেϕিϠেত 2 এর έথেক বড় বা সমান সকেলর জনҝ এর একΜট ফম κ পাΝИ এরপর আসুন িলিখ b1 bi- t
িক আমরা জািন έয হল ъাস ъাস ъাস এবং t v 1 v 2 b 3 
 তাই এিগেয় পয κоb 51 
 তাই সমান ъাস ъাস 2 বগ κ ъাস এবংt b1 2v1 d1 
 তাই 2 έথেক পাওয়ার 50 έত পয κо চলুন আমরা έবর কির এবং আমরা 1 ъাস 2 ъাস 2 বগ κ ъাস এর িভতের ϕেবশ v1 b1 
কির  2 έথেক পাওয়ার 50 পয κо এখন মেন রাখেবন έয এΜট একΜট জҝািমিতক িসিরজ এবং এΜট 2 এর পাওয়ার 51 িবেয়াগ 1 
এর সমান
 তাই আমরা পাই  এর সমান έথেক 2 এর শΝЅ 51 িবেয়াগ 1 এর পের আসুন আমরা একΜট সহজ আকাের ti s b1 ace 
έলখার έচѭা কির আমরা জািন έয সমান ъাস ъাস ъাস এর সমান এবংac a1 a2 a3 
 তাই পয κо আমরা একΜট 2 িলখেত পাির 1 ъাস িহসােব 1 ъাস 2 িহসােব এবং এইভােব চািলেয় έযেত a 51 da 3 d 
আমােদর έশষ টাম κ ъাস 50 έযখােন হল a 1 d d 

পয κо পয κо গািণিতক অςগিতর সাধারণ পাথ κকҝ এখন যিদ আমরা সমѷ ঘটনা একসােথ সংςহ কির a1 a2 a101 
তাহেল আমরা  51 পাই a1 
এবং অবিশѭ পদვিল έথেক আমরা কমন িনই এবং আমরা 1 έযাগ 2 ъাস  পাই এবং 50 পয κо আবার আমরা έদখেত d 
পাΝИ έয এΜট একΜট গািণিতক অςগিত এবং এΜট 50 এর সমান 51 έক 2 еারা ভাগ করা যাক  এখন খুেঁজ έবর ক჈ন এর d 
জনҝ আমরা ϕѨΜট Ѽরণ কির έয আমরা একΜট 51 সমান এর সমান এবং এর সমান b51 a1 b1
 তাই একΜট 1 έযাগ 50 এর সমান িহসােব সমান এবং সমান  আমরা পাই সমান a51 d a 51 b 51 a1 b1 b 51 p 
1 έযাগ 50 d
 তাই সমান িবেয়াগ িদেয় ভাগ করেল এখন আমরা জািন έয হল 2 এর ঘাত 50 এর সােথ এর d b51 b1 50 b51 b1 
সমান
 তাই আমরা পাΝИ এর সমান 2 এর ঘাত 50 িবেয়াগ 1 এ   িব 1 έক 50 িদেয় ভাগ করা হেয়েছ এখন যিদ আমরা এখােন d d 
এর এই মানΜট ϕিতѸাপন কির এবং একΜট 1 সমান িহসােব আমরা পাব  έযাগ 2 এর সমান 50 িবেয়াগ 1 b 1 ace 51b1 
έথেক 51 বাই 2 আমরা 51 έবর কির এবং িভতের আমরা 2 িলিখ 50 έযাগ 1 έক 2 িদেয় ভাগ কের ।b1 b1 
  পাওয়ার 51 ъাস 2 έক 4 িদেয় ভাগ করেল আমরা ইিতমেধҝই έপেয়িছ এর সমান এর সােথ 2 এর শΝЅ 51 িবেয়াগ 1t b1 
 তাই আমরা উপসংহাের আসেত পাির έয Μট এর έথেক কেঠারভােব বড়s t 
 তাই ϕѨ 3 এবং িবকџ 4 এ িফের আসা এখন সΜঠক নয় আমরা এবং এর মেধҝ έদখেত যাΝИ έকানΜট বড় a101 b101 
আমরা জািন έয এর সমান 100 এর শΝЅ এবং এর সমান ъাস 100 এবং আমরা ইিতমেধҝ b101 2 b1 a101 a1 d d 
এর মান έপেয়িছ যা 2 এর সােথ  শΝЅ 50 িবেয়াগ 1 50 еারা িব 1 এ িবভЅ
 তাই আমােদর এখােন সমান এর সােথ আমরা ϕিতѸািপত  এর জায়গায় এবং এΜট এখােন 2 a101 b1 ing b1 a1 
έথেক পাওয়ার 51 িবেয়াগ 2 έত b1
 তাই মূলত আমরা 2 পাওয়ার 51 িবেয়াগ 1 έত পাΝИb1 
 তাই পিরѬারভােব একΜট 1 0 1 এর έচেয় কেঠারভােব বড়b101 
 তাই িеতীয় িবকџΜট সΜঠক এবং ϕথম িবকџΜট ভΦ ল এΜট আমােদর 11 তম ϕѨ যাক এবং আরও অেনক িকছΦ  a1 a2 a3 
একΜট অসীম সুেরলা অςগিত হেত পাের যার ϕথম পদΜট 5 এবং 20 তম পদΜট 25 আমরা সব κিনє ধনাЮক পূণ κসংখҝা খুেঁজ 
έবর করব যার জনҝ একΜট ঋণাЮক হেল আমরা ম পদ িলিখ 1 еারা έযাগ িবেয়াগ 1 এর έত έযাগফল এর n an b n d b 
জনҝ এবং এখন মেন রাখেবন έয এর সমান 1 еারা িহসােব 1 5 έদওয়া হেয়েছd a 1 b 
 তাই আমরা এর সমান 1 পাই  5 еারা আরও মেন রাখেবন έয সমান 1 еারা έযাগ 19 b a20 p d
 তাই έযাগ 19 সমান 1 еারা যা 1 еারা 25 এর সমান এবং আমরা জািন еারা 5 এর সমানb d a 20 b 1 
 তাই িবেয়ােগর সমান  4 еারা 25 έথেক 90.d 
 এখন আমােদর কাজ হল সব κিনє ধনাЮক পূণ κসংখҝা খুেঁজ έবর করা যােত কেঠারভােব হয়  0 এর έচেয় n an l ess as

έযাগ িবেয়াগ 1 এর মেধҝ আমরা সব κিনє ধনাЮক পূণ κসংখҝা খুেঁজ έবর করব যার জনҝ ъাস an is 1 by b n d b n 
িবেয়াগ 1 έথেক কেঠারভােব 0 έথেক কম আমরা জািন еারা 5 এর সমান এবং আমরাও এর মান জানুনd b 1 d 
 তাই আমরা এই অসমতা বҝবহার কের এর পিরসর έবর কির যার জনҝ একΜট ঋণাЮক এখন এবং এর মান n b d 
ϕিতѸাপন কের এখােন আমরা 1 বাই 5 έযাগ িবেয়াগ 1 έথেক িবেয়াগ 4 বাই 25 έথেক 19 পাই 0 এর έথেক έবাঝায় 1 έযাগn 

িবেয়াগ 1 έথেক িবেয়াগ 4 িবভЅ 5 еারা 19 0 এর έথেক কেঠারভােব কম এΜট έবাঝায় িবেয়াগ 1 কেঠারভােব 5 έথেক n n 
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19 ভাগ করেল 4 এর έথেক 
কেঠারভােব বড় হেব যা έথেক 19 ভাগ করেল কেঠারভােব বড় হেব  4 έযাগ 1 еারা এবং এΜট 99 έক 4 еারা ভাগ n 5 
করেল সমান
 তাই έক 25 এর έথেক বড় বা সমান হেত হেব যােত শূেনҝর έথেক কম হয়n an 
 তাই 25 হল সব κিনє ধনাЮক পূণ κসংখҝা যার জনҝ একΜট ঋণাЮক
 তাই আমরা িবকџ 4 পাই এই ϕেѨ সΜঠক আমােদর চারΜট Ѿতϴ সংখҝা আেছ  এবং যা একΜট s a1 a2 a3 a4 
জҝািমিতক অςগিতেত রেয়েছ আমােদর কােছ সমান এবং সমান িবেয়াগ 1 ъাস সবার জনҝ সমানb1 a1 bi bi ai i 
2 3 এবং 4 তারপর আমােদর দΜুট িববিৃত আেছ ϕথম িববিৃতΜট সংখҝা  এবং পাΜটগিণেতর অςগিতেত বা b1 b2 b3 b4 
জҝািমিতক অςগিতেত নয় এবং িеতীয় িববিৃতΜট সংখҝা এবং সুেরলা অςগিতেত রেয়েছ আমােদর পরীϠা b1 b2 b3 b4 
করেত হেব িববিৃত 1 এবং িববিৃত 2 সΜঠক িকনা এবং উভয় িববিৃত সΜঠক িকনা  সতҝ আমােদর পরীϠা করেত হেব έয িববিৃত 
2 একΜট িববিৃত 1 এর সΜঠক নҝাযҝতা িকনা আমােদর কােছ এর সমান এর সমান এবং এর সমান ъাস b1 a1 p2 b1 a2 
έযেহতΦ  এর সমান আমরা এখন ъাস এর সমান ъাস এর সমানb1 a1 v2 a1 a2 b2 a3 
 তাই সমান ъাস ъাস এবং সমান ъাস b3 a1 a2 a3 b4 b3 a4
 তাই সমান ъাস ъাস ъাস উেѣখҝ έয এখান έথেক আমরা িবেয়াগ পাই সমান এবং b4 a1 a2 a3 a4 b2 b1 a2 b3 
িবেয়াগ এর সমান আমােদর έদওয়া হয় έয এর হয়  সমѷ Ѿতϴb2 a3 ai 
 তাই এর সমান নয় a2 a3 
যার মােন িবেয়াগ সমান িবেয়াগ এর সমান নয়b2 b1 b3 b2 
 তাই আমােদর আেছ সমান নয় ъাস এর মােন 2b2 b1 b3 b1 b2 b3 
পাΜটগিণেতর অςগিতেত έনই
 তাই এবং  পাΜটগিণেতর অςগিতেত έনই এরপর আমরা বিল এবং জҝািমিতক p 1 b 2 b 3 b 4 b1 b2 b3 b4 
অςগিতেত আেছ িক না তার জনҝ আসুন 

িলিখ 1 έথেক এর ঘাত িবেয়াগ 1 সকেলর জনҝ সমান 2 3 এবং 4 িহসােব  আমােদর έদওয়া হেয়েছ έয ai r- i i a1 a2 
এবং একΜট জҝািমিতক অςগিতেত রেয়েছ এখােন এই হল জҝািমিতক অςগিতর সাধারণ অনুপাত a3 a4 r a1 a2 a3
আমােদর এখােন একΜট έছাট έনাট করা যাক έয এর সমান নয় এবং এর সমান নয়  কারণ যিদ একΜট 1 0 a4 a1 0 r 0 

এর সমান হয় বা এর সমান হয় তেব এΜট এই সেতҝর িবেরািধতা কের έয এর সবვিল Ѿতϴ এΜট বҝবহার কের r 0 ai 
আমরা পাই সমান ъাস b2 a1 a 1 r
 তাই এΜট 1 έথেক 1 ъাস ছাড়া িকছΦ ই নয়  3 একΜট 1 έযাগ একΜট 1 έযাগ একΜট 1 বগ κেϠেϏর সমান যা 1 έথেক 1 rv r r 
έযাগ έযাগ এর সমান  বগ κ এবং সমান ъাস ъাস বগ κ ъাস িকউব যা সমান r r b4 a1 a1 r a 1 r a 1 r p 4 a 
1 έথেক 1 έযাগ বগ κ ъাস িকউব এখন যিদ এবং জҝািমিতক হয়  অςগিত তাহেল আমােদর r r r b1 b2 b3 b4 
অবশҝই এর মেধҝ এর সমান বগ κেϠেϏর সমান হেত হেব আমােক এখােন িলখেত িদন যিদ b1 b3 b2 b1 b2 

একΜট জҝািমিতক অςগিতেত থােকb3 
 তাই আমােদর হেব একΜট 1 এর মেধҝ 1 έথেক 1 ъাস ъাস বগ κ একΜট 1 বগ κেϠেϏর সমান 1 έযাগ পুেরা বগ κ r r r 
এখন 1 অ-শূনҝ িহসােব আমরা উভয় িদক έথেক একΜট 1 বািতল করেত পাির এবং আমরা 1 έযাগ έযাগ বগ κেক 1 έযাগ r r 

পুেরা বগ κেϠেϏর সমান হেত হেব যা 1 έযাগ 2 έযাগ বগ κেϠϏ ϕতҝাহার  έয আমরা ইিতমেধҝ έপেয়িছ শূেনҝর r r r r 
সমান নয় আমরা সহেজই লϠҝ করেত পাির έয শূেনҝর সমান নয় এই সমতা ধারণ কের নাr 
 তাই এই έϠেϏ আমরা έত এর সমান বগ κেϠেϏ পাই না έয আমােদর έত আেছ বগ κেϠেϏর b1 b3 b2 b1 b3 b2 
সমান নয়
 তাই এবং জҝািমিতক b1 b2 b3 b4 
অςগিতেত έনই
 তাই এখােন আমােদর িববিৃত 1 হল tru  e
 তাই আমরা অিবলেї িবকџ 1 Ͼাইক করেত পাির।
 এরপের আমরা পরীϠা করেত পাির έয িববিৃত 2 সΜঠক িকনা তার জনҝ আমােদর পরীϠা করেত হেব έয এবং b1 b2 b3 

সুেরলা অςগিতেত আেছ িক না যিদ এবং b4 b1 b2 b3 b4 
সুেরলা অςগিতেত থােক তেব আমরা 1 বাই ъাস 1 বাই এর সমান 2 বাই এর মােন আমােদর থাকেব 1 বাই b 1 v3 b2 a
1 έযাগ 1 1 বাই 1 1 έযাগ έযাগ বগ κ সমান 2 বাই 1 έথেক 1 έযাগ আমােদর 1 ъাস ъাস বগ κ ъাস 1 িবভЅ 1 r r r r r 
έযাগ έযাগ বগ κ সমান 2 еারা 1 έযাগ έয 1 έযাগ έযাগ έযাগ বগ κ সমান হেব 2 এর 1 έযাগ έযাগ r r r r 2 r r r r  
বগ κেϠϏেক সহজ করেল আমরা পাব 2 ъাস ъাস বগ κ ъাস 2 ъাস বগ κ ъাস িকউব সমান হেব 2 ъাস 2 r r r r r r 
ъাস 2 বগ κ অথ κাৎ আমােদর হেব 1 ъাস বগ κ সমান 0 এর সমান এর সমান 0 বা এর সমান έযাগ িবেয়াগ থাকেবr r r r- r-
আমার এখন মেন পড়েছ έয আমরা ইিতমেধҝই এই মоবҝ কেরিছ έয  এবং িহসােব এর সমান নয় a1 a2 a3 a4 r 0 
এবং এვিলর সবვিলই Ѿতϴ এবং যিদ সমান হয় ъাস িবেয়াগ তাহেল মেন রাখেবন έয একΜট 1 έথেক 1 έযাগ r i b 4 r
έযাগ বগ κ ъাস িকউব সমান 0 এর সমান r r 
 তাই এবং b1 b2 b3 b4 
সুেরলা অςগিতেত হেত পাের না
 তাই আমরা έদখেত পাΝИ έয িববিৃত 2 িমথҝা এবং ইিতমেধҝ আমরা έদেখিছ έয িববিৃত 1 সতҝ
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 তাই িবকџ 4 হল একমাϏ সΜঠক উЫর এΜট আমােদর 12 নїর ϕেѨর সমাধান কের ।
 এখােন 13 নїর ϕѨΜট রেয়েছ  έথেক পয κо একΜট গািণিতক অςগিতেত হেИ 3 এবং আসুন 1 έথেকa1 a2 a 100 a1 
পাই পয κо চলমান সমΜѭেক বিল এর সােথ 1 কম বা এর έথেক 20 এর কম বা সমান আমরা έক ধির ii n n m 5n 
তারপর еারা এর উপর িনভκর না করেল আমরা এর মান έবর করব ϕথেম মেন রাখেবন এর মান έবর sn sn n a2 a2 
করেত  এই পাΜটগিণেতর অςগিতর সাধারণ পাথ κেকҝর মান খুেঁজ έবর করার জনҝ যেথѭ έক এই পাΜটগিণেতর অςগিতর d 
সাধারণ পাথ κকҝ িহসােব কল ক჈ন 
এখন আর িকছΦ ই নয় ъাস a2 a1 d
 তাই আমরা জািন িক তা যিদ আমরা িক তা জানেত পাির তেব আমরা জানব έয একΜট 2 কী আমােদর a1 d 
কােছ এর সমΜѭর সমান 1 έথেক আপ পয κо চলমানii 
 তাই এΜট একΜট 1 ъাস 1 ъাস 2 ъাস এর সমান এবং
 তাই িপ িবেয়াগ 1 έথেক পয κо আমরা জািন έয এর সমানd e 1 3 
 তাই আমরা এΜট এখােন ϕিতѸাপন কির
 তাই হয় έযাগ এর সমান িবেয়াগ 1 έক 2 еারা sp 3p p p 

ভাগ কের έক 2 িদেয় কমন έনওয়া যাক তারপর আমরা 6 ъাস িবেয়াগ 1 এর িভতের িনেয় িনই এখন আমরা d t p d sn
еারা কী িলখব έযখােন এর সমানsm m 5n 
 তাই 

еারা еারা এর সমান এবং এই সমান 5 বাই 2 6 έযাগ 5 িবেয়াগ 1 еারা 6 έযাগ িবেয়াগ sn m sn s 5 n in d n 2 n 
1 এ বািতল еারা হর এবং লব আমরা  30 έযাগ 25 িবেয়াগ 5 έক িদেয় ভাগ কের 6 έযাগ িবেয়াগ 1 έক d n 2 n d n d 
িদেয় ϕেѨ আমােদর বলা হেয়েছ έয еারা িনভκর কের না যা িনΝѥত কের έয еারা একΜট ቀবক, আসুন sn sm n sn sm 
আমরা έসই ቀবকΜটেক িহসােব বিলc 
 তাই আমােদর কােছ 30 έযাগ 25 িবেয়াগ 5 এর সমান এর 6 έযাগ িবেয়াগ 1 এর মেধҝ এর উপর έজার n d c n d 
έদওয়ার জনҝ আমােদর еারা আেছ একΜট ቀবক  যােক আমরা এখােন еারা বেলিছ কারণ অনুপাত еারা sn sm c n sm 

পিরবতκন না করেলও এখন এই সমীকরণ έথেক আমরা পাব 30 έযাগ 25 িবেয়াগ 5 সমান 6 έযাগ sn nd d c cnd 
িবেয়াগ cd
 তাই 25 িবেয়াগ এ সমান  έথেক 6 িবেয়াগ িবেয়াগ 30 έযাগ 5 c nd c cd d
 তাই যিদ 25 িবেয়াগ এর মেধҝ অ-শূনҝ হয় তেব আমরা এই সমীকরণ έথেক এর একΜট িনিদκѭ মান পাব তেব এই c d n 
সমীকরণΜট 1 এর έথেক বড় বা সমান এবং বা এর έচেয় έছাট এর জনҝ সতҝ।n-
 20 এর সমান
 তাই আমােদর অবশҝই 25 িবেয়াগ এর মেধҝ এর সমান শূনҝ এখােন έথেক আমরা পাব হল 0 বা সমান 25 এখন c d d c 
যিদ এর সমান হয় তাহেল আমরা একΜট 2 এর সমান 1 έযাগ 0 পাবd 0 
 তাই  সমান 3 এবং যিদ 25 এর সমান হয় তেব 30 έযাগ 25 য় িবেয়াগ έযাগ িবেয়াগ সমান a 2 c 5d 6 nd d t  o 
25 অতএব 30 έযাগ 25 য় িবেয়াগ 5 সমান 150 έযাগ 25 য় িবেয়াগ 25 d d
 তাই 20 সমান 150 িবেয়াগ 30 যা 120 এর সমানd 
 তাই এখান έথেক আমরা পাই সমান 6d 
 তাই এই έϠেϏ আমরা পাই হল ъাস 6 এর সমানa2 a1 
 তাই এর সমানa2 9 
 তাই এর 2 সјাবҝ মান রেয়েছ যথা 3 এবং 9 এΜট আমােদর 13 নїর ϕেѨর সমাধান a 2 
কের  একΜট পূণ κসংখҝা যিদ এবং একΜট জҝািমিতক অςগিতেত থােক এবং এবং এর গািণিতক গড় έযাগ 2 ab c ab c b 
হয় তাহেল আমরা একΜট বগ κ ъাস একΜট িবেয়াগ 14 এর মান খুেঁজ έবর করব একΜট έযাগ 1 еারা িবভЅ έযেহতΦ  এবং ab c
একΜট জҝািমিতক  অςগিত আমরা έক еারা এবং িদেয় িলিখ έযখােন হল সাধারণ অনুপাত যা আমােদর a r b c p r r 
έদওয়া হয় έয еারা একΜট পূণ κসংখҝা আসেল আমরা জািন έয еারা একΜট ধনাЮক পূণ κসংখҝা হল এবং b a v a b a 
উভয়ই  ইিতবাচক ϒѭবҝ έয এখান έথেক আমরা পাই এর সমান еারা r a b
 তাই আমরা উপসংহাের আসেত পাির έয অনুপাত হল একΜট ধনাЮক পূণ κসংখҝা যা আমরা ধনাЮক com  mon r 
পূণ κসংখҝার έসটেক έবাঝাই সাবΝϽেц 0 এর έথেক কেঠারভােব বড় বেল আমরা জািন এর গািণিতক গড় এবং হল ab c b
ъাস 2
 তাই έযাগ ъাস еারা ভাগ করেল ъােসর সমান হয় 2 এর মােন িবেয়াগ 2 ъাস সমান 6 আমরা a b c 3 b a b c 
ϕিতѸাপন কির সমান এর еারা এবং সমান এই সমীকরেণ আমরা তখন έপেয় িবেয়াগ 2 ъাস a b r c c br b r b 

সমান 6 যা িবেয়াগ  2 ъাস বগ κ সমান 6 আমরা এটােক িলখেত পাির বগ κ িবেয়াগ 2 έযাগ 1 এর vr b br br r r r b 
সমান 6 r
 তাই еারা িবেয়াগ 1 পুেরা বগ κ সমান 6 আমরা еারা ভাগ করেত পাির কারণ আমরা  জািন অ-শূনҝ এখন মেন p r r r r 
রাখেবন έয еারা সমান এরb r a 
 তাই আমােদর কােছ আেছ িবেয়াগ 1 পুেরা বগ κ 6 এর সমান।a r 
 আমরা আরও জািন έয এবং উভয়ই ধনাЮক পূণ κসংখҝা έনাট ক჈ন έয একমাϏ সјাবҝ ধনাЮক এই সমীকরেণর a r 
পূণ κসংখҝা সমাধান হল সমান 2 এবং সমান 6r a 
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 তাই আমরা এর Ѹেল 6 এর সমান এই রািশΜটেত একΜট বগ κাকার έযাগ একΜট িবেয়াগ 14 έক একΜট έযাগ 1 еারা ভাগ কেরa 
এবং আমরা এΜট 36 έযাগ 6 িবেয়াগ 14 
έক 7 еারা ভাগ করেল 28 еারা 7 পাই
 তাই আমরা এই রািশΜটর মান 4 পাই
 তাই এΜট আমােদর 14 নїর ϕেѨর সমাধান কের আমরা এখন িনєিলিখত ϕেѨর িদেক তাকাই ধ჈ন έয একΜট গািণিতক 
অςগিতর সমѷ পদ ধনাЮক পূণ κসংখҝা হয় যিদ ϕথম 11Μট পেদর έযাগফেলর সােথ ϕথম সাতΜট পেদর έযাগফেলর 
অনুপাত 6 έথেক 11 হয় এবং অςগিতর সчম পদ হয়  130 এবং 140 এর মেধҝ থােক তাহেল এই পাΜটগিণেতর অςগিতর 
সাধারণ পাথ κকҝ কী, আসুন আমরা এই পাΜটগিণেতর অςগিতর সাধারণ পাথ κকҝΜটেক еারা এই অςগিতর এবং শяar d r 
еারা έবাঝাই 
তাই আমােদর আেছ একΜট 1 έযাগ িবেয়াগ 1 έথেক এর সমান 1 এর έচেয় বড় বা সমান সকেলর জনҝ আমােদর ar r d 
έদওয়া হেয়েছ έয এর έথেক কেঠারভােব বড় έসট এর অоগ κত যার মােন হল একΜট ধনাЮক পূণ κসংখҝা ar 0 z ar 
সকেলর জনҝ 1 এর έথেক বড় বা সমান
 তাই আমরা উপসংহাের আসেত পাির ও একΜট ধনাЮক পূণ κসংখҝা কারণ একΜট 1 ъাস িবেয়াগ একΜট 1 ছাড়া আর d d d 
িকছΦ ই নয় এবং আমরা জািন এΜট একΜট ধনাЮক পূণ κসংখҝা এবং এΜটও একΜট ধনাЮক পূণ κসংখҝা Μঠক এই ϕেѨ আমােদরেক
1 έথেক চলমান ওভােরর έযাগফলও έদওয়া হেয়েছ 1 έথেক 11 পয κо চলমান έযাগফল еারা িবভЅ 7 পয κо ii ii ai 

সমান 6 еারা 11 এখন লϠҝ ক჈ন έয ai 
1 έথেক 7 পয κо চলমান এর έযাগফল 7 ъাস 1 ъাস 2 ъাস এর সমান  এবংai ii a 1 
 তাই 6 পয κо έত ϒѭবҝ έয এΜট 6 έথেক 7 ভাগ কের 2 এর সমানd 
 তাই এই έযাগফলΜট 7 έথেক 1 έযাগ 3 এ পিরণত হয় পরবতλ আমরা d 
1 έথেক 11 এআই পয κо চলমান ওভােরর έযাগফল িবেবচনা কির 11 ъাস 1 ъাস 2 ъাস এর সমান এবং 10 έত ii a 1 d 
পয κо
 তাই এΜট হল 11 ъাস 10 έত 11 έক 2 িদেয় ভাগ করেল এই έযাগফলΜট 11 έযাগ 5 এ পিরণত হেবa 1 d d 
 তাই এই সমীকরণ έথেক আমরা পাই 7 έক 1 έযাগ 3 িদেয় ভাগ করেল 1 έযাগ 5 সমান 6 еারা 11 মােন 7 d 11 d a  1 
έযাগ 21 সমান 6 έযাগ 30 έযΜট সমান 9 এর সােথ আমােদর আরও έদওয়া হেয়েছ έয 130 কেঠারভােব d a 1 t a 1 d 

এর έথেক কম এবং এখন 140 এর έথেক কেঠারভােব কম এখন হল 1 έযাগ 6 এবং একΜট িহসােব  1 সমান a7 a7 a7 d 
90 আমরা পাই একΜট 7 সমান 15 d
 তাই আমােদর কােছ 130 έক 15 িদেয় ভাগ করেল এর έথেক কেঠারভােব কম এবং 140 এর έথেক 15 ভাগ করেল আমরাd 
এই অসমতা পাই 26 ভাগ 3 এর έথেক কেঠারভােব কম  এবং কেঠারভােব 28 এর έথেক কম 3 еারা ভাগ করেল d d 
আমরা এΜটেক এভােব িলখেত পাির 9 িবেয়াগ 1 еারা 3 এর έথেক কেঠারভােব কম এবং έযাগ 1 еারা 3 এর έথেক d d 9 
কেঠারভােব কম কারণ আমরা জািন হল একΜট পূণ κসংখҝা যা আমরা সমান পাই 9 έথেকd t 
 তাই এই গািণিতক অςগিতর সাধারণ পাথ κকҝ হল 9।
 এর সােথ আমরা গািণিতক জҝািমিতক এবং সুেরলা অςগিতর উপর আমােদর সমসҝা সমাধােনর অিধেবশন έশষ কির।
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