
 अंकगिणत भौिमितक आिण हामŖिनक Ůगती वरील सम˟ा सोडवǻाǉा सũात आपले ˢागत आहे आज आʉी एकूण दोन सũे iit 
घेणार आहोत, आज आʉी ȑांǉाबȞल काही तȚे आठवून आमचे सũ सुŝ कŝ आिण संƥांचा एक Ţम असू Ȩा Ǜाला आʉी Ţम 
ʉणतो.
 अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे थोडƐात आपण ʉणतो जर तेथे ˢʙिवराम असेल तर ap d 
1 पेƗा मोǬा िकंवा बरोबरीǉा सवाōसाठी आपʞाकडे एक अिधक वजा 1 मȯे आहे या n d d 
या अंकगिणत Ůगतीचा सामाɊ फरक ʉणतात.
 
हा Ţम हा लहान मȯे भौिमितक Ůगतीमȯे आहे जर तेथे ˢʙिवराम असेल तर सवाōसाठी 1 पेƗा मोǬा िकंवा बरोबरीǉा an gp 
सवाōसाठी आपʞाकडे बरोबर ची घात उणे 1 असेल तर आपण याला असे ʉणतो या भौिमितक Ůगतीचे सामाɊ a in r n r 
गुणोȅर 
आिण आʉी ʉणतो की अनुŢम हा हामŖिनक Ůगतीमȯे आहे लहान मȯे जर ˢʙिवराम असेल तर 1 पेƗा मोǬा िकंवा a hp d 
समान असलेʞा सवाōसाठी 1 बाय समान आहे एक अिधक वजा 1 मȯे ʉणजे समान आहे 1 Ȫारे अिधक वजा 1 an n d an n 
मȯे ʉणून मुळात आपण ʉणतो की अनुŢम 1 Ȫारे अंकगिणत Ůगतीमȯे असेल तर Ţम हा हामŖिनक Ůगतीमȯे आहे आता d a 
आʉी येथे एक नोदं करतो जर आपʞाला आिण या अंकगिणतीय Ůगतीमȯे तीन संƥा िदʞा असतील तर अनेकदा आपण ab c a 

वजा आिण अिधक ʉणून िलिहतो जेथे हा अंकगिणत Ůगती चा सामाɊ फरक आहे जर b d c b d d c 
भौिमितक Ůगतीमȯे असेल तर आपण ʉणून Ȫारे आिण Ůमाणे मȯे िलहा जेथे हे भौिमितक Ůगती चेabc a b r c b r r ab 

सामाɊ गुणोȅर आहे आिण जर आिण या तीन संƥा एकापेƗा जाˑ Ůकारǉा Ůगतीमȯे असतील तर आिण बȞल c ab c ab c 
आपण खालील गोʼी काढू शकतो.
 आमचे पिहले Ůकरण मȯे आहेत आिण abc ap 

मȯे आहेत कारण आिण अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहेत आʉी वजा आिण अिधक ʉणून िलš जेथे gp ab c a b d c b d 
हा अंकगिणत Ůगती मȯे सामाɊ फरक आहे आिण ते जसे  मȯे देखील आपण ʉणून ʉणून आिण ला d ab c gp a b r c 

असे िलš िजथे हे भूिमतीय Ůगतीचे सामाɊ गुणोȅर आहे येथून आपʞाला ʉणजे वजा मȯे अिधक ʉणजे br r ac b d b d v
वगŊ वजा वगŊ आिण येथून  आपʞाला ʉणजे ǉा बरोबर ʉणजे d ac b r br 

ˍेअर ʉणजे ˍेअर ʉणजे ˍेअर वजा ˍेअर िमळेलb b b d 
 ȑामुळे इथून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की ˍेअर 0 ǉा बरोबरीचा आहे ʉणजे ǉा बरोबरीचा आहे.d t 0 
  या केसमȯे आमǉाकडे आहे ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून जर आिण मȯे असतील तर ते समान असले a b c abc ap gp 
पािहजेत   

हे ǉा बरोबर आिण हे ǉा बरोबरीचे आहे जेथे हे सामाɊ गुणोȅर आहे आिण हे मȯे देखील आहे a b r c br r abc hp 
ʉणून आपण िलš की वजा बरोबर 1 आिण बरोबर 1 a is 1 by p db by p c by p.

आता येथून आपʞाला बरोबर ˍेअर िमळेल आिण येथून बरोबर 1 बाय ˍेअर वजा ˍेअर  p plus d ac b ac b d 
िमळेल.
 यावŝन आपʞाला ˍेअर ˍेअर वजा ˍेअर ˍेअर बरोबर 1 िमळतो लƗात ƽा की इथून आपʞाकडे इƓल 1 b p b d bp 
आहे ʉणून ˍेअर ˍेअर सुȠा 1 आहे आिण याचा अथŊ ˍेअर ˍेअर 0 बरोबर आहे.b p b d 
  असणे शूɊाǉा बरोबरीचे नाही ʉणून असणे आवʴक आहे ʉणून या Ůकरणात बरोबर बरोबर आहे ʉणून b d 0 a b c 
आʉाला िमळत आहे जर या दोɎी Ţमांकाǉा भौिमितक Ůगतीमȯे आिण हामŖिनक Ůगतीमȯे ते आमǉा ितस̴या केसǉा abc 
समान असले पािहजेत.

हे  abc 
आिण दोɎी मȯे ap hp ap 

आहेत जसे मȯे आहेत आपण िलš उणे आिण बरोबर अिधक सुȠा ते मȯे abc ap a is equal to b d1 c b d1 hp 
आहेत ʉणून आपण िलš उणे समान आहे 1 ते आिण बरोबर 1 बाय अिधक a is equal to 1 by p d2 b p c p d2 
हे आपण पाहतो की बरोबर उणे आहे तसेच बरोबर 1 बाय वजा आहे ʉणून ȑांची बरोबरी केʞास आपʞाला a b d1 a p d2 b
वजा मȯे वजा समान िमळते  ते 1 ʉणजे वजा वजा अिधक बरोबर 1 आता इथून समान d1 p d2 bp pd1 dd2 d1 d2 bp 
आहे  1 ला ʉणून आपʞाला अिधक हे ǉा बरोबरीने पुɎा बरोबर अिधक आिण बरोबर 1 pd1 bd2 d1 d2 c b g 1 c by

अिधक िमळतात, आपण ȑांना समान करतो आिण अिधक मȯे अिधक िमळवतो.p d 2 b d 1 p d2 
 1 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणजे अिधक अिधक अिधक बरोबर 1 आहे समान 1 ʉणून आʉाला bp pd1 bd2 d1 d2 bp pd1 
अिधक वजा िमळते आठवते की येथे आपʞाला अिधक ʉणजे बरोबर िमळते आिण आता  vd2 d1 d2 pd1 bd2 d1 d2 
आʉाला अिधक हे उणे ǉा pd1 bd2 d1 d2 
बरोबरीचे आहे ʉणून आमǉाकडे समान आहे ʉणजे ǉा बरोबरीचे आहे ʉणजे समान आहे 0 d1 d2 d1 d2 d1 d2 0 d1 
िकंवा समान आहे 0 ǉा बरोबरी आहे.d2 

बरोबर आिण ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपण पाहतो की जर तीन संǒा एकापेƗा जाˑ Ůकारǉा Ůगतीमȯे असतील तर  a b c 
ȑा समान असणे आवʴक आहे हा आपला पिहला Ůʲ आहे आपʞाकडे तीन सकाराȏक वाˑिवक संƥा आहेत आिण आिणab c 
समीकरण 9 ते 25 ˍेअर अिधक ब ˍेअर अिधक 25 मȯे ˍेअर वजा बरोबर मȯे अिधक आʉाला a  c 3ac 15b 3a c 
चार पयाŊय िदले आहेत आिण आʉी कŝ  योƶ उȅरे शोधून काढा आʉी िदलेʞा समीकरणाने सुŜवात करतो आमǉाकडे 225 l a 
ˍेअर अिधक 9 ˍेअर अिधक 25 ˍेअर वजा 75 वजा 45 वजा 15 समान शूɊ आहे लƗात ƽा की 225 एक b c ac ab bc 
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ˍेअर 15 एक संपूणŊ ˍेअर आहे चौरस ʉणजे पूणŊ वगŊ 25 चौरस ʉणजे 5 संपूणŊ चौरस बरोबर आपण 75 9b 3b c c ac 15 
मȯे 5 मȯे 3 मȯे िलš शकतोa c 45 ab 15 a b 15 bc 5c 

 ȑामुळे हे संपूणŊ समीकरण पुɎा िलिहता येईल 1 बाय 2 मȯे 15 वजा 3 संपूणŊ वगŊ अिधक 3 वजा पूणŊ वगŊ अिधक a b b 5c 15a 
वजा संपूणŊ वगŊ 0 ǉा बरोबरीचा आहे.5c 
 आपण पाš शकतो की या तीनही संƥा गैर-ऋणाȏक आहेत आपʞाला मािहत आहे की जर तीन नॉन ची बेरीज असेल तर  
-नकाराȏक संƥा शूɊ आहे मग ȑा सवŊ शूɊ आहेत ʉणून आपʞाला 15 वजा 3 समान 0 3 वजा 5 बरोबर 0 आिण 15 a b b c 

वजा 5 बरोबर 0 ʉणजे आपʞाकडे समान आहे.a c b 
बरोबर आिण बरोबर आता हे वापŝन आपण ɘस हे ǉा बरोबर असʞाचे पाš शकतो. 5 a 3b 5c c 3a a b c 

  3 अिधक बाय 3 ʉणजे ɘस बरोबर आहे इथून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की 5c a b 2c 
या तीन संƥा अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहेतbca 

 ȑामुळे दुसरा पयाŊय आता बरोबर आहे इतर पयाŊयांकडे पाšन आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की ȑापैकी एकही बरोबर नाही आता 
आपण आमचा दुसरा Ůʲ पाहतो आमǉाकडे पयōत पयōत 49 लहान संƥा आहेत जे अंकगिणतीय Ůगतीमȯे आहेत जसेa1 a2 a49 
की ओʬरची बेरीज 0 ते 12 अिधक 1 बरोबर 4 1 6 आिण 9 अिधक आहे.kk a 4 k a 43 
 66 ǉा बरोबरीचे आहे पुढे 1 ˍेअर अिधक 2 ˍेअर अिधक 17 ˍेअर 140 मीटर आहे तर आपण चे मूʞ शोधू या लƗात ठेवा m 
की िदलेʞा अंकगिणत Ůगतीची पिहली संǒा एक आहे हा सामाɊ फरक आहे.d 
 या िदलेʞा अंकगिणतीय Ůगतीचा मग या Ůगतीचा अंक 1 अिधक वजा 1 मȯे असा आहे आता हे वापŝन आपण हे समीकरण r d 
पुɎा िलš या आपʞाजवळ 1 अिधक अिधक अिधक आहे पयōत a5 a9 a13 a49 
4 1 6 आहे आता आपण 1 जसा आहे तसा ठेवतो  आपण 1 अिधक 4 ला 1 अिधक 8 ʉणून 5 िलš आिण पुढे शेवटचा da 9 d a1 
अिधक आहे आिण ही संपूणŊ गोʼ 4 1 6 ǉा बरोबरीची आहे आपʞाकडे 13 अिधक 0 अिधक 4 अिधक आहे  8 अिधक 48d a 1 
48 ते पयōत 4 1 6 बरोबर आहे कारण या बेरजेमȯे 13 समɌ आहेत ʉणून आपʞाला येथून 13 िमळेल आिण पिहʞापासून d a1 
आपʞाला  आिण दुस̴ यामधून आपʞाला योगदान  िमळेल आिण येथून आपʞाला  योगदान  िमळवा आिण शेवटǉा पासून असेच 0 4 8
पुढे चालू ठेवʞास आपʞाला योगदान 48 िमळेल ʉणून आपʞाकडे येथे 13 अिधक 0 अिधक 4 अिधक 8 पयōत 48 पयōत a 1 d 4
1 6 आहे.
 आता येथे 12 संǒा आहेत आपण पुɎा िलš शकतो 1 अिधक 2 पैकी 4 घेतात आिण पुढील पद 12 येथे होते
 ȑामुळे हे 3 ते 12 पयōत आहे तर हे 4 ते 12 ला 13 भािगले 2 जे 13 ते 24 इतके आहे
 ȑामुळे हे समीकरण 13 आिण 1 असे िनघते अिधक 13 ते 24 बरोबर 4 1 6 आहे आिण 13 बाहेर काढʞास आपण 1 अिधक 24 d d
ǉा आत येऊ आिण संपूणŊ गोʼ 4 1 6 ǉा बरोबरीची आहे ʉणून िफना  आपʞाला 1 अिधक 24 बरोबर 32 िमळतात.lly d 
 तर 1 आिण मȯे हे एक समीकरण आहे आिण आठवते की आपʞाला 9 अिधक बरोबर 66 देखील िदले आहेत ʉणून d a43 a1 
अिधक अिधक अिधक समान आहे  66 ला ʉणजे 2 अिधक 50 बरोबर 66 आहे ʉणून आपʞाकडे 1 आिण 8d a1 42d a 1 d 

मȯे आणखी एक समीकरण आहे जे 1 अिधक 25 बरोबर 33 आहे आता आपण 1 आिण साठी ही दोन समीकरणे सहज सोडवूd d d 
शकतो आिण आपण  िमळवा बरोबर 1 आिण बरोबर 33 वजा 25 बरोबर 8 आता Ůʲाकडे परत येत आपण चे मूʞ शोधू d e 1 m 
आिण आपʞाला 1 चौरस अिधक 2 चौरस 17 चौरस पयōत िदलेला आहे.

ǉा बरोबरीने ते येथे पुɎा िलहा आमǉाकडे बेरीज आहे समजा ते 17 ˍेअर 140 ǉा बरोबरीचे आहे   140 mi rr 1 ar m 
आता आʉाला मािहत आहे की ʉणजे 1 अिधक वजा 1 मȯे आिण आʉाला आधीच ची िकंमत िमळाली आहे.arar r d 

बरोबर 8 आहे आिण ची िकंमत 1 बरोबर आहे ʉणून बरोबर 7 अिधक आहे ते येथे   a 1 d ar r 
बदलʞास आपʞाला 1 ते धावांची बेरीज िमळते  17 7 अिधक संपूणŊ चौरस 140 मीटर आहे आता याला िवभािजत केʞावर rr r 
आपʞाला 49 ची बेरीज िमळते ते 17 पयōत धावते येथे 1 अिधक 14 बेरीज ओʬर मȯे 1 ते 17 ǉा आत आहे आिण rr 1 rr r 
शेवटची बेरीज ओʬर आहे  1 ते 17 ˍेअर 140 मीटर बरोबर आहे ʉणून आपʞाकडे या भागातून 49 मȯे 17 या r rr r 
भागातून आपʞाकडे 14 ते 17 मȯे 18 भािगले 2 या भागातून 17 ते 18 मȯे 35 भािगले 6 आहेत हे सोडवतो.
  िमळवा ʉणजे चार सात सहा शूɊ भािगले एक चार शूɊ ʉणजे ʉणजे 34 ʉणजे ची m m m 
िकंमत 34 आहे आिण ʉणून पिहला पयाŊय बरोबर आहे हा आपला ितसरा Ůʲ आहे आमǉाकडे तीन िभɄ संƥा आहेत आिण ab c 
जर लॉगįरथम  उणे चा अिधक लॉगįरथम आिण उणे 2 अिधक चा लॉगįरदम अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहेत तर या c a c b c 
चार पयाŊयांपैकी आपण बरोबर आहे ते शोधू कारण वजा ǉा अिधक लॉगचा लॉग आिण चा लॉग  उणे 2 अिधक c c a b c 
अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहेत आपण िलš शकतो  अिधक चा लॉग e c 
वजा 2 अिधक चा लॉग वजा 2 अिधक संपूणŊ भाग 2 वजा ǉा लॉगǉा बरोबरीचा ʉणजे b c b c c 
वजा 2 अिधक चा लॉग वजा 2 अिधक चा लॉग वजा संपूणŊ ǉा लॉगǉा बरोबरीचा असतो  ˍेअर आता हे समीकरण b c b c c 
घातʞावर आपʞाला एक अिधक िमळेल वजा 2 अिधक ʉणजे वजा पूणŊ चौरस इथून आपʞाला एक वगŊ अिधक c b c c ca 
वजा 2 वजा 2 अिधक अिधक वगŊ समान वगŊ वजा िमळेल  2 अिधक वगŊab bc ac c ac c 
 ȑामुळे येथे एक चौकोन आिण एक चौकोन रȞ होतो वगŊ आिण वगŊ येथे रȞ होतोc c 
 ȑामुळे शेवटी आपʞाला 2 मȯे अिधक बरोबर 4 असे िलिहता येते आिण हे अिधक ला भािगले 2 समान असे ab bc ac ab bc 
िलिहता येते.

करǻासाठी इथून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की आिण ते अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहेत ʉणून आपण   ac abac bc 
येथे पाहतो की दुसरा पयाŊय बरोबर आहे आता आपण उवŊįरत पयाŊयांपैकी आता इतर पयाŊय तपासू या लƗात ƽा की ȑापैकी फƅ एक 

ʉणून बरोबर असू शकतो.abc 
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 येथे आपण आधीच वाचलेले वेगळे संƥा आहेत  समजले की अंकगिणतीय Ůगतीमȯे आहे ʉणून आपण िलš शकतो कीy abacbc 
अिधक भािगले 2 बरोबर ʉणजे अिधक आहेab bc ac ab bc 2 ac 

 ȑामुळे आपʞाकडे आहे 2 ला भािगले अिधक ने आपण िलš शकतो  ते 1 बाय 1 बाय ब बरोबर 2 बाय 1 बाय सी अिधक 1b ac c 
ए ʉणजे 1 बाय 1 अिधक 1 बाय सी ʉणजे 2 बाय बी,
 ȑामुळे इथून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की 1 बाय 1 बाय ब आिण 1 बाय अंकगिणतीय Ůगतीमȯे आहेत ʉणजे आिण c ab 

हामŖिनक Ůगतीमȯे आहेत ʉणून चौथा पयाŊय देखील योƶ आहे हा आमचा ितसरा Ůʲ येथे सोडवतो आमचा चौथा Ůʲ c a1 a2 
पयōत 18 पयōत अंकगिणत Ůगतीमȯे असू Ȩा आिण पयōत मȯे असू Ȩा  हामŖिनक Ůगती जर बरोबर बरोबर 2h1 h2 h10 a1 h1 
आिण बरोबर बरोबर 3 असेल तर आपण चे मूʞ मȯे शोधू या a10 h10 a4 h7 
आधी ʉणजे काय ते िलšया आपʞाला मािहत आहे की हे अिधक 10 ǉा बरोबरीचे आहे.8n a10 a1 
  उणे 1 ʉणजे हे 9 मȯे आहे जेथे हा अंकगिणत Ůगतीचा सामाɊ फरक आहे  पयōत पयōत आता काय d d n a1 a2 a10 a1 
आहे हे चे मूʞ 2 िदले आहे, ʉणून आपʞाकडे येथे 3 बरोबर 2 अिधक 90 आहे कारण येथे 18 चे मूʞ देखील िदले आहे जे 3 a1 
आहे
 ȑामुळे आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की बाय 9 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आʉाला पयōतǉा अंकगिणत d 1 a1 a2 8n 
Ůगतीचा सामाɊ फरक आढळला आहे आमǉाकडे आहे पयōत ते हामŖिनक Ůगतीमȯे आहेत ʉणजे 1 h1 h2 h10 by h1 1 

पयōत 1 ते  अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहेत  1 बाय ʉणजे काय ते िलšया, तर हे 1 बाय अिधक 9 h2 by h 10 h 10 h 1 c 
आहे जेथे हा अंकगिणत Ůगती 1 बाय पयōत 1 असा सामाɊ फरक आहे .c h 1 1 h 2 by h 10 

आिण ची मूʞे येथे आपʞाला ʉणजे 1 बाय 3 वजा 1 बाय 2 ʉणजे उणे 1 बाय 6 िमळते  h 1 h 10 9c 
 ȑामुळे आपʞाला ʉणजे उणे 1 बाय 54 ची मूʞे िमळतात.c 
 कारण आपʞाला चे मूʞ शोधायचे आहे आपण Ůथम ʉणजे काय हे शोधून काढूया, आपʞाला मािहत आहे की a4 h7 a4 a4 
ʉणजे अिधक 3 तर हे 2 अिधक 3 भािगले 9 आहे ʉणून हे 7 ने 3 आहे आिण आपʞाला मािहत आहे की 1 ने 8 7 बरोबर 1 a1 d 
बाय अिधक 6 मȯे ʉणून 1 बाय 8 7 बरोबर 1 बाय 2 वजा 1 बाय 9 तर 1 बाय 8 7 बरोबर 7 बाय 18 तर आपʞाकडे 8 7 h 1 c 
ʉणजे 18 ने भागले.
 7 ʉणून 4 ते 8 7 चे मूʞ 7 बाय 3 मधील 18 बाय 7 आहे आिण हे 6 बरोबर आहे ʉणून चे आठ सात चे मूʞ सहा आहे आिण a4 
ʉणून चौथा पयाŊय बरोबर आहे पुढे आपण या Ůʲात खालील Ůʲाचा िवचार कŝ.
 आʉाला 2 आिण 18 मधील आिण या तीन संƥा शोधǻास सांिगतले आहे जेणेकŝन ȑांची बेरीज 25 असेल अटी 2 आिण ab c a 

अंकगिणताǉा Ůगतीǉा सलग संǒा आहेत आिण अटी आिण 18 या भौिमितक Ůगतीǉा सलग संǒा आहेत आपण िलšया.b bc 
 पुɎा अटी खाली करा ʉणजे आमची पिहली अट 2 आहे आिण पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे आिण ती सवŊ 18 पेƗा ab c 
काटेकोरपणे कमी आहेत आमची दुसरी अट एक अिधक अिधक आहे आमची ितसरी अट 2 आिण सलग संǒा आहेत b c 25 a b 
अंकगिणताǉा Ůगतीची ʉणून येथून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की 2 अिधक भागले  Ȫारे 2 b 

ǉा बरोबरीचा ʉणजे बरोबर 2 मȯे 1 वजा 1 ही आपली शेवटची İ̾थती आहे आिण 18 ही भौिमितक Ůगतीची सलग संǒा a b bc 
आहेत
 ȑामुळे येथून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की 18 हे ǉा चौरस बदली ǉा बरोबरीचे आहे  2 चे वजा 1 येथे आपʞाला b c b c
चा वगŊ 36 चे वजा 1 बरोबर िमळतो
 ȑामुळे बरोबर 6 व वजा 1 चे वगŊमूळ आहे ʉणून आपण धनाȏक वगŊमूळाचा िवचार करत आहोत कारण आपʞाला मािहत आहे c 
की धनाȏक आहे कारण आता आपʞाकडे आहे .c 

आिण ची मूʞे ǉा संदभाŊत आʉी ȑांना İ̾थती 2 मȯे बदलतो आिण आʉाला अिधक 2 मȯे वजा 1 अिधक 6 मȯे वजा   p c a 
1 ǉा वगŊमूळात 25 ʉणजे 3 अिधक 6 वजा ǉा वगŊमूळात िमळते  1 हे 27 ǉा बरोबरीचे आहे असे आपण िलš शकतो वजा 9 a 
ʉणजे वजा 2 बरोबर वजा 1 ǉा वगŊमूळात आता दोɎी बाजंूचा वगŊ घेतʞास आपʞाला एक वगŊ वजा 18 अिधक 81 िमळतो a 4a 
वजा 4 ʉणजे चौरस उणे 4  22 अिधक 85 हे शूɊ बरोबर आहे आपण सहज लƗात घेऊ शकतो की याचा अथŊ वजा 5 मȯे वजा 17 a 
ʉणजे आहे  ते 0 ʉणून हे 5 िकंवा 17 ǉा बरोबरीचे आहे.eq ual a 
 आपली पिहली केस ʉणजे 5 ǉा बरोबरीची मानू या, आʉाला मािहत आहे की ǉा बरोबर वजा 1 ǉा बरोबर आहे आिण a v 2 c 
बरोबर 6 वजा 1 चे वगŊमूळ आहे.
 ʉणून जर 1 आमǉाकडे असेल तर 8 आिण बरोबर 12 असेल.b c 
 आता आपण सहज लƗात घेऊ शकतो की 5 8 आिण 12 पिहʞा आिण दुस̴या अटी पूणŊ करतात आता आपण ितसरी आिण चौथी अटी 
तपासू ʉणून दोन पाच आिण आठ िवचारात ƽा  हे लƗात घेणे सोपे आहे की ते सामाɊ फरक 3 सह अंकगिणत Ůगतीमȯे आहेत ʉणून
या मूʞांसाठी जी साठी आहे 5 बरोबर 8 आिण ǉा बरोबरीची ितसरी अट आता समाधानी आहे चौȚा İ̾थतीसाठी आʉी a b c 12 
िवचार करतो 8 12 आिण 18.
 आʉी लƗात घेऊ शकतो की ते 3 बाय 2 ǉा समान गुणोȅरासह भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत 
ʉणून बरोबर 5 बरोबर 8 आिण बरोबर 12 आहे साठी अशी िनवड आʉी शोधत होतो.a b c abc 
  पुढे आपण केस चा 17 ǉा बरोबरीचा िवचार करतो या Ůकरणात सम आहे हे आपण लƗात घेऊ शकतो  ते 32 ʉणून a p l a 17
ǉा बरोबरीचे आहे हे Ůकरण शƐ नाही कारण ची ही िनवड आिण अनुŢमे ते आपली पिहली अट पूणŊ करǻात अयशˢी ठरलेab c 
तर आमǉा Ůʲ Ţमांक पाचचे उȅर बरोबर 5 समान आहे.a b 
  8 आिण हे 12 ǉा बरोबरीचे आहे.c 
 आता आपण खालील Ůʲाकडे पाहतो.
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 आपʞाला चौरस वजा अिधक हे 0 असे िȪघात समीकरण िदले आहे आिण आपʞाला सांिगतले जाते की अʚा आिण बीटा हेx x p 
या िȪघात समीकरणाचे िनराकरण आहेत.
  दुसरे िȪघात समीकरण िदʞास वगŊ वजा 4 अिधक हे 0 बरोबर आहे आिण गॅमा आिण डेʐा हे या िȪघात समीकरणाचे x x q 
िनराकरण ʉणून िदलेले आहेत जर अʚा बीटा आिण गॅमा डेʐा भौिमितक Ůगतीमȯे असतील तर आपण ची पूणाōक मूʞे शोधू.p 
 आिण अनुŢमे Ůथम लƗात ƽा की अʚा अिधक बीटा समान आहे 1 आिण अʚा मधील बीटा समान आहे Ůमाणे अʚा आिणq p 
बीटा हे चौरस वजा अिधक समान 0 चे समाधान आहेत ȑाचŮमाणे आपण गॅमा अिधक डेʐा बरोबर 4 असे िलš शकतो.x x p 
 आिण अʚा बीटा गामा आिण डेʐा एक भौिमितक Ůगतीमȯे असʞाने गामा मȯे डेʐा समान आहे कारण आपण िलš शकतो 
अʚा एक बीटा बरोबर आहे गॅमा समान आहे ˍेअर डेʐा काही आिण साठी Ɛूब बरोबर आहे आिण ची ar ar a r ar p q 
पूणाōक मूʞे शोधǻासाठी आिण ची पूणाōक मूʞे शोधǻासाठी अʚा ǉा समान आिण बरोबर आिण समान p q a beta ar q 

आहे असे िलš शकतो.
चे मूʞ आिण चे मूʞ शोधǻासाठी आपʞाला मािहत आहे की अʚा अिधक बीटा 1 बरोबर आहे ʉणून मȯे 1 अिधक   a r a 

समान आहे 1 आिण गॅमा अिधक डेʐा 4 ǉा समान आहे ʉणून आपʞाकडे 1 अिधक मȯे वगŊ आहे 4 ǉा बरोबरीने r r ar 
आपण या समीकरणात चे मूʞ 1 अिधक मȯे बदलतो आिण आपʞाला चा वगŊ 4 बरोबर िमळतो ʉणजे हे अिधक िकंवा a r r r 
वजा 2 ǉा बरोबरीचे आहे.
 ʉणून आता आपʞाला 1 अिधक ǉा बरोबरीचे िमळेल.r a 
 भाजकात 1 अिधक िलहा कारण ǉा समान नाही ʉणून चे मूʞ 1 बाय 3 इतके आहे  बरोबर 2 आिण उणे r r -1 a wh en r 
1 जेʬा बरोबर -2 असतो तेʬा आपʞाकडे बरोबर वगाŊचा बरोबर असतो आिण हा चौरस बरोबर ǉा घात पाच r p s r q r 
असतो ʉणून ˙ʼपणे समान 1 बाय 3 कŝ शकत नाही साठी संभाʩ पयाŊय असू Ȩा कारण आपʞाला पूणाōक आिण a a b q 
पूणाōक ʬायचा आहे ʉणून ची िनवड 2 ǉा बरोबरीची आहे आपʞासाठी ची िनवड करणे शƐ नाही ʉणून बरोबर उणे 2 r r r 
आिण समान आहे वजा 1 ʉणून ची िकंमत  हे -2 आहे आिण चे मूʞ उणे 2 ते घात 5 आहे ʉणजे उणे 32 आहे, ʉणून येथे a p q 
पिहला पयाŊय बरोबर आहे हा आपला सातवा Ůʲ आहे अʚा आिण बीटा हे चौकोनी समीकरण चौरस अिधक अिधक आहे ax bx c 
0 ǉा बरोबरीने आपण वगŊ वजा डेʐा Ȫारे दशŊवतो जर अʚा अिधक बीटा अʚा ˍेअर अिधक बीटा ˍेअर आिण अʚा b 4ac 
Ɛूब अिधक बीटा Ɛूब भौिमितक Ůगतीमȯे असतील तर आपण येथे िदलेʞा चार पयाŊयांपैकी शोधू जे िनिʮतपणे खरे आहेत ʉणून 
Ůथम लƗात ƽा की ˍेअर अिधक अिधक बरोबर 0 हा चतुभुŊज आहे  समीकरण ʉणजे िनिʮतपणे 0 ǉा ax bx c tic a 
बरोबरीचे नाही आिण अʚा आिण बीटा हे या िȪघात समीकरणाचे िनराकरण आहे ʉणून आपण अʚा अिधक बीटा हे िलš शकतो 
वजा बरोबर आिण अʚा मȯे बीटा समान आहे बरोबर b a c 

देखील आमǉाकडे मािहती आहे  अʚा ɘस बीटा अʚा ˍेअर अिधक बीटा ˍेअर आिण अʚा Ɛूब अिधक बीटा Ɛूब a 
भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत ʉणून आपण अʚा अिधक बीटा अʚा Ɛू मȯे िलš शकतो आिण बीटा Ɛू हे अʚा ˍेअर अिधक 
बीटा ˍेअर पूणŊ ˍेअरǉा बरोबरीचे आहे हे आपʞाला मािहत आहे आिण ǉा ̊ʼीने तर ab c alpha plus beta ab 
आिण ǉा ̊ʼीने अिधक आिण ची मूʞे शोधू या c alpha q beta cube alpha square plus beta cube 
आपʞाला मािहत आहे की अिधक ǉा बरोबरीचे आहे.alpha q beta cube alpha plus beta whole q 
 उणे 3 अʚा बीटाला अʚा अिधक बीटा मȯे बदलू ʉणून आपण अʚा अिधक बीटा आिण अʚा बीटाचे मूʞ बदलतो येथे 
आपʞाला हे िमळते वजा Ɛूब बाय एक घन अिधक 3 बीसी एक चौरस जो 3 वजा Ɛूबने भागला जातो पुढे  आपण अʚा b abc b 
ˍेअर अिधक बीटा ˍेअर पाš या आपʞाला मािहत आहे की हे अʚा अिधक बीटा संपूणŊ ˍेअर वजा 2 अʚा बीटा ǉा बरोबरीचे 
आहे ʉणून हा ˍेअर वजा 2 Ȫारे ʉणजे ˍेअर वजा 2 भािगले ˍेअर आता आपण या समीकरणात ही सवŊ b c a b ac let  
मूʞे बदलू नंतर वजा ला 3 वजा Ɛूब ने भािगले Ɛूब बरोबर ˍेअर वजा 2 संपूणŊ ˍेअर भागाले ते v b a abc b b ac a 
पॉवर 4 दोɎी बाजंूनी 1 ने रȞ करतो  ची पॉवर 4 आिण आʉाला वजा 3 अॅड ˍेअर अिधक ची पॉवर 4 बरोबर ची पॉवर 4 a c b b 
वजा 4 ˍेअर अिधक 4 ˍेअर ˍेअर Ǜाचा अथŊ ˍेअर समान 4 ˍेअर आहे  ˍेअर ʉणजे ab c a c ab c a c 

ˍेअर वजा 4 बरोबर 0 आहे कारण आʉी ˍेअर वजा ला डेʐा ʉणतो आʉाला डेʐा 0 ǉा बरोबरीचा आहे b ac b 4ac ac 
आता नॉन-शूɊ आहे ʉणून आपण िनिʮतपणे ʉणू शकतो की डेʐा शूɊ बरोबर आहे ʉणून आपण पाš शकतो की ितसरा a c 
पयाŊय नſीच खरा आहे परंतु आपण बाकीǉा पयाŊयांवर भाˈ कŝ नका कारण आʉाला आिण बȞल कोणतीही मािहती c  b c 
नाही आʉी हे सũ येथे संपवत आहोत आʉी आमचे पुढील सũ पुɎा सुŝ कŝ सम˟ा Ţमांक आठ तुʉाला 
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