
 ಅಂಕಗ൐ತದ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಗಳ ಀคൡ ಐಐഔ ಸಮ๲౲  ಪคಹค๯ವ ಅඌๆಶನಃౙ  ๯๬౷ ಗತ කโ 
ಇಂൿ ಒഖౣ  ಎರഴ ๲ಷඨ ಗಳඝ౬  ຄಂದยං౪ ೕๅ ಅโಗಳ ಬಡ౛  ಃಲโ ๸ಗൟಗಳඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ವ ෩ಲಕ කโ ನಮ౱  
ಅඌๆಶನವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ຂำವ ๸ಒ౲ ಗಳ ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜರย .  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ 
ຂำโർದฉ, කโ ಅಲ౭ เฃಮ ಇದ౪ ฉ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ, ಅಂದฉ 1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆವ ap 
ಎಲ౵ คಟ කโ ຄಂൽฆವ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಅඝ౬  ಈ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  n d 
ವ౲ ൞౲ ಸ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං.  ಅಲ౭ เฃಮ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ, ಈ ಅඝಕ౳ ಮโ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං  ಎಂൿ ຂั , r 
ಅൿ 1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ ຄಂൽฆವ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ 1in 1 n 
ಡ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಈ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ಅඝඩತ ಮൡ౨  කโ ຂำโඃචಂದฉ r a 
ಅඝಕ౳ ಮโ ๻෮ೕბඛಋ ඲౳ ೕಡ౳ ಷඨ ನย౵  ೉ಕౙ  ಯย౵  ಅಲ౭ เฃಮ ಇದ౪ ฉ ಅൿ  ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿  ಡ hp 1 1
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಇಂದ ಆಜൿ౪  ಅൿ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಇಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, n d n d 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಅඝಕ౳ ಮ 1 คಂದ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಅඝಕ౳ ಮโ ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං 
ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ, ಈಗ කโ ಇย౵  ഔಪ౭ ൐ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ನಮಡ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆವ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ab c
ඛೕലದฉ ಆಗ කโ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, ಅย౵  ಎಂ්ൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ a b d c b d d 
๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಆಗ කโ ಎಂൿ ෵ಂದ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಆಜ c abc a b r c r 
ಬฉ෵ค, ಅย౵  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ಅඝඩತ ಮൡ౨  ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  r ab c ab c 
คೕൟಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ කโ ಮൡ౨  ಬಡ౛  ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ನಮ౱  ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣๅಂದฉ ෩ฆ ab c 
๸ಒ౲ ಗำ ನย౵  ಮൡ౨  ๻ಡ෻ ಯย౵  ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆโದคಂದ කโ ෭ನ๺ abc ap gp ab c a b d
ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇย౵  ಎಂ්ൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං ಮൡ౨  c b d d ab 
ಅವฏ൤ ๭  ಯย౵ ෸ ಸಹ කโ ෵ಂದ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇย౵  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  gp a r c r 
ಅඝඩತโ ಇย౵ ಂದ ನಮಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಅಂದฉ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ac b d b d v d 
ಇย౵ ಂದ  කโ ಅඝ౬  ಡ ඛಂದ ಆಜ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ac b r br 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ b d 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ವಗბโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಈ d t 0 
๸ದಭბದย౵  ನಮಡ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ෈ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ๭ a 
ಆದ౪ คಂದ ಎ෈๭ ಎඪ ಮൡ౨  ೧ඪ ಯย౵ ದ౪ ฉ ಅโ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ನಮ౱  ෨ಂൽನ ಄๺ ಎ෈๭ ೧ඪ ಮൡ౨  ಎೖ ඪ 
ಎರಡರล౵  ಇๅ ಎ෈๭ ೧ඪಯย౵ ං ಎಂൿ කโ ๼ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣඈ൤ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ෵ಂದ ಡ a b b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  ๬෥ನ౲  ಅඝඩತ ಮൡ౨  ಯย౵ ෸ ಇฆโದคಂದc br r abc hp 
කโ ಈ๺ 1 คಂದ 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ඛಂದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  a db p c 1

ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ೯൤ಡ ಈಗ ಇย౵ ಂದ කโ ಅඝ౬  ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ by p d ac ac 
ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 คಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ac b d 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕค๯โൿ  ಇൿ ನಮಡ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඪ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕിბ ല ๲ౙ ౷ ೕിბ 1 ഔಪ౭ ൐ಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಇย౵ ಂದ කโ ෈ඪ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඪ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಁಡ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ല ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
๰೉๯ತ౨ ං. කโ  ຄಂൽฆವ ෈ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಆಜರ෎ಀ d 0 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a c 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗำ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵  ಅโ ನಮ౱  ෩ರඡ abc 
ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ  ಎ෈๭  ಎඪ ಮൡ౨  ಎೖ ඪ ಎರಡರล౵  ಇๅ, ಎ෈๭ಯย౵  ಎ ෈ ෭ನ๺ ല  ಮൡ౨  ๭ ෈ ಪ౵ ๺ ല  ಡ1 1
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, ಎೖ ඪಯย౵ ฆโದคಂದ කโ ಎ ಈ๺  คಂದ ඪ ෭ನ๺ ല  ෈ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 2
ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 1 คಂದ ಮൡ౨  คಂದ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ p c 1 p d2 a b 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๻ಡ෻ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d1 a 1 p d2 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳඝ౬  ಸ෦ೕಕค๯โದคಂದ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  1 ಡ ಅಂದฉ b d1 p d2 bp 
෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಇย౵ ಂದ කโ ಸಮ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  1 ಡ pd1 dd2 d1 d2 1 bp 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ಅඝ౬  ೯൤ಡ ಡ pd1 bd2 d1 d2 c b g 1 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  1 คಂದ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಅโಗಳඝ౬  ಸ෦ೕಕค๯൤౨ ೕๅ කโ ೯൤ಡc p d 2 b 

ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ೯൤ಡ d 1 p d2 bp pd1 bd2 d1 d2 1 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಡ bp 1  pd1 bd2 d1 d2 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ d1 d2 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಡ d1 d2 d1 d2 d1 d2 0 d1 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. d2 0 a is equal to b is equal to c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ಪದಗำ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಪ౳ ౽ರದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಅโ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ನಮ౱  ෮ದಲ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ನಮ౱ ย౵  ෩ฆ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣ 9 ab c 
คಂದ 25 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 25 ಇඨ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 3ಎ๭ 15 ෈ ഖ 3 ಎ ಪ౵ ๺ ๭ ನಮಡ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  a  
ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  කโ ๕ฯ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  කඝ ಆഔౣ ฆವ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ಸค෴ದ ಉತ౨ ರಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ല෵ค කโ 225 ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ 9 ෈ ಚದರ ೯൤ಡ 25 ๭ ಚದರ ෭ನ๺ 75 ಎ๭ ෭ನ๺ 45 ಎ෈ ෭ನ๺ 15 ෈๭ 
๒ನ౲  ಗಮඛ๭ 225 ಒಂൿ ೓ಕโ 15 ಇലೕ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೓ಕโ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං 25 9b 3b c
೓ಕโ 5 ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ 75 ಅඝ౬  15 ඛಂದ 5 ಎಂൿ 15 ඛಂದ 3 c ac a c 45 ab a b 15 

ಎಂൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ bc 5c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๼ೕಡ ඬට ಬฉಯಬ๾ൿ 1 คಂದ 2 คಂದ 15 ಎ ෭ನ๺ 3 ෈ තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  3 
෈ ෭ನ๺ 5 ๭ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  15 ಎ ෭ನ๺ 5 ๭ ๸තಣბ ೓ಕโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಈ ಎม౵  ෩ฆ 
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๸ಒ౲ ಗำ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದโ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ෩ฆ ಅಲ౵ ದ ෮ತ౨ ฿ಜದ౪ ฉ ನಮಡ ൟัൽං  -ಋ൏ತ౱ ಕ 
๸ಒ౲ ಗำ ๵ච౬ ෴ಜದ౪ ฉ ಅๅಲ౵ ใ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 15 ෭ನ๺ 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 0 3 ෭ನ๺ 5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  15 ෭ನ๺ 5 a b b c 0 a c 
0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಅಂದฉ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං b a 3b 5c c 3a 
ಈಗ ಇโಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ 3 ಪ౵ ๺ ෩ಲಕ b c 5c 
3 ಅಂದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗำ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ ಎಂൿ 2c bca 
කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಈಗ ಇತರ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಅโಗಳย౵  ෴โ඀ ಸค෴ಜಲ౵  ಎಂൿ කโ
ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಈಗ කโ ನಮ౱  ಎರಡඡ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ನಮ౱ ย౵  49 ෦ඛ ๸ಒ౲ ಗำ คಂದ ವฉಡa1 a2 a49 
ಅโ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ, ಅಂದฉ ෬ยನ ෮ತ౨ โ 0 คಂದ 12 ೯൤ಡ 1 4 1 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  9kk a 4 k 

ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෨ಂං 1 ಚದರ ೯൤ಡ 2 ಚದರ ೯൤ಡ 17 ೓ಕโ 140 ෦ೕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರplus a 43 66 
කโ ഔಪ౭ ൐ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ඛೕലದ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ෮ದಲ ಪದโ ಒಂൿ ๬෥ನ౲  m 
ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜರย ಈ ඛೕലದ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ඦತರ ಈ ಪ౳ ಗൟಯ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪದโ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಆಜ r d 
ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඬට ಬฉ෷൤౨ ೕๅ කโ 1 ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ೯൤ಡ a5 a9 a13
คಂದ ವฉಡ 4 1 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ 1 ಅඝ౬  ಇದ౪ ಂ൤෻ ಇഴ൤౨ ೕๅ  කโ 5 ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ 4 റ 9 ಎಂൿ 1 a49 
ಪ౵ ๺ 8 ല ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಆචಯൿ ಎ1 ಪ౵ ๺ 48 ല ಮൡ౨  ಈ ๸තಣბ เಷಯโ 4 1 6 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ  ಎ  ಪ౵ ๺  ಪ౵ ๺  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಈ ෮ತ౨ ದย౵   ಸಮඨ౺  ಗัฆโದคಂದ  ೯൤ಡ13 1 0 4 13 8
48 คಂದ ವฉಡ 4 1 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಂದ 13 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෮ದಲචಯದคಂದ කโ ಆഴಡ 0 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  a1 
ಎರಡචಯದคಂದ කโ ಆഴಡ 4 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ  ಆഴಡ 8 ಅඝ౬  ಪഷ෵ค ಮൡ౨  
ಆචಯದคಂದ කโ ಆഴಡ 48 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  13 ಎ 1 ಪ౵ ๺ 0 ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ 8 คಂದ 48 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 1 6. ಈಗ ಇย౵  12 ಪದಗัๅ කโ d 
ඬට ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ 4 ರย౵  1 ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಪದโ ಇย౵  12 ಆಜൡ౨ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 3 คಂದ 12 ರವฉಡ ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 4 คಂದ 12 คಂದ 13 ರವฉಡ 2 คಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං, ಇൿ 13 คಂದ 24 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ 13 ಆಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 13 คಂದ 24 ല 4 1 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  13 ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ a 1 
කโ 1 ಪ౵ ๺ 24 ല ಒಳಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇലೕ เಷಯโ 4 1 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ 1 ಪ౵ ๺ 24 ല 32 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ಮൡ౨  ನย౵  කโ ຄಂൽฆವ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ನಮಡ 9 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  66 ಃౙ  d a43 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  66 ಡ ಅಂದฉ 2 ೯൤ಡ 50 ಡ a1 8d a1 42d a 1 d 66 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ನย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ 25 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ d d 33 
කโ 1 ಮൡ౨  ಛಜ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ  ಪഷ෵ค ಃౙ  d d 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 25 8 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ಡ ๼ಂൟฆಜ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  e 1 33 m 
ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ನಮಡ 1 ಚದರ ೯൤ಡ 2 ೓ಕವඝ౬  17 ೓ಕದವฉಡ ඛೕಡมಜං  140 ෭ยಡ ಸಮ ಎಂൿ ಇย౵  
ಬฉ෵ค ಮ൧౨ ෫౱  කโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ คಂದ 17 ೓ಕโ 140 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ, rr 1 ar m 
ಈಗ කโ ಏචಂൿ ൟั෷൤౨ ೕๅ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ  arar r d a 
1 8 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ โ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅದඝ౬  ಇย౵  ಪ෴ბಯ฿ಜ කโ 1 คಂದ ರನ౛ ಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ar 7 r rr 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  17 7 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ೓ಕโ 140 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಇದඝ౬  เಭ೧๭ದฉ කโ 49 ಅඝ౬  ෮ತ౨ ದ ෬วr m 

ರನ౛ ะಜ 1 คಂದ 17 ರವฉಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇย౵  1 ೯൤ಡ 14 ಒഖౣ  ಓವฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 17 ರ ಒಳಡ ಮൡ౨  rr rr 
ಆචಯൿ ನ ෮ತ౨ ฿ಜං 1 คಂದ 17 ರ ೓ಕโ 140 ෦ೕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං rr 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ූಗൽಂದ 49 คಂದ 17 ಃౙ  18 ಅඝ౬  ಈ ූಗൽಂದ 2 คಂದ ූಜ๭ 17 คಂದ 18 ಃౙ  35 ಅඝ౬  6 คಂದ ූಜ๭ 
ಇದඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ  ಪഷ෵ค කฤౙ  ಏำ ಆฆ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಒಂൿ කฤౙ  ๵ච౬ ෵ಂದ ූಜ๭ ಅൿ ಡ m m 34 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ 34 ಆಜං ಮൡ౨  m 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಇൿ ನಮ౱  ෩ರඡ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ನಮ౱ ย౵  ෩ฆ เ෗ನ౬  ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ab c 
ಆಜದ౪ ฉ มಗคಥෳ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ಪ౵ ๺ ๭ มಗคಥෳ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ෈ ಪ౵ ๺ ๭ มಗคಥෳ ಅಂಕಗ൐ತದ c 
ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ඦತರ ಈ කฤౙ  ඛೕലฆವ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ෭ನ๺ ๭ ಮൡ౨  ಎ ม಩ ನ ಪ౵ ๺ ๭ ม಩ ನ ม಩ ඛಂದ ෴โൿ ಸค 
ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ. ෭ನ๺ 2 ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං කโ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෭ನ๺ 2 ෈ ಪ౵ ๺ ๭ 
ม಩ ನ ಇ ม಩ ನ ෭ನ๺  ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ม಩ ಅඝ౬   คಂದ ූಜ๭ർಗ ෭ನ๺ ๭ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಪ౵ ๺ ๭ 2 2
ಅඝ౬  ෭ನ๺  ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ม಩ ෭ನ๺ ๭ ๸තಣბ ม಩ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಚದರ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  2
ಪൟೕಯತั๯โದคಂದ කโ ಪ౵ ๺ ๭ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 2 ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಇย౵ ಂದ කโ ಚದರ ೯൤ಡ ๭ಎ ෭ನ๺  ಎ෈ ෭ನ๺  ෈๭ ಪ౵ ๺ ಎ๭ ಪ౵ ๺ ๭ ವಗბโ ಚದರ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 2 2

ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ac c 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕโ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං c c 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 2 ಅඝ౬  ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ab bc 4 ac ab bc
ಎಂൿ 2 คಂದ ූಜ๭ ಸ෥ನ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಡ ac 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಮൡ౨  ಅโ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ abac bc 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಎಂൿ කโ ಇย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ ಉัದ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  කโ ಇತರ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  
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ಈಗ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಗಮඛ๭ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ෥ತ౳  ಎಂൿ ಸค෴ಜರಬ๾ൿ කโ ಈಛಗศ ಇย౵  เ෗ನ౬  abc 
๸ಒ౲ ಗะಜๅ  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ y abacbc 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ർಗ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಪ౵ ๺ ಡ ab bc ac ab bc 2 ac 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  2 ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෵ಂದ ූಜ๭ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ 1 ා 1 ා ෈ 2 b ac c 
คಂದ 1 คಂದ ๭ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 1 คಂದ ಎ ಪ౵ ๺ 1 ා ๭ 2 ා ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ 1 ා ಎ 1 ා ෈ ಮൡ౨  1 ා ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ಅಂದฉ c ab 
ಮൡ౨  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ c 
ಆದ౪ คಂದ කಲౙ ඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸಹ ಸค෴ಜං, ಇൿ ನಮ౱  ෩ರඡ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං ಇย౵  ನಮ౱  කಲౙ ඡ ಪ౳ ๔౬  a1 

คಂದ 18 ವฉಡ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ರย ಮൡ౨  คಂದ ವฉಡ ಇฆತ౨ ං  ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟ ಎಂ්ൿ a2 h1 h2 h10 a1 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ 2 ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ಆಜದ౪ ฉ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಡ ಉഴ๼ല෽ೕಣh1 a10 h10 a4 h7 

෮ದฤ ಏචಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ೯൤ಡ 10 ಡ ಸಮ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ෭ನ๺ 1 8n a10 a1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 9 ಆಜ ಆಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಎಂ්ൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං  ವฉಡ d d n a1 a2 a10 
ವฉಡ ಈಗ ನಮಡ ಏචಂൿ ൟัൽං ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  2 ಎಂൿ ඛೕಡมಜං a1 a1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  3 ಅඝ౬  2 ೯൤ಡ 90 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 18 ರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಸಹ ಇย౵  ඛೕಡมಜං ಅൿ 3 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  1 คಂದ 9 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d 
ಆದ౪ คಂದ කโ คಂದ ವฉಜನ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ කโ a1 a2 8n h1 h2 
คಂದ ವฉಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅโಗำ ๻෮ೕბඛಋ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ ಅಂದฉ 1 คಂದ คಂದ คಂದ 1 คಂದ h10 h1 1 h2 h 10 
ಅವฆ  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං කโ 1 คಂದ ಎಂ්ದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ h 10 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ ೯൤ಡ 9 ಆಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಎಂ්ൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං 1 คಂದh 1 c c 

คಂದ คಂದ 1 คಂದ ಪ෴ბಯ฿ಜ  ಮൡ౨  ರ ෰ಲ౲ ಗำ ಇย౵  කโ ಅඝ౬  h 1 1 h 2 h 10. h 1 h 10 9c 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 คಂದ 3 ෭ನ๺ 1 ා 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 คಂದ 6 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ. කโ ෮ದฤ ಏචಂൿ ಉഴ๼ല෽ೕಣ ೯൤ಡ a4 h7 a4 a4 a1 

ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 3 d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ಪ౵ ๺ 3 ಅඝ౬  9 คಂದ ූಜ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 7 คಂದ 3 ಆಜං ಮൡ౨  1 คಂದ ನಮಡ ൟัൽං 8 7 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 6 ಡ ๭ h 1 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ 8 7 1 คಂದ 2 ෭ನ๺ 1 คಂದ 9 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ 8 7 7 คಂದ 18 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ 8 7 ಅඝ౬  18 คಂದ ූಜ๭ 7 
ಆದ౪ คಂದ 4 คಂದ 8 7 ರ ෰ಲ౲ โ 7 คಂದ 3 คಂದ 18 คಂದ 7 ರವฉಡ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 6 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ โ ಎಂഖ ಏำ ಆಜ ಆฆ ಮൡ౨  a4 
ಆದ౪ คಂದ කಲౙ ඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ඦತರ කโ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಈ ಃಳಜನ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 2 ಮൡ౨  18 ರ 
ನഴเನ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං ಇದคಂದ ಅโಗಳ ෮ತ౨  25 ab c 
ಆಜฆತ౨ ං 2 ಮൡ౨  ಪದಗำ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ ಅඝಕ౳ ಮ ಪದಗะಜๅ ಮൡ౨  ಮൡ౨  18 ಎಂಬ ಪದಗำ a b bc 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ಅඝಕ౳ ಮ ಪದಗะಜๅ. ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಃಳಡ ಇั๭ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ෮ದಲ ๭౩ ൟ෷ 2 ಆಜං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಮൡ౨  ಅๅಲ౵ ใ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 18 ౾ౙ ಂತ ab c 
ಕല෫෵ං ನಮ౱  ಎರಡඡ ๭౩ ൟ෷ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನಮ౱  ෩ರඡ ๭౩ ൟ 2 ಮൡ౨  b c 25 a b 
ಸತತ ಪದಗำ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ 2 ಪ౵ ๺ ෈ ූಜಸมಜං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  2 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ a b 
ಎಂ්ൿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ನಮ౱  ಆචಯ ๭౩ ൟ෷ ಮൡ౨  18 ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ಅඝಕ౳ ಮ ಪದಗำ bc 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ 18 ಎಂ්ൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಬದยಡ b c b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  2 คಂದ ෭ನ๺ 1 ಇย౵  කโ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 36 ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  6 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ๭ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.  ಮൡ౨  p c 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪคූ๣ಯย౵  කโ ಅโಗಳඝ౬  ๭౩ ൟ 2 ರย౵  ಬದย๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 ರ a 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ 6 ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  25 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 3 ೯൤ಡ 6a 
෭ನಸ౬  ವಗბ෩ಲಃౙ   1 ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ 27 ಎಂൿ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ 9 ෭ನ๺ 2 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ෭ನ๺ 1 ಈಗ 
ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ೓ಕವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ කโ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ 18 ಎ ೯൤ಡ 81 4 ಎ ෭ನ๺ 4 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺  22 ಎ ಪ౵ ๺ 85 ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ 5 ಅඝ౬  ෭ನ๺ 17 ಡ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಎಂൿ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಗಮඛಸಬ๾ൿ.  ಡ 0 al 
ಆದ౪ คಂದ ಅಥ฿ 17 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ನಮ౱  ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ , a 5 a is 5 v 
ಎಂ්ൿ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ಃౙ  ಸಮನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  c 6 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ๸ದಭბದย౵  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಈಗ කโ 5 b 8 c 12 
8 ಮൡ౨  12 ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಗಮඛಸಬ๾ൿ ಈಗ කโ 
෩ರඡ ಮൡ౨  කಲౙ ඡ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಐൿ ಮൡ౨  ಎಂಟඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅൿ ಅโ ๬෥ನ౲  ವ౲ ൞౲ ಸ 3 ฌಂൽಡ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ 
ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๯โൿ ๯ಲಭ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ ಗัಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 8 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ರඡ a 5 b c 12 
๭౩ ൟಯඝ౬  කโ ಪคಗ൐๯ವ කಲౙ ඡ ๭౩ ൟಡ ಈಗ ൣඪ౨ ಪലಸมಜං 8 12 ಮൡ౨  18. ಅโ ๬෥ನ౲  ಅඝඩತ 3 คಂದ 2 
ฌಂൽಡ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ ಎಂൿ කโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 8 ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಛಜ ಅಂತಹ ಆ෺ౙ ෴ಜං ෨ಂං කโ a 5 b c 12 abc 
಄๺ ಅඝ౬  17 ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈ౽౷  ಎಂൿ ಗಮඛಸಬ๾ൿ  ಡ 32 p l 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 17 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ಕರಣโ ನ ಈ ಆ෺ౙ ෵ಂದ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಕ౳ ಮ฿ಜ ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂಡฉ ಅವฆ ನಮ౱  ab c 
෮ದಲ ๭౩ ൟಯඝ౬  තซಸฤ เಫಲฃಜർ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಐൿ ನ ಉತ౨ ರโ 5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ 8 ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං . ಈಗ a b c 12 
කโ ಈ ಃಳಜನ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಚದರ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಃౙ  ಸಮකದ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x x p 0 
ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗะಜๅ ಎಂൿ ನಮಡ ຂಳมಞತ౨ ං.  
ಮ൧౨ ಂൿ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕലದฉ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ೕഓ x x q 0 
ಮൡ౨  ಛ෥ ഷมౣ  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಛ෥ ಮൡ౨  ഷมౣ ವඝ౬  ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗะಜ 
ඛೕಡมಜං ඦತರ කโ ನ ත൏ბಂಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಕ౳ ಮ฿ಜ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓโ 1 ಃౙ  p q 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ಆಜ ෈ೕഓโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಚದರ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಡ p x x p 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කโ ಛ෥ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  4 ಃౙ  ಸ෥ನ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ೕഓ ಛ෥ ಮൡ౨  
ഷมౣ  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆ฿ಗ ಛ෥โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ෈ೕഓಡq 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅฑ ಛ෥ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಆฑ ಛ౲ ෥ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಃಲโ ಎ ಮൡ౨  ಆฑ ಇย౵  කโ p 
ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಡ ಆม౮  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಡ r ar 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಶ౾౨  5 q r 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ත൏ბಂಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಇൿ ๬ಀ ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ p q a r 
, ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓโ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಛ෥ ಪ౵ ๺ ഷมౣ โ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.   a r 1 
ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  4 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ 1 ಪ౵ ๺ ಡ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ವಗბโ 4 ಃౙ  r r 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. r 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂൿ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ೞದದย౵  1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಬฉ෵ค ಏಃಂದฉ ಡ r r r -1 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ โ 1 คಂದ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಸಮකಜฆತ౨ ං 2 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಆಗ a wh en r r 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං -2 කโ ಸಹ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ವಗბಃౙ  p s r q 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಶ౾౨  ಐൿ r 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಎಂ්ൿ 1 คಂದ 3 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಞโൽಲ౵  ත൏ბಂಕ฿ಗฤ ಮൡ౨  ත൏ბಂಕ฿ಗฤ කโ a b q 
ಬಯ๭ඈ൤ ಡ ๸ಭವඛೕಯ ಆ෺ౙ ෴ಜค a 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಆ෺ౙ ෷ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r a 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲   ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ โ ಪವฑ 5 ಡ ෭ನ๺ 2 ಆಜං ಅಂದฉ ෭ನ๺ 32 p -2 q 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಇൿ ನಮ౱  ಏಳඡ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ 
ಪค๻ರಗำ ಆಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಆಜං ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಆม౮  bx c 

౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ කโ ഷมౣ ൽಂದ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 4 ಎ๭ ಅඝ౬  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ 
๰೉๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಇย౵  ඛೕಡมದ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ಘലತ฿ಜ෸ ඛಜๅಂൿ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ಗಮඛ๭ ಆಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ౽౷ റ౳  ಆಜං  ๸ಆೕಚನ 
ಸ෦ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಘലತ฿ಜ෸ 0 ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ a 
ಪค๻ರಗะಜฆโದคಂದ කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓವඝ౬  ෭ನ๺ ಡ ඛಂದ ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ೕഓ ಆಜ ಡ ಸ෥ನ b a c 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಆม౮  ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಆม౮  ౲ಁ  ಆಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ౲ಁ  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪคූ๣ಯย౵  ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ab c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮  ౲ಁ  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎ෈ ಮൡ౨  ๭ ಪคූ๣ಯย౵
ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಆม౮  ౲ಁ  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ෭ನ๺  ಆม౮  ෈ೕഓವඝ౬  3
ಆม౮  ೯൤ಡ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ೕഓದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෭ನ๺ ෈ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಘನൽಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   ෈๭ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ಘನൽಂದ ූಜ๭ർಗ 3 3 
ಎ෈๭ ෭ನ๺ ෈ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෨ಂං ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ , ಇൿ ಆม౮  
ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಆม౮  ෈ೕഓಡ ಸಮ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ๭ ෵ಂದ ಎ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಎ๭෵ಂದ ූಜ๭ ಚದರ วഡ  කโ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  
ಈ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪ෴ბಯ฿ಜ เ ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  3 ಎ෈๭ ෭ನ๺ ෈ ಘನൽಂದ ූಜ๭ದ ඦತರ ෈ ಚದರ ෭ನ๺ 
2 ಎ๭ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෈ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಎ๭ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಎ ෵ಂದ ූಜ๭ ಪವฑ 4 ಡ 
ಎರവ ಬൽಗัಂದ කโ 1 คಂದ ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕๅ  ಡ ಪವฑ 4 ಮൡ౨  කโ ෭ನ๺ 3 ಆി ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ಪವฑa 
4 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 4 ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 ෭ನ๺ 4 ಎ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ ೯൤ಡ 4 ಎ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅಂದฉ ಎ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
๭ 4 ಎ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං , කโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ഷมౣ  ಎಂൿ b ac b 4ac 
ಕฉൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ഷมౣ โ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈಗ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ౽ರಣ කโ ഷมౣ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ac a c 
ಘലತ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರඡ ಆ෺ౙ ෷ ಘലತ฿ಜ෸ ඛಜ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ๭  ಉัದ ಆ෺ౙ ಗಳ ಬಡ౛

Pru
tor
@
IIT
K



ಪ౳ ൟ౾౳ ෵ಸ෎ല ಏಃಂದฉ ನಮಡ ෈ ಮൡ౨  ๭ ಬಡ౛  ෴โඃ ෥๼ൟ ಇಲ౵ , කโ ಈ ๲ಶඨ ಅඝ౬  ಇย౵ ಡ ಆචತั๯൤౨ ೕๅ 
කโ ನಮ౱  ෨ಂൽನ ๲ಶඨ ಅඝ౬  ಸಮ๲౲  ๸ಒ౲  ಎಂಟฌಂൽಡ ඬನฃฏ෗๯൤౨ ೕๅ 
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