
 अंकगिणतीय Ǜािमतीय और हामŖिनक Ůगित पर आईआईटी सम˟ा समाधान सũ मŐ आपका ˢागत है, आज हम इस पर कुल दो सũ 
करने जा रहे हœ, हम उनके बारे मŐ कुछ तȚो ंको याद करते Šए अपना सũ शुŝ करते हœ और संƥाओ ंका एक Ţम है िजसे हम कहते हœ
िक अनुŢम एक है  अंकगिणतीय Ůगित मŐ संƗेप मŐ हम एपी कहते हœ यिद कोई अʙिवराम डी मौजूद है जैसे िक 1 से बड़े या बराबर 
सभी के िलए हमारे पास एक ɘस एन घटा 1 गुणा डी के बराबर है, इस डी को इस अंकगिणतीय Ůगित का सामाɊ अंतर कहा जाता है।
  कहते हœ िक यह Ţम एक लघु जीपी मŐ Ǜािमतीय Ůगित मŐ है यिद कोई अʙिवराम मौजूद है जैसे िक सभी के िलए 1 से बड़ा या उसके 
बराबर हमारे पास एक के बराबर है से घात घटा 1 हम इस को कहते हœ इस Ǜािमतीय Ůगित का सामाɊ अनुपात r n r 
और हम कहते हœ िक अनुŢम ए शॉटŊ एचपी मŐ हामŖिनक Ůगित मŐ है यिद कोई अʙिवराम डी मौजूद है जैसे िक सभी के िलए 1 से बड़ा 
या उसके बराबर हमारे पास 1 बटा एक बराबर है ए ɘस एन माइनस 1 से डी यानी ए बराबर है 1 बटा ए ɘस एन माइनस 1 गुणा डी
 इसिलए मूल ŝप से हम कहते हœ िक अनुŢम एक हामŖिनक Ůगित मŐ है यिद अनुŢम 1 बटा ए अंकगिणतीय Ůगित मŐ है अब हम यहां 
एक नोट बनाते हœ यिद हमŐ तीन अंक और िदए गए हœ जो एक अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ तो अƛर हम को घटा और ab c a b d c 
को जमा के ŝप मŐ िलखते हœ जहां अंकगिणतीय Ůगित का सामाɊ अंतर है यिद b d d c 

एक Ǜािमतीय Ůगित मŐ है तो हम को से और को से मŐ िलखŐ जहां Ǜािमतीय Ůगित और का abc a b r c b r r ab c 
सामाɊ अनुपात है यिद तीन संƥाएं और एक से अिधक Ůकार की Ůगित मŐ हœ तो हम और के बारे मŐ िनɻिलİखत Ůाɑ ab c ab c 
कर सकते हœ हमारा पहला मामला तीन नंबर एबीसी एपी मŐ हœ और साथ ही जीपी मŐ हœ Ɛोिंक एबी और सी अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ, हम 
ए को बी माइनस डी और सी को बी ɘस डी के ŝप मŐ िलखते हœ जहां डी अंकगिणतीय Ůगित का सामाɊ अंतर है और  ग के ŝप मŐ वे  
जीपी मŐ भी हम को बटा और को के ŝप मŐ िलखते हœ जहां Ǜािमतीय Ůगित का सामाɊ अनुपात है यहां से हमŐ a b r c br r ac
बराबर घटा गुणा जमा यानी वगŊ घटा वगŊ और यहां से िमलता है  हम पाते हœ िक बराबर बटा गुणा है b d b d v d ac b r br 
जो िक वगŊ हैb 
 इसिलए हमŐ वगŊ बराबर वगŊ घटा वगŊ िमलता है,b b d 
 इसिलए यहां से हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक वगŊ 0 के बराबर है यानी बराबर 0 हैd t 
 इसिलए मŐ  इस मामले मŐ हमारे पास ए के बराबर बी बराबर है,
 इसिलए यिद एबीसी एपी मŐ है और जीपी मŐ है तो वे बराबर होना चािहए हमारा अगला मामला एबीसी जीपी और एचपी दोनो ंमŐ है जैसा 
िक एबीसी जीपी मŐ है जैसा िक हम िपछले मामले मŐ िलखते हœ बराबर बटा है और बराबर है जहां सामाɊ अनुपात a b r c br r 
है और जैसा िक भी मŐ है हम िलखते हœ बराबर 1 बटा घटा बराबर 1 बटा और बराबर 1 बटा है जमा abc hp a p db p c p d
अब यहाँ से हमŐ बराबर वगŊ िमलता है और यहाँ से हमŐ बराबर 1 बटा वगŊ घटा वगŊ Ůाɑ होता है, तो बराबर  यह हमŐ ac b ac b d 
िमलता है वगŊ वगŊ घटा वगŊ वगŊ 1 के बराबर है ȯान दŐ  िक यहां से हमारे पास बराबर 1 हैb p b d bp 
 इसिलए वगŊ वगŊ भी 1 के बराबर है और इसका अथŊ है िक वगŊ वगŊ 0 के बराबर है.b p b d 
 हम  बी शूɊ के बराबर नही ंहै
 इसिलए डी को 0 होना चािहए
 इसिलए इस मामले मŐ ए बराबर बी बराबर सी है
 इसिलए हम Ůाɑ कर रहे हœ यिद तीन नंबर एबीसी Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœ और हामŖिनक Ůगित मŐ वे हमारे तीसरे मामले के बराबर होना 
चािहए  Ɛा एबीसी एपी और एचपी दोनो ंमŐ है जैसा िक एबीसी एपी मŐ है हम िलखते हœ िक ए बराबर बी माइनस डी1 है और सी बराबर बी
ɘस डी1 भी है जैसा िक वे एचपी मŐ हœ हम िलखते हœ िक ए बराबर 1 बटा पी माइनस डी2 बी बराबर है  से 1 बटा और बराबर 1 p c 
बटा जमा है, हम देखते हœ िक बराबर घटा और साथ ही बराबर 1 बटा घटा है,p d2 a b d1 a p d2 
 इसिलए इनकी बराबरी करने पर हमŐ घटा गुणा घटा बराबर होता है  से 1 यानी बीपी घटा पीडी1 घटा डीडी2 जमा डी1 b d1 p d2 
डी 2 बराबर 1 है अब यहां से हम देखते हœ िक बीपी बराबर है  से 1
 इसिलए हमŐ िमलता है जमा बराबर है िफर से हमारे पास बराबर जमा है और बराबर 1 बटा pd1 bd2 d1 d2 c b g 1 c p 
जमा है हम उनकी बराबरी करते हœ हम उɎŐ जमा गुणा जमा Ůाɑ करते हœ 1 के बराबर है जो िक जमा d 2 b d 1 p d2 bp 

जमा जमा के बराबर है Ɛोिंक के बराबर है हमŐ जमा ऋण के बराबर है याद pd1 bd2 d1 d2 1 bp 1 pd1 vd2 d1 d2 
रखŐ िक यहां हमŐ जमा के बराबर है और अब  हमŐ जमा माइनस के बराबर िमलता हैpd1 bd2 d1 d2 pd1 bd2 d1 d2 
 इसिलए हमारे पास बराबर माइनस के बराबर है यानी के बराबर है यानी के बराबर है या d1 d2 d1 d2 d1 d2 0 d1 0 d2 
दोनो ंमŐ से िकसी भी मामले मŐ 0 के बराबर है।
 ए बराबर बी बराबर सी है
 इसिलए हम देखते हœ िक यिद तीन पद एक से अिधक Ůकार की Ůगित मŐ हœ तो वे बराबर होना चािहए यह हमारा पहला Ůʲ है हमारे पास
तीन सकाराȏक वाˑिवक संƥाएं एबी और सी हœ और समीकरण 9 गुणा 25 ए  वगŊ जोड़ वगŊ जोड़ 25 गुणा वगŊ घटा b c 3ac 
बराबर गुणा जमा हमŐ चार िवकʙ िदए गए हœ और हम  मœ िदए गए समीकरण से शुŝ करते हœ सही उȅर खोजŐ हमारे 15b 3a c 
पास 225 एक वगŊ जमा 9 बी वगŊ ɘस 25 सी वगŊ घटा 75 एसी घटा 45 एबी घटा 15 बीसी शूɊ के बराबर है ȯान दŐ  िक 225 एक वगŊ 
15 एक पूरे वगŊ के बराबर है 9बी वगŊ 3बी के बराबर है पूरा वगŊ 25 सी वगŊ 5 सी पूरे वगŊ के बराबर है हम 75 एसी को 15 ए गुणा 5 सी 
45 एबी 15 ए गुणा 3 बी 15 बीसी के ŝप मŐ 5 सी के ŝप मŐ 
िलख सकते हœ,
 इसिलए इस पूरे समीकरण को िफर से िलखा जा सकता है 1 बटा 2 गुणा 15 घटा 3 पूणŊ वगŊ जमा 3 घटा पूरा वगŊ जमा a b b 5c 

घटा पूरा वगŊ 0 के बराबर है .15a 5c 
 हम देख सकते हœ िक ये तीनो ंसंƥाएं ऋणाȏक नही ंहœ, हम जानते हœ िक यिद तीन गैर  -ऋणाȏक संƥाएँ शूɊ हœ तो वे सभी शूɊ हœ
 इसिलए हमŐ 15 Ůाɑ होता है एक घटा 3 बी बराबर 0 3 बी घटा 5 सी 0 के बराबर होता है और 15 ए माइनस 5 सी बराबर 0 होता है 
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िजसका मतलब है िक हमारे पास बी बराबर है 5 बराबर है और बराबर है अब इनका उपयोग करके हम देख a 3b 5c c 3a 
सकते हœ िक जमा बराबर है  3 जमा बटा 3 अथाŊत जमा के बराबर है , यहाँ से हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते a b c 5c a b 2c 
हœ िक 

ये तीन संƥाएँ अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœbca 
 इसिलए दूसरा िवकʙ सही है अब अɊ िवकʙो ंको देखते Šए हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक उनमŐ से कोई भी सही नही ंहै अब 
हम अपने दूसरे Ůʲ को देखते हœ हमारे पास 49 िमनी नंबर से तक हœ जो अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ जैसे िक से a1 a2 a49 kk 
अिधक योग 0 से 12 ɘस 1 के बराबर है 4 1 6 और साथ ही एक 9 जमा के बराबर है आगे 1 वगŊ जोड़ 2 वगŊ a 4 k a 43 66 
जमा 17 वगŊ 140 मीटर के बराबर है तो हम एम के मान का पता लगाएंगे िक दी गई अंकगिणतीय Ůगित का पहला पद एक है, चलो d 
सामाɊ अंतर है इस दी गई अंकगिणतीय Ůगित का अंकगिणत पद 

जमा घटा 1 गुणा के ŝप का है, अब इसका उपयोग करके हम इस समीकरण को िफर से िलखते हœ हमारे पास 1 जमा a 1 r d a5
जमा जमा से बराबर 4 1 6 है अब हम 1 को वैसे ही रखते हœ जैसे वह है  हम एक 5 को 1 जमा 4 दा 9 के ŝप मŐ 1 a9 a13 a49 
जमा 8 घ के ŝप मŐ िलखते हœ 
और इसी तरह आगे और आगे एक 1 जमा है और यह पूरी चीज 4 1 6 के बराबर है हमारे पास 13 ए 1 ɘस 0 ɘस 4 ɘस है  8 48d 
जमा 
48 गुणा के बराबर है Ɛोिंक इस रािश मŐ 13 समन हœd 4 1 6 
 इसिलए हमŐ यहां से 13 िमलता है a1 
और पहले वाले से हमŐ योगदान 0 िमलता है और दूसरे से हमŐ योगदान 4 िमलता है और यहां से हम  योगदान 8 Ůाɑ करŐ  और िपछले एक
से इसी तरह जारी रखते Šए हमŐ योगदान 48 िमलता है
 इसिलए हमारे पास यहां 13 ए 1 ɘस 0 ɘस 4 ɘस 8 तक 48 गुणा डी बराबर 4 1 6 है।
 अब यहां 12 शɨ हœ िजɎŐ 
हम िफर से िलख सकते हœ  यह 1 जमा 2 मŐ से 4 लेने के ŝप मŐ था और अगला पद यहां 12 था
 इसिलए यह 3 से 12 तक है
 इसिलए यह 4 गुणा 12 गुणा 13 है जो 2 से िवभािजत है जो 13 गुणा 24 के बराबर है,
 इसिलए यह समीकरण 13 ए 1 िनकला जमा 13 गुणा 24 के बराबर है और 13 को िनकालने पर हम 1 जमा 24 के d 4 1 6 d 
अंदर आ जाते हœ और पूरी चीज 4 1 6 के बराबर होती है तो अगर हमŐ 1 जमा 24 डी 32 के बराबर िमलता है।fina  
 तो यह एक समीकरण है जो हमारे पास 1 और डी याद है िक हमŐ 9 ɘस ए43 भी 66 के बराबर िदया गया है
 इसिलए ए 1 ɘस 8 डी ɘस ए 1 ɘस 42 डी बराबर है  66 का मतलब है 2 जमा 50 डी बराबर है 66a 1 
 इसिलए हमारे पास 1 और डी मŐ एक और समीकरण है जो 1 जमा 25 डी है 33 के बराबर है अब हम 1 और डी के िलए इन दो 
समीकरणो ंको आसानी से हल कर सकते हœ 
और हम  Ůाɑ करŐ  बराबर 1 है और के बराबर है घटा 25 बराबर 8 है अब Ůʲ पर वापस आते हœ तो हम का मान ǒात d e 1 33 m 
करŐ गे और हमŐ 1 वगŊ जमा 2 वगŊ से 17 वगŊ िदया जाता है  140 मील के बराबर इसे यहां िफर से िलखŐ हमारे पास योग है मान लŐ िक rr 
1 से 17 तक चलता है वगŊ 140 मीटर के बराबर है अब हम जानते हœ िक Ɛा ar arar 
है 1 जमा घटा 1 गुणा है और हमŐ पहले से ही का मान िमल गया है  के बराबर है और का मान 1 के बराबर हैr d a 1 8 d 
 इसिलए बराबर 7 जमा है इसे यहां Ůित̾थािपत करने पर हमŐ 1 से रन पर योग िमलता है  17 7 जमा पूरा वगŊ 140 मीटरar r rr r 
के बराबर है अब इसे िवभािजत करने पर हमŐ 1 से 17 तक रन के योग मŐ 49 Ůाɑ होता है, यहां 1 जमा 14 का योग के अंदर 1rr rr 
से 17 के बराबर होता है 
और अंितम वाला से अिधक होता है 1 से 17 आर वगŊ 140 मीटर के बराबर है rr 
इसिलए हमारे पास इस भाग से 49 मŐ 17 है इस भाग से हमारे पास 14 गुणा 17 गुणा 18 है इस भाग से 2 से िवभािजत 17 मŐ 18 गुणा 35 
है िजसे 6 से िवभािजत करके हम  Ůाɑ एम चार सात छह शूɊ के बराबर है जो एक चार शूɊ से िवभािजत है यानी एम 34 के बराबर है
 इसिलए एम का मान 34 है और
 इसिलए पहला िवकʙ सही है यह हमारा तीसरा Ůʲ है हमारे पास तीन अलग-अलग संƥाएं हœ और यिद लघुगणक माइनस सी ab c 
का ɘस सी लॉगįरदम और माइनस 2 बी ɘस सी का लॉगįरदम अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ तो इन चार िवकʙो ंमŐ से हम यह पता लगाएंगे
िक कौन से सही हœ Ɛोिंक ɘस सी का लॉग ऑफ माइनस सी और लॉग ऑफ ए  माइनस 2 बी ɘस सी अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ िजसे 
हम िलख सकते हœ ए ɘस सी का लॉग ɘस माइनस 2 बी ɘस सी का लॉग 2 से िवभािजत एक माइनस सी के लॉग के बराबर है यानी ए 
ɘस सी का माइनस 2 बी ɘस सी का लॉग माइनस सी पूरे के लॉग के बराबर है  वगŊ अब इस समीकरण को Ůितपािदत करते Šए हम 
Ůाɑ करते हœ जोड़ मŐ घटा 2 जमा बराबर ऋण पूरा वगŊ है यहां से हमŐ एक वगŊ जोड़ घटा 2 घटा 2 जोड़ a c b c c ca ab bc 

जोड़ वगŊ एक वगŊ ऋण के बराबर होता है  2 जमा वगŊ तो यहाँ एक वगŊ और एक वगŊ रȞ हो जाता है वगŊ और वगŊ ac c ac c c c 
यहाँ रȞ हो जाता है
 इसिलए अंत मŐ हम 2 Ůाɑ करते हœ जमा के बराबर होता है और इसे जमा के ŝप मŐ 2 से िवभािजत िकया ab bc 4 ac ab bc 
जा सकता है  करने के िलए यहाँ से हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक और वे अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœac abac bc 
 इसिलए हम यहाँ देखते हœ िक दूसरा िवकʙ सही है अब हम शेष िवकʙो ंमŐ से अɊ िवकʙो ंकी जाँच करŐ गे ȯान दŐ  िक उनमŐ से केवल 
एक ही के ŝप मŐ सही हो सकता है अलग-अलग संƥाएँ हœ यहाँ हम पहले से ही पढ़ रहे हœ  ने पाया िक एबीसीबीसी abc y 
अंकगिणतीय Ůगित मŐ है
 इसिलए हम िलख सकते हœ िक एबी ɘस बीसी 2 से िवभािजत एसी 
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के बराबर है यानी एबी ɘस बीसी 2 एसी के बराबर है,
 इसिलए हमारे पास बी बराबर 2 एसी है जो ए ɘस सी से िवभािजत है िजसे 
हम िलख सकते हœ  यह 1 बटा 1 बटा बी बराबर 2 बटा 1 बटा सी जमा 1 बटा ए है जो 1 बटा ए जोड़ 1 बटा सी 2 बटा बी है
 इसिलए यहां से हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक 1 बटा 1 बटा बी और 1 बटा अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ िजसका अथŊ है िक c ab 
और हामŖिनक Ůगित मŐ हœc 
 इसिलए चौथा िवकʙ भी सही है यह हमारे तीसरे Ůʲ को हल करता है यहाँ हमारा चौथा Ůʲ है से 18 तक अंकगिणतीय Ůगितa1 a2 
मŐ हो और से तक हो  हामŖिनक Ůगित यिद के बराबर के बराबर 2 के बराबर है और के बराबर h1 h2 h10 a1 h1 a10 h10 
के बराबर 3 है तो हम का मान मŐ ǒात करŐ गे आइए पहले िलखते हœ िक Ɛा है हम जानते हœ िक जमा 10 के a4 h7 8n a10 a1 
बराबर है  घटा 1 तो यह 9 गुणा है जहां सामाɊ अंतर है अंकगिणतीय Ůगित  से तक अब हम जानते हœ िक d d n a1 a2 a10 

Ɛा है का मान 2 िदया जाता हैa1 a1 
 इसिलए हमारे पास यहां 3 है 2 जमा 90 के बराबर है Ɛोिंक 18 का मान भी यहां िदया गया है जो 3 है
 इसिलए हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक बटा 9 के बराबर हैd 1 
 इसिलए हमने अंकगिणतीय Ůगित से तक के सामाɊ अंतर का पता लगाया है हमारे पास से तक है, वे a1 a2 8n h1 h2 h10 
हामŖिनक Ůगित मŐ हœ िजसका अथŊ है िक 1 बटा गुणा से 1 तक वे  अंकगिणतीय h1 1 h2 h 10 
Ůगित मŐ हœ आइए हम िलखते हœ िक 1 बटा एच 10 Ɛा है
 इसिलए यह 1 बटा एच 1 जमा 9 सी है जहां सी अंकगिणतीय Ůगित 1 बटा एच 1 1 बटा एच 2 से 1 बटा एच 10 का सामाɊ अंतर है।

और के मान यहाँ हमŐ बराबर 1 बटा 3 घटा 1 बटा 2 यािन माइनस 1 बटा 6 िमलता है, h 1 h 10 9c 
 इसिलए हमŐ बराबर माइनस 1 बटा 54 िमलता है.c 
 Ɛोिंक हमŐ का मान ǒात करना है आइए पहले पता करŐ  िक Ɛा है हम जानते हœ जमा 3 हैa4 h7 a4 a4 a1 d 
 इसिलए यह 2 जमा 3 को 9 से िवभािजत िकया जाता है
 इसिलए यह 7 बटा 3 है और हम जानते हœ िक 1 ब 8 7 बराबर 1 बटा एच 1 जमा 6 गुणा सी है
 इसिलए 1 बटा 8 7 बराबर 1 बटा 2 घटा 1 बटा 9 है
 इसिलए 1 बटा 8 7 बराबर 7 बटा 18 है
 इसिलए हमारे पास 8 7 बराबर 18 है 7
 इसिलए 4 गुणा 8 7 का मान 7 बटा 3 गुणा 18 बटा 7 है और यह 6 के बराबर है
 इसिलए गुणा आठ सात का मान छह है औरa4 
 इसिलए चौथा िवकʙ सही है आगे हम इस Ůʲ मŐ िनɻिलİखत Ůʲ पर िवचार करते हœ हमŐ 2 और 18 के बीच तीन संƥाएँ और ab c 
ǒात करने के िलए कहा जाता है तािक उनका योग 25 हो, पद 2 और एक समाȶर ŵेणी के Ţमागत पद हœ और पद और 18 a b bc 
एक Ǜािमतीय Ůगित के Ţमागत पद हœ, आइए हम िलखते हœ शतŘ को िफर से नीचे करŐ
 इसिलए हमारी पहली शतŊ 2 है, एबी और सी से सƢी से कम है और वे सभी 18 से सƢी से कम हœ हमारी दूसरी शतŊ ए ɘस बी ɘस 
सी 25 के बराबर है हमारी तीसरी शतŊ 2 ए और बी लगातार शतŒ हœ  एक अंकगिणतीय Ůगित का तो यहाँ से हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते
हœ िक 2 जमा िवभािजत  बटा 2 बराबर है, िजसका अथŊ है िक बी बराबर 2 गुणा घटा 1 है, हमारी अंितम शतŊ बीसी है और 18 एक b 
Ǜािमतीय Ůगित के Ţमागत पद हœ,
 इसिलए यहां से हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक 18 बी बराबर है, सी वगŊ को Ůित̾थािपत करने पर बी बराबर है  2 गुणा माइनस 1 
यहां हमŐ वगŊ बराबर 36 गुणा घटा 1 िमलता हैc 
 इसिलए बराबर 6 गुणा वगŊमूल घटा 1 हम सकाराȏक वगŊमूल पर िवचार कर रहे हœ Ɛोिंक हम जानते हœ िक सकाराȏक है c c 
Ɛोिंक अब हमारे पास है  और के मान के ŝप मŐ हम उɎŐ कंडीशन 2 मŐ Ůित̾थािपत करते हœ और हम एक जमा 2 को घटा 1 p c a 
जमा 6 मŐ ऋणाȏक 1 के वगŊमूल मŐ 25 के बराबर होता है जो िक 3 जोड़ 6 ऋण के वगŊमूल मŐ होता है  1 बराबर 27 है हम इसे a 
माइनस 9 के बराबर माइनस 2 गुणा माइनस 1 के वगŊमूल के ŝप मŐ िलख सकते हœ अब दोनो ंतरफ वगŊ लेने पर हमŐ एक वगŊ माइनस 18 
ए ɘस 81 बराबर 4 ए माइनस 4 िमलता है
 इसिलए एक वगŊ माइनस  22 ए ɘस 85 शूɊ के बराबर है हम आसानी से नोट कर सकते हœ िक इसका मतलब है िक एक माइनस 5 से 
माइनस 17 है के बराबर हैeq  0 
 इसिलए या 17 के बराबर है।a 5 
 आइए हम अपना पहला मामला मान लŐ िक बराबर 5 है हम जानते हœ िक बराबर 2 गुणा घटा 1 और बराबर 6 गुणा वगŊमूल a v c 
घटा 1 है
 इसिलए İ̾थित 1 मŐ हमारे पास बी 8 के बराबर है और सी 12 के बराबर है।
 अब हम आसानी से नोट कर सकते हœ िक 5 8 और 12 पहली और दूसरी शतŘ को पूरा करते हœ, अब हम तीसरी और चौथी शतŘ की जांच
करŐ गे,
 इसिलए दो पांच और आठ पर िवचार करŐ ।
  यह नोट करना आसान है िक वे सामाɊ अंतर 3 के साथ एक अंकगिणतीय Ůगित मŐ हœ,
 इसिलए इन मानो ंके िलए जो िक के िलए है, के बराबर है, 8 के बराबर है और के बराबर है , तीसरी शतŊ अब चौथी a b c, 12 
İ̾थित के िलए संतुʼ है िजसे हम मानते हœ 8 12 और 18.
 हम नोट कर सकते हœ िक वे भी 3 बटा 2 के सामाɊ अनुपात के साथ एक Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœ
 इसिलए ए बराबर 5 है बी बराबर 8 है और सी बराबर 12 है एबीसी के िलए ऐसा िवकʙ है िजसे हम ढंूढ रहे थे आगे हम मामले पर 
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िवचार करते हœ के बराबर है इस मामले मŐ हम नोट कर सकते हœ िक बराबर है  से 32a 17 p l 
 इसिलए के बराबर है यह मामला संभव नही ंहै Ɛोिंक की यह पसंद और Ţमशः  यिद हमŐ पता चलता है िक वे हमारी a 17 ab c 
पहली शतŊ को पूरा करने मŐ िवफल रहते हœ तो हमारे Ůʲ संƥा पांच का उȅर है के बराबर 5 बराबर है  से 8 और के a b c 12 
बराबर है ।
 अब हम िनɻिलİखत Ůʲ को देखते हœ, हमŐ िȪघात समीकरण वगŊ ऋण जमा बराबर 0 िदया गया है और हमŐ बताया गया है िक x x p 
अʚा और बीटा इस िȪघात समीकरण के समाधान हœ हम भी हœ  एक और िȪघात समीकरण िदया गया है वगŊ ऋण 4 जमा x x q 0 
के बराबर है और गामा और डेʐा इस िȪघात समीकरण के समाधान के ŝप मŐ िदए गए हœ यिद अʚा बीटा और गामा डेʐा एक 
Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœ तो हम के पूणाōक मान ǒात करŐ गे  और Ɛू Ţमशः  पहले ȯान दŐ  िक अʚा ɘस बीटा 1 के बराबर है और p 
अʚा बीटा बीटा के बराबर है जैसे अʚा और बीटा एƛ ˍायर माइनस एƛ ɘस पी बराबर 0 के समाधान हœ इसी तरह हम गामा 
ɘस डेʐा 4 के बराबर िलख सकते हœ तथा  डेʐा मŐ गामा के बराबर है Ɛोिंक अʚा बीटा गामा और डेʐा एक Ǜािमतीय Ůगित मŐq 
हœ हम िलख सकते हœ िक अʚा एक बीटा के बराबर है गामा के बराबर है वगŊ डेʐा कुछ और के िलए घन के ar ar a r ar 
बराबर है यहाँ हम  िलख सकते हœ िक एक वगŊ के बराबर है Ɛोिंक अʚा बराबर है और बीटा के बराबर है और एक वगŊ p r ar q 
के बराबर से घात 5 हैr 
 इसिलए और के पूणाōक मानो ंका पता लगाने के िलए यह पयाŊɑ है का मान और का मान ǒात करने के िलए हम जानते हœ p q a r 
िक अʚा ɘस बीटा 1 के बराबर है
 इसिलए गुणा 1 जोड़ के बराबर है और गामा ɘस डेʐा 4 के बराबर है, हमारे पास वगŊ गुणा 1 जमा है 4 के बराबर a r 1 ar r 
हम इस समीकरण मŐ के मान को 1 जमा मŐ Ůित̾थािपत करते हœ और हमŐ वगŊ बराबर 4 Ůाɑ होता है िजसका अथŊ है िक a r r r, 
धन या ऋण 2 के बराबर होता है।
 हर मŐ 1 जमा िलखŐ Ɛोिंक के बराबर नही ंहैr r -1 
 इसिलए का मान 1 बटा 3 के बराबर है बराबर 2 और माइनस 1 है जब बराबर -2 है हमारे पास भी वगŊ गुणा हैa en r r p s r 
और एक वगŊ गुणा के बराबर घात पांच हैq r 
 इसिलए ˙ʼ ŝप से बराबर 1 बटा 3 नही ंहो सकता  के िलए एक संभािवत िवकʙ बनŐ Ɛोिंक हम चाहते हœ िक पूणाōक हो a a b 
और पूणाōक हो,q 
 इसिलए का िवकʙ 2 के बराबर है ,r 
 इसिलए हमारे िलए का मान माइनस 2 के बराबर है और माइनस 1 के बराबर है,r a 
 इसिलए का मान  है और का मान घात 2 से घात 5 है िजसका अथŊ माइनस 32 है तो यहाँ पहला िवकʙ सही है यह हमारा p -2 q 
सातवाँ Ůʲ है अʚा और बीटा िȪघात समीकरण का समाधान है वगŊ ɘस ɘस है  0 के बराबर हम डेʐा Ȫारा वगŊ ax bx c b 
माइनस िनŝिपत करते हœ यिद अʚा ɘस बीटा अʚा ˍायर ɘस बीटा ˍायर और अʚा Ɛूब ɘस बीटा Ɛूब एक 4ac 
Ǜािमतीय Ůगित मŐ हœ तो हम यहां िदए गए चार िवकʙो ंमŐ से पता लगाएंगे जो िनिʮत ŝप से सȑ हœ
 इसिलए पहले ȯान दŐ  िक चँूिक वगŊ जोड़ जमा के बराबर है, एक चतुभुŊज है  िटक समीकरणax bx c , 0 
 इसिलए िनिʮत ŝप से 0 के बराबर नही ंहै और अʚा और बीटा इस िȪघात समीकरण के समाधान हœ, हम अʚा ɘस बीटा को 
माइनस बी बटा ए और अʚा इन बीटा बराबर सी बटा ए भी िलख सकते हœ, हमारे पास जानकारी है  वह अʚा ɘस बीटा अʚा 
ˍायर ɘस बीटा ˍायर और अʚा Ɛूब ɘस बीटा Ɛूब एक Ǜािमतीय Ůगित मŐ है
 इसिलए हम अʚा ɘस बीटा को अʚा Ɛू मŐ िलख सकते हœ ɘस बीटा Ɛू अʚा ˍायर ɘस बीटा ˍायर पूरे वगŊ के बराबर है हम
जानते हœ िक इसका मूʞ Ɛा है  अʚा ɘस बीटा एबी और सी के संदभŊ मŐ तो आइए हम अʚा Ɛू ɘस बीटा Ɛूब और अʚा 
ˍायर ɘस बीटा ˍायर के मूʞो ंको एबी और सी के संदभŊ मŐ खोजŐ हम जानते हœ िक अʚा Ɛू ɘस बीटा Ɛूब अʚा ɘस बीटा पूरे
Ɛू के बराबर है माइनस 3 अʚा बीटा अʚा ɘस बीटा मŐ
 इसिलए हम अʚा ɘस बीटा और अʚा बीटा के मान को Ůित̾थािपत करते हœ, यहां हमŐ यह माइनस बी Ɛूब बटा Ɛूबेड ɘस 3 
बीसी बटा ˍायर िमलता है जो 3 एबीसी माइनस बी Ɛूब को Ɛूब से िवभािजत करने के बराबर है।
 अगला  आइए देखते हœ अʚा ˍायर ɘस बीटा ˍायर हम जानते हœ िक यह अʚा ɘस बीटा पूरे वगŊ माइनस 2 अʚा बीटा के 
बराबर है,
 इसिलए यह बी ˍायर बटा ए ˍायर माइनस 2 सी बटा ए यानी बी ˍायर माइनस 2 एसी है जो एक वगŊ से िवभािजत है।
 अब हम इस समीकरण मŐ इन सभी मानो ंको Ůित̾थािपत करने के बाद माइनस को से 3 घटाकर Ɛूब को एक Ɛूबv b a abc b 
से िवभािजत करके वगŊ माइनस 2 पूरे वगŊ को से घात 4 मŐ दोनो ंपƗो ंसे िवभािजत करके हम 1 को रȞ करते हœ।b ac a 

से घात 4 और हम माइनस 3 Ůाɑ करते हœ िवǒापन वगŊ जमा से घात 4 बराबर से घात 4 घटा 4 वगŊ जमा 4  a c b b ab c a 
वगŊ वगŊ िजसका अथŊ है वगŊ बराबर 4 वगŊ है  वगŊ तो हमारे पास गुणा वगŊ माइनस 4 बराबर 0 है जैसा िक c ab c a c ac b ac 
हम वगŊ माइनस कहते हœ डेʐा के ŝप मŐ हमŐ डेʐा 0 के बराबर होता है अब गैर-शूɊ के ŝप मŐ हम िनिʮत ŝप से b 4ac ac a 
कह सकते हœ िक डेʐा शूɊ के बराबर हैc 
 इसिलए हम देख सकते हœ िक तीसरा िवकʙ िनिʮत ŝप से सȑ है लेिकन हम बाकी िवकʙो ंपर िटɔणी न करŐ  Ɛोिंक हमारे c  
पास और के बारे मŐ कोई जानकारी नही ंहै, हम इस सũ को यही ंसमाɑ करते हœ हम सम˟ा संƥा आठ के साथ अपना अगला b c 
सũ िफर से शुŝ करŐ गे।
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