
 
गिणत पर आईआईटी पाल ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है और आज का ʩाƥान एक बार िफर िȪपद Ůमेय और इसके अनुŮयोगो ंपर 
होने जा रहा है यह िȪपद Ůमेय और िȪपद Ůमेय की सम˟ाओ ंके िलए छठा ʩाƥान है 
इसिलए हमने काफी कुछ िकया है  अतीत मŐ कुछ सम˟ाएं हमने 
अिभɄ भाग िभɄाȏक भाग से संबंिधत कुछ सम˟ाओ ंको हल िकया है हमने कई Ůकार के िȪपद िवˑार िकए हœ आज हम कुछ और 
करने जा रहे हœ और ये शायद कुछ किठन सम˟ाएं हœ ठीक है तो किठन सम˟ाओ ंमŐ से हम करŐ गे कुछ पहचानो ंके साथ शुŝ करŐ  ठीक 
है
 इसिलए हमने बŠत समय पहले कुछ पहचान की हœ लेिकन आह यह एक बार िफर कुछ पहचानो ंपर वापस जा रहा है Ɛोिंक ये किठन 
हœ ठीक है
 इसिलए एक लोकिŮय पहचान यह सी 0 ɘस सी 1 गुना सी 1 ɘस है  गुना जमा और इसी तरह माइनस 1 c 2 c 2 c 3 cn 
जमा तक और आपको यह िदखाना होगा िक यह गुना गुना के बराबर है जब तक को फैƃोįरयल से cn c 0 c 1 c 2 cn n 
िवभािजत नही ंिकया जाता है टाइʈ एन ɘस 1 पूरी शİƅ एन तो यह एक जिटल है लेिकन अगर आप अपने िदमाग को रैक करते हœ तो 
आपको इस िवˑार को सही तरीके से करने का एक सीधा तरीका नही ंिमल रहा है, 
लेिकन जवाब कही ंऔर है, जवाब वाˑव मŐ पहली कƗा मŐ है जब हम हमने िȪपद Ůमेय को पेश करने से पहले ही िȪपद Ůमेय की 
शुŜआत की थी,
 इसिलए उȅर पाˋल के िũकोण मŐ िनिहत है, 
इसिलए िनɻिलİखत के बारे मŐ सोचŐ यह िबंदु 1 सी 0 यह 2 सी 0 से सी 3 सी 0 4 सी 0 5 सी 0 है तो यह है  आप पाˋल के िũकोण पर 
एक नई रोशनी फŐ कते Šए एक नई रोशनी दे रहे हœ 
और ऐसा
 इसिलए है Ɛोिंक हम पाˋल के िũकोण के बीच मŐ पहले से ही पांच ʩाƥान कर चुके हœ और आज मुझे खेद है िक यह शूɊ सी शूɊ 
है वाˑव मŐ मœ यह सब ठीक नही ंकŝंगा मुझे जाने दो  बस यहाँ पर एक और िबंदु जोड़Ő जो ठीक रहेगा हाँ तो यह एक सी शूɊ है शीषŊ 
एक शूɊ सी शूɊ है यह वाˑव मŐ महȕपूणŊ नही ंहै यह एक सी एक दो सी एक दो सी दो तीन सी एक तीन सी दो 3 सी 3 है 4 सी 4 5 
सी 5 ए  तो दाईं ओर और पाˋल के िũभुज की संपिȅ Ɛा थी, संपिȅ यह थी िक अगर मœ इनमŐ से िकसी एक िबंदु की गणना करना d 
चाहता šं, तो मुझे 
बस इसे जोड़ना होगा और यह एक ठीक है यहाँ पर आप समानता देखते हœ िक हम Ɛो ंदेखते हœ  पाˋल के िũकोण मŐ जा रहे हœ 
तो उदाहरण के िलए 5 सी 2 यह 5 सी 2 बराबर है चार सी एक ɘस चार सी दो ठीक है तो उस İ̾थित मŐ Ɛा आप मुझे बता सकते हœ िक 
सी शूɊ ɘस सी एक अब हम एनसी शूɊ के बारे मŐ बात कर रहे हœ ठीक है तो एनसी शूɊ तो अगर यह मेरा एनसी 0 है और अगर यह 
एनसी 1 है तो ये 2 जोड़ने जा रहे हœ और मुझे पाˋल के िũकोण मŐ अगली पंİƅ दŐगे जो िक एन ɘस 1 सीसी 1 ठीक है तो एनसी 1 जा 
रहा है  अगले नंबर के साथ जोड़ने के िलए जो एनसी 2 है और जो मुझे एन ɘस 1 सी 2 देने जा रहा है, ठीक है तो यह जिटल चीज एनसी 
0 ɘस एनसी 1 एन ɘस 1 सी 1 एनसी 1 ɘस एनसी 2 एन ɘस 1 है।
  सी 2 एनसी 2 ɘस एनसी 3 एन ɘस 1 सी 3 है और
 इसिलए सभी तरह से Ɨमा करŐ  
एन ɘस 1 एनसीएन माइनस 1 ɘस एन तक गुणा करŐ   सीएन सही है जो एन ɘस 1 सीएन के बराबर है Ɛा यह ठीक है अब तक इतना
अǅा है और यिद आप इतनी दूर चले गए हœ तो शेष िहˣा छोटा है ,
 इसिलए यिद आप इतनी दूर चले गए हœ तो बाकी सब कुछ बŠत आसान है आपको बस इतना करना है  इसे तोड़ो एन ɘस 1 सी 1 
फैƃोįरयल एन ɘस 1 होता है जो एन ɘस 1 गुना फैƃोįरयल एन होता है िजसे हर मŐ िवभािजत िकया जाता है, आपको फैƃोįरयल 1 
िमला है और आपको फैƃोįरयल एन िमला है लेिकन एन फैƃोįरयल िलखने के बजाय नी िलखने जा रहा šं  फ़ैƃोįरयल एन माइनस 1 
गुना एन और िफर एन ɘस वन सी दो िफर से एन ɘस वन बार फैƃोįरयल एन को फैƃोįरयल से िवभािजत दो गुना फैƃोįरयल ओह 
नही ंहाँ आह फैƃोįरयल एन माइनस वन और फैƃोįरयल एन माइनस वन िलखने के बजाय आप इसे फैƃोįरयल एन के ŝप मŐ िलख 
सकते हœ  माइनस 2 को माइनस 1 से गुणा िकया जाता है और इसी तरह आगे और अंत तक अंत तक आपके पास जमा 1 है n n cn 
जो ɘस 1 गुना फैƃोįरयल है जो फैƃोįरयल और 1 फैƃोįरयल से िवभािजत हैn n n 
 इसिलए 1 फैƃोįरयल के बजाय मœ 0 फैƃोįरयल टाइʈ िलखने जा रहा šँ 1 तो ऐसे पद हœ जो आपको इन सभी पदो ंमŐ से i n n n 
जमा 1 जमा 1 िमला है,n 
 इसिलए ये सभी ɘस 1 पूणŊ शİƅ बनने जा रहे हœ और िफर िजस तरह से मœने इसे ˝ाटŊ तरीके से िलखा है, यह भाग एनसी एक हैn n 
ठीक है यह भाग एनसी दो है यह भाग अगला है आपको एनसी तीन िमलेगा और इसी तरह एनसीएन तक सभी तरह से ठीक है,
 इसिलए आपको सीएन तक सभी सी एक सी दो िमल गए हœ और िफर यहां आपको एक एनएन िमल गया है  माइनस वन इन द ऑल n 
वे डाउन टू वन तो आपको फैƃोįरयल िमला है और ज़ीरो सुपर ɢो है ज़ीरो एक के बराबर है तािक पहचान सही सािबत हो n c c 
इसके बारे मŐ सोचŐ आप पाˋल के Ůमेय का उपयोग न करने का Ůयास कर सकते हœ और इस अंत Ŋ̊िʼ का उपयोग नही ंकर सकते हœ 
इस सम˟ा के साथ बŠत अǅा फंस जाएगा ठीक है,
 इसिलए यह एक किठन सम˟ा का एक उदाहरण था,
 इसिलए यहां आपको थोड़ा सा पा Ŋ̫ ŝप से सोचना होगा, आपको दो गुणांको ंके योग का पता लगाने के िलए पाˋल के Ůमेय पर वापस 
जाना होगा, दो लगातार गुणांक सभी  ठीक एक और उदाहरण ठीक है आप कैसे हœ  आप ऐसा करने जा रहे हœ यह वाˑव मŐ इतना किठन
नही ंहै िक आप इसे कैसे करŐ गे कोई भी अनुमान मŐ ɘस एक करके दो यिद वह उȅर सही है यिद आप उȅर को देखते हœ तो n n 
उȅर मŐ ɘस एक बटा दो है  एक बŠत ही पįरिचत उȅर वहाँ एक सुराग है िक सुराग Ɛा है िक यह ऐसा िदखना चािहए हो सकताn n 
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है िक यह 1 ɘस 2 ɘस 3 ɘस 4 ɘस जैसा िदखने वाला हो तक शायद ठीक है और यिद वह है  मामला तो हम कर चुके हœ शायद n 
ऐसा नही ंहै, लेिकन अगर ऐसा है तो हम कर रहे हœ ठीक है, आइए जाँच करŐ  िक हम इसे से करने की कोिशश करते हœ, Ɛा c 1 c 0 
यह एक हाँ है, लेिकन दो बटा एक नही ंहै, यह नही ंहै  सी दो बटा सी एक एक नही ंहै एनसी दो एनसी एक से िवभािजत है ठीक है c c 
जो एक नही ंहै सी एक बटा सी शूɊ भी एक नही ंहै सी एक है एन हाँ Ɨमा करŐ  सुधार सी एक एन है
 इसिलए यिद यह एन है तो इसे देखŐ अंश है  सी 1 से सी 2 से सी 3 तक जा रहा है यह बढ़ रहा है भाजक भी बढ़ रहा है ठीक है तो यह हो
सकता है िक पूरी चीज िगर रही हो  सभी तरह से से एक तक तो हो सकता है िक इसका िपछड़ा Ţम एक बटा शूɊ हो हो n c c n 
सकता है िक यह माइनस एक है यह माइनस दो यहां तक सभी तरह से जहां शायद ऐसा हो सकता है चलो ठीक देखते हœ देखŐ िक n n 
Ɛा आप को देखते हœ यिद मœ देखता šं िक बटा माइनस 1 Ɛा है जो के बराबर है वैसे यह नही ंहै यह गुना c1 cr cr oh c r cr
है घटा 1 यह इस ŵंृखला मŐ टमŊ है Ɛा है भाǛ Ȫारा भाǛ है भाǛ ऋण से और करोड़ Ɛा है ऋण सेcr rth crcr n r n r 
1 करोड़ घटा 1 भाǛ Ȫारा भाǛ है  फैƃįरयल बाय आर फैƃोįरयल कœ िसल आउट और आपके पास जो कुछ बचा है वह है एन n 
माइनस आर ɘस 1 फैƃोįरयल बाय एन माइनस आर फैƃोįरयल और एन माइनस आर ɘस 1 एन माइनस आर से िसफŊ  एक अिधक 
है , िजसका अथŊ है िक यह एन माइनस आर ɘस 1 के बराबर है।
  यह शɨ है, पद घटा जमा एक का मूʞांकन करता है, तो कौन सा पद है यह एक टमŊ राइट Ţ राइट सी वन r eth rth n r 
बटा सी 1 गुना सी 1 बटा सी 0 है
 इसिलए 1 टमŊ माइनस 1 ɘस 1 होने जा रहा है जो िक हैn n 
 इसिलए यह टमŊ का मूʞांकन कर रहा है , अगला टमŊ दूसरा टमŊ है  माइनस 2 ɘस 1 जो िक माइनस 1 है ।n n n 
 तीसरा टमŊ तीन माइनस Ūी ɘस वन के बराबर है , चौथा टमŊ माइनस Ūी होगा , टमŊ माइनस ɘस वन तक,r n n nth n n 
 इसिलए यह एक घटते Ţम है
 इसिलए यह ऐसा है जैसे िक एक जमा दो पीछे की ओर यिद आप देखते हœ तो आपको तक एक जमा दो जमा तीन िमलता है यिद आपn 
आगे देखते हœ तो यह घटते Ţम है और यह ˙ʼ ŝप से गुणा के बराबर है और एक बटा दो ठीक है तो यह एक िटŌ की Ůʲ है  यह n n 
मुİʭल लग रहा है यह मुİʭल नही ंहै, आह हम एक और कोिशश करते हœ ठीक है तो पहले देखो हमने एक सम˟ा की थी िजसके साथ
ऐसा लगता था िक अगर आप याद करते हœ तो हमने पहले एक सम˟ा की थी जो इस तरह िदखती है सी 1 ɘस 2 सी 2 ɘस 3  c 3 
सभी तरह से के बराबर गुणा 2 घात घटा एक पहले हमने कुछ िकया था  इस तरह की बात हमने इसे कैसे िकया आपको ncn n n 
याद है िक हमने इसे कैसे िकया हमने एक ɘस पूरी शİƅ को देखा और िफर हमने 1 ɘस पूरी शİƅ का अंतर िकया x n x n 
िजसने मुझे शİƅ घटा 1 ɘस मŐ िदया  पूरी शİƅ माइनस 1 और िफर मœने 1 के बराबर मŐ ɘग िकया।nx n n 1 x n x 
 तो यह वाˑव मŐ मŐ 1 ɘस संपूणŊ शİƅ माइनस 1 के साथ के बराबर के बराबर था ठीक है िक हम इस पįरणाम परn x n x x 1 
कैसे पŠंचे थे, लेिकन यहां देखŐ गुणांक सही बढ़ रहे थे का गुणांक 2 बढ़ रहा था औरc 2 c 2 3 c 3 
 इसिलए इसने आपको एक भेदभाव की याद िदला दी िक आपको यहाँ 2 बटा 3 बटा 4 िमल रहा है और यह आपको हाँ की Ɛा याद 
िदलाता है यह आपको Ɛा याद िदलाता है  यह आपको भेदभाव के िवपरीत एकीकरण की याद िदलाता है,
 इसिलए यहां पर सुराग यह है िक आपको अंतर नही ंकरना है और िफर बाद मŐ आप एक के बराबर मŐ ɘग कर सकते हœ या हम x 
देखŐगे िक बाद मŐ Ɛा ɘग इन करने की आवʴकता है लेिकन  सुराग यह है िक आपको एकीकृत करना होगा ठीक है अब एकीकरण 
अलवा है थोड़ा जिटल है, यह जिटल Ɛो ंहै Ɛोिंक जब भी आप के एकीकरण के बारे मŐ बात करते हœ तो आपके पास एक ys xdx 
मनमाना İ̾थरांक होता है, वगŊ 2 से अिधक एक मनमाना İ̾थरांक होता है और वह मनमाना İ̾थरांक बŠत परेशान करने वाला होता है,x 
यह कʼŮद Ɛो ंहै Ɛोिंक अगर मेरे पास दो हœ  पƗ और मœ एकीकृत करते हœ मान लŐ िक मेरे पास कुछ समीकरण है कुछ पहचान सही है
मœ बस दोनो ंपƗो ंको डीएƛ से गुणा करता šं और एक अिभɄ अंग करता šं, Ɛा दो उȅर समान ŝप से समान होगें, 
Ɛो ंनही ंƐोिंक यहां कुछ मनमाना İ̾थरांक हो सकता है यहां कुछ अɊ मनमाना İ̾थरांक हो सकता है जो इसका मतलब है िक इन दो 
अिभɄो ंको एक-दूसरे के िबʋुल बराबर नही ंहोना चािहए ,
 इसिलए यह सही नही ंहै ,
 इसिलए यह एक छोटी सी सम˟ा है,
 इसिलए इस अिधकार को शुŝ करने से पहले ही सुराग एकीकरण था, लेिकन जब आपको जब भी आपको इंटीŤल करना होता है तो 
आप  याद रखना होगा िक यिद आप एक पहचान के दो पƗो ंको एकीकृत करते हœ तो आपको हमेशा एक पहचान नही ंिमलती है ठीक है,
यह थोड़ा सम˟ाŤˑ है Ɛा  Ɛा हम करते हœ आप इन İ̾थरांको ंके िलए कैसे सही करते हœ आप कैसे ठीक करते हœ मœ आपको चाहता šं
सी 1 सी 2 Ɨमा करŐ  के 1 के 2 ठीक है आप मनमानी İ̾थरांक से कैसे छुटकारा पा सकते हœ आपको एक िनिʮत अिभɄ का उपयोग 
करना है और अिनिʮत अिभɄ नही ंहै ठीक है, यह सम˟ा को ठीक कर देगा तो आइए हम 1 ɘस पूरी शİƅ का Ůयास करŐ  और x n 
यह इसके बराबर Ɛा है ɘस ɘस वगŊ ɘस Ɛूब ɘस डॉट डॉट डॉट के बराबर है।c 0 c 1 x c 2 x c 3 x 
  सीएनएƛ पावर एन यह कुछ ऐसा है िजसे हम जानते हœ और अब हम Ɛा करने जा रहे हœ, हम एक िनिʮत अिभɄ का उपयोग करके 
दोनो ंपƗो ंको एकीकृत करने जा रहे हœ, 
तो मान लीिजए िक मœ 1 ɘस एƛ पूरी शİƅ एन डीएƛ को एƛ के बराबर 0 से एƛ के बराबर एकीकृत करता šं पी तो दािहने हाथ 
की ओर भी मœ िनिʮत इंटीŤेशन इंटीŤेशन को एकीकृत करने जा रहा šं ठीक है अब तक अǅा है यह एक िनिʮत इंटीŤल के बराबर है 
यह ठीक काम करता है अिनिʮतकालीन इंटीŤल ठीक काम नही ंकरता है तो आइए हम लेɝ हœड साइड का िनिʮत इंटीŤल कैसे करŐ   
Ɛा आप इसे करते हœ आप पहले एक अिनिʮत समाकलन करते हœ 1 जमा संपूणŊ शİƅ ɘस 1 बाय ɘस 1 यह है िक यह x  n n 
आप कैसे जांचते हœ िक आपका अिभɄ एक भेदभाव करके सही है या नही ंयिद आप इसे अलग करते हœ तो Ɛा मुझे वह िमलता है जो 
आप जांचते हœ ɘस 1 गुना 1 ɘस पूरी शİƅ िवभािजत एन ɘस 1 से तो यह अǅी तरह से रȞ हो जाता हैn x n 
 इसिलए वाˑव मŐ इसका इंटीŤल इसके बराबर है लेिकन यह इंटीŤल आपको इसे 0 से पी तक ले जाना है और यिद आप 0 मŐ ɘग 
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करते हœ यिद आप पी मŐ ɘग करते हœ तो आपको एक ɘस पी ओके आह िमलता है  हमŐ वाˑव मŐ पी की आवʴकता नही ंहै, 
हम पी के बराबर ɘग इन कर सकते हœ, हम पी नही ंकरते हœ,
 इसिलए हम पी के बराबर एक के साथ काम करते हœ,
 इसिलए हम शूɊ से एक शूɊ से एक मŐ एकीकृत करने जा रहे हœ यिद मœ एƛ के बराबर ɘग इन करता šं एक मुझे दो पावर एन ɘस 
वन बाय एन ɘस 1 Ɛा िमलेगा और अगर मœ एƛ बराबर 0 मŐ ɘग करता šं तो मुझे 1 बटा एन ɘस 1 िमलता है ठीक है और मœने ऐसा 
Ɛो ंिकया Ɛोिंक Ůʲ इस तरह िदखते हœ 2 पावर एन ɘस  1 माइनस 1 पूरे को ɘस वन से िवभािजत िकया गया है यहां दो पावर n n 
ɘस वन बटा ɘस वन माइनस वन बटा ɘस वन देखŐ n n 
 इसिलए मœ इस सवाल पर सही तरीके से पŠंचा šं,
 इसिलए मœने वहां एक के बराबर पी ɘग िकया है, ठीक है,
 इसिलए बाएं हाथ की तरफ मेरे Ůʲ का मूʞांकन बŠत अǅा है, अब मुझे केवल दािहने हाथ की तरफ काम करना है, यही मेरे पास है 
ठीक है, मœने योग का िवˑार िकया है और िनिʮत ŝप से गुना सही काम करता है और आप मŐ 1 के बराबर 0 मŐ ɘग c0 x x x 
करते हœ, आपको केवल 1 िमलता है।

गुना वगŊ 2 ɘग इन बराबर 0 आपको शूɊ िमलता है  एक के बराबर आपको एक सी दो गुना घन बटा तीन ओके  c 1 x x x x 
Ōː ेट फॉरवडŊ सी 0 ɘस सी 1 बटा 2 सी 2 बटा 3 सी 3 बटा 4 सीएन बटा एन ɘस 1 िमलता है, ठीक यही आपको ठीक िमला है यहाँ पर

कंुजी आप थे अिनिʮत समाकल नही ंएक िनिʮत समाकल करना होता है Ɛोिंक अिनिʮत समाकल का अथŊ है िक आप अǅी माũा मŐ 
मुसीबत मŐ हœ और यह हमेशा ठीक नही ंहोता है इसी तरह का Ůʲ हम एक और करने जा रहे हœ और िफर हम कुछ और हल करने का 
Ůयास करने जा रहे हœ जेई सम˟ाएं और आप दािहने हाथ की तरफ देखते हœ आप जानते हœ िक सबसे पहले आपको करना है  एक 
इंटीŤल को ɘस वन से िवभािजत िकया जाता है, तो आपको एक िनिʮत इंटीŤल करना होगा Ɛोिंक ɘस 1 से माइनस वन है औरn n 
तीसरा आप 1 की सीमा मŐ ɘग नही ंकरने जा रहे हœ, 
ऐसा लगता है िक यह कोई और सीमा होने जा रही है ठीक है जब आपने इसे िपछली बार िकया था तो आपके पास 1 ɘस ɘस 1 xn 
संपूणŊ पावर ɘस 1 गुणा ɘस 1 था जब आपने यहां 1 ओवर मŐ ɘग िकया था तो आपको 2 पावर ɘस 1 िमला था, यहां n n n 
आपको तीन पावर ɘस वन िमला है िजसका अथŊ है िक  आप शूɊ से शुŝ करने जा रहे हœ जो आपको दूसरा कायŊकाल देगा और n 
इसके एक ɘस पर समाɑ होगा, आप तीन चाहते हœx 
 इसिलए को 2 सही होना चािहए,x 
 इसिलए आपको जो सीमाएँ करनी हœ, वह उन सीमाओ ंको बदल दŐ  िजɎŐ आपको 0 से जाना है।
 2 और आप कर चुके हœ Ɛोिंक यह आपको दािहनी ओर देने वाला है ठीक है बस जांचŐ िक वाˑव मŐ यह मामला है 1 ɘस पूरी शİƅx 

ɘस पूरी शİƅ ɘस 1 बटा ɘस 1 आप के बराबर है  यह जांचने के िलए ʩुȋɄ कर सकते हœ िक यह वाˑव मŐ n dx 1 x n n 
आपको वह देता है और िफर आप 0 और 2 .
 की सीमा िनधाŊįरत करते हœ जब आप 2 मŐ ɘग करते हœ तो आपको 3 पावर ɘस 1 बाय ɘस 1 िमलता है जब आप 0 मŐ ɘग n n 
करते हœ तो आपको 1 बटा ɘस 1 िमलता हैn 
 इसिलए यह सही है यह सही है अब आपको बस इसे तोड़ना है
 इसिलए 1 ɘस पूरी शİƅ जमा जमा वगŊ शİƅ तक सभी तरह से है और उनमŐ से Ůȑेक x  n c 0 c 1 x c 2 x cnx n 
आप इसे शूɊ से दो तक बढ़ाने जा रहे हœ और वह आपको Ɛा देने वाला है है  गुना सभी सही 2 और 0 की dx c 0 dx c 0 x 
सीमा का उपयोग करŐ  आपको 2 एक आपको एक दो से चुकता देने वाला है और सीमा का उपयोग करŐ  शूɊ और c 0 xc x c x 
दो आपको दो वगŊ िमलते हœ एक बटा दो दो वगŊ आप एकीकृत करते हœ आपको सी दो एƛ Ɛूब तीन सी 2 एƛ Ɛूब 3 से c c x 
आप इसे 0 से 2 तक बढ़ाते हœ वे सीमाएं हœ 0 आपको 0 2 आपको 2 Ɛूब 3 देगा ।
 िबʋुल उसी ŝप मŐ जैसा हमŐ चािहए और  हम यह कैसे कर रहे हœ हमने अपना पįरणाम कैसे Ůाɑ िकया हमŐ अपना पįरणाम िमला 
कुछ सुरागो ंका उपयोग करके भाजक बढ़ते Šए ने मुझे एक सुराग िदया िक मुझे शूɊ से एक पूणाōक करने की आवʴकता है एर ने मुझे 
एक सुराग िदया है िक मुझे एक िनिʮत अिभɄ अिधकार करने की ज़ŝरत है,
 इसिलए वे सभी मेरे सुराग ठीक थे
 इसिलए यह सम˟ा बŠत अǅी हो गई है चलो एक और कोिशश करते हœ यह भी एक अिभɄ अिधकार है जो हर मŐ बढ़ रहा है लेिकन 
देखो इसका संकेत है  बारी-बारी से तो हो सकता है िक आप 1 ɘस पूरी शİƅ न करŐ  आपको 1 माइनस पूरी शİƅ सही x n x n 
करना है और िफर आपको उसका एक अिभɄ अंग करना होगा और इसे देखŐ यह िसफŊ  एक से ɘस एक है यिद आप एक करते हœ  n 
अिभɄ आपको एक िनिʮत अिभɄ अिधकार करना होगा Ɛोिंक िसफŊ  एक अिभɄ करना अथŊहीन है, इस पƗ का अिभɄ अंग 
अिनिʮतकालीन अिभɄ मेल नही ंखाएगा,
 इसिलए आपको एक िनिʮत अिभɄ करना होगा, लेिकन अगर मœ एक िनिʮत अिभɄ करता šं और मœ 1 के बराबर एƛ मŐ ɘग करता šं 
तो मुझे एक 0 िमलता है िजसका अथŊ है िक यिद मœ के बराबर 0 मŐ ɘग करता šं तो मेरे पास 1 बटा ɘस 1 बचा है।x n 

 इसिलए यिद आप इसे काम करते हœ तो आपको दािहना हाथ िमलता है और बाकी मœ आपको छोड़ने जा रहा šं Ɛोिंक ठीक है आपको 1
माइनस करने की आवʴकता नही ंहै आप माइनस 1 भी कर सकते हœ  x x 
अगर मœ एक मŐ ɘग करता šं तो मœ एक मŐ ɘग करता šं अगर मœ यहां 1 से अिधक ɘग करता šं तो मुझे 0 िमलता है।

 इसिलए 0 माइनस अगर मœ 0 मŐ ɘग करता šं तो मुझे शूɊ से एक पूरी शİƅ िमलती है।
  एन ɘस वन बाय एन ɘस वन ओके और िफर एन ऑड पर िनभŊर करता है या यहां तक िक मुझे या तो उȅर का ɘस या माइनस 
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िमलता है, 
अभी आपको इसे काम करना होगा मœ यह पįरणाम आपके िलए छोड़ने जा रहा šं यह बŠत मुİʭल नही ंहै  सही हल करŐ  आपको बस 
ɘग इन करना है आपको िवˑार करना है और िनिʮत अिभɄ करना है ठीक है चलो एक और कोिशश करते हœ यह एक जेई सम˟ा थी 
कुछ समय पहले ठीक है तो 50।
 तो ये सब हम हœ हम 50 करोड़ के बारे मŐ बात कर रहे हœ इसे कहते हœ  इस िवशेष सम˟ा मŐ करोड़ यह संिƗɑ नाम है
 इसिलए Ůासंिगक आप इसे समझ सकते हœ सी 50 उसका अंितम कायŊकाल है
 इसिलए इसे 50 सी 50 होना चािहए,
 इसिलए यह आपका Ůʲ है इस िवˑार मŐ एƛ बार 49 का गुणांक खोजŐ 
और आप  50 तक कुल िकतने पद 1 2 3 4 िमले हœ।
 तो आपके पास 50 पद पॉवे हœ  आर 49 इसका Ɛा मतलब है इसका मतलब है िक अगर मœ इस एƛ को चुनता šं तो मुझे खेद है िकx 
मुझे 49 एƛ चुनना है,
 इसिलए अगर मœ इस एƛ को नही ंचुनता तो मुझे हर जगह एƛ चुनना होगा अगर मœ इसे नही ंचुनता  तो मुझे हर जगह को चुननाx x 
होगा िजसका मतलब है िक उȅर माइनस गुना बार 49 माइनस 2 ˍेर बटा गुना पावर 49 c 1 pi c 0 x c 2 c 1 x 
माइनस 3 ˍेर बटा गुना होगा।c 3 c 2 x 
  बार 49 डॉट डॉट डॉट माइनस 50 वगŊ सी 50 बाय सी 49 ठीक है जो आपका होने जा रहा है वह एƛ बार 49 का गुणांक होगा और मœ 
इसे कैसे कर सकता šं सी 1 बटा सी 0 यह एक बार िफर से कुछ है  यह पįरिचत है, हमने अभी कुछ ऐसा ही िकया है हमने इसे कैसे 
िकया हमने वाˑव मŐ इसे सी एक से सी शूɊ तोड़ िदया हमने सी एक को फैƃोįरयल एन के ŝप मŐ फैƃोįरयल एक फैƃोįरयल एन 
माइनस वन के ŝप मŐ तोड़ा तो यहां हम फैƃोįरयल के बारे मŐ बात कर रहे हœ पचास एन पचास है
 इसिलए इस ŵंृखला मŐ वां पद यिद मœ पद चुनता šं तो आइए हम इसे एक Ůथम पद दूसरा पद तीसरा पद कहŐ।r rth 

टमŊ 3 वगŊ से शुŝ होता है  d 
 इसिलए टमŊ ˍेर से शुŝ होगा और िफर तीसरे टमŊ मŐ होगा,rth r c3 
 इसिलए यह से हो जाएगा,c2 cr 
 इसिलए यह घटा 1 करोड़ फैƃोįरयल 50 है फैƃोįरयल और फैƃोįरयल 50 माइनस और माइनस  1 भाǛ cr r r cr r 
माइनस 1 Ȫारा फैƃोįरयल 50 है और फैƃोįरयल 50 माइनस जमा 1 और िफर ये रȞ करने जा रहे हœ 50 माइनस 1 फैƃोįरयलr r 
रȞ हो जाएगा फैƃोįरयल के साथ रȞ हो जाएगा और वगŊ एक चला जाएगा और िफर पचास माइनस  ɘस वन तो यह बड़ा r r r r 
है 50 घटा छोटा हैr 
 इसिलए यह पूरी तरह से फैƃोįरयल के साथ रȞ हो जाएगा
 इसिलए यह पूरी चीज गुना 50 घटा जमा 1 के बराबर है तो यह शɨ है हमारा शɨ घटा है  ɘस 1 अब आपको r r r r 50 r 
बस माइनस साइन के साथ सब कुछ का योग खोजना है ने माइनस साइन को नजरअंदाज कर िदया है सभी टʈŊ माइनस हœii 
 इसिलए अंत मŐ हम माइनस साइन को सभी मŐ डाल दŐ गे तािक इन सभी का योग हो इन पदो ंमŐ से जहां Ůȑेक पद गुणा 50 घटा r r 
जमा 1 परीƗा के िलए है  ले अगर है तो यह 1 गुणा 50 घटा 1 जमा 1 50 जमा के बराबर है यिद गुणा 50 घटा 2 जमा 1 r 1 r 2 2 
49 जमा 3 गुणा 48 जमा 4 गुणा 47 जोड़ डॉट डॉट सभी तरह से पचास गुणा एक ठीक है यही वह है जो आपको करना है और आपको 
इसे से एक से के बराबर 50 के बराबर करना है और िफर आप इसे तोड़ सकते हœ आप इसे 50 से पहले 50 घटाकर तोड़ सकते हœ r r 

जमा 1 और कुछ नही ंबİʋ 51 51 माइनस ˍेडŊ है और आप 51 को बाहर ले सकते हœ और का िसƵा एक से पचास r  r r rr 
तक और कुछ नही ंबİʋ गुणा ɘस एक बटा दो तो पचास गुणा इƐावन बटा दो और वगŊ का िसƵा है एक से पचास के n n r r 
बराबर कुछ भी नही ंहै मŐ जोड़ एक मŐ दो जोड़ एक तो पचास गुणा दो गुणा पचास जोड़ एक सौ एक बटा छह तो यह आपका n n n 
उȅर है अब आपको बस इसकी गणना करनी है, ठीक है आप  Ɛा यह कर सकते हœ मेरा मानना है िक उȅर ब   ईस हजार एक सौ है 
लेिकन िफर अ   ततः  आपको एक न   ◌ाराȏक िचɎ ल   ◌ाना होगा ठीक है तो  वह उȅर देता है िक अंितम उȅर माइनस 22100 है, 
ठीक है , हम एक और करते हœ ठीक है यह भी कुछ साल पहले की सम˟ा है, का गुणांक ǒात कीिजए 24 मŐ 1 ɘस चुकता संपूणŊ t t 
शİƅ 12 गुना 1 ɘस संपूणŊ शİƅ 12 घात 12 गुना 1 ɘस से घात 24 ȯान दŐ  िक यहाँ यह 12 कोʿक के अंदर है यह 24 t t  t 
कोʿक के अंदर है िजसका अथŊ है िक इनके िलए आप वाˑव मŐ कोई िȪपद िवˑार नही ंदेख रहे हœ , केवल िȪपद िवˑार यहाँ ठीक है 
तो ȯान दŐ  िक आप हœ  टी पावर 24 की तलाश है,
 इसिलए यिद आप यहां 1 ɘस टी पावर 24 को देखते हœ, तो अगर आप टी पावर 24 का चयन करते हœ, अगर मœ इस शɨ का चयन 
करता šं, तो मुझे यहां से अɊ शतŘ मŐ से Ɛा चुनना होगा, मुझे यहां से एक को चुनना होगा और यहां से  मुझे सभी बारह शɨो ंमŐ से एक 
को चुनना होगा,
 इसिलए मुझे हर जगह एक चुनना होगा,
 इसिलए यिद मœ इस को हर जगह चुनता šँ तो मुझे एक को चुनना होगा,t power 24 
 इसिलए यह एक संभावना है िक मœ अब चौबीस की तलाश मŐ šँ अगर मœ इसे चुनता šं और t power t .
 नही ंशİƅ चौबीस तो मœ यहाँ शİƅ बारह लेने के िलए ˢतंũ šँ या सही नही ंहो सकता है शायद मœ चुनँूगा  यहाँ से आने वाले पूरे t t 
भाग 24 के िलए तो यहाँ पर एक को यहाँ से लेने दŐ  तो मœ पहले ही गुना 1 गुना 1 कर चुका šँ जो अब हो चुका है मœने p power 24 
यहाँ एक को चुना है तो अगर मœ यहाँ एक को चुनता šँ या तो मœ एक चुन सकता šं या मœ टी भाग 12 चुन सकता šं चलो एक को चुनते हœ 
अगर मœ एक को चुनता šं तो मुझे पहले टमŊ से सभी टी पावर 24 को चुनना होगा और पहले टमŊ मŐ टी पावर 24 बनाने का एकमाũ तरीका
टी चुनना है हर बार चुकता करने का एक ही तरीका है,
 इसिलए मुझे वहां 1 िमलता है, िफर मœ इस अंितम पद से 1 चुनता šं, अगली संभावना है िक मœ टी पावर 12 चुनंू।
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 इसिलए अगर मœ यहां पर टी पावर 12 चुनता šं तो मुझे केवल जŝरत है  शİƅ 12 इसमŐ से 1 जमा चुकता पूणŊ शİƅ 12.t t 
 तो शİƅ 12 का 1 जमा का गुणांक Ɛा है चुकता पूरी शİƅ 12 12 सी 6 ओके 12 सी 6 का गुणांक है Ɛोिंक आप कर रहे हœ t t t
वगŊ 6 बार चुन रहे हœ यिद आप वगŊ 6 बार चुनते हœ तो यह 1 जमा वगŊ 1 जमा वगŊ 1 जमा वगŊ 12 है t t t t 
उन 12 उȋादो ंमŐ से उȋाद यिद आप 6 वगŊ और 6 वाले चुनते हœ तो आप के साथ समाɑ होते हœ, आप इस t t power 12 t 

मŐ से की तलाश कर रहे हœ, तो यह आपका उȅर है ठीक है तो  यह िसफŊ  एक तकŊ  है, मुझे लगता है िक power 12 t power 12 
ये तकŊ  आधाįरत सम˟ाएं हœ जो आपकी Ůितयोगी परीƗाओ ंमŐ आपकी परीƗाओ ंमŐ काफी आम हœ, आइए हम एक और Ůयास करŐ  ठीक 
है,
 इसिलए यह Ůʲ है िक आपको यह पता लगाना है िक उȅर Ɛा है आपके पास सही Ɛा है  इन सभी जोिड़यो ंका योग 
और इस तरह का कुछ ऐसा िदखता है जो हमने पहले िकया है, हालांिक यह बŠत ही űामक है, यह वही अिधकार नही ंहै
 इसिलए पहले हमने इस Ůाŝप का कुछ िकया था यह वही है जो हमने बŠत पहले िकया था लेिकन आह नोिटस एक माइनस ए मील है  

और ये काम मŐ एक ˙ैनर फŐ कने जा रहे हœ और आपको इसे िफर से हल करना होगा ठीक है, यह वह नही ंहै िजसे nus minuses 
आप ढंूढ रहे हœ Ɛोिंक अगर यह वही है जो आप ढंूढ रहे हœ तो आपको 60 िमलŐगे  सी कुछ लेिकन यह सही नही ंहै, यहां ऋण िच˥ हœ, ये 
सभी ɘस हœ, आप इसे कैसे काम करŐ गे और इसे काम करने का तरीका यह है िक िजस तरह से हमने काम िकया, उस पर पीछे मुड़कर 
देखŐ Ɛोिंक यह एक समान सही िदखता है
 इसिलए Ɛोिंक यह समान िदखता है, हम इसके साथ काम करने के िलए एक ही ̊िʼकोण का उपयोग कर सकते हœ, भले ही उȅर वही 
ठीक न हो, वहां पर हमारा ̊िʼकोण Ɛा था, हमारा ̊िʼकोण था िक हमने एƛ ɘस वाई पूरी शİƅ 2 एन दाएं और एƛ पावर के कुछ 
गुणांक को देखा था कुछ शİƅ कुछ और ठीक है हम उस İ̾थित मŐ ɘस पूरी शİƅ 2 देख रहे थे y x y n 
ठीक है तो यहाँ ऋण िच˥ो ंके कारण आप Ɛा करŐ गे Ɛा आप ɘस पूरी शİƅ से या कुछ और पर काम करŐ गे आप Ɛा चाहतेx y m 
हœ  माइनस करने के िलए तो आप हœ  ई माइनस पूरी शİƅ के साथ काम करने जा रहा है ठीक है यह एक अǅी शुŜआत हैx y 
 इसिलए माइनस पूरी शİƅ के साथ काम करने देता है 2 ठीक है और हम जो करने जा रहे हœ वह वाˑव मŐ िबʋुल ठीक नही ंx y n 
है हम माइनस के साथ काम कर सकते हœ  पूरी शİƅ को और हम Ɛा करने जा रहे हœ, हम इसे घटा संपूणŊ शİƅ x y n x y n 
और घटा संपूणŊ शİƅ मŐ िवभािजत करने जा रहे हœ और िनिʮत ŝप से एक ऋण 1 है Ɛा आप ऐसा कुछ करना चाहते हœ ठीक y x n 
है, तो हो सकता है िक आप ऐसा कुछ कर सकŐ , इस माइनस 1 पूरी शİƅ को भूल जाइए, अभी के िलए इसे भूल जाइए, लेिकन देखते हœ 
िक Ɛा यह सब खȏ हो जाता है,
 इसिलए आप इस अिधकार के गुणांको ंपर काम करने जा रहे हœ, आपको Ɛा िमलेगा आपको कुछ िमलेगा कुछ आपके गुणांक 2n c 
के ŝप मŐ है, लेिकन आप इस पर Ɛा Ůाɑ करŐ गे, आपको कुछ कुछ सही समय nc nc 
िमलेगा एक माइनस जो आप खोजने जा रहे हœ वह यह है िक यह वैकİʙक संकेत नही ंआने वाला है आप काम नही ंकर पाएंगे बारी-बारी 
से संकेत ठीक है हमŐ कुछ और चािहए  हम Ɛा करते हœ यिद हम माइनस पूरी शİƅ गुना ɘस पूरी शİƅ की x y n x y n 
कोिशश करते हœ तो Ɛा होगा यिद हम कोिशश करते हœ और यहाँ पर से मेरा मतलब है तीस ठीक है यिद आप इस तरह की कोिशश n 
करते हœ माइनस पूरी शİƅ तीस और देखते हœ आप यहां िकस गुणांक को देखना चाहते हœ जब हम इसके साथ काम कर रहे थे तो x y 
हम इस अिधकार मŐ एƛ पावर एन ɘस आर देख रहे थे, यह आप एƛ पावर एन ɘस आर देख रहे हœ
 इसिलए एन इस मामले मŐ 30 आर है िजसे हमने चुना है 10 है तो हो सकता है िक आप एƛ पावर 40 के गुणांक को देखना चाहते हœ, 
शायद ठीक है तो Ɛा होगा आप एƛ बार 40 कैसे उȋɄ करŐ गे आप पहले वाले से एƛ बार 30 चुन सकते हœ और याद रखŐ िक हम 
हमेशा दूसरे को İɢप करते हœ तािक आप एƛ पावर चुनŐ  पहले वाले से 30 और 
दूसरे से पावर 10 ठीक है, यह एक संभावना है, यहां पर पावर 29 और और पावर 1 और पावर पावर 19 पावर x x y y x y x 
11 है तो आप पावर 28 ˍेडŊ कर सकते हœ शİƅ 18 बार 12 दाएँ और ये सभीx y y x 
 इसिलए यह गुणांक 30 c 0 .
 है यह 30 हैc10 
 इसिलए िकसी भी का चयन यहां नही ंिकया गया है 10 का चयन िकया गया है , अगली बार जब मœ 1 का चयन करता šं औरy x y 
 इसिलए मुझे एक ऋण िच˥ िमलता है और यहां मœ 11 का चयन करता šं जो मुझे 30 देता है तो अगली बार जब मœ चयन x c 11 
करता šं  दो जो मुझे एक ɘस िचɎ और 30 देता है और यहाँ पर मœ 30 का चयन करता šँ ठीक है तो Ɛा आप देखते हœ y c2 c12 
िक हमने अपनी अिभʩİƅ का िनमाŊण िकया है
 इसिलए हमारी अिभʩİƅ का िनमाŊण इस तरह से िकया जाएगा ठीक है तो यह हमारा Ůʲ है
 इसिलए हमारे Ůʲ का उȅर है इसका उȅर यह है िक यिद आपको कुछ इस तरह से मूʞांकन करने के िलए कहा जाता है तो आप इसे 
इस Ůाŝप मŐ बनाते हœ और
 इसिलए आपका उȅर शİƅ का गुणांक है 20 शİƅ 40 इस िवˑार मŐ िवˑार घटा संपूणŊ शİƅ 30 गुणा ɘस y x x y y x 
संपूणŊ है  शİƅ 30 और आप शİƅ 20 बार 40 के गुणांक की तलाश कर रहे हœ।y x 
 अब इसका मूʞांकन करने का एक आसान तरीका है और वह है चुकता ऋण चुकता महान चुकता ऋण चुकता संपूणŊ x y x y 
शİƅ 30 सही और िकतने चुकता करते हœ  मुझे िनɻ की जŝरत है  के िलए शİƅ Ůाɑ करŐ  मुझे बीस वगŊ और दस xx t x x y 
वगŊ चािहए तो उȅर तीस बीस भी दस ठीक है तो आह यह भी एक िदलच˙ सम˟ा थी हमने कुछ सम˟ाओ ंको हल िकया है, बŠत c 
बŠत धɊवाद 
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