
 ഹേലാ, ഞ׹ൾ ൈബേനാമിയൽ സിؑാؓ؋ിലും അതിന്െറ ْപേയാഗ׹ളിലും ْപവർ؋ിؗുׯ 
ഗണിതശാസ്ْതെുׯ؋റിتു׺ ْപഭാഷണ പരآരയിേല്ׯ സٔാഗതം, ഇത് അവസാനെ؋ iit pal 
ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ ഒരു ْപേതّക ْപٍ٠ം േനാؗുׯ ْപഭാഷണ നآർ അ؀ായിരിുׯം. ന്െറ x- 

ൽ ഞ׹ൾ ْപവർ؋ി׺ിരുؗ ْപശ് നം  ൈമനസ് ؛സ് സ് കٔയർ ൈമനസ് കّൂബ് ؛സ് േഡാ؂് f- 1 x x x 
േഡാ؂് േഡാ؛ ؂്സ് ബാർ 16 ൈമനസ് ബാർ 17 ന് തുലّമാണ്, ഇത് 0 തവണ 1 ؛സ് ؛സ് x x a 1 a 1 x a 2 
ന് തുലّമാണ്  തവണ 1 ؛സ് പൂർ؉ ചതുരം ؛സ് ഒരു 3 തവണ 1 ؛സ് മുഴുവൻ കّൂബ് ؛സ് ഒരു 17 1 x x 
 ൾ x׹ാ വഴികളും , േചാദّം എؓാണ് ഒരു 2 എؗായിരുؗു , ആദّം ഞبസ് മുഴുവൻ പവർ 17 വെര എ؛
ഒരു ْബൂ؂് േഫാഴ് സ് ആരംഭിു׺, അതിനാൽ ഞ׹ൾ നി׹ൾ്ׯ വിപുലീകരണം അറിയാം.  ആദّ പദം 1
ഒരു 0 ؛സ് ؛സ് ؛സ് ന് തുലّമാെണ്ؗ ക؇ു 3 ؛സ് ഒരു 17 തവണ 17 വെര എبാ a 1 a 2 a 3 x x 
വഴിയും, അതിനാൽ ഇത് എന്െറ ര؇ാമെ؋ ബؖമായിരുؗു , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ സ്കٔയർ േടമും x th 
ലും േനാׯി. ഇതിന് ഒരു സ്കٔയർ ഇبായിരുؗുെവ׸ിൽ ഇവിെട സ്കٔയർ ഇب, അതിനാൽ എനി്ׯ x x 
2 തവണ ചതുരം കൂടാെത 3 തവണ ചതുരം ؛സ് 4 തവണ ചതുരം ؛സ് 5 x c 2 a 3 x c 2 a 4 x c 2 a 
5 തവണ ചതുരം ലഭിുׯം 17 തവണ ചതുരാകൃതിയിലുتത് ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഈ x c 2 a 17 x 
ബؖ׹ളിൽ നി׹ൾ്ׯ കൂടുതൽ കൂടുതൽ ബؖ׹ൾ എഴുതാൻ കഴിയും, ആ ബؖ׹െളبാം വളെര 
സ׸ീർ؉വും ْപവർ؋ിׯാൻ ബുؑിമുت؂ുതുമാെണ്ؗ നി׹ൾ കെ؇ു؋ം. അേؚാൾ നി׹ൾ ഒരു 17 
വെര 0 പരിഹരിേׯ؇തു؇്. അതിനാൽ നി׹ൾ ഉദാഹരണ؋ിന് 17-ആം സമവാകّം a 1 a 2 
എഴുതുകയാെണ׸ിൽ, നി׹ൾ്ׯ ഉടൻ തെؗ 17 ലഭിുׯം , വാُവٝ؋ിൽ നി׹ൾ്ׯ ൈമനസ് ഒؗിന് 
തുലّമായ 17 ലഭിുׯം. നിരീײണ؋ിലൂെട നി׹ൾ്ׯ അത് കാണാൻ കഴിയും, പതിേനഴു എؗത് 
ൈമനസ് ഒരു പിഴയبാെത മെئാؗുമب, നി׹ൾെׯാؚം ْപവർ؋ിുؗുׯ, പതിനാറ് കെ؇؋ാൻ 
ْശമിുׯക, തുടർ്ؗ പതിന؀ിെന കെ؇؋ാൻ ْശമിുׯക, ഇത് വളെര നീ؇ ْപْകിയയാണ്, കാരണം 
എؓാണ് പതിനാറ് എؗതب േചാദّം .  എؓാണ് ര؇് എؗതാണ് േചാദّം, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു 
െസവിൽ നി്ؗ പിേؗാ؂് വേര؇ിവരും  എന്റീൻ മുതൽ ര؇് വെര , നി׹ൾ്ׯ ഒരു പരീײയിൽ 
സമയമിب, എെؓ׸ിലും സമയം കൂടുതൽ സമയം എടുؗുׯത് നി׹ൾ കാണുേآാെഴبാം കാരّ׹ൾ 
െചؗുإ െതئായ രീതിയാണിത്, അേؚാൾ നി׹ൾׯറിയാം , ഞാൻ അത് ശരിയായി 
ْപവർ؋ിׯണെമ്ؗ പരീײകൻ ആْഗഹിؗുׯ രീതി ഇതب െചറിയ രീതി ശരി, അേؚാൾ ഞ׹ൾ ഈ 
ْപٍ؋٠ിൽ കുറ്׺ കാൽുׯലസ് ഇടാം എ്ؗ പറ؁ു, ഞാൻ ഇത് ഈ എഫ് ൈْപം േപാെല എഴുതി, അത് df
ന്െറ ആണ്, മെئാؗും ഒؗുമب , ഒ്ؗ പൂജّം ൈമനസ് ഒ്ؗ ؛സ് ടു ൈമനസ് 3 സ്കٔയർ എبാ dx x x 
വിധ؋ിലും 16 മട്׹ പവർ 15 ൈമനസ് 17 മട്׹ പവർ 16. അതിനാൽ ഇത് എഫ് ൈْപം ആണ്, x x 
എؗാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇതിന്െറ െഡറിേവئീവ് എടുׯാം ഒരു പൂജّ؋ിന് ഒരു െഡറിേവئീവ് ഇب 
അതിന്െറ െഡറിേവئീവ് പൂജّമാണ്, ഒരു തവണ ഒ്ؗ കൂടി എനി്ׯ നൽകുؗു ഒ്ؗ ര؇് തവണ ഒ്ؗ x 
 എ 3 തവണ 1x x 3 ׯസ് നൽകുؗു, തുടർ്ؗ എനി്؛ ര؇് എ 2 തവണ 1 ׯസ് മുഴുവൻ ചതുരവും എനി്؛
ം  x 4ുׯസ് മുഴുവൻ കّൂബും  മുതൽ  തവണ വെര ലഭി؛  സ് മുഴുവൻ സ് കٔയർ  എ  തവണ؛ 4 1 x 17 17 1 
ഗ് ഇൻ െചയ ്താൽ ഇതും ഇേؚാൾ ഒരു ബؖമാണ്  x 16؛ ൾ׹സ് മുഴുവൻ പവറും  ശരി അതിനാൽ നി؛ x

 ന് തുലّമാണ് , നി׹ൾ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ؛ഗ് ഇൻ െചയ ്താൽ നി׹ൾ ْശؑി׺ അേത 0 x 
ര؇ാമെ؋ ബؖം നി׹ൾ്ׯ തിരിെക ലഭിുׯം, എؗാൽ നി׹ൾ ആ ര؇ാം േടമിൽ ؛ഗ് െചയ് താൽ x
ൈമനസ് വ؉ിന് തുലّമായേؚാൾ ؛ഗ് ഇൻ െചുإേآാൾ എ്ؓ സംഭവിുׯം പൂജّമായി മാറുؗു മൂؗാം x 
പദം പൂജّമായി മാറുؗു നാലാം പദമായി പൂജّം പതിേനഴാം പദമായി മാറുؗു ഒ്ؗ ഒഴിെക എبാം 
പൂജّമായി മാറുؗു, അതിനാൽ ഞാൻ ؛ഗ് ഇൻ െചᅃٝാൽ ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ എനി്ׯ x 
ഈ വശ്؋ ഒ്ؗ ലഭിുؗുׯ, എനി്ׯ ൈമനസ് 1 ൈമനസ് 2 ൈമനസ് ലഭിുׯം  3 ൈമനസ് 4 ൈമനസ് 17 
വെര എبാ വഴിയും. 
അ׹െന അത് എനി്1 ׯ ന്െറ മൂലّം നൽകുؗു . അത് െഡറിേവئീവിന്െറ ഭംഗിയാെണ്ؗ നി׹ൾ 
കാണുؗു, എനി്ׯ പതിേനഴിൽ നി്ؗ പിേؗാ؂് വേര؇തിب, അതിനാൽ ഒ്ؗ എളുؚമായിരുؗു 
രെ؇؉ം നി׹ൾ എടുؗുׯത് എളുؚമാണ് , ര؇ാമെ؋ െഡറിേവئീവ് എനി്2 ׯ ൈമനസ് 6 ؛സ് 4 x 
നൽകി 3 സ്കٔയർ ൈമനസ് 5 േല്4 ׯ കّൂബ് ؛സ് േഡാ؂് േഡാ؂് േഡാ؂് ൈമനസ് 17 േല്16 ׯ ബാർ x x x 
15 ഇതായിരുؗു ര؇ാമെ؋ െഡറിേവئീവ് , എؓാണ്  എനി്2 ׯ എ 2 ؛സ് 3 എ 3 തവണ 2 ഇൻ 1 ؛സ് 
ആയി കി؂ിേയാ?  ؛സ് 4 തവണ 3 ആയി 1 ؛സ് മുഴുവൻ ചതുരവും േഡാ؂് േഡാ؂് 17 േല്ׯ x a 4 x a 17 

 തവണ  ؛സ് ബാർ  , ഇേؚാൾ ഞാൻ  ന് തുലّമായ ؛ഗ് ഇൻ െചയ ്താൽ , ഞാൻ വളെരׯാലം 16 1 x 15 0 x 
എഴുതിയ അേത യഥാർ، ബؖം തിരിെക ലഭിുׯം ഞാൻ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ വലേ؛ ׯ്؋ഗ് x 
ഇൻ െചയ ്താൽ, എؗാൽ നി׹ൾ പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ؛ഗ് ഇൻ െചയ ്തിെ׸بിൽ പൂജّ؋ിന് x 
തുലّമായ നി׹ൾ ؛ഗ് ഇൻ െചയ ്താൽ നി׹ൾ്ׯ ര؇് തുലّമായ ഒ്ؗ ലഭിുׯം   ൈമനസ് ഒؗിന് x 1
തുലّമായ ؛ഗ് ഇൻ െചയ ്താൽ നി׹ൾ്ׯ എ്ؓ ലഭിുׯം   ഇത്  ؛സ്  േല്؛  ׯസ് ആറ് ആയി x 12 5 4
അ؀് ആണ്, അതിനാൽ ഇത് ര؇് ആയി ഒؗായിരുؗു, ഇത് മൂ്ؗ ആയി ര؇ായി , അത് ശരിയാെണ്ؗ 
ْശؑിുׯക, ഞാൻ െചᅃٝത് ൈമനസ് 1 ന് തുലّമായ ഇൻ ؛ഗ് ഇൻ െചുإക മാْതമാണ് , എനി്2 ׯ േനരി؂് x 
ലഭിു׺, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇത് കാണാം  ഈ രീതിയിൽ െചؗുإതിന്െറ ْപേയാജനം ഇത് വളെര 
എളുؚമുت ഒരു ْപٍ٠മാണ്, ഞ׹ൾ അതിനായി ധാരാളം സമയം െചലവഴിു׺, പേײ ഞ׹ൾ 
ആْഗഹി׺തുെകാ؇ب  അതിൽ ധാരാളം സമയം കാ؋ിരിുׯക എؗാണ് ഞ׹ൾ അർ،മാؗുׯത്, 
നി׹ൾ ഈ ْപٍ׹٠ൾ ഒരിׯൽ െചᅃٝുകഴി؁ാൽ, ഘടനയുെട ഭംഗിെയ നി׹ൾ അഭിനؕിേׯ؇തു؇്, 
ബഹുസٔരാവകാശ؋ിന്െറ ഘടനെയ നി׹ൾ അഭിനؕിേׯ؇തു؇്, സമാനമായ ْപٍ׹٠ൾ 
എളുؚ؋ിൽ നിർأിׯാൻ കഴിയുെമ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം, തുടർ്ؗ നി׹ൾ ഒരിׯൽ കാണുക എനി്ׯ 
ഒരു െഡറിേവئീവ് െചേإ؇തു؇്, തുടർ്ؗ എനി്؛ ׯഗ് ഇൻ െചേإ؇ത് ൈമനസ് ഒ്ؗ x 
ആയിരിׯണെമؗിب, അതിനാലാണ് ഞ׹ൾ ആ ചലന׹ളിലൂെട ശരിയായി കടؗു േപായത്, ഒടുവിൽ 
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ര؇് ആകാൻ േപാകുؗത് ര؇്  അതിനാൽ ഈ മുഴുവൻ കാരّവും ര؇ായി ഹരി׺ാൽ ഈ ഭീമാകാരമായ 
തുക എ׹െന കണׯാׯണെമ്ؗ എനിׯറിയണം, അതിന്െറ അടിرാനപരമായി ര؇് ؛സ് ആറ് 
 ത് പതിേനഴിൽ ആറ്؋മുؚത് ശരി, പിെؗ അടു ,അ؀് ി ആറ് അ؀്؋സ് പْؓ؇് ഇരുപ؛
നാ؋١يിര؇് എؗി׹െന എبാ വഴികളിലും  പതിേനഴു മുതൽ പതിനാറ് വെര ശരി നി׹ൾ ഇത് 
എ׹െന െചുإം , സ് കٔയറിന്െറ സി׶ എؓാണ്, സ് കٔയർ ഒ്ؗ ؛സ് ഒരു സ് കٔയർ ؛സ് ടു n n n ah 
സ് കٔയർ ؛സ് മൂ്ؗ സ് കٔയർ എ׹െന െചإണെമ്ؗ നി׹ൾׯറിയാേമാ എؓാെണ്ؗ si 
നി׹ൾׯറിയാേമാ  ന്െറ നി׹ൾ അത് എ׹െന പിേؗാ؂് എഴുതുؗു, അവ വലത് n gma 
കൂ؂ിേ׺ർുׯക, അത് നി׹ൾ്ׯ ആയി ؛സ് വൺ ൈബ ടു ആയി ഫലം നൽകുؗു, അതിനാൽ n n 
സി׶ ര؇് മുതൽ പതിേനഴു വെര, എؗിരുؗാലും ഒ്ؗ മുതൽ പതിേനഴു വെര, ര؇് മുതൽ പതിേനഴു 
വെര േപാകുؗു എؗത് ഒ്ؗ മുതൽ ഒ്ؗ വെര തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 17-ൽ നി്ؗ 18- ൽ 2 ൈമനസ്n 

 ഈ ഭാഗം , തുടർ്ؗ സി׶ സ് കٔയർ, തുടർ്ؗ സി׶ സ് കٔയർ, നി׹ൾ അത് എ׹െന െചുإം, 1 n n 
സി׶ സ് കٔയർ ശരി, അേؚാൾ ഈ തുക എؓാണ് െചؗുإത്  നി׹ൾ്ׯ ഇത് അറിയാം , നി׹ൾ n 
െജയ് ׯായി തإാെറടുുׯകയാെണ׸ിൽ, ഫലം േല്ׯ ൽ നി്ؗ - ൽ -ന്െറ +  -ന്െറ -ൽ n- n- 1 2 1 6
എുؗു؋ , നി׹ൾ്ׯ കൃതّമായ സംഖّകൾ ഓർأയിെ׸بിലും നി׹ൾ്ׯ േْകാസ് െച്ׯ െചإാം, 
നി׹ൾ്ׯ തുലّമായി ؛ഗ് ഇൻ െചإാം  ഉദാഹരണ؋ിന് 1 േല്ׯ വലത്, നി׹ൾ ഒؗിന് തുലّമായ n n 
 ൾ ര؇് തുലّമായി n׹ം , നിുׯി ആറ് ലഭിׯഒؗിെന ര؇ായി മൂؗാ ׯൾ്׹ഗ് ഇൻ െചയ ്താൽ നി؛
 എؗത് ഗ് ഇൻ െചയ ്താൽ ഒ്ؗ, അതിന്െറ ഒരു ചതുരവും ര؇് സ് കٔയർ വലത്, അതായത് അ؀്؛
നി׹ളുെട ഉ؋രം അ؀് ആയിരിׯണം  അതിനാൽ ര؇ിന് തുലّമാണ്, ര؇് മൂ്ؗ മൂ്ؗ, ആറ് n 
േപാകുؗു, േശഷിؗുׯ അ؀് 
അ׹െന ഇതാണ് ശരിയായ ഫലം ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ തീർ׺യായും ര؇് മുതൽ പതിേനഴു 
വെര െചുؗുإ, അതിനാൽ മുഴുവൻ േزാറിയിൽ നിؗും ഒരു അധിക 1 കുറയ്േׯ؇തു؇്, അതിനാൽ 
ഞ׹ളുെട ഫലം 17-ൽ നി്ؗ 18-ൽ നി്ؗ 2-ൽ നി്ؗ 17-ൽ നി്ؗ 17-ൽ നി്ؗ 17-ൽ നി്ؗ 17-ൽ നി്ؗ 
മുؚ؋ി നാല്. അതിനാൽ മുؚ؋ിയ؀ിൽ നി്ؗ ആറ് ൈമനസ് ഒ്ؗ , ൈമനസ് ഒ്ؗ ഇبാതാകും , 
നി׹ളുെട െമാ؋ം ഫലം 17-ൽ 18- ൽ 35-6 ൈമനസ് ഒരു പകുതി വലത്, 35-6 ൈമനസ് പകുതി എؗത് 3-6 
ആകും.  32 െകാ؇് 6 , തുടർ്ؗ കാരّ׹ൾ റؐാുׯക, നി׹ൾ്17 ׯ-ൽ 3-ൽ 32- ലും 96-ൽ 32-േല്ׯ 
51-േല്32 ׯ-ഉം ലഭിു׺. ശരി, ഇത് ര؇്, ര؇് , തുടർ്ؗ നി׹ൾ ഇതിെന ര؇ിന്െറ ഘടകം െകാ؇് 
ഹരിേׯ؇തു؇്.  അവസാന ഉ؋രം ഒരു രെ؇؉ം അآെ؋ാؗിൽ നി്ؗ പതിനാറിൽ നി്ؗ 
പതിനാറിൽ നി്ؗ എ؉ൂറിന് തുലّമായിരിׯണം, അതിനാൽ ഇത് എ؉ൂئി പതിനാറ് ആണ്, കുറ്׺ 
കണുׯകൂ؂ലുകൾ ആവശّമാണ്, എؗിരുؗാലും പരിഹാരം േമാശമب, അത് മേനാഹരമാണ് , യാْതയ്്ׯ
കൂടുതൽ സമയം എടു؋ി17 ب മുതൽ 1 വെര. ശരി , അടു؋ പരീײ  ഞ׹ൾ െചإാൻ േപാകുؗു , 
ഇവിെടയും ഇത് നി׹ളുെട പരിഹാരം എْത മേനാഹരമാണ് എؗതിനുت ഒരു വّായാമമായിരിുׯം, 
അതിനാൽ ഇവിെടയുت േചാദّം നി׹ൾ്ׯ ശװിയിേല്5 ׯ-ന്െറ 3 ؛സ് സ്കٔയർ റൂ؂് ലഭിു׺െവ്ؗ 
കരുതുക, ശരി എനിׯറിയിب  കൃതّമായി എؓാണ് , ഇത് ؛സ് ന് തുലّമാെണ׸ിൽ ഏئവും n i f i 
വലിയ പൂർ؉സംഖّയും പൂജّേׯ؋ാൾ ഒؗിൽ കുറവാെണ׸ിൽ എؗത് പൂജّ؋ിനും ഒരു f f 
വല؋ിനും ഇടയിലായതിനാൽ ْതീ ؛സ് റൂ؂ിന്െറ പൂർ؉ സംഖّയാണ്. അ؀് പൂർ؉ ശװി ഉം i n f 
ഉം ْഫാײണൽ ഭാഗമാണ്, അത് 1 വലേׯ؋ാൾ കുറവുت ഭാഗമാണ്, അതിനാൽ 3 ؛സ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ 
പവർ ആ ഉ؋രം എؓാെണ്ؗ അറിയിب, ഒരുപേײ ആ ഉ؋രം 201.75 ആയിരിׯാം, അതിനാൽ ni i 
201 ഉം ഉം ഇതാണ് ആശയം ശരി, അതിനാൽ 3 ؛സ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ പവർ എؗത് ؛സ് എഫ് f 0.75 n i 
ആെണ്ؗ കരുതുക , ഇത് ؛സ് സി׶യ്്ׯ തുലّമാണ്, ഇവിെട യുװിസഹമായ ഭാഗവും സി׶ Rho Rho 
യുװിരഹിതമായ ഭാഗവുമാണ് , യുװിസഹവും യുװിരഹിതവും തأിലുت വّതّാസം 
നി׹ൾׯറിയാെമ്ؗ ഞാൻ ْപതീײിുؗുׯ അെത നി׹ൾ യുװിസഹമാണ്  യുװിസഹമായ സംഖّ
ഒരു കാരّമാണ്  ഒരു പൂർ؉സംഖّ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഒരു പൂർ؉സംഖّയായി ْപകടിؚിׯാം, ഒരു 
അവിഭാജّ സംഖّ അസംബؖമാണ്, ഉദാഹരണ؋ിന് ഒരു അവിഭാജّ സംഖّ ശരിയാണ്, അതിനാൽ 
നി׹ൾ്ׯ റൂ؂് 5 ലഭി׺ി؂ുെ؇׸ിൽ അത് അവിഭാജّമാണ്, 10 തവണ റൂ؂് 5 യുװിരഹിതമാണ്, 17 തവണ 
റൂ؂് 2 യുװിരഹിതമാണ് ഇവയب  അവിഭാജّ സംഖّകൾ മാْതം അവയും അവിഭാജّ pi e 
സംഖّകളാണ്, തുടർ്ؗ നിരവധി അവിഭാജّ സംഖّകളു؇്, എؗാൽ മൂؗിലും റൂ؂ിലും അ؀് പൂർ؉ 
ശװി നി׹ൾ അതിെന കഷണ׹ളായി വിഭജിׯാൻ േപാകുؗു, അവ പൂർ؉സംഖّകളായിരിുׯം , n 
തുടർ്ؗ േപാകുؗു  അ؀് റൂ؂ിന്െറ ഘടക׹ളാകാൻ േപാകുؗ കഷണ׹ളാകാൻ , നി׹ൾ്ׯ അതിൽ 
അ؀് റൂ؂് ലഭി׺ി؂ുെ؇׸ിൽ , അത് യുװിരഹിതമായ ഭാഗം ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട അേؐഹം 
ْപഖّാപിؗുׯത് 3 ؛സ് റൂ؂ിന്െറ യുװിസഹമായ ഭാഗമാണ് മുഴുവൻ ശװി സി׶ rho 5 n 
യുװിരഹിതമാണ് 3 ؛സ് റൂ؂് 5 മുഴുവനായും എؗതിന്െറ ഭാഗം നി׹ൾ കെ؇؋ണെമ്ؗ അവൻ n 
ആْഗഹിുؗുׯ അെ׸بിൽ പകരം , ؛സ് 1 ൈബ 2 ന് തുലّമാെണؗും സി؛ ׶സ് ടു എഫ് rho i i 
ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ 2 ന് തുലّമാെണؗും നി׹ൾ കാണിׯണെമ്ؗ അവൻ ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനാൽ
ഇതാണ് ْപٍ٠ം  സംرാനം ْപٍ٠ ْപُാٝവന 3 ؛സ് റൂ؂് ആണ് 5 മുഴുവൻ പവർ എؗത് ചില n 
പൂർ؉സംഖّയും ഒരു ഭിؗസംഖّയും തുലّമാണ്, കൂടാെത ഇത് ഒരു യുװിസഹമായ സംഖّയ്ുׯം ഒരു 
അവിഭാജّ ഘടക؋ിനും തുലّമാണ് ഏئവും വലിയ യുװിസഹമായ ഭാഗമാണ്, സി׶ rho 
യുװിരഹിതമായ ഭാഗമാണ്, തുടർ്ؗ ആണ് എ്ؗ െതളിയിുׯക  ഐ ؛സ് വൺ ൈബ ടു, സി׶ Rho 
ഐ ؛സ് ടു എഫ് ൈമനസ് വൺ ൈബ ടു, ഇത് ഞ׹ളുെട േജാലിയാണ്, നി׹ൾ ഇത് എ׹െന െചുإം , 
ഇനിؚറയുؗവ േനാׯാം, ഇത് ഞാൻ എന്െറ െതാؚിയിൽ നി്ؗ പുറെ؋ടുׯാൻ േപാകുؗു 
മാْؓികരുെട െതാؚി നമു്ׯ േനാׯാം 3 ؛സ് റൂ؂് 5 പൂർ؉ പവർ കൂടാെത നമു്3 ׯ ൈമനസ് റൂ؂് 5 n 
പൂർ؉ പവർ ശരിയും േനാׯാം അതിനാൽ 3 ؛സ് റൂ؂് 5 പൂർ؉ പവർ ന് 3 പവർ ؛സ് തവണ n n n c 1 
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റൂ؂് 5 3 പവർ ൈമനസ് 1 തവണ റൂ؂് 5 ഉ؇ായിരിുׯം അതിനാൽ ഞാൻ യുװിസഹമായ ഭാഗം n 
കാണിؗുׯത് യുװിരഹിതമായ ഭാഗവും ര؇് ْതീ പവർ ൈമനസ് 2 തവണ റൂ؂് 5 സ്കٔയർ ആണ്, c n 
അതായത് 5 ؛സ് തവണ 3 പവർ ൈമനസ് 3 തവണ 5 റൂ؂് 5 എؗി׹െനയാണ് , c 3 n 
അ׹െന ഒئയാെണ׸ിൽ ശരി അേؚാൾ ഈ പദം ഇവിെട ദൃശّമാകും, എؗാൽ ആെണ׸ിൽ n n n n 
ആം പദം ഇവിെട വരും ഈ േകാള؋ിൽ േടം കാണിׯാൻ േപാകുؗു, അതിനാൽ എؗത് th n 
വിചിْതമാെണ്ؗ നമു്ׯ പറയാം , 
അ׹െനെയ׸ിൽ ആം പദം ഈ േകാള؋ിൽ കാണിുؗുׯ, അതിനാൽ 3 പവർ ൈമനസ് 3 0 3 പവർ n n 
0 ന് തുലّമാകും, 
അ׹െന അത് 1 ഉം തുടർ്ؗ 5 ഉം ആണ് ന്െറ പവർ പൂർ؉സംഖّ ഭാഗം 2 തവണ റൂ؂് അ؀് ശരിയാണ്, n 
ഇത് ൈമനസ് ഒ്ؗ ْതീ പവർ ײമിׯണം 3 ആകും , അേത 5 തവണ 5 ന് 2 െകാ؇് ന്െറ പവർ cn n 
പൂർ؉സംഖّ ഭാഗേ2 ׯ്؋. ഒئയാെണ׸ിൽ ഇത്  ആെണ׸ിൽ , ഈ പദമب ഈ പദം ഈ േകാള؋ിൽn n 
ഉ؇ാകും, ഈ പദം ഇവിെട ദൃശّമാകും, കൂടാെത നി׹ൾ്ׯ അ؀് റൂ؂് ഉ؇ാകിب, കാരണം എؗത് n n 
ന്െറ പൂർ؉ സംഖّയായതിനാൽ ര؇ിൽ എؗത് മെئാؗുമب.  അത് ശരിയാണ്, ഞാൻ 3 ൈമനസ് റൂ؂് 5 n 
മുഴുവൻ ശװിയും 3 പവർ എ്ؓ സംഭവിുׯമായിരുؗുെവ׸ിൽ , ഇവിെട എനി്ׯ ഒരു ൈമനസ് n 
ചിصം ലഭിുׯമായിരുؗു, തുടർ്ؗ ഈ പദ؋ിന് അടു؋ത് ഉ؇ായിരിുׯം.  ഞാൻ റൂ؂് 5 ന്െറ 2 2 
തിരെ؁ടുുׯമായിരുؗു, അതിനാൽ റൂ؂് 5 സ്കٔയർ ൈമനസ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ സ്കٔയർ  5 ആണ്. ഇവ 
ഒരു അധിക ൈമനസ് ചിصേ؋ാെട വരുമായിരുؗു, അതിനാൽ ഇതാണ് നിരീײണം ശരി , അതായത് 3 
 ിസഹമായ n Rho Rhoװിൽ, യു׸തുലّമാെണ ׯയ്്׶സ് സി؛ സ്؛ ി എؗത്װ5 മുഴുവൻ ശ സ് റൂ؂്؛
ഭാഗവും സി׶ യുװിരഹിതമായ ഭാഗവും തുടർ്ؗ 3 ൈമനസ്  റൂ؂് 5 മുഴുവൻ പവർ എؗത് േറാ n 
ൈമനസ് സി׶യبാെത മെئാؗുമب, ശരി ഇത് നّായമാെണ്ؗ േതാؗുؗു , 
അ׹െന െചإാൻ നി׹ൾ െചേإ؇ത് എبാം ശരിയാണ്, ഇവിെട നി׹ൾ എؓാണ് െചؗുإത്, നി׹ൾ 
എؓാണ് െചؗുإത് േറാ, നി׹ൾ എبാം ْപവർ؋ിുؗുׯ സി׶ സി׶ ഔ؂് വർ്ׯ ഔ؂് െചؗുإതിന് 
നി׹ൾ ഇവ ര؇ും കൂ؂ിേ׺ർുׯകയും ര؇ായി ഹരിുׯകയും േവണം ഇവ ര؇ും കുറയ്ുׯകയും ര؇് 
വലത് െകാ؇് ഹരിുׯകയും െചുإക അതാണ് േനെര മുേؗാ؂്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ എؓാണ് 
ലഭിׯാൻ േപാകുؗെത്ؗ ര؇് േചർുׯക 
അ׹െന നി׹ൾ േപാകുؗു 3 ؛സ് റൂ؂് 5 ഫുൾ പവർ ؛സ് 3 ൈമനസ് ലഭിׯാൻ റൂ؂് 5 മുഴുവനായും n n 
എؗതിെന 2 െകാ؇് ഹരി׺ാൽ അത് ശരിയാണ്, അത് ശരിയാണ്, ഇേؚാൾ ഇത് ؛സ് ന് തുലّമാണ്, i f 
അവിെട പൂർ؉സംഖّയാണ്, എؗത് കുറ്׺ ْഫാײണൽ ഭാഗമാണ്, എؗാൽ 3 ൈമനസ് റൂ؂് 5 പൂർ؉i f 
ശװി അത് എؓിേല്ׯ േപാകുؗു  തുലّമായിരിുׯക, അതിനാൽ ഇവെയبാം പൂർ؉സംഖّകളാണ്, n 
അതിനാൽ നി׹ൾ ഇവെയുׯറി്׺ വിഷമിേׯ؇തിب , ഈ റൂ؂് അ؀ിനുتിൽ ഉദാഹരണ؋ിന് 
വലതുഭാഗം ര؇് വലത് ര؇് ؛സ് ഒരു ഭിؗസംഖّേയׯാൾ കൂടുതലാണ്, 
അ׹െന ഭിؗസംഖّകൾ മട3 ്׹ പവർ ൈമനസ് 1 നൽകും  നി׹ൾ ഒരു െചറിയ അംശം c 1 n 
മേئെത׸ിലും അംശം േചർׯാൻ േപാകുؗു, തുടർ്ؗ അത് ഒരു നിحിത അംശം വി؂ുേപാകും, 
അതിനാൽ ക   റ്׺ ْഫാײണൽ ഭ   ഗമു؇്, ര؇ാമെ؋ പദ׹ളുെട ഈ െസئിൽ മാْതേമ അംശമായ 
ഭാഗം വ   ചിْത പദ׹ളിൽ ദൃശّമാകൂ.  ഒئ പദ׹ൾ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ْഫാײണൽ ഭാഗം നൽകുؗു , ഇര؂ 
പദ׹ൾ ശുؑമായ പൂർ؉സംഖّകളാണ് , അതിനാൽ നി׹ൾ ؛സ് ചിصം െചുإേآാൾ ഇത് ഒരു 
നിരീײണമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗ؋ിന് കുറ്׺ പൂർ؉സംഖّ 
ലഭിുׯകയാെണ׸ിൽ, ഈ ْഫാײണൽ ഭാഗ؋ിന് നി׹ൾ്ׯ കുറ്׺ സംഖّകൾ ലഭിുׯം.  ؛സ് er 
കുറ്׺ നീല അംശം ശരി പിെؗ 3 ൈമനസ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ പവർ നി׹ൾ്ׯ എ്ؓ ലഭിുׯം ײമിׯണംn 
ഇത് നീല നിറ؋ിൽ പ׺ നിറ؋ിലുت അേത വലിയ പൂർ؉സംഖّ ആയിരിׯണം, അത് 
പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗമാണ് , തുടർ്ؗ ഇവിെട എനി്ׯ ലഭിുׯം വിചിْത പദ׹ളുെട പൂർ؉സംഖّയായ 
ഈ പൂർ؉സംഖّ ൈമനസ് െചുإക , തുടർ്ؗ എനി്ׯ ഒരു ൈമനസ് അേത അംശം അേത നീല േഡാ؂് 
ഉ؇ായിരിുׯം ശരി ഇേؚാൾ ഇവെയبാം പൂർ؉സംഖّകളാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഐ ആകാൻ 
കഴിയുെമ׸ിൽ നി׹ൾ്ׯ ഇതിെന മുഴുവൻ വിളിׯാം.  സംഗതി മൂലധനം ആണ്, ഈ നീല േഡാ؂് 
െചറുതാണ്, അതിനാൽ ഇത് മുഴുവൻ മൂലധനമാണ്, ഒؚം െചറിയ എഫ ്ആണ്, ഇേؚാൾ ഈ 
പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗം യഥാർ،؋ിൽ മൂലധനമب, ശരിയാണ്, ഇത് എെؓ׸ിലും ൈമനസ് ആണ്, 
അത് ഇനി എെؓ׸ിലും അധികമب, പേײ ഇത് മേئെത׸ിലും പൂർ؉സംഖّയായിരിׯാം നമു്ׯ 
ഇതിെന ൈമനസ് എ്ؗ വിളിׯാം, അത് ഇേؚാൾ ഭിؗസംഖّയായ ൂؠ േഡാ؂് എؓാണ്, i two ok 
അതിനാൽ എനി്ׯ ഒരു പൂർ؉സംഖّ ഉെ؇׸ിൽ ഇത് എന്െറ ആണ് , ഞാൻ ഒരു ഭിؗസംഖّ i 2 
കുറ׺ാൽ ൈമനസ് ന്െറ ْഫാײണൽ ഭാഗം ഇതാണ് ഞാൻ ര؇്, ഇതാണ് ഞാൻ ര؇് , ഇതാണ് i two f 
നി׹ളുെട എഫ് എبാം ശരിയാെണ׸ിൽ ഇതിൻെറ ْഫാײണൽ ഭാഗം എبാئിലും ഒؗാമെ؋ 
പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗം യഥാർ،؋ിൽ ഞാൻ ര؇് അب, അത് ഇേؚാൾ ഐ ടു ൈമനസ് വ؉ും 
ْഫാײണൽ ആകും  ഭാഗം ഒരു ൈമനസ് എഫ് വലത് ആണ്, അതിനാൽ പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗം പഴയ 
പൂർ؉സംഖّയب, ഈ ൈമനസ് ഇത് ഇതാണ് ൈമനസ് ഇതാണ് , ഒരു അധിക ഒ്ؗ കൂടാെത ْഫാײണൽ 
ഭാഗം ഒരു ൈമനസ് എഫ് ആണ്, അതിനാൽ മൂ്ؗ ൈമനസ് ശരിയാണ്  റൂ؂് അ؀് ഫുൾ പവർ n 
മേئെത׸ിലും പൂർ؉സംഖّയായിരിുׯം ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ ؛സ് ഒരു ഭിؗസംഖّ 1 ൈമനസ് എഫ് i 
അبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ 3 ؛സ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ പവർ ؛സ് ന് തുലّമാെണ׸ിൽ 3 ൈമനസ്n i f 
റൂ؂് 5 പൂർ؉ പവർ ചിലത് ആയിരിുׯം  മ്ئ പൂർ؉സംഖّ ൈമനസ് 1 ؛സ് 1 ൈമനസ് എഫ് ആയ n i 2 
ഒരു ْഫാײൻ ഇേؚാൾ നമു്ׯ കുറ്׺ ജ׷റി െചإാം 3 ൈമനസ് റൂ؂് 5 നി׹ൾ ചിؓിുׯകയാെണ׸ിൽ 3 
ൈമനസ് റൂ؂് 5 റൂ؂് 5 എؗത് 2 ൽ കൂടുതലും എؗാൽ 3 റൂ؂ിൽ കുറവുമാണ്. 4 എؗത് 2 റൂ؂് 9 ആണ് 3 
എؗത് റൂ؂് 4 നും റൂ؂് 9 നും ഇടയിലുت എؓും ആണ്  ര؇് കുറവ് മൂ്ؗ വലത് അതിനാൽ മൂ്ؗ tha n 
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ൈമനസ് റൂ؂് അ؀് അതിനാൽ പൂജّേׯ؋ാൾ കൂടുതലാണ് എؗാൽ ഒؗിൽ കുറവാണ്, അതിനാൽ i 
ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ എؓാണ് ഈ പൂർ؉സംഖّ ഭാഗം മൂ്ؗ ൈമനസ് റൂ؂് അ؀് പൂജّേׯ؋ാൾ 
കൂടുതലാണ് ഒ്ؗ മൂ്ؗ ൈമനസ് റൂ؂് അ؀് മുഴുവൻ.  പവർ ഒؗിൽ കൂടുതൽ പൂജّേׯ؋ാൾ n 
കുറവായിരിുׯം, അതിനാൽ പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗം എؓാണ്, പൂർ؉സംഖّ ഭാഗം പൂജّമبാെത 
മെئാؗുമب, അതിനാൽ മുഴുവൻ ْഫാײണൽ ഭാഗവും ഒരു ൈമനസ് എഫ് വലത് ഒ്ؗ ൈമനസ് f 
മുഴുവൻ ْഫാײണൽ ഭാഗവും മൂ്ؗ ൈമനസ് റൂ؂് 5 ആണ്.  പൂർ؉ ശװി അതിനാൽ ഇതാണ് n 
ഇവിെടയുت ഏئവും വലിയ നിരീײണം അതിനാൽ 3 ൈമനസ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ പവർ ആണ് n 
അതിനാൽ 1 ൈമനസ് ഇത് വളെര ْപധാനെؚ؂ ഒരു കിഴിവാണ്, ഇത് നി׹ൾ്ׯ ഉ؋രം നൽകും, f 
അതിനാൽ ഞാൻ ഇത് െചؗുإിടേׯ്؋ മട׹ാം 3  ؛സ് റൂ؂് 5 ഫുൾ പവർ എؗത് ؛സ് n Rho 
സി׶യാണ്, അതായത് ؛സ് ൈമനസ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ പവർ എؗത് ൈമനസ് സി׶യാണ്, i f 3 n Rho 
ഇത് 1 ൈമനസ് എഫ് അبാെത മെئാؗുമب, കാരണം പൂർ؉സംഖّ 0 ആയതിനാൽ നി׹ൾ ഇേؚാൾ 
സമവാകّം 1 േചർുׯകയും കുറയ്ുׯകയും െചുؗുإ  േല്ׯ ഇ  േകٔഷൻ 2 നി׹ൾ്ׯ ലഭിؗുׯത് 2 
മട്׹ എؗത് ؛സ് 1 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് ؛സ് 1 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ rho i rho i rho
എؗത് ؛സ് 1 െകാ؇് 2 ന് തുലّമാണ്, നി׹ൾ 1 ൽ 2 കുറയ്ുׯക, നി׹ൾ്؛ ׯസ് ൈമനസ് 1 ؛സ്i i f 
എഫ് ലഭിുׯം 
അ׹െന ؛സ് 2 ൈമനസ് 1 , അത് തുലّമാണ്  2 സി׶ എؗതിനർ،ം സി׶ ഐ ؛സ് 2 എഫ് i f 
ൈമനസ് 1 ൈബ 2 ആണ്. ശരി, ഇവിെട ഞ׹ളുെട ഏئവും വലിയ നിരീײണം എؓാണ്, ഞ׹ളുെട 
ഏئവും വലിയ െവളിെؚടു؋ൽ, അതിനാൽ എനി്؛ 3 ׯസ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ പവർ ഉെ؇׸ിൽ ആദّം n 
എനി്ׯ ര؇് െവളിെؚടു؋ലുകൾ ലഭിു׺.  ഒരു പൂർ؉സംഖّ ഭാഗം ഉം ഒരു ْഫാײണൽ ഭാഗം ഉം i f 
ഞാൻ േനാ3 ുؗുׯ ൈമനസ് റൂ؂് 5 മുഴുവൻ ശװി വലത് പൂർ؉സംഖّ ഭാഗം എؓായാലും അത് n 
ْഫാײണൽ ഭാഗം 1 ൈമനസ് ആയിരിുׯം ഇതാണ് എന്െറ നിരീײണം 1 ര؇ാമെ؋ നിരീײണം 3 f 
ൈമനസ് റൂ؂് ആണ്  5 എؗത് 0 നും 1 നും ഇടയിലുت ഒരു സംഖّയാണ്, അതിനർ،ം ഞാൻ അതിെന n 
എؗ പവറിേല്ׯ എടുുׯകയാെണ׸ിൽ അത് 0 നും 1 നും ഉتിൽ ആയിരിുׯം എؗാണ്, അതായത് 
ഈ പൂർ؉സംഖّ ഭാഗം ഒؗുമ0 ,ب അവിെട ഒؗുമിب, എന്െറ ൈകവശമുتത് ഒരു ൈമനസ് ആണ്. f 
ശരി, മൂ്ؗ ൈമനസ് റൂ؂് അ؀് പൂർ؉ ശװി എؗത് ْഫാײണൽ ഭാഗമാണ്, അത് എبാ؋ിലും ഒരു n 
ൈമനസ് ആണ് ശരി നമു്ׯ മെئാ്ؗ െചإാം ശരി ഇതാണ് അടു؋ േചാദّം 7 ؛സ് 4 റൂ؂് 3 ഫുൾ പവർ n 
അതിൽ ഒരു അവിഭാജّ ഭാഗം ഉം ْഫാײണൽ ഭാഗം െചറിയ ഉം ഉ؇്, നി׹ൾ 1 ൈമനസ് തവണ i f f i
 ണം. ഈ ഒരു ൈമനസ് എഫ് ഘടനയിൽ വളെര fׯസ് എؗത് 1 ന് തുലّമാെണ്ؗ കാണി؛
സാമّമുتതിനാൽ ഏഴ് ؛സ് നാല് റൂ؂് മൂ്ؗ എؓാെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ അറിയാം ഏഴ് ൈമനസ് േഫാർ റൂ؂് 
മൂ്ؗ പൂർ؉ പവർ അതിൽ ഒരു പൂർ؉സംഖّയും ഒരു ْഫാײണൽ ഭാഗവും ഉ؇ായിരിുׯം, ഇേؚാൾ n 
പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗെുׯ؋റി്׺ ചിؓിׯാൻ അനുവദിׯിب ഇതിന്െറ ْഫാײണൽ ഭാഗം 
ഒറിജിനലിന്െറ ْഫാײണൽ ഭാഗം 1 ൈമനസ് ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഒറിജിനൽ എഫ് ആെണ׸ിൽ 
ഇതിന്െറ ْഫാײണൽ ഭാഗം 1 ൈമനസ് എഫ് ശരിയും പൂർ؉സംഖّയുെട ഭാഗം എؓാണ്, അതിനാൽ 7 
ൈമനസ് 4 റൂ؂് 3 റൂ؂് 3 1.7 1.732 ശരിയാണ് അതിനാൽ 4 മട1.7 ്׹ എؗത് 6.8 ശരിയാണ്, അതിനാൽ 7 
ൈമനസ് റൂ؂് 3 എؗത് 7 ൈമനസ് 6.8 ആണ്, അതിനാൽ ഇത് 0.2-ൽ കുറവുت ഒ്ؗ േപാെലയാണ്, 
അതിനാൽ ഇത് 0.2-ൽ കുറവാണ്, അത് ന് തീർ׺യായും 1-ൽ കുറവായിരിുׯം. തിയുെട പൂർ؉സംഖّ n-
എؗർ،ം  ഒؗുമب , അതായത് 7 ൈമനസ് 4 റൂ؂് 3 മുഴുവൻ പവർ എؗത് 1 ൈമനസ് ന് തുലّമാണ്,s n f 

അ׹െനയാെണ׸ിൽ 7 ൈമനസ് 4 റൂ؂് 3 എؗത് 1 ൈമനസ് എഫ് ആണ്, അതിനാൽ ഇത് 7 ൈമനസ് 4 റൂ؂് 
3 ആണ്  7 ؛സ് 4 റൂ؂് 3 ഫുൾ പവർ n 
അ׹െന ശരിയാണ്, എനി്ׯ കി؂ിയത് 7 തവണ 7 ഉം 4 റൂ؂് 3 തവണ 4 റൂ؂് 3 ഉം ആണ്. അതിനാൽ 49 
ൈമനസ് 16 മുതൽ 3 വെര 48 ശരി നി׹ളുെട ഉ؋രം നؗായി ലഭിു׺, അതിനാൽ ഇത് നി׹ൾ്ׯ 
ലഭിു׺കഴി؁ാൽ ഇത് എളുؚമായിരുؗു  എبാം വളെര എളുؚമാണ്, നമു്ׯ മെئാ്ؗ പരീײിׯാം, 
അതിനാൽ േചാദّം ؛സ് റൂ؂് 3 പൂർ؉ ശװി 5 ന് തുലّമാെണ്ؗ പറയാം , ഈ ഒരു p 2 p 
പൂർ؉സംഖّയും ْഫാײണൽ ഭാഗം ആണ് ْഫാײണൽ ഭാഗവും അതിനാൽ േചാദّ؋ിന് കഴിയുؗ f 
രീതിയിൽ എഫ് എؗത് ൈമനസ് ആണ് എؗതിനുتിെല ഏئവും വലിയ പൂർ؉സംഖّ എ്ؗ p p 
ْപُാٝവിുׯക, ഇത് 1 ൈമനസ് എഫ് 1 ൈമനസ് ന്െറ മൂലّം കെ؇ു؋ക, ഇത് നൽകിയിരിുؗുׯ, f 
ഇതാണ് േചാദّം.  2 ؛സ് റൂ؂് 3 ഫുൾ പവർ 5 േനാുׯക, വലത് അത് ചില പൂർ؉സംഖّാ പദ׹ളായി 
വിഭജിׯാൻ േപാകുؗു, ചില ഭിؗ പദ׹ൾ ഞാൻ 2 ൈമനസ് റൂ؂് 3 ഫുൾ പവർ 5 േനാുׯകയാെണ׸ിൽ 
എبാ നിബؖനകളും റൂ؂് 3 മായി ബؖെؚ؂ിരിുؗുׯ, അേؚാൾ എനി്ׯ ഒേര പൂർ؉സംഖّാ പദ׹ളും 
അേത റൂ؂് 3 പദ׹ളും ലഭിുׯം, എؗാൽ റൂ؂് 3 പദ׹ൾ എبാം ഒരു െനഗئീവ് ചിصേ؋ാെടയാണ് വരാൻ
േപാകുؗത് ഇതിെല ْഫാײണൽ പദം ഒരു ൈമനസ് എഫ ്അبാെത മെئാؗുമب, പിെؗ പൂർ؉സംഖّാ 
പദ؋ിന്െറ കാരّേമാ 2 ൈമനസ് റൂ؂് 3 റൂ؂് 3 എؗത് 1.732 ശരിയാണ്, അതിനാൽ 2 ൈമനസ് റൂ؂് 3 1 
0.26-ൽ കുറവാണ്, 
അ׹െന െമാ؋؋ിൽ  പവർ 5 തീർ׺യായും 1-ൽ കുറവായിരിുׯം , അതായത് പൂർ؉സംഖّാ പദം 0 
ആണ്, അതിനർ،ം നി׹ൾ്ׯ ഉتത് ْഫാײണൽ േടം ആെണؗാണ്, അതിനാൽ 2 ൈമനസ് റൂ؂് 3 
മുഴുവൻ പവർ 5 ഒؗുമب, മറി1 ്׺ ൈമനസ് എഫ് ആണ്, അവിെട ْഫാײണൽ ആണ്  യുെട ഭാഗം f p 
ശരിയാണ്, ഇതാണ് എന്െറ പׯലുتത് , അേؚാൾ എؓാണ് ശരി , തുടർ്ؗ നി׹ൾ സ്കٔയർ 1 f f 
ൈമനസ് സ്കٔയർ കെ؇؋ണം 1 ൈമനസ് 2 ൈമനസ് റൂ؂് 3 മുഴുവൻ ശװി 5 മുഴുവൻ ചതുരവും 1 ff 
ൈമനസ് ഒؗുമ2 ب ൈമനസ് റൂ؂് 3 ഫുൾ പവർ 5 ഓൾ ൈറ്ئ പിെؗ എ്ؓ  നി׹ൾ ഇത് എ׹െന f 
പരിഹരിുׯം, നി׹ൾ ഇത് എ׹െന പരിഹരിുׯം, നി׹ൾ ഇത് ശരിയായി യുװിസഹമാേׯ؇തു؇് ,
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അതിനാൽ നി׹ൾ നّൂമേറئറും ഡിേനാമിേനئറും 2 ؛സ് റൂ؂് 3 ഫുൾ പവർ െകാ؇് ഗുണിുׯക 5. 
ശരിയും 2 ؛സ് റൂ؂ും 3 തവണ 2 ൈമനസ് റൂ؂് 3 ആണ് 4  ൈമനസ് 3 അതായത് 1 1 ഫുൾ പവർ 5 എؗത് 1 
ആണ്, അതിനാൽ ഈ മുഴുവൻ കാരّവും ഒ്ؗ മാْതമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ഡിേനാമിേനئറിെന 
കുറി്׺ വിഷമിേׯ؇തിب , നّൂമേറئറിൽ നി׹ൾ്ׯ ര؇് ؛സ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ അ؀് , ഒ്ؗ 
ൈമനസ് ര؇് ടു ടു ؛സ് റൂ؂് എؗിവ ലഭിു׺  മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ അ؀് ര؇് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ 
അ؀് , തുടർ്ؗ ؛സ് ടു ؛സ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ അ؀് ര؇് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ പ്؋, 
എؗാൽ ര؇് ؛സ് റൂ؂് മൂ്ؗ തവണ ര؇് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഒ്ؗ അതിനാൽ ര؇് ؛സ് റൂ؂് ആെണ്ؗ 
നി׹ൾ്ׯ ഇതിനകം അറിയാം  മൂ്ؗ തവണ ര؇് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ അ؀് എؗത് ഒ്ؗ 
ശരിയാണ്, അതിനാൽ ര؇് ؛സ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ അ؀് , ര؇് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ഫുൾ പവർ അ؀് 
എؗിവ റؐാׯെؚടും, അതിനാൽ ഇതാണ് എبാം ശരിയാകും , നി׹ൾ ഇത് എ׹െന വിപുലീകരിുׯം 

ഇതിന് േപാസിئീവ് ഒئ പദ׹ളു؇് , ഇതിന് ഒേര വിചിْത പദ׹ൾ ഉ؇ാകും, പേײ െനഗئീവ് ms 
ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഒئ പദ׹ൾ്ׯ ഇര؂ പദ׹ൾ േപാലും പരിഗണിേׯ؇തിب , നി׹ൾ ഈ 
ര؇ും േനാുׯകയാെണ׸ിൽ ഇര؂ പദ׹ൾ മാْതം കണׯിെലടുേׯ؇തു؇് .  പദം ഇവിെട ര؇് പവർ 
അ؀് വലത് ര؇് വലത് എ്ؗ നമു്ׯ ര؇് തവണ എഴുതരുത് ഞാൻ ഒരു 2 എ്ؗ എഴുതാം , അടു؋ത് 2 
പവർ 4 ഉടൻ തെؗ റؐാുׯം , അടു؋ത് ര؇് കّൂബ് , അ؀് സി ര؇് ശരി എؓാണ് അ؀് സി  ര؇് 
അ؀് സി ര؇് എؗത് പ്؋ , റൂ؂് മൂ്ؗ സ് കٔയർ വലത് , ര؇് തവണ അത് പിؗീട് മൂؗാം േടം വീ؇ും 
റؐാുׯം കാരണം അതിന്െറ റൂ؂് മൂ്ؗ കّൂബ് ൈറ്ئ ഞ׹ൾ അതിെന കുറി്׺ വിഷമിേׯ؇തിب 
നാലാം േടം നാലാം േടം എؓായിരിുׯെമؗത് ْപധാനമാണ്. ര؇് മട്׹ അ؀് സി നാല് വലത് അ؀് സി 
നാല് അ؀് , റൂ؂് മൂ്ؗ േഹാൾ പവർ േഫാർ , ഒآത് ഓെക, തുടർ്ؗ അ؀ാമെ؋ േടം റൂ؂് ْതീ പവർ 
അ؀് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ പവർ ൈഫവ് ആകും, അതിനാൽ നി׹ൾ െചإരുത് ْപവർ؋ിׯണം  അ؀ാം
േടമിൽ ഈ മുഴുവൻ കാരّവും ൈമനസ് ര؇് അതിനാൽ ര؇് പവർ അ؀് എؓാണ് മുؚ؋ി ര؇് എ؂് 
േഫാറുകൾ ഇരുപ؋ിനാല് ഇരുനൂئി നാ١يത് , ഇത് െതാ؉ൂറ് പിെؗ എؓാണ് ഇരുനൂئി എഴുപത് മുതൽ 
മുؗൂئി അറുപ؋ി ര؇് വെര ഇത് ഈ രീതിയിൽ െചᅃٝിെ׸بിൽ ശരിയാണ് നി׹െള വലിയ 
സർׯിളുകളിൽ ഓടാൻ േْപരിؚിു׺, അതിനാൽ നി׹ൾ മേئെത׸ിലും സ׸ീർ؉മായ രീതിെയുׯറി്׺ 
ചിؓി׺ിരുെؗ׸ിൽ നി׹ൾ ഇത് െചᅃٝിെ׸بിൽ ഈ ْപٍ٠ം വളെര സ׸ീർ؉മാേയെന, ശരി മെئാരു 
ൈവവിധّമാർؗ ْപٍ׹٠ൾ െചإാൻ ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു സമവാകّം ബാർ x 
നൽകിയിരി2001  ുؗുׯ- ഉം പകുതി ൈമനസ് മുഴുവനായും ര؇ായിര؋ി ഒ്ؗ എؗത് പൂജّ؋ിന് x 
തുലّമാണ് , നി׹ൾ്ׯ ഇതുേപാെലയുت ഒരു സമവാകّം ഉെ؇׸ിൽ ശരി, ഇത് ഒരു ബഹുപദമാണ്, 
നി׹ൾ ഇത് വിപുലീകരിׯാൻ കഴി؁ാൽ എനി്ׯ ഈ അവകാശം വികസിؚിׯാൻ കഴിയിب, പേײ 
ഇത് വികസിؚിׯാൻ കഴിയുؗ ഒരാൾ ഇത് ْകമം 2001 ന്െറ ഒരു േപാളിേനാമിയൽ ആെണؗും അത് 0 ന് 
തുലّമാെണؗും അർ،മാؗുׯത് അതിന് എْത േവരുകൾ ഉ؇ായിരിുׯം, അതിന് എْത 
പരിഹാര׹ൾ ഉ؇ായിരിുׯം അതിന് ര؇ായിര؋ി ഒ്ؗ പരിഹാര׹ൾ ഉ؇ായിരിുׯം എؗാണ്. ശരി 
ഇേؚാൾ ഈ എبാ പരിഹാര׹ളും യഥാർ،മായിരിׯിب ചില പരിഹാര׹ൾ യഥാർ،മാകാൻ 
േപാകുؗു മ്ئ ചില പരിഹാര׹ൾ സ׸ീർ؉ സംഖّകളായിരിുׯം, പേײ ഇവിെടയുت വലിയ േചാദّം 
േവരുകളുെട ആെകു؋ക കെ؇ു؋ക എؗതാണ്, അതിനാൽ ഏതാണ് യഥാർ،മായത് 
സ׸ീർ؉മായത് അْപസװമാണ് , ഈ എبാ ْഗൂؚുകളുെടയും സി׶യുെട ആെകു؋ക 
കെ؇ു؋കയും അതിന്െറ മൂലّം എؓാെണ്ؗ കെ؇ു؋കയും േവണം, ഇത് എ׹െന െചإാം, 
ഇേؚാൾ ഈ എبാ േവരുകളും വّװിഗതമായി സ׸ൽؚിുׯക, അതിനാൽ ഈ േവരുകൾ ആെണ്ؗp 1 
പറയാം. ഉം p 2 
അ׹െന വെര വെര വലതുവശ്؋ ഇവയാണ് േവരുകൾ എ്ؗ കരുതുക, അേؚാൾ ഈ p 3 2001 p 2001 
പദْപേയാഗം മുഴുവൻ ൈമനസ് തവണ ൈമനസ് തവണ ൈമനസ് എ്ؗ x p 1 x p 2 x p 3 
മാئിെയഴുതാം ൈമനസ് ര؇് വെര  ആയിരം എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇത് നّായമാേണാ x p 
ഒരുപേײ ശരിയായിരിׯാം, ഒരുപേײ നأൾ ഇതിെല ന്െറ പവർ 2001-ന്െറ പവർ x-
പരിേശാധിേׯ؇തിب, പേײ ഇത് നّായയുװമാണ്, അതിനാൽ ഇത് യുװിരഹിതമാെണ്ؗ 
െപെت؂ؗു പരിേശാധന കാണിുؗുׯ, കാരണം ബാർ 2001 അب  ശരിുׯം അത് ഇب  അത് x 
െചുؗുإേ؇ാ, അത് േതാؗുؗുേ؇ാ, അതിനാൽ ഇത് നّായമാണ്, പേײ ഇവിെട ചില ഘടക׹ൾ 
ഉ؇ാകും, അതിനാൽ നി׹ൾ ഒരു ഘടകം തിരെ؁ടുׯണം, ഇത് യുװിരഹിതമാണ്, നി׹ൾ്2001 ׯ 
റൂ؂ുകൾ ലഭിׯിب, അതിനാൽ ഇത് ഒരുപാട് നിബؖനകളിേല്ׯ വികസിുׯം  പകുതി മുതൽ പവർ 
 ാ വഴികളിലും ൈമനസ് മുതൽ പവർ 2001 x xبഎ تസ് മുതലായവ മുതൽ പവർ 2001 വെരയു؛ 2001
വെരയുت പവർ 2001 വെരയുت േല്ׯ കൂ؂ിയാൽ റؐാׯാൻ േപാകുؗുെവؗതിന്െറ ഒരു x 2001 x 
ൈമനസ് അടയാളം ഉ؇ായിരിുׯം. ഇത് ആയിരം ْകമ؋ിന്െറ ബഹുപദമായിരിׯിب, ഇത് 
ര؇ായിര؋ിന്െറ ബഹുപദമായിരിുׯെമؗതാണ് ശരി, അതിനാൽ ഇത് ര؇ായിര؋ിന്െറ 
ബഹുപദമാെണ׸ിൽ അതിന് ര؇ായിരം േവരുകൾ മാْതേമയുൂت , ഈ സാഹചരّ؋ിൽ ഇത് നി׹ൾ 
കാണുؗ അവസാന േടം ദൃശّമാകാൻ േപാകുؗി2000 , ب-ാം േടമിന് ൈമനസ് പി 2000 ശരിയാണ്, x 
നി׹ൾ്ׯ എ്ؓ ലഭിുׯം, നി׹ൾ്ׯ മുതൽ പവർ 2000 ൈമനസ് മുഴുവനായും പവർ 2000 വെര x x 
ലഭിുׯം, ഇത് ഒരു ؛സ് ആണ് , നി׹ൾ്ׯ പകുതി ലഭിുׯം ശരിയാണ്, േല്ׯ വരുേآാൾ 2000 േകാഫ് x-
നി׹ൾ ഈ പദْപേയാഗം വികസിؚി׺ാൽ േകാഫിഷّന്റ് പകുതിയാകും, അതിനർ،ം നി׹ൾ്ׯ 
ഇേؚാൾ ഇവിെട പകുതിേയാളം ഉ؇ായിരിׯണം എؗാണ് , അേത കഥ എഴുതാനുت മെئാരു 
മാർഗമാണിത്, അതാണ് ഞാൻ ْപഖّാപിؗുׯത്, അതിനാൽ ഞാൻ ബാർ 2001 ؛സ് ْപഖّാപിുؗുׯ x 
പകുതി ൈമനസ് പൂർ؉ ശװിയുെട പകുതി 2001 ഈ മുഴുവൻ കാരّവും പകുതി മട്׹ ൈമനസ് x x p1
മട്׹ ൈമനസ് വെര തുലّമാണ് ൈമനസ് ര؇ായിരം വെര ശരി, ഇവിെട മൂ്ؗx p2 x p p one p two p 
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ഇവെയبാം ബഹുപദ؋ിന്െറ േവരുകളാണ് ശരി  അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇവിെട എؓുെചുإം, നി׹ൾ്ׯ 
െചإാൻ കഴിയുؗ ഒരു കാരّം നി׹ൾ്ׯ ഇത് വിപുലീകരിׯാൻ ْശമിׯാം , ആദّ േടമിൽ ഇത് 
വിപുലീകരിׯാൻ ْശമിുׯേآാൾ ആദّം നി׹ൾ്ׯ ബാർ 2000 ലഭിു׺ , അത് x 
നിർأാണ؋ിലൂെടയാണ് , തുടർ്ؗ നി׹ൾുׯ؇് പവർ 1999 തവണ തവണ ലഭിു׺ , x p 2000 p1999 
അ׹െന എبാം ശരി 
അ׹െന േവരുകളുെട ആെകു؋ക പവർ 1999 ശരി x 
അ׹െന ഈ വികാസ؋ിെല പവർ 1999 ന്െറ ഗുണകം േവരുകളുെട ആെകു؋കയാണ്, അതിനാൽ x 
നി׹ൾ്ׯ ഇേؚാൾ എبാം ഉ؇് സഹْപവർ؋കെന കെ؇ു؋ക എؗതാണ് െചേإ؇ത്  t of x power
1999 , അത് 2001 ആകാൻ േപാകുؗത്  രെ؇؉ം തിരെ؁ടുുׯക, നി׹ളുെട അവസാന ഉ؋രം 
എؓാണ് നി׹ളുെട അവസാന ഉ؋രം സി׶ ൈപ എؗത് ര؇ായിരം ഒ്ؗ തിരെ؁ടുുׯക ര؇ിന് 
തുലّമാണ്, അത് മെئാؗുമب , ര؇ായിരം മുതൽ ര؇ായിരം വെര  ശരി, അതിനാൽ ഞ׹ൾ വളെര 
വലിയ ൈവവിധّമാർؗ ْപശ് ന׹ൾ െചയ് തു, അടുױ ؋ാസിൽ കുറ്׺ ْപശ് ന׹ൾ കൂടി െചإാൻ 
കഴിയും ഇവെയبാം ൈബേനാമിയൽ സിؑാؓ؋ിന്െറ വകേഭദ׹ളാണ്, എبാ സമയു؋ം നി׹ൾ 
സിؑാؓം േനരി؂് കാണുؗിبായിരിׯാം, പേײ ഓേരാ തവണയും നി׹ൾ എؓാണ് െചؗുإത്  
നി׹ൾ കുറ്׺ നിബؖനകൾ തിരെ؁ടുുؗുׯ, ചില നിബؖനകൾ തിരെ؁ടുുׯകയും ഘാതം 
പുനഃْകമീകരിുׯകയും െചؗുإിب, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇവിെട നിർ؋ാം, ഞാൻ നി׹െള ഉടൻ കാണും 
നؕി 
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