
 ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ ಮൡ౨  ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯ ಮൡ౨  ಅದರ ಅನ౷ ಯಗಳ ಀคൡ ಗ൐ತ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕච ಇൿ 
ಅඝಕ౳ ಮದย౵  ෩ರඡ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං ಮൡ౨  ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯ ඛಖರ฿ಜ ಏචಂ්ದඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ คೕ౽౲ භ ෥ല 
ౘ෦๭ කඝ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ಮ൤౨  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಪ౳ ෬ಯದ ຂัಃ෷ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  කโ 
ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ , ಇๅರവ ಸ෥ನๅಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ, ಈ ಎರഴ ಸ෥ನ ಅඝಕ౳ ಮโ ಈ คೕൟ ๼ಂൟฆಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ಎಂൿ ಬฉದง ಅโ ಪರಸ౭ ರ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ಗะಜๅ  ೯൤ಡ ಉತ౨ ರโ ಒಂඃ x y y x 
ಆಜರ෎ಀ ಅൿ ಒಂൿ เಷಯ කโ ಗಮඛ๭ದ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ කโ ಗಮඛ๭ದ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ කඝ 

ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ 1 ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ലದฉ ඛೕโ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ x y y x 
෥ಡಬ๾ൿ ඛೕโ 2 ಪವฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಈ ූಗದย౵  ಆದฉ ಈ ූಗದย౵  ඛೕโ ೯൤ಡ ೯൤ಡ n nc 0 nc 1 nc 
2 ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಬಲಃౙ  ಪഷ෷ವವฉಡ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, nc 3 ncn 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ಫย൞ಂಶ฿ಜං , ಇๅಲ౵ โಗಳ ෮ತ౨ โ 2 ಪವฑ ಸค ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං. ಈ ಈಕ౷ ฯ ഖ ൮ ಇൿn 
ಆ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ನನ౬  ಒഖౣ  ಅඝಕ౳ ಮದ ಅಧბโ ಅඝಕ౳ ಮದ ಇತರ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಅโಗಳ n 
෮ತ౨ โ 2 ಪವฑ ಆಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ๲ഡ ಗำ  ಪವฑ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ನನ౬  ෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ಸค ಆದฉ ಸ෥ನ ෍ಸವඝ౬  2 n 1 n n 
ಮฉൡ෈ല ඛೕโ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಡ ಸಮකದ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ലದฉ ඛೕโ ಡ ಸಮකದ x y x 

 ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ඛಮ౱  ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶโ  ಮൡ౨  ඛೕโ  ಎඨ ๭  ෭ನ๺ ಎඨ ๭  ಪ౵ ๺ ಎඨ ๭  ಇ൞౲ ൽ 1 y 0 0 1 2
ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಇൿ ಸಹ ಫย൞ಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅโಗಳย౵  ಃಲವඝ౬  ಎಡූಗದย౵  ಇค๭ದฉ ಮ൤౨
ಃಲโ ಬಲූಗದย౵  ಸಮ ಪದಗಳ ෮ತ౨ โ ෍ಸ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಪದಗำ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಮൡ౨  nc 1 c 3 z 5 
๼ೕಡ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ඣೕലದ ಮ൧౨ ಂൿ ಫย൞ಂಶ฿ಜං ඦತರ කโ ෎ฉ ಏකದง ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಪ౵ ๺ 1x 
ನ ಞ൏ಂಕವඝ౬  තಣბൽಂದ 2 ಡ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದರย౵  කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ  เಸ౨ ರൕ෷ ಅඝ౬  x n x 
ຄಂൽರದ ಒಂඃ ಒಂൿ ಪದเං ಮൡ౨  ಄ವಲ ಒಂൿ ಪದเං ಮൡ౨  ಅൿ ಮಧ౲ ಮ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಮ ಞ൏ಂಕ ಆಜං  2n cn
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ කโ ಇದඝ౬  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ෨คൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ ಬ๾๛ කโ 
ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ 1 ෩ಲಕ ๸තಣბ ಶ౾౨  ෇ค 1 ෩ಲಕ ೯൤ಡ ๸තಣბ ಶ౾౨  ಬಲಃౙ  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  x x n x x n 
ಪದದ ಞ൏ಂಕ ෴โൿ ಅದರย౵  ಇಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ಅඝ౬  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ೕค, ඛೕโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಎඨ ๭  ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ಎඨ ๭ 1 0 1 
๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ಎඨ ๭  ๲ౙ ౷ ೕിბ ಎಂൿ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಅൿ  ಎඨ ๭ಎඨ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  2 2
ಸ౷ ಲ౭  ๬෥ඛ౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ ෨ಂං ಮൡ౨  කโ ෬ยನ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ๒ನ౲  ಎඨ ๭ಆฑ ಎඨ ๭ nc 
ಒಂൿ ಎඨ ๭ಆฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಬದม෵ಸมಜං ಒಂൿ ಎඨ ๭ ಎರഴ ಎඨ ๭ಆฑ ಪ౵ ๺ ഖ ಮൡ౨  ಅൿ ಎರഴ ಎඨ ๭ಎඨ 
෭ನ๺ ಆฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ๭ಕౙ  ಫย൞ಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಈ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  
ඡರ฿ದ คೕൟಯย౵  ಬಳಸ෎౽ಜಲ౵  ಆದฉ කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴൟ౨ ං౪ โ ಄ವಲ ಒಂൿ ಸಮ๲౲  ನನ౬  ౾ഔౣ ಯย౵  
ಇඞ౬  ಒಂൿ ಸಮ๲౲  ಇං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಸค ಈ ಸಮ๲౲ ෷ ೬๺ ನย౵  ๸ಭเ๭ං ಸค, ඛೕโ ಇದඝ౬  ຂಡ 
ಪคಹค๯ൟ౨ ೕค, ಇൿ ඛಜವಲ౵  ಬಹಳ ಕണಣ฿ದ ෭ನ๺ ෈ ๸තಣბ ಶ౾౨  ಅದඝ౬  ಐದඡ ಮൡ౨  ಆರඡ ಪದಗಳ n 
෮ತ౨ ವඝ౬  ෨ค෵ค ඛೕโ ಎม౵  ಮൡ౨  ಎม౵  ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ෮ದಲ ಪದ ෴โൿ ಮൡ౨  ෴โඃ n a bs 
෴โඃ ನ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴโൽಲ౵  1 ෇ค ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಎರಡඡ ಅವඌ෷ ಬಲ ඦತರ b nc n b  
෩ರඡ ಅವඌಯ කಲౙ ඡ ಅವඌಯ ಐದඡ ಅವඌ෷ ಐದඡ ಅವඌ෷ ಆಜฆತ౨ ං nc 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಅವඌ෷ ಆಜฆತ౨ ං. nc 0 
ಆದ౪ คಂದ ಐದඡ ಅವඌ෷ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  c 1 c 2 c 3 c 4 
ಆದ౪ คಂದ  ඛೕโ ෭ನ๺ 4 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡยൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಎ๠ౣ  ಗำ 4 ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ೕค ಅದ౽ౙ ಜ෻ n b b n 
4 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ೕค. ඛೕโ කฤౙ  ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค b 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಐದඡ ಅವඌ෴ಜං ಮൡ౨  ಆರඡ ಪದ ෴โൿ ತඬ౭  ತඬ౭  ತඬ౭  ತඬ౭  කඝ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಮฉൟං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ಪ౵ ๺ ෈ ෥ഴൟ౨ ಲ౵  ඛೕโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෈ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಬฆತ౨ ං ನನ౬  ಬั ಄ವಲ ಎ෈ ಇದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಬฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ෈ ౲ಁ ෕
೯൤ಡ ෭ನ๺ ෈ ಪವฑ 4 ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂං ಪ౵ ๺ ಇං ಮൡ౨   ඦತರ ಪವฑ 5 ಆರඡ ಪದ฿ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐದඡ ಮൡ౨  ಆರඡ ಪದโ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ಆಜං  ಪವฑ 5 ಡ ෭ನ๺ 5 ಪഖౣ  ෈, ಅൿ ನನ౬  n nc 5 a 
ಆರඡ ಅವඌ෴ಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ๔౬ ෷ ಐದඡ ಮൡ౨  ಆರචಯ ෮ತ౨ โ 0 ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ ಎರഴ ಅಂದฉ ನನಡ nc 

෭ನ๺ 4 ಪವฑ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 5 ಪವฑ 5 ಸค ಮൡ౨  ඦತರ 4 a power n b nc 5 a power n b 
ಸರಳತั๭ ಮൡ౨  ෴โൿ ಮൡ౨  ಐൿ ෴โൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൧౨ ෫౱  ಸರಳತั๭ ಅಪವತბඛೕಯโ nc4 nc n 
ຄೕಞತ౨ ං ෭ನ๺ 5 ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ 4 ಅಪವತბඛೕಯโ ෭ನ๺ 5 ෭ನ๺ 4 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං n n n n 
෭ನ๺ 5 ಅಪವತბඛೕಯ ಸಮಯಗำ ෭ನ๺ 4. ಇൿ ಡ ನನ౬ ඝ౬  ಕฉඅ෷౲ ತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ 4 คಂದ 5 ಃౙ  n a by b n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං , ಅൿ ತ౷ คತ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං  ඛೕโ ಸ౷ ಲ౭  ඡರ฿ಜ ෨ಂದಃౙ  ಸค කโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ෥ഺೕಣ j 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮ๲౲ ಯ ຂัಃ෺ಂದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ ๸තಣბ ಪವฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ೯൤ಡ 1x x n 

೯൤ಡ 2 ವಗბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆ ಎม౵  ಪದಗำ ಮൡ౨  ඛೕโ  අಡ౥  ಪದโ ಪವฑ 2 ಸค ූಗ 2 අಡ౥ ൿx x x n x n 
ಎಂൿ ൟั෵ค  ಟෳბ ಮൡ౨  ෇ฑ 2 ಛಜ ಅವඝ 2 ನ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಬಳ๭ർ౪ ච ಎಂൿ ಅವඝ ຂำವ t x n n 
ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಇದඝ౬  ඛಮಡ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ನನ౬  ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ඛೕโ ಇದඝ౬  ຂಡ ෥ഴൟ౨ ೕค ඛೕโ ಇದඝ౬  
ຂಡ ෥ഴൟ౨ ೕค ಓຉ ಬඛ౬  ಇൿ ನಮ౱  ಆචಯ คೕൟಯย౵ ෻ ಬಹಳ ඡರ฿ಜฆತ౨ ං , කโ ಇದඝ౬  ෥ലದ คೕൟಯย౵  
කโ ಅඝ౬  1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ 1 ಡ ಸಮකಜ ಪ౵ ಩ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇๅಲ౵ ใ ಕಣ౱ ฉ෴෵ൡ කโ x y nc 
๵ච౬ ෽ಂൽಡ ෥ತ౳  ಉัൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ೕค ඛೕโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ല, ඛೕโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ x x 
ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ല ಒಂൿ කഡ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ವฉಡ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ಪ౵ ಩ ෥ല, n 
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ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರ ಏඝ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 1 ೯൤ಡ 1 3 ๸තಣბ ಶ౾౨  ಸค n 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಬಹಳ ಸರಳ฿ದ ಪ౳ ๔౬  ಪ౳ ๔౬  2. ಈ ෮ತ౨ โ ෴โං ಒಂൿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಎ 1 ಪ౵ ๺ ಎ 2 ෭ನ๺ ෩ฆ a  
ಪ౵ ๺ ಎ ශೕฑ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ෭ನ๺ ಆಜರ෎ಀ ಈ ಪದโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಜರ෎ಀ, ಇൿ ඛಮಡ ಏನඝ౬  චನඪ๯ತ౨ ං ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಃಲಸವඝ౬  ಸค෴ಜ ඛವბ๼๯โൽಲ౵  , ಒಂൿ 1 ೯൤ಡ 2 ෭ನ๺ ಎ 3 x  
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ๼ೕಡ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ෥ല ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ലದฉ ෭ನ๺ 1 1 ෭ನ๺ 1 0 x x 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბโ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶโ ಒಂൿ ๸තಣბ ಪವฑ ಆಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಉತ౨ ರโ ಒಂൿ ಸค ൡಂ෇ ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ಜං ඦತರ කඝ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච  ඛಮಛಜ ෩ರඡ ಪ౳ ๔౬  
ඛೕโ ಇದඝ౬  ຂಡ ෥ഴൟ౨ ೕค ಎಂൿ කโ ಪค๏ೕย๵ೕಣ ඛೕโ ಃಲโ ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ಡ෎౽ಜฆโದคಂದ ඛೕโ x 
෴โದඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ಡยൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ಡฤ ಬಯ๯เฃ x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๬ಧ౲ ൤෺ಂದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕല ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಞ൐๭ ಎ 1 ා ಸค ಇൿ ಒಂൿ ๬ಧ౲ ൤෴ಜං x 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ෮ದಲචಯൿ เಸ౨ คಸยං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  ಏನඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ 0 ೯൤ಡ 1 ೯൤ಡ 2 ๲ౙ ౷ ೕിბ x x 
ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ๼ೕಡ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ಪವฑ ವฉಡ  2 ಸค ಆದฉ ಎರಡචಯൿ เಸ౨ คಸยං ಮൡ౨  ಇย౵  a to nx n 

ಬದยಡ ಬಲಃౙ  ෭ನ๺ 1 คಂದ ಎಂൿ ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ๻ಛಜ කඝ ಬದยಡ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ಬฉದฉ 1 xi x x xi by x 
คಂದ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಪഷ෵ค  ವಗბದ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ඦತರ 2 ෩ಲಕ ಪವฑ 2 ಸค ಅൿ x a 2 x n x n 
ಎರಡඡ ಅವඌ ಸค ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ಎರഴ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳ ಞಣಲಬ౫ ದย౵  ඛೕโ ಈ ಎರഴ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳ ಞಣಲಬ౫ ವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ฆเค ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆವ ಪದ ෴โൿ ๻ಛಜ කඝ ಇದඝ౬  ෴โඃ ෴ඁ೉౟ ಕ x no x 
ಪದඅಂൽಡ ಞ൐๭ದฉ කඝ ಆ ෴ඁ೉౟ ಕ ಪದದย౵  ಃಲโ ಅඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕච ຄರൡ කඝ  ಇದඝ౬  ಈ x 
෮ದಲචಯದฌಂൽಡ ಞ൐๭ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಎರಡඝ౬  ಞ൐๭ದฉ කඝ ಸค ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ದದ౪ ඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ඛೕโ 1 ಅඝ౬  x a 1 x x 
ಞ൐๭ದฉ 1 ಅඝ౬  2 คಂದ ವಜೕბಕค๭ದฉ ඛಮಡ ๭౾ౙ ಲ౵   ඛೕโ ຄಂൽฆವ ෴โඃ ಪದโ 1 คಂದ ඣಂൽಡ x x x x 
ಆචತำ౶ ತ౨ ං, ඛೕโ ຄಂൽฆವ ಏಅಕ ಪค๭౩ ൟಯย౵  ඛೕโ ಇඞ౬  ಅඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค , ಅย౵  1 ෴โದක౬ ದง x x 
ಞ൐๭ದฉ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵  x x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎರഴ ಬಲವඝ౬  ಞ൐๭ ಅൿ ඛಮಡ ෭ನ๺ 1 ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, ඛೕโ ಅದඝ౬  ಞ൐๭ದฉ 2 x 
ವಗბโ 2 ವಗბ ಉั෷ತ౨ ං 1 คಂದ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ ಉัൽං ඛೕโ ಒಂൿ ೯൤ ಞ൐๭ದฉ ຄರൡಪല๭ ಅದರย౵  x xx 
ಃಲโ ಅಂಶเං  2 คಂದ ವಗბ ಸค ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ನย౵   ಇ ಈ เಸ౨ ರൕಯย౵  ಇಂലදಂഷಂഡ ಪದโ x x th x 
ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಸค ಅൿ ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆವ ಏಅಕ ಪದ฿ಜං ಸค ෎ฉ ຂಡ ඛೕโ ಅದඝ౬  ඛ෦ბ๯ൟ౨ ೕค x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳  ಪದโ ಇൿ ಎಂൿ කඝ ಉഴಆಂലං౪ ೕච ಈಗ කඝ 2 ರย౵  ಞ൐ಸ෎౽ಜං ෎ฉ คೕൟಯย౵  x 
ಮൡ౨  ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ದ ಪದವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ කඝ තವბ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ඦತರ x 
๸තಣბ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  තವბ ಞ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಊກಯ คೕൟಯย౵  ්ൽ౫ ๋ತ ಊກಯ ಃಲಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಅ ౲ූ ಸโ ಇย౵  ನഷ෷ತ౨ ං ඛೕโ ಎ๠ౣ  ກೋ౞  ಅ ౲ූ ಸ ෥ഴൟ౨ ೕฌೕ ಅ๠ౣ  ಉತ౨ ಮ฿ಜ ඛೕโ ಈ 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෥ಗბ ෴โൿ ಎಂൿ ಊ๼๯ವย౵  ಉತ౨ ಮ฿ಜฆൟ౨ ೕค ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಸค෴ಜ 
๭ฤ౾ಆำ౶ ൟ౨ ೕค ඛೕโ ಈ ඛ෥ბಣವඝ౬  ಸค෴ಜ ಊ๼ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ๸තಣბ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ಡ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 x x n x 
෩ಲಕ ವಗბ ๸තಣბ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ಇದರย౵  කඝ ඛಮಡ චನඪಸฤ ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ದ ಪದವඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕච x n x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡยං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ยං౪ ೕๅ ಸค ಮൡ౨   ඛಮಡ ൟัൽං ಈ n h  
ಞ൏౽ರವඝ౬  ෥ಡฤ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪದದ ෩ಲಕ ಪದವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ෇ค ෭ನ๺ ෈ ෥ಡಬ๾ൿ ಈ 
๸ದಭბದย౵  ඛೕโ 1 ಪ౵ ๺ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಓຉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪದದ ෩ಲಕ ಪದವඝ౬  ෥ഺೕಣ ನನ౬  ಬั ಎ  1 ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ವಗბ x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಎม౵  3 ಪದಗูಂൽಡ 1 ಅඝ౬  ಞ൐๭ං ඦತರ කඝ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ಈ ಎม౵  ෩ฆ x 
ಪದಗูಂൽಡ ಞ൐๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ವಗბವඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ಈ ෩ฆ ಪದಗูಂൽಡ ಞ൐๯൤౨ ೕච x 
ಮൡ౨  ඦತರ ಬಹಳ๠ౣ  ಇං ಈ 1 คಂದ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๯โൿ ෨ಂൽನದฌಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ෭ನ๺ x x x 
ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಇං ಅൿ ಪ౵ ๺ 1 ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಆದฉ ಆ ෩ರರย౵  ಒಂൿ ವಗბ x 
೯൤ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಆಜ ಉั෷ತ౨ ං ಪವฑ ಡ තൟბ෴ಜ ವಜೕბಕคಸมಜං ಸค ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  1 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ x n x x
౽౷ ിბ රฯ ಡ ಪವฑ ಅඝ౬  කഡ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ಎರഴ n x x nx n 
ಎಂൿ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛೕലದ౪ ฉ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ රฯ ಪವฑ ಏකಗยං ಇൿ ಸ౷ ಲ౭  ಕಷౣ  කโ x x n 
ຄರಜನ ๬෥ನ౲  เಷಯಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ದ ຄರൡ ಅൿ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ಊ๼ಸฤ කโ 1 ා ಪವฑ 2 ಎඨ x 
๬෥ನ౲  ຄರಡ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ ಉัൽฆโൿ 1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ಪವฑ 4 ๸තಣბ ಪವฑ x x n 
ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච ම෥౲ ბഡ ซഡ ම෥౲ ბഡ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಇൿ 1 ා 

ಪವฑ ಎರഴ ෇ค ಒಂඃ ೯൤ಡ ಒಂൿ ම෥౲ ბഡ ಆಜದ౪ ฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x n x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಪವฑ ශೕฑ ಪ౵ ๺ റഡ റഡ റഡ ಮൡ౨  x x a two nx power 4 n ok 
කඝ ಏನඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕච ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆವ ಪದವඝ౬  කඝ ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕච ಅಂದฉ ಇದರ ಒಳಡ ಎส౵ ೕ x x 

ඣಂൽಡ ಒಂൿ ಪದเං ಮൡ౨  ಆ ಪದโ ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං ຄರಡ 1 ා ಪವฑ 2 ಎඨ ಸค ಆ ಪದ power 2 n x x 
෴โൿ ಅൿ ඡ ಪದโ ಸค ಪವฑ 0 ಪವฑ ಚದರ 1 ෇ค 2 ಪವฑ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ n a 0 x a 1 x x a 2 x 
ಆದ౪ คಂದ ಪವฑ ಎರഴ ෇ค ಆಗยං  ಞ൏ಂಕโ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං x n 
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ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳  ಪದโ ಅකವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵   ಮൡ౨  ಈ เಸ౨ ರൕಯย౵  ඛಂದ ಸ౷ ൪ತ౳  ಎಂಬ x x 
ಪದโ 1 ವಗბದ ೯൤ಡ 2 ವಗბದ ෭ನ๺ ವಗბ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ෥ലං౪ ೕච කඝ ෮ದฤ a 3 
ಞ൐๭ ඦತರ ಅඌ౽ರಃౙ  ಏค๯โದರ เฆದ౫ ฿ಜ  ಶ౾౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಬಲವඝ౬  ಞ൐๯โൿ ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ಸค෴ಜ 
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ಸค෴ಜ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච , ಇย౵ ฆವ ๯ัโ ಈ ්ൽ౫ ๋ತ ಊກಯ 
ಃಲಸ฿ಜං, ౘ෦๭ ಈ ಊກಯඝ౬  ಕยಸมಞโൽಲ౵ , ಇൿ ಅ ౲ූ ಸൽಂದ ෥ತ౳  ಬฆತ౨ ං , ඛೕโ ಎ๠ౣ  ກೋ౞  ಅ ౲ූ ಸ 
෥ഴൟ౨ ೕฌೕ ಅ๠ౣ  ಉತ౨ ಮ฿ಜ ඛಮಡ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං  ಈ ಊກಗಳඝ౬  ಸค ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ಪವฑ 14 ಅඝ౬  ಪವฑ 14 ಡ ກ೉౞ ಸมಜං ಸค ಮൡ౨  x 
ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಆൻბ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇൿ ಆฑ ಪ౵ ๺ ഖ ಪದಗำ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ඛಮಡ ಏඝ ತൡ౨   
ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟ෷ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟ෷ ෴โൿ ಸค ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಪದಗำ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ ඦತರ ಎಂದชඝ ಇൿ ඡರ฿ದ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං rth r r r 
කโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಅದರ ಅಥბๆඝ ಈ ෩ฆ ನย౵ ದ౪ ฉ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳ ෮ತ౨ โ ಪದದ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ap r r 
ಎರഴ ಪದโ ಎರഴ ෇ค ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎಂಟඡ ಅವඌ෴ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ ಪ౵ ๺ r r 
ಒಂൿ ಪದದ ෭ನ๺ ಪದโ ಪದඅಂൽಡ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಈಥฑ ซഡ rth r r 
ಆದ౪ คಂದ ಪದ ෴โൿ ෮ದಲ ಪದ ෴โൿ ෮ದಲ ಪದโ ಒಂൿ ಹಀౙ  ඛೕโ ಎม౵  14 ಪದಗำ ಇಲ౵  ಗಳඝ౬  rth x 
ಆ෺ౙ  ෥ല ಅൿ ඛಮಡ ෮ದಲ ಅವඌಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎರಡඡ ಅವඌ ඛೕโ 13 ಪದಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಒಂൿ ෩ರඡ x 
ಅವඌಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല  ඛೕโ ಹච౬ ರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ೕฃ x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ඛೕโ 14 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ಒ෫౱  ಆ෺ౙ  ෥ಡยൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಎ๠ౣ  ಗಳඝ౬  ඛೕโ ෭ನ๺ rth r x r 

ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ೕค 1 x 
ಆದ౪ คಂದ ಪದโ ಎ๠ౣ  ಪದವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ೕค 14 ಆಗยං ෭ನ๺ 1 1 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല 14 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 1rth r r 
಄ವಲ 1 ෇ค ಪವฑ ಆฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪದ฿ಜං ಸค ಅಂ൤෻ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಪದโ ෴โൿ ෨ಂൽನ ๬ౣ භ ಹൽකฤౙ  ಪವฑ rth r crx r 
ಮൡ౨   ಆฑ ಪ౵ ๺ ഖ ಟෳბ ಹൽකฤౙ  ๬ฤಗำ ಆฑ ಪ౵ ๺ 1 ಎಋ౺  ಪವฑ ಆฑ ಪ౵ ๺ 1 ಎಂದชඝ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಪದಗำ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ ಎಂൿ ಅವฆ ຂำ൞౨ ฉ, ಅൿ ಹൽකฤౙ  ๭ಆฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಅಪವತბඛೕಯ ಹൽකಲౙ คಂದ ಅಪವತბඛೕಯ ಆฑ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ 13 ෭ನ๺ ಆฑ ඣೕ 15 ෭ನ๺ 
ಆฑ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 14 ๭ಆฑ ෭ನ๺ 1. ಇൿ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜං  ಪದ ಮൡ౨  ಈ ෮ತ౨ โ ಹൽකฤౙ  ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯr 

ಅಪವತბඛೕಯ ಪವฑ ಡ ಎರഴ ෇ค ಹൽකฤౙ  ಅಪವತბನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r x r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬ๾ಮഔౣ ಡ ಸಮ๲౲ ಯ ຂัಃ෴ಜං ಮൡ౨  ౘ෦๭ เಷಯದย౵  ಏඝ ಎಂൿ කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ x r 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥ಡಬ๾ർದ ಒಂൿ ಃಲಸๅಂದฉ ඛೕโ ಎย౵ ಂದมದง 14 ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ๬ౙ იೖ ෥ಡಬ๾ൿ 
෨ಂൽನ ಃಲಸๅಂದฉ ඛೕโ ಪವฑ ಆฑ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಎม౵  ಕഷ෵ಂದ ๬ౙ იೖ ෥ಡಬ๾ൿ ಸค ෨ಂං ඛೕโ ಏඝ x 
෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ಆฑ ಆಜං  ෭ನ๺ ಒඨ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅಥ฿ ಆฑ ೉ಕౙ ർಜං ಆฑ ෭ನ๺ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎม౵  ಕഷ ಆฑ ෭ನ๺ ಒඨ ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ ಅඝ౬  ๬ౙ იೖ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಆฑ ಪ౵ ๺ 1 
෇ค ಆฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಆฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಏඝ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค ෴โൿ 
ಎಂൿ ๬ౙ იೖ ෥ല  ಇย౵  ೉ಕౙ ൿ 15 ෭ನ๺ ಆฑ ಅಥ฿ 14 ෭ನ๺ ಆฑ ಅಥ฿ 13 ෭ನ๺ ಆฑ 13 ෭ನ๺ ಆฑ 
೉ಕౙ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ๸තಣბ฿ಜ ๬ౙ იೖ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಹൽකฤౙ  ෭ನ๺ ಆฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಹൽකฤౙ  ෭ನ๺ ಆฑ ಅඝ౬  ಹൽජൿ ෭ನ๺ ಆฑ ಆಜ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಈಗ เಷಯಗำ ಃಲಸ 
෥ಡฤ ಸರಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ກೋ౞  ಸರಳ฿ದ ກೋ౞  ඡರ฿ದ ๸ීಧವඝ౬  ಪഷൿಆಂലൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ๸ීಧโ ಈಗ 1 คಂದ 14 ෭ನ๺ ಆฑ ෇ค 15 ෭ನ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆಜං ಎರಡඡ ಅವඌ෵ಂದ කඝ x 
ඛಂದ ඛಂದ ಡ ವಗბ ෥ലං౪ ೕච ಮൡ౨  1 ಮൡ౨  ಇಂದ  ෩ರඡ ಪದವඝ౬  කඝ 2 ඛಂದ ಡ 14 ෭ನ๺ ಡ r r x r r 
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಸคಛಜ ಪคಹคಸ෎౽ಜං r 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  14 ෭ನ๺ ඛಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ಆ๎ർಯಕ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ಬ๾๛ ಸค කඝ r 
ಉัದโಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛಮ౱ ඝ౬  ෈ഴ൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಇൿ  ෈ೕಜಗ൐ತದ ඡರ฿ದ ಅನ౷ ಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෨ಂൿವคಸฤ ຄೕಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಚ೉ბ๯฿ಗ ඛೕโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಬฆವ ಪ౳ ๔౬ ಗำ ಇโಗะಜๅ ಸค ಈಗ කโ ಸ౷ ಲ౭  
๬෥ඛ౲ ೕಕคಸฤ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ  ಸ౷ ಲ౭ ಮഔౣ ಡ කโ ෥ಡ෎౽ൿൿ ಬಹಳ๞ౣ ං ๻ಛಜ කඝ ಇย౵ ಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕච x 
ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ಪವฑ ಪವฑ ෇ฑ ෭ನ๺ 1 ಇ൞౲ ൽಗัಡ ಆಜං, ಸค y n nnc 1 x n ync 2 nc 0 x 
๬෥ඛ౲ ೕಕರಣโ ಇൽೕಗ ಈ ๰ತ౳ ฿ಜං  ಈ ๰ತ౳ โ ಛಜ ත൏ბಂಕ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕ฿ಜං, n n 
ත൏ბಂಕವಲ౵ ൽದ౪ ง ಸಹ ಅඃ ๰ತ౳ โ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಎಂൿ ಅൿ ൟฆಞತ౨ ං, ත൏ბಂಕವಲ౵ ൽದ౪ ง ಸಹ n 
ಅඃ คೕൟಯൿ౪  ಅඃ ಃಲಸ ෥ഴโൽಲ౵  ಆದฉ ಇඃ คೕൟಯದ౪ ඝ౬  ಮ൤౨  ಬฉ෽ೕಣ 1 ಪ౵ ๺  ๸තಣბ ಶ౾౨  x n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ 0 ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ෇ค ಇൿ nc 0 n nc 1 x 
ಅಪವತბඛೕಯ ಅಪವತბඛೕಯ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ 1 ෇ค ೯൤ಡ ෇ค ವಗბ ಸค n n x nc 2 x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ಆಜං ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಈ ಅಪವತბඛೕಯ ෴โൿ ಄ವಲ ಅಪವತბඛೕಯ 2 n n 
ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ 2 ಅಪವತბඛೕಯ 2 ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ 2 ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ඛಂದ ෭ನ๺ 1 ಈ n n n n 
෩ಲಕ 2 คಂದ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಡ ෭ನ๺ 1 ಇಂದ ෭ನ๺ 2 ෇ค ಅಪವತბನൽಂದ  ෩ฆ ಸค n n n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ඬට ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච, ಇൿ ಇย౵ ಯವฉಡ ඬට ಬฉಯಲ౭ ഔౣ ං n 
ත൏ბಂಕವಲ౵ ൽದ౪ ง ಸಹ ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ඛಯಮൽಂದ ಆഴವವฉಡ ಒಂൿ ಷರൡ౨  ಇฆತ౨ ං, ඛೕโ ಆഴವವฉಡ කඝ ನ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  1 ౾ౙ ಂತ x 
ಕല෫ ಇฆ๋൤ ಇค๯൤౨ ೕච ಈ ඛಯಮದ ಪ౳ ౽ರ , ත൏ბಂಕವಲ౵ ൽದ౪ ง ಸಹ ಈ ຂัಃ෷ ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං n n 
෴โർದง ಆಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ ූಗ฿ಜರಬ๾ൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರಬ๾ൿ ඛೕโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರಬ๾ൿ n n n 
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ඛೕโ ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ഴವย౵  ಅൿ ಃಲಸ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣ฿ಜං  ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯโ ಇದಃౙ  ඬฃๅ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕโ ຂಳยൽ౪ ೕค, ಇದರ ඬฃๅ෷ 
ചಲฑ ಸರ൐෵ಂದ ಬರยං, ඛೕโ ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ฿ಗ ඛೕโ ಆ๎ർಯಕ฿ಜ ചಲฑ ಸರ൐ಯඝ౬  
ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡยൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ചಲฑ ಸರ൐ಯඝ౬  ෥ಡฤ ຄೕಞൟ౨ ಲ౵  ಇದඝ౬  ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣ฿ಜ ಬಳಸฤ ຄರഔං  ൽ౷ ಪದ 
ಪ౳ ෬ಯ ಸค ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ ಬಳಃ ඛೕโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಮಟౣ  ಏචಂൿ ನನಡ ൟัൽಲ౵  
ಆದฉ ඛೕโ ಕඛಷౣ  ෦ൟಗಳವฉಡ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലൽ౪ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ ಬಳಃ ඛೕโ ಈ ๸ීಧದ ෦ൟ ಪ౳ ไൟ౨ ಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലರಬ๾ൿ  0 ಇ ಪವฑ x x 
෭ನ๺ 1 คಂದ ಡ ඛೕโ ಈ ಒಂൿ ඣೕಟವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലൽ౪ ೕค ಅಂದฉ කโ ಈಛಗศ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯದ x 
෩ಲේತ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലං౪ ೕๅ, කโ ಈಗ ກೋ౞  ಧ෗ೕರ฿ದ ಅನ౷ ಯಗัಡ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕๅ කโ ൽ౷ ಪದ 
ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಏಃ เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯๅಂದฉ කโ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛೕโ ෨ಕ౨  ಮನ๭౺ ನವฃಜರ෎ಀ ඛೕโ ෈ೕಜಗ൐ತ ಮൡ౨  
ಅಂಕಗ൐ತ ಮൡ౨  ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಮൡ౨  ชಌಗ൐ತದ ನഴเನ ಗലಗಳඝ౬  ಎ๲ಯ෎ಀ ಈ ಎม౵  ಗലಗำ ෨คൿຄೕಜๅ.  ಈಗ 
เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆโൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಬ๾๛ ಃಲโ ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ඛೕโ ಈಛಗศ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലರಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಕಲನ๎ಸ౨ იൽಂದ 
ಎರವฤ ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಫย൞ಂಶ฿ಜං  ඛೕโ ಈಛಗศ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 คಂದ ෦ൟಯඝ౬  x x 
ൟัൽರಬ๾ൿ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ಇൿ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಇൿ ಪ౳ ෥൐ತ ๸ීಧಗಳ x 0 
෦ൟ ๸ීಧಗಳย౵  ಒಂർಜං, ඛೕโ ಇದඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ౪ ฉ ಸค ಈ ಹಕౙ ඝ౬  ಮฆຄಂൽ๭ ඛೕโ ಅඝ౬  ಎರവ x 
ಬൽಗಳย౵  ಞ൐๭ർಗ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಮฆຄಂൽಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෦ൟ ๵ච౬ ಡ ಒಲโ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಲโ ಸค x x x x x x 
ಅಥ฿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ ඛೕโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ๳ค๭ ಸค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  x
෩ಲಕ ಅඌ౽ರಃౙ  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಪ౳ ෥൐ತ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං e 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಪ౳ ෥൐ತ ฿౲ ಌ౲ ನๅಂದฉ ಯ ಪ౳ ෥൐ತ ฿౲ ಌ౲ ನๅಂದฉ ෦ൟ ೯൤ಡ ๸තಣბ ಪವฑe e e x 0 1 x 
1 คಂದ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ೉ಕౙ ർಜ๭ ಮൡ౨   ೉ಕౙ ൿ ಮൡ౨  ೉ಕౙ ൿ ಇದඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ഴൟ౨ ค ಮൡ౨  ඛೕโ ನ x e 
෰ಲ౲ ದ ಕഷಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಛಜ ಉತ౨ ರโ ಸಹಜ฿ಜ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಒಂൿ ಎಂഖ ಎಂഖ ಎಂഖ e 
ಎಂഖ ಎಂഖ ಎರഴ ಎಂഖ කฤౙ  ಎಂഖ ಅൿ ಸค ಸค ಅದฏ൤෻ ඦತಹ ๸ಒ౲  ಸค e pi 
ಆದ౪ คಂದ  ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಇ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ಇ ಬಹಳ ಜನඪ౳ ಯ฿ಜං ಅඌ౽ರಗಳඝ౬  ෥೧ 
ಅඌ౽ರಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಮൡ౨  มಗคಥෳ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ เಷಯಃౙ  ීർಗ කඝ ಅದඝ౬  ಈ ಸ౷ งಪದ 
෦ൟಯย౵  ಬฉಯಬ๾ൽൡ౨  ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං, y 
ಆದ౪ คಂದ ๸තಣბ ಶ౾౨ ෵ಂದ ಬಹಳ අಡ౥  ๸ಒ౲  1 ಪ౵ ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං y y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  1 คಂದ ෵ಂದ ಬದม෵๭ං౪ ೕච  ಈ ๰ൟ౳ ೕಕರಣ ಸค ඛೕโ ಅඝ౬  ಪವฑ ಸค ಒඨ ಪ౵ ๺ 1 x y e x 
คಂದ තൟბ෴ಜ ಪವฑ ಡ ಉත౲ ഡ ෥ಡฤ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ෴โඃ ಸಮ๲౲  ಇಲ౵  ෦ൟ y xy y 
ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ඛೕโ ಇದඝ౬  ຂಡ ಃಲಸ ෥ഴൟ౨ ೕค 1 ೯൤ಡ 1 ಅඝ౬  චನඪഖౣ ಆ ౶ั  1 ಅඝ౬  y y y 
ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං  කඝ ಇඝ౬  ෨ಂං ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷โൽಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉൽං౪ ೕච y 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ ಘലತ฿ಜ෸ 1 ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං ಸค 1 คಂದ 1 ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆൟ౨ ං y y 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಘലತ฿ಜ෸ 1 ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං ಅൿ ൡಂ෇ ೉ಕౙ ർಜං ಸค by y 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆ ๸ීಧವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಇದರಥბ, ಇದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං,
ಇದඝ౬  ಪคಹคಸฤ කඝ ನನ౬  ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯದ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣದ 
เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ . ಇದඝ౬  ๭ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಃಲಸ ෥ല ಸค nx et  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ನನ౬  ಏඝ n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ීಡ฿ಳ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಬಲ 1 ೯൤ಡ ಶ౾౨ ಡ ීಡ฿ಳವඝ౬  ๻౾ං౪ ೕๅ ಪ౵ ๺ x xi n n 1 
෇౵  ෇౵  ෇౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮൡ౨  ීಡ฿ಳ฿ಜರ෎ಀ ෵ಂದ 1 ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದರ ඦತರ කඝ ಇದඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ n xy x y 
෥ഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ෦ൟ ಅඦತ฿ಜ ಉั෷ತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ෇ค ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  คಂದ n x n xy x 1 y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ವಲ ಆಞತ౨ ං ೯൤ಡ ෇ค ෭ನ๺ 1 คಂದ ಎರഴ ವಗბ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಸค ಇย౵ ಯವฉಡ x nxy n x x y 
ൡಂ෇ ೎ක౬ ಜං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಬ๾൥ಕ ಅย౵ ං౪ ೕๅ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ຄಂൽฆವ ෦ൟ ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜං y y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෇ค ෇ค ෇ค ಪഷൽൽ౪ ೕค  ෭ನ๺ 1 ವಗბൽಂದ ๸තಣბ เಷಯ x y x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბ ವಗბൽಂದ ವಗბ฿ಜං ಇൿ ವಗბ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ವಗბ฿ಜං ಇൿ ൡಂ෇ x y y x xy y y 
೉ಕౙ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಪದโ ಈ ෭ನ๺ 1 ූಗโ ඛಜ฿ಜ ಇಲ౵ ൽฆ๋൤ ವൟბ๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜං y 
ಅಂ൤෻ ಈ ෭ನ๺ 1 ූಗ ಈ ෭ನ๺ ಎರഴ ූಗโ ಆಜฆತ౨ ං  ನಯ฿ಜ ೉ಕౙ ർಜං ಏಃಂದฉ ಅโಗಳඝ౬  ವಗბದ ne y 

ಘನൽಂದ ූಜಸ෎౽ಞತ౨ ං ಪ౳ ൟ෽ಂದඝ౬  ಬಲൽಂದ ූಜಸมಞโൿ y ay 
ಆದ౪ คಂದ ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶโ ౘ෦๭ ඛೕโ ಅದඝ౬  ඣೕഴವ ๬౩ ನದ ಅಗತ౲ เං 
ಆದ౪ คಂದ ඛವ౷ ಳ ಫย൞ಂಶโ ಎರಡඡ ಅವඌ෴ಜฆತ౨ ං ಆಜದ౪ ฉ ෩ರඡ ಪದโ ವಗბൽಂದ ಆಜฆತ౨ ං x y xyxy 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბವඝ౬  2 ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 2 คಂದ 3 ಅಪವತბඛೕಯ ಘನ, x xyxy xy y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದಗำ ඀ರ ຄೕಞತ౨ ๅ ຄೕಞತ౨ ๅ කඝ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  3 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  y x 
ඦತರ කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච  ෇ฑ 4 คಂದ 4 ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ෦ൟ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ x y 
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ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇದฌಳಡ ෴โඃ ಇಲ౵  y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದರ ಬಡ౛  ತวಃല๭ಆಳ౶ ෎౽ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ಶ౾౨ ಡ ಇ ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಸರ൐ಯඝ౬  ತฤඬ൤౨ ೕๅ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ವಗბ 2 ಅಪವತბඛೕಯ ಘನൽಂದ 3 e x 1 x x x 
ಅಪವತბඛೕಯ ෇ฑ 4 คಂದ 4 ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ಄ವಲ ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ x x x 
ಇඨ ෥ല ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. 1 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ವಗბವඝ౬  2 ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ ಘನൽಂದ 3 x x x x 
ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ පํ ಪഷ෵ค  คಂದ 4 ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ෨ಂದಃౙ  ಬಲಃౙ  ಮൡ౨  ෴โൿ x r 4 e 
಄ವಲ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ലದฉ කඝ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮකಜ ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ലದฉ කඝ 1 ಪ౵ ๺ 1 x x 
೯൤ಡ 1 คಂದ 2 ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ 1 คಂದ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච  ಒಂದคಂದ කฤౙ  
ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ಸค ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಏำ ಸค෴ಜ ಃಲಸ 
෥ല ಮൡ౨  ඦತರ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಇಂൽನ ನಮ౱  ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಜ๯ವ ෮ದฤ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  
ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯඅಂൽಡ ಬಹಳ๠ౣ  ಞฆൡಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅโಗಳย౵  ಃಲವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ൧ೕค๯โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๔౬ ෷ ๭ 1 ಪ౵ ๺ 2 ๭ 2 ಪ౵ ๺ 3 ๭ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං  3 ೯൤ಡ ವฉಡ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ෇ค ncn n 
ಎರഴ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴൟ౨ ೕค ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬  ಇർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಆຉ ಒಂൿ ๒ನ౲ ൽಂದ කโ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ  ಅย౵  ೯൤ಡ ೯൤ಡ c 0 c 1 c
2 ೯൤ಡ ವฉಡ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ಮൡ౨  කโ ಏඝ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ෥ലං౪ ೕๅ  කโ c 3 cn 
1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ಪವฑ ಅඝ౬  ಸค෴ಜ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಅඝ౬  1 ಬಲಃౙ  ಪ౵ ಩ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඛೕโ 1 x n x 
ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ಪವฑ ಪ౵ ಩ ಇඨ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඛಮ౱  เಸ౨ ರൕ฀൤ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ඛಮ౱  x n x 1 
เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಉತ౨ ರ  1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x nx 1 
ಆದ౪ คಂದ 2 ಪವฑ ಸค n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຄೕฤತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ๭ 0 ඛಂದ ඩ౳ ฏ෗ಸ෎ല 0 ಬಲ ඣೕಟ ಸค ຄೕಜං ඛೕโ คಂದ c 0 c 1 
ඩ౳ ฏ෗๭ ඦತರ 2 ๭ 2 ೯൤ಡ 3 ๭ 3  ೯൤ಡ ಇ൞౲ ൽ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ವฉಡ ಮൡ౨  ಉತ౨ ರ ಡ 2 2 ಪವฑ ಡ 2 ಪವฑ ncn n n 

෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ඣೕല ಅൿ ඛಮಡ ಏನක౬ ದง චನඪ๯ತ౨ ං෻ ಅൿ ඛಮಡ චನඪ๯ತ౨ ං෻ ಪವฑ ඛಂದ n x n dx n
ಎಂൿ ຂูೕಣ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಅൿ ඛಮಡ චನඪ๯ತ౨ ං෻ ಅಲ౵  ಅൿ ඛಮಡ ലಎಋ౺  ෩ಲಕ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  nx  n 
චನඪ๯ತ౨ ං, ಇൿ ಎඨಎಋ౺  ಪವฑ ಎඨ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๯ัโ ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๯ัโಗำ ಬಹಳ๠ౣ  ෇ค ಇย౵  ಮൡ౨  ಅย౵  ඩභ ಅභ ෥ല ಮൡ౨  ඛೕโ ಆ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  q 
ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಒಬ౯ ರ ಸ๻ಯൽಂದ ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಅคൡಆಳ౶ ෎ಀ เ෗ನ౬ ൤ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡยං౪ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 1 ಪ౵ ๺ ๸තಣბ ಶ౾౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ x n c 0 c 1 

ತನಕ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ವಗბ฿ಜං ಸค ಇൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ಏಃ ಎಂൿ x + c 2 x cnxn 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ಏಃಂದฉ ನನಡ ಇย౵  ๯ัโ ๭౾ౙ ං, ಅൿ ಸค ಈಗ කඝ 
เ෗ನ౬ ൤ಯඝ౬  ෥ಡฤ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ කඝ เ෗ನ౬ ൤ಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 1 ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ๸තಣბ ಶ౾౨  ෭ನ๺ 1 ಪഖౣ  ಒಳಜฆವ ಉತ౭ ನ౬ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 0 ಪ౵ ๺ 1 x n 
ಬಲವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಄ವಲ 1. ๻ಛಜ කඝ ಈಗ ಎಡූಗವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ං౪ ೕච කඝ ಬಲූಗವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ಅඝ౬  c 0 
ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ඛೕโ ಮ൤౨  ಏನඞ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵  ඛೕโ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ 2 ෇ค c 1  x c 1 c 2 x c 2 x
෨ಂൽನൿ ඛೕโ 3 ෇ค ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ๼ೕಡ ෇ค ෇ค ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ರವฉಡ ಎม౵  c 3 x n cn x n 
คೕൟಯย౵  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಈಗ ಏನඝ౬  ಊ๼๭  ඛೕโ ಅඝ౬  ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ಡ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇ ಉತ౨ ರ ಒಂದಃౙ  ಸಮ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮකಜ ಪ౵ ಩ ෥ല ඛೕโ 2 ප 2 ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ෇ค ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಅൿ x n n c 
ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ๭ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ๭ ෩ฆ ෇ค ಒಂൿ ವಗბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ೎ක౬ ಜൡ౨  ඛೕโ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ಡൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಈ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ൟฆಛഴൟ౨ ರಬ๾ൿ ಸค කโ 
ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬ ย౵ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ಇൿ ಪ౵ ๺ 2 2 ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆຉ ಇದඝ౬  ෥ഴವ ಎರഴ ಉತ౨ ಮ ෥ಗბಗำ ಸค ෮ದಲචಯൿ ಏඝ ಇൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ 
ಎಂൿ ඛೕโ ෽ೕ೉๯ൟ౨ ೕค ಸค ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං c 0 plus c 1 plus c 2 plus 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ ෩ฆ ෩ฆ ೯൤ಡ ಸค ಮൡ౨  ෮ದಲචಯൿ ෴โൿ ಎಂൿ c 1 c 2 c ncn 
ඛಮಡ ൟัൽං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ෮ದಲචಯൿ ಎರഴ ಪವฑ ಎඨ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ කโ ಈಗศ ว౽ౙ ೈರ 
෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅย౵  ඛೕโ ಸค ຄೕಞൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಬಹಳ๠ౣ  ෇ค ಈ ಅೋ౞ ಕഓౣ ಜ ඛೕโ ຄೕಞವ ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ಸค෴ದ 
ಸಮಯದย౵  ಸರัೕಕರಣಗำ ನಮ౱  ತวಯย౵  ඩභ ಅභ ಆಞโൽಲ౵  ಇದඝ౬  ඣೕಡฤ ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ඛಮಡ 
๸ಭเಸൽದ౪ ฉ ಅಥ฿ ඛೕโ ಈ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಎರಡඡ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಮฉൟದ౪ ฉ ಅൿ ౽ಯბงಪಃౙ  ಬฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಉತ౨ ಮ ๎ഡ ბಕഡ ಆಜං ಇൿ ಃಲಸ ෥ಡฤ ಬಹಳ ಒ ౶ึ ಯ ෥ಗბ฿ಜං ಆದฉ ൿರඁಷౣ ವ๎൬ ಇൿ 
ಇರಬ๾ൿ  ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛೕโ ෽ೕ೉๯ವ ෮ದಲ ෥ಗბ฿ಜರ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಈ ๖ยಯย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಬั ಇං ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ๼ಂದಃౙ  ಬฉಯಬ๾ඃ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඣೕഺೕಣ  ಇൿ ಎಂൿ ຂั k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ൟัൿಆಳ౶ ෎౽ದൿ౪  ಎಂ්ൿ ಎಂൿ චನඪല k c 0 cn c 0 
ಒಂඃ ಅඃ ෭ನ๺ 1 ಅඃ ಆಜං  ෭ನ๺ 2 ๭ಎඨ ๭ 0 ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං. cnc 1 cn c 2 cn 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ർಗ ඛೕโ ಬಲಣಯย౵  2 ಃ ಮൡ౨  ಎಡූಗದย౵  ඛೕโ ๭ 0 ෇ค ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ ๭ 1 ෇ค n 
ಎඨ ಪ౵ ๺ ഖ ಪ౵ ๺ ๭ ಎರഴ ෇ค ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෇ค ವฉಡ n n cn 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺  คಂದ  ෇ค  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ವฉಡ ಎม౵  คೕൟಯย౵  k n 2 2 c 0 c 1 plus c 2 cn 
ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯ฿ಜං ಇൿ ಪ౵ ๺ 2 ಡ 2 ෇ค 2 ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n tau n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷൿಆಂലൽ౪ ೕค ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ಇย౵  ඛย౵ ๵ೕಣ.  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කโ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇඞ౬  ກ೉౞ ನ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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