
 ஈ௠௥ப்௖ ௳ரிவாக்கங்கள் ஶ௣த்த இரண்டாவௌ ஼க்கைலத் ோரக்்ஶம்  அமர௵்க்ஶ 
வரேவற்ழேறாம்  க்ஶ சக்ொ x n 
௳ரிவாக்கத்ொல் மற்௥ம் சௌரத்ொன் ஶணகங்கள் ௚ைறேய 3 மற்௥ம் க௯த்தல் 6 என்௥ x x 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் , இதற்காக இன் மொப்௖ என்ன என்பைதக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம்.m 

இ௧௠ந்ௌ 1 ைமனஸ் க்ஶ பவர ் க்ஶ இௌ க்ஶ ேமல் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம்  m x n kk 
0 ௚தல் வைர க்ஶ க்ஶ பவர ் க்ஶ ேமல் ௚தல் ைமனஸ் 1 ௧௠ந்ௌ ல் mmck x x k rr 0 nncr r x 
க்ஶ  பவர ் என்பௌ இன் ஶணகம் க்ஶ ைமனஸ் ௔ளஸ் க்ஶ ஆஶம், r x mc 0 nc 1 mc 1 nc 0 
அௌ ைமனஸ் ஷட்டல் ஆஶம், இௌ 3 க்ஶ சமம் என்௥ நமக்ஶக் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, n m 
எனேவ இப்ேபாௌ இங்ேக மற்௥ம் இல் ஒ௠ சமன்பா௄ உள்ளௌ சௌரத்ொன் ஶணகத்ைத n m x 
எ௱ௌழேறாம் 
இௌ ஆக ஷட்டல் ஆக ைமனஸ் ஷட்டல் ஆக ஆக உள்ளௌ, mc 0 nc 2 mc 1 nc 1 mc 2 nc 0 
எனேவ இௌ க்ஶ சமம் என்பைத ைமனஸ் 1 ஆல் வஶக்க 2 ைமனஸ் ஷட்டல் ஆக n n mn m m 
ைமனஸ் 1 2 ஆல் வஶத்தால் இப்ேபாௌ அௌ இௌ ைமனஸ் 6 க்ஶ சமம் என்௥ 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ இல் மற்ெறா௠ சமன்பாடை்டப் ெப௥ழேறாம், ஐ m n 
எளிைமப்ப௄த்ொய ௔றஶ இந்த சமன்பாடை்ட எளிதாக்ஶேவாம், வரக்்கம் க௯த்தல் ஷட்டல் n n 

சௌரம் ைமனஸ் ைமனஸ் 2 என்பௌ க௯த்தல் 12 க்ஶ சமம் எனேவ ைமனஸ் m m mn m 
ழைடக்ஶம்  ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் ஷட்டல் என்பௌ ைமனஸ் 12 க்ஶ சமம் n m n 
இப்ேபாௌ ௚ந்ைதய சமன்பாட்ூ௧௠ந்ௌ ைமனஸ் க்ஶ சமம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம் m n 3 
எனேவ இந்த மொப்ைப அங்ேக மாற்றலாம், எனேவ நாம் 9 ைமனஸ் ஷட்டல் என்பௌ m n 
க௯த்தல் 12 க்ஶ சமம் என்௥ அரத்்தம் ௙ ஷட்டல் என்பௌ 21 க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ எம் ப்ளஸ் n n 
என்பௌ 21 க்ஶ சமம் மற்௥ம் எம் ைமனஸ் என்பௌ 3 க்ஶ சமம் எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ என்பௌ n 2m 
24 க்ஶ சமம் என்௥ ெப௥ழேறாம், அதாவௌ என்பௌ 12 க்ஶ சமம் எனேவ நாம் m 
கண்௄௔ூத்ௌள்ேளாம்.

இன் மொப்ைப ௳ட, இந்த ேகள்௳௜ல் ௛ன்றாவௌ ௳௠ப்பம் சரியான ௳ைடயாக   m 
இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம் 1 ௔ளஸ் சௌரம் 12 ஆக 1 ஷட்டல் சக்ொ 12 ஆக 1 ஷட்டல் சக்ொt t t 
24 க்ஶ இந்த ேகள்௳ைய ோரக்்க 24 க்ஶ இ௠நாம ௳ரிவாக்கத்ொல் இன் ஶணகம் 24 ஐ t 
கண்௄௔ூக்ஶம்பூ ேகடக்ப்ப௄ழேறாம்.
  ௚த௧ல் இந்த 1 ஷட்டல் சௌரத்ொன் ைபேனா௘யல் ௳ரிவாக்கத்ைத  எ௱த௵ம்  சக்ொ 24 t  
ைமனஸ் ௔ன்னர ்அ௄த்த இரண்௄ தயாரிப்௖கைள 1 ௔ளஸ் ஐ பவர ்12 ஆக 1 ௔ளஸ் 2k , t t 
க்ஶ பவர ்24 என்௥ எ௱ௌழேறாம் , இௌ இ௧௠ந்ௌ 0 ௚தல் 12 12 வைர ஆக இயங்ஶம் k ck t 
ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம்.
  பவர ்24 ைமனஸ் 2 ேக ௔ளஸ் ூக்ஶ பவர ்36 ைமனஸ் 2 ேக ௔ளஸ் ூ பவர ்48 ைமனஸ் 2 ேக 
௔ளஸ் ூ பவர ்60 ைமனஸ் 2 ேக 
இந்த ௳ரிவாக்கத்ொல் க்ஶ 24 இன் ஶணகத்ைத நாம் இப்ேபாௌ கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்.t 
  இந்தப் பஶொ௜௧௠ந்ௌ இந்த ௳ரிவாக்கத்ொல் 

இன் ஶணகம் 24 க்ஶ க்ஶ சமம் 0 மற்௥ம் இ௧௠ந்ௌ ெப௥ேவாம்.t k t 
  அவரௌ பஶொ 4 என்பௌ 6 க்ஶ சமம் மற்௥ம் இந்த பஶொ௜௧௠ந்ௌ க்ஶ சமம் 12 ஐப் k k 
ெப௥ேவாம், ேம௩ம் இந்த பஶொ௜௧௠ந்ௌ இன் எந்த ஶணக௚ம் சக்ொ 24 க்ஶ ழைடக்காௌ , t 
எனேவ இன் ஶணகத்ைதப் ெப௥ழேறாம் இந்த ௳ரிவாக்கத்ொல் சக்ொ 24 என்பௌ 12 t c 0 
ஷட்டல் 12 ஷட்டல் 12 இப்ேபாௌ 12 என்பௌ 1 இௌ 12 மற்௥ம் 12 என்பௌ c 6 c 12 c 0 c 6 c 12 
1 ஆஶம், எனேவ நமௌ பொல் 2 ஷட்டல் 12 ஆக உள்ளௌ.c 6 
  ௛ன்றாவௌ ௳௠ப்பம் சரியான பொல், எனேவ இௌ ெகா௄க்கப்படட் ௳ரிவாக்கத்ொல் இன் t 
பவர ்24 இன் ஶணகம் ஆஶம்.
 4 ஆக 1 ஷட்டல் கனசௌரம் ௚௱ௌம் பவர ்7 ஆக 1 ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 4 ௚௱வௌ பவர ்12 நாம்x x 
ஒவ்ெவா௠ காரணிகளின் இ௠பக்க ௳ரிவாக்கத்ைத எ௱ௌேவாம் எனேவ 1 ஷட்டல் சௌரம் x 
௚௱ சக்ொ 4 க்ஶ சமம் இ௧௠ந்ௌ 0 ௚தல் 4 வைர 4 க்ஶ பவர ்2 இரண்டாவதாக 1 ஷட்டல்k ckx k 

கன சௌரம் ௚௱ சக்ொ 7 க்ஶ சமம் என்௥ ெசால்லலாம்  இ௧௠ந்ௌ 0 ௚தல் 7 வைர 7 x r 
஼ஆரஎ்க்ஸ் பவர ்3 ஆர ்மற்௥ம் கைட஼ ஒன்௥ 1 ௔ளஸ் ௚தல் பவர ்4 ௚௱வௌ பவர ்12 x 
க்ஶ சமம் ஏ௻௧௠ந்ௌ ஷட௄்த்ெதாைக 0 ௚தல் 12 வைர 12 ஼எஸ்எக்ஸ் வைர  சக்ொ 4 கள் 
இப்ேபாௌ ௛ன்௥ ஷட௄்த்ெதாைககளின் பலைன எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம் , ௚தல் ெதாைக௜ல் x
இன் அ௄க்ஶகள் 0 2 4 6 மற்௥ம் 8 ஆஶம்.
 இரண்டாவௌ ெதாைக௜ல் அ௄க்ஶகள் 0 3 6 9 மற்௥ம் அ௄த்ௌ  ஒன்௥ 12 எனேவ நாம் இன் x 
ஶணகத்ைத சக்ொ 11 க்ஶ கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖வதால், அைத நிராகரிக்கலாம், எனேவ 
அ௄க்ஶகளின் சாத்ொயமான ேதர௵்கள் இௌதான் மற்௥ம் கைட஼௜ல் அ௄க்ஶக௬க்கான 
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சாத்ொயமான ேதர௵்கள் 0 4 8 மற்௥ம் ௔ன்னர ்அ௄த்தௌ 12 எனேவ இௌ சாத்ொயமான ேதரவ்ாக 
இ௠க்க ௚ூயாௌ, எனேவ இங்ேக 0 4 மற்௥ம் 8 ஐக் க௠ௌழேறாம் .
 ௚தல் ெதாஶப்ைப இரண்டாவௌ ெதாஶப்பாக௵ம் , ௛ன்றாவௌ ெதாஶப்ைப என்௥ம் c 
அைழப்ேபாம், இப்ேபாௌ 11 எ௱ௌவதற்கான சாத்ொயமான ேதர௵்கைளப் பாரப்்ேபாம்.
 ௛ன்௥ ௚௱ எண்களின் ஷட௄்த்ெதாைகயாக ஒன்௥ ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ வ௠ம் ஒன்௥ b 
ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ வ௠ம் ஒன்௥ மற்௥ம் ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ ஒன்௥ இப்ேபாௌ இௌ ௔ன்வ௠ம் c n 
வ௯களில் ெசய்யப்படலாம் , எனேவ இங்ேக ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ இப்ேபாௌ 11 உள்ளௌ , ௚த௧ல் 0 
ஐ எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ ௚தல் ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ 0 ஐ எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், 

ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ 3 மற்௥ம் 8 ஐ எ௄க்கலாம் மற்௥ம் 8 எனேவ 11 என்பௌ 0 ஷட்டல் 3 b c 0 3 
ஷட்டல் 8 க்ஶ சமம் என்பைத 
இப்ேபாௌ நாம் கவனிக்க ௚ூ௞ம் 11 இங்ேக நிைலயானௌ மற்௥ம் 0 நிைலயானௌ 3 மற்௥ம் 8 
ஐத் த௳ர ேவ௥ எந்த ௳௠ப்பங்க௬ம் மற்௥ம் இல் இல்ைல.b c 
 2 ஷட்டல் 9 ஷட்டல் 0 
க்ஶ சமம் மற்௥ம் 11 என்பௌ 4 ஷட்டல் 3 ஷட்டல் 4 மற்௥ம் 11 என்பௌ 8 ஷட்டல் 3 ஷட்டல் 0 ஆஶம் 
௛ன்௥ ௚௱ எண்கள் ஒவ்ெவான்௥ம் ௚ைறேய மற்௥ம் ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ வ௠ழன்றன, ab c 
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் ௳ரிவாக்கத்ொல் இன் ஶணகம்  4 ௚தல் 7 இ௧௠ந்ௌ 12 x c 0 c 1 c 2 
வைர ஷட்டல் 4 இ௧௠ந்ௌ 7 க்ஶ 12 ஆஶம்.c 1 c 3 c 0 
 ஷட்டல் 4 ஼ 2 இ௧௠ந்ௌ 7 ஼ 1 இன் 12 ஼ 1 ௔ளஸ் 4 ஼ 4 இன் 7 ஼ ஼ 1 இன் 12 ஼ 0 இன் 
மொப்௖கைள நாம் கணக்ழட்டால் நாம் பாரக்்க ௚ூ௞ம்  இந்த மொப்௖ 462 க்ஶ சமம் இந்த e 
மொப்௖ 140 இந்த மொப்௖ 5 0 4 மற்௥ம் கைட஼ ஒன்௥ 7 எனேவ இந்த 4 ௚௱ எண்கைள௞ம் 
ஷடூ்னால் இௌ 1 1 1 3 க்ஶ சமம் எனேவ இன் ஶணகத்ைத சக்ொக்ஶ ெப௥ழேறாம் x 
ெகா௄க்கப்படட் ௳ரிவாக்கத்ொல் 11 1 1 1 3 ஆஶம், எனேவ ௛ன்றாவௌ ௳௠ப்பம் சரியான 
௳ைடயாஶம் , எனேவ 0 என்பௌ ஐ ௳ட ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா இ௠க்ஶம் ஼ல r 
௚௱ எண்க௬க்கான ௔ன்வ௠ம் ேகள்௳ையப் பாரக்்ழேறாம் மற்௥ம் என்பௌ ஐ ௳ட r n 
கண்ூப்பாக ஶைறவாக இ௠க்ஶம் ஒ௠ உண்ைமயான எண்ைணக் ெகாண்ூ௠ங்கள்,k 
 அதனால் க௯த்தல் 1 என்பௌ சௌரம் க௯த்தல் 3 க்ஶள் ௔ளஸ் 1 ஆக இ௠க்ஶம், இந்தn cr k ncr 
நான்ஶ இைடெவளிகளில் ெபாய் ெசால்லலாம் என்பைத நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், k 
அொல் க௯த்தல் 1 என்பௌ க்ஶ சமம் சௌர ைமனஸ் 3 ௔ளஸ் 1 ஆக அதாவௌ n cr k nc r n 
ைமனஸ் 1 காரணியால் ைமனஸ் 1 காரணியாக n 

ைமனஸ் 1 ைமனஸ் காரணியாலானௌ சௌரம் ைமனஸ் 3 ஆக காரணியாக ௔ளஸ் 1 n r k n r 
காரணியாக க௯த்தல் க௯த்தல் 1 காரணி எனேவ நாம்  ெப௥க ஷட்டல் 1 ஐ ஆல் n r r n 
வஶத்தால் சௌரம் க௯த்தல் 3 க்ஶ சமம் என்பைத இப்ேபாௌ கவனிக்க௵ம் 0 என்பௌ ஐ ௳ட k r 
ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா உள்ளௌ, ேம௩ம் என்பௌ ஐ ௳ட கண்ூப்பாக r n 
ஶைறவாக உள்ளௌ, எனேவ என்பௌ 0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம் r r n 
என்றால், ஆல் 1 ஐப் ெப௥வௌ n 

ஷட்டல் 1 ஐ ௳ட ஶைறவாக அல்லௌ சமமாக இ௠க்ஶம்  ஆல் வஶத்தல் மற்௥ம் இௌ 1 ஐ ௳ட r n 
ஶைறவாக அல்லௌ சமமாக உள்ளௌ அதாவௌ சௌரம் க௯த்தல் 3 ஐ ௳ட ஶைறவாக அல்லௌ k 
சமமாக உள்ளௌ இௌ சௌரம் க௯த்தல் 3 ஐ ௳ட ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா உள்ளௌ, k 
இௌ 1 ஐ ௳ட ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா உள்ளௌ, எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ நாம் சௌரம் 4 k 
ஐ ௳ட ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா இ௠க்ஶம் என்௥ ௚ூ௵ ெசய்யலாம்  .
 அதாவௌ சௌரம் 3 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ இப்ேபாௌ சௌரம் 4 ஐ ௳ட ஶைறவாகேவா k k 
அல்லௌ சமமாகேவா உள்ளௌ , அதாவௌ ைமனஸ் 2 ஐ ௳ட ஶைறவாக அல்லௌ சமமாக  உள்ளௌ 
3 அல்லௌ இன் வரக்்க ௛லத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ,  ஼றந்த ௖ரிதைலப் ெபற 3 இன் k 
ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக உள்ளௌ உண்ைமயான ேகாடை்ட 
வைரேவாம் இந்த ௖ள்ளி 0 இந்த ௖ள்ளி க௯த்தல் 1 இந்த ௖ள்ளி ஷட்டல் 1 இந்த ௖ள்ளி க௯த்தல் 2 
இந்த ௖ள்ளி ஷட்டல் 2 ைமனஸ் வரக்்க௛லம் 3 இங்ேக எங்காவௌ இ௠க்ஶம் மற்௥ம் 3 இன் 
வரக்்க௛லம் இங்ேக எங்காவௌ இ௠க்ஶம் எனேவ நாம் ௚தல் நிபந்தைன௜௧௠ந்ௌ இந்தப் k 
பஶொ௜ல் உள்ளௌ என்பைத௞ம் , இரண்டாவௌ நிபந்தைன௜௧௠ந்ௌ  , இந்தப் பஶொ௜ல் 
அல்லௌ இந்தப் ௔ராந்ொயத்ொல் உள்ளௌ என்பைத௞ம் இப்ேபாௌ அ௣ந்ௌ ெகாள்ழேறாம், k 
எனேவ இன் சாத்ொயமான வரம்ைபக் க௯த்த இைடெவளி௜ல் க௯த்தல் 2 வைர இ௠க்ஶம்.k 
 3 ௟னியன் ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்௡ட் ஆஃப் 3 ௟னியன் ஓப்பன் இன்டரவ்ல் ஸ்ெகாயர ்௡ட் ௚தல் 
க்ேளாஸ்௄ இன்டரவ்ல் 2 வைர.
 இப்ேபாௌ நமக்ஶ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ஆப்ஷன்கைளப் பாரக்்ழேறாம்.
 ௚தல் இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ஆப்ஷன்கள் சரியாக இல்ைல என்பைத௞ம் 
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நான்காவௌ ஆப்ஷன் சரியானௌ என்பைத௞ம் பாரக்்கலாம்.
  இந்த இைடெவளி௜ல் ொறந்த வரக்்க௛லம் 3 ௚தல் ௛டப்பட்டௌ 2 வைர இந்த இைடெவளி 
ொறந்த வரக்்க௛லம் 3 க்ஶ ௛௄வௌ என்பௌ இைடெவளி௜ன் ௌைணக்ஶ௱வாஶம்  க்ஶ 2020 f 8 
ைமனஸ் 62 ௚தல் 2021 வைர௜லான சக்ொைய 9 ஆல் வஶக்ஶம் ேபாௌ இந்த ஼க்கைல ோரக்்க 
நாம் 8 ஐ 9 ைமனஸ் 1 என்௥ம் 62 ஐ 63 ைமனஸ் 1 என்௥ம் எ௱ௌழேறாம், 63 என்பௌ 7 க்ஶ 9 ஆக 
ெதரி௞ம், எனேவ 8 ஐ எ௱ொனால்.
  மற்௥ம் 62 இௌ ேபான்றௌ ௔ன்னர ்எண்ைண 9 ஆல் வஶக்ஶம் ேபாௌ ெகா௄க்கப்படட் 
எண்ணின் ௙ொையக் கண்ட௣வௌ எளிதாழறௌ.
 நமௌ எண் 8 ௧௠ந்ௌ பவர ்2020 ைமனஸ் 62 ௚தல் பவர ்2021 ஆக உள்ளௌ எனேவ இைத 9 
ைமனஸ் 1 என்௥ எ௱ொ௞ள்ேளாம்.
  பவர ்2020 ைமனஸ் 63 ைமனஸ் 1 ௚தல் பவர ்2021 வைர இப்ேபாௌ இந்தப் பஶொ௜ன் 
ைபனா௘யல் ௳ரிவாக்கத்ைத எ௱ௌழேறாம், அதன் ௔றஶ இந்த பஶொ௜ன் இ௠நா௘ 
௳ரிவாக்கத்ைத எ௱ௌழேறாம், எனேவ இௌ இ௧௠ந்ௌ இயங்ஶம் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம் 0 k 
௚தல் 2020 வைர 2020 ஼ேக 9 ௚தல் பவர ்2020 ைமனஸ் ேக ைமனஸ் 1 க்ஶ பவர ்ேக மற்௥ம் இௌ 

என்பௌ 0 க்ஶ சமமாக இ௠ந்ௌ 2021 வைர 2021 க்ஶ 2021 ைமனஸ் க்ஶ ைமனஸ் 1 க்ஶ r cr 63 r 
1 பவர ் க்ஶ சமமாக உள்ளௌ என்பைத ௚த௧ல் ெதளிவாகக் காணலாம்.r 
 
ஷட௄்த்ெதாைக௜ன் ஒவ்ெவா௠ கால௚ம் 9 ஆல் வஶப௄ம், த௳ர உடன் ெதாடர௖்ைடய ெசால் k 
2020க்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ெதாைக௜ல் ஒவ்ெவா௠ ெசால்௩ம் 9 ஆல் வஶப௄ம், த௳ர r
உடன் ெதாடர௖்ைடய ெசால் 2021 க்ஶ சமம் 
எனேவ ௙ொயானௌ 2020 ைமனஸ் 2021 ஆக க௯த்தல் 1 ஆஶம், அௌ 2 ஆக c 2020 c 2021 
உள்ளௌ, எனேவ ௚தல் ௳௠ப்பம் சரியான பொல் என்௥ நாம் ெப௥ழேறாம்.
 இங்ேக நாம் இப்ேபாௌ இந்த ேகள்௳ைய இரண்௄ ௗஜ்௷யமற்ற எண்க௬க்ஶப் பாரப்்ேபாம் a 
மற்௥ம் ஒ௠ ௚௱ எண் க்ஶ ஒ௠ ைமனஸ் ௚௱வௌமாக இ௠நாம ௳ரிவாக்கத்ைதக் b n b 
க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம், இௌ ஐந்ௌ ஐ ௳ட ெபரியதாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா இ௠க்ஶம் .
 இந்த ௳ரிவாக்கத்ொல் ஐந்தாவௌ மற்௥ம் ஆறாவௌ ெசாற்கள் ௗஜ்௷யமாஶம், ௔றஶ ௛லம் a b 
என்ற ௳ழதத்ைதக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம்.
 ௚த௧ல் ஒ௠ க௯த்தல் ௚௱ைம௜ன் இ௠நாம ௳ரிவாக்கத்ைத ௘ன்சக்ொக்ஶ எ௱ௌேவாம் b n 
இௌ இ௧௠ந்ௌ இயங்ஶம் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம் 0 க்ஶ சமம் க்ஶ பவர ் ைமனஸ் k nncka n k 
க்ஶ ைமனஸ் 1 க்ஶ பவர ் ௧௠ந்ௌ க்ஶ பவர ் ஐ ஐந்தாவௌ காலத்ைத ஆல் ஶ௣ப்ேபாம் k b k t5 
மற்௥ம் ஆறாவௌ காலத்ைத ஆல் ஶ௣ப்ேபாம் , இந்த ௳ரிவாக்கத்ொ௧௠ந்ௌ என்றால் t6 t5 
என்ன, என்றால் என்ன என்௥ எ௱ௌழேறாம்.t6 t5 

க்ஶ பவர ் ைமனஸ் 4 ஆக உள்ளௌ  சக்ொ 4 மற்௥ம் ஆனௌ ைமனஸ் க்ஶ  nc4 a n t 6 nc 5 a n
ைமனஸ் 5 ஆக க்ஶ பவர ்5 ஆஶம்  க்ஶ பவர ்4 ைமனஸ் ஆக இ௠ந்ௌ பவர ்b b nc 5 a n 
ைமனஸ் 5 ஆக க்ஶ பவர ்5 க்ஶ சமம் 0 க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ ஐ பவர ் ைமனஸ் 5 ஆக b nc 4 a n 

க்ஶ பவைர 4 ஆக எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் ஒ௠ க௯த்தல் ைமனஸ் 4 ஐ 5 ஆல் வஶக்க 0 க்ஶ b n 
சமம் என்பௌ நமக்ஶ மற்௥ம் ௗஜ்௷யமல்ல என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ நமக்ஶ a b 
ஒ௠ க௯த்தல் ைமனஸ் 4 ஐ 5 ஆல் வஶக்க 0 க்ஶ சமம் எனேவ நாம் ஆல் ெப௥ழேறாம் n a b n 
ைமனஸ் 4 ஐ 5 ஆல் வஶத்தால் ஆல் என்ற ௳ழதத்ைதப் ெபற்௥ள்ேளாம், எனேவ a b 
இரண்டாவௌ ௳௠ப்பத்ேதர௵் சரியான ௳ைடயாக இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம், இப்ேபாௌ 
௔ன்வ௠ம் ேகள்௳ையப் பாரக்்ழேறாம், இௌ ேநரம்ைற ௚௱ எண் ஶணகங்க௬க்ஶ n 
வழங்கப்ப௄ழறௌ.
  1 ஷட்டல் ௚௱வைத௞ம் சக்ொ ஷட்டல் 5 க்ஶ ௳ரிவாக்ஶம் ௛ன்௥ ெதாடரச்஼்யான x n 
ெசாற்கள் 5 க்ஶ 10 க்ஶ 14 ௳ழதத்ொல் உள்ளன இன் மொப்ைபக் கண்௄௔ூப்ேபாம் n fir 
1 ஷட்டல் ௚௱வைத௞ம் பவர ் ஷட்டல் 5 க்ஶ இ௠நாம ௳ரிவாக்கத்ைத எ௱ௌழேறாம் x n 
௳ரிவாக்கம் , ௛ன்௥ ெதாடரச்஼்யான ெசாற்கள் ௔ன்வ௠ம் வூவத்ொல்   ஶணகங்கைளக் 
ெகாண்ூ௠க்ஶம் என்பௌ ெதளிவாழறௌ இந்த ஶணகங்களின் ௳ழதம் 5 ௚தல் 10 ௚தல் 14 
வைர இ௠ப்பைத நாம் அ௣ந்ொ௠ப்பதால், ஷட்டல் 5 க௯த்தல் 1 சமம் 5 மற்௥ம் 5 n cr kn cr 
என்பௌ 10 மற்௥ம் ஷட்டல் 5 ஷட்டல் 1 என்பௌ 14 என்௥ எ௱தலாம்.k n cr k 
 ஼ல க்ஶ, ௔ளஸ் 5 காரணிைய க௯த்தல் 1 காரணியாக ஷட்டல் 6 க௯த்தல் k n r n r 
காரணியாலானௌ 5 க்ஶ சமம் ௔ளஸ் 5 காரணியால் ௔ளஸ் 5 ைமனஸ் காரணியாலானௌk n r 

மற்௥ம் ஷட்டல் 5 காரணிைய ஷட்டல் 1 காரணியால் வஶத்தால் ஷட்டல் 4 10 k n  r n 
க௯த்தல் காரணி  என்பௌ 14 க்ஶ சமம் r ial k 
இப்ேபாௌ இந்த சமன்பாடை்ட இந்த சமன்பாட்டால் 
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வஶப்ேபாம் ஐ க௯த்தல் ஷட்டல் 6 க்ஶ சமம் 5 ஐ 10 ஆல் வஶத்தால் க்ஶ சமம் r n r 2r n 
ைமனஸ் ஷட்டல் 6 அதாவௌ ஐப் ெப௥ழேறாம்  க௯த்தல் என்பௌ 6 க்ஶ சமம் எனேவ r 3r n 
இந்த சமன்பாடை்ட அ௄த்ௌ இந்த சமன்பாடை்ட இந்த சமன்பாட்டால் 
வஶக்ழேறாம், ஷட்டல் 1 ஐ க௯த்தல் ஷட்டல் 5 க்ஶ சமம் 10 ஆல் 14 ஆஶம், அதாவௌ 7 r n r r 
ஷட்டல் 5 க்ஶ சமம் க௯த்தல் ஷட்டல் 25 ஆக ைமனஸ் என்பௌ 18க்ஶ சமம்.5n 5r 12r 5n 
 எனேவ மற்௥ம் இல் மற்ெறா௠ சமன்பா௄ உள்ளௌ.r n 
 இந்த இரண்ூ௧௠ந்ௌம் இன் மொப்ைபக் கண்ட௣யலாம், எனேவ இந்த சமன்பாடை்டப் n 
ெப௠க்ழனால் க௯த்தல் என்பௌ 6 க்ஶ சமம் .3r n 
  4 ௔றஶ 12 ைமனஸ் 4 இன் சமம் 24 ஐப் ெப௥ழேறாம், ௔ன்னர ்12 க௯த்தல் 5 r r n 
சமன்பாடை்டக் க௯த்தால் இங்ழ௠ந்ௌ சமம் 6 ஐப் ெப௥ழேறாம், எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ இன் n n 
மொப்ைபக் கண்௄௔ூத்ேதாம் .
  ேகள்௳க்ஶ என்பௌ ௘கச ்஼௣ய ேநரம்ைற ௚௱ எண்ணாக இ௠க்க ேவண்௄ம்,m 
 அதனால் சௌரத்ொன் ஶணகம் 1 ஷட்டல் ௚௱ைமயாக இ௠க்ஶம்.x x 
  சௌரம் ஷட்டல் 1 ஷட்டல் ௚௱ கனசௌரம் ஷட்டல் மற்௥ம் ௚ன்௑ம் ௔ன்௑ம் 1 ஷட்டல் ௚௱x x 
பவர ்49 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் ௚௱ சக்ொ 50 க்ஶ 51 க்ஶள் 3 ஷட்டல் 1 ஆஶம் , இன் mx c 3 n n 
மொப்ைப ௚த௧ல் கண்௄௔ூப்ேபாம்.
  ஷட௄்த்ெதாைக 1 ஷட்டல் ௚௱ சௌரம் ஷட்டல் 1 ஷட்டல் ௚௱ கனசௌரம் ஷட்டல் மற்௥ம் x x 
பல 1 ஷட்டல் ௚௱ சக்ொ 49 என 1 ஷட்டல் ௚௱ சௌரத்ைத 1 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் ஷட்டல் x x x 
மற்௥ம் பல கைட஼ச ்ெசால் 1 ஷட்டல் ௚௱வௌ பவர ்47 என்பௌ இப்ேபாௌ கவனிக்க௵ம், இந்தx 
உள் பஶொ ஒ௠ வூ௳யல் ெதாடர,் எனேவ ௚௱ ௳ஷயத்ைத௞ம் 1 ஷட்டல் ௚௱ சௌரமாக 1 x 
ஷட்டல் ௚௱வௌமாக 48 ைமனஸ் 1 ஆல் வஶக்க 1 ஷட்டல்  ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம், எனேவ x x x 
இௌ 1 ஷட்டல் ௚௱ சக்ொக்ஶ சமம்   ௚௱ சௌரத்ைத ஷட்டல் 1 ஷட்டல் ௚௱ைமயாக 50 x x mx 
ஆக வஶக்க இப்ேபாௌ சௌரத்ொன் ஶணகத்ைத இந்தத் ெதாைக௜ல் எ௱ௌேவாம்.x 

சௌரத்ொன் ஶணகம் கனசௌரத்ொன் ஶணகத்ொ௧௠ந்ௌ ஷட௄்த்ெதாைக 1 ஷட்டல்  x x x 
௚௱ைம௜௧௠ந்ௌ சக்ொ 50 க்ஶம் 
, ஷட௄்த்ெதாைக 1 ஷட்டல் ௚௱ைமக்ஶம் சௌரத்ொன் ஶணகத்ொ௧௠ந்ௌ சக்ொ 50 க்ஶம் mx x 
மற்௥ம் ஷட௄்த்ெதாைக 1 

இ௧௠ந்ௌம் பங்களிப்௖ இ௠க்ஶம்.x 
 ௚௱ சௌரம்  , ேகள்௳௜ல் ெகா௄க்கப்படட் ெதாைக௜ல் சௌரத்ொன் ஶணகத்ொற்ஶ எந்த x 
பங்களிப்ைப௞ம் ெபற மாட்ேடாம், இங்ஶ x 
உள்ள வஶப்௔ல் உள்ளௌ , எனேவ ெகா௄க்கப்படட் ெதாைக௜ல் சௌரத்ொன் ஶணகம் 50 x c 3 
ஷட்டல் சௌரத்ொற்ஶ சமம் 50 க்ஶ இப்ேபாௌ இௌ 51 க்ஶ 3 ஷட்டல் 1 க்ஶ சமமாக m c 2 c 3 n 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ 3 ஷட்டல் 1 ஆனௌ 50 ஐ ஷட்டல் வரக்்கம் 50 n c 3 51c3 m c2 
ஆல் வஶத்தால் 51 ஆல் வஶத்தால் இ௥ொயாக நாம் ெப௥ழேறாம் ஷட்டல் 1 சமம் 48 ஆல் c3 3n 
51 ஷட்டல் சௌரம் 3 ஆல் 51 அௌ 150 3 ஷட்டல் 51 சமம் 48 ஷட்டல் 3 ௙ சௌரம் எனேவ 3 ௙ m n 
சௌரம் க௯த்தல் 3 சமம் 153 எனேவ சௌரம் க௯த்தல் 1 சமம்  51 வைர இப்ேபாௌ என்பௌn m n m 
ொ௠ப்ொயளிக்ஶம் ௘கச ்஼௣ய ேநரம்ைற ௚௱ எண் என்பைத நாம் அ௣ேவாம் இந்த சமன்பா௄ 

க்ஶ சமம் என்பைத நாம் பாரக்்கலாம் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் .m 1 n 
க்ஶ சமம் 1 மற்௥ம் சமம் 0 இந்த சமன்பா௄ உண்ைமயாக இ௠ப்பதால் இன் ேதரை்வ 1  m n m 

ஆக எ௄த்ௌக்ெகாள்ளலாம்.
இன் மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் எனேவ ெகா௄க்கப்படட் ேகள்௳௜ல் இன் மொப்௖  n n 

ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம், இப்ேபாௌ மற்௥ம் உடன் ௚௱ m n 
எண்க௬க்கான ௔ன்வ௠ம் ேகள்௳ையப் பாரக்்ழேறாம், நாம் காட்ட ௳௠ம்௖ம் ஐ ௳ட ெபரியௌm 
அல்லௌ சமமானௌ ஷட்டல் ைமனஸ் 1 ெச.ncm n 
௙ ஷட்டல் 1 ெச.
௙.
 ஷட்டல் ஷட்டல் 1 ெச.n 
௙.
 ஷட்டல் 1 க்ஶ சமம், இைதப் பயன்ப௄த்ொ ஷட்டல் 2 ஐ க௯த்தல் 1 ஷட்டல் 3 ஐ ncm n cm n 
ைமனஸ் 2 ெச௙ ஷட்டல் வைர ைமனஸ் ஷட்டல் 1 வைர காட௄்ேவாம்  ஷட்டல் 2 ெச.n m mcm n 
௙ ஷட்டல் 2 க்ஶ சமம் என்பௌ ஼க்க௧ன் ௚தல் பஶொ௞டன் ெதாடங்ஶேவாம், 
இந்த ெவளிப்பாடை்ட தைலவழ் ொைச௜ல் எ௱ௌழேறாம், அதாவௌ ஷட்டல் ஷட்டல் 1 mcm m cm 
ஷட்டல் ஷட்டல் 2 ஷட்டல் மற்௥ம் ௚ன்௑ம் ௔ன்௑ம் க௯த்தல் 1 இப்ேபாௌm cm n cm plus ncm 
நாம் ஐ ஷட்டல் 1 ௔ளஸ் 1 ஆக எ௱தலாம் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்ள௵ம் எனேவ mcm m cm 
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இந்த இரண்௄ ெசாற்களி௧௠ந்ௌம் ஐப் ெப௥ழேறாம்  1 ௔ன்னர ்அ௄த்த m plus 2 cm plus 
ெசால் ௙ ஷட்டல் 2 ெச.
௙.
 
இந்த இரண்௄ ெசாற்களி௧௠ந்ௌ ௙ ண்௄ம் ௙ ௔ளஸ் 3 ெச.
௙.
 1 ெச.
௙.
 இங்ேக காலமானௌ ௙ ௔ளஸ் 3 ெச.
௙.
 என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்ள௵ம்.
  
இந்தச ்ெசயல்௚ைறைய நாம் ெதாடரந்்ௌ ெசய்தால், இந்த ௚௱ ெவளிப்பா௄ம் சமமாழறௌ.

ைமனஸ் 1 ெச. n 
௙ ஷட்டல் 1 ஷட்டல் ைமனஸ் 1 ெச.n 
௙ ஷட்டல் ncm 
இந்த இரண்௄ ெசாற்களி௧௠ந்ௌ ௙ண்௄ம் ஷட்டல் 1 ஐப் ெப௥ழேறாம் , கைட஼யாக இந்த ncm 
இரண்௄ ெசாற்களி௧௠ந்ௌம் ௚௱ ெவளிப்பா௄ம் ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 1 க்ஶ சமம் மற்௥ம் n cm 
இௌேவ நாம் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்க.
 இந்த ெவளிப்பா௄ ஷட்டல் 1 ெச௙ ஷட்டல் 1 க்ஶ சமம் என்பைதக் காட்ட ௳௠ம்௖ழேறாம், n 
இப்ேபாௌ ஼க்க௧ன் இரண்டாம் பஶொையத் ெதாடங்ஶழேறாம், ஷட்டல் 2 என்ற ncm 
ெவளிப்பாடை்ட க௯த்தல் 1 ஷட்டல் 3 க்ஶள் க௯த்தல் 2 ஷட்டல் ைமனஸ் ௔ளஸ் n cm n cm n m 
வைர எ௱ௌழேறாம்  1 என ௔ளஸ் ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் 2 ௔ளஸ் mcm ncm n cm n cm 
வைர ௔ளஸ் ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் 2 ௔ளஸ் வைர ப்ளஸ் ௔ளஸ் 1 mcm n cm n cm mcm m 

௔ளஸ் ௔ளஸ் இப்ேபாௌ ௙ண்௄ம் ௚தல் நிைலக்ஶ வ௠ேவாம் ஼க்க௧ன் ஒ௠ cm mcm mcm 
பஶொைய நாம் இப்ேபாௌ இந்த பஶொையப் பயன்ப௄த்தப் ேபாழேறாம்  இைத எ௱தலாம் 

ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 1 இௌ ஷட்டல் 1 க்ஶ சமம்.n cm nc m 
 இௌ ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 1 க்ஶ சமம்.m cm 
 
ேம௩ம் ஐ ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 1 என ௙ண்௄ம் எ௱ௌேவாம் நாங்கள் ஼க்க௧ன் ௚தல் mcm m cm 
பஶொையப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், இந்த ௚௱ ெவளிப்பா௄ம் ஷட்டல் 2 ெச.n 
௙.
 ஷட்டல் 2 க்ஶ சமம் என்பைத நாங்கள் ெப௥ழேறாம் , இப்ேபாௌ 
இௌேவ நம் ேகள்௳ எண் 19ஐத் ோரக்்ழறௌ என்பைதக் காட்ட ௳௠ம்௖ழேறாம்.
 இௌ எங்கள் ேகள்௳ எண் 20 இங்ேக இரண்௄ அ௣க்ைககள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன ௚தல் ஷற்௥

இ௧௠ந்ௌ வைர௜லான ஷட௄்த்ெதாைக சமம் 0 ௚தல் வைர ஷட்டல் 1 க்ஶள் க்ஶ r nr nr ncr 
சமம் ஷட்டல் 2 க்ஶ 2 பவர ் ைமனஸ் 1 மற்௥ம் இரண்டாவௌ அ௣க்ைக௜ன் ஷட௄்த்ெதாைக n n 

சமம்  0 ௚தல் வைர 1 ௚தல் வைர க்ஶ சமம் 1 ஷட்டல் ௚௱ rr nr ncr x to the power r x 
சக்ொ ஷட்டல் ல் 1 ஷட்டல் ௚௱ சக்ொ க௯த்தல் 1 இந்த அ௣க்ைககள் உண்ைமயா n nx x n 
என்பைத நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்.
 அல்லௌ இல்ைல மற்௥ம் இரண்௄ம் உண்ைமயாக 
இ௠ந்தால், அ௣க்ைக 2 கள் க்ஶ சரியான ௳ளக்கமா என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம்  அ௣க்ைக 1 
அல்லௌ ஶ௣ப்௖: என்பௌ 1 க்ஶ சமம் என்பைத 2 என்பௌ இ௧௠ந்ௌ ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶx lhs r 
சமம் 0 ௚தல் வைர 1 வைர ஆக௵ம் என்பௌ 2 க்ஶ ஷட்டல் ஆக௵ம் இ௠க்ஶம்.nr ncr rh n n 
 2 பவர ் ைமனஸ் 1 க்ஶ சமமான 2 க்ஶ சமமான பவர ் ைமனஸ் 1 இ௧௠ந்ௌ n n 
2 ௔ளஸ் எனேவ அ௣க்ைக இரண்௄ என்பௌ அ௣க்ைக ஒன்ைற ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ அ௣க்ைக n 
2 சரியானதா அல்லௌ 1 ௔ள௻ன் இ௠ெசால் ௳ரிவாக்கத்ௌடன் ெதாடங்ஶேவாம்.

௚௱ சக்ொக்ஶம் இௌ இ௧௠ந்ௌ இயங்ஶம் ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம் 0 ௚தல்  x n r nncrx 
வைர க்ஶ சமம் r 

இப்ேபாௌ ஐ இ௠௖ற௚ம் ெப௠க்ழனால் ஐ 1 ஆக ௚௱வௌமாக சக்ொக்ஶ r x x x n n 
என்பௌ இ௧௠ந்ௌ ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம்  பவர ் ௔ளஸ் 1 க்ஶ 0 க்ஶ சமம் r r 

க்ஶ சமம் இௌ ஒ௠ பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ அைடயாளம் எனேவ அதன் வ௯த்ேதான்றைல nncrx 
நாம் எ௄க்கலாம் வ௯த்ேதான்றல் ௛லம் 1 ஷட்டல் சக்ொ ஷட்டல் க்ஶ ஆக 1 ஷட்டல் x n n x x 
௚௱ சக்ொ க௯த்தல்  1 என்பௌ இ௧௠ந்ௌ ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம், 0 வைர வைர n r nr 

Pru
tor
@
IIT
K



ஷட்டல் 1 இ௧௠ந்ௌ ஆக இௌ எங்களின் ஷற்௥ 2 என்பைத இப்ேபாௌ பவர ்ஆர ்ncr x to  
கவனிக்க௵ம், எனேவ இந்த நான்ஶ ௳௠ப்பங்களில் 2 ஆம் ஸ்ேடடெ்மன்ட் உண்ைமயாக உள்ளௌ,
எனேவ இந்த நான்ஶ ௳௠ப்பங்களில் இரண்௄ சரியானௌ தான் இந்த ேகள்௳௜ல் உள்ள 
ைபனா௘யல் ௳ரிவாக்கங்கள் ஶ௣த்த ஼க்கைலத் ோரக்்ஶம் அமர௳்ன் கைட஼ ேகள்௳ இௌ 
எங்க௬க்ஶ ௛ன்௥ ெதாைககள் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ.s1 

மற்௥ம் இந்த ௛ன்௥ ெதாைககளின் மொப்௖கள் ஶ௣த்ௌம் இரண்௄ அ௣க்ைககள்  s2 s3 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன 
1 அல்லௌ ௚த௧ல் ஷட்டல் என்பௌ க்ஶ சமம் என்பைதக் கவனத்ொல் ெகாள்ழேறாம், s1 s2 s3 
எனேவ அ௣க்ைக 2 சரியானதா இல்ைலயா என்பைதச ்சரிபாரப்்பதன் ௛லம் ெதாடங்ஶேவாம் 
அல்லௌ 

௚௱வௌமான சக்ொ 10 க்ஶ இ௠நாம ௳ரிவாக்கத்ௌடன் ெதாடங்ஶேவாம், இௌ 1 x x 
ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம் என்பைத நாங்கள் அ௣ேவாம்.

இ௧௠ந்ௌ இயங்ஶவௌ 0 ௚தல் 10 வைர 10 க்ஶ க்ஶ சமம் சக்ொக்ஶ இந்த  j cj x j 
பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ சமன்பாடூ்ன் இ௠௖ற௚ம் நாம் ெடரிேவடூ்வ் எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம்  j 
இ௧௠ந்ௌ ஷட௄்த்ெதாைக சமம் 0 ௚தல் 10 வைர 10 இ௧௠ந்ௌ இ௧௠ந்ௌ க்ஶ சக்ொ cj j x j 
க௯த்தல் 1 இப்ேபாௌ நாம் ஐ சமன் 1 என்௥ இந்த சமன்பாடூ்ன் இ௠ பக்கங்களி௩ம் ைவத்ௌ x 
நாம் இடௌ பக்கம் 10 க்ஶ 2 க்ஶ சமம்  சக்ொ 9 மற்௥ம் வலௌ ௖றம் இ௧௠ந்ௌ j 
ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம் என்பௌ 1 ௚தல் 10 வைர 10 j cj 
க்ஶ சமம், இப்ேபாௌ இ௧௠ந்ௌ இந்த ெதாைக 1 2 ௚தல் 10 க்ஶ 10 க்ஶ சமம் என்பைத j j cj 
நாம் கவனிக்கலாம்.
  ஷட௄்த்ெதாைக எனேவ , ஷட௄்த்ெதாைக௜ன் மொப்௖ 2 என்பைதக் கண்௄௔ூத்ேதாம், இௌs2 
2 இல் உள்ள சக்ொ 9- க்ஶ 10-ல் 2 ஆஶம் ௳௠ப்பத்ேதர௵்கள் 4 மட௄்ேம சாத்ொயமான சரியான 
பொல் என்பௌ ெதளிவாகத் ெதரிழறௌ, ஆனால் ௚௱ைமக்காக மற்௥ம் இன் s1 s3 
மொப்௖கைளக் கண்௄௔ூப்ேபாம் , இந்த பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ சமத்ௌவத்ொன் 
வ௯த்ேதான்றைலப் ெப௥ேவாம்  சக்ொ என்பௌ இ௧௠ந்ௌ ஷட௄்த்ெதாைகக்ஶ சமம் 0 ௚தல்a j 

வைர ேஜ க௯த்தல் 1 இ௧௠ந்ௌ 10 ஆக க்ஶ சமம்  சக்ொ ைமனஸ் 2 க்ஶ சமன் ஐ 10 j cj x j x 
இந்த சமன்பாட்ூன் இ௠௖ற௚ம் 1 
க்ஶ சமம், க்ஶ சமம் 90 க்ஶ 2 க்ஶ சமம் 8 க்ஶ சமம், இௌ 2 க்ஶ 9 க்ஶ 45 lhs 
க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ இ௧௠ந்ௌ ஷட௄் 2 2 ௚தல் 10 இ௧௠ந்ௌ க௯த்தல் 1 rhs j j j 
இ௧௠ந்ௌ 10 வைர சமம் cj 
இௌ ஒன்௥ம் இல்ைல என்௥ ஒ௠வர ்கவனிக்கலாம், எனேவ ஷட௄்த்ெதாைக௜ன் மொப்௖ 1 s1 
க்ஶ 2 க்ஶ சமம் 9 ஆக உள்ளௌ என்பைதக் கண்ட௣ந்ௌள்ேளாம் .
 45 மற்௥ம் என்பௌ ஷட்டல் க்ஶ சமம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம், எனேவ இன் s 3 s1 s2 s3 
மொப்௖ 2 க்ஶ சமம் 9 க்ஶ 45 க்ஶ 2 க்ஶம் 2 சக்ொ 9 க்ஶ 10 க்ஶம் இௌ 2 க்ஶ 9 க்ஶ 55 க்ஶ சமம் 
எனேவ  இங்ேக ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள இன் மொப்௖ம் இன் மொப்௖ம் சரியானைவ , எனேவ s1 s3 
அ௣க்ைக 1 உண்ைம மற்௥ம் அ௣க்ைக 2 தவறானௌ நான் இந்த அமரை்வ இத்ௌடன் 
௚ூத்ௌக்ெகாள்ழேறாம் இ௠ெசால் ௳ரிவாக்கங்கள் நீங்கள் 
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