
 िȪपदी िवˑारावरील दुस̴ या सम˟ा सोडवǻाǉा सũात आपले ˢागत आहे आʉी िȪपदी िवˑारांवरील आणखी काही सम˟ा 
सोडवणे पुɎा सुŝ कŝ या दोन सकाराȏक पूणाōक आिण साठी 1 अिधक चा िवˑार ची घात 1 वजा वर िवचार कŝ.m n x m 

ची घात समजा िवˑारामȯे आिण वगाŊचे गुणांक अनुŢमे 3 आिण उणे 6 आहेत, या उȞेशासाठी चे मूʞ काय आहे हे  x n x x m 
शोधून काढायचे आहे, आपण Ůथम घात 1 अिधक िकती आहे ते िलš.x 

मȯे 1 वजा ते पॉवर हे समीकरण ओʬर ते मȯे ते पॉवर मȯे बेरीज ओʬर ते   m x n kk 0 mmck x k rr 0 nncr 
वजा 1 ते पॉवर ते पयōत धावते  पॉवर हे ˙ʼ आहे की चा गुणांक मȯे वजा अिधक मȯे r x r x mc 0 nc 1 mc 1 nc 0 
आहे जो उणे अिधक आहे आिण आपʞाला िदले आहे की हे 3 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपʞाकडे आता आिण मȯे n m n m 
एक समीकरण आहे  आपण वगाŊचा गुणांक िलš x 
हे मȯे अिधक मȯे वजा अिधक मȯे आहेmc 0 nc 2 mc 1 nc 1 mc 2 nc 0 
 ȑामुळे आʉी लƗात घेऊ शकतो की हे मȯे वजा 1 ने भागले 2 वजा अिधक मȯे वजा 1 भागले 2 आता  हे उणे 6 n n mn m m 
ǉा बरोबरीचे आहे असे िदले आहे
 ȑामुळे आपʞाला मȯे दुसरे समीकरण िमळत आहे आिण आपण हे समीकरण सोपे कŝ या सोɗा केʞानंतर आपʞाला m n n 
वगŊ वजा अिधक वगŊ वजा वजा 2 समान वजा 12 िमळेलn m m mn 
 ȑामुळे आपʞाला वजा िमळेल  संपूणŊ वगŊ उणे अिधक हे उणे १२ ǉा बरोबरीचे आहे आता मागील समीकरणावŝन m n m n 
आपʞाला मािहत आहे की वजा बरोबर 3 आहे ʉणून आपण हे मूʞ तेथे बदलू शकतोm n 
 ȑामुळे आपʞाला 9 वजा अिधक बरोबर उणे 12 िमळेल.m n 

अिधक बरोबर 21 आहे आता आपʞाकडे अिधक बरोबर 21 आहे आिण आपʞाकडे वजा बरोबर 3 देखील आहे m n m n m n 
 ȑामुळे येथून आपʞाला ǉा बरोबरीचे ʉणजे असे समजले आहे.2m 24 m 12 

ची ʬॅʞू काढली आिण   m 
या Ůʲात ितसरा पयाŊय योƶ उȅर आहे हे आपण पाहतो  या Ůʲाचे िनराकरण करǻासाठी आʉाला 1 अिधक चौरस ते घात 12 ते 1 t 
अिधक ते 12 ते 1 अिधक ते घात 24 ǉा िȪपदी िवˑारामȯे ते घात 24 चे गुणांक शोधǻास सांिगतले आहे.t t t 
 Ůथम या 1 अिधक वगाŊचा िȪपदी िवˑार िलहा घात 12 ते 1 अिधक ते घात 12 ते 1 अिधक ते घात 24 हे वर धावǻाǉा t t t k 
बेरजेइतके आहे आिण ते 12 पयōत 12 पयōत धावते  पॉवर 24 वजा आिण नंतर आपण पुढील दोन उȋादने िलš 1 k 0 ckt 2k 
अिधक ते पॉवर 12 मȯे 1 अिधक वरील पॉवर 24 आिण हे पासून धावǻाǉा बेरीजǉा बरोबर आहे 0 ते 12 पयōत 12 t t k ck 
मȯे घात 24 वजा 2 अिधक ते घात 36 वजा 2 अिधक ते घात 48 वजा 2 अिधक ते घात 60 वजा 2 आता या t  k t k t k t k 
िवˑारात आपʞाला चा घात 24 चा गुणांक शोधायचा आहे.t 
  लƗात ƽा की या भागातून या िवˑारात आपʞाला चा घात 24 साठी साठी 0 आिण पासून गुणांक िमळेल.t k t 
  ȑाचा भाग आपʞाला 4 बरोबर 6 िमळेल आिण या भागातून आपʞाला बरोबर 12 िमळेल आिण या भागातून आपʞाला चा k k t 
घात 24 िमळणार नाही
 ȑामुळे आपʞाला चा गुणांक िमळेल.t 
 या िवˑारात घात 24 12 अिधक 12 अिधक 12 आता 12 आहे 1 हे 12 आहे आिण 12 c 0 c 6 c 12 c 0 c 6 c 12 
देखील 1 आहे
 ȑामुळे आपले उȅर 2 अिधक 12 आहे ʉणून आपण पाहतो की येथे  ितसरा पयाŊय हे बरोबर उȅर आहे ʉणून हा िदलेʞा c 6 
िवˑारात चा घात 24 चा गुणांक t 
आहे या Ůʲात आपʞाला ते घात 11 चा गुणांक शोधǻास सांिगतले आहे 1 अिधक चौरस संपूणŊ पॉवरǉा िवˑारामȯे  4 ते 1 x x 
अिधक घन संपूणŊ ते घात 7 ते 1 अिधक ते घात 4 पूणŊ ते घात 12 आपण Ůȑेक घटकाचा िȪपदी िवˑार िलš जेणेकŝन 1 अिधक x x 

चौरस संपूणŊ घात 4 ही बेरीज असेल वŝन 0 बरोबर 4 पयōत 4 ची घात 2 दुसरा एक 1 अिधक घन संपूणŊ ते घात 7 x k ckx k x 
बेरीज बरोबर आहे समजा  पासून 0 बरोबर 7 7 पयōत पॉवर 3 पयōत आिण शेवटचा एक 1 अिधक ते पॉवर 4 संपूणŊ ते r crx r x 
पॉवर 12 
समान आहे पासून बेरीज 0 ते 12 12 पयōत  घात 4 आता आपण ितɎी बेरीजचे गुणाकार घेऊ शकतो Ůथम आपण ace csx s 
लƗात घेऊ या की पिहʞा बेरीजमȯे चे घातांक 0 2 4 6 आिण 8 आहेत.x 
 आिण दुस̴या बेरीजमȯे घातांक 0 3 6 9 आिण नंतर पुढील  एक 12 आहे ʉणून आपʞाला चा घात 11 चा गुणांक शोधायचा आहे x 
ʉणून आपण ते टाकून देऊ शकतो ʉणून आपʞासाठी घातांकांǉा संभाʩ िनवडी या आहेत आिण शेवटǉा घातांकासाठी संभाʩ 
पयाŊय 0 4 8 आहेत आिण नंतर पुढील 12 आहे
 ȑामुळे ती संभाʩ िनवड होऊ शकत नाही ʉणून येथे आपण 0 4 आिण 8 िवचारात घेऊ.
 पिहʞा संचाला दुसरा संच आिण ितसरा संच ʉणू या आता आपण 11 िलिहǻाǉा संभाʩ िनवडी पाš.b c 
 तीन पूणाōकांची बेरीज ʉणून एक संचातून येणारा एक ब संचातून येणारा आिण एक संच मधून आता आपण कŝ शकतो  लƗात c n 
ƽा की हे खालील Ůकारे करता येते
 ȑामुळे येथे आपʞाकडे आता संचातून 11 आहेत आिण आपण Ůथम 0 घेऊ या, जर आपण पिहʞा संच मधून 0 घेतला आिण नंतर a 
संच मधून 3 आिण संचातून 8 घेऊ.b 

आिण 8 ʉणून 11 हे 0 अिधक 3 अिधक 8 ǉा बरोबरीचे आहे आता आपण लƗात घेऊ शकतो की 11 साठी येथे िनिʮत  c 0 3 
केले आहे आिण 0 येथे िनिʮत केले आहे 3 आिण 8 ʩितįरƅ आिण मȯे आणखी संभाʩ पयाŊय नाहीत.b c 
 आता ȑाचŮमाणे आपʞाला 11 िमळेल 2 अिधक 9 अिधक 0 आिण 11 बरोबर 4 अिधक 3 अिधक 4 आिण 11 बरोबर 8 अिधक 3 
अिधक 0 आहे मग आपण लƗात घेऊ शकतो की आणखी काही शƐता उरʞा नाहीत ʉणून आपʞाकडे 11 िलिहǻाǉा केवळ 4 
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शƐता आहेत बेरीज ʉणून अनुŢमे आिण या संचातून येणा̴ या Ůȑेकी तीन पूणाōकांपैकी चा गुणांक   ते  ते ab c x 4 c 0 7 c 1
अिधक 4 ते 7 ते 12 आहे अिधक 4 मȯे 7 मȯे 12 अिधक 4 मȯे 7 12 c 2 c 1 c 3 c 0 c 2 c 1 c 1 c 4 c c1

मȯे आता आपण मूʞांची गणना केʞास आपण पाš शकतो हे मूʞ 462 ǉा बरोबरीचे आहे हे मूʞ 140 आहे हे मूʞ 5 0 12c 0 
4 आहे आिण शेवटचे 7 आहे
 ȑामुळे या सवŊ 4 पूणाōकांची बेरीज केʞास आपʞाला हे 1 1 1 3 सारखे आहे ʉणून आपʞाला चा घात गुणांक िमळेल िदलेʞा x 
िवˑारात 11 हे 1 1 1 3 आहे आिण ʉणून ितसरा पयाŊय हे बरोबर उȅर आहे आिण साठी काही पूणाōकांसाठी आपण खालील Ůʲ n r 
पाš जसे की 0 हे पेƗा कमी िकंवा समान आहे आिण हे पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे.r r n 
 खरी संƥा आहे जेणेकŝन उणे 1 हे वगŊ वजा 3 मȯे अिधक 1 ǉा बरोबरीचे आहे, आपʞाला या िदलेʞा चार k n cr k ncr 
मȯांतरांमधून शोधून काढावे लागेल Ǜामȯे खोटे बोलू शकतो, आपण मािहती वापरतो की उणे 1 समान आहे  ˍेअर k n cr k 
वजा 3 ला अिधक 1 ʉणजे वजा 1 फॅƃोįरयल भािगले फॅƃोįरयल वजा 1 वजा फॅƃोįरयल समान ˍेअर nc r n r n r k 
वजा 3 मȯे फॅƃोįरयल भािगले अिधक 1 फॅƃोįरयल मȯे वजा वजा 1 आʉी फॅƃोįरयल  िमळवा अिधक 1 भािगले n r n r r 

बरोबर वगŊ वजा 3 आता लƗात ठेवा  आपʞाला िदलेले आहे की 0 हे पेƗा कमी िकंवा समान आहे आिण हे पेƗा n k r r n 
काटेकोरपणे कमी आहे ʉणून ही मूʞे 0 बरोबर आिण बरोबर उणे 1 ची मूʞे ठेवʞास आपʞाला 1 बाय अिधक 1 r r n n r 
पेƗा कमी िकंवा समान िमळते  ने भागले आिण हे 1 पेƗा कमी िकंवा बरोबर आहे ʉणजे आपʞाकडे वगŊ वजा 3 पेƗा 1 बाय n k n 
कमी िकंवा बरोबर आहे आिण हे 1 पेƗा कमी िकंवा बरोबर आहे आʉी ते येथे पुɎा िलš 0 काटेकोरपणे 1 बाय पेƗा कमी आहे जे n k 
वगŊ वजा 3 पेƗा कमी िकंवा समान आहे जे 1 पेƗा कमी िकंवा बरोबरीचे आहे
 ȑामुळे येथून आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की वगŊ 4 पेƗा कमी िकंवा समान आहे आिण वगŊ 1 पेƗा अिधक 3 पेƗा मोठा k k n 
िकंवा समान आहे  ʉणजे चौरस 3 पेƗा काटेकोरपणे मोठा आहे आता वगŊ 4 पेƗा कमी िकंवा बरोबरीचा आहे याचा अथŊ ǉा k k k 
पेƗा वजा 2 कमी िकंवा समान आहे आिण पेƗा कमी िकंवा समान आहे आिण वगŊ 3 पेƗा काटेकोरपणे मोठा आहे ʉणजे k 2 k k 
आहे  3 ǉा वगŊमूळापेƗा काटेकोरपणे मोठे िकंवा हे 3 ǉा वगŊमूळाǉा वजा पेƗा काटेकोरपणे कमी आहे.k 
 खरी रेषा काढूया हा िबंदू ० हा िबंदू उणे १ हा िबंदू अिधक १ हा िबंदू उणे २ हा िबंदू अिधक २ वजा ३ चे वगŊमूळ इथे कुठेतरी असेल आिण 
३ चे वगŊमूळ इथे कुठेतरी असेल ʉणून आपण  आता हे जाणून ƽा की पिहʞा İ̾थतीतील या Ůदेशात आहे आिण ही दुसरी İ̾थती k 
आहे यावŝन आपʞाला कळेल की या Ůदेशात िकंवा या Ůदेशात आहे ʉणून आपʞाकडे ची संभाʩ ŵेणी वजा 2 ते बंद अंतरालk k 
आहे.
 3 युिनयनचे ओपन वजा ˍेअर ŝट ओपन इंटरʬल 3 ते ƑोǕ इंटरʬल 2 चे वगŊमूळ.
 आता आपण आʉाला िदलेले पयाŊय पाहतो आपण येथे पाš शकतो की पिहला दुसरा आिण ितसरा पयाŊय बरोबर नाही आिण चौथा पयाŊय 
बरोबर आहे ʉणजे खोटे बोलू शकतो.k 
  या मȯांतरात 3 ते बंद 2 चे वगŊमूळ उघडले आहे कारण हे अंतराल 3 ते बंद करǻासाठी 3 चे वगŊमूळ हे मȯांतराचा एक उपसंच आहे 
जो आʉाला आढळला आहे की आʉाला येथे खालील Ůʲ आहे की आʉाला उवŊįरत ओ शोधǻासाठी सांिगतले आहे.

ते घात 2020 वजा 62 ते घात 2021 या सम˟ेचे िनराकरण करǻासाठी जेʬा आपण ȑास 9 ने भागतो तेʬा आपण 8 9 वजा 1 f 8 
असे िलिहतो आिण 62 ला 63 वजा 1 असे िलिहतो आिण 63 7 मȯे 9 आहे हे आपʞाला माहीत आहे ʉणून जर आपण 8 िलš.
  आिण याŮमाणे 62 मग िदलेʞा संƥेला 9 ने भागʞावर िदलेʞा संƥेची उरलेली संƥा शोधणे सोपे होईल.
 
आमची संƥा 8 ची घात 2020 वजा 62 ची घात 2021 अशी आहे, ʉणून ही संƥा आपण 9 वजा 1 असे िलिहली आहे.
  पॉवर 2020 वजा 63 वजा 1 ते पॉवर 2021 आता आपण या भागाचा आिण नंतर या भागाचा िȪपदी िवˑार िलिहतो 
ʉणजे वŝन धावǻाची बेरीज 0 पयōत 2020 पयōत 2020 ते पॉवर 2020 वजा वजा 1 ते पॉवर आिण k ck 9 k k 
ही बेरीज आहे समजा बरोबर 2021 पयōत 2021 ते पॉवर 2021 वजा ते वजा 1 ते पॉवर आहे कारण आपण r 0 cr 63 r r 
˙ʼपणे पाš शकतो की पिहʞामȯे बेरजेǉा Ůȑेक पदाला 9 ने िनः शेष भाग जातो , शी संबंिधत पद 2020 ǉा समान आहे.k 
 आिण दुस̴या बेरजेमȯे Ůȑेक पदाला 9 ने िनः शेष भाग 
जातो ʩितįरƅ 2021 ǉा बरोबरीची संǒा आहे ʉणून उवŊįरत 2020 वजा 2021 मȯे उणे 1 ʉणजे 2 आहे r c 2020 c 2021 
ʉणून आपʞाला समजले की पिहला पयाŊय योƶ उȅर आहे येथे आता आपण हा Ůʲ दोन शूɊ नसलेʞा संƥा आिण साठी पाš a b 
या पूणाōक साठी पूणाōक ǉा घात ǉा िȪपदी िवˑाराचा िवचार कŝ या जे पाच पेƗा मोठे िकंवा समान आहे.n n n 
 या िवˑारातील पाचवी आिण सहावी संǒा शूɊ आहे नंतर आपʞाला चे चे गुणोȅर शोधावे लागेल आपण Ůथम वजा चा a b a b 
िȪपदी िवˑार घात िलš n 
हे पासून धावǻाǉा बेरीज बरोबर 0 वर आहे k 

ते पॉवर वजा ते वजा 1 ते पॉवर ते पॉवर nncka n k k b k 
मȯे आिण सहावी टमŊ ने दशŊवू या िवˑारावŝन आपण काय आहे आिण ʉणजे काय आहे ते िलš.t5 t6 t5 t6 t5 

ते पॉवर वजा 4 मȯे ते आहे  घात 4 आिण हे उणे ची घात उणे 5 मȯे ची घात 5 ची  nc4 a n b t 6 nc 5 a n b 
आपʞाला अिधक हे 0 बरोबर िदलेले आहेt 5 t 6 
 ȑामुळे आपʞाकडे ची घात वजा 4 मȯे आहे.nc 4 n a 
 इन मȯे पॉवर 4 वजा मȯे ची पॉवर वजा 5 मȯे ची 5 बरोबर 0 आहे आता आपण मȯे पॉवर वजाb nc 5 a n b nc 4 a n 
5 मȯे ची पॉवर 4 सामाईक घेऊ या एक उणे वजा 4 मȯे भािगले 5 बरोबर 0 िमळवा आʉाला आिण नॉन-शूɊ आहेत b n b a b 
असे िदले आहे ʉणून आमǉाकडे एक वजा वजा 4 मȯे भािगले 5 बरोबर 0 आहे ʉणून आपʞाला बरोबर िमळेल n b a b n 
वजा 4 ला भािगले 5 ने बरोबर आहे
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 ȑामुळे आपʞाला चे ने गुणोȅर िमळाले आहेa b 
 ȑामुळे आपण पाहतो की दुसरा पयाŊय योƶ उȅर आहे येथे आता आपण खालील Ůʲ पाहतो तो गुणांक सकाराȏक पूणाōकासाठी n 
आपʞाला िदला आहे  1 अिधक पूणŊ ते पॉवर अिधक 5 ǉा िवˑारातील सलग तीन पदांचे गुणोȅर 5 आहे 10 ते 14 आहे आपण x n 

चे मूʞ शोधू आपण 1 अिधक संपूणŊ घात अिधक 5 चा िȪपदी िवˑार िलš या िȪपदी वŝन आता वŝन 0 ते n fir st x n t n
अिधक 5 अिधक 5 मȯे ची घात अिधक 5 ही बेरीज चालू आहे.n ct x n 
 िवˑार हे अगदी ˙ʼ आहे की 0 पेƗा काटेकोरपणे मोǬा असलेʞा आिण आता अिधक 5 पेƗा काटेकोरपणे कमी असलेʞा काहीn 

साठी  अिधक 5 वजा 1 अिधक 5 अिधक 5 अिधक 1 अशा तीन सलग पदांमȯे गुणांक असतील.r n cr n crn cr 
  
जसे आपʞाला मािहत आहे की या गुणांकांचे गुणोȅर 5 ते 10 ते 14 आहे असे आपण िलš शकतो अिधक 5 वजा 1 समान 5 n cr kn
अिधक 5 समान 10 आिण अिधक 5 अिधक 1 समान 14 काही साठी ʉणून आमǉाकडे अिधक 5 गुणगुिणतcr k n cr k k n 
भािगले उणे  भाजलेले अिधक  वजा गुणिन̽ ठ ̓ या अिधक  ̓ या भागाकार ̱ हणून अिधक  वजा गुणिन̽ ठ r 1 n 6 r 5 k 5 r n 5 r 

आिण अिधक 5 गुणगुण भािगले अिधक 1 भाǛ अिधक 4 वजा घटक  हे 14 ǉा बरोबरीचे आहे आता 10 k n  r n r ial k 
आपण या समीकरणाला या समीकरणाने भागू या आपʞाला 

भािगले वजा अिधक 6 बरोबर 5 भािगले 10 िमळेलr n r 
 ȑामुळे आपʞाला बरोबर वजा अिधक 6 िमळेल ʉणजे आपʞाला िमळेल  उणे हे 6 ǉा बरोबरीचे आहे तर 2r n r 3r n 
आपण हे समीकरण कŝ या पुढे आपण या समीकरणाला या समीकरणाने भागतो अिधक 1 भािगले वजा अिधक 5 ʉणजे 10 r n r 
ने 14 ʉणजे 7 अिधक 7 समान वजा अिधक 25 ʉणजे आपʞाला उणे बरोबर 18 िमळतात.r 5n 5r 12r 5n 

 ȑामुळे आपʞाकडे आिण मȯे आणखी एक समीकरण आहे आता या दोघांमधून आपण ची िकंमत शोधू शकतो ʉणून r n n 
आपʞाकडे वजा बरोबर 6 आहे जर आपण या समीकरणाचा गुणाकार केला तर  4 नंतर आपʞाला 12 वजा 4 बरोबर 3r n r in 
24 िमळेल मग आपण 12 वजा 5 बरोबर 18 हे समीकरण वजा कŝ इथून आपʞाला बरोबर 6 िमळेलr n n 
 ȑामुळे आपʞाला यामधून ची िकंमत सापडली आहे.n 
  Ůʲ आपʞाला हा सवाŊत लहान धन पूणाōक ʉणून िदला आहे ʉणजे बेरीज 1 अिधक संपूणŊ मȯे वगाŊचा गुणांक  वगŊ अिधक m x x 
1 अिधक संपूणŊ घन अिधक आिण पुढे 1 अिधक संपूणŊ ते घात 49 अिधक 1 अिधक संपूणŊ ते घात 50 आहे 51 ते 3 x x mx c 3 n 
अिधक 1 आपण Ůथम चे मूʞ शोधूया बेरीज 1 अिधक संपूणŊ चौरस अिधक 1 अिधक संपूणŊ घन अिधक असे िलहा आिण पुढे 1n x x 
अिधक संपूणŊ ते घात 49 पयōत 1 अिधक संपूणŊ वगŊ 1 अिधक 1 अिधक अिधक असे िलहा  शेवटची टमŊ 1 अिधक संपूणŊ घातx x x x 
47 आहे आता लƗात ƽा की हा आतील भाग एक भौिमितक मािलका आहे ʉणून आपण संपूणŊ गोʼ 1 अिधक पूणŊ चौरस ʉणून 1 x 
अिधक संपूणŊ घात 48 वजा 1 भािगले 1 अिधक असे िलš शकतो  उणे 1 जे ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून हे 1 अिधक संपूणŊ x x x x 
घात 50 वजा 1 अिधक पूणŊ वगŊ ने भागले तर आपली िदलेली बेरीज 1 अिधक पूणŊ घात 50 वजा 1 अिधक अशी होईल  x x x x 
संपूणŊ वगाŊला अिधक 1 अिधक पूणŊ भािगले घात 50 आता आपण या बेरीजमȯे वगाŊचा गुणांक िलš.x mx x 

वगाŊǉा गुणांकामȯे घनाǉा गुणांकापासून बेरीज 1 अिधक संपूणŊ वŝन 50 पयōत योगदान असेल आिण  x x x 
बेरीज 1 अिधक संपूणŊ ǉा वगाŊǉा गुणांकापासून घात 50 पयōत आिण बेरीज 1 अिधक वŝन योगदान असेल संपूणŊ वगŊ mx x x 
आपʞाला Ůʲातील िदलेʞा बेरजेतील वगाŊǉा गुणांकामȯे कोणतेही योगदान िमळणार नाही कारण येथे आहे ʉणून आपण x x 
िदलेʞा बेरीजमȯे वगाŊचा गुणांक 50 अिधक चौरस असतो.x c 3 m 

मȯे आता हे 51 मȯे 3 अिधक 1 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपʞाला 3 अिधक 1 बरोबर 50  50 c 2 c 3 n n c 3 
भािगले अिधक चा वगŊ 50 भािगले 51 बरोबर िमळतो51c3 m c2 c3 
 ȑामुळे शेवटी आपʞाकडे आहे अिधक 1 बरोबर 48 बाय 51 अिधक वगŊ 3 बाय 51 ʉणजे 150 3 अिधक 51 बरोबर 48 3n m n 
अिधक 3 चौरसm 
 ȑामुळे 3 वगŊ वजा 3 बरोबर 153 ʉणजे वगŊ वजा 1 समान  51 ला आता आपʞाला मािहत आहे की हा सवाŊत लहान m n m n m 
धन पूणाōक आहे जो समाधानी आहे  हे समीकरण बरोबर 1 घेऊन आपण पाš शकतो की आपʞाला बरोबर 0 िमळते.s m n 
 आिण साठी 1 आिण बरोबर 0 हे समीकरण खरे आहे ʉणून आपण ची िनवड 1 ʉणून घेऊ शकतो.m n m 

चे मूʞ शूɊाǉा बरोबरीचे आहे ʉणून िदलेʞा Ůʲात आपʞाला आढळले की चे मूʞ शूɊ बरोबर आहे आपण आता  n n m 
पूणाōकांसाठी खालील Ůʲ पाš आिण सह हे पेƗा मोठे िकंवा समान आहे.n n m 
  की अिधक वजा 1 सेमी अिधक पयōत अिधक 1 अिधक 1 ǉा बरोबरीचे आहे याचा वापर कŝन आपण ncm n mcm n cm ncm
अिधक 2 मȯे वजा 1 अिधक 3 मȯे वजा 2 अिधक पयōत वजा अिधक 1 मȯे दाखवू  अिधक 2 n cm n cm n n m mcm n 
सेमी अिधक 2 ǉा बरोबरीचे आहे आपण सम˟ेǉा पिहʞा भागापासून सुŜवात कŝ या आपण ही अिभʩƅी उलट िदशेने िलš जी 

अिधक अिधक 1 अिधक अिधक 2 अिधक आहे आिण पुढे वजा 1 सेमी अिधक आता लƗात ƽा की mcm m cm m cm n ncm 
आपण ला अिधक 1 अिधक 1 असे िलš शकतो ʉणून या दोन संǒांवŝन आपʞाला अिधक 2 अिधक िमळेल  1mcm m cm m cm 
आिण नंतर पुढील संǒा अिधक 2 आहे पुɎा या दोन संǒांवŝन आपʞाला अिधक 3 अिधक 1 िमळेल लƗात ठेवा की m cm m cm 
येथे संǒा अिधक 3 आहे ʉणून आपण ही ŮिŢया पुɎा करत रािहʞास आपʞाला ही संपूणŊ अिभʩƅी समान आहे उणे 1 m cm n 
सेमी अिधक 1 अिधक उणे 1 सेमी अिधक n ncm 
या दोन संǒांमधून पुɎा आपʞाला अिधक 1 िमळेल आिण शेवटी या दोन संǒांमधून आपʞाला संपूणŊ अिभʩƅी अिधक 1 ncm n 
सेमी अिधक 1 ǉा समान िमळते आिण लƗात ƽा की हे आपण आहे ही अिभʩƅी अिधक 1 सेमी अिधक 1 ǉा बरोबरीची आहे हे n 
दाखवायचे होते आता आपण सम˟ेचा दुसरा भाग सुŝ करतो आपण अिभʩƅी अिधक 2 मȯे वजा 1 सेमी अिधक 3 मȯे ncm n n
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उणे 2 सेमी अिधक वजा ɘस पयōत िलš  1 ʉणून अिधक वजा 1 अिधक उणे 2 अिधक पयōत n m mcm ncm n cm n cm mcm
अिधक वजा 1 अिधक वजा 2 पयōत अिधक अिधक आता आपण पुɎा n cm n cm mcm m plus 1 cm mcm plus mcm 
पिहʞाकडे परत जाऊ या सम˟ेचा एक भाग आʉी आता वापŝन हा भाग वापरणार आहोत हे एक अिधक 1 सेमी अिधक 1 हे एक n 

अिधक 1 सेमी अिधक 1 हे एक अिधक 1 ǉा बरोबरीचे आहे.n nc m 
 हे अिधक 2 सेमी अिधक 1 ǉा बरोबरीचे आहे.m 
 आिण ही संǒा अिधक 1 सेमी अिधक 1 ʉणून पुɎा िलšया.mcm m 
 आपण सम˟ेचा पिहला भाग वापरतो आिण आपʞाला ही संपूणŊ अिभʩƅी अिधक 2 सेमी अिधक 2 ǉा बरोबरीची आहे आिण n 
आता आपण हे लƗात घेऊया की आपʞाला हे दाखवायचे आहे की हे आपला Ůʲ Ţमांक 19 सोडवते.
 हा आपला Ůʲ Ţमांक 20 आहे  आʉाला येथे दोन िवधाने िदली आहेत पिहले िवधान बेरीज ते 0 ते अिधक 1 मȯे समान r nr ncr 

अिधक 2 ते 2 ते घात वजा 1 आिण दुसरे िवधान बेरीज आहे समान आहे  0 ते अप पयōत अिधक 1 मȯे मȯे n n rr nr ncr x 
ते पॉवर समान 1 अिधक संपूणŊ घात अिधक मȯे 1 अिधक संपूणŊ घात वजा 1 आपʞाला ही िवधाने सȑ आहेत कीr x n nx x n 
नाही हे शोधायचे आहे िकंवा नाही आिण जर ते दोɎी खरे असतील तर िवधान 2 हे साठी योƶ ˙ʼीकरण आहे की नाही हे आपण s 
शोधू.
  टेटमŐट 1 िकंवा नाही हे लƗात ƽा की जर आपण 
िवधानात बरोबर 1 बरोबर 2 बरोबर बरोबर बेरीज 0 ते अिधक 1 पयōत मȯे आिण ʉणजे 2 ǉा घात x lhs r nr ncr rh n 
अिधक मȯे 2 ची घात उणे 1 जी 2 ची घात उणे 1 ते 2 अिधक ǉा बरोबरी आहे  ʉणून िवधान दोन हे िवधान एक सूिचत n n n n 
करते ʉणून आपण िवधान 2 बरोबर आहे की नाही हे पडताळǻास सुŜवात कŝया 1 अिधकǉा िȪपदी िवˑाराने सुŜवात कŝया x 
संपूणŊ पॉवर ही बेरीज वŝन पयōत ची 0 ǉा बरोबरीची आहे आता ला दोɎी बाजंूनी गुणाकार केʞाने n r n n ncrx r x 
आपʞाला अिधक पूणŊ घात ची ची बेरीज िमळते  0 ते ची पॉवर अिधक 1 ची बरोबरी लƗात ƽा की ही x 1 x n r nncrx r 
एक बŠपदी ओळख आहे ʉणून आपण ȑाचे ʩुȋɄ घेऊ शकतो ʩुȋɄ घेऊन आपʞाला 1 अिधक ची शƅी अिधक मȯे x n n x
मȯे 1 अिधक संपूणŊ वजा 1 बरोबर बेरीज बरोबर 0 पयōत अिधक 1 मȯे ते पयōत  पॉवर आर आता लƗात ƽा x n r nr ncr x 
की हे आमचे िवधान 2 आहे
 ȑामुळे िवधान 2 सȑ आहे ʉणून या चार पयाŊयांपैकी पयाŊय दोन बरोबर िदलेला हा आमचा शेवटचा Ůʲ आहे िȪपदी िवˑारावरील 
सम˟ा सोडवǻाǉा सũाचा या Ůʲात आʉाला तीन बेरीज िदʞा आहेत.s1 

आिण या ितɎी रकमांǉा मूʞांबȞल आʉाला दोन िवधाने देखील िदली आहेत   s2 s3 
िवधान 1 आिण िवधान 2 बरोबर आहेत की नाही हे आʉी शोधू की ही दोन िवधाने बरोबर असतील तर िवधान 2 हे िवधानाचे योƶ 
औिचȑ आहे की नाही हे आʉी शोधू.
 1 िकंवा नाही Ůथम आपण लƗात घेतो की अिधक हे ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपण िवधान 2 बरोबर आहे की नाही s1 s2 s3 
याची पडताळणी कŝन सुŜवात कŝया 1 अिधक पूणŊ घात 10 ǉा िȪपदी िवˑाराने सुŜवात कŝया हे आपʞाला मािहत आहे की x 
हे बेरीज बरोबर आहे.

पासून धावणे 0 ते 10 पयōत 10 मȯे ची घात मȯे आपण या बŠपदी समीकरणाǉा दोɎी बाजंूचे ʩुȋɄ घेतले तर  j cj x j 
आपʞाला 10 ते 1 अिधक ची घात 9 समान िमळते ची बेरीज 0 ते 10 पयōत आहे 10 मȯे मȯे ची घात वजा 1 x j cj j x j 
आता आपण बरोबर 1 या समीकरणाǉा दोɎी x 
बाजंूना बरोबर ठेवतो .
  पॉवर 9 आिण उजवीकडील बाजू पासून बेरीज बरोबर आहे 1 ते 10 ते 10 पयōत आहे आता आपण लƗात घेऊ शकतो की j j cj j
पासून ही बेरीज 1 2 ते 10 ते 10 पयōत आहे हे दुसरे काहीही नाही.j cj 
  बेरीज ʉणून आपʞाला बेरीजचे मूʞ 2 आहे जे िवधान 2 मधील 10 ते 2 ǉा घात 9 चे मूʞ चे मूʞ िदले आहे 10 ते 2 ची s2 s2 
घात 8 ʉणून िवधान 2 
आता िदलेले खोटे आहे.
  पयाŊय हे अगदी ˙ʼ आहे की पयाŊय 4 हे एकमेव संभाʩ योƶ उȅर आहे परंतु पूणŊतेसाठी आपण आिण ची मूʞे शोधू या s1 s3 
आपण या बŠपदी समानतेचे ʩुȋɄ घेऊ आता आपʞाला 10 ते 9 ते 1 अिधक संपूणŊ िमळतील.x 
  पॉवर बरोबर बेरीज बरोबर आहे 0 ते 10 मȯे वजा 1 ते 10 मȯे ते  पॉवर उणे 2 नंतर या समीकरणाǉा दोɎीa j j j cj x j 
बाजंूमȯे समान 1 ठेवतो, आपʞाला बरोबर 90 ते 2 ची घात 8 िमळेल जी आपण 2 ला 9 ते 45 मȯे घात िलिहतो आिण x lhs rhs

ची बेरीज आहे.j 
  2 2 पयōत 10 मȯे उणे 1 ते 10 पयōत एक लƗात ƽा की ही बेरीज िशवाय दुसरे काहीही नाही ʉणून आʉाला j j cj s1 
आढळले आहे की बेरीज 1 चे मूʞ 2 ǉा 9 ǉा घात 9 ǉा बरोबरीचे आहे .
 45 आिण आपʞाला मािहत आहे की हे अिधक ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून चे मूʞ 2 ची घात 9 ते 45 अिधक 2 चीs 3 s1 s2 s3 
घात 9 ते 10 आहे जी 2 ची घात 9 ते 55 ǉा बरोबरीची आहे.
  येथे िदलेले चे मूʞ आिण चे मूʞ बरोबर आहे आिण ʉणून िवधान 1 सȑ आहे आिण िवधान 2 खोटे आहे मी हे सũ येथे s1 s3 
संपवतो यासह आʉी िȪपदी िवˑारावरील सम˟ा सोडवǻाचे सũ समाɑ करतो 
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