
छ޴   పద ࢑సफరణల߯ ࡽߩ సమసङ  పࢲࡍए ర ࣊షࣃ ڕ ߤछ గతం, ޴छ పద ࢑సफరణల߯ ࠴తफం ࡓంݡ ࣊షࡱ ߤ iit 
ఉంܼ޴ ,࠼छ పద ࢑సफరణ߯ ߖڜऒ छ޳ వడంڝࣆۯफࡏڷ ߘలޑऴࣇ  भ޳ࠚరంߦऴ ࡌ ం, ఆ߯ ږߘࣃల ࡌߪप ంకం 
छ޴ సంڝ పద ޳ࣄम ంతంޜ ऴߦరంࠚంߖڜ ۯऒ  సమసङ లߘ పࡍషए फࣃࡍ ࠭.
 

మనڕ పవ࡛ ࠴ ړతफం  ప ऱ࣒  ఉం޴, ఇߘ  ޴ంݟ పవ࡛ ړ  ప ऱ࣒ n n b nc 0 ړࡹ  న࣒࠳ ړ పవ࡛ ړ   a n nc 1 a n 1 b
 ప ऱ࣒ న࣒  ప࠳  సࠪనం ړ పవ࡛ ړࡹ న࣒࠳ న࢑ڷదల࠴ ܿߦ ޜ  ऱ࣒ ncn 1 a b n 1 ݟంߘ ݟంߘ  ncn b 
పవ࡛ వరߖߖ޵ ڕ ࠬద ࠴తफంڴ   ऴ࢐యవ۪ऐ  ࠬద ޑ࠴फ  పవ࡛ n kk kk nnck ݟంߘ న࣒ 1࠳ ݟంߘ 0 ړߖ

ऒߘఎ ߘలڒల࠮ బܽदڒ ޴फంࣆݡన ڕపవ࡛ వర ݟంߘ ݟంߘ న࣒࠳ పవ࡛ ݟంߘ  ka n k b k k ߝڕ
ठࡌࠪ ల సంఖङ एړࡵ ߘ ంۨనం޶న ࠭࠲ ۨ ऒࣔ ऒߖ  ఎం۪ڝంݟ అࣃࡱߧ ߖफ  ల nck n k nڒల࠮  ࠭
సࠪࣔరం ఇߩओ ऒߖڜ మనం ݡ ంܽߖ గమߖం۪ڕం޳ం ధߕతघ క ࡌߪप ంకం మߜ-ߤߕ ࠾ࡍగܽ࢟ ࡌߪप ంకం r 
కం݄ ఖۨऐ ࡱޑऴࣇ సంڝ తంڴ తڕए వڴ ఉంݦ కం݄ తڕए వڴ ఉంݦ  ప ऱ࣒  న࣒ 1 eful n n ncr ncr n࠳ 
 ప ऱ࣒  1 గమߖకڕ ఒక ప ऱ࣒ తफం పవ࡛  ప࠴  ऱ࣒ पࡌߪ న࣒࠳  cr b n b n kk ړతफం 2࠴ ߯ ޴ߝసࠪనం  పవ࡛ అ ړߖ
సࠪనం, 0 ߘంݟ వరڕ నࣆݡफం޴ మ࠾ࡍ అߘ ޴ߝంݟ పవ࡛ ࠳న࣒ ߘంߘ ݟంݟ n k nck a n k b 
పవ࡛ k 
వరڕ ఉంܿం޴ మ࠾ࡍ పవ࡛ ࠳న࣒ ࠳న࣒ ړ ప ऱ࣒  n a b.޴ఉంܿం ݞږ తफం࠴ 

ړతफం శ࠴ फړ ړ సࠪనం 2ړ సࠪనం  ߯ ࠴తफం పߘ 0 ࡱڷࡏంݟ వరڕ మ࠾ࡍ అࣄࠐ ޴ߝ   b n kk n k 
మన సమసङ ࡱޑऴࣇ ఈ ڕపవ࡛ వర ݟంߘ ݟంߘ న࣒࠳ పవ࡛ ݟంߘ  పࢲࡍए ర ࣊షڕ ߤ ncka n k b k 

ऒߖڜ ࠼ఉంܼ ڴగకరంࡆఉప ࡮ۧ  సమసङ లࡹ మన޴ ڕछ పద ڷణڒల పరంࡍߖ ڴ भషद ऴށࢩ వङ ڔ फకరణ 
ఉంܿం޴ మڝ ߖ޵ ࠾ࡍసం ࠭࠲ ఇۨऐ న ऴ࡮࠮ ߖށࢩङ ంకనం ۯయవలࣄ ఉంܿం޴ , ఇۨऐ న ऴ޴ ߖށࢩछ పద 
࢑సफరణ ࣄ࡯ޘ ޳ࡶన వङ ڔ फకరణ ࡅకए छ޴  పద ڷణڒల࢑ ޜవࡍంచడం తర۪ڴ ఉపࡆగపޔݡం޴ .
पࡌߪ గܽ࢟ߜ-ߤߕ ࠾ࡍమ ࠾ࡍహరణ  మ޳ఉ ޴ంړసం ऴڝ లږߘࣃ  ంకం అࡹ ޴ߝ i tegers m n k  CR

ప  ޴ߝన࣒ అ࠳ ,޴ఉంܿం ڕవర ݟంߘ  ऱ࣒ ప  ݟంߘ పవ࡛ ݟంߘ  ऱ࣒ 0 ࡽయࠫߕࠑ ړ  k mck r 1 x n 1
࢑సफరణߘ ࡹంݟ పవ࡛ వరڕ ఉంڷ ݦణకం.x k 
  ఈ ࠴తफంࡹ పవ࡛ ߘంݟ కం݄ ࠳ ޳ࡶన࣒ కం݄ ߭దभ޴ అ࠼నߩओ  x m n r k r m ڴ 0 ޴అ ݡ
.޴ంޔݡబڝࣆޓ
 ఇ1  ޴ ప ऱ࣒ కएࡅ  छ޴  పద ࢑సफరణࡹ శړ फ ࡅ ړకए ణకం.x kڷ  x 
  పవ࡛ ߘం1 ݟ ప ऱ࣒ ప 1 ڕపవ࡛ వర ݟంߘ  ऱ࣒ కएࡅ  छ޴  పద ࢑సफరణߘ పవ࡛ ړ మ1 ࠾ࡍ ప ऱ࣒  n x m x n x 
కएࡅ छ޴  పద ࢑సफరణߘ పవ࡛ ړ వࡏసڴ ऴ࢐యడం ޳छ ంచవ۪ऐࡍక࢒ధృ ࡌ ऒߖట࢒ , ంܽޜ ఇߩओ మనం m ݡ
ऒߖڜ ంܽߖ పࡍషए भ޳ࠚరంߦంచడం ऴࡍ ం.
  సమసङ ల޴ ߘछ పద ࢑సफరణల ޳ࣄम ంతం ࡅకए  ऴߦథࠫక అߘవర फనంޜ ऴߦరం޳ࠚभ ం  
ऒߖ޵  పࡍషए ऒߖ࠻ߦన ఉ࠳లభࣆ ࡮ۧ ړߖݞంచࡍ  ఉపڵࡆంచߕޔࠓऒ  పవ࡛ 50 ݟంߘ 1 0 1 ࠭࠲ ,࠭
అߖ ऴࣃ࢐फ ࠭ పవ࡛ 500 0 1 ړ ప ऱ࣒  1 మ࠾ࡍ పవ࡛ 50 ࠳ 0 0 1 ߖ99 ړన࣒ 1 ߘంݟ పవ࡛ 50 అߖ ऴࣃ࢐फ ࠭.
 తࡌछ త మనం 101 ߘంݟ పవ࡛ 50 ࠳న࣒ 99 ߘంݟ పవ࡛ 50ړ సࠪనం 1 0 0 ప ऱ࣒  న࣒ 1 0 0࠳ పవ࡛ 50 ݟంߘ 1 
కएࡅ ంܽݟంࡓ ఈ ࠭࠲ ڕపవ࡛ 50 వర ݟంߘ న࣒ 1࠳ छ޴  పద ࢑సफరణߘ ఉపࣃڵࡆफ ࠭ , ఇߘ ޴ంݟ k 
నࣆݡफనऒ फޑ࠴   న࣒ k k k࠳ పవ࡛ 50 ݟంߘ ݟంڝఎం۪ ړ0 0 1 ߘ ڕవర 50 50 ݟంߘ 0 ޴సࠪనం, ఇ ړߖ
ऒߖన࣒ ర࠳ ంޑ࠴ ۃफ  న࣒k k࠳ ݟంߘ న࣒࠳ పవ࡛ 50 ݟంߘ 0 0 1 ߖ ڕవర 50 ڕవర 50 ݟంߘ సࠪనం 0 ړߖ

ओߩఇ ݟంڝఎం۪ ڕపవ࡛ వర ݟంߘ  ऒߖతफం ర࠴ ޴ఇ ݡ ంړ ࡹ ۃ సࠪనం అߖ మనం గమߖంచవ۪ऐ  1 k 2
 న࣒ k k k k࠳ పవ࡛ 50 ݟంߘ 0 0 1 ޴ߝక అߧఎం 50 ࣄࠐ ޴ߝఅ ࠾ࡍసࠪనం మ ڕవర 50 ڕవర 0 ݟంߘ

వరߘ  ڕంݟ  వరڕ వۯऐ  సమघ షۨࡍޘ ߘ ߤన తࡌछ త ఈ సమघ షࣃࡏޘ ߘ ߤफ ࠭ 2 50
.
  పవ࡛ 49 ప ऱ࣒  50 ఎం۪ڝంߘ 3 ݟంߘ 0 0 1 ݟంݟ పవ࡛ 47 వరڕ ఆ߯ 50 వర0 0 1 ߖ 49 ڕ వరڕ ఎం۪ڝంݟ.
 ఇߩओ   t ڕవర 100 ݟంߘ 1 ڕవర 50 ݟంߘ దܽ పదం 2࠴ ߘబܽद అతڒ సࠪనం ړ క 1 50ߧఎం 50 ݡ
ఎం۪ڝం49 ݟ 
ఇ޴ శړ फ 50100 ړ అޔ࢓ం޴ మ࠾ࡍ త޶పߖ ࡍబంధనߘ 2 ࡱం50 ݟ వరڕ ఎం۪ڝంߘ 3 ݟంߘ 0 0 1 ݟంݟ 
పవ࡛ 47 వరڕ మ࠴ ࠾ࡍదలڷన࢑ 2 ߘం50 ݟ వరڕ ఎం۪ڝంߘ 49  ݟంڒ 100 ݟబܽद ߘ 1 0 1 ࠭࠲ంݟ 
పవ࡛ 50࠳ ړన࣒ 99 ߘంݟ పవ࡛ 50 0 0 1 ړ కం݄ ఖۨऐ తంڴ ߭దभ޴ , అం݄ 101 ߘంݟ పవ࡛ 50 పవ࡛ 500 0 1 ړ 
కం݄ ఖۨऐ తంڴ ߭దभߘ 99 ޴ంݟ పవ࡛ 50 ڒబܽद ఈ ࡓంݡ సంఖङ లߘ 101 ࡹంݟ పవ࡛ 50 ߭దभڒ ޴బܽद ࠭࠲ 
ఈ ऴపశऒ తघߕధ ߘ క ࡌߪप ంకం ڝసం ۫޳भ ం ࡓండవ మ࠮ ࠾ࡍడవ మߕ ࠾ࡍలठవ పదం ࡅకए  n ࡱڒణڷ 
1 ప ऱ࣒ छ޴ ݟంߘ  పద ࢑సफరణࡹ  పవ࡛ అ޴ߝ అంకగށత ࡗߩగࡹޒ ఉం޴, అం݄ ఏࠫ݇ మనం x n n 
క࡯ߕھߘ, మనం ࠴దట 1 ప ऱ࣒ కएࡅ  छ޴  పద ࢑సफరణߘ  ప ऱ࣒  శړ फڕ ړ సࠪనం ڕ సࠪనం 0 x n 1 x n n 
 ప ऱ࣒  ఎం۪ڝంߖ1 ݟ  ప ऱ࣒ ए࣋ ߖ2 ݟంڝఎం۪ ړࡹ  छ ࡛ ప ऱ࣒  ఎం۪ڝంږ ߖ3 ݟङ ࠗ పऱ࣒  n x n x n xڒబܽद ఇంڒ 
ఇ࡮ ఇߩओ కएࡅ ండవ పదంࡓ ݡ కएࡅ డవ పదం࠮ ࠾ࡍమ ߖక అߧణకం ఎంڷ   క 2 n nߧణకం ఎంڷ 
మߕ ࠾ࡍలठవ పదం ࡅకए ओߩఇ ߖక  అߧణకం ఎంڷ  n 3.ݟంڝఎం۪ ߖ ߖ ڕ పవ࡛ ݡ n x

తపओ  మࡖకܽ ޶ڒ మ࠾ࡍ ఎంߧక 2 ࠳ ߘన࣒ 1 ڵ࠙ ۯ 2 ߖంచంݟ మ࠾ࡍ ఎంߧక 3 1  ߘ ࡹ n n n n n n
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 फ n n࣋ڵ࠙ ۯ 6 ߖ న࣒ 2࠳ ݟంߘ న࣒ 1࠳ ݟంߘ
ఈ ݡ࠮ సంఖङ ऒߕఉ ࡹޒగࡗߩ తށఅంకగ ࡱ యߖ మనۮ ڕపओ బݟంڒ ޴బܽद మనం  ప ऱ࣒  న࣒ 1n n n࠳ ߘ 
ओߩफ ఇ࣋ڵ࠙ ޜ 2 ߖ న࣒ 1࠳ సࠪనం ړ फ࣋ڵ࠙ ޜ తफం 2࠴ ڴంచڵ࠙ ۯ 6 ߖ న࣒ 2࠳ ݟంߘ  మనం n n n ݡ
ऒߖ޵ फࣃۯ లభతరంࣆ  ࠭ అ޴ߝ ధߕతघ క ࡌߪप ంకం కߘక మనం ࡓ ߖ޵ంߩ࢙ ݡల ߘంݟ ర޶भ ۯయవ۪ऐ   n 
సࠬకరణం ڒబܽद మనం 6 ప ऱ࣒ ప 6 ڕబܽद మనڒ న࣒ 6࠳ సࠪనం 6 ړ న࣒ 2࠳ ݟంߘ న࣒ 1࠳  ऱ࣒  n n n n 
࣋ए छ న࣒ 2  ప࠳ న࣒࠳ ࡛ ऱ࣒ गࡏޔచ ࡹ ڕబܽद మనڒ సࠪనం ړ న࣒ 6࠳ 6 2  జ సࠬకరణం ఉంܿం޴n n n n 
 ప ऱ࣒ ए࣋ ࡹ14  छ  న࣒ 9 n࠳ ࡛
ఇߩओ ओߩసࠪనం ఇ ړ0 ݡ ऒߖހమనం ఈ సࠬకర ݡ  పࡍషए फࣃࡍ ࠭  ఇߤ మ࠾ࡍ మనం ߰ం޻ అ9 ޴ߝ ప ऱ࣒  n 
న࣒ వర࠳ ठ࠮లం 81 ࠳న࣒ 56 2 ࢑ ۯభ܊ంచబݟంڒ ޴బܽद సࠪనం 9 ప ऱ࣒  फ అం݄ 2 n n࣋ڵ࠙ ޜ2 ߖన࣒ 5࠳ 
ప 1 ࣆࡱޘ ڕమన ࡹ࢑సफరణ ࡽయࠫߕࠑ ߖసࠪనం అ ړ7 ޳ࡶ ऱ࣒  తफం x n࠴ మన అ࢑ ڕపవ࡛ వర ݟంߘ 
 ప ऱ࣒  1 అߝక పڒ ࡱ޳బܽद ࢑సफరణړ2 ࡹ సࠪనం అޙ࠼ మనݡ࠮ ڕ పࡱ޳ ࠪऴత࠲ లࣃࠚफ  బܽद nڒ ࠼
బܽद ఇకएڒ ޶ࡶ లठవ పదంߕ డ సࠪనం 2 ࣃధङ ం ڒ ޶ڒబܽद మన  సࠪ߄నం 7ړ సࠪనం ڒబܽद ఇకए డ n n 
మనం 7ړ సࠪనం అߖ కߕھߘऒ ࠭ .n 
 తࡌछ త మనం ఈ ऴపశऒ फ , 2 ప࣋࡯ࢣࡍప ߘ ऱ࣒  5వ ࠮లం ࡅకए  వర ठ࠮లం ࡅకए  ࢑సफరణࡹ అߖऒ  బదमޔࣜ 
సంఖङ ల ࠴తफం ఎంత అ࡯࢐ڝࣆࡱޘ ߖ.
 ఈ ऴపశऒ షएࡍప ߘ झڡఎ ࡽయࠫߕࠑ ړ తफం పవ࡛࠴  ړߖݞంచࡍ फࣃऴ࢐ ߖ ߤనलߦ  కएࡅ  ࠭  వర ठ࠮లం 3 10 2
మࡅ 3 ࠾ࡍకए  5వ ࠮లం ࠴తफం 10 ړ ఇ޴ సࠪనం 10ړ సࠪనం 0ߖ 
వర ठ࠮లంߘ 2 ڴంߘ 10 ݟం5 ݟవ వరڕ ఎం۪ڝంࡅ 3  ݟకए పవ࡛ 0 ప ݟంߘ ݋ࡐ  ऱ࣒ వర ߖ1 10  ठ࠮లంڴ 
ఎం۪ڝంߘ 2 ݟంݟ పవ࡛ 9 ࡅ 3 ړࡹకए  5వ ߘ ݋ࡐంݟ పవ࡛ 1 ప ऱ࣒    ݟంڝఎం۪ ߖ10 న࢑ڷదల࠴ బܽदڒ 
కएࡅ 2  వర ठ࠮లం ࡅకए  శړ फ సࡍ సంఖङ కएࡅ 3 ڕమన ࡹసమయం ޻అ ࠾ࡍమ ࡯ݞఉం ڴ  5వ ࠮లం 
కएࡅ  శړ फ 5 ࡅకए  ࠲ऴతࠪ ࡹ࢑షయం ࡍవۨ ࠾ࡍదܽ పదం మ࠴ ޴ఇ ࠾ࡍమ ࡯ݞఉం ڴరంڒణڷ 
ధङࣃ మޔ࢓ం޴.
 పదం ࠴దܽ పదం 10 0 ࣄ అం݄ 1 వర ठ࠮లం 2 ߘంݟ పవ࡛ 10 అం݄ 2 పవ࡛ 5 అం݄ 32 ߘం5 ݟవ 3 ݋ࡐ 
ओߩదܽ పదం ఇ࠴ బܽदڒ పవ࡛ 0 అం݄ 1 ݟంߘ ऒߖ޳ప ࡍవۨ 32 ݡ  ۫డం10 ࣄ 10 ݟ అం݄ 1 వర ठ࠮లం 2 
ړశ ݟంߘ లం 3࠮ 5వ ݟంߘ పవ࡛ 0 అం݄ 1 ݟంߘ फ 10 అం݄ 3 ࣋ए छ ࡛ అం݄ 9 ڒబܽद ۨవࡍ పదం 9 ڒబܽद 
అߗऒ  కޔࣜ  ߧ࡯బదम సంఖङ ప 32 ࡱ ऱ࣒ छࡌనం 41 త߄బܽद మన సࠪڒ సࠪనం ړ41 9  త మనం ఈ ऴపశऒ  ߘ
ప࣋࡯ࢣࡍफ అߝ వङ ڔ फకరణ ఇవछ బޔݡం޴ ల࣒ వర ठ࠮లం ږङ పవ࡛ 5 ప ݟంߘ తफం࠴ న࣒ 1࠳ ࠗ ऱ࣒  xp x x 
న࣒ ࣋ए࠳ छ ङږ ࠆఆ ݋ࡐ ࡛  తफం పవ࡛ 5.x࠴ న࣒ 1࠳ ࠗ
 ఈ వङ ڔ फకరణߘ సరࢁకృతం ࣄۯన తࡌछ త ఇ޴ ऴߦథࠫకంڴ బࣗప޴ అߖ మనం ۫డవ۪ऐ  .
  ఈ ऴపశऒ షएࡍప ߘ ङږ దట࠴ ࠭࠲ ޴ఈ బࣗప ړߖݞంచࡍ కएࡅ ࠗ   ప ऱ࣒  వర ठ࠮లం ࡅకए छ޴  పద x x 
࢑సफరణߘ ऴࣃ࢐फ ङږ తफం࠴ 1 ࠭ फనऒࣆݡన ݟంߘ ޴తफం పవ࡛ 5 ఇ࠴ న࣒ 1࠳ ࠗ फޑ࠴   సࠪనం 0 x k ړߖ
k x k ߖ న࣒࠳ పవ࡛ 5  ݟంڝఎం۪ ړࡹ ߖ ڕవర 5 ڕవర 5 ݟంߘ

ङږ తफం ࣋ए࠴  న࣒࠳ ࠗ छ छࡌత ࠾ࡍమ ړ పవ࡛ ړࡹ ݋ࡐ ࡛ త ږ ࠭࠲ङ తफం x 1࠴  న࣒࠳ ࠗ k x 1 x 
న࣒ వర࠳ ठ࠮లం ࡅకए छ޴  పద ࢑సफరణߘ 

 పవ࡛ ڕ ऴࣃ࢐फ ࠭, ఇߘ ޴ంݟ నࣆݡफనऒ फޑ࠴  5 ڕ పవ࡛ ߖ ڕవర  ڕవర  ݟంߘ   సࠪనం ړߖ k 0 5 5 kx
ఎం۪ڝం࠳ 5 ݟన࣒ ߘం࠳ ݟన࣒ 1 ߘంݟ పవ࡛ ߘంݟ పవ࡛ ߘంݟ k k k 

ङږ బܽद ࠪ వङڒ ޴ఉంܿం ڕతफం పవ࡛ వర࠴ న࣒ 1࠳ ࠗ ڔ फకరణ ߘߝ మࢁऱ ఇకए డ ऴࣆ࢐फߕऒ  x k ߖఅ ߘ
 సࠪనం ޴ం࡯ޙ

ऒߖర ݟంߘ 2 ݟంߘ ం࠴ ۃతफంߘ 0 ࡹం5 ݟ వరڕ మ࠾ࡍ అ5 ݞږ ޴ߝ ఎం۪ڝంߘ ݟంߘ ݟంݟk k k x 
పవ࡛ వర࠳  ڕన࣒ ߘంږ ݟङ छ޳  ݟంߘ తफం పవ࡛࠴  న࣒࠳ ړࡹ ࠗ 5 ޴ంޔݡంచబڵ࠙ ࡌ k x 1 k 2 k 
అం݄ ݞږ ఈ వङ ڔ फకరణ బࣗప޴ అߖ మనం సओ షदంڴ ۫డవ۪ऐ  ఈ ࢑సफరణ࠴ ࡹతफం ݡ࠮ పࡱ޳ 
ఉߕऒ ంۨన k߅సంబం ړ ࠾ࡍసࠪనం మ ړ ంۨన పదం 2߅సంబం ړ ,సࠪనం ړంۨన పదం 0߅సంబం ړ ࠼ k k
పదం 4 ړ సࠪనం, ړ సంబం߅ంۨన ࠫߠ࠵యړ0 ࡽ సࠪనం అߖ మనం గమߖంచవ۪ऐ , అݟ ޴ऴ࠳ 5 ڶన࣒ 0 k
ఇకए ࠾ࡍమ ړపవ࡛ 5 ޴బܽद ఇڒ డ ږङ  అం݄ 2 x  x k 5 ڶऴݟ ړ బܽदڒ 1 ޴బܽद ఇڒ పవ࡛ 0 ݟంߘ న࣒ 1࠳ ࠗ
ङږ ޴బܽद ఇڒ న࣒ 2࠳ పవ࡛ 5 ࡽయࠫߠ࠵ న࠳సࠪన ړ ࠗ మ࠾ࡍ ఇږ ޴ङ  పవ࡛x x x ݟంߘ న࣒  1࠳ ࠗ

బܽद ఇకएڒ 1 ޴ఇ 2 ࠑ అం݄ 2 2 ࠑ డ ݟऴ6 ڶ.k 
 మ࠾ࡍ అం݄ 4ړ సࠪనం అం݄ మనࠫߠ࠵ ڕయݟ ࡽऴߘ ڶంݟ పవ࡛ 5 ࠳న࣒ 4 ڒబܽद ږङ ࠗ k x x 
బܽद ఇకएڒ రऴసంޔచ ޴బܽद ఇڒ  ࠑ  బܽदڒ  ࠑ పవ࡛ ݟంߘ   ޴ఉంܿం ړࡹ న࣒࠳ డ ఈ x 1 k 2 4 2
కएࡅ ޴బࣗప  ޴फంࣆࠚల ڕమన ڕబܽद ۨవరڒ ޴ఉం ڵ࡯క ߖݡఏ ڶऴݟ ࡽయࠫߠ࠵ బܽद ఇకएڒ ݡఏ ڶऴݟ  డ 
క ఈ ऴపశऒߧడవ ఎం࠮ వङ ڕబܽद మనڒ ޴నࡕస ࡹ ڔ फకరణ  ప ऱ࣒ న࣒ x x࠳ డవ࠮ పవ࡛ 2 ڴంచڵ࠙ ޜ ߖ1  x 
పవ࡛ 1 3 ప ݟంߘ ऱ࣒ छ޳ న࣒࠳ న࣒ 1࠳ న࣒࠳ 1   తफం x x x࠴ ࠾ࡍమ ړߖڴస ݟంߘ  ޴ంݟంచబ܊࢑భ ࡌ
పవ࡛ ړ ړ ߭ంచబݟం޴ , ఈ వङ ڔ फకరణߘ ࡹంݟ సछ తంऴత పߖ޳ऒ  మనం కڝ ߖ޳ ,࡯ߕھߘసం మనం 10 x 
దట  ప࠴ ऱ࣒ పవ࡛  ప ݟంߘ న࣒࠳  ڴంచڵ࠙ ޜ ߖ   ऱ࣒ भࣃऴ࢐ ړ  ం.x 1 x 2 3 x 1 3
  1 శړ फ࠮ ړడవ వంږ ޔङ ࠗ పऱ࣒  ఒకܽ ڵ࠙ ޜంచబݟనࡓ ޴ంݡ వంޔల ࠳న࣒ ߘంݟ పవ࡛ వߤ థ࡛ न ప ऱ࣒  x x 
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వߤ మ࠾ࡍ ఇߩओ ङߙ ݡ మࡔట࡛ ڝసం మనం ږङ ࠗ పऱ࣒ ङږ ࠉ  ऒߖޑऴࣇ ࠗ  ఉపࣃڵࡆफ ࠭ మ࠾ࡍ 
అం޶వలऱ మనం ఇకए డ పవ࡛ థ࡛ न వߤ పऱ࣒  x to  
వߘ ړ ߤంݟ పవ࡛  ࠳న࣒ ߘంݟ పవ࡛  ప ऱ࣒ థ࡛ ړ పవ࡛ ݟంߘ  న࣒࠳  పవ࡛ ݟంߘ   न వߤ పऱ࣒x 2 3 x 1 3 1 2 3 6
వڵ࠙ ߤంచబޔݡంڒ ,޴బܽद ۨవరڕ మనం ߖߖ޵ ߰ంڕ ࠭ޑ޶ సࠪనం  ࠮డవ వంޔ పऱ࣒  వߤ పవ࡛ x 
మ࠾ࡍ తࡌछ త ࠳ ࠭࠲న࣒ 1 ࠳ ߖన࣒ ڵ࠙ ޜంచړ ڴ పࡍగࣃށफ ࠭ సగం కం݄ ఎڕए వ మనం ߖߖ޳ x x x p

అߖ ऴࣇ࢐फ  ࣔరం ߘంڵ࠙ ݟంచబݟన సగం చޔరऴసం ࠳న࣒ ڵ࠙ ߖంۨ ߖ పవ࡛ ࣔࠆ అړ ݋࢓ x 1 x
ङߙ ߖ న࣒ 1࠳ ࠆࣔ పవ࡛ ݟంߘ ంܼ࠭ , ఆ߯ڕࣆޓ మࡔట࡛ ڝసం ڕࣆޓంܼ࠭, ఆ߯ మనం ࣋ए छ  న࣒x࠳ ࡛
ए࣋ ࠉ छ ऒߖޑऴࣇ ࡛  ఉపࣃڵࡆफ ࠭.
పవ࡛ సగం ప ݟంߘ ࠭࠲  ऱ࣒  పవ࡛ x x x x ݟంߘ పవ࡛ సగం ݟంߘ ߖ న࣒ 1࠳ పవ࡛ సగం ݟంߘ ݟంߘ 1 
సగం ࠳న࣒ 1 ߘంڵ࠙ ݟంۧ࠭ ڒబܽद ۨవరڕ మనߘ ڕంݟ పవ࡛ సగం ప ऱ࣒  x xڕపవ࡛ సగం వర ݟంߘ ߖ 1 
ప  ړ ࠆࣔ న࣒࠳ పవ࡛ ڕమన ڴథࠫకంߦబܽद ऴڒ  ݟంచంڵ࠙ ऱ࣒  ఉంܿంڒ ޴బܽद ఇۨऐ న ఎڡझ  ऴ߭షߤ పవ࡛ 1 ړ x 
పऱ࣒ ޔడవ వం࠮  x x ړ ޴బܽद ఇڒ ޴ంޔݡంచబ߭ ړతफం పవ࡛ 10࠴ న࣒ సగం࠳ న࣒ పవ࡛࠳ న࣒ 1࠳ 1 
సࠪనం  పవ࡛ 1 3 ࠳న࣒ ߘంݟ పవ࡛ ࠳న࣒ 1 ࠴ 2 ࠑతफం ߘంݟ పవ࡛ 10 ڒబܽद ࠭࠲ ఇۨऐ న వङ ڔ फకరణߘ x 
ओߩఇ ,࠭ڴ࡯ऴ࢐యగ ࡹపంࡐ న࠳సరళ ࡮ۧ న వङ࠳ఈ సరళ ݡ ڔ फకరణߘ ఉపڵࡆంۨ ࠭࠲ ఈ ࢑సफరణࡹ x
సछ ݟంߘ తంऴత పߖ޳ऒ  కھߘంܼ࠭ ڒబܽद మనڕ ఇߩओ వङ ߝఅ ޴ ݟంߘ ݡ ڔ फకరణ ఉం޴  శړ फ ࠮డవ x 
వం࠳ ޔన࣒ ߘంݟ పవ࡛ ࠳న࣒ సగం ࠴తफం ߘంݟ పవ࡛ ݃ߤ వరڕ ఉంܿంڒ ,޴బܽद మనం ޴ ߖ޵छ పద x 
࢑సफరణߘ ऴࣄ࢐నటऱޙ࠼, 

ఉనऒ ڕవర 10 ݟంߘ 0 ݟంߘ ऒߖతफం ర࠴  ంޑ࠴ ۃफ ऒߖ  ߰ం࠭ޑ޶ .k 
k x k k x 10  ݟంߘ పవ࡛ ݟంߘ న࣒ 1࠳ ݟంߘ న࣒࠳ పవ࡛ 10  ݟంڝఎం۪ ڕపవ࡛ 1 3 వర ݟంߘ ݟంߘ

छ޳ న࣒࠳ పవ࡛ ݟంߘ ओߩఇ ࡌ ऒߖతफం ర࠴ ݟంߘ ऴ࢐࣋फ ߧ࡯క ߘల޳ప ݡంࡓ ఈ ݡ ం࠴ ۃతफం k 2 k 
వࣆफంߘ ޴ంߘ 0 ݟం࠳ 10 ݟన࣒ 1 ߘంݟ పవ࡛ ߘం10 ݟ వరڕ వరڕ ఉంܿం࠳ 10 ړ ޴న࣒ k k k x k 
న࣒ 5 k࠳ 20 ޴బܽद ఇڒ ޴నݟంచబڵ࠙ ۯ న࣒ 3࠳ న࣒ 2࠳ 20 ړ 2 ޴నݟంచబڵ࠙ ޜ న࣒࠳ 3 ݟంߘ k k 6 

फ మనం ఇకए࣋ڵ࠙ ޜసࠪనం 6 ړ డ శړ फࡹ ऴࣃ࢐फ ओߩనݟంచబڵ࠙ ۯ 6 ߖ న࣒ 5࠳ 20 ࠭ మనం k ݡ x k x 
సछ ݟంߘ తంऴత పߖ޳ऒ  క࡯ߕھߘ అం݄ ఈ ࢑సफరణࡅ ࡹకए ړశ ݟంߘ ణకంڷ  फ 0 వరڕ మనం కڝߘए  x ࡯࢐
 సࠪనం k ړ फ 0࣋ڵ࠙ ޜ6 ߖ న࣒ 5࠳ బܽद మనం 20ڒ

అړ 4 ޴ߝ సࠪనం ڒబܽद ఈ ࢑సफరణړ ࡹ సంబం߅ంۨన పదం 4ړ సࠪనం అం݄ ࠳న࣒ 1 ߘంݟ పవ࡛ 4 k k i 
మ࠾ࡍ ఇߘ 1 ޴ంړ10 ݟ సࠪనం ఎంߧక 4 అߘ 10 ޴ߝంߘ 9 ݟంߘ 8 ݟం7 ݟ వర4 ڕ nto 10 cc4 

छ޳ న 24࠳రకڒ  సࠪనం ړ0 1 2 ޴బܽद ఇڒ ޴ంݟంచబ܊࢑భ ࡌ
మ࠾ࡍ ఈ ࢑సफరణߘ ࡹంݟ సछ తంऴత పదం ڒబܽद ఇకए డ ఈ ऴపశऒ  తफం x࠴ ڕࠪ ,޴నࡕక సߧడవ ఎం࠮ ࡹ
50 ఎంߧక 4 ఇవछ బݟం޴ మߘ ࠾ࡍంݟ నࣆݡफనऒ  సࠪనం,r r ړ క 3ߧన࣒ ఎం࠳ 56 ڕవర 6 ݟంߘ తफం 1࠴ 
ఆ ऴపࡆజనం ڝసం ఈ ఇۨऐ న ࠴తफం ࡱ࢑వߘ మనం క࡯ߕھߘ.
ऒߖ޳ప ޒऴప ࠭࠲    సओ షदంڴ ऴࣃ࢐फ ࠭ 50 ఎం۪ڝం4 ݟ ప ऱ࣒ ऒߖ޳ంۨన ప߅సంబం ړ ࠭࠲   సࠪనం r ړ 6 
అߖ ऴࣃ࢐फ ࠭, ఇ50 ޴ ఎం۪ڝం3 ݟ తࡌछ త ړ ࠭࠲ సంబం߅ంۨన పߖ޳ऒ  3r ݟంڝఎం۪ 51 ړ సࠪనం 5 ړ 5 
అߖ ऴࣃ࢐फ ࠭ మ࠾ࡍ మనం ఇڜ ࡮నޙڵࣃ అߩओ సछ ݡ एࡏంగ సంప࡯ ల ۨవࡍ పదం 55 ఎం۪ڝం3 ݟ v 
ఇߩओ पࡌߪ లږߘࣃ మనం ݡ ంకం మ࠾ࡍ ऴపږޒల ࡌߪप ంకం ڝసం ߷ࡏघ  n r ޴ం, ఇ޳ంڕࣆۯफࡏڷ ߖ࡮

కం݄ ఖۨऐ తంڴ తڕए వڴ ఉంܿం޴, ఇߖ ޴ ఎం۪ڝంݟ  ప ऱ࣒  ఎం۪ڝం࠳ ݟన࣒  ప ऱ࣒ n n ړ  r n r 1 n 
సࠪనం  1 ఎం۪ڝంࡏ߷ ࠭࠲ ݟघ घࡏ߷ ంۨ ఈڵࡆఉప ࡮ फࣃڵࡆఉప ޻ప޻ప ߘ࡮ ࠭ మన50 ڕ ఎంߧక r 
4 ప ऱ࣒  50 ఎంߧక 3 సࠪనం 51 ఎంߧక 4.
 ఆ߯ 51 ߖߖ޵ ࠭࠲ ఎంߧక 4 ప ऱ࣒  51 ఎంߧక 3 ڝసం ఉపࣃڵࡆफ ࠭ మ࠾ࡍ మన52 ڕ ఎంߧక 4 వࣆफం޴, ఆ߯ 
ఈ ࡓంݡ ప޳లߘ క53 ࠭ޑߩࡱ ఎం۪ڝం4 ݟ.
ओߩనߧ࡯క ߖܽ࢒ ࠭࠲   ޙߧ࡯క ߖంܽݟంࡓ ఈ  4 ݟంڝఎం۪ 53 ࠾ࡍమ 3 ݟంڝఎం۪ 53 ࡱ޳ప ݡంࡓ  ݡ
మన54 ڕ ఎంߧక 4 వࣆफంڒ ޴బܽद మన55 ڕ ఎంߧక 4 వࣆफంڒ ޴బܽद ۨవరڕ మన55 ڕ ఎం۪ڝం4 ݟ ప ऱ࣒  55 
ఎం۪ڝంڒ 3 ݟబܽद ࠴తफం ࠴తफం 56 ఎంߧక 4 అޔ࢓ంڒ ޴బܽद ఇకए డ  ߕలठవ ఎంߧక సࡕన޴ ఇ޴ ࠪ ఏడవ 
ऴపశऒ , మనం 21 ࡱ࢑వߘ క࡯ߕھߘ ఒకܽ ࠳న࣒ 10 ఎం۪ڝంݟ ఒకܽ పऱ࣒  21 ఎం۪ڝం࠳ 2 ݟన࣒ 10 
ఎం۪ڝం2 ݟ ప ऱ࣒  అం޶వలన న 21 ఎం۪ڝం࠳ 10 ݟన࣒ 10 ఎం۪ڝం10 ݟ ఈ సమసङ షएࡍప ߘ  ړߖݞంచࡍ
మనం అߖऒ  ప޳లߘ ధߕతघ క ࡏڷफޜ మ࠾ࡍ అߖऒ  , ం޳ߩࡱక ߧ࡯క ޜफࡏڷ లږޒऴప ߘబంధనలߖ 
త޳छ వङ ࡌ ڔ फకరణ 21 ఎంߧక 1 ప ऱ࣒  21 ఎం۪ڝం2 ݟ ప ऱ࣒  అޔࡏࠪ ߖం޴ మ࠴ ࠾ࡍదࡷన࢑ 21 ఎం۪ڝం10 ݟ 
ఒకܽ పऱ࣒ ݟంڝన࣒ 10 ఎం۪࠳  10 ఎం۪ڝం2 ݟ ప ऱ࣒  అం޶వలన న మ࠾ࡍ అం޶వలన ࠂ  rth 10 
ఎం۪ڝం10 ݟ ఇߩओ ంచవ۪ऐߖగమ ߖదڒ 2 ړ న࣒ 1࠳ పవ࡛ 10 ݟంߘ మనం ఈ పదం 2 ݡ , ఎం޶కం݄ k 
फనऒࣆݡన ݟంߘ  k k 1 ݟంߘ  ݟంڝన࣒ ఎం۪࠳ పవ࡛ 10 ݟంߘ 1 ߖ ڕవర 10 ڕవర 10 ݟంߘ తफం 0࠴ 
పవ࡛ ߘం࠳ ݟన࣒ 10 ఎం۪ڝం0 ݟ ఇߩओ  k ڴబܽद ۨవరڒ 1 0 ݟంߘ సࠪనం 10 ړన࣒ 1࠳ పవ࡛ 10 ޴ఇ ݡ
మన2 ڕ పవ࡛ 10 ࠳న࣒ 1 వࣆफంߖ޳ ,޴ 
ऒߖ޳సం మనం ఈ పڝ  గࣃށफ ࠭  21 అߝ పߖ޳ऒ  ऴ࢐యం21 ݟ 
ఎం۪ڝం1 ݟ ప ऱ࣒  21 ఎం۪ڝంߘ 21 ݟం21 ݟ వరߖ 10 ڕ సߘ 2 ړߖڴం21 ݟ వరڕ ఎం۪ڝం1 ݟ ప ऱ࣒  ݟంߘ 2 
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21 ఎం۪ڝం2 ݟ ప ऱ࣒ ओߩఇ 10 ݟంڝఎం۪ ڕవర 21 ݟంߘ 2   ޻అ 1 ݟంڝం݄ 1 21 ఎం۪ڕఎం۪ 21 ݡ
20 అߖ గమߖంచంݟ మ21 ࠾ࡍ ఎం۪ڝవ21 ړߖݞ ఎంߧక 19 మ࠴ ࠾ࡍదࡷన࢑ 21 ఎంߧక 10 సࠪనం 21 
ఎంߧక 11.
ప  ࣄ  తफం సగం࠴ బܽद ఈڒ  ऱ࣒ ప  ࣄ   ऱ࣒ 21.޴ంޔࡏࠪ ڴ  1 21 2

ఇߩओ फࣃ࢘ࣄޓ సగం ࠾ࡍమ ࠭ޑߩࡱమనం క ݡ ࠭ 21 ఎం۪ڝం0 ݟ మ21 ࠾ࡍ ఎం۪ڝం21  21 ݟ c 20 
పऱ࣒ ߤవ ݟంߘ  ޴ంޔ࢓ఈ ࠙గం సࠪనం అ ڕబܽद మనڒ  వߘ ߤంݟ పవ࡛ 21 వరڕ l 
ఈ ࠴తफం వङ ڔ फకరణ 2ړ సగం అޔ࢓ం࠳ 21 ,޴న࣒ 21 ఎంߧక 0 అړ1 ޴ߝ సࠪనం మ21 ࠾ࡍ ఎంߧక 21 1 ݞږ 
బܽद మన వङڒ  సࠪనం ړ న࣒࠳  పవ࡛  ޴బܽद ఇڒ సࠪనం ړ ڔ फకరణ  ߘంݟ పవ࡛  ࠳న࣒  ࠳న࣒ 2 20 1 2 20 1 2 
పవ࡛ 10 ప ݟంߘ ऱ࣒ బܽद ఇకएڒ సࠪనం ړన࣒ 2 పవ࡛ 10࠳ పవ࡛ 20 ޴బܽद ఇڒ సࠪనం ړ 1  డ ࠴దܽ ఎంߧక ఈ 
ऴపశऒ  నం߄న సࠪࡕస ࡹ
20 ఎంߧక 0 ࠳న࣒ 20 ఎం۪ڝం1 ݟ ప ऱ࣒  20 ఎం۪ڝం࠳ 2 ݟన࣒ ఎం۪ڝంݟ మ࠾ࡍ త޶పࡍ పऱ࣒  20 
ఎం۪ڝంࡅ 10 ݟకए ړశ  ࠭ࡌڝ ڴ޴ంࣄనవలھߘక ߘవࡱ࢑  फ20 ړ సࠪనం 20 ఎం۪ڝం࠳ 0 ݟన࣒ 20 
ఎం۪ڝం1 ݟ  ప ऱ࣒  20 ఎం۪ڝం2 ݟ చదరߩ పऱ࣒  20 ఎం۪ڝం10 ݟ శړ फ࠳ 10 ړన࣒ 20 ఎం۪ڝం11 ݟ x x x x 
శړ फߘ 11 ړం20 ݟ వరߖ20 ڕ ఎం۪ڝంݟ  పవ࡛ 20ړ ఇߩओ छ޴ ఈ ݡ పదࡹ ఈܘ ఈకछ ߭ ߖఅ 1 ࡽ दܿڕం޳ంx x 
 ࢑సफరణ ڒబܽद మన0 ڕ సࠪనం ࠳న࣒ 20 ఎం۪ڝం11 ݟ ప ऱ࣒  20 ఎం۪ڝంߘ 12 ݟం20 ݟ వరڕ ఎం۪ڝంݟy 
20.
ప 12 ݟంڝన࣒ 20 ఎం۪࠳ క 11ߧసࠪనం 20 ఎం ڕబܽद మనڒ  ऱ࣒ ओߩఇ 20 ݟంڝన࣒ 20 ఎం۪࠳   y 20 ݡ
ఎం۪ڝం11 ݟ అߖ గమߖంచం20 ݟ ఎంߧక 9 మ20 ࠾ࡍ ఎంߧక 12 సࠪనం 20 ఎంߧక 8 ࠭࠲ ۨవࡍ పదం 
వరڕ ఇࣇࡌ ڼ࡮फ  ఉం݄ ࠭࠲ 
మࢁऱ ఇڒ 20 ޴బܽद మనڕ అం݄ 20 ࠳న࣒ 20  ప ऱ࣒  20  వర20 ڕ వర࠭࠲ ڕ ఇకए డ c 0 y c9 c 8 c7 c0 

फࣃݟܔ ߖ ࠭ మࣃ࢘ࣄޓ ࠾ࡍफ ࠭ ఇߩओ మనం ఇకए ݡ డ ࠳న࣒ ڒమ࠳ ߤన࣒ 20 ࠳న࣒ 20 20 c10 c 10 c9 
 ప ऱ࣒  20 వరڕ పऱ࣒  20 అߖ ऴࣃ࢐फ ࠭ మ࠭࠲ ࠾ࡍ ఇకए డ ప ऱ࣒ ऒߕఉ ڵ࡯క ߖ10 20  ࠭ ఈ ࡹపల ca c 0 c 
వङ ڔ फకరణ అߖ గమߖంచంݟ  తపओ  మڒ ޶ࡶ ࠬࡔబܽद మన వదभ ړ 10 ࣄ సࠪనం ڒబܽद అࣄ 20 ޴ߝ y 2y 20 y 
బܽद ఇకएڒ సࠪనం ړߖڴస ړ10 డ ߕలठవ ఎంߧక ఈ ऴపశऒ  ߘవࡱ࢑ తफం࠴ 0 ࣄ నం 30߄న సࠪࡕస ࡹ
కھߘనవలࣄం࠳ 10 ࣄ 30  ࠭ࡌڝ ڴ޴న࣒ 30 ߘ 1 ࣄం11 ࣄ 30 ݟ ప ऱ࣒  న࣒ ࣊  o࠳ 12 ࣄ 30 ݟంߘ 2 ࣄ 30 
మ࠴ ࠾ࡍదలڷన࢑ కړ 30 ߖ 30 ߧ࡯ కڵࡍޒ ڴ 30 ߖ 30 ߖ 30 ߧ࡯ ऴࣃ࢐फ ࠭ మ30 ࠾ࡍ c c30 c0 c20 c10

అ࠳ ޻న࣒ 30 ߘం30 ݟ మ30 ࠾ࡍ ఒ࡮ښ ఉంܼ࠼ మ࠾ࡍ మనం c20 c1 c 19 30 c 11 c 19 
ఉంۨనటऱޙ࠼  ఈ ࢑ధంۯ ڴయడం వలన మనڕ ۨవࡍ పదం 30 ߘం30 ݟ వరڕ వࣆफం޴ అߖ c20 c 0 
ఇߩओ తफం  1 ప࠴ ఈ ,ݟంచంߖగమ ݡ ऱ࣒  x x x ࡹ࢑సफరణ ࡽయࠫߕࠑ ڕన࣒ వర࠳ 1 ݟంߘ పవ࡛ 30 ݟంߘ 
ణకం తపओڷ ݦఉం ڕపవ࡛ 20 వర ݟంߘ  మࡖకܽ ޶ڒ.
  పవ࡛ 30 ఇߩओ ప 1 ࣆࡱޘ ڕమన ݡ ऱ࣒  న࣒ x x x࠳ 1 ڕపవ࡛ 30 వర ݟంߘ న࣒࠳ 1 ݟంߘ పవ࡛ 30 ݟంߘ 
࣋ए छ छ޴ ߖ޵ ࠾ࡍసࠪనం మ ړ తफం పవ࡛ 30࠴ ࡛ పద ࢑సफరణ 

फޑ࠴ ۯݟన ړ߯ ݟంߘ  k 0.ڕవర 30 ݟంߘ  సࠪనం ړߖ
     ऴߦథࠫకంڴ ఇ10 ࣄ 30 ޴.
బܽद ఇۨऐڒ  న ࠴తफం ࡱ࢑వ 30 ڒ 10 ࣄబܽद ఈ ऴపశऒ  ړపవ࡛ 50  ޴నࡕక సߧదܽ ఎం࠴ ࡹ
న࣒ 2 వర࠳ 1 ठ࠮లం ࡅకए छ޴  పద ࢑సफరణࡅ ࡹకए  సమऴగ శڕफల ڝఎ߹ࢳయం݋झ फޑ࠴  ऒߖ  కھߘనమߖ x 
అࡏڴݟ మ࠾ࡍ ఈ సమసङ షएࡍప ߘ న࣒ 2 ࣋ए࠳ దట 1࠴ ࠭࠲ ړߖݞంచࡍ छ కएࡅ ࡛ छ޴  పద ࢑సफరణߘ 
ऴࣃ࢐फ ࠭.
 x ޴ఇ ,޶ڒ ࠬࡔమ ޴ఇ ڕపవ࡛ 50 వర ݟంߘ తफం࠴ ݋ࡐ  
एڕకం݄ ఎ ۯݟన ڕవర 50 ݟంߘ 0 వ ࠴తफం 50 50 ఎంߧక ࠳న࣒ 1 ߘంݟ పవ࡛ ߘంߘ 2 ݟంݟ పవ࡛ kk k k 

ओߩఇ 2 ڕపవ࡛ వర ݟంߘ ݟంߘ ఇకए ݡ డ ߘంړ ࠭࠲ ݟ సంబం߅ంۨన ࠴తफంߖࡹ పݞږ ࡱ޳ k x k k 
కएࡅ  సమऴగ శڕफలߘ కڵ࡯ ఉనऒ  పࡱ޳ అߖ సओ షदంڴ గమߖంచవ۪ऐ  మనం 50 x c 0 ڴథࠫకంߦబܽद ऴڒ 

 ప ऱ࣒ ए࣋  ݟంߘ   छ c 2 50.޴ఉంܿం ࣄనవలھߘక ߘవࡱ࢑ తफం࠴ ڕవర  ݟంߘ  ܿߦ ޜ ࡛ 2 50 c4 2
  పవ࡛ 4 ప ऱ࣒  నࣄవలڒ ڕవ మనࡱ࢑ తफం࠴ బܽद ఈڒ ,ڕపవ࡛ 50 వర ݟంߘ 2 ݟంߘ 50 ࣄ 50 న࢑ڷదల࠴ 
సࠪ߄నం ఇߩओ ప 1 ݡ ऱ࣒ తफం పవ࡛ 50 ప࠴ 2  ऱ࣒ पࡌߪ న࣒ 2࠳ 1   x x ޴ߝపవ࡛ 50 అ  ݟంచంߖగమ ߖఅ ړߖ
ఉనऒ ڕవర ݟంڝఎం۪ ߖ2 ڕవర 50 ڕవర 50 ݟంߘ 0 फޑ࠴ ߯ڙڙ   k k 2 k x ݟంߘ ݟంߘ  సࠪనం ړߖ
పవ࡛ మ࠾ࡍ ࠬద ࠴తफం 0 ߘం50 ݟ వరڕ నࣆݡफంߘ 0   ޴ం50 ݟ వరڕ మ50 ݞږ ࠾ࡍ k kk k ck 2 
छ޳ టदడం߭ ߖ ړ పవ࡛ ݟంߘ ݟంߘ పవ࡛ ݟంߘ సࠪనం ఇకए ړ1 ࡌ డ మన50 ڕ ఎంߧక 0 ప ऱ࣒  50 k x k x
ఎంߧక 2 వࣆफం޴  పవ࡛ 4 ప ऱ࣒  న࢑ڷదల࠴ 
50 వరߘ 2 50 ڕంݟ పవ࡛ 50 వరڕ ఎం۪ڝంߘ 2 ࠑ 1 ݟం3 ݟ పవ࡛ 50 ప ऱ࣒ .పవ࡛ 50 ݟంߘ న࣒ 1࠳ 
పవ࡛ 50 ప 3 ڕమన ڴథࠫకంߦబܽद ऴڒ  ऱ࣒  1 ఉంܿంڵ࠙ ޜ2 ޴ంచబݟం޴.
బܽद ఇకएڒ  డ ࡓండవ ఎంߧక సࡕన సࠪ߄నం ޴छ పద ࢑సफరణల߯ ࠪ ࠴దܽ ࣊షڝ ߤసం ߘߝ ఇకए డ 
 ߘంۧڵ࠭
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