
കഴി؁ കുറ്׺ ْപഭാഷണ׹ളിൽ , എ؉ൽ ആശയ׹ൾ ഞ׹ൾ അവതരിؚിു׺ ഒരു ْപേതّക െസئിൽ 
നിേؗാ നിحിത എ؉ം ആഹ് വّതിരിװമായ ഇന׹ളിൽ നിേؗാ എടു്؋, ആഹ് ഇ്ؗ ഞാൻ ആദّം 
ഈ വിഷയ׹ളിൽ കുറ്׺ ْപٍ׹٠ൾ പരിഹരിുׯം , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ ആ േകാآിേനئറി٧عിൽ കുറ്׺ 
ആശയ׹ൾ കൂടി അവതരിؚിുׯം, അതിനാൽ ചില ْപٍ׹٠ളിൽ നി്ؗ ഞാൻ ആരംഭിׯാം, നമു്ׯ 
എടുׯാം േജായിന്റ ്എൻْടൻസ് പരീײയുെട ര؇ായിര؋ി പതിനാല് േചാദّേപؚറുകളിൽ ഒؗിൽ 
നിؗുتതാണ് ഈ ْപٍ٠ം, അതിനാൽ ഒരു പൂർ؉സംഖّ ആകെ؂ ഒരു സർׯിളിെല n n ah 
വّതിരിװമായ േപായിന്റുകൾ എടു്؋ അടുتു؋ ഓേരാ േജാഡി േപായിന്റുകളും നീലയും 
ബാׯിയുتവ ചുവؚും ഉപേയാഗി്׺ കൂ؂ിേ׺ർുׯക. ചുവؚും നീലയും വരയുت െസഗ് െമന്റുകൾ 
തുലّമാണ് , തുടർ്ؗ ന്െറ മൂലّം കെ؇ു؋ക, അതിനാൽ ْപٍ٠ം വീ؇ും വായിׯെ؂, ഞ׹ൾ ഒരു n 
സർׯിളിൽ ​​വّതിരിװമായ േപായിന്റുകളും അതിനടുتു؋ േജാഡി േപായിന്റുകളും എടുുؗുׯ. n 
ഇ ൂؠ ൈലൻ െസഗ് െമന്റ് െകാ؇് േജായിൻ െചുإക, ബാׯിയുتത് ചുവ്ؚ െകാ؇് േചരുؗു , ഈ 
ചുവؚും നീലയും വര െസഗ് െമന്റുകൾ എ؉؋ിൽ തുലّമാെണ്ؗ കരുതുക, ന്െറ മൂലّം എؓാണ് n 
എ്ؗ ഒരു ഡയْഗാമിലൂെട വിശദീകരിׯാം, അതിനാൽ നأൾ ഒരു വൃ؋ം പരിഗണിുׯകയും 
േപായിന്റുകൾ ഉെ؇്ؗ കരുതുക. അതിൽ ഈ േപായിന്റ് ഈ േപായിന്റ് അ׹െന അ׹െന ഇേؚാൾ 
നമു്ׯ ഇവിെട േപായിന്റുകളു؇്, ഈ അടുتു؋ േപായിന്റുകൾ ഞ׹ൾ ആഹ് ൂؠ ഉപേയാഗി്׺ 
േചരുؗു, അതിനാൽ ഇത് നീലയും നീലയും േചരും, ഇത് നീലയും നീലയും േചരും. 
അടു؋ിരിؗുׯവെയبാം നീല നിറ؋ിൽ േചരും, നി׹ൾ്ׯ സൂײിׯാം, ബാׯിയുتത് ചുവ്ؚ 
നിറ؋ിൽ േചരും, അതിനാൽ ഞാൻ ഇവിെട ഒരു ചുവؗ മാർׯർ ഉപേയാഗിׯെ؂, അതിനാൽ നമു്ׯ 
ഇത് ചുവ്ؚ െകാ؇് േചരാം, ഇത് ചുവ്ؚ െകാ؇് േചരും ചുവ്ؚ മുതലായവ, അതിനാൽ ഇവെയبാം 
അർ،മാؗുׯത്, അവ െതാ؂ടു؋െ׸بിൽ, ചുവ്ؚ ഉപേയാഗി്׺ ഞ׹ൾ അവെയ േചർുؗുׯ, ഇേؚാൾ 
ഞാൻ ഇവിെട ْപാഥമിക കൗ؇ിംഗ് നട؋െ؂, അതിനാൽ േപായിന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ, നി׹ൾ n 
അവയിൽ േചരുകയാെണ׸ിൽ കൃതّമായി ൈലൻ െസഗ് െമന്റുകൾ ഉ؇ാകും അതിനാൽ n n 
േരഖയു؇് െസഗ് െമന്റുകൾ അടുتു؋ േപായിന്റുകളിൽ േചരുؗു , അതിനാൽ നീല വര 
െസഗ് െമന്റിന്െറ എ؉ം അത് ഇേؚാൾ ആണ്, നأൾ എبാ േപായിന്റുകളും േജായിൻ െചᅃٝാൽ, s n 
നأൾ എبാ േപായിന്റുകളും േചർ؋ാൽ , െമാ؋ം ൈലൻ െസഗ് െമന്റുകളുെട എ؉ം ശരി, അേؚാൾ 
നി׹ൾ എ׹െന േപായിന്റുകൾ ഉെ؇്ؗ കണׯാുׯം, ഞാൻ ഓേരാ ര؇് േജാടിയും n 
എടുുׯകയാെണ׸ിൽ അതിനർ،ം ര؇്, കാരണം നി׹ൾ േചരുകയാെണ׸ിൽ യ് െׯാؚം nc a b 
പിെؗ യുമായി േചരുؗതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ര؇് തവണ കണׯാുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് a 
അടിرാനപരമായി ൽ നി്ؗ എടു2 ؋-ന്െറ ْകമരഹിതമായ ْകമീകരണ׹ളുെട എ؉മാണ്, n-
അതിനാൽ െമാ؋ം ൈലൻ െസഗ് െമന്റുകളുെട എ؉ം  ആയിരിുׯം, അത് ൽ നി്ؗ ൈമനസ് nc 2 n- n 1
ആയി 2. അതിനാൽ ഞ׹ൾ പറ؁ിരിؗുׯത് െതാ؂ടുتു؋വ ആെണؗും െമാ؋ം സംഖّ n n 
ആണ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ ര؇ാെണؗും അതിനാൽ േശഷിؗുׯ ൈലൻ െസഗ് െമന്റുകൾ എْത n n 
ൈമനസ് ആണ്, അത് േല്ׯ ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ ര؇് ൈമനസ് ആണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ അത് n n 
എഴുതുؗു. ചുവ്ؚ നിറമുت േരഖാ െസഗ് െമന്റുകളുെട എ؉ം ൽ നി്ؗ ൽ നി്ؗ ര؇് ൈമനസ് ൽ n- n- n-
നി്ؗ ൽ നി്ؗ ൽ നി്ؗ ൈമനസ് 1-2 ൈമനസ് എؗത് ന് തുലّമാണ്, കാരണം ചുവؚിന്െറയും n- n- n n-
നീലയുെടയും സംഖّ എ്ؗ എഴുതിയിരിുؗുׯ. െസഗ് െമന്റുകൾ തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ 
സമവാകّം ഇവിെട േല്ׯ ൈമനസ് 1 ൈബ 2 ൈമനസ് എؗത് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ n- n n n-
തീർ׺യായും നി׹ൾ്ׯ ഇത് ലളിതമാׯാം തുലّമാണ് ആׯി ൈമനസ് ഒ്ؗ എؗത് നി׹ൾ i t n n 
ഈ വശേׯ്؋ എടുؗുׯതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് നാല് ആയി മാറുؗു, അതിനാൽ n 
ഇതിനർ،ം ചതുരം അ؀് ആണ്, അതിനാൽ അ؀് ന് തുലّമായിരിׯണം, അതായത് അ؀് n n n ah 
േപായിന്റുകൾ ഉെ؇׸ിൽ ഒരു വൃ؋؋ിൽ തിരെ؁ടുׯെؚ؂വയാണ്, നأൾ അടുتു؋ 
േപായിന്റുകെള നീലയും അയൽപׯമിبാ؋ േപായിന്റുകളും ചുവ്ؚ നിറ؋ിൽ േചർ؋ാൽ, സംഖّ 
ഒؗുതെؗയാെണ׸ിൽ, സർׯിളിൽ കൃതّമായി അ؀് ലംബ׹േളാ അ؀് േപായിന്റുകേളാ 
ഉ؇ായിരിുׯം, അതിനാൽ ഇത് ഇവിെട ഒരു ലളിതമായ എ؉ൽ ْപٍ٠മാണ്. എؗ nc two ah 
േകാآിേനഷൻ ഉപേയാഗിു׺, ഞാൻ മെئാരു ْപٍ٠ം പരിഹരിׯെ؂, അത് േചാദّേപؚറുകളിെലാؗിൽ je 
നി്ؗ വീ؇ും ഒരു ْപേതّക രീതിയിൽ എ؉ുؗു, അതിനാൽ കുറവ് 4-േനׯാൾ കുറവ് n 1 n 2 n 3 n n 

5-േനׯാൾ കുറവ് േപാസിئീവ് പൂർ؉സംഖّകളായിരിുׯക, അതായത് ؛സ് ؛സ് ؛സ് n n 1 n 2 n 3 n
 െؚടുؗു, n 5ׯപൂർ؉സംഖّകൾ തിരെ؁ടു സ് എؗത് ഇരുപതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ അ؀്؛ 4
അ׹െന അ؀് പൂർ؉സംഖّകൾ അവയുെട ആെകു؋ക ഇരുപതാണ് n two n three n four n five 
എْത വിധ؋ിൽ തിരെ؁ടുׯാം , അതായത് തൃلിٝെؚടുുؗു؋ ഈ n 1 n 2 n 3 n 4 n 5 t 
മാനദ؈ം ഇേؚാൾ നമു്ׯ മിനിമം മുതൽ ആരംഭിׯാം, അതിനാൽ ഒ്ؗ മുതൽ ഒ്ؗ ര؇് n n 
വെരയുت അൈസൻെമന്റ് ര؇് മൂ്ؗ തുലّമാണ് മൂ്ؗ , നാല് എؗത് നാലിന് തുലّം എ്ؗ n 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ, ഞാൻ എؓാണ് െചᅃٝെത്ؗ നി׹ൾ േനാൂׯ, സാധّമായ ഏئവും െചറിയത് 
ഞാൻ തിരെ؁ടുു؋ മൂലّ׹ൾ അതിനാൽ ഇേؚാൾ അ؀് ന്െറ n one n two n three, n four n 
േശഷിؗുׯ േചായ് സുകൾ ഇേؚാൾ ഒ്ؗ, ര؇് മൂ്ؗ, നാല് എؗിവയുെട ആെകു؋ക പ്؋ ah n n 
ആണ്, ആെക ഇരുപത് ആയതിനാൽ അ؀് പ്؋ ആയിരിׯണം എؗത് നിർബؖമാണ്. അതിനാൽ n 
ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ കുറ്׺ വഴׯം ഉ؇ാുؗുׯ, ഞ׹ൾ മെئാരു ഓപ്ഷൻ എടുുؗുׯ െചറുത് ഒ്ؗ n 
െചറുത് ര؇് െചറുത് മൂ്ؗ ഇേؚാൾ നാലിൽ ഞ׹ൾ ഇതിനകം ഏئവും െചറിയ ഒ്ؗ n n n 
എടു؋ി؂ു؇്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ അടു؋ത് എؓാണ്, അതിനാൽ അടു؋ത് അ؀് ആകാം അേؚാൾ n
അ؀് ഒآതായി മാറുؗു, കാരണം നأൾ ഇത് ഒؗായി വർؑിؚിു׺, അതിനാൽ ഇത് ഒ്ؗ കുറയ്ׯണം, 
ഇേؚാൾ നമു്ׯ മെئാരു ഓപ്ഷൻ എടുׯാം, ഞ׹ൾ ഇേؚാഴും ഒ്ؗ, ര؇് മൂ്ؗ എؗിവ n n 
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നിലനിർ؋ാം, ഏئവും െചറിയത് ആയി ഞാൻ വീ؇ും നാല് വർؑിؚിുؗുׯ. ഞ׹ൾ ഇത് ആറ് n 
ആുؗുׯ, അേؚാൾ ഇത് എ؂് ആയി മാറും , ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ ഏئവും െചറിയ ഒ്ؗ ഉപേയാഗി്׺ n 
കാണാൻ കഴിയും ഇവയാണ് നാല് അ؀് ന്െറ ഒേരെയാരു സാധّത, കാരണം n two n three n n 
അടു؋ ഘ؋؂ിൽ ഞാൻ നാലിെന ഏഴ് ആുׯേآാൾ അ؀് കൂടി ഏഴായി മാറും , അ׹െന n n n 
നാല് അ؀് എؗതിേനׯാൾ കുറവാണ് എؗ ഈ വّവر ലംഘിുׯം. n n one n two, n three 
എؗിവയുെട ഏئവും െചറിയ മൂലّം ഇേؚാൾ നമു്ׯ മൂ്ؗ സാധّതകളു؇്, നമു്ׯ ഏئവും െചറിയ n 
ഒ്ؗ, ര؇് എؗിവ എടുׯാം, മൂ്ؗ ഉപേയാഗി്׺ ഞാൻ വഴׯം എടുുؗുׯ, അതിനാൽ ഏئവും െചറിയ n 

ഒ്ؗ ര؇്, തുടർ്ؗ മൂ്ؗ എؗതിന്െറ رാന്؋ മൂ്ؗ ഞാൻ നാെല؉ം എടുുؗുׯ, n one n two n n 
അത് അടു؋താണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നമു്ׯ നാലിന് അടു؋ ഏئവും െചറിയത് എടുׯാം, അത് n 
അ؀് ആണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നأൾ എْത ആഹ് ​​മൂലّ׹ൾ തീർؗു, അത് പْؓ؇് ആയതിനാൽ n 
അ؀് എ؂് മാْതേമ ആകാൻ കഴിയൂ, അതാണ് ഇേؚാൾ ഒേര സാധّതകൾ ഒ്ؗ, ഞാൻ േഫാർ എؗതിന് n 
ര؇ാമെ؋ മൂലّം തിരെ؁ടു؋ാൽ, അത് ഒ്ؗ ര؇് നാല്, ഈ അ؀് ഞാൻ ആറ് ആുؗുׯ, അത് 
അടു؋ ഏئവും െചറുതാണ്, അേؚാൾ എْത മൂലّ׹ൾ തീർؗിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഏഴ് ؛സ് 
ആറ് പതിമൂ്ؗ എടു؋ി؂ു؇്, അതിനാൽ അ؀് എؗത് ഉ؇ാׯാൻ ഏഴ് മാْതമായിരിുׯം. ഒ്ؗ n n 
 എؗത് ഇരുപതിന് തുലّമാണ് വീ؇ും ഒ്ؗ, n n n n y n n സ് അ؀്؛ സ് നാല്؛ സ് മൂ്ؗ؛ ്؇സ് ര؛
ര؇് എؗിവ ഏئവും െചറുതായും അടു؋ ഏئവും െചറുതായും തിരെ؁ടുുׯകയാെണ׸ിൽ, 3 ൽn3 
നി്ؗ 4 മൂലّ؋ിേല്ׯ ഞ׹ൾ എടു؋ാൽ മ്ئ സാധّതകെളാؗും ഇب, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഏئവും െചറിയ 

എടുׯാം. ഒ്ؗ, ര؇ാമേ؋ത് ഏئവും െചറിയ ര؇്, അതായത് ര؇ിന്െറ رാന്؋ ഞാൻ അത് n n 
മൂ്ؗ ആുؗുׯ, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഏئവും െചറിയ മൂ്ؗ എടുׯാം, അത് നാല് െചറുത് അ؀്, n n 
അതായത് നാല് അത് അ؀്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ പതിമൂ്ؗ ഉ؇്, അതിനാൽ അടു؋ n 
മൂലّ؋ിന് കഴിയും ഏഴു മാْതമായിരിുׯക, അടു؋തിൽ ഇേؚാൾ ഒേരെയാരു സാധّത ഞാൻ ഇത് 
ആറാׯിയാൽ ഇതും ആറായി മാറും, അ׹െന അത് അ؀ിേനׯാൾ നാെല؉ം ലംഘിുׯം, അ׹െനn 
ഒ്ؗ മൂ്ؗ െകാ؇് ഏئവും െചറിയ ഒ്ؗ, അടു؋ത് ര؇ിന്െറ ഏئവും െചറിയ മൂലّം എനി്ׯ n n 
ഇേؚാൾ ഒരു ഓപ്ഷൻ മാْതേമയുൂت, നമു്ׯ അടു؋ത് എടുׯാം, അതിനാൽ ആദّേ؋തിൽ ഒ്ؗ n 
ഏئവും െചറുത് ആയ എبാ ഓപ്ഷനുകളും ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ തീർു؋ അടു؋തിൽ ഞാൻ ഒ്ؗ n n 
ര؇് മൂ്ؗ ഏئവും െചറിയതും നാെല؉ം അടു؋ െചറുത് മൂؗാമെ؋ ْകമീകരണ؋ിലും n 
ഇതുതെؗയാണ് പിെؗ ഞ׹ൾ ഉം ഉം ഏئവും െചറുതാകാൻ എടുു؋, ah n one n two b two ah n 
മൂ്ؗ എؗതിന് ഞാൻ അടു؋ െചറുത് എടുു؋, അതിനാൽ നാല് മൂലّം എടു؋തിനാൽ വീ؇ും മൂ്ؗ 
ഉെ؇്ؗ നമു്ׯ കാണാൻ കഴിയും ഇേؚാൾ സാധّമായ ْകമീകരണ׹ൾ കാരണം ഇവിെട 
അവസാനേ؋തിൽ മാْതം മാْതമാണ് ഏئവും െചറുത്, മتുئവെയبാം ഏئവും െചറിയതിേനׯാൾ n1 
അൽؚം വലുതാണ്, അതിനാൽ അടു؋ ഓപ്ഷൻ ഒؗിന്െറ ര؇ാമെ؋ മൂലّ؋ിേല്ׯ േപാകണം, n 
അതിനാൽ ഒؗിന്െറ ര؇ാമെ؋ മൂലّ؋ിേല്ׯ േപാകണം . ര؇് തുടർ്ؗ നأൾ n n two n three, 

എؗിവയുെട മൂലّ׹ളായി മൂ്ؗ നാല് അ؀്, ആറ് എؗിവ എടുുؗുׯ, ഈ തുക േനരി؂് four, n five 
ഇരുപതിന് തുലّമാെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ എളുؚ؋ിൽ കാണാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ഇേؚാൾ മെئാരു 
സംഖّ വർؑിؚിׯാനുت സാധّതയിب, അതായത് ര؇് മൂ്ؗ, നാല്, അ؀് എؗിവയിൽ i. n n 
ഒؗിെന ഇതبാെത മെئാരു തിരെ؁ടുؚാׯി മാئാൻ കഴിയിب, അതിനാൽ ഒ്ؗ കുറയുؗ തര؋ിൽ n 

എؗിവ തിരെ؁ടുؗുׯതിനുت എبാ സാധّതകളും ഇത് n one n two n three n four, n five 
തീർു؋ം ഇبാതാുׯകയാണ്. ര؇ിേനׯാൾ കുറവാണ് മൂ്ؗ, നാലിേനׯാൾ കുറവാണ് n n n le n 
അ؀ിേനׯാൾ എبാ പൂർ؉സംഖّകളുെടയും ആെകു؋ക ഇരുപതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ss , 
െമാ؋ം ഏഴ് േസവിംഗ് ْകമീകരണ׹ൾ്ׯ തുലّമായ ആെക വഴികൾ ഞ׹ളുെട പׯലു؇്, 
അതിനാൽ ഈ ْപശ് ന׹ളുെട ഉേؐശّം യഥാർ،؋ിൽ നമു്ׯ പരിഹരിׯാൻ കഴിയും അെ׸بിൽ 
നി׹ൾ്ׯ കെ؇؋ാം എ്ؗ പറയാം പൂർ؉സംഖّകളിെല പരിഹാര׹െള സാധാരണയായി സംഖّാ 
സിؑാؓം എ്ؗ വിളിؗുׯ പാർ؂ീഷൻ ْപٍ׹٠ൾ ഡേയാഫൗൈ؇ൻ സമവാകّ׹ൾ മുതലായവയാണ്, 
അതിനാൽ അടിرാനപരമായി ഇവിെടയും എ؉ൽ ആവശّമാണ് ചിലേؚാൾ െപർമّൂേ؂ഷൻ 
േകാآിേനഷൻ ഉപേയാഗിുؗുׯ, ചിലേؚാൾ േനരിت؂ു എ؉ൽ ആവശّമാണ്, സമാനമായ സٔഭാവമുت
ഒേؗാ രേ؇ാ ْപٍ׹٠ൾ കൂടി നൽകാം . പൂർ؉സംഖّകളായിരിׯെ؂ , ഏകതാനമായ xyz 
സമവാകّ׹ളുെട മൂ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ൈമനസ് മൂ്ؗ ؛സ് x y z x z 
എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് ൈമനസ് മൂ്ؗ ؛സ് ര؇് ؛സ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് x i z x 
ചതുര؋ിലുت അ؋രം േപായിന്റുകളുെട എ؉ം കെ؇ു؋ക ؛സ് സ്കٔയർ ؛സ് സ്കٔയർ നൂറ് y z 
ആഹ് എؗതിേനׯാൾ കുറേവാ തുലّേമാ ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ സമവാകّ സംഖّ 
േനാുׯകയാെണ׸ിൽ ഒ്ؗ, ര؇് എ്ؗ പറയുക, ഞാൻ ഇവ ര؇ും േചർുׯകയും െചᅃٝാൽ എؗത് y 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് എ്ؗ നമു്ׯ നിരീײിׯാം. അെ׸بിൽ ഞാൻ ര؇ാമേ؋തും ah 
മൂؗാമേ؋തും എടു്؋ ഞാൻ കുറ׺ാൽ എനി്ׯ എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഉടൻ y 
തെؗ എؗത് പൂജّമാെണ്ؗ വّװമാകും, അതിനാൽ ഇവിെട പൂജّമാണ്, നി׹ൾ ഇേؚാൾ y y y 
എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അേؚാൾ നമു്ׯ എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്. മൂ്ؗ അതിനാൽ , z x 

എؗിവയുെട എبാ മൂലّ׹ളും അനുവദിׯാൻ കഴിയുെമ׸ിൽ നി׹ൾ്ׯ െപാതുവായി x, z 
അനؓമായ നിരവധി പരിഹാര׹ളു؇്, എؗാൽ ഇവിെട നമു്ׯ അവ പൂർ؉സംഖّകളാെണؗും 
ചതുര׹ളുെട ആെകു؋ക നൂറിൽ കുറേവാ തുലّേമാ ആയിരിׯണം എؗ നിബؖനയു؇്. ഇേؚാൾ 
ഇവിെട എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ചതുരവും ചതുരവും നൂറിൽ കുറേവാ y x z 
തുലّേമാ ആണ് എؗ നിബؖന മാْതേമ ഉൂت, അതിനാൽ ഇവിെട േജാഡികൾ എെؓാെׯയാണ്, 
നി׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ മട്׹ ആണ്, അതിനാൽ ന് സാധّമായ േജാഡികൾ മാْതം ന് z x xyz- xyz-
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അടിرാനപരമായി േജാഡികളب, ആഹ് മൂ്ؗ ടّൂؚിൾസ് അവ വളെര വّװമായും പൂജّം പൂജّം ഒരു 
പരിഹാരമാണ്, അേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ മൂؗായി മാറും, നി׹ൾ x z 
എടുؗുׯ ഏത് മൂലّവും അതിന്െറ െനഗئീവും ൈമനസ് ഒ്ؗ എടുׯാം പൂജّം ൈമനസ് മൂ്ؗ എؗതും 
പരിഹാര׹ളിൽ ഒؗായിരിുׯം, അേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ ര؇് പൂജّം നൽകാം അതുെകാ؇് ൈമനസ്si x 
ര؇് പൂജّം ൈമനസ് ആറ ്, മൂ്ؗ പൂജّം ഒآത്, അതിനാൽ ൈമനസ് മൂ്ؗ പൂജّം ൈമനസ് ഒآത് ആഹ് 
നമു്ׯ േനാׯാം ഇവിെട അവസാനെ؋ ഒؗിെനാؚം ചതുര׹ളുെട ആെകു؋ക, അത് മൂ്ؗ 
ചതുരമായി മാറുؗു ഒآത് ചതുരം ഒآത് ചതുരം എൺപത് ഒ്ؗ, അതിനാൽ ഇത് െതാ؉ൂറ് ആണ് ഞാൻ 
നാെല؉ം എടു؋ാൽ അടു؋ത് നാല് പൂജّം പْؓ؇് ഇേؚാൾ പْؓ؇് ചതുരം നൂئി നാ؋١يിനാലായി 
മാറുؗു, അത് ഈ അവرെയ ലംഘിുׯം ചതുരവും ചതുരവും നൂറിൽ കുറേവാ തുലّേമാ x y 
ആയതിനാൽ ഇവ മാْതമാണ് സാധّമായ പരിഹാര׹ൾ അതിനാൽ ആെക പരിഹാര׹ളുെട എ؉ം 
പൂർ؉സംഖّ പരിഹാര׹ൾ ഏഴ് ആണ്, അതിനാൽ പാർ؂ീഷൻ ْപശ് ന׹ൾ പൂർ؉സംഖّകളിെല ah 
പരിഹാര׹ൾ ഡയْഫം സമയ സമവാകّ׹ളും അടിرാനപരമായി േകാآിേനئറിക് സിെല 
ْപശ് ന׹ളാണ് ആഹ് നമു്ׯ മെئാരു ْപശ് നം എടുׯാം , ഇത് ഒരു െപർമّൂേ؂ഷൻ ْപശ് നമാണ്, ഇത് 
വീ؇ും ഒؗിൽ നിؗാണ്. േചാദّേപؚറുകൾ മൂ്ؗ ആൺകു؂ികളും ര؇് െപൺകു؂ികളും കّൂവിൽ 
നിൽؗുׯത് എْത വിധ؋ിൽ ْകമീകരിׯാം , അ׹െന ഓേരാ െപൺകു؂ിയുെടയും മുؗിലുت 
വയറുകളുെട എ؉ം അവളുെട മുؗിലുت െപൺകു؂ികളുെട എ؉േׯ؋ാൾ കുറ؁ത് ഒ്ؗ 
കൂടുതലാണ് ഓ, ഇവിെട ആൺകു؂ികെളയും െപൺകു؂ികെളയും തിരി׺റിയാൻ കഴിയും, അതിനാൽ 
അവർ്ׯ കുറ്׺ ഐഡന്റിഫിേׯഷൻ നൽകാം, അതിനാൽ വയറുകൾ ബി 1 ബി 2 ബി 3 ആയിരിׯെ؂ , 
െപൺകു؂ികൾ്ׯ ജി വൺ, ജി ടു എؗി׹െന ര؇് െപൺകു؂ികൾ ഉ؇്, അതിനാൽ 
അടിرാനപരമായി ഞ׹ൾ അവെര ൽ رാപിׯണം, അതിനർ،ം അവർ ഇവിെട ഒരു aq 
സീകٔൻസിലാണ് നിൽؗുׯത് ഇേؚാൾ ഈ അവرെയ തൃلിٝെؚടുؗു؋ ഇവിെടയുت 
െ؛യ് സ് െമന്റുകൾ േനാׯാം, നമു്ׯ ഇനിؚറയുؗ ആഹ് പിؓുടരാം, അതിനാൽ നമു്ׯ വّവرയുെട 
ْടാ്ׯ സൂײിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഇത് േനാׯാം, ഞാൻ എ്ؗ g one g two b one b two 
കരുതുؗു. ബി ْതീ അതായത് ആദّം ര؇് െപൺകു؂ികൾ നിൽുؗുׯ, പിെؗ മൂ്ؗ ആൺകു؂ികൾ 
നിൽുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ ഒ്ؗ മുؗിൽ േനാׯാം നി׹ൾ്ׯ ഒരു െപൺകു؂ിയും മൂ്ؗ 
ആൺകു؂ികളും ഉ؇്, അതിനാൽ എبാ െപൺകു؂ികൾുׯം മുؗിലുت ആൺകു؂ികളുെട എ؉ം 
കുറ؁ത് ഒ്ؗ കൂടുതലാണ് അവൾ്ׯ മുؗിലുت െപൺകു؂ികളുെട എ؉ം ജി ഒؗിന് മുؗിലാണ്, 
നി׹ൾ്ׯ ഒരു െപൺകു؂ിയും മൂ്ؗ ആൺകു؂ികളും ഉ؇്, അതിനാൽ മൂ്ؗ േപെര׸ിലും ഒؗിൽ 
കൂടുതലാണ്, കാരണം മൂ്ؗ എؗത് ഒؗിൽ കൂടുതൽ ആണ്. മൂ്ؗ ആണ്, അതിനാൽ വീ؇ും ഈ 
വّവر തൃلിٝകരമാണ്, അതിനാൽ അടിرാനപരമായി ഞ׹ൾ പറയുؗത് ആദّം ര؇് w 
െപൺകു؂ികെളയും പിؗീട് മൂ്ؗ ആൺകു؂ികെളയും ഇതുേപാെല എْത ْകമീകരണ׹ൾ ഉെ؇ؗാണ്, 
അതിനാൽ ഈ ര؇് െപൺകു؂ികെളയും ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ രീതിയിൽ െപർമّൂ؂ുെചإാം, ഈ മൂ്ؗ 
ആൺകു؂ികെള മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ രീതിയിൽ െപർമّൂ؂ുെചإാം, അതിനാൽ ര؇് േപെര െപർമّൂ؂് 
െചإാം െപൺകു؂ികൾ ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ വിധ؋ിലും മൂ്ؗ വയറുകൾ മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ 
രീതിയിലുമാണ് , അതിനാൽ അ؋രം ْകമീകരണ׹ളുെട ആെക എ؉ം  ഫാക് േടാറിയൽ ആയി ah 2 3 
ഫാക് േടാറിയൽ ആണ്, ഞ׹ൾ ഗുണന തതٔം ْപേയാഗിു׺, അതിനാൽ ഇത് ആറ് മുതൽ ര؇്, പْؓ؇് 
ആണ്, ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ മെئാരു ْകമീകരണം േനാׯാം അ׹െനെയ׸ിൽ ഇത് ര؇ാമെ؋ 
ഏർؚാടിെല ഒരു ഏർؚാടാണ്, നമു്ׯ ആദّം ഒരു െപൺകു؂ിയും പിെؗ ഒരു ആൺകു؂ിയും പിെؗ ഒരു 
െപൺകു؂ിയും പിെؗ ര؇് ആൺകു؂ികളും ഉ؇്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് ന് മുآായി േനാׯാം g1 
നി׹ൾ്ׯ ഒരു െപൺകു؂ിയും മൂ്ؗ ആൺകു؂ികളും ഉ؇് അതിനാൽ നآർ എبാ 
െപൺകു؂ികേളׯാളും മുؗിലുت ആൺകു؂ികളുെട എ؉ം ഞാൻ വാػാٞനം െചᅃٝിരുؗ 
െപൺകു؂ികളുെട എ؉േׯ؋ാൾ കുറ؁ത് ഒ്ؗ കൂടുതലാണ് ആൺകു؂ികളുെടയും 
െപൺകു؂ികളുെടയും അതിനാൽ െപൺകു؂ികൾׯിടയിൽ നി׹ൾ്ׯ ْകമമാئം നട؋ാം, t, 
അതായത് നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട ടു, ഇവിെട ഒ്ؗ , എؗിവയും മൂ്ؗ g g b one b two b three 
ഫാക് േടാറിയൽ രീതിയിൽ ْകമെؚടു؋ാം, അതിനാൽ വീ؇ും ആൺകു؂ികെള മൂؗായി 
ْകമെؚടു؋ാം ഫാക് േടാറിയൽ വഴികളും െപൺകു؂ികളും ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ രീതികളിൽ 
ْകമെؚടു؋ാവുؗതാണ്, അതിനാൽ ആെക ْകമെؚടു؋ലുകളുെടേയാ ْകമീകരണ׹ളുെടേയാ 
ആെക എ؉ം മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ ആയ ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ അതായത് പْؓ؇് ആണ്, അതിനാൽ 
ഞ׹ൾ എؓാണ് െചയ് തത് എ്ؗ ഞ׹ൾ കണׯാׯി, അതിൽ ര؇് െപൺകു؂ികൾ ഒؗാം رാനു؋ം
മൂ്ؗ ഞ׹ൾ എടു؋ അടു؋ മൂ്ؗ رാന׹ൾ ആൺകു؂ികൾ ൈകവശെؚടുുؗു؋, അതിൽ ആഹ് 
അവിെട ഒരു െപൺകു؂ിയും ഒരു ആൺകു؂ിയും തുടർ്ؗ ഒരു െപൺകു؂ിയും തുടർ്ؗ ര؇് 
ആൺകു؂ികളും ഉت ര؇ാമെ؋ ഓപ്ഷൻ നമു്ׯ ആദّം ഒരു െപൺകു؂ിെയ ലഭിׯാനുت 
മൂؗാമെ؋ സാധّത േനാׯാം , തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ആൺകു؂ിയു؇ാകാം, പിെؗ നി׹ൾ്ׯ 
മെئാരു ആൺകു؂ിെയ ജനിؚിׯാം, പിെؗ നി׹ൾ്ׯ ഒരു െപൺകു؂ിയാകാം , പിെؗ നി׹ൾ്ׯ ഒരു 
ആൺകു؂ിെയ ജനിؚിׯാം, ആഹ് വീ؇ും ഒരു ആൺകു؂ിെയ ജനിׯാം, നമു്ׯ ഇത് േനാׯാം ഈ 
െപൺകു؂ി്ׯ മുؗിൽ ഒരു ആൺകു؂ിയു؇്, അതിന് മുؗിൽ ഒരു െപൺകു؂ിയും ഇب അതിനാൽ 
ആൺകു؂ികളുെട എ؉ം കുറ؁ത് ഒ്ؗ കൂടുതലാണ് അതിൽ മുؗിലുت െപൺകു؂ികളുെട എ؉ം 
തൃപ് തമാണ്, ജി ഒؗിെന സംബؖി׺ിടേ؋ാളം ഈ അവر തീർ׺യായും തൃلിٝകരമാണ്, കാരണം ഒരു
െപൺകു؂ി മാْതേമ മുؗിലുൂت, മൂ്ؗ ആൺകു؂ികളും മുؗിലാണ്, വീ؇ും നി׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ 
ഫാക് േടാറിയൽ ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ ഉ؇്, അത് പْؓ؇് ْകമീകരണ׹ൾ ആഹ് മെئാരു സാധّത 
നി׹ൾ്ׯ ഉ؇ാകാം, നി׹ൾ്ׯ ആദّം ഒരു ആൺകു؂ിയു؇ാകാം , പിെؗ ര؇് െപൺകു؂ികൾ, പിെؗ 
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ര؇് ആൺകു؂ികൾ, ആദّെ؋ െപൺകു؂ി്ׯ മുؗിലുت അവر േനാׯാം , ര؇ാമെ؋ 
െപൺകു؂ി്ׯ മുؗിൽ ഒരു െപൺകു؂ിയും ര؇് ആൺകു؂ികളും ഉ؇്, ര؇് ആൺകു؂ികളു؇്, ഇب 
െപൺകു؂ികൾ വീ؇ും ഓേരാ െപൺകു؂ിുׯം മുؗിലുت ആൺകു؂ികളുെട എ؉ം അവളുെട 
മുؗിലുت െപൺകു؂ികളുെട എ؉േׯ؋ാൾ കുറ؁ത് ഒ്ؗ കൂടുതലാെണؗ വّവر 
തൃلിٝകരമാണ്, ഇവിെടയുت െപൺകു؂ികളുെടയും ആൺകു؂ികളുെടയും ْകമമാئം കാരണം 
നി׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയലും ര؇് ര؇് ഫാക് േടാറിയലും ലഭിുׯം അത് പْؓ؇് 
ْകമീകരണ׹ളാണ് , അതിൽ ആദّം നി׹ൾ്ׯ ഒരു ആൺകു؂ിയും ര؇് െപൺകു؂ികളുമാണ് ഉتത്, 
അടു؋ത് ര؇് ആൺകു؂ികളാണ്, എؓുെകാ؇് നി׹ൾ്ׯ ഒരു െപൺകു؂ിയു؇്, പിെؗ ഒരു 
ആൺകു؂ിയു؇്, ഒരു െപൺകു؂ിയു؇്, പിെؗ ഒരു െപൺകു؂ിയു؇്, പിെؗ ഒരു ആൺകു؂ി വീ؇ും, ജി
ര؇ിന് മുتുآ വّവرകൾ േനാുׯകയാെണ׸ിൽ, നി׹ൾ്ׯ ആഹ് ജിെയׯാൾ ഒരു ൈവ 
മുؗിലു؇്, നി׹ൾ്ׯ ഒരു െപൺകു؂ിയും ര؇് ആൺകു؂ികളും ഉ؇്, അതിനാൽ വീ؇ും വّവرകൾ
തൃلിٝകരമാണ്, ഇവെയ മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയലായി ര؇് ഫാക് േടാറിയലായി മാئാം, അതായത് പْؓ؇് 
അ؋രം ْകമീകരണ׹ൾ അ׹െനെയ׸ിൽ, നി׹ൾ ْകമീകരണ׹ളുെട ആെക എ؉ം 
േനാുׯകയാെണ׸ിൽ , അ؋രം ْകമീകരണ׹ളുെട ആെക എ؉ം അറുപത് ആണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ
ഇവിെട സ׸ലന തതٔവും ഗുണന തതٔവും ഉപേയാഗി׺ി؂ു؇്, കൂടാെത മൂ്ؗ ആൺകു؂ികളുെട 
ْകമീകരണ׹ൾ കെ؇ؗു؋തിന് ഒؚം ഒരു ْപേതّക രീതിയിൽ ര؇് െപൺകു؂ികൾ ആഹ്, നമു്ׯ 
ഒരു ْപേതّക വാ്ׯ പരിഗണിׯാം എبാം ശരിയാണ്, നി׹ൾ ഇവിെട ഒآത് ok, endeanoel 
അײര׹ൾ കണׯാׯിയാൽ, ആദّം ഞ׹ൾ േചാദിുؗുׯ , ഈ വാׯിന്െറ എبാ അײര׹ളും 
കണׯിെലടു്؋ ഇവിെട എْത പദ׹ൾ രൂപെؚടു؋ാെമ്ؗ ഞ׹ൾ േചാദിുؗുׯ. ഇവിെട െമാ؋ം 
സംഖّ ഒآത് ആെണ്ؗ നി׹ൾ കാണുകയാെണ׸ിൽ, നി׹ൾ്ׯ ഒآത് അײര׹ളു؇്, അതിൽ 
നി׹ൾ േനാുׯകയാെണ׸ിൽ മൂ്ؗ തവണ ആവർ؋ിുؗുׯ, നി׹ൾ േനാുׯകയാെണ׸ിൽ ee n n 
ര؇് തവണ ആവർ؋ിുؗുׯ, തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ആണ് അവിെടയും പിെؗ d one ah a 
നി׹ൾ്ׯ ഉം നി׹ൾ്ׯ ഉം ഉ؇്, അതിനാൽ നി׹ൾ എْത ْകമെؚടു؋ലുകളുെ؇്ؗ o l 
േനാׯിയാൽ െമാ؋ം ْകമീകരണ׹ൾ ഒآത് ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ കാരّ׹ൾ സമാനവും
ര؇് കാരّ׹ൾ സമാനവുമാണ് എ׸ിൽ നി׹ൾ്ׯ ഒآത് ഫാക് േടാറിയൽ ഹരിുׯം മൂ്ؗ 
ഫാക് േടാറിയൽ ര؇് ഫാക് േടാറിയലായി തീർ׺യായും ഒരാൾ്ׯ ഇത് ലളിതമാׯാം അഹ് െമാ؋ം 
മുؚതിനായിര؋ി ഇരുؗൂئി നാൽപത് ْകമീകരണ׹ൾ ഉ؇ാകും ആഹ് ഇേؚാൾ െസഗ് െമന്റ് ഒരു 
ْപേതّക െസഗ് െമന്റിെന പറയുേآാൾ ഒരു ْപേതّക വാ്ׯ അവിെട ഉെ؇ؗും ഡീ ഇേؚാൾ 
പുറു؋വരുؗുെവؗും കരുതുക ഈ ഒآത് അײര׹ളിൽ, ഈ അ؀് അײര׹ൾ നി׹ൾ 
തിരെ؁ടുുׯകയാെണ׸ിൽ, അവശّമായി ْപതّײെؚേട؇ വُٝു  ളുെട ആെക എ؉ം നാെല؉ംׯ
കൂടി ഒؗി്׺ അ؀് മാْതമായിരിുׯം, കാരണം ഇവ ഒരുമി്׺ ْപതّײെؚടണം, അതിനാൽ ഓ ഇവിെട 
വُٝു  ഒ്ؗ ഇ ആഹ് ؗുׯേശഷി ׯൾ്׹ആണ്, അത് അവസാനമാണ് തുടർ്ؗ നി ളുെട എ؉ം അ؀്ׯ
വൺ ഒ വൺ എൽ, ഒ്ؗ ആഹ് എൻ എؗിവയു؇്, അതിനാൽ ْകമീകരണ׹ളുെട എ؉ം അ؀് 
ഫാക് േടാറിയലാണ്, അതായത് നൂئി ഇരുപത് . വാുׯകളുെട എ؉ം ആരംഭിുׯകയും 
അവസാനിുׯകയും െചുؗുإ എؗ അײര؋ിൽ അ؋രം എْത അײര׹ൾ ഉ؇ാകും, e 
അതിനാൽ ആദّേ؋തും അവസാനേ؋തും ശരിയാׯിയാൽ നമു്ׯ ഏഴും അവേശഷിുؗുׯ , 
അതിൽ ര؇് തവണ ْപതّײെؚടുؗു, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഏഴ് അײര׹ൾ n 
അവേശഷിുؗുׯ , അതിൽ ര؇് ْപാവശّം സംഭവിുؗുׯ, അതിനാൽ ْകമീകരണ׹ളുെട എ؉ം n 
ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ര؇ായിര؋ി അئ؁ൂി ഇരുപ؀؋ായി മാറും . ഇതിൽ മൂ്ؗ 
മൂ്ؗ ഇ ശരിയും ആെക ഒئയടി رാന׹ളും ഉ؇്, അവ ഒ്ؗ മൂ്ؗ അ؀് ഏഴ്, ഒآത് എؗി׹െന അ؀് 
 ao, e ആണ്, അവ അ؀് ളിൽ മൂ്ؗ കൾ, അതിനാൽ ഇവയും ഇേؚാൾ അ؀്׹ലر
ഫാക് േടാറിയലിെന മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ എْത വിധ؋ിൽ رാപിׯാം ഇേؚാൾ 
േശഷിؗുׯ നാല് رാന׹ളിൽ ഉം ര؇് കളും ഇവയും നാലാണ് നാല് ഫാക് േടാറിയലിൽ ര؇് ld n 
ഫാക് േടാറിയൽ വിധ؋ിൽ ഹരി׺ാൽ  ഫാക് േടാറിയലിന് തുലّമായ അ؋രം പദ׹ളുെട ആെക 5
എ؉ം നി׹ൾ്ׯ ഉ؇്, അത് മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് നാല് ആയി ഹരിുؗുׯ എؗത് fa ctorial 
ഇരുനൂئി നാൽؚത് എؗ ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് ഹരിുׯക, അതായത് ഇരുനൂئി നാൽؚത് 
വാുׯകൾ ഉ؇്, അതിൽ എؗ അײര׹ൾ ഒئയടി رാന׹ളിൽ ْപതّײെؚടും നമു്ׯ a aeo ah 
അതിന്െറ മെئാരു വّതിയാനം േനാׯാം, അതിൽ എؗ അײര׹െളാؗും ഇبാ؋ dl 
ْകമമാ׹ئളുെട എ؉ം അവസാനെ؋ അر ؀്ാന׹ളിൽ സംഭവിുؗുׯ, അതിനാൽ ഉം ര؇് n dl 

ഉം ആദّ നാല് رല׹ളിൽ ദൃശّമാകണം, അത് ഇേؚാൾ നിحയി׺ിരിؗുׯ വഴികളുെട എ؉ം ns 
നാല് ഫാക് േടാറിയൽ ആയിരിുׯം , ഇവിെട ര؇് ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ േശഷിؗുׯ ao, 
മൂ്ؗ എؗിവ അവസാന അر ؀്ാന׹ളിൽ അر ؀്ാന׹ളിൽ رാപിׯാം . ഫാക് േടാറിയൽ e 
മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ആെക സംഖّ വീ؇ും നാല് ഫാക് േടാറിയൽ ആയി ര؇് 
ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ അ؀് ഫാക് േടാറിയൽ മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ 
ഇരുനൂئി നാൽؚതിന് തുലّമാണ് . അവസാനം അവ ആദّ നാല് رാന׹ളിൽ സംഭവിുؗുׯ, 
ബാׯിയുتത് അവസാന അر ؀്ാന׹ളിൽ സംഭവിؗുׯത് വീ؇ും ഇരുؗൂئി നാൽؚത് ആഹ് 
േജായിന്റ ്എൻْടൻസ് എ٧عായിൽ ْപതّײെؚ؂ മെئാരു ْപٍ٠ം നമു്ׯ എടുׯാം അ؀് വയറുകളും 
അ؀് െപൺകു؂ികളും ഒരു കّൂവിൽ എْത വിധ؋ിൽ നിൽׯാം എؗ േചാദّേപؚറുകളിൽ ഒؗിൽ 
നിؗുتതാണ് ഇത്, അ׹െന എبാ െപൺകു؂ികളും തുടർ׺യായി നിൽുׯം , കൃതّമായി നാല് 
െപൺകു؂ികൾ തുടർ׺യായി നിൽുؗുׯ , അതിനാൽ ഇേؚാൾ അ؀് വയറുകളിൽ അവർ്ׯ ആകാം 
എവിെടയും എؗാൽ അ؀് െപൺകു؂ികളും ഒരുമി׺ാെണ׸ിൽ അവെര ഒരു യൂണിئായി കണׯാׯാം,
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അതിനാൽ െമാ؋ം വُٝു  സ് ഒ്ؗ ആറ് ആകാം, അതിനാൽ അവെയ ആറ്؛ ളുെട എ؉ം അ؀്ׯ
ഫാക് േടാറിയൽ വഴികളിൽ رാപിׯാം, എؗിരുؗാലും ഈ അ؀് െപൺകു؂ികൾ്ׯ അവർׯിടയിൽ
മാറാം. ഇത് അ؀് ഫാക് േടാറിയൽ ആയി മാറും, അതിനാൽ എبാ െപൺകു؂ികളും തുടർ׺യായി 
നിൽുׯകയാെണ׸ിൽ അവെര ഒരു യൂണിئായി കണׯാׯാം , അ׹െന അ؀് വയറുകളുെടയും ഒരു 
യൂണിئിന്െറയും ആെക ْകമെؚടു؋ലുകളുെട എ؉ം ആറ് ഫാക് േടാറിയൽ ആണ്, എؗിരുؗാലും 
അ؀് െപൺകു؂ികെള അ؀് ഫാക് േടാറിയൽ രീതികളിൽ െപർമّൂ؂ുെചإാം അതിനാൽ അ؋രം 
െമാ؋ം എ؉ം ആറ് ഫാക് േടാറിയൽ ആയി അ؀് ഫാക് േടാറിയൽ ആകും, തീർ׺യായും അത് ഒരു 
വലിയ സംഖّയാണ് എൺപ؋ിയാറായിര؋ി നാനൂറ് , ഈ അ؀ിൽ കൃതّം നാല് െപൺകു؂ികൾ 
ഒരുമി׺ാെണؗും ഒരാൾ ആെണؗും ഞാൻ കരുതുؗു. െപൺകു؂ി േവെറവിെടേയാ ഉ؇് അതായത് ഇേത
ْകമ؋ിൽ അب ഇത് എْത വിധ؋ിൽ െചإാം എ്ؗ േനാׯാം നാല് െപൺകു؂ികൾ ഒരുമി׺ാൽ ഒئ 
യൂണിئായി കണׯാׯാം ആഹ് തുടർ׺യായി നിൽؗുׯ നാല് െപൺകു؂ികെള ചികി؏ിׯാം ഒരു 
യൂണി്ئ എؗ നിലയിൽ ശരി ആഹ് , അ؀് ആൺകു؂ികൾുׯം ഈ നാല് െപൺകു؂ികൾുׯം ആറ് 
ഫാക് േടാറിയൽ വഴികളിൽ നിൽׯാം , ഈ നാല് െപൺകു؂ികെളയും നാല് ഫാക് േടാറിയൽ 
വഴികളിലൂെട ْകമെؚടു؋ാം, കൂടാെത ഈ നാല് െപൺകു؂ികെള നാല് ഫാക് േടാറിയൽ രീതിയിൽ 
ْകമെؚടു؋ാം എؗതാണ് മെئാരു കാരّം. ഞ׹ൾ തിരെ؁ടു؋ത് നാല് െപൺകു؂ികെള ഒരുമി്׺ 
നിൽുׯകയും ഒരു െപൺകു؂ി െവേجെറയാണ് , അത് അ؀് സി ഒؗിൽ തിരെ؁ടുׯാം അെ׸بിൽ 
നി׹ൾ്ׯ അ؀് സി നാല് തര؋ിൽ പറയാം ആഹ് െവേجെറ നിൽؗുׯ െപൺകു؂ിെയ അ؀് 
െപൺകു؂ികളിൽ നി്ؗ അ؀് സി വൺ രീതിയിൽ തിരെ؁ടുׯാം അതിനാൽ നമു്ׯ ഇേؚാൾ 
ْകമീകരണ׹ൾ േനാׯാം ഓ, നി׹ൾ്ׯ ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ നാല് അ؀്, ആറ് ആഹ്, അതായത് നാല് 
െപൺകു؂ികെള ഒരു യൂണിئായി കണׯാുׯകയും അ؀് വയറുകൾ ആറ് ഫാക് േടാറിയൽ രീതിയിൽ 
അവർ നിൽുׯകയും െചുؗുإ, തുടർ്ؗ മ്ئ എ؉ലും ഉ؇് അതിനാൽ എെؗ അനുവദിൂׯ അവ 
 , ാംׯിന്, ഇത് ഈ നാല് െപൺകു؂ികളായിരി؋എ്ؗ പറയുക ഇവിെട ഉദാഹരണ ുؗുׯിരി׺ാപിر
ഇത് അടു؋ അ؀് വയറുകളായിരിׯാം അെ׸بിൽ ഇത് നാല് െപൺകു؂ികളായിരിׯാം, ഇത് അ؀് 
ആൺകു؂ികളായിരിׯാം അെ׸بിൽ ഇത് നാല് െപൺകു؂ികളായിരിׯാം, ഇത് അ؀് 
വയറുകളായിരിׯാം അെ׸بിൽ ഇത് നാല് ആകാം െപൺകു؂ികൾ, ഇവർ അ؀് ആൺകു؂ികളാകാം, 
ഇേؚാൾ അവേശഷിؗുׯ ഈ ഒരു െപൺകു؂ി ഇവിെട ഇവിെട ഇവിെട ഇവിെട അെ׸بിൽ ഇവിെട 
നിൽׯാം, ആെക ഏഴ് സാധّതകളു؇്, എؗിരുؗാലും കൃതّം നാല് െപൺകു؂ികൾ തുടർ׺യായി 
നിൽׯണം എؗ നിബؖന നമുുׯ؇് . നാല് െപൺകു؂ികൾ അേؚാൾ ബാׯിയുت െപൺകു؂ി 
ഇവിെട ഉ؇ാകിب അെ׸بിൽ ഇവിെട ആകാൻ കഴിയിب , അതിനർ،ം ആ െപൺകു؂ി്ׯ ഇരുവശു؋ം
നിൽׯാൻ കഴിയാ؋വിധം ആ നാല് േഗാളുകൾ സംഭവിؗുׯിടെب؋ാം സമാനമായി അ؀ിട്؋ 
വയ്ׯണം, അതിനാൽ അ؀് സാധّതകൾ മാْതേമ رാപിׯാനുൂت. ഇവിെട അവസാനെ؋ 
െപൺകു؂ി , അവസാനെ؋ െപൺകു؂ിെയ അ؀് തര؋ിൽ رാപിׯാം, കാരണം ഇത് മുآെ؋ നാല് 
െപൺകു؂ികേളാട് േചർ്ؗ വയ്ׯാൻ കഴിയിب, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നأൾ ഗുണന തതٔം ْപേയാഗി׺ാൽ 
, െമാ؋ം ْകമീകരണ׹ളുെട എ؉ം  ഫാക് േടാറിയൽ ആയി  ഫാക് േടാറിയൽ ആׯി  സി  ആയി 6 4 5 1
അ؀് ആയി, അതിനാൽ തീർ׺യായും ഒരാൾ്ׯ ഇത് വിലയിരു؋ാം, ഇത് യഥാർ،؋ിൽ നാല് 
ല؋ײി മുؚ؋ി ര؇ായിരം ആണ് എ്ؗ നി׹ൾ ഇവിെട ക؇ു, കൗ؇ിംഗ് എ׹െനയാണ് നടؗെത്ؗ
ഞ׹ൾ പറയുؗത് കൃതّമായി നാല് െപൺകു؂ികൾ തുടർ׺യായി നിൽുؗുׯ, അതിനാൽ അവെര 
ചികി؏ിുؗുׯ ഒരു യൂണി്ئ എؗ നിലയിൽ ഇേؚാൾ ഒരു െപൺകു؂ി അവേശഷിുؗുׯ, അതിനാൽ 
ഞ׹ൾ അത് ْപേതّകം പരിഗണിുؗുׯ, അ؀് വയറുകൾ ഉ؇്, അ؀് വയറുകളും നാല് 
െപൺകു؂ികളുെട ഈ യൂണിുئം ആറ് ആയി മാറുؗു, അതിനാൽ അവെര ആറ് ഫാക് േടാറിയൽ 
വഴികളിൽ رാപിׯാം, ഇേؚാൾ ഈ നാല് െപൺകു؂ികൾ്ׯ നാല് ഫാക് േടാറിയൽ വഴികളിൽ 
െപർമّൂ؂ുെചإാനാകും ഇേؚാൾ മെئാരു തിരെ؁ടു്ؚ വരുؗു, കാരണം ഒരു െപൺകു؂ി 
േവർപിരി؁തിനാൽ അ؀് െപൺകു؂ികളിൽ നി്ؗ ആ െപൺകു؂ിെയ തിരെ؁ടുؗുׯതിനുت 
വഴികളുെട എ؉ം അ؀് സി ഒ്ؗ ആയിരിുׯം , ഇേؚാൾ ഈ െപൺകു؂ിെയ رാപിؗുׯത് 
യൂണിئിേനാട് േചർؗبാ؋ രീതിയിൽ ആയിരിׯണം ഇേؚാൾ നാല് െപൺകു؂ികളുെട യൂണി്ئ അത് 
എവിെട െവ׺ാലും നാല് െപൺകു؂ികളുെട യൂണി്ئ, അതിനാൽ ഈ അവസാനെ؋ െപൺകു؂ിെയ 
ഒരാൾ്ׯ കിട؋ാൻ ഏഴ് رല׹ളു؇്, അതിനാൽ നാല് െപൺകു؂ികളുെട െസئിേനാട് േചർؗുت 
രെ؇؉ം മാئിെവ׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ അ؀് ഓപ് ഷനുകൾ മാْതേമ ഉൂت, അ׹െനയാണ് എ؉ം വഴികൾ 
അ؀് ആണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നأൾ ഗുണന തതٔം ആറ് ഫാക് േടാറിയൽ നാല് ഫാക് േടാറിയൽ 
ആׯി അ؀് സി ഒ്ؗ അ؀് ആയി ْപേയാഗിു׺, അതായത് നാല് ല؋ײി മുؚ؋ി ര؇ായിരം 
വഴികളുെട എ؉ം ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ കുറ്׺ െപർമّൂേ؂ഷൻ േകാآിേനഷൻ ْപശ് ന׹ൾ േനാׯാം
ലിസ എؗ കളിׯാരനും ഞാനും 52 കാർഡുകളുെട ഒരു െഡׯിൽ നി്ؗ 13 കാർഡുകൾ 
തിരെ؁ടുുؗുׯ , അ׹െന അവൾ്ׯ ര؇് രാജാؘׯാെരയും ര؇് രാ׾ിമാെരയും ലഭിുׯം , 
അതായത് രാജാവിെനേയാ രാ׾ിെയേയാ ْപദർശിؚിؗുׯ കാർഡ് അതിനാൽ ഇേؚാൾ 52 കാർഡുകൾ 
ഉ؇് നി׹ൾ്ׯ നാല് കിംഗ് കാർഡുകളും നാല് കٔീൻ കാർഡുകളും ഉ؇് 52 കാർഡുകൾ ബാׯിയുتത് 
നാൽؚ؋ിനാല് കാർഡുകളാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ഈ നിയْؓണം ഏർെؚടുു؋കയാെണ׸ിൽ ഈ 
പതിമൂ്ؗ കാർഡുകളിൽ നി്ؗ രെ؇؉ം രാജാവായിരിׯണം , അതായത് ഈ നാലിൽ നി്ؗ അവ 
തിരെ؁ടുׯെؚടണം അതിനാൽ സംഖّ നാല് ര؇് ആകും അതുേപാെല തെؗ നമു്ׯ ര؇് c 
രാ׾ിമാെരയും ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ വീ؇ും ഗുണന തതٔം ഉപേയാഗി്׺ ഇത് ഈ നാല് സി ര؇് എؗ 
സംഖّയിേല്ׯ വർؑിؚിുׯം, േശഷിؗുׯ ഒآത് കാർഡുകളും ആകാം എؗ വّവرയും ഇത് 
നൽകുؗു നാ؋١يിനാലു കാർഡുകളിൽ നിؗുت ഏെത׸ിലും കാർഡുകൾ, അതായത് നാൽؚ؋ിനാല്
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സി ഒآത്, ഇത് ഒരു സിآിൾ ആഹ് േകാآിേനഷൻ ْപശ് നമാണ്, കാരണം ഇവ ഇവിെട ْകമരഹിതമായ 
ْകമീകരണ׹ളാണ് , അതിനാൽ നാല് രാജാؘׯാർ ഉെ؇്ؗ ഞ׹ൾ േനരി؂് കണׯാׯി, അതിനാൽ 
അതിൽ രെ؇؉ം തിരെ؁ടുׯെؚടുؗു നാല് സി ര؇് വഴികളിൽ നാല് രാ׾ിമാരു؇് അതിൽ 
രെ؇؉ം നാല് സി ര؇് ആണ് , ബാׯി നാ؋١يിനാല് കാർഡുകളിൽ നി്ؗ ഒآത് നാ؋١يിനാല് സി 
ഒآത് വഴികൾ ഞ׹ൾ തിരെ؁ടുുؗുׯ, ആഹ് നമു്ׯ മൂ്ؗ പؓുകൾ എْത വഴികളിൽ 
സംേയാജന؋ിന്െറ മെئാരു ْപٍ٠ം എടുׯാം മൂ്ؗ ചുവ്ؚ നാല് നീലയും ര؇് പ׺ പؓുകളും ഉت ഒരു 
െസئിൽ നി്ؗ തിരെ؁ടുׯാം, അ׹െന എبാം വّതُّ ٝനിറ׹ളിലുتവെയبാം ഒേര നിറമാണ് , 
അതിനാൽ ഞ׹ൾ മൂ്ؗ തിരെ؁ടുുؗുׯ, എبാം വّതُّ ٝനിറ׹ളാെണ്ؗ പറ؁ാൽ നأൾ ഒ്ؗ 
തിരെ؁ടുׯണം എؗാണ് . ചുവ്ؚ ഒരു നീലയും ഒരു പ׺ പؓും ഇേؚാൾ തിരെ؁ടുׯാനുت 
വഴികളുെട എ؉ം, അത് നീല നാല് സി വ؉ിന് മൂ്ؗ സി ഒ്ؗ, പ׺യ്്ׯ ര؇് സി ഒ്ؗ എؗി׹െനയാകാം,
അതിനാൽ ഈ സംഖّ േനെര ഇരുപ؋ിനാല് ആണ്, ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ ര؇ാം ഭാഗ؋ിൽ പറയുؗത് 
എبാം ഇേؚാൾ അേത നിറ؋ിലാണ് ഇ ഞ׹ൾ മൂ്ؗ തിരെ؁ടുു؋, അവ ഒേര sinc 
നിറ؋ിലായിരിׯണെമ׸ിൽ, ഒؗുകിൽ അവെയبാം ചുവؚായിരിׯണം അെ׸بിൽ എبാം നീല 
ആയിരിׯണം, അതിനാൽ അവെയبാം ചുവؚായിരിׯണം എ׸ിൽ ഇത് മൂ്ؗ സി മൂ്ؗ വഴികളായി 
മാറും. ഒ്ؗ അവെയبാം നീല നിറമായിരിുׯം, അത് നാല് മൂ്ؗ തര؋ിൽ തിരെ؁ടുׯാം, r c 
അതായത് ഒ്ؗ ؛സ് നാല് അ؀് വഴികൾ എ്ؗ വّװമാണ്, നി׹ൾ്ׯ അവ പ׺യാകാൻ കഴിയിب, 
കാരണം ര؇് പ׺ പؓുകൾ മാْതേമ ഉൂت, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ْശؑാപൂർجം കാണാൻ കഴിയുെമ׸ിൽ
ആദّ ഭാഗം നأൾ ഗുണന തതٔം ْപേയാഗിു׺, ര؇ാം ഭാഗ്؋ ര؇് സാധّതകൾ േചർ്؋ സ׸ലന തതٔം 
ْപേയാഗിു׺, അവെയبാം ചുവ്ؚ ആകാം അെ׸بിൽ അവെയبാം നീല ആകാം അതിനാൽ 
അവസാനെ؋ വാׯിന്െറ എبാ ْകമെؚടു؋ലുകളും ഇം׷ീഷ് നിഘ؇ു ْകമെؚടു؋ൽ അനുസരി്׺ 
ْകമീകരി׺ിരിുؗുׯ , ആഹ് എؓാണ് ഇം׷ീഷ് നിഘ؇ു ْകമെؚടു؋ൽ, അതായത്, ഇവിെട als, t 
എؗീ അײര׹ൾ േനാുׯകയാെണ׸ിൽ, ആദّെ؋ വാ്ׯ ആയി മാറും, തുടർ്ؗ അടു؋ത് alst ah 
തുടു׹ം. എ പിെؗ നി׹ൾ എ്ؗ പറയുക, അതുേപാെല അർ،മാؗുׯത് കൃതّമായ ca n alts 
നിഘ؇ു ْകമം പാലിേׯ؇തു؇്, ഈ ْകമ؋ിൽ ഉ്ؚ എ്ؗ പറയുക എؗ വാׯിന്െറ رാനം എؓാണ് 
, അതിനർ،ം അവെയبാം ഒരുമി്׺ എഴുതിയാൽ, അടിرാനപരമായി അ؋രം ഇരുപ؋ിനാല് 
വാുׯകൾ ഇവിെടയു؇് കാരണം അവെയبാം വّതിരിװമാണ്, അതിനാൽ ഈ ഇരുപ؋ിനാല് 
വാുׯകളിൽ നാല് ഘടകാംശം ഉ്ؚ എؗ വാׯിന്െറ رാനം എؓാണ്, അതിനാൽ ആദّം നأൾ 
പരിഗണിؗുׯത് അ؋രം എْത വാുׯകളിൽ ആരംഭിؗുׯ പദ׹ളാണ് പദ׹ളുെട എ؉ം 
ആരംഭിؗുׯത് അതിനാൽ ആ ആദّ വാׯിലാണ് ആണ്, ബാׯിയുتതിൽ നി׹ൾ്ׯ ഉ؇്, a l st 
അവ മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയൽ വഴികളിൽ ْകമെؚടു؋ാം, അതിനാൽ ആെക പദ׹ളുെട എ؉ം ആറായി 
മാറും, അതിനാൽ വാുׯകളുെട എ؉ം യിൽ ആരംഭിുؗുׯ, അതിനാൽ നأൾ എؗതിൽ നി്ؗ l l 
ആരംഭിുؗുׯ, തുടർ്ؗ മൂ്ؗ ഫാക് േടാറിയലിൽ വീ؇ും ْകമെؚടു؋ാം, അതായത് ആറ് a, st 
വഴികൾ, പിെؗ അടു؋ത് ആഹ് ഒ്ؗ വരുؗു ഇവിെട പിെؗ പിെؗ എؗതിനർ،ം ഉؚിന്െറ l, t 
 ؋ാനമാണ് , അടുر ാണ്, അതിനാൽ അത് ഇവിെട പതിമൂؗാം؋ാനر ിൽ 13-ആംزാനം ഈ ലിر
ْപഭാഷണ׹ളിൽ ഞാൻ കുറ്׺ ഓകّുؚൻസി ْപശ് ന׹ൾ എ؉ുؗതിനുت കുറ്׺ ഓ തതٔ׹ൾ 
പരിഗണിുׯം, തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ കുറ്׺ പരിഹരിുׯം ഈ സٔഭാവ؋ിലുت കൂടുതൽ വّായാമ׹ൾ 
നി׹ൾ 
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