
 [๸ಜೕತ ] ಕึದ ಃಲโ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කඝ ಎ൐ಃಯ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච ಉർಹರൕಡ ๸ಕಲನ ತತ౷  
ಞ൏౽ರ ತತ౷  ಮൡ౨  ඦತರ ಆඃ๏๭ದ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲  ಉಪเූಗಗำ ಮൡ౨  ಆඃಶ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಮൡ౨  
๸෽ೕಜචಗ฼ತಹ ಎ൐ಃಯ ෩ಲේತ ತತ౷ ಗಳඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ.  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ๲ഡ ಅಥ฿ ඛൽბಷౣ  ๸ಒ౲ ಯ
ಆຉ เ෗ನ౬  ಐടಗัಂದ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಕ౳ ಮಬದ౫ ವಲ౵ ದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲  ಆຉ ಇಂൿ කඝ ಈ เಷಯಗಳ ಀคൡ ෮ದฤ
ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆຉ ౽ಂ෈ඡജೕคಋ౺  ನย౵  ಇඞ౬  ಃಲโ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  
ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච  ಸಮ๲౲ ಗำ ಆຉ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ ೲഔ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ಯ
ಪ౳ ๔౬  ಪൟ౳ ಃಗಳย౵  ಒಂർದ ಎರഴ ๬เರದ ಹൽකฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ත൏ბಂಕ ಆಜರย เ෗ನ౬  ಅಂಕಗಳඝ౬  ไತ౨ ದ ෬ว ൤ಡൿಆಂഴ ಪ౳ ൟ ೯ೕല ಪಕౙ ದ n n ah 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ඛೕย ಬಣ౧ ൽಂದ ಮൡ౨  ಉัದโಗಳ ෩ಲಕ ๳ค๭  ಃಂඬ 
ಆದ౪ คಂದ ಃಂඬ ಮൡ౨  ඛೕย ชಒಯ ූಗಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಓൿ൤౨ ೕච ไತ౨ ದ ෬ว เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ಪಕౙ ದ ೯ೕല n 
෈ಂൿಗಳඝ౬  කโ ඛೕย ชಒಯ ූಗൽಂದ ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಉัದ ಒಂದඝ౬  කโ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ๳ฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ 
ಃಂඬ ಮൡ౨  ඛೕย ชಒಯ ූಗಗำ ಒಂඃ ๸ಒ౲ ಯย౵ ๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ನ ෰ಲ౲  ಏඝ ಎಂൿ เವค๵ೕಣ  n 
ชಌ೉ತ౳ ದ ෩ಲಕ කโ ไತ౨ ವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದರ ෬ว ෈ಂൿಗัๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ಈ ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ ಇย౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ಪಕౙ ದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಆຉ ෋౵ ඛಂದ ๳ฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟ ඛೕย ಬಣ౧ ൽಂದ ๳ฆತ౨ ං  ඛೕย ಬಣ౧ ൽಂದ ಇൿ ඛೕย ಬಣ౧ ൽಂದ ๳คಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಇโಗึಲ౵ ใ 
ಅಕౙ ಪಕౙ ದย౵ ๅ ಅโ ඛೕย ಆຉ ෩ಲಕ ๳คಆำ౶ ತ౨ ๅ ඛೕโ ಇคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಉัದโಗಳඝ౬  කโ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ 
๳ฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಃಂඬ ෥ಕბฑ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ๳คಆಳ౶ ಬ๾ൿ  ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ಇൿ ಃಂඬ 
ಬಣ౧ ൽಂದ ๳ฆತ౨ ං, ಇൿ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ๳ฆತ౨ ං ಇ൞౲ ൽ 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅಲ౵ ใ ಅಕౙ ಪಕౙ ದย౵  ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಈಗ කඝ ಇย౵  ඩ౳ ಥ෦ಕ 
ಎ൐ಃಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಕಗัದ౪ ฉ ඛೕโ ๳คದฉ ඛೕโ ๳คದฉ ಅವคಡ ಪคೕಃ౹  ಇฆತ౨ ං  ชಒಯ ූಗಗำ n ctly n 
ಆದ౪ คಂದ ಪಕౙ ದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ූಗಗัๅ , n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳คದฉ ಈಗ ಆಜฆವ ඛೕย ชಒಯ ූಗಗಳ ๸ಒ౲ , කโ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  n 
๳ค๭ದฉ ชಒಯ ූಗಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀൟ౨ ೕค ಅಂಕಗำ ಮൡ౨  කඝ ಪ౳ ൟ ಎರഴ ೯ೕലಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅಂದฉ n nc 
ಎರഴ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ඣಂൽಡ ๳คಆಂಡฉ ಅൿ ඣಂൽಡ ๳ฆ๋൤෻ ಇฆತ౨ ං b b 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎ൐ಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ൫ ඛಂದ ൤ಡൿಆಳ౶ มದ 2 ರ ಕ౳ ಮเಲ౵ ದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲   n 
ಆದ౪ คಂದ ๬ฤ เූಗಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಡ ෭ನ๺ 1 คಂದ 2 ಆಜฆತ౨ ං. nc 2 n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪಕౙ ದ ಪದಗัಜಂತ ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಡ ඛಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ n n n 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉัದ ๬ยನ เූಗಗำ ಎ๠ౣ  ಆಜฆತ౨ ๅ ෭ನ๺ ಇಂದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ n n n n 
ಆಜฆโದคಂದ කโ ಆ เಷಯವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಃಂඬ ಬಣ౧ ದ ชಒಯ ූಗಗಳ ๸ಒ౲  ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಈಗ ಡ ෭ನ๺ 1 ෩ಲಕ n n n n n 
ඛೕಡมಜං  2 ෭ನ๺ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං ಃಂඬ ಮൡ౨  ඛೕย ชಒಯ n n nu 
ූಗಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇย౵  ಡ ෭ನ๺ 1 คಂದ 2 ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං n n n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ ඛೕโ n n 
൤ಡൿಆำ౶ ವ ಇದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಈ ಬൽಡ ಅൿ කฤౙ  ಆಞತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ೓ಕโ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n n 
ಆದ౪ คಂದ ಐದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ไತ౨ ದ ෬ว ಐൿ ಆຉ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಆค๭ದฉ ಮൡ౨  කโ ඛೕย ಬಣ౧ අಂൽಡn 
ಪಕౙ ದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಮൡ౨  ಃಂඬ ೯൤ ಪಕౙ ದ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ๸ಒ౲  ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ไತ౨ ದ ෬ว ඛಖರ฿ಜ 
ಐൿ ๓ಂಗಗำ ಅಥ฿ ಐൿ ෈ಂൿಗำ ಇฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸರಳ฿ದ ಎ൐ಃಯ ಸಮ๲౲ ෴ಜං ಇย౵  කโ ಎඨ ๭ ಎರഴ ๸෽ೕಜචಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಆຉ 
ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ  ಇൿ ಮ൤౨  ಪ౳ ๔౬  ಪൟ౳ ಃಗಳย౵  ಒಂದคಂದ ಮ൤౨  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  คೕൟಯย౵  je 
ಎ൐ಃ෴ಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗะಜರย n 1 n 2 n 3 n 4 n 5 
ಅಂದฉ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺  ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ൡ౨  n 1 n 2 n 3 n 4 n 5 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ಡมಞತ౨ ං, ಅโಗಳ ෮ತ౨ โ ಇಪ౭ ൡ౨  ಎ๠ౣ  เಧಗಳย౵  කโ ಒಂൿ in  tegers n n 
ಎರഴ ෩ฆ ಐൿ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ  ෥ನඈಡಗಳඝ౬  ಈಗ කโ ಕඛಷ౤ ൽಂದ ඩ౳ ฏ෗ಸಬ๾ൿ n n 4 n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ඛ෽ೕಜචಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಒಂൿ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෩ฆ n n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කඝ ಏඝ ෥ലං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕല කඝ 
๬ಧ౲ ฿ದ๠ౣ  ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕච ಮൡ౨  n one n two n three n four 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಐൿ ಃౙ  ಉัൽฆವ ಆ෺ౙ ಗำ ಈಗ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කಲౙ ರ ෮ತ౨ โ ಹൡ౨  n ah n n 
ಮൡ౨  ಒഖౣ  ಇಪ౭ ൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ಹൡ౨  ಆಜರ෎ಀ n 
ಆದ౪ คಂದ ಕറ౥ ಯ฿ಜං  ಈಗ කโ ಸ౷ ಲ౭  ನಮ౲ ൤ಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
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೉ಕౙ ർಜං ಒಂൿ ೉ಕౙ ൿ ಎರഴ ೉ಕౙ ൿ ෩ฆ ಈಗ කಲౙ ರย౵  කโ ಈಛಗศ ೉ಕౙ ದඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ n n n n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ෨ಂൽನൿ ෴โൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ലದฉ ෨ಂൽನ ೉ಕౙ ൿ ಐൿ ಆಜರಬ๾ൿ ඦತರ ಐൿ ಒಂಬ൞౨ ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ n 
ಇದඝ౬  ಒಂದคಂದ ກ೉౞ ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇರ෎ಀ  ಒಂದคಂದ ಕല෫෴ಜං ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ කโ ಇඞ౬  ಒಂൿ n 
ಮൡ౨  ಎರഴ ෩ฆ ೉ಕౙ ർಜං ಎಂൿ ಇค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කඝ ಮ൤౨  ශೕฑ ಅඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ກ೉౞ ๯൤౨ ೕච ಅಂದฉn n 
කโ ಅದඝ౬  ಆฆ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಇൿ ಎಂഖ ಆಞತ౨ ං ಆຉ ಈಗ ඛೕโ ೉ಕౙ ർದ ඣಂൽಡ ඣೕಡಬ๾ൿ n one n 

ಇโಗำ කฤౙ  ಐൿ ෥ತ౳  ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಏಃಂದฉ ෨ಂൽನ ງತದย౵  කඝ ಅඝ౬  ಏำ ಎಂൿ two n three n n n 4 
ූเ๵ೕಣ ඦತರ ಐൿ ಸಹ ಏำ ಆಞತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಐൿ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆವ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಉಲ౵ ಂಫ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ೉ಕౙ  n n n one n two n three 
෰ಲ౲ අಂൽಡ ನಮಡ ෩ฆ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ಈಗ කโ ೉ಕౙ ർದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  n n 
෩ರฌಂൽಡ කඝ ನಮ౲ ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ೉ಕౙ ർದ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ ෩ฆ ಬದยಡ  ෩ฆ කඝ කಲౙ ඝ౬  n one n two n 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಅൿ ෨ಂൽನൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ශೕฑ ಡ ෨ಂൽನ ೉ಕౙ ದඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅൿ ಐൿ n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎ๠ౣ  ಆຉ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಌย ෥ലං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ಹච౬ ರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ಄ವಲ ಎಂഖ ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ ಈಗ ಇฆವ ಏಅಕ ๬ಧ౲ ൤ಗำ කඝ ශೕฑ ಡ ಎರಡඡ ෰ಲ౲ ವඝ౬  n n 
ಆค๭ದฉ ಅඃ ಒಂൿ ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ කฤౙ  ಮൡ౨  ಈ ಐൿ කඝ ಆฆ ෥ഴ൤౨ ೕච ಅൿ ෨ಂൽನ ೉ಕౙ ർಜං ඦತರ 
ಎ๠ౣ  ෰ಲ౲ ಗำ ಌย෴ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏำ ಮൡ౨  ಆฆ ಹൽ෩ฆಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ෥ತ౳  ಏำ ಆಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಐൿ n n n n n  n 
ಮ൤౨  ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ, කඝ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ಅඝ౬  n n n3 
෨ಂൽನ ೉ಕౙ ർಜං ಎಂൿ ಆค๭ದฉ, කโ 4 ෰ಲ౲ ಃౙ  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ. ๬ಧ౲ ൤෵ං ಈಗ කโ ೉ಕౙ ർದ ಎඨ ಒඨ 
ಮൡ౨  ಎರಡඡ ೉ಕౙ  ಎඨ ಎರಡඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅಂದฉ ಎರಡರ ೦ಗದย౵  කඝ ಅದඝ౬  ෩ರක౬ ಜ ෥ഴ൤౨ ೕච ಈಗ 
කඝ ೉ಕౙ ർದ ಎඨ ෩ರඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅൿ කฤౙ  ೉ಕౙ  ಎඨ ಐൿ ಅಂದฉ ಎඨ කฤౙ  ಅಂದฉ 
ಐൿ  ಈಗ ඛೕโ ಹൽ෩ฆ ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ෰ಲ౲ โ ಄ವಲ ಏำ ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ ಈಗ ෨ಂൽನದರย౵  ಇฆವ ಏಅಕ ๬ಧ౲ ൤෴ಜං කඝ 
ಇದඝ౬  ಆฆ ಎಂൿ ෥ലದฉ ಇൿ ಆฆ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಐൿ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ කฤౙ  ಅඝ౬  ಉಲ౵ ಂಫ๯ತ౨ ං n n 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෩ฆ  ಅൿ ೉ಕౙ ർದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ನ ෨ಂൽನ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ฿ಜං කඝ ಈಗ ಒಂඃ ಒಂൿ n nt 
ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච , ෨ಂൽನದඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯದರย౵  ಒಂൿ ೉ಕౙ ർಜฆವ ಎม౵  ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  කโ ಌย ෥ലං౪ ೕๅ , කඝ ಒಂൿ ಮൡ౨  n n 
ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಮൡ౨  කಲౙ ඝ౬  ෨ಂൽನದರย౵  ೉ಕౙ ർಜං ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂഷ කඝ n one n two n three 
ಅඝ౬  ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ಮൡ౨  කಲౙ ඝ౬  ෨ಂൽನ ೉ಕౙ ದฌಂൽಡ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅඃ เಷಯโ ෩ರඡ 
ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵ ං ඦತರ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ෩ฆ කඝ ෨ಂൽನ ah n n two b two ah n 
೉ಕౙ ದඝ౬  ൤ಡൿಆಂലൡ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದฌಂൽಡ කฤౙ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ಮ൤౨  ෩ฆ ๸ಭವඛೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಗัๅ ಎಂൿ කโ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಆචಯದರย౵  ෥ತ౳  ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ಉัංಲ౵ ใ ೉ಕౙ ದ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ಲ౭  අಡ౥ ർಜං n1 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಆ෺ౙ  ๼ೕಜರ෎ಀ ಒಂದರ ಎರಡඡ ෰ಲ౲ ಃౙ  ຄೕಜ n 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ಎರಡඡ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ಎರഴ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ n 
ಮൡ౨  ಆฆ ಅඝ౬  ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಮൡ౨  ಐൿ ෰ಲ౲ ಗะಜ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಈ ෮ತ౨ โ ಎ๠ౣ  n n n 
ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ඡರ฿ಜ ಇಪ౭ ൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ෎ฉ ෴โඃ ඲ ಇಲ౵   ෎ฉ ෴โඃ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ກ೉౞ ๯ವ ๬ಧ౲ ൤ ಎಂದฉ කඝ ಎರഴ ෩ฆ n n 
ಮൡ౨  කฤౙ  ಮൡ౨  ಐൿ ಇโಗಳඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ฉ ෴โඃ ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ಎม౵  ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ಌย n one n two n three n four n five 
෥ഴತ౨ ං ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ಒಂൿ ಜಂತ ಎರഴ ಕല෫ ෩ฆ ಕല෫ කฤౙ  ಕല෫ ಐൿ ಮൡ౨  ಎม౵  n n n n n 
ත൏ბಂಕಗಳ ෮ತ౨ โ ಇಪ౭ ൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏಳಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಒഖౣ  ෥ಗბಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒഖౣ  ಉั൞ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಇๅ ಆ๻ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳ ಉං౪ ೕಶๅಂದฉ කโ ඛಜ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ත൏ბಂಕಗಳย౵  ಪค๻ರಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಇโಗำ ๬෥ನ౲ ฿ಜ เಭಜක ಸಮ๲౲ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ๸ಒ౲  
๭ർ౫ ಂತ฿ಜං ಡ෽ೕසಂഛඨ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಇ൞౲ ൽ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಇย౵  ಎ൐ಃ ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං ಃಲ่෫౱  කโ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಯ ๸෽ೕಜච ಮൡ౨  
ಃಲ่෫౱  ඡರ ಎ൐ಃಯ ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං, කඝ ಒಂඃ คೕൟಯ ಸ౷ ූವದ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಇತರ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ඛೕഴ൤౨ ೕච ಆຉ ಏಕงಪದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  තซ๯ವ ත൏ბಂಕಗะಜರย ෭ನ๺ xyz  t  hree x y 
෭ನ๺ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ๒ನ౲ ಃౙ  z x z x i z 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂತಹ ෈ಂൿಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ ೯൤ಡ ವಗბโ ಕല෫  x y z 
ಅಥ฿ ඞฆ ಆຉ ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎಂൿ ຂัದฉ ಮൡ౨  කඝ ಈ ಎರಡඝ౬  
๳ค๭ದฉ කඝ ಄ವಲ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅಥ฿ කඝ ಆຉ ๲ಃಂി ಮൡ౨  ෩ರඡ ಎಂൿ ຂัದฉy 
ಮൡ౨  කඝ ಕึ෷൤౨ ೕච ඦತರ කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච  ಎಂ්ൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮ y 
ಆದ౪ คಂದ ತౘಣๆ ๒ನ౲  ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, y 
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ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๒ನ౲ ฿ಜං, ඛೕโ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ๻౾ದฉ, කโ ಅඝ౬  ෩ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ y y z x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  x z 
ಅඝಮൟಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಇย౵  කโ ಅโ ත൏ბಂಕಗำ ಮൡ౨  ವಗბಗಳ ෮ತ౨ โ ඞರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸಮකಜರ෎ಀ
ಎಂಬ ಷರತ౨ ඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ , ಏಃಂದฉ ಇย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ඛೕโ ಄ವಲ ๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂൽฆเค  y x 
ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ ඞರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ ಅವඝ ೯ೕലಗำ ෴โโ  คೕ ಆຉ ඛೕโ ಅඝ౬  ෩ฆ ಪഖౣ  ಎಂൿ ຄಂൽൽ౪ ೕค z x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ๬ಧ౲ เฆವ ೯ೕലಗำ ෥ತ౳  xyz 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ೯ೕല෴ಜಲ౵  ಛಜ ෩ฆ ಅโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲ โ ಒಂൿ ಪค๻ರ฿ಜං x x tuples 
ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ຄಂದಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಆಞತ౨ ං  ෩ฆ ಆಞ ಮൡ౨  ඛೕโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ಅದರ ಋ൏ತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  z 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ෩ฆ ಸಹ ಪค๻ರಗಳย౵  ಒಂർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಎರഴ ๒ನ౲  ಆฆ 
ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಆฆ ಮൡ౨  ෩ฆ ๒ನ౲  ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺  ෩ฆ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ಆຉ ಇย౵  ವಗბಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಆචಯದฌಂൽಡ ඣೕഺೕಣ ಅൿ 
෩ฆ ಚದರ ಒಂಬൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ಚದರ ಎಂಬ൧౨ ಂൿ ಆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ කಲౙ ඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ൧ಂಬ൞౨ ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ๵ච౬  ಹච౬ ರഴ ಈಗ ಹච౬ ರഴ ವಗბ฿ಞತ౨ ං  ඞರ ನಲವತ౨ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಉಲ౵ ಂಫ๯ತ౨ ං ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ ඞರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ෥ತ౳  ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ත൏ბಂಕ ಪค๻ರಗಳ ಒഖౣ  ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲  ಏำ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಣ  เಭಜචಯ ಸಮ๲౲ ಗำ ත൏ბಂಕಗಳย౵ ನ ಅຉ ಪค๻ರಗำ ಡ෴ම౳ ෳ ಸಮಯದ ಸ෦ೕಕರಣಗำ n 
෩ಲේತ฿ಜ ๸෽ೕ೧ತಗಳย౵ ನ ಸಮ๲౲ ಗะಜๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ, කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅൿ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಯ ಸಮ๲౲ ෴ಜං, ಇൿ ಮ൤౨  ෩ฆ ๾ഴಗರ ಪ౳ ๔౬  ಪൟ౳ ಃಗಳย౵  ಒಂർಜං ಮൡ౨  
ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯฆ ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ಸರൽಯย౵  ඛฤ౵ ൞౨ ฉ, 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ๾ഴಜಯ ෨ಂൽฆವ ൪ൟಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಅವಳ ෨ಂൽฆವ ๾ഴಜಯರ ๸ಒ౲ ಜಂತ ಕඛಷ౤  ಒಂൿ 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๾ഴಗฆ ಮൡ౨  ๾ഴಜಯರඝ౬  ಞฆൟಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅವคಡ ಃಲโ ಞฆತඝ౬  ඛೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ൪ൟಗำ ෈ 1 ෈ 2 ෈ 3 ಆಜರย ಮൡ౨  ๾ഴಜಯರย౵  ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯฆ ೧ ಒඨ ಮൡ౨  ೧ ഗ ಇർ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ൫ කโ ಅವರඝ౬  ಎಀ౲ ನย౵  ಇคಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ಇย౵  ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ඛಂൟർ౪ ฉ ಎಂದಥბ ಈಗ කโ ද౵ ೕ๺ ෫ಂഡ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ಇย౵  ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  
තซ๯ವ කโ ಆຉ ಅඝ౬  ಅඝಸคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭౩ ൟಯඝ౬  ഓ౳ ౲ ಋ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಎಂൿ කඝ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಅಂದฉg one g two b one b two b three 
෮ದฤ  ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯฆ ඛಂൟർ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ ෩ฆ ๾ഴಗฆ ඛಂൟർ౪ ฉ ly 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಒಬ౯ คಜಂತ ෨ಂං ඣೕഺೕಣ ඛಮಡ ಒಬ౯  ๾ഴಜ ಮൡ౨  ෩ฆ ಧഴ ಮಕౙ ัർ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ๾ഴಜಜಂತ ๾ഴಗರ ๸ಒ౲ ෷ ๾ഴಜಯರ ๸ಒ౲ ಜಂತ ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅವಳ ෨ಂං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ෨ಂං ඛಮಡ ಒಬ౯  ๾ഴಜ ಮൡ౨  ෩ฆ ಧഴ ಮಕౙ ัർ౪ ฉ g 
ಆದ౪ คಂದ ෩ವฆ ಕඛಷ౤  ಒಬ౯ คಜಂತ ಒಬ౯ ฆ ກೋ౞  ಏಃಂದฉ ෩ವฆ ಒಬ౯ คಜಂತ ಒಬ౯ ฆ ກೋ౞  ಅඃ คೕൟ ಎರഴ g 
෨ಂං ๾ഴಜಯರ ๸ಒ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ൪ൟಗಳ ๸ಒ౲  ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨   ಈ ๭౩ ൟ෷ ൣඪ౨ ತಂലං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຂำൟ౨ ฆโൿ ಏචಂದฉ කโ ෮ದฤ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯರඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ 
෩ฆ ๾ഴಗคಡ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಎ๠ౣ  ಇๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯರඝ౬  ಆຉ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ಮൡ౨  ಈ ෩ฆ ๾ഴಗರඝ౬  ෩ฆ 
ಅಂಶಗಳย౵  ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ කโ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯರඝ౬  ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ಮൡ౨  ෩ฆ 
็ฑ ಗಳඝ౬  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ಆຉ 2 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ 3 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං, කโ ಞ൏౽ರ 
ತತ౷ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆฆ ಇಂഡ ಆಜං  ಓ ಎರഴ ಅಂದฉ ಹච౬ ರഴ ಈಗ ඛೕโ ຄಂൽฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ಒಂൿ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ನಮಡ ෮ದฤ ಒಂൿ ๾ഴಜ ඦತರ 
ಒಂൿ ๾ഴಗ ඦತರ ಒಂൿ ๾ഴಜ ಮൡ౨  ඦತರ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಗฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෨ಂං ඣೕഺೕಣ  ನย౵  ඛಮಡ ಒಬ౯  ๾ഴಜ ಮൡ౨  ෩ฆ ಧഴ ಮಕౙ ัർ౪ ฉ g1 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ๾ഴಜಜಂತ ෨ಂൽฆವ ๾ഴಗರ ๸ಒ౲ ෷ කඝ ඛೕലದ ๾ഴಜಯರ ๸ಒ౲ ಜಂತ ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ກೋ౞  
ಎಂಬ ಷರൡ౨  ಈ ಷರൡ౨  ಜಂತ ෨ಂ೎෻ ൣඪ౨ ತಂലං ನಮಡ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಗฆ ಮൡ౨  ๾ഴಜ ಇಲ౵  ඛೕโ ๾ഴಗฆ g2 
ಮൡ౨  ๾ഴಜಯರ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಮ൧౨ ෫౱  ಈ ๭౩ ൟ෷ ൣඪ౨ ತำ౶ ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ๾ഴಜಯರย౵  ඛೕโ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಅಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  ಎರഴ ಮൡ౨  ಇย౵  ಮൡ౨  g g one 

ಅඝ౬  ಸಹ ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ ෥ಗბಗำ b one b two b three 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ๾ഴಗರඝ౬  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ಮൡ౨  ๾ഴಜಯರඝ౬  ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ 
คೕൟಯย౵   ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟತัಸಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗำ ಅಥ฿ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ಎರഴ 
ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಅಂದฉ ಹච౬ ರഴ  කโ ಎ൐๭ං౪ ೕๅ, ಇದರย౵  ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯฆ ෮ದಲ ๬౩ ನವඝ౬  ಪഷದฆ 
ಮൡ౨  ෩ฆ ๾ഴಗฆ ෨ಂൽನ ෩ฆ ๬౩ ನಗಳඝ౬  ಆಕ౳ ෦๭ಆಂലർ౪ ฉ ಎರಡඡ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  කโ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಇದರย౵  ಆຉ ಒಂൿ ๾ഴಜ ඦತರ ಒಬ౯  ๾ഴಗ ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ ๾ഴಜ ಮൡ౨  ඦತರ ಅඝಸค๭  ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಗช 
කโ ෩ರඡ ๬ಧ౲ ൤ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ ෮ದฤ ๾ഴಜಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛಮಡ ಧഴ 
ಮಞ฿ಗಬ๾ൿ ඦತರ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ๾ഴಗನඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ඦತರ ඛಮಡ ಒಂൿ ๾ഴಜಯඝ౬  
ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಆຉ ๾ഴಗನඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ෨ಂං ඣೕഺೕಣ  ಈ 
๾ഴಜಡ ಒಬ౯  ๾ഴಗ ಇർ౪ ච, ෨ಂං ෴ವ ๾ഴಜ෸ ಇಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ๾ഴಗರ ๸ಒ౲ ෷ ෨ಂං ಇฆವ ๾ഴಜಯರ ๸ಒ౲ ಜಂತ ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ກೋ౞  ಎಂಬ ಷರൡ౨  ൣඪ౨ ಕರ฿ಜං 
ಮൡ౨  ೧ ಒಂದಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಘലತ฿ಜ෸ ಪค๭౩ ൟ෷ ൣඪ౨ ಕರ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಒಬ౯ ඡ ๾ഴಜ ෨ಂൽർ౪ ึ ಮൡ౨  
ಎม౵  ෩ฆ ๾ഴಗฆ ෨ಂൽർ౪ ฉ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ඛೕโ ෩ฆ ಅಪವತბನಗಳඝ౬  ಎರഴ ಅಂಶಗะಜ ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅൿ 
ಹච౬ ರഴ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಆຉ ඛೕโ ຄಂದಬ๾ർದ ಇඣ౬ ಂൿ ๬ಧ౲ ൤෺ಂದฉ ඛೕโ ෮ದฤ ๾ഴಗನඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ ඦತರ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯฆ ಮൡ౨  ඦತರ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಗฆ ಮ൤౨  ಅವ౽ಶ  ෮ದಲ ๾ഴಜಯ ෨ಂൽฆವ
๭౩ ൟಯඝ౬  ඣೕല , ಎರಡචಯ ๾ഴಜಜಂತ ಒಬ౯  ๾ഴಜ ಮൡ౨  ಇಬ౯ ฆ ಧഴಮಕౙ ัർ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇಬ౯ ฆ ಧഴಮಕౙ ัർ౪ ฉ 
ಮൡ౨  ಮ൤౨  ๾ഴಜಯคಲ౵  ಎಂಬ ಷರൡ౨  ಪ౳ ൟ ๾ഴಜಜಂತ ෨ಂൽฆವ ๾ഴಗರ ๸ಒ౲  ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ๸ಒ౲ ಜಂತ 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅವัಜಂತ ෨ಂൽฆವ ๾ഴಜಯฆ ൣಪ౨ ฃಞ൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಇย౵  ๾ഴಜಯฆ ಮൡ౨  ๾ഴಗರ 
ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච෵ಂർಜ ඛೕโ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ಅಂಶಗಳ ಹච౬ ರഴ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ, ಇದರย౵  ඛೕโ ෮ದฤ ๾ഴಗ ಇಬ౯ ฆ ๾ഴಜಯರඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ಇಬ౯ คർ౪ ฉ ๾ഴಗช 
෨ಂൽನವฆ ඛಮಡ ಏಃ ಆಗಬ๾ൿ ๻ಛದฉ ๾ഴಜ ಇർ౪ ึ ඦತರ ๾ഴಗ ಇർ౪ ึ ඦತರ ๾ഴಜ ಇർ౪ ึ ಮ൤౨  ๾ഴಗ 
ಇർ౪ ච ඛೕโ ഗ ඦತರದ ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ඛೕโ ಆຉ ಩ ಒඨ ಜಂತ ಒಂൿ ็ ෨ಂൽฆเค ಒಂൿ ກ൒౧  g 
ಮൡ౨  ಇಬ౯ ฆ ಧഴ ಮಕౙ ಳඝ౬  ຄಂൽค 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซಸมಜං ಮൡ౨  ಇโಗಳඝ౬  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ಎರഴ ಅಂಶಗะಜ 
ಪคವൟბಸಬ๾ൿ, ಅಂದฉ ಹච౬ ರഴ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಇๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒഖౣ  ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹච౬ ರഴ คಂದ ಐൿ ಅಂದฉ ಅರವൡ౨  ಎಂൿ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ๸ಕಲನ ತತ౷  ಮൡ౨  ಞ൏౽ರ ತತ౷ ವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ , ಆຉ ෩ฆ ๾ഴಗฆ ಮൡ౨  ಇಬ౯ ฆ 
๾ഴಜಯರඝ౬  ඛൽბಷౣ  คೕൟಯย౵  ಉഴ๼ല෽ೕಣ, ಆຉ කโ ඛൽბಷౣ  ಪದವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಎಂല෴ඣ෺ฯ  
ಎಲ౵ ವඞ౬  ಪคಗ൐๭  ಸค, ಇย౵  ಒಂಬൡ౨  ಅౘರಗัๅ ಎಂൿ ඛೕโ ಎ൐๭ದฉ, ෮ದฤ කโ ಈ ಪದದ ಎม౵  ಅౘರಗಳඝ౬  
ಪคಗ൐๭ ಎ๠ౣ  ಪದಗಳඝ౬  ರ೉ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ಄ำ൤౨ ೕๅ ಇย౵    ಒഖౣ  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲  ಇย౵  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಒഖౣ  
๸ಒ౲  ಒಂಬൡ౨  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಅದರย౵  ಒಂಬൡ౨  ಅౘರಗัๅ. ඛೕโ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ෩ฆ ෇ค ee 
ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಎರഴ ෇ค ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಒಂൿn n 

ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಮൡ౨  ඛಮ౱ ย౵  ಇං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇโಗำ ಒ෫౱  d one ah a o l 
౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ  ಎ๠ౣ  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗำ ಒഖౣ  ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಒಂಬൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂඃ คೕൟಯ ෩ฆ เಷಯಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಎರഴ เಷಯಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ඛೕโ ಒಂಬൡ౨  
ಅಪವತბನವඝ౬  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ಡ ූಜ๯ൟ౨ ೕค  ಘലತ฿ಜ ಒಬ౯ ฆ ಇದඝ౬  t wo factorial 
ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಆຉ ಒഖౣ  ෩ವൡ౨  ๬เರದ ಇඞ౬ ರ ನಲವൡ౨  ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಆຉ ಈಗ කโ ಒಂൿ 
ඛൽბಷౣ  ಪದโ ಎ๠ౣ  ಪದಗಳย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ , เූಗโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  เූಗವඝ౬  ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  
ಈ ಒಂಬತ౨ ರย౵  ಈಗ ๸ಭเ๯ತ౨ ං  ಅౘರಗำ ಈ ಐൿ ಅౘರಗಳඝ౬  ඛೕโ ಆค๭ದฉ ಅಗತ౲ ฿ಜ ౽൐๭ಆಳ౶ ෎౽ದ dea 
ವ๯౨ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ಄ವಲ කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂൿ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇโ ಒഔౣ ಡ ౽൐๭ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಇย౵  ವ๯౨ ಗಳ ๸ಒ౲  ಐൿ ಅൿ ಎಂല෴ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ  ಉัದ ಒಂൿ ಮൡ౨  e ah one o one l 
ಒಂൿ ಅඝ౬  ຄಂൽค ah n 
ಆದ౪ คಂದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಐൿ ಅಂಶ฿ಜං ಅಂದฉ ඞฃ ಇಪ౭ ൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಇඣ౬ ಂൿ ඛಬბಂಧವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 

ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ඩ౳ ฏಭ฿ಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂತ౲ ತำ౶ ൟ౨ ං ಅౘರൽಂದ ಎ๠ౣ   ಅౘರಗำ ಇฆತ౨ ๅ ah 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಮൡ౨  ಆචಯದඝ౬  ಸคಪല๭ದฉ ನಮಡ ಏำ ಉัൽං ಅದರย౵  ಎರഴ ෇ค ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನಮಡ ಏำ ಅౘರಗัๅ  ಗำ ಉัൽๅ ಇದರย౵  ಎರഴ ෇ค ๸ಭเ๯ತ౨ ං ter n 
ಆದ౪ คಂದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಏำ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಞತ౨ ං, ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ූಜ๭ ಎರഴ ๬เರದ ಐඞರ 
ಇಪ౭ ൡ౨  ಒಂඃ ಒಂൿ ಎರഴ ๬เರದ ಐඞರ ಇಪ౭ ൡ౨  ಅౘರಗำ ෍ಸ ๬౩ ನಗಳย౵  ෥ತ౳  ಎ๠ౣ  ಪದಗำ ಬฆತ౨ ๅ aeo 
ಎಂ්ದಃౙ  කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ඛಬბಂಧವඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච   ಸค ಆຉ ಇದඝ౬  ඣೕಡฤ ෩ฆ ෩ฆ ಇ ಸค ಮൡ౨  ಒഖౣ  ෍ಸ 
๬౩ ನಗำ ಅโ ಒಂൿ ෩ฆ ಐൿ ಏำ ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ಮൡ౨  ෩ฆ ಗำ ao e 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಈಗ ಐൿ ಆಜฆโದคಂದ ಅโಗಳඝ౬  ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ಇคಸಬ๾ൿ ಐൿ  ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ෩ฆ 
ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ූಜಸมಜං ಈಗ ಉัದ කฤౙ  ๬౩ ನಗಳย౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ಗำ ಇโಗಳඝ౬  කฤౙ  ld n 
ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ූಜ๭ කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ಇคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅಂತಹ ಪದಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅൿ 5 ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ 
කಲౙ ಃౙ  ූಜ๭ ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ಎರഴ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭ ಅಂದฉ ಇඞ౬ ರ ನಲವൡ౨  ಅಂದฉ ಇඞ౬ ರ ನಲವൡ౨  
ಪದಗัൿ౪ , ಅದರย౵  ಅౘರಗำ ෍ಸ ๬౩ ನದย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ කโ ಅದರ ಇඣ౬ ಂൿ ಬದมವൕಯඝ౬  aeo ns ah 
ඣೕഺೕಣ, ಇದರย౵  ෴โඃ ಮൡ౨  ಅౘರಗำ ಆචಯ ಐൿ ๬౩ ನಗಳย౵  ๸ಭเಸದ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  dl n 
ඣೕഺೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರഴ ෮ದಲ කฤౙ  ಸ౩ ಳಗಳย౵  ౽൐๭ಆಳ౶ ෎ಀ ಅൿ ಈಗ ඛಗൽಪലಸมದ ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲   dl ns 
කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ಇย౵  ಎರഴ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭ ಉัದ ಮൡ౨  ෩ฆ ಗಳඝ౬  ಆචಯ ಐൿ ao e 
๬౩ ನಗಳย౵  ಇคಸಬ๾ൿ ಐൿ ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ෩ฆ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭ 
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ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ಮ൤౨  කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯ฿ಞತ౨ ං ಇඞ౬ ರ ನಲವತ౨ ಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಆഔౣ ฆವ ಪದದ ಅౘರಗಳ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲ , ಇದರย౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ൡൽಗำ ෮ದಲ කฤౙ  ๬౩ ನಗಳย౵  dl 
๸ಭเ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಉัದโ ಆචಯ ಐൿ ๬౩ ನಗಳย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ๅ ಮ൤౨  ಇඞ౬ ರ ನಲವൡ౨  ಆຉ කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ೲഔ ಪ౳ ๆಶ ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ౽൐๭ಆಂലฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲  ಇൿ ಪ౳ ๔౬  ಪൟ౳ ಃಗಳย౵  ಒಂದคಂದ ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  je 
ಐൿ ൪ൟಗำ ಮൡ౨  ಐൿ ๾ഴಜಯฆ ๭  ಎม౵  ๾ഴಜಯฆ ಸತತ฿ಜ ඛฤ౵ ๋൤ ಸರൟ ๬ยನย౵  ಇಡ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ๾ഴಜಯฆ ಸತತ฿ಜ ඛฤ౵ ൞౨ ฉ, කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಸತತ฿ಜ ඛಂൟർ౪ ฉ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಐൿ ൪ൟಗಳย౵  ಅವฆ ಎย౵  ෎౽ದง ಇರಬ๾ൿ ಆದฉ ಎม౵  ಐൿ ๾ഴಜಯฆ ಒഔౣ ಡ ಇದ౪ ฉ ಅವರඝ౬  
ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ  ಒഖౣ  ವ๯౨ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಐൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಆฆ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳඝ౬  ಆฆ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ಇคಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ಐൿ ๾ഴಜಯರඝ౬  ಅವฆ ತಮ౱  ನഴๅ 
ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಐൿ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ๾ഴಜಯฆ ಸತತ฿ಜ ඛಂತฉ ಅವರඝ౬  ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಐൿ ൪ൟಗำ ಮൡ౨  ಒಂൿ 
ಘಟಕದ ಒഖౣ  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲  ಆฆ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಆದฉ ಐൿ ๾ഴಜಯರඝ౬  ಐൿ ಅಪವತბඛೕಯ 
คೕൟಯย౵  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ಆฆ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ಐൿ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಅൿ අಡ౥  ๸ಒ౲  ಎಂಭ൞౨ ฆ  ๬เರದ කඞฆ ಈಗ කඝ ಈ ಐದರย౵  ඛಖರ฿ಜ කฤౙ  ah 
๾ഴಜಯฆ ಒഔౣ ಡ ಇർ౪ ฉ ಮൡ౨  ಒಬ౯  ๾ഴಜ ෎ฉ ಸ౩ ಳದย౵  ಇർ౪ ึ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಒಂඃ ಅඝಕ౳ ಮದย౵  ಅಲ౵ ,
ಇದඝ౬  ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಒഔౣ ಡ ಇದ౪ ฉ ಅವರඝ౬  ಒಂඃ ಘಟಕ฿ಜ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಆຉ 
ಸತತ฿ಜ ඛฤ౵ ವ ಒಂൿ ಘಟಕ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಸค ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ๾ഴಗฆ ಮൡ౨   ಈ කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಆฆ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ඛಲ౵ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಆຉ කฤౙ  
๾ഴಜಯರඝ౬  කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ ෨ಂං ಈ කฤౙ  ๾ഴಜಯರඝ౬  කฤౙ  
ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ කโ ಐൿ ๾ഴಜಯರย౵  කฤౙ  
๾ഴಜಯರඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕๅ. ಮൡ౨  ಒಬ౯  ๾ഴಜ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜฆ൞౨ ึ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಐൿ ๭ ಒಂದರย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಐൿ ๭ කฤౙ  คೕൟಯย౵  ຂಳಬ๾ൿ ಆຉ 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ඛಂൟฆವ ๾ഴಜಯඝ౬   ಐൿ ๾ഴಜಯคಂದ ಐൿ ๭ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಆຉ  ඛೕโ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಮൡ౨  ಆฆ ಆຉ ಅඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ, ಅಂದฉ කฤౙ  ๾ഴಜಯರඝ౬  ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜ ಪคಗ൐ಸมಜං ಮൡ౨  ಐൿ ൪ൟಗำ ಅವฆ ಆฆ 
ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ඛಂൟർ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ ಇತರ ಎ൐ಃಗำ ಇๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅವฆ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච  ಇย౵  ಇคಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಆຉ ಈ කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಆಜರಬ๾ൿ ඦತರ ಇൿ ෨ಂൽನ ಐൿ ൪ൟಗำ ಅಥ฿ ಇൿ කฤౙ
๾ഴಜಯฆ ಮൡ౨  ಇൿ ಐൿ ๾ഴಗฆ ಅಥ฿ ಇൿ කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಮൡ౨  ಇൿ ಐൿ ൪ൟಗำ ಇ൞౲ ൽ ಅಥ฿ ಇൿ
ಆಜರಬ๾ൿ  කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಮൡ౨  ಈ ಐൿ ๾ഴಗฆ ಆಜರಬ๾ൿ ಈಗ ಉัൽฆವ ಈ ๾ഴಜ ಇย౵  ಇย౵  ಇย౵  ಇย౵  
ಇย౵  ಅಥ฿ ಇย౵  ಒഖౣ  ಏำ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ಆದฉ ඛಖರ฿ಜ කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ ಸತತ฿ಜ ඛฤ౵ ವ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  කโ 
ຄಂൽං౪ ೕๅ  කಲ౷ ฆ ๾ഴಜಯฃಜದ౪ ฉ ಉัದ ๾ഴಜ ಇย౵  ಇರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಅಥ฿ ಇย౵  ಇರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಅಂದฉ ಆ 
කฤౙ  ತೕฤಗำ ಪಕౙ ದย౵  ๸ಭเ๭ർಗ ಅದඝ౬  ಐൿ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ಇಡ෎ಀ, ಆ ๾ഴಜ ಎರവ ಕഷ ඛಲ౵ ฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಐൿ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ಆචಯ ๾ഴಜಯඝ౬  ಇย౵  ಇค๯โದคಂದ ಆචಯ ๾ഴಜಯඝ౬   ಐൿ คೕൟಯย౵  
ಇคಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅದඝ౬  ๼ಂൽನ කฤౙ  ๾ഴಜಯರ ಪಕౙ ದย౵  ಇคಸมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಞ൏౽ರವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅಪವತბನൽಂದ 4 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ 5 ๭ 1 คಂದ ಐದಃౙ  ಒഖౣ  pr  6 
ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๰೉๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಘലತ฿ಜ෸ ಒಬ౯ ฆ ಅದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කฤౙ  ಲౘದ ෩ವ൤౨ ರഴ 
๬เರ ಆຉ ಇย౵  ඛೕโ ඣೕലൽ౪ ೕค ಎ൐ಃ ຂಡ ෥ಡมಜං ಎಂൿ කโ ඛಖರ฿ಜ ຂำ൤౨ ೕๅ  කฤౙ  ๾ഴಜಯฆ 
ಸತತ฿ಜ ඛฤ౵ ൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಅವರඝ౬  ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜ ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං ಈಗ ಒಬ౯  ๾ഴಜ ಉัൽർ౪ ึ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಐൿ ൪ൟಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ൪ൟಗำ ಮൡ౨  කฤౙ  ๾ഴಜಯರ ಈ ಘಟಕโ ಆฆ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅವರඝ౬  ಈಗ ಆฆ ಅಂಶಗಳย౵  ಇคಸಬ๾ൿ ಈ කฤౙ   ๾ഴಜಯฆ ತಮ౱ ඝ౬  කฤౙ  ಅಂಶಗಳย౵  
ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ ಈಗ ಮ൧౨ ಂൿ ಆ෺ౙ  ಬฆൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ಒಬ౯  ๾ഴಜ ෎ಪბഔౣ ർ౪ ึ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ๾ഴಜಯರย౵  ಆ ๾ഴಜಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ เඋನಗಳ ๸ಒ౲  ಐൿ ๭ ಒಂൿ ಈಗ ಈ ๾ഴಜಯ ๬౩ ನโ
ಅಂತಹ คೕൟಯย౵ ರ෎ಀ  ಅൿ කฤౙ  ๾ഴಜಯರ ಘಟಕದ ಪಕౙ ದย౵ ಲ౵  ಎಂൿ ಈಗ කฤౙ  ๾ഴಜಯರ ಘಟಕವඝ౬  ಎว౵ ย౵  
ಇค๭ದง ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಏำ ಸ౩ ಳಗัๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆචಯ ๾ഴಜಯඝ౬  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಪಕౙ ದ ಎರಡඝ౬  ෈ഖౣ ෈ല කฤౙ  ๾ഴಜಯರ ಞಂඪನย౵  ඛಮಡ ಄ವಲ ಐൿ ಆ෺ౙ ಗัๅ, ಅಂದฉ ෥ಗბಗಳ 
๸ಒ౲  ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಞ൏౽ರ ತತ౷ ವඝ౬  ಆฆ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ කฤౙ  ಅಂಶಗะಜ ಐൿ ๭ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಅಂದฉ 
කฤౙ  ಲౘದ ෩ವ൤౨ ರഴ เඋನಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ ๬เರโ ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ๸෽ೕಜචಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಟಛൟბ ಮൡ౨  කඝ ย๬ ಎಂಬ ಆಟಛರඝ  ౽ി ბಗಳ ഷಋ ඛಂದ  ౽ി ბಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൞౨ ึ , 52 13
ಅವำ ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಇದคಂದ ಅವำ ಇಬ౯ ฆ ฃಜฆ ಮൡ౨  ಇಬ౯ ฆ ฃ൐ಗಳඝ౬  ಪഷ෷൞౨ ฉ  
ಅಂದฉ ฃಜ ಅಥ฿ ฃ൐ಯඝ౬  ಪ౳ ದ๏ბ๯ವ ౽ിბ ಎಂದฉ ಈಗ  ౽ി ბಗಳย౵   ౽ി ბಗำ ඛಮ౱  ಬั කฤౙ  ౾ಂ಩ 52 52
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౽ി ბಗำ ಮൡ౨  කฤౙ  ౾౷ ೕඨ ౽ി ბಗัๅ ಮൡ౨  ಉัದ ౽ി ბಗำ ನಲವತ౨ කฤౙ , 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ඛಬბಂಧವඝ౬  ๻ಀൟ౨ ದ౪ ฉ ಈ ಹൽ෩ฆ ౽ി ბಗಳย౵  ಅൿ ಆ෺ౙ ෴ದವฆ ಇಬ౯ ฆ ฃಜฃಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ කಲౙ คಂದ ಅವರඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ಒ౲  කฤౙ  ๭ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කโ ಇಬ౯ ฆ ฃ൐ಯರඝ౬  ಸಹ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಞ൏౽ರ ತತ౷ ൽಂದ ഔ  ಅವನ ๸ಒ౲ ෷ ಈ කฤౙ  ๭ ಎರഴಡ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಈಗ ಉัದ ಒಂಬൡ౨  
౽ഴბಗำ ನಲವ൞౬ ฤౙ  ౽ി ბಗಳ ෴โඃ ౽ി ბಗะಜರಬ๾ൿ, ಅಂದฉ ನಲವತ౨ කฤౙ  ๭ ಒಂಬൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸರಳ฿ದ ಆຉ ๸෽ೕಜචಯ ಸಮ๲౲ ෴ಜං ಏಃಂದฉ ಇโಗำ  ಇย౵  ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸมಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ කฤౙ  ฃಜคർ౪ ฉ ಎಂൿ ඡರ฿ಜ ಎ൐ಃ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರย౵  ಇಬ౯ ರඝ౬  කฤౙ  ๭ ಎರഴ คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං ಅದರย౵  කฤౙ  ฃ൐ಯರඝ౬  ಆ෺ౙ  
෥ಡมಜං ಇಬ౯ ರඝ౬  කฤౙ  ๭ ಎರಡರย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං ಮൡ౨  ಉัದ ನಲವ൞౬ ฤౙ  ౽ി ბಗಳย౵   කโ ನಲವ൞౬ ฤౙ
๭ ಒಂಬൡ౨  คೕൟಯย౵  ಒಂಬತ౨ ඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಆຉ   , ෩ฆ ಃಂඬ කฤౙ  ඛೕย ಮൡ౨  ಎರഴ ಹ๭ฆ ೎ಂഴಗಳ 
๲ഡ ඛಂದ ෩ฆ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂಬ ๸෽ೕಜචಯ ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಇದคಂದ ಎม౵  เ෗ನ౬  ಬಣ౧ ಗะಜฆತ౨ ං ಒಂඃ ಬಣ౧  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ರඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಎม౵  เ෗ನ౬  ಬಣ౧ ಗำ ಎಂൿ කโ ຂัದฉ කโ ಒಂൿ ಃಂඬ 
ಒಂൿ ඛೕย ಮൡ౨  ಒಂൿ ಹ๭ฆ ೎ಂಡඝ౬  ಆคಸ෎ಀ , ಅൿ ෩ฆ ๭ ಒಂൿ ශೕ ಆಜರಬ๾ൿ  ಆฑ ඛೕย කฤౙ  ๭ ಒඨ 
ಮൡ౨  ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ಃౙ  ಇൿ ಎರഴ ๭ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಒ౲ ෷ ඡರ฿ಜ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಎಂൿ ಎರಡඡ ූಗದย౵  කโ ෩ರඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലฆโದคಂದ ಮൡ౨  
ಅโ ಒಂඃ ಬಣ౧ ർ౪ ಜರ෎౽ದฉ ಈಗ ಒಂඃ ಬಣ౧  ಎಂൿ ຂำൟ౨ ං౪ ೕๅ ಬಣ౧ โ ಆಜರ෎ಀ ಅಥ฿ ಎಲ౵ ใ ಃಂඬ 
ಬಣ౧ ർ౪ ಜರ෎ಀ ಅಥ฿ ඛೕย෴ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅๅಲ౵ ใ ಃಂඬ ಬಣ౧ ർ౪ ಜರ෎౽ದฉ ಇൿ ෩ฆ ๭ ෩ฆ คೕൟಯย౵  ಆಞತ౨ ං, ಸರಳ฿ಜ ಒಂൿ ಆฑ ಇๅಲ౵ ใ
ඛೕย ಬಣ౧ ർ౪ ಜರಬ๾ൿ ಅದඝ౬  කಲౙ ರย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ  ๭ ෩ฆ ෥ಗბಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ කฤౙ  ಅಂದฉ ಐൿ ෥ಗბಗำ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ದย౵ ರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಏಃಂದฉ ಎರഴ ಹ๭ฆ ೎ಂഴಗำ ෥ತ౳  ಇๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕಡಬ๾ർದฉ ෮ದಲ ූಗದย౵  කโ ಞ൏౽ರ ತತ౷ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಎರಡඡ ූಗದย౵  කโ ಇย౵  ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ๸ಕಲನ ತತ౷ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸมಜං, ಅโಗึಲ౵ ใ 
ಃಂඩಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಎಲ౵ ใ ಆຉ ඛೕย ಬಣ౧ ർ౪ ಜರಬ๾ൿ, ಇย౵  ಅಂತಹ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಯ ಸಮ๲౲ ಗัๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಪದದ ಎม౵  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳඝ౬  ಇಂಜ౵ ๫ ಪ౳ ౽ರ ೯ೕലಸมಜං  ലౘನค ಆಡბฑ ෥ഴโൿ ಆຉ sh 
ಏඝ ಇಂಜ౵ ೕ๫ ലౘನค ಆಡბฑ ෥ഴโൿ ಅಂದฉ ಆຉ ಇย౵  ಮൡ౨  ಅౘರಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ෮ದಲ ಪದโ als t alst 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෨ಂൽನൿ ඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞโൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಆฯౣ ౺  ಅඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ah a 
๻ಡ ෥ಡಬ๾ൿ  ಅಂದฉ ඛಖರ฿ದ ඛಶഔನ ಕ౳ ಮವඝ౬  ಅඝಸคಸ෎ಀ ಎಂದฉ ಈ ಕ౳ ಮದย౵  ಉඬ౭  ຂำ ಪದದ 
๬౩ ನವඝ౬  කโ ಅඝಸคಸ෎ಀ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಒഔౣ ಡ ಬฉದฉ ಅಂದฉ ಇย౵  ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಪದಗัๅ ಏಃಂದฉ ಅๅಲ౵ ใ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಈ ಇಪ౭ ൞౬ ฤౙ  ಪದಗಳย౵  ಅಪವತბකತ౱ ಕ ಅಂಶๅಂದฉ ಉඬ౭  ಪದದ ๬౩ ನ ಏඝ, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಅಂತಹ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಪದಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಪದโ ಮൡ౨  ಉัದโಗಳย౵  ඛೕโ ಅඝ౬  ຄಂൽค ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ a lst 
คೕൟಯย౵  ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪದಗಳ ๸ಒ౲  ಆฆ ಆಞತ౨ ං ಈಗ ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ෮ದಲ ๬౩ ನದย౵  ಇค๭ದฉ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಮ൤౨  ෩ฆ ಅಂಶಗಳย౵  l a an dst 
ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ, ಅಂದฉ ಆฆ คೕൟಯย౵  ඦತರ ෨ಂൽನൿ ಆຉ, ಏಃಂದฉ කโ ඛಶഔನ ಆඃಶದ ಪ౳ ౽ರ ඛೕโ 

ಮൡ౨  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ als t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛಶഔನ ಆඃಶವඝ౬  ඣೕലದฉ ෨ಂൽನൿ ಈಗ ಆಞತ౨ ං.  ෨ಂൽನൿ ಇย౵  ಬฆತ౨ ං ඦತರ ಮൡ౨  s l 
ඦತರ ಅಂದฉ ಉඪ౭ ನ ๬౩ ನโ ಈ ಪഔౣ ಯย౵  13 ඡ ๬౩ ನದย౵ ฆತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵  ಹൽ෩ರඡ ๬౩ ನ฿ಜං ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කඝ ಃಲโ ಆಀ౲ දඛ౺  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ah 
ಎ൐๯ವ ಃಲโ ಆຉ ತತ౷ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸ౷ ූವದ ಇඞ౬  ಃಲโ ฿౲ ෴ಮಗಳඝ౬  ඛೕโ 
ಪคಹค๯ൟ౨ ೕค 
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