
 [संगीत ] िपछले कुछ ʩाƥानो ंमŐ मœने िगनती की अवधारणाओ ंको पेश िकया है, हमारे पास िगनती के मूलभूत िसȠांत थे जैसे िक जोड़ 
िसȠांत गुणन िसȠांत और िफर ŢमबȠ ŢमपįरवतŊन की संƥा जो सबसेट और आदेिशत ʩव̾था और संयोजनो ंका आदेश िदया गया 
है  एक िनिʮत सेट या िनिʮत संƥा मŐ आह िविशʼ वˑुओ ंसे लेने वाली अिनयंिũत ʩव̾थाओ ंकी संƥा है आह आज मœ इस िवषय पर 
पहले कुछ सम˟ाओ ंको हल कŝंगा 
और िफर हम एह कॉİɾनेटįरƛ मŐ कुछ और अवधारणाएं पेश करŐ गे तो मुझे कुछ के साथ शुŝ करने दŐ  सम˟ाएँ आह, आइए हम इस 
सम˟ा को लŐ यह संयुƅ Ůवेश परीƗा के दो हजार चौदह Ůʲ पũो ंमŐ से एक है,
 इसिलए को एक पूणाōक होने n 
दŐ , एक वृȅ पर अलग-अलग िबंदु लŐ और आसɄ िबंदुओ ंके Ůȑेक जोड़े को नीले रंग से िमलाएं और शेष Ȫारा  लालn ah 
 इसिलए यिद लाल और नीले रेखाखंडो ंकी संƥा समान है तो 

का मान ǒात कीिजए तो मुझे सम˟ा को िफर से पढ़ने दŐ  एक वृȅ पर अलग-अलग िबंदु लेते हœ और िनकटवतŎ िबंदुओ ंकी जोड़ी n n 
को हम नीली रेखा खंड से जोड़ते हœ और शेष एक को हम लाल से जोड़ते हœ और मान लीिजए िक ये लाल और नीले रेखा खंड संƥा मŐ 
समान हœ तो का मान Ɛा है, मœ इसका वणŊन करता šं  एक आरेख के माȯम से मान लीिजए िक हम एक वृȅ पर िवचार करते हœ और n 
उस पर िबंदु हœ तो यह िबंदु इस िबंदु और इसी तरह हमारे यहां िबंदु हœ अब इस आसɄ िबंदु को हम आह नीले रंग से जोड़ रहे हœ
 इसिलए यह नीले रंग से जुड़ जाएगा यह जुड़ जाएगा  नीले रंग से यह नीले रंग से जुड़ जाएगा और इसी तरह ये सभी आसɄ हœ वे नीले 
आह से जुड़ जाएंगे जैसे आप रख सकते हœ और शेष को हम लाल से जोड़ते हœ तो मुझे यहां लाल माकŊ र का उपयोग करने दŐ  और
 इसिलए हम इसमŐ शािमल हो सकते हœ  लाल से यह लाल से जुड़ जाएगा, यह लाल वगैरह से जुड़ जाएगा,
 इसिलए ये सभी इसका मतलब है िक यिद वे आसɄ नही ंहœ तो हम उɎŐ लाल रंग से जोड़ते हœ, अब मुझे यहां Ůाथिमक गणना करने दŐ  
तािक यिद अंक हो ंतो यिद आप शािमल हो ंउɎŐ वहाँ परीƗा होगी  लाइन सेगमŐट हœ,n ctly n 
 इसिलए लाइन सेगमŐट आसɄ िबंदुओ ंको िमलाते हœ,n 
 इसिलए ɰू लाइन सेगमŐट की संƥा अब है यिद हम सभी िबंदुओ ंको िमलाते हœ यिद हम सभी िबंदुओ ंको िमलाते हœ तो लाइन सेगमŐटn 
की कुल संƥा ठीक है, तो आप कैसे िगनŐगे िक वहां एन अंक हœ और अगर मœ हर दो जोड़ी लेता šं तो इसका मतलब एनसी दो है Ɛोिंक 
अगर आप बी के साथ जुड़ते हœ तो यह बी के साथ जुड़ने जैसा ही है,
 इसिलए इसे दो बार िगना जाता है,
 इसिलए यह मूल ŝप से एन से ली गई 2 की अिनयंिũत ʩव̾था की संƥा है 
 इसिलए लाइन सेगमŐट की कुल संƥा एनसी 2 होगी जो गुणा घटा 1 बटा 2 है।n n 

 इसिलए हमने कहा है िक आसɄ वाले हœ और कुल संƥा गुणा घटा एक बटा दो है,n n n 
 इसिलए शेष रेखा खंड िकतने हœ माइनस जो गुणा माइनस एक बटा दो घटा है,n n n n 
 इसिलए हम बस उस चीज़ को िलखते हœ तािक लाल रंग के लाइन सेगमŐट की संƥा जो गुणा माइनस एक बटा दो माइनस है, n n n 
अब यह िदया गया है िक गुणा माइनस 1 बाय  2 घटा बराबर है Ɛोिंक यह िलखा है िक रेड और ɰू लाइन सेगमŐट के n n n n nu 
सद˟ बराबर होते हœ
 इसिलए हमŐ यह समीकरण यहां गुणा घटा 1 बटा 2 घटा बराबर िमलता है, तो िनिʮत ŝप से आप इसे सरल बना सकते हœ n n n n 
यह गुणा घटा एक के बराबर है जो आप लेते हœ  इस तरफ तो यह चार हो जाता है तो इसका मतलब है िक वगŊ पांच के n n n n n 
बराबर है,
 इसिलए पांच के बराबर होना चािहए , इसका मतलब है िक अगर पांच िबंदु हœ जो एक सकŊ ल पर चुने गए हœ और यिद हम नीले n ah 
रंग के साथ आसɄ िबंदुओ ंको जोड़ते हœ  और गैर आसɄ िबंदु लाल के साथ और यिद संƥा समान है तो 
सकŊ ल पर ठीक पांच िशखर या पांच िबंदु होगें
 इसिलए यह एक साधारण िगनती की सम˟ा है यहां हमने संयोजन का उपयोग िकया है जो एनसी दो आह है मुझे एक और सम˟ा हल 
करने दŐ   जो िफर से जेई Ůʲ पũो ंमŐ से एक से है, यह िफर से एक िवशेष तरीके से िगन रहा है,
 इसिलए से कम से कम से कम से कम से कम सकाराȏक पूणाōक बनŐ जैसे िक ɘस n 1 n 2 n 3 n 4 n 5 n 1 n 2 
ɘस  जमा जमा बराबर पǄीस तो पाँच n 3 n 4 n 5 in .
 है  को इस तरह से चुना जाता है िक उनका योग बीस है, िकतने तरीको ंसे हम एक दो तीन चार पांच चुन tegers n n n n n 
सकते हœ, िकतने तरीको ंसे को चुना जा सकता है िजसका अथŊ है िक इɎŐ संतुʼ करना  मानदंड अब हमn 1 n 2 n 3 n 4 n 5 
Ɋूनतम से शुŝ कर सकते हœ,
 इसिलए यिद हम मानते हœ िक असाइनमŐट एक से एक दो दो के बराबर है तीन तीन के बराबर है और चार चार के बराबर है n n n 
अब आप देखते हœ िक मœने Ɛा िकया है मœने सबसे छोटा संभव मान चुना है एक दो तीन और चार मŐ से अब पाँच के िलए n n n n n 
शेष िवकʙ अब एक और दो तीन और चार का योग दस है और कुल बीस हैah n n 
 इसिलए यह अिनवायŊ है िक पाँच को दस होना चािहए  अब हम थोड़ा लचीलापन बनाते हœ हम एक और िवकʙ लेते हœ सबसे छोटा n n
एक सबसे छोटा दो सबसे छोटा तीन अब चार मŐ हम पहले से ही सबसे छोटा ले चुके हœ तो अब अगला Ɛा है तो अगला सबसे n n n 
छोटा पांच हो सकता है यिद हम ऐसा करते हœ  तब पाँच नौ हो जाता है Ɛोिंक हमने इसे एक से बढ़ा िदया हैn 
 इसिलए यह होना चािहए अब हम एक और िवकʙ लेते हœ हम अभी भी एक और दो तीन को सबसे छोटा रखते हœ और मœ िफर से n n 

चार को एक-एक करके बढ़ाता šं यानी हम इसे छह बनाते हœ तो यह आठ आह हो जाएगा अब आप सबसे छोटे के साथ देख n n 
सकते हœ एक दो तीन ये चार पाँच की एकमाũ संभावनाएँ हœ Ɛोिंक अगले चरण मŐ मान लीिजए िक मœ चार को सात बना n n n n n 
देता šँ तो पाँच भी सात हो जाएगा, जो इस शतŊ का उʟंघन करेगा िक चार पाँच से कम हैn n n 
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 इसिलए  एक दो और तीन के सबसे छोटे मान के साथ हमारे पास तीन संभावनाएं हœ अब हम सबसे छोटा एक और दो लेते n n n n 
हœ और तीन के साथ मœ लचीलापन लेता šं तािक सबसे छोटा एक दो एक दो हो और िफर तीन के ̾थान पर  तीन मœ चार लेताn n n n 
šं जो िक अगला है तो अब हम चार के िलए अगला सबसे छोटा लेते हœ जो िक पांच है तो अब हम िकतने मान समाɑ कर चुके हœ n ah 
जो बारह है तो पांच केवल आठ हो सकते हœ जो अब एकमाũ संभावना है  वही अगर मœ चार के िलए दूसरा मान चुनता šं  वह एक n n 
दो चार है और यह पांच मœ छह बनाता šं जो िक अगला सबसे छोटा है तो िकतने मान समाɑ हो गए हœ
 इसिलए हमने सात जमा छह तेरह िलए हœ
 इसिलए पांच केवल सात हो सकते हœ एक जमा दो जमा तीन जमा फोर ɘस एन फाइव िफर से बीस के बराबर है, n n n n n  
आप देख सकते हœ िक ये एकमाũ संभावनाएं हœ यिद मœ एक और दो को सबसे छोटा और को अगला सबसे छोटा होने के िलए n n n3 
चुनता šं जो िक 3 से है िजसे हमने 4 मान पर ले िलया है कोई और नही ं संभावना है िक अब हम सबसे छोटा एक और दूसरा सबसे n 
छोटा दो लेते हœ, िजसका अथŊ है िक दो के ̾थान पर मœ इसे तीन बनाता šं अब हम लेते हœ यिद मœ सबसे छोटा तीन लेता šं जो िक n n 
चार सबसे छोटा पांच है जो चार है जो िक पांच है तो  अब आपके पास तेरह हœn n 
 इसिलए अगला मान केवल सात हो सकता है, अब अगले एक मŐ एकमाũ संभावना है अगर मœ इसे छह बना देता šं तो यह भी छह हो 
जाएगा तािक यह चार से कम पांच का उʟंघन करेn n 
 इसिलए एक तीन के साथ  वह सबसे छोटा एक है और n nt .
 का अगला सबसे छोटा मान है  वाह मेरे पास केवल एक ही िवकʙ है अब हम अगले एक को लेते हœ
 इसिलए अब हमने सभी िवकʙो ंको समाɑ कर िदया है िजसमŐ पहले मŐ सबसे छोटा है मœने एक और दो और तीन और चार को n n 
अगले एक मŐ सबसे छोटा होने के िलए िलया मœने एक दो तीन को सबसे छोटा और चार को अगले सबसे छोटे के साथ िलया औरn n n 
तीसरी ʩव̾था मŐ भी यही बात है आह िफर हमने एक और दो दो को सबसे छोटा और तीन के िलए िलया अगला सबसेn n b ah n 
छोटा िलया तो उसके साथ चार मान िलए गए िफर से हम देख सकते हœ िक अब तीन संभािवत ʩव̾थाएँ हœ Ɛोिंक यहाँ केवल अंितम मŐ 
केवल सबसे छोटा है और अɊ सभी सबसे छोटे से थोड़े बड़े हœn1 
 इसिलए अगला िवकʙ होना चािहए के दूसरे मान के िलए जाएं तो एक का दूसरा मान हम दो ले सकते हœ और िफर हम तीन चार n n 
पांच और छह को दो तीन और चार और पांच के मानो ंके ŝप मŐ लेते हœ, आप आसानी से देख सकते हœ िक यह योग है सीधे n n n 
बीस के बराबर
 इसिलए अब कोई अɊ पीओ नही ंहै  िकसी अɊ संƥा को बढ़ाने की संभावना िजसका अथŊ है िक मœ दो तीन और चार और पाँच n n 
मŐ से कोई भी इसके अलावा कोई अɊ िवकʙ नही ंबना सकता,
 इसिलए यह एक दो तीन चार और पाँच को चुनने की सभी संभावनाओ ंको समाɑ कर रहा है।n n n n n 
 इस तरह से िक एक से कम है दो से कम है तीन से कम है चार पांच से कम है और सभी पूणाōको ंका योग बीस के n n n n n n 
बराबर है
 इसिलए हमारे पास कुल तरीको ंकी संƥा है जो सात के बराबर है कुल बचत ʩव̾थाएं हœ,
 इसिलए इस सम˟ा का उȞेʴ यह है िक हम वाˑव मŐ हल कर सकते हœ या आप कह सकते हœ िक पूणाōको ंमŐ समाधान खोजŐ ये सामाɊ
ŝप से संƥा िसȠांत हœ िजɎŐ िवभाजन सम˟ाएं कहा जाता है , डायफोटंाइन समीकरण इȑािद हœ,
 इसिलए मूल ŝप से यहां भी िगनती की आवʴकता होती है कभी-कभी हम उपयोग करते हœ  ŢमपįरवतŊन संयोजन और कभी-कभी 
ŮȑƗ गणना की आवʴकता होती है , मुझे समान Ůकृित की एक या दो अɊ सम˟ाओ ंको भी देना चािहए।

घटा घटा शूɊ के बराबर है घटा तीन जमा बराबर शूɊ घटा तीन जमा दो जमा बराबर शूɊ है ऐसे  hree x y z x z x i z 
िबंदुओ ंकी संƥा ǒात कीिजए िजनके िलए वगŊ जोड़ वगŊ जमा वगŊ  या सौ आह के बराबर है तो आइए देखŐ िक यिद हम इस x y z 
समीकरण संƥा को एक और दो कहते हœ और मœ इन दोनो ंको जोड़ देता šं तो मुझे केवल बराबर शूɊ िमलेगा या यिद मœ आह दूसरा y 
और तीसरा लेता šं और मœ घटाता šं तो मुझे िमलता है  शूɊ के बराबर हैy 
 इसिलए तुरंत यह ˙ʼ है िक शूɊ हैy 
 इसिलए यहां अब शूɊ है यिद आप को शूɊ के बराबर रखते हœ तो हमŐ बराबर तीन िमलता है,y y z x 
 इसिलए आपके पास वाˑव मŐ अनंत संƥा मŐ समाधान हœ यिद हम और के सभी मानो ंकी अनुमित दे सकते हœ लेिकन यहां हमारे x z 
पास शतŊ है िक वे पूणाōक हœ और साथ ही वगŘ का योग अब सौ से कम या बराबर होना चािहए Ɛोिंक शूɊ के बराबर है, आपके पास y 
केवल शतŊ है िक  वगŊ जोड़ वगŊ सौ से कम या उसके बराबर है तो जोड़े Ɛा हœ?  िफर आह, आपके पास तीन गुना है,x z z x 
 इसिलए 

के िलए केवल संभव जोड़े हœ,xyz 
 इसिलए वे जोड़े नही ंहœ मूल ŝप से 

के िलए तीन टुपʤ वे ˙ʼ ŝप से शूɊ शूɊ शूɊ एक समाधान है और िफर आपके पास एक के बराबर हो सकता हैxyz x 
 इसिलए होगा  तीन हो जाएं और आप जो भी मूʞ लेते हœ, आप उसका नकाराȏक भी ले सकते हœ,z 
 इसिलए शूɊ से एक शूɊ घटा तीन भी समाधान मŐ से एक होगा और िफर आपके पास दो शूɊ छह हो सकते हœ
 इसिलए शूɊ से दो शूɊ घटा छह और तीन शूɊ नौ और
 इसिलए शूɊ  Ūी जीरो माइनस नौ एह, हम यहां पर वगŘ के योग को देखते हœ, िपछले एक के साथ यह तीन वगŊ बनता जा रहा है नौ जमा 
नौ वगŊ इƐासी है
 इसिलए यह अगले एक नɬे है अगर मœ चार लेता šं तो चार शूɊ बारह अब बारह वगŊ बन जाता है  एक सौ चौवालीस तािक इस शतŊ का 
उʟंघन होगा वगŊ जमा वगŊ सौ से कम या उसके बराबर है,x y 
 इसिलए ये एकमाũ संभािवत समाधान हœ
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 इसिलए 
पूणाōक समाधानो ंकी कुल संƥा सात है तो िफर से  आप देख सकते हœ िक िवभाजन की सम˟ा पूणाōको ंमŐ समाधान है जो िक n 
डायाůाम समय समीकरण भी मूल ŝप से कॉİɾनेटįरƛ मŐ सम˟ाएं हœ आह आइए हम एक और सम˟ा लेते हœ जो एक ŢमपįरवतŊन 
सम˟ा है आह यह िफर से जेई Ůʲ पũो ंमŐ से एक है तीन लड़को ंऔर दो लड़िकयां एक कतार मŐ खड़ी होती हœ, उɎŐ िकतने तरीको ंसे 
ʩवİ̾थत िकया जा सकता है तािक Ůȑेक लड़की के आगे तारो ंकी संƥा उसके आगे लड़िकयो ंकी संƥा से कम से कम एक अिधक 
हो , 
इसिलए यहां लड़के और लड़िकयां पहचान योƶ होगें
 इसिलए हम उɎŐ कुछ पहचान दे सकते हœ तो तारो ंको होने दŐ  और लड़िकयो ंमŐ दो लड़िकयां एक और दो हœb1 b2 b3 g g 
 इसिलए मूल ŝप से हमŐ उɎŐ मŐ रखना होगा, इसका मतलब है िक वे यहां एक Ţम मŐ खड़े हœ अब आइए ɘेसमŐट देखŐ  यहाँ जो इस aq 
शतŊ को पूरा करेगा हम िनɻिलİखत आह कर सकते हœ
 इसिलए हमŐ İ̾थित का टŌ ैक रखना होगा तो आइए हम इसे देखŐ मान लीिजए िक मœ जी एक जी दो बी एक बी दो बी तीन पर िवचार करता 
šं िजसका अथŊ है पहले  दो लड़िकयां खड़ी हœ और िफर तीन लड़के खड़े हœ तो अब हम एक के आगे देखते हœ िक आपके पास एक लड़की
और तीन लड़के हœ तो शतŊ यह है िक हर लड़की से आगे लड़को ंकी संƥा लड़िकयो ंकी संƥा से कम से कम एक अिधक हो उसके 
आगे एक के आगे आपके पास एक लड़की और तीन लड़के हœg 
 इसिलए तीन कम से कम एक से अिधक है Ɛोिंक तीन एक से दो अिधक है इसी तरह दो से आगे लड़िकयो ंकी संƥा शूɊ है और g 
तारो ंकी संƥा िफर से तीन है  यह İ̾थित संतुʼ है
 इसिलए मूल ŝप से हम जो कह रहे हœ वह यह है िक हम पहले दो लड़िकयो ंको रखते हœ और िफर तीन लड़को ंको ऐसी िकतनी 
ʩव̾थाएं हœ तो आह इन दो लड़िकयो ंको आह दो फैƃोįरयल तरीको ंसे अनुमित दी जा सकती है और इन तीन लड़को ंको तीन 
फैƃोįरयल मŐ अनुमित दी जा सकती है  तरीको ंसे हम दो लड़िकयो ंको दो भाǛ तरीको ंसे और तीन तारो ंको तीन भाǛ तरीको ंसे 
अनुमित दे सकते हœ,
 इसिलए ऐसी ʩव̾थाओ ंकी कुल संƥा 
आह 2 भाǛ मŐ 3 भाǛ है हमने गुणन िसȠांत को लागू िकया है
 इसिलए यह छह इंट है  ओ दो जो बारह है अब हम एक और ʩव̾था देखते हœ िजसमŐ आपके पास है तो यह दूसरी ʩव̾था मŐ एक 
ʩव̾था है हम Ɛा करते हœ हमारे पास पहले एक लड़की है िफर एक लड़का िफर एक लड़की और िफर दो लड़के तो चिलए इसे आगे 
देखते हœ  मŐ आपके पास एक लड़की और तीन लड़के हœ,G1 
 इसिलए शतŊ यह है िक Ůȑेक लड़की से आगे लड़को ंकी संƥा कम से कम लड़िकयो ंकी संƥा से कम से कम एक अिधक हो, यह शतŊ
संतुʼ है इसी तरह के आगे हमारे पास दो लड़के हœ और कोई लड़की नही ंहै g2 
 इसिलए िफर से यह İ̾थित िफर से संतुʼ हो जाती है यिद आप लड़को ंऔर लड़िकयो ंकी ʩव̾था को देखते हœ तो लड़िकयो ंके बीच आप
ŢमपįरवतŊन कर सकते हœ इसका मतलब है िक आपके पास जी दो यहां और जी एक यहां हो सकता है और बी एक बी दो बी तीन मŐ भी 
अनुमित दी जा सकती है  तीन फैƃोįरयल तरीके तो िफर से लड़को ंको तीन फैƃोįरयल तरीको ंसे परिमट िकया जा सकता है और 
लड़िकयो ंको दो फैƃोįरयल तरीको ंसे परिमट िकया जा सकता है,
 इसिलए कुल 
ŢमपįरवतŊन या ʩव̾था की कुल संƥा तीन फैƃोįरयल मŐ दो फैƃोįरयल है जो बारह है
 इसिलए जब हमने यह िकया है िक हमने िगन िलया है िजसमŐ दो लड़िकयां पहले ̾थान पर हœ और तीन लड़के अगले तीन ̾थानो ंपर 
कɥा करते हœ दूसरा िवकʙ हमने िलया है िजसमŐ एक लड़की है उसके बाद एक लड़का है और िफर एक लड़की है और िफर उसके 
बाद  दो लड़के तीसरी संभावना को देखते हœ, पहले हमारे पास एक लड़की हो सकती है और िफर आपके पास एक लड़का हो सकता है, 
िफर आपके पास एक और लड़का हो सकता है, िफर आपके पास एक लड़की हो सकती है और िफर आपके पास एक लड़का हो सकता
है आइए हम इसे आगे देखŐ।
  इस लड़की मŐ एक लड़का है तो इसके आगे कोई लड़की नही ंहै
 इसिलए शतŊ यह है िक लड़को ंकी संƥा उससे आगे लड़िकयो ंकी संƥा से कम से कम एक अिधक हो और जी के संबंध मŐ िनिʮत ŝप
से शतŊ संतुʼ है Ɛोिंक केवल एक लड़की आगे है और तीनो ंलड़के आगे हœ और िफर आपके पास दो भाǛ मŐ तीन भाǛ हœ जो बारह 
ऐसी ʩव̾था है आह एक और संभावना है िक आपके पास पहले एक लड़का हो सकता है िफर दो लड़िकयां और िफर दो लड़के िफर से 
हम पहली लड़की के आगे की İ̾थित को देखŐ, एक लड़की है और दूसरी लड़की के आगे दो लड़के हœ, दो लड़के हœ और िफर कोई लड़की
नही ंहै , शतŊ यह है िक हर लड़की से आगे लड़को ंकी संƥा कम से कम एक से अिधक हो उसके आगे की लड़िकयां संतुʼ हœ और िफर 
से लड़िकयो ंऔर लड़को ंके ŢमपįरवतŊन के कारण यहां आपके पास तीन भाǛ और दो दो भाǛ हो सकते हœ यानी बारह ऐसी ʩव̾था 
िजसमŐ पहले ̾थान पर आपके पास एक लड़का दो लड़िकयां हœ और िफर दो हœ  लड़को ंके पास अगले एक हो सकता है Ɛो ंएक लड़की 
है िफर एक लड़का है िफर एक लड़की है और िफर एक लड़का है यिद आप जी दो के आगे की İ̾थितयो ंको देखते हœ तो आपके पास 
एक आगे है जी एक आप  एक लड़की और दो लड़के हœ तो िफर से शतŒ पूरी हो जाती हœ और इɎŐ तीन फ़ैƃोįरयल मŐ दो फ़ैƃोįरयल y 
मŐ बदल िदया जा सकता है यानी बारह ऐसी ʩव̾थाएँ हœ
 इसिलए यिद आप ʩव̾थाओ ंकी कुल संƥा को देखŐ तो ऐसी ʩव̾थाओ ंकी कुल संƥा 
इसिलए हमारे पास बारह गुणा पांच है जो िक साठ है
 इसिलए हमने यहां तीन लड़को ंऔर दो लड़िकयो ंकी एक िवशेष तरीके से ʩव̾था का पता लगाने के िलए जोड़ िसȠांत के साथ-साथ 
गुणन िसȠांत का उपयोग िकया है,  आइए हम एक िवशेष शɨ पर िवचार करŐ  ठीक है एंडीनोएल 
सभी पर िवचार करŐ   ठीक है तो अगर आप िगनते हœ िक यहां नौ अƗर हœ तो सबसे पहले हम पूछते हœ िक इस शɨ के सभी अƗरो ंपर 
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िवचार करके िकतने शɨ बनाए जा सकते हœ,   यहां कुल ŢमपįरवतŊन की संƥा है,
 इसिलए यिद आप देखते हœ िक कुल संƥा नौ है तो आपके पास नौ अƗर हœ िजनमŐ से  यिद आप देखते हœ िक तीन बार दोहराया ee 
जाता है और यिद आप को देखते हœ तो दो बार दोहराया जाता है और िफर आपके पास एक एक होता है और िफर n n d ah a 
आपके पास होता है और आपके पास ये एक बार िदखाई देते हœ, यिद आप इसे देखते हœ  िकतने ŢमपįरवतŊन कुल ʩव̾थाएं नौ हœo l 
 इसिलए यिद आपके पास तीन चीजŐ हœ जो समान हœ और दो चीजŐ समान हœ तो आपके पास नौ भाǛ को तीन भाǛ से िवभािजत िकया 
जाएगा िनिʮत ŝप से कोई इसे सरल बना सकता है आह, कुल तीस हजार दो सौ चालीस ऐसी ʩव̾थाएं होगंी, अब मान लीिजए िक हम 
यह तय करते हœ िक एक िवशेष शɨ वहां होता है , खंड िकतने शɨो ंमŐ कहता है िक एक िवशेष खंड और ne dea 
इस नौ मŐ से अब होता है  अƗर यिद आप इस पाँच अƗरो ंको चुनते हœ जो आवʴक ŝप से Ůकट होने हœ तो कुल चीजो ंकी संƥा जो 
केवल चार जमा एक पाँच होगी Ɛोिंक इɎŐ एक साथ Ůकट होना है
 इसिलए आह यहाँ 
वˑुओ ंकी संƥा पाँच है जो एंडी है और िफर आप  शेष एक ए आह एक ओ एक एल और एक आह एन है तो 
ʩव̾था की संƥा पांच भाǛ है जो एक सौ बीस है इसी तरह आइए हम यहां एक और Ůितबंध देखŐ आह शɨो ंकी संƥा शुŝ हो रही 
है और 
अƗर ई के साथ समाɑ हो रही है ऐसे िकतने  अƗर होगें
 इसिलए यिद हम पहले और अंितम को ठीक करते हœ तो हमारे पास सात बचे हœ िजनमŐ से दो बार िदखाई दे रहा हैn 
 इसिलए अब हमारे पास सात हœ  शेष शेष िजसमŐ दो बार आता है, तो ʩव̾थाओ ंकी संƥा सात भाǛ बन जाएगी जो दो भाǛ से n 
िवभािजत हो जाती है जो िक दो हजार पांच सौ बीस है एक ही एक मŐ मुझे एक और Ůितबंध लगाने दŐ  िक िकतने शɨो ंमŐ अƗर aeo 
केवल िवषम İ̾थित मŐ होते हœ ठीक है इसे देखने के िलए तीन तीन ई ठीक हœ और कुल िवषम İ̾थित हœ वे एक तीन पांच सात और नौ हœ
 इसिलए पांच ̾थानो ंपर एओ और तीन ई हœ तो ये भी अब पांच हœ, उɎŐ िकतने तरीको ंसे रखा जा सकता है पांच  भाǛ को तीन भाǛ 
तरीको ंसे िवभािजत िकया जाता है अब शेष चार पदो ंमŐ और दो ये भी चार हœ , चार भाǛ को दो भाǛ तरीको ंसे िवभािजत ld n, 
िकया जा सकता है,
 इसिलए आपके पास ऐसे शɨो ंकी कुल संƥा है जो 5 भाǛ के बराबर है जो तीन भाǛ से चार मŐ िवभािजत है  फैƃोįरयल को दो 
फैƃोįरयल से िवभािजत िकया जाता है जो िक दो सौ चालीस है यानी दो सौ चालीस शɨ हœ िजनमŐ अƗर िवषम İ̾थित मŐ a aeo 
िदखाई दŐ गे एनएस आह आइए हम इसके एक और ŝपांतर को देखŐ , ŢमपįरवतŊन की संƥा िजसमŐ  अंितम पांच İ̾थितयो ंमŐ कोई भी 
अƗर और नही ंहोता है,dl n 
 इसिलए और दो पहले चार ̾थानो ंपर िदखाई देने चािहए जो अब तय हो गए हœ िक तरीको ंकी संƥा होगी  चार भाǛ को दो dl ns 
भाǛ से िवभािजत िकया जाता है और शेष एओ और तीन ई को तीन भाǛ से िवभािजत पांच भाǛ मŐ अंितम पांच पदो ंपर रखा जा 
सकता है,
 इसिलए कुल संƥा िफर से चार भाǛ बन जाती है दो भाǛ से िवभािजत होकर पांच भाǛ को तीन भाǛ से िवभािजत िकया जाता है 
जो बराबर है दो सौ चालीस
 इसिलए िदए गए शɨ के अƗरो ंके ŢमपįरवतŊन की संƥा िजसमŐ और दो छोर वे पहले चार पदो ंपर आते हœ और शेष अंितम पांच dl 
İ̾थितयो ंमŐ होते हœ, िफर से दो सौ चालीस आह लेते हœ  एक और सम˟ा जो संयुƅ Ůवेश परीƗा मŐ सामने आई है, वह भी एक जेई Ůʲ 
पũ से है िक िकतने तरीको ंसे पांच तार और पांच लड़िकयां सी एक कतार मŐ रखा जाए तािक सभी लड़िकयां लगातार खड़ी हो,ं ठीक चार 
लड़िकयां लगातार खड़ी हो,ं
 इसिलए अब पांच तारो ंमŐ से वे कही ंभी हो सकती हœ, लेिकन अगर सभी पांच लड़िकयां एक साथ हœ तो उɎŐ एक इकाई के ŝप मŐ माना 
जा सकता है
 इसिलए  वˑुओ ंकी कुल संƥा पांच जमा एक छ: हो सकती है,
 इसिलए उɎŐ छह भाǛ तरीको ंसे रखा जा सकता है, हालांिक इन पांच लड़िकयो ंको वे आपस मŐ अनुमित दे सकते हœ,
 इसिलए यह पांच भाǛ बन जाएगा,
 इसिलए यिद सभी लड़िकयां लगातार खड़ी होती हœ तो उɎŐ एक इकाई के ŝप मŐ माना जा सकता है।
  
पांच तारो ंऔर एक इकाई के ŢमपįरवतŊन की कुल संƥा छह भाǛ है, हालांिक पांच लड़िकयो ंको पांच भाǛ तरीको ंसे ŢमपįरवतŊन 
िकया जा सकता है,
 इसिलए ऐसी ʩव̾थाओ ंकी कुल संƥा 
जो छह भाǛ से पांच भाǛ होगी, तो िनिʮत ŝप से एक बड़ी संƥा आह िछयासी है  हजार चार सौ अब मान लीिजए िक मœ देखता šं िक
इनमŐ से पांच मŐ से ठीक चार लड़िकयां एक साथ हœ और एक लड़की िकसी और जगह पर है इसका मतलब है िक मœ उसी Ţम मŐ नही ं
देखते हœ िक यह िकतने तरीको ंसे िकया जा सकता है तािक यिद चार लड़िकयां एक साथ हो ंतो उɎŐ एक इकाई के ŝप मŐ माना जा 
सकता है, चार लड़िकयां जो लगातार खड़ी होती हœ उɎŐ एक इकाई के ŝप मŐ माना जा सकता है ठीक है, तो पांच लड़के और  ये चार 
लड़िकयां छह फैƃįरयल तरीको ंसे खड़ी हो सकती हœ और इन चार लड़िकयो ंको चार फैƃोįरयल तरीको ंसे भी अनुमित दी जा सकती 
है, इन चार लड़िकयो ंको चार फैƃįरयल तरीको ंसे अनुमित दी जा सकती है एक और बात यह है िक पांच लड़िकयो ंमŐ से हमने चार 
लड़िकयो ंको एक साथ खड़ा िकया है  और एक लड़की अलग है तािक पांच सी एक मŐ भी चुना जा सके या आप पांच सी चार तरीके कह 
सकते हœ, अलग-अलग खड़े होने वाली लड़की को 
पांच लड़िकयो ंमŐ से पांच सी एक तरीके से चुना जा सकता है तो आइए अब ʩव̾थाओ ंको देखŐ।
 आपके पास एक दो तीन चार पांच और छह आह हो सकते हœ यानी चार लड़िकयो ंको एक इकाई के ŝप मŐ माना जाता है और पांच तार 
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वे छह तȚाȏक तरीको ंसे खड़े होते हœ और िफर अɊ िगनती भी होती है तो मुझे बस इतना कहना है िक वे हœ  यहाँ रखा गया है 
उदाहरण के िलए आह यह ये चार लड़िकयां हो सकती हœ तो यह अगले पाँच तार हो सकते हœ या यह चार लड़िकयाँ हो सकती हœ और यह 
पाँच लड़के हो सकते हœ या यह चार लड़िकयाँ हो सकती हœ और यह पाँच तार वगैरह हो सकती हœ या यह हो सकता है  चार लड़िकयां और
ये पाँच लड़के हो सकते हœ अब यह एक लड़की जो बची Šई है वह यहाँ यहाँ यहाँ यहाँ या यहाँ खड़ी हो सकती है, यहाँ कुल संभावनाएँ 
सात हœ हालाँिक हमारी शतŊ है िक ठीक चार लड़िकयाँ लगातार खड़ी हो ंतो अगर ये  चार लड़िकयां हœ तो शेष लड़की यहां नही ंहो सकती 
है या यह यहां नही ंहो सकती है इसका मतलब है िक इसे पांच जगहो ंपर रखा जाना चािहए इसी तरह जहां भी चार गोल होते हœ , दोनो ं
तरफ िक लड़की खड़ी नही ंहो सकती है
 इसिलए शेष केवल पांच संभावनाएं हœ  उस आİखरी लड़की को यहां रखना तािक आİखरी लड़की को पांच तरीको ंसे रखा जा सके 
Ɛोिंक इसे िपछली चार लड़िकयो ंके बगल मŐ नही ंरखा जा सकता है, 
 इसिलए अब अगर हम गुणन पीआर लागू करते हœ ʩव̾थाओ ंकी कुल संƥा इतनी है िक 6 भाǛ मŐ 4 भाǛ मŐ 5 ग 1 मŐ पाँच तो िनिʮत
ŝप से कोई इसका मूʞांकन कर सकता है यह वाˑव मŐ चार लाख बȅीस हजार आह है यहाँ आपने देखा है िक िगनती कैसे की गई है 
हम ठीक कहते हœ  चार लड़िकयां लगातार खड़ी होती हœ
 इसिलए उɎŐ एक इकाई के ŝप मŐ माना जाता है अब एक लड़की बची है
 इसिलए हम इसे अलग से मानते हœ और पांच तार हœ तो पांच तार और चार लड़िकयो ंकी यह इकाई जो छह हो जाती है
 इसिलए उɎŐ छह भाǛ तरीको ंसे रखा जा सकता है अब ये चार  लड़िकयां खुद को चार फैƃोįरयल तरीको ंसे अनुमित दे सकती हœ अब
एक और िवकʙ आ रहा है Ɛोिंक पांच लड़िकयो ंमŐ से एक लड़की अलग हो गई है, उस लड़की को चुनने के तरीको ंकी संƥा पांच सी 
होगी अब इस लड़की की िनयुİƅ इस तरह से होनी चािहए  िक यह अब चार लड़िकयो ंकी इकाई के िनकट नही ंहै, जहां कही ंभी चार 
लड़िकयो ंकी इकाई रखी जाती है, वहां वाˑव मŐ सात ̾थान होते हœ जहां कोई इस आİखरी लड़की को रख सकता है,
 इसिलए दो आसɄ को छोड़कर  चार लड़िकयो ंका सेट आपके पास केवल पांच उपलɩ िवकʙ हœ,
 इसिलए तरीको ंकी संƥा पांच है
 इसिलए अब हमने गुणा िसȠांत छह भाǛ को चार भाǛ मŐ पांच सी एक मŐ पांच मŐ लागू िकया है जो िक चार लाख बȅीस है हजार 
तरीको ंकी संƥा है, तो आइए हम कुछ और ŢमपįरवतŊन संयोजन सम˟ाओ ंको देखŐ,
 इसिलए एक İखलाड़ी और मœने िलसा नाम के 52 काडŘ के एक डेक से 13 काडŘ को चुना है िक वह िकतने तरीको ंसे चुन सकती है 
तािक उसे दो राजा और दो रािनयां िमलŐ।
 मतलब काडŊ जो राजा या रानी को ŮदिशŊत कर रहे हœ तो अब 52 काडŘ मŐ से 52 काडŊ हœ आपके पास चार राजा काडŊ और चार रानी 
काडŊ हœ और िफर शेष काडŊ चौवालीस हœ
 इसिलए यिद आप यह Ůितबंध लगा रहे हœ तो इन तेरह काडŘ मŐ से जो चुने गए दो को राजा होना चािहए इसका मतलब है िक उɎŐ इन 
चार मŐ से चुना जाना है तािक संƥा चार सी दो हो इसी तरह हमŐ दो रािनयां भी िमल रही हœ
 इसिलए गुणन िसȠांत Ȫारा टी  उसकी वसीयत को इस संƥा चार ग दो से गुणा िकया जाएगा अब यह यह शतŊ भी रखता है िक शेष नौ 
पȅे चौवालीस पȅो ंमŐ से कोई भी हो सकते हœ,
 इसिलए यह चौवालीस ग नौ है
 इसिलए यह एक साधारण आह संयोजन सम˟ा है Ɛोिंक ये हœ यहाँ अʩवİ̾थत ʩव̾थाएँ
 इसिलए हमने अभी सीधे िगनती की है िक चार राजा हœ,
 इसिलए उनमŐ से दो को चार सी दो तरीको ंसे चुना जाता है, उनमŐ से चार रािनयाँ होती हœ, िजनमŐ से दो को चार सी दो मŐ चुना जाता है और
शेष चौवालीस काडŘ मŐ से  हम चौवालीस ग नौ तरीको ंमŐ से नौ को चुनते हœ।
 आइए संयोजन की एक और सम˟ा लŐ 
िक  
तीन लाल, चार नीली और दो हरी गŐदो ंके सेट से तीन गŐदो ंको िकतने तरीको ंसे चुना जा सकता है तािक सभी अलग-अलग रंगो ंके हो ं।
 एक ही रंग
 इसिलए हम तीन चुन रहे हœ और अगर हम कहते हœ िक सभी अलग-अलग रंगो ंके हœ, तो इसका मतलब है िक हमŐ एक लाल एक नीली 
और एक हरी गŐद चुननी होगी, अब चुनने के तरीको ंकी संƥा तीन सी एक हो सकती है  आर नीला चार सी एक और हरे रंग के िलए यह 
दो सी एक है
 इसिलए यह संƥा सीधे चौबीस है अब दूसरे भाग मŐ हम कह रहे हœ िक सभी एक ही रंग के हœ Ɛोिंक हमने तीन को चुना है और यिद 
उɎŐ एक ही होना है  रंग तो या तो वे सभी लाल होने चािहए या सभी नीले होने चािहए
 इसिलए यिद उन सभी को लाल होना है तो यह तीन सी तीन तरीको ंसे हो जाएगा जो िक केवल एक है आर सभी नीले हो सकते हœ िजɎŐ 
चार मŐ चुना जा सकता है  सी तीन तरीके तो यह एक ɘस चार है जो पांच तरीके हœ जािहर है िक आप उɎŐ हरा नही ंकर सकते Ɛोिंक 
केवल दो हरी गŐदŐ  हœ
 इसिलए यिद आप पहले भाग मŐ ȯान से देख सकते हœ तो हमने गुणन िसȠांत लागू िकया है और दूसरे भाग मŐ हम दो संभावनाओ ंको 
जोड़कर यहां जोड़ िसȠांत लागू िकया है, जो िक सभी लाल हो सकते हœ या वे सभी नीले हो सकते हœ, आह ऐसी और भी ŢमपįरवतŊन 
सम˟ाएं हœ,
 इसिलए 
अंितम शɨ के सभी ŢमपįरवतŊन अंŤेजी के अनुसार ʩवİ̾थत हœ  श िडƕनरी ऑडŊįरंग एह इंİƸश िडƕनरी ऑडŊįरंग है जो िक आह 
है अगर हम यहां अƗरो ंको देखते हœ और टी तो पहला शɨ अ̵ː बन जाएगा और िफर आह अगला होगा िक ए से शुŝ हो रहा है और 
िफर आप ऑʐ कह सकते हœ और ऐसा ही  इसका मतलब है िक सटीक िडƕनरी ऑडŊįरंग का पालन िकया जाना है, इस Ţम मŐ नमक 
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शɨ की İ̾थित Ɛा है,  इसका मतलब है िक अगर हम उन सभी को एक साथ िलखते हœ तो मूल ŝप से यहां चौबीस ऐसे शɨ हœ Ɛोिंक 
वे सभी अलग हœ
 इसिलए चार इन चौबीस शɨो ंमŐ फैƃोįरयल नमक शɨ की İ̾थित Ɛा है
 इसिलए सबसे पहले हम उन शɨो ंपर िवचार करते हœ जो एक से शुŝ होते हœ ऐसे िकतने शɨ हœ शɨो ं
की संƥा एक से शुŝ हो रही है तािक पहला शɨ एक हो और शेष मŐ आप है और उɎŐ तीन फैƃोįरयल तरीको ंसे ŢमबȠ lst 
िकया जा सकता है
 इसिलए शɨो ंकी कुल संƥा छह हो जाएगी अब शɨो ंकी संƥा से शुŝ हो रही हैl 
 इसिलए यिद हम को पहले ̾थान पर रखते हœ और िफर को िफर से तीन फैƃोįरयल मŐ ŢमबȠ िकया जा सकता है l a a  dst 
जो िक छह तरीके हœ, िफर अगला एक Ɛोिंक हमारे पास िडƕनरी ऑडŊįरंग के अनुसार आपके पास और हैah als t 
 इसिलए अगला वाला अब बन जाएगा यिद आप िडƕनरी को ऑडŊर करते Šए देखŐगे तो वसीयत होगी  अगला यहाँ आ रहा है िफर l 
और िफर इसका मतलब है िक नमक की İ̾थित इस सूची मŐ 13 वŐ ̾थान पर होगी,t 
 इसिलए यहाँ 13वाँ ̾थान है आह अगले ʩाƥान मŐ मœ कुछ अिधभोग सम˟ाओ ंको िगनने के कुछ और िसȠांतो ंपर िवचार कŝँगा और 
िफर हम 
इस Ůकृित के कुछ और अɷासो ंको हल करŐ गे आप 
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