
 [இைச ] கடந்த இரண்௄ ௳ரி௵ைரகளில் நான் எண்ேவதற்கான அூப்பைடக் ெகாள்ைககைள 
அ௣௚கப்ப௄த்ொ௞ள்ேளன், எனேவ உங்களிடம் ஷட்டல் ெகாள்ைக உள்ளௌ, உங்களிடம் 
ெப௠க்கல் ெகாள்ைக உள்ளௌ , ௔ன்னர ்உங்களிடம் அைமப்௖களின் எண்ணிக்ைக மற்௥ம் 
அைமப்௖களின் எண்ணிக்ைக௜ன் க௠த்ௌக்களில் உங்களால் ௚ூ௞ம்.
 வரிைசப்ப௄த்ௌதல் ௚க்ழயமானதாக இ௠க்ஶம் வரிைசமாற்றங்கள் உள்ளன மற்௥ம் 
வரிைசப்ப௄த்ௌதல் கணக்ழல் எ௄த்ௌக் ெகாள்ளப்படா௳ட்டால், அைதச ்ேசரக்்ைககள் என்௥ 
அைழக்ழேறாம், எனேவ காரணியான ைமனஸ் ேக காரணியால் வஶக்கப்படட் n n npk 
ஶணகங்கைள அ௣௚கப்ப௄த்ௌழேறாம்.
 

எனேவ அௌ காரணியாலானௌ காரணியாலான க௯த்தல் காரணியாலானௌ n n k n k 
எனேவ இப்ேபாௌ நாம் 

இந்த ஶணகங்கள் மற்௥ம் இன் பல்ேவ௥ பண்௖கைளப் பற்௣ ௳வாொப்ேபாம், ah npk nck 
எனேவ என்பௌ உ௠ப்பூகளின் எண்ணிக்ைகையக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ npk k ah k n ah 
இ௧௠ந்ௌ ஆரட்ர ்ெசய்யப்பட்ட மாொரிகள் k 

என்ற ஒ௠ ெசாத்ௌ ைமனஸ் ஐப் ேபான்றௌ என்௥ ௳வாொத்ேதாம் , ேம௩ம் nc ncn k 
பண்௖கைளப் பாரப்்ேபாம், எனேவ ஒ௠ ெசாத்ௌ என்பௌ இன் ஐப் ேபாலேவ இ௠க்ஶம் ncr n n 
ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 1, நிசச்யமாக என்பௌ 1 ஐ ௳ட அொகமாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா cr r 
இ௠ந்தால், என்பௌ ஐ ௳ட ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா இ௠ந்தால் , இந்த r n 
ெசாத்ொன் ஆதாரத்ைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ இடௌ பக்கத்ைத ஆகக் க௠ௌேவாம்.ncr ah 
  நான் இங்ேக மற்ெறா௠ ஶ௣ப்ைபப் பயன்ப௄த்ௌழேறன் என்பைத இங்ேக கவனி௞ங்கள், 
எனேவ ஆனௌ என்௥ எ௱தலாம், எனேவ இரண்௄ ஶ௣ப்௕௄கைள௞ம் ncki nck 
பயன்ப௄த்தலாம், எனேவ க்ஶ க்ஶ சமமானைவ.r ncr 
 இப்ேபாௌ இைதப் பாரப்்ேபாம், 
நான் எ௱ௌம் காரணி மற்௥ம் இந்த என்ற எண்ணில் உள்ள ெசாற்கைள சரிெசய்யலாம், n r 
இங்ேக வஶப்௔ல் காரணி உள்ளௌ, இௌ இல் ைமனஸ் ஒ௠ காரணியாக உள்ளௌ, எனேவ r r r 
எண் மற்௥ம் வஶப்௔ல் உள்ள ஆக இ௠க்கலாம்.r 
 ரத்ௌெசய்யப்பட்டௌ மற்௥ம் உங்களிடம் ைமனஸ் 1 காரணியாக உள்ளௌ, ௔ன்னர ்இந்த r 
அ௄த்த காலத்ைத நான் ைமனஸ் 1 ைமனஸ் ைமனஸ் 1 காரணியாக எ௱த ௚ூ௞ம், n r 
எனேவ இந்த எண் இந்த காரணிைய நான் ஆக ைமனஸ் 1 காரணியாக எ௱தலாம், n n n 
அதாவௌ நான் இங்ேக ஐப் ௔ரிக்ழேறன், எனேவ இௌ  இப்ேபாௌ மற்௥ம் க்ஶ சமம்  n n th n 
ைமனஸ் 1 காரணிைய ைமனஸ் ஒ௠ காரணி மற்௥ம் ைமனஸ் ஒ௠ ைமனஸ் ைமனஸ் r n r 
ஒ௠ காரணியாகப் பாரத்்தால், இௌ ைமனஸ் ஒன்௥ ைமனஸ் ஒன்ைறத் ேதர௵் ெசய்வைதத் n r 
த௳ர ேவ௥ ஒன்௥ம் இல்ைல, 
அௌ இங்ேக வலௌ பக்கம் எனேவ ஆதாரம்  இௌ எளிைமயானௌ , இைதப் பற்௣ய ah 
இயற்௔யல் ௖ரிதைலப் பாரப்்ேபாம், எனேவ  உ௠ப்பூகளில் இ௠ந்ௌ எ௄க்கப்படட் n r 
உ௠ப்பூகளின் வரிைசப்ப௄த்தப்படாத மாொரிகளின் எண்ணிக்ைகைய ஶ௣க்ழறௌ, ncr 
எனேவ இைத ஆல் ெப௠க்ழனால், அௌ ௚ைற க௠த்ொல் ெகாள்ளப்பட ேவண்௄ம் என்௥ r r 
அரத்்தம்.
 இப்ேபாௌ நாம் ெசால்வௌ என்னெவன்றால், ைமனஸ் ஒ௠ ௳ஷயத்ொ௧௠ந்ௌ n 
வரிைசப்ப௄த்தப்படாத மாொரிகைள ைமனஸ் ஒ௠ ௳ஷயத்ைதத் ேதரந்்ெத௄ப்பதற்ஶம் , r 
நீங்கள் ஆல் ெப௠க்ழனால், இங்ேக ைமனஸ் ஒன்௥, எனேவ நீங்கள் அத்தைகய n n nn 
மாொரிகளி௧௠ந்ௌ ெசய்தால், அந்த எண் இங்ேக உள்ளௌ ேபாலேவ இ௠க்ஶம் நீங்கள் n 
இ௧௠ந்ௌ ௳ஷயங்கைளத் ேதரந்்ெத௄த்ௌ, நீங்கள் அத்தைகய ௳ஷயங்கைளச ்ெசய்தால், r 
அௌ ஒன்௥தான் ஆ, இேத ேபான்ற ௔ற பண்௖கைளப் பாரப்்ேபாம், ைமனஸ் ல் ஆனௌ n r ncr n
இ௧௠ந்ௌ ைமனஸ் ஒ௠ ஆக உள்ளௌ, எனேவ இந்த இடௌ பக்கத்ைதப் பாரப்்ேபாம்.n cr 

ைமனஸ் இ௧௠ந்ௌ ஆக இ௠ந்தால் அௌ காரணி சாரந்்த காரணியால்  n r ncr n di r n 
ைமனஸ் காரணியாகப் ௔ரிக்கப்பட்டௌ இங்ேக நீங்கள் இந்த ைமனஸ் மற்௥ம் r n r n 
ைமனஸ் காரணியாலானைத இங்ேக பாரக்்கலாம் இங்ேக உள்ள ெசால்ைல நான் ஐ r n 
௔ரித்ௌ, அைத ைமனஸ் ஒன் ஃேபக்டரியல் என்௥ எ௱ௌழேறன் , ௔றஶ உங்களிடம் n r 
காரணியான ைமனஸ் ஒன் ைமனஸ் ஃேபக்டரியல் உள்ளௌ, எனேவ இௌ ைமனஸ் ஆர ்n r n 
ைமனஸ் ஒன் என்௥ எ௱ௌழேறன், ௔றஶ இந்த அள௵  ைமனஸ் 1 ேதர௵் என்பைதத் த௳ர n r 
ேவ௥ ஒன்௥ம் இல்ைல என்பைத நீங்கள் பாரக்்க ௚ூ௞ம், 
எனேவ இௌ நான் ஐக் காட்ட ௳௠ம்௔ய அள௵, எனேவ இந்த ெசாத்ௌ அூப்பைட௜ல் ah 
௚ந்ைதய ெசாத்ொன் ம௥பரி஽லைனயாஶம், ஏெனனில் என்பௌ க௯த்தல் ஐப் ncr nc n r 
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ேபாலேவ உள்ளௌ, எனேவ இந்த ெசாத்ௌம் இந்த ெசாத்ௌம் இேதேபான்ற தன்ைமைய நாம் 
மற்ெறா௠ ெசாத்ைத பாரப்்ேபாம் க௯த்தல் என்பௌ ைமனஸ் ஷட்டல் 1 ைமனஸ் rcn r n r cn 

க௯த்தல் ஒன்௥ நிசச்யமாக இந்த எல்லா நிகழ்௵களி௩ம் நீங்கள் இங்ேக ஒன்௥க்ஶம் r r n 
க்ஶம் இைட௜ல் உள்ளௌ, எனேவ நீங்கள் இடௌ பக்கத்ைதப் பாரத்்தால்  என்பௌ ஆக r ncr 
உள்ளௌ காரணியாக காரணியாலான க௯த்தல் காரணியாலான ௙ண்௄ம் n r n r ah 
ஒ௠௚ைற இைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் இந்த மற்௥ம் காரணியாலானௌ இங்ேக நீங்கள் r r 
௚தல் காலத்ைத ரத்ௌ ெசய்யலாம், எனேவ நீங்கள் க௯த்தல் ஒ௠ காரணி மற்௥ம் ைமனஸ் r n 

காரணியாலானௌ இங்ேக நான் க௯த்தல் ஆல் ெப௠க்ஶழேறன்  ப்ளஸ் ஒன் எண் மற்௥ம் r n r 
ூனா௘ேனட்டரில் நான் ைமனஸ் ஆர ்௔ளஸ் ஒன்  ஃேபக்டரியைலப் ெப௥ேவன், இந்த ெசால் n 

ைமனஸ் ஒன் என்பைதத் த௳ர ேவ௥ ஒன்௥ம் இல்ைல, எனேவ நீங்கள் இங்ேக காட்ட ncnncr 
௳௠ம்௔ய ெசால் ஆஹா எங்களிடம் வரிைசமாற்றத்ொன் ஼ல பண்௖கள் உள்ளன, எனேவ நான் 
த௠ழேறன்  நீங்கள் இந்த ௔ளஸ் ஒன் க்ஶ சமமான ஷட்டல் க்ஶ n pr npr r 

ைமனஸ் ஒன் ஆ, ௚த௧ல் இதற்கான ஆதாரத்ைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ நீங்கள் வலௌ npr 
பக்கம் பாரத்்தால் அதாவௌ காரணியாக ைமனஸ் ஆல் வஶக்கப்ப௄ம் n pr n n r 
காரணியாலான இரண்டாவௌ ெசால் காரணியாக ைமனஸ் ௔ளஸ் ஒன் காரணியால் n n r 
வஶக்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ இப்ேபாௌ நீங்கள் காரணிைய இங்ழ௠ந்ௌ எ௄க்கலாம் , இங்ேக n 
நான் ைமனஸ் ஷட்டல் 1 ஆல் ெப௠க்ழ வஶக்ழேறன் எனேவ க௯த்தல் ஷட்டல் 1 n r n r 
வஶக்கப்ப௄ழறௌ  ைமனஸ் ௔ளஸ் 1 ஆல் காரணியான ஷட்டல் ஐ க௯த்தல் ஷட்டல் n r r n r 
ஒ௠ காரணியால் வஶக்கப்ப௄ம், எனேவ நீங்கள் ைமனஸ் ஷட்டல் ஒன்௥ ஷட்டல் ஐப் n r r 
பாரத்்தால், அௌ ெவ௥மேன ௔ளஸ் ஒன் ஆக மா௥ம், அௌ ௔ளஸ் ஒன் காரணியாஶம், n n 
ஏெனனில் ஷட்டல் ஒன்௥ காரணியாக ைமனஸால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ  ௔ளஸ் ஒன் n n n r 
காரணி என்பௌ ப்ளஸ் ஒன் ௔ஆர,் இௌ இடௌ ௖றம் ஆ , இங்ேக இடௌ பக்கம் உள்ள n 
௳ளக்கத்ைதப் பாரப்்ேபாம், இௌ 

௔ளஸ் 1 இ௧௠ந்ௌ ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் ஆர ்உ௠ப்பூகள் மற்௥ம் அூப்பைட௜ல் n 
வரிைசப்ப௄த்தப்பட்ட ஏற்பா௄கைளப் பாரக்்ழேறாம் ப்ளஸ் ஒன் ௳ஷயங்களில் இ௠ந்ௌ n r 
௳ஷயங்கள்,
 அதனால் இந்த ௚ூ௵ என்ன ெசால்ழறௌ, நீங்கள் ௳ஷயங்களில் இ௠ந்ௌ ௳ஷயங்கைளத் n r 
ேதரந்்ெத௄த்ௌ, ௳ஷயங்களில் இ௠ந்ௌ ஆரட்ர ்ெசய்யப்பட்ட ஏற்பா௄கள் மற்௥ம் n n 
௳ஷயங்களி௧௠ந்ௌ ஒ௠ ௳ஷயங்கைளக் க௯த்தால் அௌ ஒன்௥தான்.

ேநரத்ொல் எ௄க்கப்படட்ால், இந்த எண் ௔ளஸ் ஒன் கலங்களில் இ௠ந்ௌ ஆரட்ர ் ar r n 
ெசய்யப்பட்ட ெசடக்ளின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், ஆஹா, இேத ேபான்ற r 
ெசாத்ைத ௔ளஸ் ஒன் ௔ஆர ்என்பௌ காரணியான ஷட்டல் ஐ க௯த்தல் ஒன்௥ n r r npr 
ஷட்டல் ஆக இ௠க்ஶம்  க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் பல  ஷட்டல் ைமனஸ்n pr rpr 
ஒன்௥, எனேவ இங்ேக கைட஼ காலத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், நமக்ஶ 
வலௌ பக்கம் உள்ளௌ மற்௥ம் நான் ௳ொ௚ைறகைள ஒவ்ெவான்றாக இைணக்ழேறன், எனேவ 
உடற்ப௜ற்஼ நான்ழன் ௚ூைவப் பயன்ப௄த்ொ, இந்த ெசாத்ௌ இங்ேக நாம் ெசால்வௌ 
என்னெவன்றால், மடங்ஶ க௯த்தல் 1 ஷட்டல்  ஆனௌ ஷட்டல் 1 ஆழறௌ, r npr npr n pr 
எனேவ நீங்கள் இங்ேக இந்த கைட஼ வாரத்்ைதையப் பாரத்்தால், இங்ேக அௌ ௚ைற r rpr 
க௯த்தல் ஒன்றால் ெப௠க்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ இங்ேக நீங்கள் ஆக இ௠க்ஶம் ௚தல் rpr 
காலத்ைத ஷட்டல் ஐ ேசரத்்தால், இந்த காரணியானைதப் பாரப்்ேபாம்.rpr r r 
 இந்த வாரத்்ைதைய நான் ைமனஸ் ஒன் எ௄க்ழேறன், அௌ ப்ளஸ் ைமனஸ் ஒன் rpr rpr rpr 
இட௄் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல, எனேவ இந்த ௳ஷயத்ைதப் பாரத்்தால் இங்ேக r ni 
என்பதற்ஶப் பொலாக ஐப் ேபா௄ழேறன், எனேவ இௌ ௔ளஸ் 1 க்ஶ சமமாக ஆக r r pr 
ேவண்௄ம் 
இப்ேபாௌ இந்த ெசால் ஓேக  வந்ௌ௳ட்டௌ , இங்ேக அ௄த்த ெடரம்் என்னவாக இ௠க்ஶம், இங்ேக 
அ௄த்த ெடரம்் இங்ேக ஆ, எனேவ இப்ேபாௌ ப்ளஸ் 1 ௔ஆர ்உள்ளௌ , இங்ேக ெசால் ஆர ்௔ளஸ் r 
1 ௔ஆர ்ைமனஸ் ஒன் ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ ௙ண்௄ம் ஐ ைவப்பதன் ௛லம் இந்த ப௜ற்஼க்ஶ n 
சமம்  ப்ளஸ் ஒன் க்ஶ சமம் எனேவ இௌ ௔ளஸ் ௅ ஆக மா௥ம், இப்ேபாௌ நீங்கள் இைத r r pr 
௙ண்௄ம் ேசரக்்ழ௤ரக்ள்  இங்ேக மற்௥ம் அ௄த்த ெசால் இங்ேக அௌ இன் ஷட்டல் 2 r r pr 
க௯த்தல் 1.
 எனேவ நீங்கள் ெதாட௠ம் கைட஼ வாரத்்ைத எனக்ஶ ஷட்டல் ஐ ைமனஸ் 1 ஆகக் npr r npr 
ெகா௄க்ஶம், அௌ ஷட்டல் 1 ஆக இ௠க்ஶம் எனேவ அைத இங்ேக காட௄்ழேறன் இந்தச ் n pr 
ெசாத்ைத நான் இங்ஶ பயன்ப௄த்ௌழேறன் என்பைத நி௡௔க்க௵ம்.
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இந்தச ்ெசால்ைலப் பா௠ங்கள் காரணியாலானௌ என்பைதத் த௳ர ேவ௥ ஒன்௥ம் r rpr 
இல்ைல, இங்ஶ என்பௌ ைமனஸ் ஒன் ஆக உள்ளௌ, எனேவ இௌ ௔ளஸ் ஒன் ஆக r rpr r pr 
மா௥ழறௌ.
 ைமனஸ் ஒன் எனேவ இங்ஶ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ெசால் ௔ளஸ் ஒன் ௔ஆர ்௔ளஸ் ஆர ்இன் r 
ஆர ்௔ளஸ் ஒன் ௔ஆர ்ைமனஸ் ஒன் எனேவ இந்த ெசாத்ொன் ௛லம் ௙ண்௄ம் ஐ ேதர௵் n 
ெசய்வதன் ௛லம் ௔ளஸ் ஒன் சமம் நான் அைத ஆர ்௔ளஸ் 2 ௔ஆர ்ஆக ெப௥ேவன் இப்ேபாௌr 
௙ண்௄ம் அைத இைணக்ழேறன்  அ௄த்த காலக்கட்டத்ொல் இங்ேக மற்௥ம்
 அதனால் இ௥ொ௜ல் நான் என்௔ஆர ்௔ளஸ் ஆர ்என்ற ெசால்ைல என்௔ஆர ்௘௑௳ல் 
ெப௥ேவன்  s 1.
 எனேவ நான் இங்ழ௠ந்ௌ ைவத்தால் இௌ ௔ளஸ் ஒன் ஆழறௌ, எனேவ இந்த ெசாத்ௌ n pr 
இங்ேக நி௥வப்பட்டௌ ஆ வரிைசமாற்றங்களின் மற்ெறா௠ பண்௖ ைமனஸ் ஆக ஆக n r npr 
உள்ளௌ, இௌ க்ஶ க௯த்தல் 1 ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ நான் இடௌ ைகைய க௠த்ொல் n n pr 
ெகாண்டால் ைமனஸ் ஐ காரணியாக ைமனஸ் காரணி ஆ ஆல் வஶத்தால், நீங்கள் n r n n r 
எண் மற்௥ம் வஶப்௔ல் க௯த்தல் ஐ ரத்ௌ ெசய்யலாம் மற்௥ம் நீங்கள் காரணியான n r n 
காலத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள், அைத நான் ௙ண்௄ம் ஆக எ௱ௌழேறன் ைமனஸ் ஆர ்ைமனஸ் ஒன்n 
ஃேபக்டரியல், அௌ இன் ைமனஸ் ஒன் ௔ஆர ்ஆ த௳ர ேவ௥ ஒன்௥ம் இல்ைல, இேதேபால் n npr 
சமம் ைமனஸ் ஆர ்௔ளஸ் ஒன் இன் ைமனஸ் ஒன் என நாம் ைவத்ொ௠க்கலாம் இதன் n npr 
ஆதாரத்ைதப் பாரப்்ேபாம் வலௌ ௖றம் க௯த்தல் ௔ளஸ் ஒன் காரியல் ைமனஸ் n r  n n r 
௔ளஸ் ஒன் ஃேபக்டரியல் இப்ேபாௌ இங்ேக ௚தல் ெசால் ைமனஸ் ௔ளஸ் ஒன் ரத்ௌ n r 
ெசய்யப்ப௄ழறௌ, எனேவ நீங்கள் காரணியாக ைமனஸ் காரணியால் வஶத்தால் n n r npr ah
எனேவ ௙ண்௄ம் ஆ இதன் ௳ளக்கம் இங்ேக உள்ளௌ  ஆரட்ைரப் பாரக்்ழேறாம் ஒ௠ ேநரத்ொல் 
எ௄க்கப்படட் ௳ஷயங்களில் இ௠ந்ௌ ஏற்பா௄கள் மற்௥ம் அௌ அங்ழ௠ந்ௌ ைமனஸ் ஒன்௥ n r 
மற்௥ம் ௔ன்னர ் ைமனஸ் ஷட்டல் ஒன்௥ ேபான்றௌ, எனேவ இங்ேக ெப௠க்கல் என்பௌ n r 
அ௄த்த ெசாத்ௌ என்பௌ இயற்ைக௜ல் ஒத்ததாஶம் அேத  ஆக க௯த்தல் 1 க௯த்தல்npr n n pr 
1.
 எனேவ வலௌ ௖றம் ஆக ைமனஸ் 1 க௯த்தல் 1 ஆஶம், அௌ ஆக க௯த்தல் 1 n n pr n n 
காரணியாக ைமனஸ் காரணியால் வஶத்தால் ைமனஸ் காரணியால் n r n r 
வஶக்கப்ப௄ழறௌ.
  எண் ேகாட்பாட்ூல் ஼ல ௚ூ௵கைள நி௡௔க்க , வரிைசமாற்றம் மற்௥ம் ேசரக்்ைக என்ற 
க௠த்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம், 
எனேவ ெதாடரச்஼்யான ௚௱ எண்களின் ெப௠க்கத்ைத நான் க௠த்ொல் ெகாண்டால், அௌ n n 
காரணியால் வஶப௄ம், எனேவ ெதாடரச்஼்யான எண்கைளக் ஷ௥ேவாம்.n 
 எனேவ ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 2 மற்௥ம் ஷட்டல் என்௥ ஷ௥ேவாம், எனேவ இைவ r r r n n 
ெதாடரச்஼்யான ௚௱ எண்கள் எனேவ இங்ேக மற்௥ம் ஆழயைவ ேநரம்ைற ௚௱ எண்கள் , r n 
இௌ காரணியால் வஶப௄ம் என்பைத நாம் நி௡௔க்க ேவண்௄ம், எனேவ இங்ேக நான் ஒ௠ n 
ஆதாரம் த௠ழேறன்  இொல் ட௔ள்௟  வரிைசமாற்றம் மற்௥ம் ேசரக்்ைகையப் e 
பயன்ப௄த்ௌவதால், 
இந்த ௳ொ௚ைறகைளக் க௠த்ொல் ெகாண்டால், ஷட்டல் ஷட்டல் க௯த்தல் 1 என்௥ n rn r 
எ௱தலாம், ேம௩ம் இங்ேக நான் காரணியால் ெப௠க்ழனால், இந்தச ்ெசால்௧ல் r r 
காரணியாகப் ெப௥ேவன்  அௌ என்பௌ காரணியால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ நான் p r 
இதற்ஶ காரணியான என்௥ க௠ொனால், இௌ ௔ளஸ் காரணியாக காரணியால் r n n r r 
வஶக்கப்ப௄வைதத் த௳ர ேவ௣ல்ைல , இப்ேபாௌ இைத காரணியால் ெப௠க்ழனால் ேம௩ம் n 

காரணியாகக் க௠தலாம், எனேவ இைதப் பா௠ங்கள் ௔ளஸ் ஐத் த௳ர ேவ௥ ஒன்௥ம் n n r  n 
காரணியாக ஐத் ேதரந்்ெத௄க்க௵ம், எனேவ நாம் ஐ காரணியால் வஶக்ழேறாம், அௌ r p n n 
௔ளஸ் இப்ேபாௌ இந்த எண்ணிக்ைகயாஶம், எனேவ ௚ந்ைதய ௳ரி௵ைர௜ல் நான் rcr 
வழங்ழய கலைவ௜ன் வைரயைறக்ஶ வ௠ழேறன்.ah 
 நாம் இந்த ௌல்௧யமான வைரயைறையப் பயன்ப௄த்ொனால் 

தனித்ௌவமான உ௠ப்பூகளின் ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ ேசரக்்ைககளின் ெமாத்த , n k 
எண்ணிக்ைகைய ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ இைவ வரிைசப்ப௄த்தப்படாத ஏற்பா௄கள், எனேவ nck 
இௌ ஒ௠ எண் சரி, இௌ ஒ௠ எண் என்பதால் என்பௌ காரணியால் வஶக்கப்ப௄ம் ஒ௠ எண்  p n 
என்ைன  என்பௌ  ஷட்டல் தனித்த ெபா௠ள்களின் வரிைசப்ப௄த்தப்படாத ans p n r r 
ேசரக்்ைககளின் எண்ணால் வஶப௄ம் எனேவ என்பௌ காரணியால் வஶப௄ம் எனேவ n p n 
஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபாம் ஆ எ௄த்ௌக்காட்டாக என்பௌ 1 ஐ ஒ௠ காரணிக் ஷட்டாகச ்s 
ெசால்வௌ சமம் என்பைதக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம்  இரண்டாக இரண்௄ காரணி ஷட்டல் மற்௥ம் 
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இன் காரணியாலானௌ எனேவ நாம் என்ன ெசய்ேவாம் இைத இப்பூ எ௱தலாம் நான் n 
இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ ஒ௠ காரணியாக இரண்டாக எ௱தலாம் ேம௩ம் இந்த இரண்ைட௞ம் 
௛ன்௥ க௯த்தல் ஒன்௣௧௠ந்ௌ இரண்டாக காரணியாக எ௱தலாம்.
 ௛ன்றாக ௛ன்௥ காரணிகளாக இ௠க்ஶம், எனேவ ௛ன்ைற நாம் நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்ைற 
௛ன்௥ காரணிகளாக௵ம் , இ௥ொயாக ஷட்டல் 1 க௯த்தல் 1 ஆக காரணியாக௵ம் n n 
எ௱தலாம், எனேவ இௌ 2 க்ஶ 1 காரணியாஶம், இௌ 2 காரணி க௯த்தல் 1 காரணி ஷட்டல் 3 த௳ர
ேவ௣ல்ைல.
  2 காரணியாக க௯த்தல் 1 ஆக 2 காரணியாக ௔ளஸ் 4 ஆக 3 காரணி க௯த்தல் 3 காரணியாக 
மற்௥ம் இ௥ொயாக ஷட்டல் 1 காரணியாக க௯த்தல் காரணியாக, எனேவ இந்த நான் n n n 
இந்த காரணிகள் ஒவ்ெவான்௥ம் அ௄த்த ெதாடரச்஼்யான எண்ணால் ெப௠க்கப்ப௄ழறௌ 
இரண்௄ காரணி க௯த்தல் ஒ௠ காரணியாக மா௣ வ௠ழறௌ இப்ேபாௌ இந்த ெசால் ௙ண்௄ம் 
௛ன்௥ காரணி க௯த்தல் இரண்௄ காரணி ஷட்டல் நான்ஶ காரணி க௯த்தல் ௛ன்௥ காரணி 
ஷட்டல் மற்௥ம்
 அதனால் ஷட்டல் ஒ௠ காரணி க௯த்தல் காரணியாக இப்ேபாௌ நீங்கள் இங்ேக n n 
௳ொ௚ைறகைள கவனிக்ழ௤ரக்ள் இௌ ெதாைலேநாக்ழ ெதாைகயாக மா௣௳ட்டௌ இங்ேக 
காலமானௌ இரண்௄ காரணி க௯த்தல் இரண்௄ காரணியாலானௌ ேபான்ற ைமனஸ் 
இரண்டாவௌ காலத்ைதப் ேபாலேவ உள்ளௌ, அேத ேபால் இங்ேக நீங்கள் அ௄த்த ஒன்௣ல் 
௛ன்௥ காரணிகைளக் ெகாண்ூ௠ப்௕ரக்ள், எனேவ இந்த ௳ொ௚ைறகள் ரத்ௌ 
ெசய்யப்ப௄ழன்றன, எனேவ இ௥ொ௜ல் அைனத்ௌ ௳ொ௚ைறக௬ம் ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம், 
நாங்கள் எஞ்஼௜௠ப்ேபாம் ௔ளஸ் ஒன் ஃேபக்டரியல் என்பௌ கைட஼ காலத்ைத க௯த்ௌ n 
இரண்டாவௌ காலத்ைத இங்ேக ஒன்௥தான் எனேவ இந்தத் ெதாடரின் இந்தத் ெதாைக ப்ளஸ் n 
ஒன் ஃேபக்டரியல் ைமனஸ் ஒன் ஆ  
11 ௳ைதகளில் ஆ௥ ஼௥வரக்௬ம் ஐந்ௌ ெபண்க௬ம் காத்ொ௠க்ழறாரக்ள்.
 ெஹல்த் ஸ்பா ஓேக இரண்௄ ஶ௣ப்௔ட்ட ைபயன்க௬க்ஶ ரேமஷ் என்௥ம் ழரி என்௥ம் 
ெபயரிடப்பட௄், ஒ௠ ெபண் ஒ௠த்ொ என்௥ ெசால்௩ங்கள், இப்ேபாௌ நாங்கள் ஏற்பா௄ 
ெசய்ழேறாம், எனேவ எண்ணிக்ைகையக் கண்ட௣ய௵ம் w 
அைனத்ௌ ஆண்க௬ம் ெபண்க௬ம் அம௠வதற்கான பல வ௯கைளக் கண்ட௣ந்ௌ, 
ரேமஷ் மற்௥ம் ழரி என்௥ அவரக்ள் அ௠க௠ேக 
அமரந்்ௌ, ௛ன்றாவதாக உடக்ா௠ம் வ௯களின் எண்ணிக்ைகையக் கண்ட௣ந்ௌ, ௡௔ ந௄ 
இ௠க்ைக௜ல் ரேமஷ் இ௠க்ஶம்  மாணிக்கத்ொன் இடௌ பக்கத்ொல் இ௠க்ைக மற்௥ம் 
வலௌ௖றத்ொல் ழரி இ௠க்க ேவண்௄ம் ஆனால் அ௠ழல் இ௠க்க ேவண்ூய அவ஼ய௘ல்ைல, 
எனேவ இங்ேக எத்தைன வ௯கைளப் பாரப்்ேபாம் ஆஹா இங்ேக 11 ஶழந்ைதகள் உள்ளனர ்6 
ஆண்கள் மற்௥ம் 5 ெபண்கள் மற்௥ம் 11 இ௠க்ைககள் உள்ளன, எனேவ அவரக்ள் 
அைனவைர௞ம் அமர ேவண்௄ம் என்றால்  எத்தைன வ௯களில் நாம் அைதச ்ெசய்ய ௚ூ௞ம், 
எனேவ ௚தல் பஶொ௜ல் பொெனா௠ ௳ஷயங்கைளத் ேதரந்்ெத௄த்ௌ, இப்ேபாௌ அவற்ைற 
ஏற்பா௄ ெசய்வௌ இந்த ஼௥வர ்஼௥௘கள் தனித்தனியாக இ௠ப்பாரக்ள், ஏெனனில் அவரக்ள் 
அைடயாளம் காணக்ஷூயவரக்ள், எனேவ ஏற்பா௄களின் எண்ணிக்ைகயானௌ 
எ௄த்ௌக்காட்டாக ஆரட்ர ்ெசய்யப்பட்ட ஏற்பா௄களின் எண்ணிக்ைகையத் த௳ர ேவ௣ல்ைல.
 அொல் இரண்ைட நான் ேதரந்்ெத௄த்தால் ரேமஷ் மற்௥ம் ழரி என்௥ ெசால்௩ங்கள், ௚த௧ல் 
ரேமஷ் அமரந்்ொ௠க்ழறார,் ழரி ௚த௧ல் ழரிஷ், ௔றஶ ரேமஷ், எனேவ இந்த இரண்௄ 
ஆரட்ரக்ளி௩ம் அைவ ஏற்கனேவ இ௠ந்தால் இரண்௄ காரணிகளாக வ௠ம்.
 இப்ேபாௌ பொெனான்௥ ஆழறௌ எனேவ கட௄்ப்பா௄கள் இல்லாத ேபாௌ ெமாத்த வ௯களின் 
எண்ணிக்ைக 11 காரணிகளாக மா௥ம், எனேவ  
ரேமஷ் மற்௥ம் ழரி உடக்ா௠ம் ெமாத்த வ௯களின் எண்ணிக்ைக 11 காரணியாக இ௠க்ஶம் 
நீங்கள் ேவ௥ வ௯௜ல் வாொடலாம் , ௚தல் நபைர அமரலாம்  பொெனா௠ வ௯களில் 
இரண்டாவௌ நபைர பத்ௌ வ௯களில் அமரலாம், ௛ன்றாவௌ நபைர ஒன்பௌ வ௯களில் 
அமரலாம், ேம௩ம் பொெனான்௣ல் இ௠ந்ௌ பத்ொல் இ௠ந்ௌ ஒன்பௌ வைர, ேம௩ம் ௛ன்௥ 
இரண்௄ வைர ஒன்௥ ௙ண்௄ம் பொெனா௠ காரணியாஶம், எனேவ இரண்௄ வ௯களி௩ம் 
பொெனான்றாகக் ஷறலாம்.
  ப ெலவன் அல்லௌ பொெனா௠ காரணி என்௥ ெசால்லலாம் இரண்௄ம் ஒேர பொைலக் 
ெகா௄க்ஶம் சரி ஆ இரண்டாவதாக ஆ ரேமஷ் மற்௥ம் ழரி அ௠ழல் உள்ள இ௠க்ைககளில் அமர
ேவண்௄ம் என்௥ கட௄்ப்பா௄ ேபா௄ழேறாம்,
 அதனால் அவரக்ள் ஒன்றாக அமரந்்தால், ரேமஷ் என்றால் அவரக்ைள ஒ௠ அைமப்பாக 
க௠தலாம்  மற்௥ம் ழரி பக்கத்ௌ இ௠க்ைககளில் உள்ளன ௔றஶ நாம் அவரக்ைள ஒ௠ 
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நி௥வனமாக 
க௠தலாம் எனேவ இப்ேபாௌ ஆஹா இப்ேபாௌ இந்த பத்ௌ ௳ஷயங்களின் ஏற்பா௄கள் பத்ௌ 
காரணியான ஏற்பா௄கள் ஏெனனில் இந்த ரேமஷஓம் ழரி௞ம் எங்ஶ ேதான்ற ேவண்௄ம் 
ஒன்றாகத் ேதான்ற ேவண்௄ம், ஆனால் நிசச்யமாக அவரக்ள் தங்கள் நிைலகைள மாற்௣க் 
ெகாள்ளலாம், இ௠ப்௔௑ம் அவரக்ள் தங்கள் இடங்கைள இரண்டாக மாற்றலாம், அதாவௌ 
ெமாத்த கட்டத்ொன் எண்ணிக்ைகைய பத்ௌ 
காரணிகளாக மாற்றலாம், இைத இங்ேக இரண்டாவௌ பஶொ௜ல் ௙ண்௄ம் ெசால்ழேறன், நான் 
எப்ேபாௌம் ஒன்றாக அமரந்்ொ௠க்க ரா௘ஸ் மற்௥ம் ழரிையத் ேதர௵் ெசய்ழேறன்.

 அதனால் அவரக்ள் எப்ேபாௌம் ஒன்றாக அமரந்்ொ௠க்க ேவண்௄ம் என்றால் மற்ற ஒன்பௌ 
ஶழந்ைதகள் உள்ளனர ், ஒன்பௌ மற்௥ம் இந்த ரேமஷ் ழரிைய நான் அவரக்ைள ஒ௠ 
நி௥வனமாக க௠ௌழேறன், எனேவ இௌ இப்ேபாௌ பத்ௌ ௳ஷயமாழ வ௠ழறௌ, இப்ேபாௌ இந்த 
பத்ௌ ேபைர ஏற்பா௄ ெசய்ய ேவண்௄ம் இப்ேபாௌ ஆரட்ர ்ெசய்யப்பட்ட ஏற்பா௄களின் 
எண்ணிக்ைக இ௠க்ஶம்  10 ப 10 அதாவௌ ரேமஷ் ேகாபத்ொல் ௙ண்௄ம் 10 காரணியாக அவரக்ள்
தங்கள் நிைலகைள மாற்௣க் ெகாள்ளலாம், அௌ 2 மடங்ஶ எனேவ இப்ேபாௌ நீங்கள் ெப௠க்கல் 
ெகாள்ைகையப் பயன்ப௄த்ொனால் அௌ 2 ௚தல் 10 காரணியாக மா௥ம், அதாவௌ 
இந்த 6 ஼௥வரக்ள் மற்௥ம் 5 ேபர ்அம௠வதற்கான ெமாத்த வ௯களின் எண்ணிக்ைக.
  ெபண்கள் 2 ேப௠ம் எப்ேபாௌம் ஒன்றாகேவ இ௠ப்பாரக்ள் ஆஹா இப்ேபாௌ ௛ன்றாம் 
பாகத்ைத இங்ேக ௛ன்றாம் பாகத்ொல் பாரக்்க ஼ல கட௄்ப்பா௄கைள இங்ேக ேபா௄ழேறாம் 
௡௔ என்௥  ந௄ இ௠க்ைக மற்௥ம் ரேமஷ் ௡௔௜ன் இடௌ௖றம் இ௠க்ைக௜௩ம் , ழரி வலௌ 
பக்கம் உள்ள இ௠க்ைக௜௩ம் உள்ளனர,் எனேவ இங்ேக ெபா௠த்ௌவைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ 
இைத ௳ளக்ஶவதற்ஶ நாங்கள் ஒ௠௳த வைரபடத்ைத உ௠வாக்ஶழேறாம் , எனேவ உங்களிடம் 
உள்ளௌ உங்களிடம் ௳ைதகள் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ ஏ௱ எட௄் ஒன்பௌ ஆ 
பத்ௌ மற்௥ம் பொெனான்௣ன் ெபயரக்ைள நாங்கள் ஷறலாம், எனேவ ந௄ இ௠க்ைக௜ல் 
ெமாத்தம் பொெனா௠ இ௠க்ைககள் ௡௔ உள்ளௌ, எனேவ அவ௬ைடய இ௠க்ைக இங்ேக சரி 
ெசய்யப்பட்௄ள்ளௌ, இந்த ரேமஷ் இந்த ௳ைதகளில் ஏேத௑ம் ஒன்௣ல் இ௠க்கலாம் அேதேபால 
இங்ஶள்ள இந்த ௳ைதகளில் ஏேத௑ம் ஒன்௣ல் ழரி இ௠க்கக்ஷ௄ம் எனேவ ெமாத்த 
சாத்ொயக்ஷ௥களின் எண்ணிக்ைக என்ன, எனேவ ௡௔ 
ஆறாவௌ இ௠க்ைக௜ன் ந௄ இ௠க்ைகைய ஆக்ழர௘த்ௌள்ளௌ, எனேவ இங்ஶ ஒேர ஒ௠ வாய்ப்௖ 
மட௄்ேம உள்ளௌ, இப்ேபாௌ ரேமஷ் ஐந்ௌ வ௯களில் அமரலாம்.
 
அவர ்இந்த ஐந்ௌ இடங்களில் அமரலாம் அேத ேபால் ழரிைய ௙ண்௄ம் ஐந்ொல் அமரலாம், 
அதாவௌ ஐந்ௌ வ௯களில் இப்ேபாௌ ௛ன்௥ ேபர ்பொெனா௠வரக்ளில் ௛ன்௥ ேபர ்
அமரந்்ௌள்ேளாம் ,
 அதனால் எட௄் ேபர ்௳௄பட௄்ள்ளனர ்எனேவ அவரக்ள் இப்ேபாௌ எத்தைன ஆரட்ர ்ெசய்யலாம்
அவற்௣ல் உள்ள அம்சங்கள் 8 ப 8 அௌ 8 காரணியாக இ௠க்ஶம், எனேவ ௙த௚ள்ள எட௄் 
ஶழந்ைதகைள எட௄் காரணி வ௯களில் ௙த௚ள்ள எட௄் இ௠க்ைககளில் உடக்ார ைவக்கலாம், 
எனேவ இப்ேபாௌ ெப௠க்கல் ெகாள்ைக௜ன் ௛லம் ெப௠க்கல் ெகாள்ைகையப் 
பயன்ப௄த்ௌழேறாம் ெமாத்த இ௠க்ைக ொட்டங்களின் எண்ணிக்ைக ஐந்ௌ ேகடச் ்ஒன்௥  
அதாவௌ ஐந்ொல் இ௠ந்ௌ ஐந்ௌ ௚தல் எட௄் காரணியாலானௌ எனேவ நிசச்யமாக ஒ௠வர ்இைத
மொப்௔டலாம், ஏெனனில் எட௄் காரணிகளின் இந்த மொப்௖ ெபரியௌ என்பைத நீங்கள் ௖ரிந்ௌ 
ெகாள்ள ௚ூ௞ம் 
, ௔ன்னர ்நீங்கள் அைத ௙ண்௄ம் இ௠பத்ைதந்தால் ெப௠க்க ேவண்௄ம் ஆ அேத ஒன்௣ல் ேம௩ம்
ஒ௠ ஼க்கைல ைவக்ழேறன் .
  ஆண்க௬ம் ெபண்க௬ம் மாற்௥ இ௠க்ைககளில் எத்தைன வ௯களில் உட்காரலாம் என்பௌ 
ேமேல உள்ள ௔ரசச்ைன ,  
அதாவௌ ஒ௠ ஒய் ௔றஶ ெபண் ௔றஶ ைபயன் ௔றஶ ெபண் அப்பூத்தான் அப்பூ ேபாட்டால் 
௙ண்௄ம் இைத பாரக்்கலாம் ஆ பொெனா௠ இடங்களில் இந்த ஏற்பாடை்ட ௙ண்௄ம் ெசய்ேவாம் 
இப்ேபாௌ அங்ேக ஆ௥ ைபயன்க௬ம் ஐந்ௌ ெபண்க௬ம் இ௠க்ழறாரக்ளா, எனேவ நாம் ஒ௠ 
ைபய௑டன் ெதாடங்ழனால் ஒ௠ ெபண் இங்ஶ வ௠வாள், ௔ன்னர ்ைபயன் ௔ன்னர ்ெபண் 
௔ன்னர ்ைபயன் ௔ன்னர ்ெபண் ௔ன்னர ்ைபயன் ௔ன்னர ்ெபண் ௔ன்னர ்ைபயன் ௔ன்னர ்
ெபண் மற்௥ம் வௌ  பாய் எனேவ உடனூயாக நீங்கள் இந்த ஏற்பாட்ூல் ஼௥வன் en 
ஒ௠ ௛ன்௥ ஐந்ௌ ஏ௱ ஒன்பௌ மற்௥ம் பொெனான்றாக இ௠க்ஶம் ஒற்ைறப்பைட எண்களில் 
இ௠க்க ேவண்௄ம் , ௔ன்னர ்இரண்௄ நான்ஶ ஆ௥ எட௄் மற்௥ம் பத்ௌ என்௥ ந௄௳ல் ஐந்ௌ 
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இடங்களில் இ௠க்க ேவண்௄ம்.
 வரிைசைய மாற்௣னால், ெபண்கைள இப்ேபாௌ உடக்ார ைவக்கலாம், உதாரணமாக நீங்கள் 
ஒ௠ ெபண்ேடன் ெதாடங்ழனால், ஒ௠ ைபயன் ௳௄ப௄வார ்என்பைத உடனூயாகக் 
கண்௄௔ூக்கலாம், ஏெனன்றால் நீங்கள் இங்ழ௠ந்ௌ ெசால்லத் ெதாடங்ழனால், ஒ௠ ௳ைத ஒ௠ 
ைபயன் ெவளிேய௣௳௄௴ரக்ள்.
 இங்ேக ேபாட ேவண்௄ம் ௔றஶ அவரக்ள் மா௣ மா௣ வரமாட்டாரக்ள்
 அதனால் ெபண் ஶழந்ைதகளின் எண்ணிக்ைகைய ௳ட ஆண் ஶழந்ைதகளின் எண்ணிக்ைக 
சரியாக ஒன்௥ ஷ௄தலான ொட்டம் இ௠க்ைக ொட்டம் இப்பூ மட௄்ேம இ௠க்ஶம் அப்பூயானால் 
எத்தைன ஏற்பா௄கள் என்௥ பாரக்்க ேவண்௄ம் சாத்ொயமானௌ,  ஆ௥ ஒற்ைறப்பைட எண் 
இ௠க்ைககைள இப்ேபாௌ ஆ௥ காரணி வ௯களில் ஆக்ழர௘க்க ௚ூ௞ம் என்பைத௞ம் , 
௙த௚ள்ள ஐந்ௌ இரடை்ட எண் இ௠க்ைககளில் ஐந்ௌ ெபண்கைள 
ஐந்ௌ காரணி வ௯களில் உட்கார ௚ூ௞ம் என்பைத௞ம் இங்ேக பாரக்்கலாம்.

மாற்௥ இ௠க்ைககளில்  ple 
ஆண்க௬ம் ெபண்க௬ம் உடக்ா௠ம் ெமாத்த வ௯கள் 
ஆ௥ காரணிகளாக ஐந்ௌ காரணிகளாக உள்ளன, எனேவ வரிைசமாற்றங்களின் எண்ணிக்ைக 
எப்பூ இ௠க்ழறௌ என்பைத இங்ேக பாரக்்கலாம் அல்லௌ ஆரட்ர ்ெசய்யப்பட்ட ஏற்பா௄கள் 
உள்ளனவா என்௥ ெசால்லலாம் ஆஹா இப்ேபாௌ ஒன்௥ அல்லௌ இரண்ைட 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறன் ேசரக்்ைகக௬க்கான ஼க்கல்களில் ஒ௱ங்கற்ற ஏற்பா௄கள் உள்ளன, 
எனேவ ஒ௠ பள்ளி௜ல் 
25 ஆ஼ரியரக்ளில் 11 ேபர ்
மொப்௖க் கல்௳க்ஶ ஆதரவாக உள்ளனர,் எட௄் ேபர ்மொப்௖க் கல்௳க்ஶ எொராக௵ம் , ௛ன்௥ ேபர்
ந௄நிைலைம௞ட௑ம் இ௠க்ழறாரக்ள், எனேவ மொப்௖க் கல்௳ ஶ௣த்த பாடத்ொட்டம் 
அ௣௚கப்ப௄த்தப்பட ேவண்௄மா இல்ைலயா என்பைத 11 ஆ஼ரியரக்ள் ஆதரிக்ழன்றனர ் 
எட௄் ஆ஼ரியரக்ள் அைத எொரக்்ழறாரக்ள், ேம௩ம் ௛வ௠க்ஶ எந்த க௠த்ௌம் இல்ைல, அவரக்ள் 
மொப்௖க் கல்௳க்ஶ ஆதரவாக ஐந்ௌ ஆ஼ரியரக்ைள எத்தைன வ௯களில் ேதர௵் ெசய்யலாம்  
அல்லௌ இரண்டாவதாக அவரக்ள் ஒேர க௠த்ைதக் ெகாண்௄ள்ளனர ்அல்லௌ ௛ன்றாவௌ 
இ௠வர ்ஆதரவாக இ௠வர ்எொராக இ௠வர ்மற்௥ம் ஒ௠வர ்ந௄நிைல எனேவ இப்ேபாௌ இங்ேக 
ோரை்வப் பாரப்்ேபாம், அௌ ஒ௱ங்கற்ற ஏற்பா௄கள் என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம், ஏெனன்றால் 
நாம் ேதர௵் ெசய்தால் ஐந்ௌ ஆ஼ரியரக்ைள எந்த வரிைச௜ல் ெசால்ல ேவண்௄ம்  
ேதரந்்ெத௄த்தௌ எந்த ௳த்ொயாசத்ைத௞ம் ஏற்ப௄த்தாௌ, ஏெனனில் அவரக்ள் 
அமரந்்ொ௠க்க௳ல்ைல அல்லௌ நாங்கள் அவரக்ைளத் ேதர௵் ெசய்ழேறாம், எனேவ இௌ 
஼ல கட௄்ப்பா௄களின் வழ் 25 இல் 5 இன் அள௵ வரிைசப்ப௄த்தப்படாத ௌைணக்ஶ௱க்களின் 
எண்ணிக்ைகயாஶம், எனேவ ௚தல் வழக்ழல் நான் அவரக்ள் அைனவ௠ம் மொப்௖க் கல்௳க்ஶ 
ஆதரவாக இ௠க்ழறாரக்ள் அதாவௌ ேதரந்்ெத௄க்கப்ப௄ம் 5 ஆ஼ரியரக்ள் இந்த பொெனான்௣ல் 
இ௠ந்ௌதான் இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ ேகட்பௌ, பொெனான்ைறத் த௳ர ேவ௣ல்ைல 
, இரண்டாவௌ வழக்ழல் ஐவைரத் ேதரந்்ெத௄ங்கள் அவரக்ள் இப்ேபாௌ அேத க௠த்ைதக் 
ெகாண்௄ள்ளனர ் அேத க௠த்ௌ அப்பூயானால் அவரக்ள் அைனவ௠ம் ஆதரவாக இ௠க்கலாம் 
அல்லௌ அவரக்ள் அைனவ௠ம் எொராக இ௠க்கலாம்
 அதனால் எட௄் ஼ ஃைபவ் மற்௥ம் ஆஹா நான் கணக்வடை்ட தவறாக ெசய்ௌ௳ட்ேடன் என்௥ 
நிைனக்ழேறன் இௌ ஆ௥ ஆறாக இ௠க்க ேவண்௄ம் ந௄நிைல அல்லௌ அவரக்ள் அைனவ௠ம் 
ந௄நிைலயாக இ௠க்கலாம்
 அதனால் ஆ௥  ஐந்ௌ சரி, இ௠பத்ைதந்ொல் ஐந்ௌ ஆ஼ரியரக்ைள எத்தைன வ௯களில் ேதர௵் c 
ெசய்யலாம் என்௥ கணக்ழட௄்ள்ேளாம், அதாவௌ அவரக்ள் ஒேர க௠த்ைதக் ெகாண்௄ள்ளனர,் 
எனேவ அவரக்ள் அைனவ௠ம் மொப்௖க் கல்௳க்ஶ ஆதரவாக இ௠க்க ேவண்௄ம், அந்த 
எண்ணிக்ைக ேவ௣ல்ைல.
  பொெனா௠வர ்ஐந்ௌ ஐத் ேதர௵் ெசய்ழறாரக்ளா, அைவ அைனத்ௌம் அதற்ஶ எொராக உள்ளன,
 அதனால் எண் எட௄் ஼ ஐந்தாக இ௠க்ஶம் அல்லௌ அைவ அைனத்ௌம் ந௄நிைலயாக இ௠க்ஶம், 
௔ன்னர ்அந்த எண் ஆ௥ ஼ ஐந்தாக இ௠க்ஶம், எனேவ இங்ேக நாம் என்ன ெசய்ேதாம் , ஷட்டல் 
ெகாள்ைகையப் பயன்ப௄த்ொ௞ள்ேளாம், எனேவ இந்த ெமாத்த ஶ௣௝௄களின் எண்ணிக்ைக 
இ௠க்கலாம் 
இப்ேபாௌ எளிதாகக் கணக்ழடப்ப௄ம் அ௄த்தௌ , இரண்௄க்ஶ ஆதரவாக இரண்௄ எொராக௵ம் 
ஒன்௥ ந௄நிைலயாக௵ம் இ௠க்ஶம் வைக௜ல் ஐந்ைதத் ேதரந்்ெத௄க்ழேறாம், எனேவ இ௠வர ்
ஆதரவாக இ௠ந்தால் பொெனான்௣ல் ேதர௵் ெசய்யலாம் இரண்௄ வ௯களில் இரண்௄ c 
எொராகத் ேதர௵் ெசய்யலாம்.
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 எட௄் இரண்௄ வ௯கள் மற்௥ம் ஒன்௥ ந௄நிைலயானௌ ஆ௥ ஒ௠ வ௯களில் c c 
ேதரந்்ெத௄க்கப்படலாம் , ௔ன்னர ்நீங்கள் ெப௠க்கல் ெகாள்ைகையப் பயன்ப௄த்த ேவண்௄ம், 
எனேவ அௌ பொெனா௠ இரண்டாக எட௄் இரண்டாக ஆ௥ ஆக மா௥ம், நிசச்யமாக இந்த c c c 
எண்கைள எளிதாகக் கணக்ழடலாம்.
 
ஒ௠ லாட்டரி௜ல் உள்ள ேசரக்்ைககளில் உள்ள மற்ெறா௠ ௔ரசச்ைன, பந்தயம் கட௄்ம் நப௠டன் 
அைனத்ௌ எண்க௬ம் ெபா௠ந்ொனால், ெவற்௣ எண்களாக 1 ௚தல் 99 வைர௜லான எண்கள் 
ேதரந்்ெத௄க்கப்ப௄ழன்றன ,  எனேவ ஼ல தன்னிசை்சயான ெபயைர ைவத்ேதாம், ஜான் 
௳ன்ஸ் ௚தல் ௳ைல என்௥ ெசால்௩ங்கள்,
 அதனால் அவர ்ேதர௵் ெசய்தார ் எட௄் எண்கள் மற்௥ம் அைனத்ௌ எட௄் எண்க௬ம் oses 
எண்க௬டன் ெபா௠ந்ொனால் , லாட்டரி௜ல் ெகா௄க்கப்படட்ால், அவ௠க்ஶ ௚தல் பரிா ஆ, ஏ௱ 
எண்கள் ெபா௠ந்ொனால், ஜா௑க்ஶ இரண்டாவௌ ௳ைல௞ம் , ஆ௥ எண்கள் ெபா௠ந்ொனால் ஜான்
௛ன்றாவௌ ௳ைலைய௞ம் ஜான் எத்தைன வ௯களில் ெபற ௚ூ௞ம்  எண்கைளத் 
ேதரந்்ெத௄ங்கள்,
 அதனால் அவர ்இப்ேபாௌ ௚தல் ௳ைலையப் ெபற ேவண்௄ம் என்றால், எல்லா 
சாத்ொயக்ஷ௥க௬ம் லாடட்ரி ௛லம் வழங்கப்ப௄ம் எண்கைளப் ேபாலேவ இ௠க்க ேவண்௄ம், 
அதாவௌ எண் 3 ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்தாக ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ௔ன்னர ்அவர ்3 ஐப் ெபற 
ேவண்௄ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
  எண் 7 ஐ ேதர௵் ெசய்ய ேவண்௄ம், அௌ 13 45 என்௥ ெசான்னால் 7 இ௠க்க ேவண்௄ம் அல்லௌ 
எந்த எண்கள் இ௠ந்தா௩ம் அந்த ெசட் லாடட்ரிக்ஶ ஒௌக்கப்படட் எண்களாக அைடயாளம் 
காணப்ப௄ம் , எனேவ 
௚தல் ௳ைலையப் ெப௥வதற்கான வ௯களின் எண்ணிக்ைக சரியாக ஒ௠ ஆ எண்.
 இரண்டாவௌ ௳ைல௜ல் இப்ேபாௌ இரண்டாவௌ ௳ைலையப் ெப௥வதற்கான வ௯களில் அவர ்
அந்த எட௄் எண்களில் ஏ௱ எண்கைளப் ெபற ௚ூ௞ம் மற்௥ம் ஒ௠ எண் ேவ௥ ஼ல எண்ணாக 
இ௠க்கலாம், எனேவ இப்ேபாௌ அௌ 99 இல் எட௄் ஏழாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.c 
 91 எண்கள் உள்ளன, எனேவ அவர ்௙த௚ள்ள 91 எண்களில் ஒ௠ எண்ைணப் ெப௥வார,் ேம௩ம் 
இங்ஶ ெப௠க்கல் ெகாள்ைகையப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், ஏெனனில் ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் 
ெமாத்த எண்கள் எட௄், எனேவ இந்த ஏ௱ எண்கள் அந்த எட௄் எண்களி௩ம் ஏேத௑ம் ஒ௠ 
எண்ணி௩ம் உள்ள ஒன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.
 நிசச்யமாக ௳த்ொயாசமாக இ௠க்கலாம், எனேவ நீங்கள் அைத எ௱௏ற்௥ இ௠பத்ொ எட௄் 
என்௥ மொப்௔டலாம், ௔ன்னர ்௛ன்றாவௌ ௳ைலையப் ெப௥வதற்கான வ௯களின் 
எண்ணிக்ைகையப் பாரப்்ேபாம்,  அௌ 8 ஼ 6 91 ஼ 2 ஆஶம், ஏெனனில் ௛ன்றாவௌ ௳ைல 6 
எண்கள் ெபா௠ந்ொனால்.
  இந்த 6 எண்க௬ம் லாடட்ரி௜ல் ெகா௄க்கப்படட் எட௄் எண்களில் இ௠ந்ௌ இ௠க்க ேவண்௄ம் , 
௙த௚ள்ள இரண்௄ எண்கள் ெதாண்ைற்ெறான்௣ல் இ௠ந்ௌ ேவ௥ ஏேத௑ம் இ௠க்கலாம், 
எனேவ இைத ௙ண்௄ம் மொப்௔டலாம் , அதாவௌ இ௠பத்ொ எட௄் ௚தல் நான்கா௜ரத்ௌ 
ெதாண்ைற்௥ ஐந்ௌ என்௥ பொெனான்றா௜ரம்  நான்ஶ ஆ௥ ஆ௥ ௗஜ்௷யங்கள் ஆ, இப்ேபாௌ 
நீங்கள் ஷட்டல் ெகாள்ைகையப் பயன்ப௄த்ௌழ௤ரக்ள் ,  ௳ைலைய ெவல்௩ம் ெமாத்த 
வ௯களின் எண்ணிக்ைகையக் ஷடூ் ஏ௱ இ௠பத்ொ எட௄் ஷட்டல் ஒன்௥
 அதனால் ஒன்௥ ஐந்ௌ ௛ன்௥ எட௄் ஒன்பௌ இலட்சத்ௌ பொைனந்தா௜ரத்ௌ ௚ந்௏ற்௥ 
எண்பத்ொ ஒன்பௌ என்பௌ, அவர ்உண்ைம௜ல் ஆஹ்ைவ ெவல்லக்ஷூய ெமாத்த வ௯களின் 
எண்ணிக்ைக , நிசச்யமாக ஆஹா இௌ ஒ௠ ெபரிய எண் என்௥ நீங்கள் நிைனத்தால், நீங்கள் 
அைத ெமாத்த எண்ணிக்ைக௞டன் ஒப்௔ட௄்ப் பாரக்்க ேவண்௄ம்.
 சாத்ொயக்ஷ௥கள் ஆ ௔ன்னர ்ெமாத்த சாத்ொயக்ஷ௥களின் எண்ணிக்ைக 99 ஆக c 10 
இ௠க்ஶம், இௌ உண்ைம௜ல் ௘கப் ெபரிய எண்ணாக இ௠க்ஶம் ஆஹா மற்ெறா௠ எண்ேம் 
ப௜ற்஼௜ல் நீங்கள் வரிைசமாற்றங்கைளப் பயன்ப௄த்தலாம் இொல் ௛வா௜ரம் மற்௥ம் 
ஆறா௜ரம் வைர௜லான ௚௱ எண்களின் எண்ணிக்ைகையக் கண்ட௣ய௵ம், அொல் ஒவ்ெவா௠ 
இலக்க௚ம் இல்ைல  ொ௠ம்பத் ொ௠ம்பச ்ெசான்னால், 3000 ௚தல் 6000 வைர எத்தைன எண்கள் 
உள்ளன, அொல் ஒ௠ இலக்கம் ொ௠ம்பத் ொ௠ம்ப வர௳ல்ைல, அதாவௌ ௛வா௜ரத்ைதேய 
க௠த்ொல் ெகாள்ள ௚ூயாௌ, உதாரணமாக ௛வா௜ரத்ைத க௠த்ொல் ெகாள்ள ௚ூயாௌ, 
ஏெனன்றால் ௗஜ்௷யம் ொ௠ம்பத் ொ௠ம்ப வ௠ழறௌ.
 அந்த எண்ேம் கணக்ழடப்பட௳ல்ைல, எனேவ ௚தல் இலக்கமானௌ 3 4 ஆக இ௠க்கலாம், r 5 
ஏெனனில் எண் 
ஆ௜ரத்ொற்ஶம் ஆறா௜ரத்ொற்ஶம் இைட௜ல் இ௠க்க ேவண்௄ம்.
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  இப்ேபாௌ ௛ன்௥ வழக்ஶகள் உள்ளன  , ௙த௚ள்ள ஒன்பௌ இலக்கங்களில் இ௠ந்ௌ மற்ற ௛ன்௥
இலக்கங்கைளத் ேதரந்்ெத௄க்கலாம் ஒன்பௌ இலக்கங்கள் என்றால், நீங்கள் ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ 
இரண்௄ ஒன்பதாகக் க௠ௌழ௤ரக்ள் என்௥ அரத்்தம், பத்ௌ இலக்கங்கள் உள்ளன, இப்ேபாௌ ஒ௠ 
இலக்கம் எ௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, ௙த௚ள்ள ஒன்பௌ இலக்கங்கள் உள்ளன என்பைத நீங்கள் ேதர௵் 
ெசய்ய ேவண்௄ம்.
  ௛ன்௥ ஆனால் ேவ௥படட்ௌ , ௔ன்னர ்அௌ ஒன்பொ௧௠ந்ௌ ஒன்பௌ ப ௛ன்௣௧௠ந்ௌ ஒ௠ 
ேநரத்ொல் ௛ன்௥ எ௄க்ஶம் வரிைசமாற்றங்களின் எண்ணிக்ைகையத் த௳ர 
ேவெறான்௥௘ல்ைல, எனேவ அத்தைகய இலக்கங்களின் ெமாத்த எண்ணிக்ைக 3 ௚தல் 9 ப 3 
ஆஶம், இௌ 3 ௚தல் 9 காரணியாக க௯த்தல் ஆல் வஶக்கப்ப௄ழறௌ ஒ௠ ஆ௜ரம் ஐந்ௌ ௏௥n k 
பன்னிரண்௄ ஒ௠ ஆ௜ரம் ஐந்ௌ ௏௥ பன்னிரண்௄ ஒ௠ ஆ௜ரம் ஐந்ௌ ௏௥ பன்னிரண்௄ 
ஆ௜ரம் எண்கள் ஒ௠ ஆ௜ரம் ஐந்ௌ ௏௥ பன்னிரண்௄ எண்கள் எந்த இலக்க௚ம் ௙ண்௄ம் 
௙ண்௄ம் ஒ௠ ௔ரசச்ைன கண்௄௔ூக்க நாம் ேமேல ௔ரசச்ைன கண்௄௔ூக்க ௳௄ழேறன் 
இரடை்ட இலக்கங்கள் எனேவ இந்த ௚தல் இலக்கத்ைத பாரப்்ேபாம் இரடை்ட எண்களின் ௚தல் 
இலக்க எண் அூப்பைட௜ல் நான் ௚தல் இலக்கத்ைத 

ெசால்ல ேவண்௄ம், ௚தல் இலக்கம் 4 என்௥ ெசான்னால் சரி ௔றஶ வௌ  கைட஼ ah e 
இலக்கமானௌ 0 இரண்௄ ஆ௥ எட்ூல் இ௠ந்ௌ இ௠க்கலாம், அதாவௌ இப்ேபாௌ நான்ஶ 
வ௯களில் இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ இலக்கத்ைத ௙த௚ள்ள எட௄் இலக்கங்களில் 
இ௠ந்ௌ ேதர௵் ெசய்யலாம், ஏெனனில் இரண்௄ இலக்கங்கள் எ௄க்கப்படட்ால் ௚தல் இலக்கம் 
நான்ஶ மற்௥ம் இரண்டாவௌ இலக்கமானௌ சம எண்ணாகத் ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ.
  இந்த நான்ழல், ௙த௚ள்ள இரண்௄ இலக்கங்கைள 
எட௄் ப இரண்௄ வ௯களில் ேதர௵் ெசய்யலாம், எனேவ எண் நான்காக எட௄் ப இரண்டாக 
மா௣௳ட்டௌ, அதாவௌ நான்காக எட௄் காரணிகளாக வஶக்க ஆ௥ காரணியாக இ௠௏ற்௥ 
இ௠பத்ொ நான்ஶ ஆக௵ம் ௚த௧ல் பாரக்்கலாம்.
  ௚தல் இலக்கம் ௛ன்௥ ஐந்ௌ என்றால் இலக்கம் ௛ன்௥ அல்லௌ ஐந்ௌ இ௠க்கலாம், r 
அௌ இரண்௄ வ௯கள் சரி, கைட஼ இலக்கமானௌ 
0 ௚தல் 4 வைர ஆ௥ எட௄், அதாவௌ ஐந்ௌ வ௯கள் மற்௥ம் ௙த௚ள்ள இரண்௄ இலக்கங்கைள 
எட௄் இரண்ூல் ேதர௵் ெசய்யலாம்.p 
  எட௄் காரணிகைள ஆ௥ காரணி அூப்பைடயால் வஶத்தால், 
இரண்டாக ஐந்ௌ ௚தல் ஐம்பத்ொ ஆ௥ வைர௜லான வ௯களின் ெமாத்த எண்ணிக்ைக என்ன, 
அௌ ஐந்௏ற்௥ அ௥பௌ ஆஶம், எனேவ இப்ேபாௌ நீங்கள் இந்த இரண்ைட௞ம் ஷட்டல் 
ெகாள்ைக௜ன் ௛லம் ஷட௄் 
௚௱ எண்களின் ெமாத்த எண்ணிக்ைக 3000 மற்௥ம் 6000 க்ஶ இைட௜ல் இலக்கங்கள் ௙ண்௄ம் 
வராமல் இ௠க்க இரண்௄ இரண்௄ நான்ஶ ஷட்டல் ஐந்ௌ ஆ௥ ௗஜ்௷யம் அதாவௌ எ௱௏ற்௥ 
எண்பத்ௌ நான்ஶ ஆ, இந்த அ௣க்ைகைய இங்ேக ௙ண்௄ம் ெசால்ழேறன் 
3000 ௚தல் 6000 வைர௜லான இலக்க எண்களின் ெமாத்த எண்கள் ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் வராத 
இடத்ொல் ஆ௜ரத்ௌ ஐந்ௌ அவற்௣ல் ௏ற்௥ பன்னிெரண்௄ 
எண்ணிக்ைக௜ல் இரடை்ட எண்கள் இ௠க்ஶம் இடத்ொல் எத்தைன உள்ளன, அதாவௌ எ௱௏ற்௥ 
எண்பத்ொ நான்ஶ எண்கள் , அ௄த்த ௳ரி௵ைர௜ல் , இந்த வரிைசமாற்றங்கள் மற்௥ம் 
ேசரக்்ைககளின் ஼க்கல்களின் பல்ேவ௥ பயன்பா௄கைளத் ெதாடரழ்ேறன்.
 
ஆ, அூப்பைட௜ல் வரிைசப்ப௄த்தப்பட்ட ஏற்பா௄களின் வரிைசமாற்றங்களின் 
எண்ணிக்ைக௜௩ம், வரிைசப்ப௄த்தப்படாத ஏற்பா௄களின் எண்ணிக்ைக௜௩ம், இந்த 
௳ஷயங்கள் ெபா௠ந்தக்ஷூய பல்ேவ௥ வைகயான ஼க்கல்கள் இ௠க்கலாம் , எனேவ அ௄த்த 
௳ரி௵ைர௜ல் இன்௑ம் ஼ல ஼க்கல்கைளப் பற்௣ ௳வாொப்ேபாம் Pru
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