
 
ਇਸ ਲਈ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਮੈਨੰੂ ਿਗਣਤੀ ਦੇ ਕੁਝ ਹੋਰ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਨ ਿਦਓ ਤਾਂ ਿਕ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਅਖੌਤੀ ਇੰਜੈਕਸ਼ਨ ਿਸਧਾਂਤ ਠੀਕ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਸਧਾਂਤ ਇੱਕ ਸੀਿਮਤ ਸੈੱਟ ਤୌ ਦਜੂੇ ਸੀਿਮਤ ਸੈੱਟ ਤੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ 'ਤੇ ਆਧਾਿਰਤ ਹਨ। ਆਹ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਪ୥ਿਕਰਤੀ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ah ah 
ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਤୌ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਆਿਦ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਨੰਬਰ ਹੋਣਗੇ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਉਹ ਨੰਬਰ ਮੇਲ ਖਾਂਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਇਹਨਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਿਗਣਤੀ ਦੀਆਂ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਲਈ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ। ਮ୊ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਟੀਕੇ ਦੇ ਿਸਧਾਂਤ ਬਾਰੇ 
ਗੱਲ ਕਰਦਾ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਅਤੇ ਨੰੂ ਸੀਿਮਤ ਸੈੱਟ ਹੋਣ ਿਦਓ ਜੇਕਰ ਤୌ ਤੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਤୌ ਇੱਕ ਮੈਿਪੰਗ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਤਾਂ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਤୌ a b f b a b ah 
ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇਹ ਸਮਝਣ ਲਈ ਬਹਤੁ ਸਰਲ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਮ୊ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਡਾਇਗ୥ਾਮੈਿਟਕ ਨੁਮਾਇੰਦਗੀ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਮੇਰੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਕੁਝ ਤੱਤ ਹਨ 
ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਹਰ ਇੱਕ ਇੱਕ ਤୌ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਕੁਦਰਤੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਹਰੇਕ ਐਲੀਮ୊ਟ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਮ୊ਬਰ ਨਾਲ ਮੈਪ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਕੁਝ ਮ୊ਬਰ ਛੱਡ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ ਤਾਂ 

ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਹਮੇਸ਼ਾਂ ਸੈੱਟ ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਨਾਲୌ  ਵੱਧ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦੀ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਵਾਧੂ ਪਾਬੰਦੀ ਲਗਾਉਦਂੇ ਹਾਂb a 
ਇਹ ਤਾਂ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਿਸੱਧੀ ਿਗਣਤੀ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਬਾਈਜੇਕਸ਼ਨ ਿਸਧਾਂਤ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਤੇ ਨੰੂ ਸੀਿਮਤ ਸੈੱਟ ਹੋਣ ਿਦਓ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਤୌ ah bp a b f b 
ਤੱਕ ਇੱਕ ਬਾਈਜੇਕਸ਼ਨ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਇੱਕ ਤୌ ਇੱਕ ਅਤੇ ਮੈਿਪੰਗ ਉਤੇੱ ਿਫਰ ਕਾਰਡੀਨਿਲਟੀ  ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਬਾਰੇ ah a b ah ah 
ਵੀ ਕਈ ਵਾਰ ਗੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਕਈ ਵਾਰ ਅਿਜਹੀਆਂ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਹੁੰਦੀਆਂ ਹਨ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਿਕਸੇ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਭਾਗਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦਾ ਪਤਾ 
ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਸਮਾਨ ਸਮਝ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  ਇਹ ਿਬਜੈਕਸ਼ਨ ਿਵਧੀ ਦਆੁਰਾ ਹੈ, ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਸ ah 
'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਗਿਣਤ ਦੇ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਏ ਦੀ ਵਰਤୌ ਨੰੂ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਿਕਸੇ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਭਾਜਕਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਲੱਭਣ ਲਈ ਚਾਰਟ ਿਵੱਚ ਇਸਨੰੂ fta 
ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਗਿਣਤ ਦਾ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਯ  ਕੀ ਹੈ ਮੇਰਾ ਿਖਆਲ ਹੈ ਿਕ ਸਾਰ ੇਿਵਿਦਆਰਥੀ ਇਸ ਗੱਲ ਤୌ ਜਾਣ ੂਹਨ ਿਕ ਹਰਕੇ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਦੋ ਤୌ ਵੱਧ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਨੰੂ n 
ਗੁਣਨਬੱਧ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਕੁਝ ਲਈ ਪਾਵਰ ਹੈ।  ਵੱਖ-ਵੱਖ ਪ୥ਾਈਮਸ n p 1 m 1 p 2 m 2 pk mk p one

ਦੋ ਅਤੇ ਕੁਝ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਅਿਜਹਾ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ੇਸ਼ਨ ਿਵਲੱਖਣ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਈਮਸ ਦੇ ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਨਜ਼ਰਅੰਦਾਜ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ p pk m one m two mk 
ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਦੀ ਥਾਂ ਪਾਵਰ ਅਤੇ ਤୌ ਪਾਵਰ ਆਿਦ  ਕ୥ਮ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲੋ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਪਾਵਰ ਿਵੱਚ ਪਾਉਦਂੇ ਹਾਂ p 1 m 1 p m 2 m 2 p 2 
ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਪਾਵਰ ਉਤੇੱ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਿਫਰ ਇਸ ਨਾਲ ਕੋਈ ਫਰਕ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦਾ ਿਫਰ ਇਸ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ੇਸ਼ਨ ਨੰੂ ਿਵਲੱਖਣ ਮੰਿਨਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਨੰਬਰ m 1 p 1 ah 
ਿਥਊਰੀ ਿਵੱਚ ਬੁਿਨਆਦੀ ਨਤੀਿਜਆਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਹੈ। ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਯੂਕਿਲਡ ਦੇ ਸਮୈ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਸੀ ਿਜਸਨੇ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਮੁਢਲੇ ਕੇਸ ਲਈ ਸਾਬਤ ਕੀਤਾ ਸੀ ਅਤੇ 
ਪੂਰੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਸਨੰੂ ਕਾਰਲ ਫਰੈਡਿਰਕ ਗੈਸ ਦਆੁਰਾ ਅਠਾਰਾਂ ਸੌ ਅਤੇ ਇੱਕ ਆਹ ਿਵੱਚ ਸਾਬਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਸੀ ਹਣੁ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਇਸ ਨੰੂ ਸਾਰ ੇਭਾਗਾਂ ਦਾ ਪਤਾ 
ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਵਰਿਤਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ  ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੀ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਿਵਭਾਜਨ ਿਸਧਾਂਤ ਇੱਥੇ  ਕਹੋ ਬਹੱਤਰ ਦੋ ਦੇ ਭਾਜਕਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਲੱਭੋ ਤਾਂ ਬਹੱਤਰ ਨੰੂ
ਦੋ ਘਣ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ੇਸ਼ਨ ਿਥਊਰਮ ਦਆੁਰਾ ਇਹ ਇਸ ਦੀ ਿਵਲੱਖਣ ਪ୥ਤੀਿਨਧਤਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ x
ਬਹੱਤਰ ਦਾ ਭਾਜਕ ਹੈ ਤਾਂ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਫਾਰਮ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਦੀ ਪਾਵਰ ਨੰੂ 3 ਦੀ ਪਾਵਰ ਕਿਹਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਸੈੱਟ 0 1 2 3 ਨਾਲ x x 2 a a b a 
ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਸੈੱਟ 0 1 ਅਤੇ 2 ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ। b 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਆਓ ਨੰੂ ਮੰਨੀਏ। 72 ਅਤੇ ਦੇ ਭਾਜਕਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਇਸ ਟਪੂਲਜ਼ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਮੁੱਲ 0 1 2 3 ਲੈ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਮੁੱਲ 0 1 2 ਲੈ a b ab a b 
ਸਕਦਾ ਹੈ । ਿਫਰ ਕੁਦਰਤੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤୌ ਤੱਕ ਬਾਈਜੇਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਇਸ ਪੂਰੀ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਦਰਸਾਓ ਅਸਲ a b ah 
ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੇਕਰ ਮ୊ 0 0 ਚਣੁਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜ਼ੀਰੋ ਜ਼ੀਰੋ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਬਲਕੁਲ ਇੱਕ ਿਮਲਦਾ ਹੈ b ah 
ਇਸਲਈ ਮੈਨੰੂ ਕਿਹਣਾ ਪਏਗਾ ਿਕ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਇੱਕ ਜੋ ਿਕ ਭਾਜਕ ਇੱਕ ਹੈ। ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਭਾਜਕ ਦੋਵୈ ਨੰੂ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ f a b 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਹੈ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਭਾਜਕ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਮੰਨਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਿਕ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ en a b a 
ਹੈ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਭਾਜਕ ਚਾਰ ਨੰੂ ਮੰਨਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਹੈ  ਦੋ ਬੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਭਾਜਕ b a 
ਛੇ ਨੰੂ ਮੰਨਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਿਕ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਹੈ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਫਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਭਾਜਕ ਅੱਠ ਨੰੂ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਹੈ ਿਤੰਨ a b a b
ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਨ୎ ਨੰੂ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜ਼ੀਰ ੋ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਬਾਰਾਂ ਨੰੂ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇa b a 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਅਠਾਰਾਂ ਨੰੂ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਹੈ।  ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ b a b 
ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਚੌਵੀ ਨੰੂ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਤੰਨ ਬੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਿਵਚਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋ ਦੋ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਹੈ ਜੋ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਨ୎ ਅਤੇ a 
ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਬਹੱਤਰ ਅਨੁਰਪੂ ਹੈ ਿਤੰਨ ਦੋ ਨੰੂ f  nding 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਸੈੱਟ ਦੇ ਸਾਰੇ 12 ਤੱਤ ਸੈੱਟ ਦੇ ਬਾਰਾਂ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਕੱੁਲ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਹਨ a b 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋ ਨਕਸ਼ੇ 'ਤੇ ਇੱਕ ਇੱਕ ਹੈ।  ਇਹ ਇੱਕ ਬਾਈਜੇਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਬਾਈਜੇਕਸ਼ਨ ਿਸਧਾਂਤ ਦਆੁਰਾ 
ਇਸ ਲਈ ਬਾਈਜੇਕਸ਼ਨ ਿਸਧਾਂਤ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਬਾਰ୧ ਹੈ ਉਥੱੇ ਨੰਬਰ ਬਹੱਤਰ ਦੇ ਕੁੱਲ ਬਾਰਾਂ ਭਾਜਕ a b ah 
ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਮ୊ ਕੁਝ ਿਦੰਦਾ ਹਾਂ ਕੁਝ ਥੋੜੀਆਂ ਵੱਡੀਆਂ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਲਈ ਸਧਾਰਨ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਵੇਖਦੇ  ਹਾਂ ਿਕ ਬਾਰ୧ਾਂ ਹਜ਼ਾਰ ਛੇ ਸੌ ਇਕੱਤੀ ਹਜ਼ਾਰ ਸੱਤ ਸੌ ਪੰਜਾਹ ਦੋ ਪੰਜਾਹ ਹਜ਼ਾਰ ਇੱਕ ਸੌ 25 ਹਨ ਦੇ ਭਾਗਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਲੱਭੋ ਤਾਂ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਇਹ 
ਬਾਰਾਂ ਹਜ਼ਾਰ ਛੇ ਸੌ ਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨ। ਦੋ ਘਣ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਪੰਜ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਸੱਤ ਿਵੱਚ ਪਾਵਰ ਇੱਕ ਿਵੱਚ 
ਇਸ ਲਈ ਕੋਈ ਵੀ ਭਾਜਕ 2 ਦਾ ਪਾਵਰ ਦਾ ਪਾਵਰ ਦਾ ਪਾਵਰ ਅਤੇ 7 ਪਾਵਰ ਦਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂ ਿਕੱਥੇ ਦੇਖਦੇ ਹੋ  ਉਹ ਸਬੰਧਤ a 3 b 5 c d abcd 
ਹਨ  ਤୌ ਕੋਈ ਵੀ ਸੰਿਖਆ ਜ਼ੀਰ ੋਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਕੋਈ ਵੀ ਸੰਿਖਆ ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ ਦੋ ਕੋਈ ਵੀ ਸੰਿਖਆ ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ ਦੋ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਕੋਈ ਵੀ ਸੰਿਖਆ ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ a b c d 
ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦੇ ਦਆੁਰਾ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਦਾ ਮੈਿਪੰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ  ਤୌ ਜੋ ਿਕ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਬਾਰਾਂ x faf f abcd a a bijection b 
ਹਜ਼ਾਰ ਛੇ ਸੌ ਦੇ ਭਾਜਕਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਚਾਰ ਟਪੂਲਾਂ ਦੇ ਸੰਗ୥ਿਹ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਜੱਥੇ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਿਤੰਨ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ah a b c 
ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਦੋ ਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ। ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਉਹ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹਨ ਹਣੁ ਇੱਥੇ ਿਕੰਨੇ ਤੱਤ ਹਨ ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਹੈ ਇੱਥੇ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਚਾਰ ਤੱਤ ਹਨd b ah 
ਇੱਥੇ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਿਤੰਨ ਤੱਤ ਹਨ ਇੱਥੇ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਿਤੰਨ ਤੱਤ ਹਨ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਤੱਤ ਹਨ ਤਾਂ ਇਹ ਿਬਲਕੁਲ ਬਹੱਤਰ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਬਾਰਾਂ ਹਜ਼ਾਰ 
ਛੇ ਸੌ ਦੇ ਭਾਜਕਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਬਹੱਤਰ ਆਹ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਆਉ ਅਸੀ ਂਮੰਨੀਏ ਿਕ ਿਤੰਨ ਇਕੱਤੀ ਹਜ਼ਾਰ ਸੱਤ ਸੌ ਬਵੰਜਾ ਏਹ ਇਹ ਸੰਿਖਆ ਦੋ ਘਣ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਗੁਣਾ 
ਸੱਤ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਡਬਲਯੂ.  ਨੰੂ ਦੋ ਦੀ ਪਾਵਰ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਨੰੂ ਨੰੂ ਸੱਤ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਨੰੂ ਸਮਝੋ ਤਾਂ ਨੰੂ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ e x a b c abc b 
ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਚਾਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ।  ਦੋ ਤୌ ਦੋ ਤਾਂ ਬੀ ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਪੰਜ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਜੋ ਿਕ ਸੱਠ ਹੈ, ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇਸ ਦੇ ਭਾਜਕਾਂ ਦੀ c 
ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਪੰਜਾਹ ਹਜ਼ਾਰ ਇੱਕ ਸੌ ਪੱਚੀ ਨੰੂ ਮੰਨਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸ ਨੰੂ ਪੰਜ ਘਣ ਿਵੱਚ ਸੱਤ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਵਰਗ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਿਤੰਨ ਤୌ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਬਣ ਜਾਵੇਗੀ ਜੋ ਿਕ 36 ਹੈ, b 
ਇਸ ਲਈ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੇ ਇਸ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਏ ਦੀ ਵਰਤୌ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਪ୥ਮੇਏ ਨੰੂ ਿਬਆਨ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਬਜੈਕਸ਼ਨ ਿਸਧਾਂਤ ah ah 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਨਤੀਜੇ ਹਨ ਿਕਸੇ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਭਾਗਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ' ਤੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਤੇ ਿਬਜੈਕਸ਼ਨ ਿਸਧਾਂਤ ਹਣੁ ਮ୊ ਇੱਕ ਪ୥ਮੇਏ fta 
ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦੱਿਸਆ ਹੈ ਜੇਕਰ ਨੰੂ ਤୌ ਪਾਵਰ ਤੱਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਤୌ ਪਾਵਰ ਅਤੇ n p 1 m 1 p 2 p ower m 2 p 3 m 3 
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ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਤୌ ਪਾਵਰ ਿਜੱਥੇ ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਦੋ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਅਭਾਜ ਹਨ ਅਤੇ ਦੋ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ pk mk n p one p pk m one m mk 
ਹਨ ਿਫਰ ਭਾਜਕਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ  ਦਾ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਜੋੜ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਤੱਕ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ n n m m mk ah 
ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਵਭਾਜਨ ਿਸਧਾਂਤ ਦਾ ਇੱਕ ਉਪਯੋਗ ਸੀ ਜੋ ਇੱਕ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਭਾਜਕਾਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਕਰਨ ਿਵੱਚ ਉਪਯੋਗੀ ਹੈ ਜੋ ਮ୊ ਅੱਗੇ ਦੇਖਦਾ ਹਾਂ।  ਕੁਝ ah 
ਹੋਰ ਿਗਣਨ ਦੀਆਂ ਿਵਧੀਆਂ ਆਹ 
ਇਸ ਲਈ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਆਕੂਪ୊ਸੀ ਿਸਧਾਂਤ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਸੈੱਲਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਸੰਿਖਆ ਿਵੱਚ ਪਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਜਾਂ ਕਈ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਕਈ ਗୈਦਾਂ ਨੰੂ 
ਪਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਵੱਚ ਕਈ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀਆਂ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨਾਂ ਹੁੰਦੀਆਂ ਹਨ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਬੈਠਣ ਵਾਲੇ ਲੋਕ ਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਆਹ ਕੁਝ ਿਕਸਮ ਦੇ ਸੰਕੇਤਾਂ ਦਾ ਪ୥ਬੰਧ ਕਰਨਾ 
ਆਿਦ 
ਇਸ ਲਈ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਆਕੂਪ୊ਸੀ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਨੰੂ ਦੇਖਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਵੰਡਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਨੰੂ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਚਣੁਦੇ ਹਨ ਜੋ n nr n n 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਚਣੁਦੇ ਹਨ। ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਚਣੋੁ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ, r n r ah 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਸਮੱਿਸਆ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰਨ ਿਦਓ ਤਾਂ ਜੋ ਮ୊ ਦੱਿਸਆ ਿਕ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਹੋ ਸਕਦੀਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਆਪਣੀਆਂ ਇੱਕੋ r 
ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਨੰੂ ਕਿਹ ਸਕੀਏ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਸੈੱਲਾਂ ਿਵੱਚ ਰੱਿਖਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਵੱਖਰੇ ਬਕਸੇ ਆਿਦ. ਇਸਲਈ ਇਹ ਸੰਿਖਆ ਪਲੱਸ r n r n 
ਮਾਇਨਸ 1 ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ 1 ਚਣੋੁ ਘਟਾਓ 1 ਮੈਨੰੂ ਇਸਦਾ ਸਬੂਤ ਦੇਣ ਿਦਓ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਤਾਿਰਆਂ ਦਆੁਰਾ ਗୈਦਾਂ ਨੰੂ ਪ୥ਸਤੁਤ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਇਹ n r r 
ਦਰਸਾਉਣ ਦਾ ਇੱਕ ਤਰੀਕਾ ਹੈ ਕਈ ਵਾਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਸੇਬ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਵਚਕਾਰ ਅਸੀ ਂਹਾਂ  ਆਹ ਸੰਤਰੇ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਹੋਰਾਂ ਨੰੂ ਲਗਾਉਣਾ r 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਬਸ ਸਭ ਤୌ ਸਰਲ ਿਸਤਾਰੇ ਲਗਾ ਿਰਹਾ ਹਾਂ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਗୈਦਾਂ ਉਹ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਇਸ ਚੀਜ਼ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਮੰਿਨਆ ਜਾ ਸਕੇ ਅਤੇ ਇਸ ਬਕਸੇ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਲੰਬਕਾਰੀ ਬਾਰਾਂ ਦੇ r n n 
ਿਵਚਕਾਰ ਸਪੇਸ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਏ ਜਾਣ ਿਦਓ।  ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਮੇਰੇ ਕੋਲ ਦੋ ਬਕਸੇ ਹਨ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਤੰਨ ਆਹ ਿਤੰਨ ਲੰਬਕਾਰੀ ਬਾਰ ਰੱਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ n 
ਇੱਕ ਬਾਕਸ ਵਜୌ ਕੰਮ ਕਰਦਾ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਬੌਸ ਵਜୌ ਕੰਮ ਕਰਦਾ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਮੇਰੇ ਕੋਲ ਿਤੰਨ ਬਕਸੇ ਹਨ ਤਾਂ ਮ୊ ਚਾਰ ਬਾਰ ਬਣਾਉਦਂਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਣੁ ਕੀ ਹੋ ਿਰਹਾ ਹੈ 
ਿਕ ਤਾਰੇ ਹਨ  ਿਵਚਕਾਰ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਹਾਂ  ਇਸ ਸਟਾਰਸ ਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣਾ ਜੋ ਿਕ ਸਮਾਨ ਗୈਦਾਂ ਹਨ ਤਾਂ ਇਹ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ r r 
ਇੱਥੇ ਤਾਰੇ ਹਨ ਅਤੇ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਲੰਬਕਾਰੀ ਪੱਟੀਆਂ ਹਨ ਇਸ ਲੰਬਕਾਰੀ ਬਾਰਾਂ ਦੇ ਬਾਹਰ r n 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਸ਼ੁਰਆੂਤ ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਸਰਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਿਵਚਕਾਰ ਿਵੱਚ  ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਲੰਬਕਾਰੀ ਬਾਰ ਅਤੇ ਤਾਰਾ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਉਸ ਿਵੱਚୌ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ n r r n n 
ਚਿੁਣਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਤੁਸੀ ਂਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਚੀਜ਼ਾਂ ਨੰੂ ਚਿੁਣਆ ਜਾਣਾ ਹੈ ਦੋਵୈ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਸੱਚ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪਲੱਸ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ।  ਘਟਾਓ r r n 
ਇੱਕ ਚਣੋੁ ਆਰਆਰਆਰ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸੀਐਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ n 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਿਵਵਸਥਾ ਿਵੱਚ ਸ਼ੁਰ ੂਿਵੱਚ ਲੰਬਕਾਰੀ ਬਾਰ ਹਨ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ 1 ਬਾਰਾਂ ਅਤੇ ਤਾਿਰਆਂ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ 1 ਚਣੋੁ ਆਰਆਰਨ n r n r 
ਪਲੱਸ ਆਰ ਮਾਇਨਸ 1 ਚਣੋੁ ਿਵੱਚ ਿਵਵਸਿਥਤ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਘਟਾਓ 1 ਬਨਾਮ ਆਹ ਹਣੁ ਇਸ ਿਵਵਸਥਾ ਿਵੱਚ ਸੰਭਾਵਨਾ ਹੋ ਸਕਦੀ ਹੈ ਿਕ ਆਹ ਕੁਝ ਬਕਸਾn 
ਖਾਲੀ ਹੈ ਹਣੁ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਵਾਧੂ ਪਾਬੰਦੀ ਲਗਾ ਿਦੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੋਈ ਵੀ ਬਕਸਾ ਖਾਲੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਤਾਂ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦਾ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਆਓ ਆਪਾਂ ਇਸ ਨੰੂ 
ਵੇਖੀਏ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਇੱਕ ਪਿਰਵਰਤਨ ਹੈ  ਇਹ  ਆਕੂਪ୊ਸੀ ਸਮੱਿਸਆ ਵੰਡਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ ਕੋਈ n 
ਵੀ ਬਕਸਾ ਖਾਲੀ ਨਾ ਰਹੇ ਤਾਂ ਜੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਚਣੋੁ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ 1 ਚਣੋੁ ਘਟਾਓ ਇੱਥੇ ਤୌ ਵੱਡਾ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਮ୊ ਇਸ ਕਥਨ ਨੰੂ ਇਹ r n r r n r 
ਵੀ ਸਾਬਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਖਾਲੀ ਬਕਸੇ ਨਹੀ ਂਹਨ ਤਾਂ ਕੋਈ ਵੀ ਦੋ ਲੰਬਕਾਰੀ ਪੱਟੀਆਂ ਨੇੜੇ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦੀਆਂ ਹਨ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇਸ ਿਵੱਚ ਮ୊ ਇਹਨਾਂ ਦੋ 
ਬਾਰਾਂ ਨੰੂ ਨਾਲ-ਨਾਲ ਬਣਾਇਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਵਚਕਾਰ ਕੋਈ ਤਾਰਾ ਨਹੀ ਂਹੈ , 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸੰਭਾਵਨਾ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗੀ, 
ਇਸ ਲਈ ਤਾਿਰਆਂ ਕੋਲ ਹਨ। ਘਟਾਓ 1 ਸਪੇਸ ਿਜਸ ਿਵੱਚୌ ਘਟਾਓ 1 ਨੰੂ ਲੰਬਕਾਰੀ ਬਾਰਾਂ ਦਆੁਰਾ ਕਬਜ਼ਾ ਕਰਨਾ ਹੈ ਯਾਨੀ ਿਕ ਿਕੰਨੀਆਂ ਲੰਬਕਾਰੀ ਬਾਰਾਂ ਹਨ r r n 
ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਚਣੋੁ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਚਣੋੁ ਘਟਾਓ ਤਰੀਕੇ ਆਹ n r n r r n 
ਇਸਲਈ ਮ୊ ਦੋ ਆਕੂਪ୊ਸੀ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਦਾ ਹੱਲ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਇੱਕ ਆਹ ਵੰਡਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਹਨ ਜੋ ਿਕ n r 
ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਚਣੋੁ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਵਾਧੂ ਪਾਬੰਦੀ ਲਗਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੋਈ ਬਾਕਸ ਨਹੀ ਂ ਖਾਲੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਨੰਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਚਣੋੁ n n r 
ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਇਸ 11 ਿਵਅਕਤੀਆਂ ਦੀ ਅਰਜ਼ੀ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਖਾਸ ਿਵਅਕਤੀ ਸ਼ਾਮਲ ਹਨ, ਕਿਹੰਦੇ ਹਨ ਿਕ ਨੰੂ ਿਗਆਰਾਂ pqr 
ਸੀਟਾਂ 'ਤੇ ਿਬਠਾਉਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਿਕੰਨੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਨਾਲ ਲੱਗਦੇ ਬੀਜਾਂ 'ਤੇ ਕਬਜ਼ਾ ਨਾ ਕਰ ਸਕੇ।  ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸ ਿਗਆਰਾਂ ਿਵਅਕਤੀਆਂ pqr 
ਿਵੱਚୌ ਿਤੰਨ ਿਵਅਕਤੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਹਨ ਿਜਨ୧ਾਂ ਉਤੇੱ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਪਾਬੰਦੀ ਲਗਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰੀਏ ਅਸੀ ਂਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਅੱਠ ਿਵਅਕਤੀਆਂ ਨੰੂ ਠੀਕ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ 
ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਅੱਠ ਿਵਅਕਤੀਆਂ ਨੰੂ ਅੱਠ ਗੁਣਾਤਮਕ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਿਵਵਸਿਥਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਅਤੇ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਛੱਡ ਿਦੱਤਾ ਹੈ।  ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇਖ pq r 
ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਆਹ ਿਵਅਕਤੀ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਪੰਜ ਛੇ ਸੱਤ ਅੱਠ ਹਣੁ ਿਕੰਨੀਆਂ ਥਾਵਾਂ ਬਚੀਆਂ ਹਨ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹਣੁ ਿਵਚਕਾਰ ਸੱਤ ਸਥਾਨ ਹਨ ਅਤੇ ਸਾਈਡ 'ਤੇ ਵੀ ਸਾਡੇ
ਕੋਲ ਦੋ ਸਥਾਨ ਹਨ ਤਾਂ ਕੁੱਲ ਨ୎ ਸਥਾਨ ਹਨ ਿਜਨ୧ਾਂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਪਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਅਤੇ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਨ୎ ਬਾਕੀ ਥਾਵਾਂ 'ਤੇ ਿਕੰਨੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਕੀਤਾ ਜਾ pq r 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਤੰਨ ਸੀਟਾਂ ਨ୎ ਪੀ ਥ୥ੀ ਿਵੱਚ ਰੱਖੀਆਂ ਜਾ ਸਕਦੀਆਂ ਹਨ ਜੋ ਨ୎ ਤୌ ਅੱਠ ਿਵੱਚ ਸੱਤ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਹੁੰਦੀਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਸੰਭਵ ਦੀ ਕੱੁਲ ਸੰਿਖਆ  ਨ୎ ilities 
ਿਵੱਚ ਅੱਠ ਤୌ ਸੱਤ ਿਵੱਚ ਅੱਠ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਵੱਡੀ ਸੰਿਖਆ ਹੈ, ਇੱਕ ਸੰਚਾਰ ਚੈਨਲ ਰਾਹੀ ਂਛੇ ਵੱਖਰੇ ਿਚੰਨ୧ ਪ୥ਸਾਿਰਤ ਕੀਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ , ਪ୥ਤੀਕਾਂ ਦੇ 
ਹਰੇਕ ਜੋੜੇ ਿਵੱਚ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਦੋ ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ ਵਾਲੇ ਿਚੰਨ୧ਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਕੱੁਲ 18 ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ ਸ਼ਾਮਲ ਕੀਤੀਆਂ ਜਾਣੀਆਂ ਹਨ।  ਿਚੰਨ୧ ਅਤੇ ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ ਨੰੂ ਿਕੰਨੇ ਤਰੀਿਕਆਂ 
ਨਾਲ ਿਵਵਸਿਥਤ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ , ਮੈਨੰੂ ਹਣੇੁ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਦਹੁਰਾਉਣ ਿਦਓ ਇੱਥੇ ਛੇ ਵੱਖੋ-ਵੱਖਰੇ ਿਚੰਨ୧ ਹਨ ਜੋ ਇੱਕ ਆਹ ਸੰਚਾਰ ਚੈਨਲ ਰਾਹੀ ਂਸੰਚਾਿਰਤ ਕੀਤੇ
ਜਾਣ ੇਹਨ ਹਣੁ ਿਚੰਨ୧ਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਾਨੰੂ ਅਠਾਰਾਂ ਖਾਲੀ ਥਾਂ ਸ਼ਾਮਲ ਕਰਨੀਆਂ ਪੈਣਗੀਆਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਪ୥ਤੀਕਾਂ ਦੇ ਹਰੇਕ ਜੋੜੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਦੋ ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ ah 
ਹਨ ਿਫਰ ਇਹ ਿਚੰਨ୧ ਅਤੇ ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ ਦੀ ਿਵਵਸਥਾ ਿਕੰਨੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਛੇ ਿਚੰਨ୧ ਨੰੂ ਕਹੋ ਇੱਕ ਦੋ ਤਾਂ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ b s s s s s s 
ਚਾਰ ਅਤੇ ਪੰਜ ਆਹ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਅਤੇ ਛੇ ਠੀਕ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਹ ਖਾਲੀ ਥਾਂ ਹੈ, ਠੀਕ ਹੈ, ਇਹ ਖਾਲੀ ਥਾਂ ਿਸਰਫ਼ ਿਚੰਨ୧ਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੀ ਪਾਉਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ, s s 
ਇਸਲਈ ਿਚੰਨ୧ਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਪੰਜ ਸਥਾਨ ਹਨ ਤਾਂ ਇਸ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਲਾਲ 18 ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਰਖੱਣ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ, 
ਜੋ ਿਕ ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ ਹਨ, ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪੰਜ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਮੰਨ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਹਣੁ ਪਿਹਲੀ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ 
ਿਕ ਹਰੇਕ ਜੋੜੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਦੋ ਖਾਲੀ ਹੋਣੇ ਚਾਹੀਦੇ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਦੋ ਦੋ ਪਾ ਿਦੰਦੇ ਹਾਂ। ਉਥੱੇ ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂ ਅਠਾਰਾਂ ਸਮਾਨ ਚੀਜ਼ਾਂ ਿਵੱਚୌ ਹਰ ਦੋ ਖਾਲੀ ਥਾਂ ਚਣੁਦੇ ਹਾਂ, ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਦਸ ਸਮਾਨ ਚੀਜ਼ਾਂ ਦੀ ਚੋਣ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬਿਚਆ ਰਿਹੰਦਾ ਹੈ 
ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਾਰੀਆਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ, ਇਸ ਚੋਣ ਦਾ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਅਰਥ ਨਹੀ ਂਹੈ, ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਹੈ, ਹਣੁ ਿਕਵୈ ਬਾਕੀ ਹੈ।  ਬਹਤੁ 
ਸਾਰ ੇਹਨ ਅੱਠ ਖਾਲੀ ਬਚੇ ਹਨ ਹਣੁ ਬਾਕੀ ਬਚੇ ਅੱਠ ਖਾਲੀ ਪੰਜ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਅੱਠ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਰਖੱੇ ਜਾ ਸਕਦੇ ਹਨ ਜੋ ਿਕ 12 c 

ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਰਖੱਣ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦਬੁਾਰਾ ਿਤਆਰ ਕੀਤਾ ਹੈ c 4 
ਵੱਖ-ਵੱਖ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਕੁਝ ਵਾਧੂ ਸ਼ਰਤ ਸੀ ਿਕ ਿਚੰਨ୧ਾਂ ਦੇ ਹਰੇਕ ਜੋੜੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਦੋ ਖਾਲੀ ਥਾਂਵਾਂ ਹਨ, ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਤੌਰ 'ਤੇ 
ਰੱਖ ਕੇ ਿਧਆਨ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਕ 10 ਖਾਲੀ ਡਬਲਯੂ.  ਪਿਹਲਾਂ ਚਿੁਣਆ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਉਥੱੇ ਪਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਉਹ ਸਾਰੇ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਤਾਂ ਚਣੁਨ ਦੇ 
ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਜੋ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਹੈ ਹਣੁ ਬਾਕੀ ਬਿਚਆ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ r n cr 
ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਲੱਭੋ  ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੋ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਚਾਰ ਦਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਇਸ ਨੰੂ ਦਸ ਇੱਕ ਨੰੂ ਵੰਡਣ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ x x x x 
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ਮੰਿਨਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰ ੋਆਹ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਪਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ ਤୌ x x 
ਦਸ ਦੋ ਜ਼ੀਰ ੋਇੱਕ ਤୌ ਦਸ ਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਹ ਇੱਕ ਵਾਰ ਵੰਡਣ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਸ ਵੱਖੋ-ਵੱਖਰੇ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਹਨ ਿਜਨ୧ਾਂ ਨੰੂx 
ਚਾਰ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਰੱਿਖਆ ਜਾਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦਸ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਨੰੂ ਵੰਡਣ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ। ਚਾਰ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਤਾਂ ਜੋ ਿਕ ਪਲੱਸ n r 
ਮਾਇਨਸ 1 ਘਟਾਓ 1 ਜੋ ਿਕ 13 ਹੈ। ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਨਤੀਜੇ ਨੰੂ ਅਿਗਆਤ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਿਲਖਣ ਲਈ ਵਧਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ cn c 3 n 
ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਆਰ ਿਜੱਥੇ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ , ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰਬਰ ਇੱਕ ਨੰੂ ਕਾਲ x 1 x 2 xn r 
ਕਰਨ ਿਦਓ, ਿਫਰ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰਬਰ ਇੱਕ ਦੇ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਜੋ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸੀਆਰ ਜੋ ਿਕ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਇੱਕ r n r n cn
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਮਾਨ ਹੈ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਚੀਜ਼ਾਂ ਨੰੂ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡਣ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪਾਬੰਦੀ ਲਗਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਤୌ r n xi 
ਵੱਧ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ  ਿਕ 1 ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ 1 ਘਟਾਓ 1 ਘਟਾਓ 1 ਕਰੋੜr cn rr 
ਹੈ। ਮਾਇਨਸ ਦਸ ਅੱਖਰ ਪੰਜ ਸਵਰਾਂ ਦੇ ਦਹੁਰਾਓ ਿਵੱਚୌ ਚਣੇੁ ਜਾਣ ੇਹਨ ਠੀਕ ਹੈ ਪੰਜ ਸਵਰ ਹਨ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ 10 ਿਵੱਚୌ 10 ਦੀ ਚੋਣ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਭਾਵ ਇਹ ਸਾਰੀਆਂ n 
ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਹੁਰਾਈਆਂ ਜਾ ਸਕਦੀਆਂ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲੀ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਕੰਨੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਨੰਬਰ ਕੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਹਰੇਕ ਸਵਰ ਨੰੂ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਇੱਕ ਵਾਰ ਚਣੁਨਾ ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਇੱਥੇ 
ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਹੱਲ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਦਸ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸੀ ਦਸ ਜੋ ਿਕ ਚੌਦਾਂ ਸੀ ਦਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਦਜੂੇ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਹਜ਼ਾਰ ਇੱਕ ਹੈ।  ਇਹ ਦਸ ਘਟਾਓ ਇਕ 
ਸੀ ਦਸ ਘਟਾਓ ਪੰਜ ਹੈ ਜੋ ਨ୎ ਸੀ ਪੰਜ ਹੈ ਇਕ ਸਮਾਨ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵਚ ਵੰਡਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਲੱਭੋ ਿਜਵୈ ਿਕ ਬਾਕਸ ਇਕ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ n 
ਇਕ ਵਸਤੂ ਨੰੂ ਰੱਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ 
ਇਸ ਲਈ ਦਲੀਲ ਿਦੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਕ ਬਾਕਸ ਇਕ ਕਰ ਸਕੇ।  ਜਾਂ ਤਾਂ ਕੋਈ ਵਸਤੂ ਜਾਂ ਇੱਕ ਵਸਤੂ ਨਹੀ ਂਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਬਾਕਸ ਵਨ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਵਸਤੂ ਨਹੀ ਂਹੈ ਤਾਂ ਸਮੱਿਸਆ ਸਮਾਨ ਚੀਜ਼ਾਂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵੱਖਰੇ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣ ਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਸਮਾਨ r n r 
ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਦੋ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਵੰਡ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ  ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਬਕਸੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਵਸਤੂn r n cr 
ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਕਰੋੜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨਾਲ ਵੰਡ ਸਕਦੇ ਹਾਂ r n r n 
ਇਸ ਲਈ ਵਾਧੂ ਿਸਧਾਂਤ ਦਆੁਰਾ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਕੁੱਲ ਸੰਿਖਆ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਦੋ ਕਰੋੜ ਪਲੱਸ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਕਰੋੜ ਘਟਾਓ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂr n r n 
ਚਣੁਨ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕੀਤਾ ਹੈ ਜਾਂ ਤੁਸੀ ਂਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਵੱਖਰੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਦੀ ਸੂਚੀ ਿਵੱਚୌ ਵੱਖਰੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਖਾਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਪ୥ਬੰਿਧਤ ਕਰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜਾਂ ਤਾਂ 
ਿਬਨਾਂ ਕ୥ਮਬੱਧ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨੰੂ ਘੱਟ ਆਰਡਰ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸ ਨਾਲ ਸੀ.  ਆਹ ਪਰਮੂਟੇਸ਼ਨ ਅਤੇ ਸੰਜੋਗ ਤୌ ਬਾਅਦ ਹਣੁ ਇਸ ਨੰੂ ਬਾਕਸਾਂ ਿਵੱਚ ਗୈਦਾਂ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ 
ਵੰਡਣ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵੀ ਮੰਿਨਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਵੱਖਰੀਆਂ ਗୈਦਾਂ ਅਤੇ ਵੱਖਰੇ ਬਕਿਸਆਂ ਆਿਦ ਨੰੂ ਿਵਚਾਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਮ୊ ਇਹ ਸੰਕਲਪ ਵੀ ਿਦੰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਣੁ
ਅਸੀ ਂਵੱਖੋ ਵੱਖਰੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡਣ ਬਾਰੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ।  ਵੰਡਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਵੱਖੋ ਵੱਖਰੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਵੱਖ-ਵੱਖ n 
ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਹਰੇਕ ਬਕਸੇ ਿਵੱਚ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਵਸਤੂ ਰੱਖੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਇਸਦਾ ਸਬੂਤ ਦੇਵਾਂ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਤੁਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਇੱਕ ਨਾਲୌ  
ਅੰਤਰ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਲਈਆਂ ਸਨ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਵੱਖ-ਵੱਖ ਵਸਤੂਆਂ ਦੇ ਬਕਸੇ ਲੈ ਰਹੇ ਹਾਂ ਜੋ ਪਿਹਲਾਂ ਵੀ ਵੱਖਰ ੇਸਨ ਹਣੁ ਵੀ ਉਹੀ
ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਹਕੁਮ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਪ୥ਬੰਧ ਮੈਨੰੂ ਇਸਦਾ ਰਸਮੀ ਸਬੂਤ ਦੇਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਵੱਖਰੇ ਬਕਸੇ ਕਹੋ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂਕਿਹ ਰਹੇ ਹੋ n 
ਿਕ ਤੁਸੀ ਂ ਇਸ ਿਵੱਚ ਆਬਜੈਕਟ ਪਾਓ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹੀ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਹਰੇਕ ਬਕਸੇ ਿਵੱਚ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਵਸਤੂ ਹੋ ਸਕਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਤୌ ਘੱਟr r n 
ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਿਜੱਥੇ ਵੀ ਇਸ ਨੰੂ ਪਾਉਦਂੇ ਹੋ, ਉਹ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਿਵੱਚୌ ਚੀਜ਼ਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਿਵਵਸਥਾ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਸਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ n r n
ਵੱਖ-ਵੱਖ ਵਸਤੂਆਂ ਦੇ ਆਰਡਰ ਕੀਤੇ ਪ୥ਬੰਧਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਵਜୌ ਮੰਿਨਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਤୌ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ। ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਤੁਸੀ ਂਕੀ ਕਰ ਰਹੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂn 
ਇੱਥੇ ਿਵੱਚୌ ਬਾਕਸ ਚਣੁ ਰਹੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਕਿਹ ਰਹੇ ਹੋ ਿਕ ਸੰਿਖਆ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਿਕਸ ਕ୥ਮ ਿਵੱਚ n r 
ਰੱਿਖਆ ਹੈ, ਆਹ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀ ਦਲੀਲ ਵੀ ਦੇ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਹੇਠ ਿਲਖੇ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਵੀ ਕੋਈ ਪਿਹਲੀ ਵਸਤੂ ਨੰੂ ਿਕਸੇ ਵੀ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ, ਿਫਰ ਦਜੂੀ ਵਸਤੂ ਨੰੂ n n 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਵਸਤੂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਵਨ-ਵੇਅ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਰੱਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਪ୥ਬੰਧਾਂ ਦੀ ਕੱੁਲ ਸੰਿਖਆ ਕੁਝ ਵੀ rth n r 
ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਿਵੱਚ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਦੇ ਿਸਧਾਂਤ ਦਆੁਰਾ। ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਵਨ ਤੱਕ ਜੋ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਘਟਾਓ n n r n r 
ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਵੰਡਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਿਵੱਚ ਵੱਖਰੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਹਨ  ਬਕਸੇ ਿਜਵୈ ਿਕ npr ah nd istinct 
ਕੋਈ ਵੀ ਬਕਸਾ ਿਕਸੇ ਵੀ ਿਗਣਤੀ ਿਵੱਚ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਿਵੱਚ ਰੱਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਤੁਸੀ ਂਵੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਆਰਗੂਮ୊ਟ ਥੋੜਾ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਪਿਹਲੀ ਵਸਤੂ ਨੰੂ n r 
ਿਕਸੇ ਵੀ ਬਕਸੇ ਿਵੱਚ ਰੱਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਦਜੂੀ ਵਸਤੂ ਨੰੂ ਿਕਸੇ ਵੀ ਿਵੱਚ ਰੱਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਹੋਰ ਬਕਸੇ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੀ ਸਾਡੀ ਹਰੇਕ ਵਸਤੂ ਨੰੂ ਿਵੱਚ n n n 
ਰੱਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ ਵਾਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਿਵੱਚ ਹੈ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਤਰੀਕਾ ਹੈ ਵੱਖਰੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਨੰੂ n n n n n n n r r 

ਿਵੱਚ ਵੰਡਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ  ਬਕਸੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਹਰ ਇੱਕ ਬਕਸੇ ਿਵੱਚ ਵਸਤੂਆਂ ਦਾ ਕ୥ਮ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਕਰੜੋ ਿਵੱਚ n n r 
ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਜੋ ਿਕ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ 1 ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ 1 ਤੱਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। r n n n r 

ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈ ਆਓ  ਮ୊ ਪਿਹਲਾਂ ਮੰਨਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਆਓ ਪਿਹਲਾਂ ਇਹ ਮੰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਵਸਤੂਆਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ ਜੇਕਰ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਤਾਂ  
ਇਹਨਾਂ ਨੰੂ ਬਕਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣ ਦੇ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ 1 ਮਾਇਨਸ 1 ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ 1 ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਭਾਗ n n r cn n r n
ਹੈ।  ਮਾਇਨਸ 1 ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਹਣੁ ਜੇ ਵਸਤੂਆਂ ਵੱਖਰੀਆਂ ਹਨ ਅਤੇ ਕ୥ਮ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਹਨ ਤਾਂ ਵਸਤੂਆਂ ਦੇ ਕ୥ਮ ਦੀ ਕੱੁਲ ਸੰਿਖਆ r i  r r 
ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਹੈ ਜੇਕਰ ਵਸਤੂਆਂ ਵੱਖਰੀਆਂ ਹਨ ਅਤੇ ਕ୥ਮ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਹਨ ਤਾਂ ਵਸਤੂਆਂ ਦੇ ਕ୥ਮ ਦੀ ਕੱੁਲ ਸੰਿਖਆ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤਰੀਿਕਆਂ ਦੀ ਕੱੁਲ r r 
ਸੰਿਖਆ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਆਰ ਘਟਾਓ 1 ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਨੰੂ ਘਟਾਓ 1 ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਨੰੂ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਿਵਚ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਜੋ ਪਲੱਸ ਆਰ n n r r n 
ਘਟਾਓ ਇਕ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇਕ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਜੋ ਿਕ ਬੇਸ਼ੱਕ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਸਰਲ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਪਲੱਸ n n r 
ਘਟਾਓ ਇਕ ਦੋ ਪਲੱਸਰ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਉਪੱਰ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵੀ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਮ୊ ਇੱਕn n r 
ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਗ୥ਿਹਣ ਕਰਨ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਸਮਝਦਾ ਹਾਂ, ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਟਾਈਪ 1 ਦੀਆਂ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਵਸਤੂਆਂ ਹਨ ਅਤੇ ਟਾਈਪ ਟ ੂਦੀਆਂ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ n 
ਹਨ ਅਤੇ ਿਕਸਮ ਦੀਆਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਵਸਤੂਆਂ ਿਜੱਥੇ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਵਸਤੂਆਂ ਦੀ ਕੱੁਲ ਸੰਿਖਆ ਹੈ , ਿਜਸ ਿਵੱਚୌ k  k n n 1 n 2 nk n n 1 
ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਉਹ ਸਾਰੀਆਂ ਵੱਖਰੀ ਿਕਸਮ ਦੀਆਂ ਹਨ ਿਫਰ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਿਵੱਚ ਇਹਨਾਂ ਵਸਤੂਆਂ ਦੇ ਪ୥ਬੰਧਾਂ ਦਾ n ah nu n 
ਅੰਕੜਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ 1 ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ncn n n 1 cn 2 n n 1 nk cnk n n 1 
ਕਾਰਕ ਦੋ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ  ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਵਸਤੂਆਂ ਦੀ ਿਵਵਸਥਾ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਵਸਤੂ n nk n n 
ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਅਤੇ ਦੋ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਫੈਕਟੋਰੀਅਲ ਦੇ n nk n 
ਸਮਾਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਆਕੂਪ୊ਸੀ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਉਹਨਾਂ ਕੋਲ ਕਈ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨ ਹਨ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਹਨ  ਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਵੇਖੀਆਂ ਹਨ ਜੋ ਇਸ ਿਵਵਸਥਾ 
ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਹੱਲ ਕੀਤੀਆਂ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ ਿਕ ਕੀ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ  ਕੁਝ ਚੀਜ਼ਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਖਾਸ ਕ୥ਮ ਿਵੱਚ ਲੈ ਕੇ ਦੋ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਸੈੱਲਾਂ ਿਵੱਚ ਚੀਜ਼ਾਂ ਦੀ ਵੰਡ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ 
ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਹਨ ਜੋ ਇਹਨਾਂ ਸੰਕਲਪਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਹੱਲ ਕੀਤੀਆਂ ਜਾ ਸਕਦੀਆਂ ਹਨ.  ਮ୊ ਆਪਣੀ ਿਵਚਾਰ-ਵਟਾਂਦਰੇ ਨੰੂ ਕ୥ਮ-ਬੱਧ ਸੰਜੋਗ ਿਕੱਤੇ ਦੀਆਂ 
ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਅਤੇ ਿਗਣਤੀ ਦੇ ਕੁਝ ਿਸਧਾਂਤਾਂ 'ਤੇ ਸਮਾਪਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਇਸ ਸਮୈ ਤੁਸੀ ਂ
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