
ಆದ౪ คಂದ ෮ದยಡ කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಎ൐ಃಯ เඋನಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච
इसिलए ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ಇಂ೬ౘඨ ತತ౷  ಸค ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴತ౨ ං
इसिलए ಈ ತತ౷ ಗำ ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ ๲ഡ ඛಂದ ಮ൧౨ ಂൿ ಪค෦ತ ๲ഡ ಡ ౽ಯბಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎ൐๯ವ ෬ว ah ah 
ಆඋคತ฿ಜๅ හౘඨ ಎಂದฉ ಅൿ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ හౘඨ ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ ಆඨ ഖ හౘඨ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಇ൞౲ ൽ
इसिलए ಅದರ ಆඋರದ ෬ว ඛೕโ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค
इसिलए ಆ ๸ಒ౲ ಗำ ຄಂർ൐ಃ෴ಜದ౪ ฉ ಇโಗಳඝ౬  เเಧ ಎ൐ಃಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ಡฤ ಬಳಸมಞತ౨ ං
इसिलए කඝ ෮ದฤ ಅದರ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕච ಇಂ೬ౘඨ ತತ౷
इसिलए ಮൡ౨  ๭ೕ෦ತ ๲ഡ ಗะಜರย , ඛಂದ ಡ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ෥౲ ඪಂ಩ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ , ನ ಅಂಶಗಳ a b a b f a 
๸ಒ౲ ෷ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංb ah 
इसिलए ಇൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං ಉർಹರൕಡ කඝ ชಌ೉ತ౳ ದ ඩ౳ ൟඛಧ౲ ವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච, කඝ ಇย౵  ඛൽბಷౣ  ๸ಒ౲ ಯ 
ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං
इसिलए ජಸಜბಕ฿ಜ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶವඝ౬  ಇย౵  ಸದಸ౲ คಡ ෥౲ භ ෥ಡมಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ . ನನ౬  
ಸದಸ౲ ฆ ෈ഖౣ ຄೕದ ඦತರ ಯ ౽ലბකยഔ ෴฿ಗล ๲ഡ ನ ౽ലბකยഔಜಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ b a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ಇದಃౙ  ಒಂൿ ກೋ౞ ವค ඛಬბಂಧವඝ౬  ๻౾ದฉ ಅൿ ಄ವಲ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ඛೕโ ඡರ ಎ൐ಃಯඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค
इसिलए ಇದඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං ා೬ౘඨ ತತ౷  ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅah bp 
इसिलए ಮൡ౨  ๭ೕ෦ತ฿ದ ๲ഡ ಗะಜರย , ඛಂದ ವฉಜನ ා೬ౘඨ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ , ಅಂದฉ ಒಂದคಂದ a b a b f ah 
ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ෥౲ ඪಂ಩ ನย౵  ඦತರ ನ ౽ലბකยഔ෷ ನ ౽ലბකยഔ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං ಆຉ ಬಡ౛  a b ah 
෥ತකಡಬ๾ൿ ಹಲโ ෇ค ಸಮ๲౲ ಗัๅ, ಅದರย౵  ඛൽბಷౣ  ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಯ ූಜಕಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
಄ಳมಞತ౨ ං
इसिलए ಇย౵  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඛಜ฿ಜ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ා೬ౘඨ เඋನದ ෩ಲಕ ಆຉ කโ 
ಇದඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಅಂಕಗ൐ತದ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯದ ಅನ౷ ಯಗำ ಆຉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ಇದඝ౬  ජಸಜბಕ 
๸ಒ౲ ಯ ූಜಕಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ೈഡ ბನย౵  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಅಂಕಗ൐ತದ ෩ಲේತ fta 
ಪ౳ ෬ಯ ෴โൿ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಎม౵  เർ౲ ൮ბಗำ ಇದฌಂൽಡ ಪค೉ತฃಜർ౪ ฉ ಅൿ ಪ౳ ൟ ජಸಜბಕ 
๸ಒ౲ ಜಂತ ກ೉౞ ನർಜං ಅಥ฿ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಅಪವತბನತัಸಬ๾ൿ ಃಲโ เ෗ನ౬  ಅเූಜ౲ ಗัಡ n p 1 
เൿ౲ ൬ ಡ เൿ౲ ൬ ಡ เൿ౲ ൬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಃಲโ ජಸಜბಕ m 1 p 2 m 2 pk mk p one p two pk 
๸ಒ౲ ಗำ ಒಂൿ ಎರഴ කโ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಕ౳ ಮವඝ౬  ඛಲბ౾౹ ๭ದฉ ಅಪವತბನโ เ๏ಷౣ ฿ಜං ಅಂದฉ m m mk p 1 
คಂದ ಪವฑ ಡ ಡ ಡ ಪವฑ ಇ൞౲ ൽಗัಡ කโ ಕ౳ ಮವඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ කโ ෮ದฤ ಅඝ౬  m 1 p p m 2 p 2 
เൿ౲ ൬ ಡ ๻ಀ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಶ౾౨  ಡ ඦತರ ಅൿ ෴โඃ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  m 2 p 1 m 1 
෥ഴโൽಲ౵  ඦತರ ಈ ಅಪವತბನವඝ౬  ಅನನ౲ ๅಂൿ ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං ಆຉ ಇൿ ๸ಌ౲  ๭ർ౫ ಂತದ ෩ಲේತ 
ಫย൞ಂಶಗಳย౵  ಒಂർಜං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෸౾౵ ി ಸಮಯದย౵  ಇದඝ౬  ಒಂൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๬෈ೕൡಪല๭ದ ಮൡ౨  
ಹൽචಂഖඞರ ಒಂದರย౵  ౽ฯბ ඾౳ ಡคಋ ಛ౲ ๺ ඛಂದ තಣბ งಪವඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸมಜං ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಎม౵  
ූಜಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಳಸಬ๾ංಂൿ ඣೕഺೕಣ
इसिलए කඝ ඛಮಡ ා೬ౘඨ ತತ౷ ದ ಅನ౷ ಯವඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಇย౵  ූಜಕಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ
इसिलए ಎಪ౭ ൤౨ ರಡඝ౬  ಎರഴ ಘನ ಎಂൿ ෩ฆ ೓ಕಃౙ  ๼ೕಡ ෩ಲಕ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆౣ ೕซ๳ಶඨ ಪ౳ ෬ಯโ ಇದರ fa 
ಅຉ เ๏ಷౣ  ඛงಪൕ෴ಜං
इसिलए ಎಪ౭ ൤౨ ರಡರ ූಜಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅඝ౬  งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ಡ ಡ 3 ಡ 3 ಃౙ  x x x a a 
๲ഡ 0 ಡ ๳คං 1 2 3 ಮൡ౨  ๲ഡ 0 1 ಮൡ౨  2 ಡ ๳คං.b 
इसिलए ಈಗ කโ 72 ರ ූಜಕಗಳ ๲ഡ ಆಜರย ಮൡ౨  ಈ ನ ๲ഡ ಆಜರย ಅย౵  ಮൡ౨  ౽౲ ඨ b tuples ab a 0 1 2 3 b 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ. ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  0 1 2. ඦತರ ๬౷ ූเಕ฿ಜ ඛೕโ ඛಂದ ವฉಡ a b ah 
ා೬ౘඨ ಇං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಈ තಣბ เಷಯವඝ౬  ಪ౳ ದ๏ბಸಬ๾ൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ 
౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඛೕโ ಈ คೕൟ ಬฉಯಬ๾ൿ කඝ 0 0 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലದฉ ಅಂದฉ ๵ච౬  ෈ ๵ච౬ ෷ f a 
ඛೕโ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ಆຉ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค
इसिलए කඝ ຂಳศ෎ಀ ಇൿ ಒಂൿ ූಜಕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  f a b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ූಜಕ ಎರಡඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಡ ๸฿ൽ෴ಜං ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ෈ ๒ನ౲ ಃౙ  a 
ಸ෥ನ฿ಜ කඝ ූಜಕವඝ౬  ෩ฆ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ a b 

ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ඦತರ ಃౙ  ಅඝงಪ฿ಜං ಎರഴ ಡ d ivisor a b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ූಜಕ ಆฆ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං a 
ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ූಜಕ ಎಂಟඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಡ ಅඝงಪ฿ಜං කโ ಒಂಬತ౨ ඝ౬  b a 
ಪคಗ൐๭ದฉ ಎಂ්ൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಡ ๸ීඌ๭ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ b a b, 
ಹච౬ ರഴ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಡ ๸฿ൽ෴ಜൿ౪  ಅൿ ಎರഴ ಮൡ౨  කโ a b 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಹൽචಂഖ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ඦತರ කโ ಇಪ౭ ൞౬ ಲౙ ඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಡ ๸ීඌ๭ฆโൿ a 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ๸ීඌ๭ං ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ b a b 
ಒಂൿ ෩ವ൞౨ คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಎರಡಃౙ  ๸ීඌ๭ං ಎರഴ ಅಂದฉ කฤౙ  ಒಂಬൡ౨
ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ෩ฆ ಎರಡಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ๅf 
इसिलए ඛೕโ  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ๲ഡ ನ ಎม౵   ಅಂಶಗำ ಒഖౣ  ಹච౬ ರഴ ಅಂಶಗಳ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 a 12
๸ಒ౲ ಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ๅ. ๲ഡ ෈
इसिलए ಇൿ ಎರഴ ನಃ౹ ಯย౵  ಒಂർಜං, ಅൿ ා೬ౘඨ ಆಜං ತತ౷ection 
इसिलए ා೬ౘඨ ತತ౷ ൽಂದ ಯ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಹච౬ ರഴ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ a b ah 
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๸ಒ౲ ಯ ಒഖౣ  ಹච౬ ರഴ ූಜಕಗำ ಇๅ
इसिलए ಈಗ කඝ ಸ౷ ಲ౭  අಡ౥ ർದ ಃಲโ ಸರಳ ಅನ౷ ಯಗಳඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ๸ಒ౲ ಗำah 
इसिलए කโ ಹච౬ ರഴ ๬เರದ ಆฆඞರ ෩ವ൧౨ ಂൿ ๬เರದ ಏำඞರ ಐವ൤౨ ರഴ ಐವ൤౨ ೖൿ ๬เರದ ඞರ 
ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಎಂൿ ຂำವ ූಜಕಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ
इसिलए කโ ಈ ಹච౬ ರഴ ๬เರದ ಆฆඞರඝ౬  ಎರഴ ಘನಗะಜ ෩ฆ ೓ಕಗะಜ ಅಪವತბඛೕಯತัಸಬ๾ൿ ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ ಐൿ ೓ಕಃౙ  ಏะಜ ಪವฑ ಒಂದಃౙ
इसिलए ෴โඃ ූಜಕโ งಪ 2 คಂದ ಪವฑ ಎ 3 คಂದ ಪವฑ ෈ 5 ಡ ಮൡ౨  7 ಪವฑ ല ಆಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಈಗ ඛೕโ 
ಎ෈๭ലಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಅย౵  ಅโ ಎ ಡ ๳คൿ౪  ෴โർದง ಆಜರಬ๾ൿ ๸ಒ౲  ๵ච౬  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ b 
෴โඃ ๸ಒ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ ಎರഴ ෴โඃ ๸ಒ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ ಎರഴ ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෴โඃ ๸ಒ౲  c d 
๒ನ౲  ಒಂൿ ಆಜರಬ๾ൿ
इसिलए ನ ඛಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ෥౲ ඪಂ಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇൿ ඛಂದ ා೬ౘඨ ಆಜං x faf f abcd a 
ಹච౬ ರഴ ๬เರದ ූಜಕಗಳ ಞಂඩಜං ಆฆඞฆ ๲ഡ ಡ ಇൿ කฤౙ  ഗ౲ ಪฯ ಗಳ ๸ಗ౳ ಹ฿ಜං, ಅย౵  nd b ah a 
๵ච౬ ෵ಂದ ෩ฆ ನഴๅ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದರ b c d 
ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಅโ ಈಗ ත൏ბಂಕಗะಜๅ ಎ๠ౣ  ಅಂಶಗำ ಇย౵  ಯ ౽ലბකยഔ ಆຉ ಇย౵  ඛಮಡ කฤౙ  ಅಂಶಗัๅ b 
ಇย౵  ඛಮಡ ෩ฆ ಅಂಶಗัๅ ಇย౵  ඛಮಡ ෩ฆ ಅಂಶಗัๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ඛಮಡ ಎರഴ ಅಂಶಗัๅ,
इसिलए ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡಲ౵ ,
इसिलए ූಜಕಗಳ ๸ಒ౲  ಹච౬ ರഴ ๬เರದ ಆฆඞฆ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ಆຉ ಅඃ คೕൟ කโ ෩ฆ ෩ವ൧౨ ಂൿ ๬เರದ 
ಏำඞฃ ಐವ൤౨ ರഴ ಆຉ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಈ ๸ಒ౲ ෷ ಎರഴ ಘನವඝ౬  ෩ฆ ಆಜ කฤౙ  ಏำ ೓ಕಃౙ  කฤౙ  ಎಂൿ 
කโ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅඝ౬  ಎರഴ ಶ౾౨ ෵ಂದ ෩ฆ คಂದ ಶ౾౨  ಡ ಏำ ಪವฑ ಡ ඦತರ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x b c abc 
ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ කฤౙ  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ කฤౙ  ๵ච౬ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಯ ౽ലბකยഔ කಲౙ คಂದ ಐൿ ෩ฆ ෩ฆ ಅಂದฉ ಅರವൡ౨  เූಜಕಗಳ ๸ಒ౲  ಇඃ คೕൟ෴ಜ කඝ b 
ಐವ൤౨ ೖൿ ๬เರದ ඞರ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅದඝ౬  ೓ಕ฿ಜ ಐൿ ಘನಗะಜ ಏำ ೓ಕಗะಜ 
ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  ಯ ౽ലბකยഔ ෩ವ൞౨ ฆ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං. ๬෥ನ౲  ඦತರ කโ ಈ ಃಳಜನ b 
ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅಂಕಗ൐ತದ ಈ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯದ ಅನ౷ ಯ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ා೬ౘඨ ತತ౷ ವඝ౬  කโ ah fta
ಮൡ౨  ා೬ౘඨ ತತ౷ ದ ಅನ౷ ಯ฿ಜ ඛೕലฆವ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಯ ූಜಕಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ෬ว ಈ ಃಳಜನ ಫย൞ಂಶವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ಪ౳ ෬ಯದ งಪದย౵  ಅඝ౬  งಪದย౵  คಂದ เൿ౲ ൬ ಡ ಪವฑ ಡ n p 1 m 1 p 2 m 2 p 3 m 3 
ಮൡ౨  ಡ ಡ ಪವฑ ಡ ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ದฉ ಅย౵  ກೋ౞  ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡಃౙ  pk pk mk n p one p two pk 
เ෗ನ౬  ಅเූಜ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗำ ಆಗ ನ ූಜಕಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ m m mk n m 
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಒಂൿ ವฉಡ ඛೕಡมಞತ౨ ංm mk ah 
इसिलए ಇൿ ನย౵  ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜฆವ ා೬ౘඨ ತತ౷ ದ ಒಂൿ ಅನ౷ ಯ฿ಜൡ౨  ๬౷ ූเಕ ๸ಒ౲ ಯ ಆຉ ූಜಕಗಳ c 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ว౾ౙ ๯൞౨  කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಎ൐ಃಯ เඋನಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච ah
इसिलए ಅโಗಳඝ౬  ಹಲ฿ฆ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ಹಲ฿ฆ ಆೕಶಗಳย౵  ಇค๯ವ ಅಥ฿ ಹಲ฿ฆ දഔౣ ಡಗಳย౵  ಹಲ฿ฆ 
೎ಂഴಗಳඝ౬  ๻ಀವ ಆಀ౲ දඛ౺  ತತ౷ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං. කโ ಆຉ ಃಲโ คೕൟಯ ๰ಚචಗಳඝ౬  ವ౲ ವ๲౩  
෥ഴ฿ಗ ಜನฆ ಀัൡಆำ౶ ฿ಗ เเಧ คೕൟಯ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං
इसिलए ಆຉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಅโಗಳඝ౬  ಆಀ౲ දඛ౺  ಸಮ๲౲ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං
इसिलए කඝ ಇದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಗำ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ n n r n 
ಒಂದඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല r ah
इसिलए කඝ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඛൽბಷౣ ಪല๯൤౨ ೕච ๻ಛಜ කඝ ຂัඈ൤ ඛೕโ ಒಂඃ คೕൟಯ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ
इसिलए කโ ನಮ౱  ಒಂඃ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಕฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ಇคಸ෎౽ಞತ౨ ං เ෗ನ౬  ಆೕಶಗಳย౵  เ෗ನ౬r n 
දഔౣ ಡಗำ ಇ൞౲ ൽ
इसिलए ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಆ෺ౙ  ෭ನ๺ 1 ඛಂದ ඛೕಡมಜං ಇದಃౙ  ඬฃๅಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච, කโ r n n R 
೎ಂഴಗಳඝ౬  ನౘತ౳ ಗัಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๵ೕಣr 
इसिलए ಇൿ ಃಲ่෫౱  කโ ಬฉ෷ವ ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ เඋನ฿ಜං ಇൿ ๳්ಗำ ಮൡ౨  ನഴๅ කโ ಆຉ ౾ತ౨ ึಗಳඝ౬  r 
ಇഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨
इसिलए කඝ ಸರಳ฿ದ ๸಄ತ ನౘತ౳ ಗಳඝ౬  ๻ಀൟ౨ ං౪ ೕච ಸค
इसिलए ಈ ೎ಂഴಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅr 
इसिलए ಅโಗಳඝ౬  ಈ เಷಯๅಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನഴเನ ಸ౩ ಳಗัಂದ ಈ දഔౣ ಡಗಳඝ౬  ๰೉ಸಬ๾ൿ n n n 
೯൤ಡ ಒಂൿ อಬ฿ದ ෇ฑ ಗำ ಅದඝ౬  เವคಸฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല
इसिलए කඝ ಎರഴ ෇ಋ౺  ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ๻ಛಜ කඝ ෩ฆ ಆຉ ෩ฆ อಬ ෇ฑ ಗಳඝ౬  
๻౾ದฉ ಇൿ ෇ಋ౺  ඦ൤ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං කඝ ෩ฆ දഔౣ ಡಗಳඝ౬  ຂัದฉ ಅൿ ෇๺ ඦ൤ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං 
ඦತರ කඝ කฤౙ  ෇ฑ ಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಈಗ ಏකಞൟ౨ ං ಎಂದฉ ನౘತ౳ ಗำ ನഴๅ ಇฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ කโ ಈ 
දഔౣ ಡಗಳย౵  ಒಂඃ คೕൟಯ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಇค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ,
इसिलए ඛೕโ ಇย౵  ಆฑ ನౘತ౳ ಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಈ อಬൽಂದ ಮ൤౨  ಪ౵ ๺ ಒಂൿ อಬ ෇ฑ ಗಳඝ౬  n 
ຄಂൽฆเค ෇ฑ ಗำ ಇൿ ಒಂൿ ඩ౳ ฏಭ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅಂತ౲  ಇರ෎ಀ
इसिलए ඛೕโ ನഴๅ ෭ನ๺ ಒಂൿ อಬ ෇ฑ ಗำ ಮൡ౨  ನౘತ౳ ವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿn r 
इसिलए ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂർಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ เಷಯಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ ಅಥ฿ ඛೕโ r n n r 
เಷಯಗಳඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಇๅರവ ಒಂඃ ඛಜ
इसिलए ಅൿ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං ಆ෺ౙ  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬r n m inus one rrr n cn 
इसिलए ಈ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಆฏಭದย౵  อಬ ෇ฑ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆචಯย౵  ಉัൽฆವ ෭ನ๺  ෇ฑ ಗำ n 1
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ಮൡ౨  ನౘತ౳ ಗಳඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಆ෺ౙ  ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಆ෺ౙ  ನย౵  ೯ೕലಸಬ๾ൿ ෭ನ๺ 1 r n r rrn r n 
ವಸბ๺ ಆຉ ಈಗ ಈ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ಆຉ ಃಲโ ෇ಋ౺  ಌย෴ಜฆವ ๬ಧ౲ ൤෵ං ಈಗ ෴โඃ ෇ಋ౺  ಌย෴ಜಲ౵  ಎಂൿ
කโ ಃಲโ ກೋ౞ ವค ඛಬბಂಧಗಳඝ౬  ๻౾ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ๸ಒ౲ ಡ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ
इसिलए ಅൿ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං ಈ ಆಀ౲ දඛ౺  ಸಮ๲౲ ෷ เತค๯ವ เඋನಗಳ ๸ಒ౲ ෷ เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗಳย౵  ಒಂඃ คೕൟಯ n 
೎ಂഴಗะಜൿ౪  , ෴โඃ දഔౣ ಡ෷ ಌย෴ಜ ಉั෷โൽಲ౵
इसिलए ෭ನ๺ ಒಂൿ ಆ෺ౙ  ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಆค๭ ಅൿ ෭ನ๺ 1 ಆ෺ౙ  ෭ನ๺ ಇย౵  ກೋ౞  ಅಥ฿ r n r r n r 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಌย ෇ಋ౺  ಗัಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಈ ຂัಃಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕච , ಉർಹರൕಡ ಎರഴ อಬ ෇ฑ ಗำ 
ಪಕౙ ದย౵  ಇฆ๋ൟಲ౵ , ಉർಹರൕಡ කඝ ಈ ಎರഴ ෇ฑ ಗಳඝ౬  ಪಕౙ ದย౵  ෥ലං౪ ೕච ಮൡ౨  ನഴๅ ෴โඃ ನౘತ౳ เಲ౵
इसिलए ಈ ๬ಧ౲ ൤ ಇฆโൽಲ౵
इसिलए ಆฑ ನౘತ౳ ಗำ ෭ನ๺  ๲౭ ೕ๺ ಗಳඝ౬  ຄಂൽค ಇದರย౵  ෭ನ๺  ಅඝ౬  อಬ฿ದ ෇ฑ ಗำ r 1 n 1
ಆಕ౳ ෦๭ಆಳ౶ ෎ಀ ಅಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ಎ๠ౣ  อಬ฿ದ ෇ฑ ಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿn 
इसिलए ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ನย౵  ෥ಡಬ๾ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಆค๭ ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಆค๭ ෭ನ๺ r n r r 
ಎඨ คೕൟಯย౵  ಆຉ
इसिलए කඝ ຄಂൽං౪ ೕච ಎರഴ ಆಀ౲ දඛ౺  ಸಮ๲౲ ಗัಡ ಪค๻ರವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಒಂൿ ಆຉ เತค๯ವ เඋನಗಳ ๸ಒ౲

เ෗ನ౬  ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಒಂඃ คೕൟಯ ೎ಂഴಗะಜൿ౪  ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಆ෺ౙ  ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಆ෺ౙ  n r n n 
෥ല ಮൡ౨  ෴โඃ ෇ಋ౺  ಌย෴ಜಲ౵  ಎಂൿ ກೋ౞ ವค ඛಬბಂಧವඝ౬  ๻౾ದฉ ಈ ๸ಒ౲  ಆಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬r 

෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಆค๭n 
इसिलए කโ ಈ 11 ವ౲ ౾౨ ಗಳ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ෩ฆ ඛൽბಷౣ  ವ౲ ౾౨ ಗำ ๳คඈ൤ ಅඝ౬  ಹඣ౬ ಂൿ pqr 
ಆಸನಗಳ ෬ว ಀัൡಆಳ౶ ෎ಀ ಇದคಂದ ಪಕౙ ದ ෈ೕಜಗಳඝ౬  ಆಕ౳ ෦๯โൽಲ౵  ಇದคಂದ ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ಇದඝ౬  pqr 
෥ಡಬ๾ൿ ಹඣ౬ ಂൿ ವ౲ ౾౨ ಗำ ෩ฆ ವ౲ ౾౨ ಗำ ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ಃಲโ ඛಬბಂಧಗಳඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ෮ದฤ ಎಂഖ ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಇഴ൤౨ ೕๅ ಸค
इसिलए ෮ದฤ කโ ಎಂഖ ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಎಂഖ ಅಪವತბඛೕಯ คೕൟಯย౵  ವ౲ ವ๲౩ ತั๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಮൡ౨  ಅඝ౬  pq r 
ຄರൡಪല๭ කโ ຄರಜഔౣ ං౪ ೕๅ
इसिलए ඛೕโ ಈ คೕൟ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆຉ ವ౲ ౾౨  ಒಂൿ ಎರഴ ඡ คೕ කวౙ ೖൿ ಆฆ ಏำ ಎಂഖ ಈಗ ಎ๠ౣ  ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  
෈ഖౣ ෈ഔౣ ං౪ ೕๅ කโ ಈಗ ನഴๅ ಏำ ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಬൽಯย౵  ನಮಡ ಎರഴ ಸ౩ ಳಗัๅ
इसिलए ಒഖౣ  ಒಂಬൡ౨  ಸ౩ ಳಗัๅ, කโ ಈ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๻ಕಬ๾ൿpq r ok 
इसिलए ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಒಂಬൡ౨  ಉัದ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ෩ฆ ๬౩ ನಗಳඝ౬  ಒಂಬൡ౨  ඪ ෩ฆ ಎಂൿ 
ಒಂಬൡ౨  ಎಂഖ ಎಂഖ ಏำ คೕൟಯย౵  ಇคಸಬ๾ൿ
इसिलए ಒഖౣ  ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ๸ಒ౲  ಒಂಬൡ౨  ಎಂಟคಂದ ಏಳคಂದ ಎಂഖ ಅಂಶಗะಜ ಪคಣ෦๯ತ౨ ං, ಇൿ ಸಹಜ฿ಜ අಡ౥  
๸ಒ౲  ಆฆ เ෗ನ౬ ฿ಜං ๸಄ತಗಳඝ౬  ๸ವಹನ ೈචฯ ෩ಲಕ ರ฿ඛಸมಞತ౨ ං, ಪ౳ ൟ ೯ೕല ೉ກ౬ ಗಳ ನഴๅ ಕඛಷ౤  
ಎರഴ ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ೉ກ౬ ಗಳ ನഴๅ ಒഖౣ  18 ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ๳คಸ෎ಀ , ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ೉ກ౬ ಗำ 
ಮൡ౨  ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ೯ೕലಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච ಆฆ เ෗ನ౬ ಗัๅ ಆຉ 
๸ವಹನ ೈචฯ ෩ಲಕ ರ฿ඛಸ෎౽ದ ೉ກ౬ ಗำ ಆຉ ಈಗ ೉ກ౬ ಗಳ ನഴๅ කโ ಹൽචಂഖ ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  
๳คಸ෎ಀ ಅಂದฉ ಪ౳ ൟ ೯ೕല ೉ກ౬ ಗಳ ನഴๅ ಕඛಷ౤  ಎರഴ ಌย ೦ಗಗำ ຂಡ ಇฆತ౨ ๅ คೕൟಯย౵  ಈ ೉ກ౬ ಗำ ಮൡ౨  y 
ಌย ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए ಆฆ ೉ກ౬ ಗำ ຂಳย ಒಂൿ ಎರഴb s s 
इसिलए ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ಐൿ ಆຉ ౘ෦๭ ಮൡ౨  ಆฆ ಸค ಈಗ කโ ಈ ೦ಗವඝ౬  s s s s 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಸค ಈ ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ෥ಡ෎ಀ ೉ກ౬ ಗಳ ನഴๅ ಅಗತ౲ ฿ಜ ๳คಸ෎ಀ
इसिलए ඛೕโ ೉ກ౬ ಗಳ ನഴๅ ಐൿ ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค
इसिलए ಇದඝ౬  18 ಒಂඃ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಇค๯ವ ಸಮ๲౲  ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಅൿ ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  කโ ಅโಗಳඝ౬  
ಒಂඃ คೕൟಯ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಐൿ දഔౣ ಡಗะಜ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಈಗ ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ ಪ౳ ൟ ೯ೕലಯ ನഴๅ 
ಕඛಷ౤  ಎರഴ ಌย ೦ಗಗำ ಇರ෎ಀ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං
इसिलए ෮ದฤ කโ ಎರഴ ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ
इसिलए ෮ದฤ කโ ಹൽචಂഖ ಒಂඃ คೕൟಯ เಷಯಗัಂದ ತม ಎರഴ ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ಆค๯൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಹൡ౨  ಒಂඃ คೕൟಯ เಷಯಗಳඝ౬  ಆค๭ದฉ ඦತರ ನಮಡ ಉัൽං ಒಂඃ คೕൟಯർ౪ ಜං ಈ ಆ෺ౙ ಡ ෴โඃ 
ಅಥბเಲ౵  ෩ಲේತ฿ಜ ಇದರಥბ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ෥ತ౳  ಈಗ ಉัൽฆವ ಎಂഖ ಌย ೦ಗಗำ ಎ๠ౣ  ಉัൽๅ ಈಗ 
ಉัದ ಎಂഖ ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ಐൿ ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಎಂഖ ಮൡ౨  ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๭ ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಂದฉ  ರย౵  12
ಇคಸಬ๾ൿ ๭ 4 ฿ ys
इसिलए ඛೕโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  කโ ಒಂඃ คೕൟಯ ೎ಂഴಗಳඝ౬  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗಳย౵  ಇค๯ವ ಸಮ๲౲ ෴ಜ 
ಮฆงඪ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಃಲโ ກೋ౞ ವค ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಪ౳ ൟ ೯ೕല ೉ກ౬ ಗಳ ನഴๅ ಎರഴ ಌย 
೦ಗಗัๅ
इसिलए කโ ಅโಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ 10 ಌย ೦ಗಗಳඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ ౽ಳ೧ ವ๼๭ං౪ ೕๅ. ಆ෺ౙ ෥ಡมಜං ಮൡ౨  
ಅย౵  ಇคಸมಜං ಏಃಂದฉ ಅๅಲ౵ ใ ಒಂඃ ಆಜฆโದคಂದ ಆ෺ౙ  ෥ഴವ เඋನಗಳ ๸ಒ౲  ಈಗ ෥ತ౳  ಉัൽං ಪ౵ ๺ r n
෭ನ๺ ಒಂൿ ๭ ಆฑ ෭ನ๺ ಒಂർಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಆ ಃಲಸವඝ౬  ෥ലං౪ ೕๅ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ත൏ბಂಕ 
ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ಈಗ ಹತ౨ ಃౙ  x x x x 
ಸ෥ನ฿ಜං ಇದඝ౬  ಹತ౨ ඝ౬  เತค๯ವ ಸಮ๲౲  ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಹൡ౨  ಒಂൿ ಇๅ
इसिलए ಒಂൿ ๒ನ౲ ฿ಗಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කโ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ත൏ბಂಕಗಳඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅx 
इसिलए ಒಂൿ ಆಜರಬ๾ൿ ๵ච౬  ಒಂದคಂದ ಹൡ౨  ಎರഴ ๒ನ౲  ಒಂದคಂದ ಹൡ౨  ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ x x 
෩ಲේತ฿ಜ ಇൿ ಒ෫౱  เತค๯ವ ಸಮ๲౲ ෴ಜං
इसिलए ಹൡ౨  เ෗ನ౬ ฿ದ ಒಂൿ ಒಂඃ คೕൟಯโಗಳඝ౬  කฤౙ  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗಳย౵  ಇคಸมಞತ౨ ං
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इसिलए ಇൿ ಹൡ౨  ಒಂඃ คೕൟಯඝ౬  เತค๯๋൤෻ ಇฆತ౨ ං කฤౙ  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗಳย౵  ಅฯ ೎ಂഴಗำ
इसिलए ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಅಂದฉ 13 n r cn c 3.
इसिलए කโ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಅಪค೉ತರย౵  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯฤ เಸ౨ คಸಬ๾ൿn 
इसिलए ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ත൏ბಂಕ ಆಜฆವย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜx 1 x 2 xn r r 
කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๸ಒ౲  ಒඨ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ඦತರ ಸ෦ೕಕರಣ ๸ಒ౲ ಡ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ත൏ბಂಕದ 
ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಏಃಂದฉ r n cr r n c n 
කโ ಗำ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಬბಂಧವඝ౬  ๻౾ದฉ, 1 ಡ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕದ x i 
ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲  ๒ನ౲ ವಲ౵ , ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಆಆბฑ ෭ನ๺ 1 ๭ಆฑ ෭ನ๺ ಎඨ ಹൡ౨  ಅౘರಗಳඝ౬  r cn 
ಐൿ ಸ౷ ರಗಳ ඬನฃವತბචಗัಂದ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ ಸค ಐൿ ಸ౷ ರಗำ ಐ෿ ಮൡ౨  කโ ಅದರย౵  10 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  
෥ಡ෎ಀ ಅಂದฉ ಈ ಎม౵  ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ඬನฃವൟბಸಬ๾ൿ
इसिलए ෮ದಲ เಷಯ ಇൿ ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ ෥ಡมಞโൿ ಎರಡචಯൿ ಪ౳ ൟ ಸ౷ ರ ಇರ෎౽ದฉ ๸ಒ౲  
ಏඝ ಒ෫౱ ෴ದง ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං
इसिलए ඛೕโ ಇย౵  ಪค๻ರವඝ౬  ඣೕലದฉ ಹൡ౨  ೯൤ಡ ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๭ ಹൡ౨  ಅಂದฉ ಹൽකฤౙ  ๭ ಹൡ౨  ಅಂದฉ 
๬เರದ ಒಂൿ ಎರಡචಯ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ಹൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๭ ಹൡ౨  ෭ನ๺ ಐൿ ಅಂದฉ ಒಂಬൡ౨  ๭ ಐൿ ಅඝ౬  
ಉഴ๼ല෵ค เತค๯ವ ಹಲ฿ฆ เඋನಗำ ಒಂඃ คೕൟಯ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗะಜฆತ౨ ๅ , ಅಂದฉ n 
දഔౣ ಡಯย౵  ಒಬ౯ ฆ ກ೎౞ ಂದฉ ಒಂൿ ವ๯౨ ವඝ౬  ๼ലൽഖౣ ಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂ්ದಃౙ  කโ ಇย౵  ฿ದವඝ౬  ඛೕഺೕಣ
इसिलए ෇ಋ౺  ಒಂൿ ವ๯౨  ಅಥ฿ ಒಂൿ ವ๯౨ ವඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ
इसिलए දഔౣ ಡಯย౵  ವ๯౨ เಲ౵ ൽದ౪ ฉ ඦತರ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ಒಂඃ คೕൟಯ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ เ෗ನ౬  r n 
දഔౣ ಡಗಳย౵  ಇค๯โൿ ඦತರ කโ ಒಂඃ คೕൟಯ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ೯൤ಡ ෭ನ๺ r n r n 
ಎರഴ คೕൟಯย౵  เತคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෇ಋ౺  ನย౵  ಒಂൿ ವ๯౨ เದ౪ ฉ කโ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  เತคಸಬ๾ൿ ಒಂඃ cr r 
คೕൟಯ ವ๯౨ ಗำ ෭ನ๺  ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෩ฆ ๭ಆฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ คೕൟಯย౵n 1 r n 
इसिलए ๸ಕಲನ ತತ౷ ದ ෩ಲಕ ಒഖౣ  ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෩ฆ r n n 
๭ಆฑ ෭ನ๺ ෮ದฤ කโ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ඛೕโ ಒ ಔഡ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳ ವ౲ ವ๲౩  ຂಳಬ๾ൿ ಎෆ 
ඛൽბಷౣ  คೕൟಯย౵  เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳ ಪഔౣ
इसिलए ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಮൡ౨  ๸෽ೕಜචಯ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ๾ഖౣ ๻౾ದ ಕ౳ ಮಬದ౫ ವಲ౵ ದ ෥ಗბಗಳඝ౬  ಕല෫ 
ಕ౳ ಮತัಸมಞತ౨ ං, ಈಗ කโ เ෗ನ౬  ೎ಂഴಗำ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಇದඝ౬  දഔౣ ಡಗಳย౵  ೎ಂഴಗಳ
ಸಮ๲౲ ಯ เತರൕ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ. ಇ൞౲ ൽ
इसिलए කඝ ಈ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಸಹ ඛೕഴ൤౨ ೕච ಅຉ
इसिलए කโ ಈಗ කโ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳඝ౬  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗะಜ เತค๯โದඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ, เತค๯ವ เඋನಗಳ 
๸ಒ౲ ෷ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳඝ౬  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗะಜ เಂಗല๯ತ౨ ං, ಅಂದฉ ಪ౳ ൟ දഔౣ ಡ෷ ກ೎౞ ಂದฉ ಒಂൿ ವ๯౨ ವඝ౬  n 
๼ലൽഖౣ ಆಳ౶ ಬ๾ൿ
इसिलए ಅൿ ಆಜฆತ౨ ං. කඝ ಇದರ ඬฃๅಯඝ౬  ಇย౵  ඛೕഴ൤౨ ೕචnpr 
इसिलए ๼ಂൽನದ౾ౙ ಂತ ๼ಂൽನದ౾ౙ ಂತ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಇย౵  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ කโ ෮ದฤ ಒಂඃ คೕൟಯ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  
൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಈಗ කโ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ෇ಋ౺  ಗำ ๼ಂං เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಈಗ ಒಂඃ ಆಜๅ
इसिलए ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆඃಶದ ವ౲ ವ๲౩ ෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  කඝ ಇದಃౙ  ಔಪೈคಕ ඬฃๅಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච
इसिलए ඛೕโ เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗಳඝ౬  ຂัൽ౪ ೕค ಈಗ ඛೕโ ಆฑ ಆ෍ౠ ಋౣ  ಗಳඝ౬  ಇದಃౙ  ๻ಀൟ౨ ೕค ಎಂൿ ຂำൟ౨ ൽ౪ ೕคn 
इसिलए ಇൿ ಒಂඃ เಷಯ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಪ౳ ൟ ෈ ಎൡ౨  ກ೎౞ ಂದฉ ಒಂൿ ವ๯౨ ವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ,
इसिलए ಇย౵  ಇย౵  ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංr n 
इसिलए ඛೕโ ಇย౵  ຂಳಬ๾ൿ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ඛೕโ ಎย౵  ๻౾ದง ಅൿ ඛಂದ ವ๯౨ ಗಳ ಒಂൿ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜංn r 
इसिलए ಇದඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಆෆ ಆಡბฑ ෥ಡมದ เ෗ನ౬  ಐടಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ඛಂದ n n 
෎ชඞ ಅಲ౵ , ෩ಲේತ฿ಜ ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  ඛಂದ ෇ಋ౺  ಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค n R 
ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ๸ಒ౲ ෷ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ຂำൟ౨ ൽ౪ ೕค ಅಂದฉ ෴ವ ಕ౳ ಮದย౵  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಇย౵  ಇค๭ං౪ ೕๅ 
ಆຉ කโ ಈ คೕൟಯ ฿ದವඝ౬  ඛೕಡಬ๾ൿ ಸಹ ಒಬ౯ ฆ ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵  ฿ൽಸಬ๾ൿ ಒಬ౯ ฆ ෮ದಲ ವ๯౨ ವඝ౬  
෴โඃ ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಇคಸಬ๾ൿ ඦತರ ಎರಡඡ ವ๯౨ ವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಇคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ n n 

ವ๯౨ ವඝ౬  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಡ ಇคಸಬ๾ൿ ಒඨ ๆ ෇ಋ౺  ಗำrth n r 
इसिलए ಒഖౣ  ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಞ൏౽ರ ತತ౷ ൽಂದ ಡ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ವฉಡ ಏඞn n n r 
ಅಲ౵ , ಅൿ ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ූಜ๭ ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  เತರൕ෷ n n r npr ah 
เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗะಜๅ เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗಳย౵  ෴โඃ දഔౣ ಡ෷ ෴โඃ ๸ಒ౲ ಯ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ಡ เൿ౲ ൬ ಡ cts n n r 
๼ലൽഖౣ ಆำ౶ ತ౨ ං
इसिलए ಇย౵  ඛೕโ ฿ದโ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ಜฆโದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ෮ದಲ ವ๯౨ ವඝ౬  ෴โඃ ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಎರಡඡ n 
ವ๯౨ ವඝ౬  ಇคಸಬ๾ൿ ෴โඃ ಇತರ ෇ಋ౺  ಗำ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ನಮ౱  ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ನย౵  ಇคಸಬ๾ൿ , n n 
ಅಂದฉ ಆಜ ಆಜ ಸಮಯಃౙ  ಡ ಡ ಡ คೕൟಯย౵  ಎ൐๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ เඋನๅಂದฉ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳඝ౬  n n nr n n n r r 
เತค๯ವ เඋನಗಳ ๸ಒ౲  เ෗ನ౬  දഔౣ ಡಗัಡ ಅಂದฉ ಪ౳ ൟ දഔౣ ಡಯย౵  ವ๯౨ ಗಳ ಕ౳ ಮโ ෨ಖ౲ ฿ಜංn 
इसिलए ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಪವತბನಃౙ  ಡ ಪ౵ ๺ 1 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 n r CR r n n n r 
ವฉಡ.
इसिलए ಪคಹคಸฤ ಈ ಸಮ๲౲ ෷ ෮ದฤ ಆ෍ౠ ಋౣ  ಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ, ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಇโಗಳඝ౬  ಇค๯ವ เඋನಗಳ n 
๸ಒ౲ ෷ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಆಜൿ౪  ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಎಂൿ ಊ๼๵ೕಣ. n r cn n r 

ඛಂದ ූಜ๭ 1 ಅಪವತბඛೕಯ ಅಪವತბඛೕಯ ಈಗ ವ๯౨ ಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಕ౳ ෥ಂಕ เಷಯಗำ ඦತರ n r g r 
ವ๯౨ ಗಳ ಆඃಶಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ෍ౠ ಋౣ  ಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಆಡბฑ r 
෥ഴವ เಷಯಗำ ඦತರ ವ๯౨ ಗಳ ಆඃಶಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜฆತ౨ ංr r 
इसिलए ಒഖౣ  ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბನൽಂದ ූಜಸมಜං ෭ನ๺ 1 ಅಪವತბඛೕಯ n r n r 
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ಅಪವತბನವඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯ, ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಪವತბನವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಪವತბನൽಂದ r n r n 
ූಜ๭ದฉ , ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ ಅൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ๼ೕಡ n r n r 
ಆಞತ౨ ං ಇದඝ౬  කโ ಪ౵ ๺ ಆฑ ෭ನ๺ ಒඨ ඪಆฑ ಆຉ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, කඝ ಒಂದರ ಮ൧౨ ಂൿ ಆಀ౲ දඛ౺  n 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ , ഛභ ಒಂದರ ಒಂඃ คೕൟಯ ವ๯౨ ಗำ ಮൡ౨  ഛභ 2 ನ ಎರഴ ಒಂඃ 
คೕൟಯ ವ๯౨ ಗำ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಮൡ౨  ಃ ഛභ ಃನ ಒಂඃ ವ๯౨ ಗำ ಇย౵  ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಅಂದฉ ಒഖౣ  n n 1 n 2 nk n 
ಆ෍ౠ ಋౣ  ಗำ ಇๅ ಅದರย౵   ಒಂඃ ಎರഴ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಅๅಲ౵ ใ เ෗ನ౬  ಪ౳ ౽ರಗะಜๅ ඦತರ ಈ n 1 n n 
ವ๯౨ ಗಳ ೯ೕಡൕಗಳ ๸ಒ౲  ๬ฤ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 a ncn n n 1 cn 2 n n 1 nk 

ಇൿ ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಇൿ cn k n n 1 n nk 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ವ๯౨ ಗಳ ೯ೕಡൕ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං , ಇದರย౵  ಒಂൿ ವ๯౨ ಗำ ಒಂඃ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ n n 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಇൿ ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಅಪವತბನൽಂದ n n nk 
ූಜ๭ඈ൤෻ ಈ ಆಀ౲ දඛ౺  ಸಮ๲౲ ಗำ ಅವคಡ เเಧ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ , ಈ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
ಪคಹคಸมದ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ , ಅಂದฉ ඛೕโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ಆೕಶಗಳย౵  ವ๯౨ ಗಳ 
เತರൕಯඝ౬  ຄಂൽฆเค ඛൽბಷౣ  ಕ౳ ಮದย౵  ಃಲโ เಷಯಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ಈ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ಪคಹคಸಬ๾ർದ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗัๅ,
इसिलए ಇൽೕಗ කඝ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸෽ೕಜචಯ ಆಀ౲ දඛ౺  ಸಮ๲౲ ಗำ ಮൡ౨  ಈ ౘಣದย౵  ಎ൐๯ವ ಃಲโ ತತ౷ ಗಳ ಀคൡ
ನನ౬  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕච 
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