
 तो सबसे पहले मुझे कुछ और िगनती के तरीको ंके साथ शुŝ करने दŐ  ,
 इसिलए उनमŐ से एक तथाकिथत इंजेƕन िसȠांत है ,
 इसिलए ये िसȠांत आह कायŘ की संƥा को एक सीिमत सेट से दूसरे सीिमत सेट मŐ िगनने पर आधाįरत हœ।
  आह फ़ंƕन की Ůकृित पर िनभŊर करता है िजसका अथŊ है िक यह एक से एक फ़ंƕन हो सकता है या यह एक फ़ंƕन वगैरह हो 
सकता है, इस पर िनभŊर करता है िक आपके पास संƥा होगी,
 इसिलए यिद वे संƥाएं मेल खा रही हœ तो इनका उपयोग िविभɄ िगनती सम˟ाओ ंको करने के िलए िकया जाता है।
 मुझे सबसे पहले इंजेƕन िसȠांत के बारे मŐ बात करने दŐ ,
 इसिलए और को पįरिमत सेट होने दŐ  यिद a b 

से तक एक से एक मैिपंग मौजूद है तो के तȕो ंकी संƥा के तȕो ंकी संƥा से कम या उसके बराबर है।a b f a b ah 
 
यह समझने मŐ बŠत आसान है उदाहरण के िलए मœ िसफŊ  एक आरेखीय Ůितिनिधȕ करता šं मेरे पास यहां कुछ िनिʮत तȕ हœ और
 इसिलए उनमŐ से Ůȑेक यह एक से एक कायŊ है
 इसिलए ˢाभािवक ŝप से आप देख सकते हœ िक Ůȑेक तȕ को यहां एक सद˟ के िलए मैप िकया गया है,
 इसिलए यिद कुछ सद˟ बचे हœ तो बी की कािडŊनैिलटी हमेशा सेट की कािडŊनैिलटी से अिधक या बराबर होती है,
 इसिलए यह केवल इससे कम या बराबर है यिद हम एक अितįरƅ Ůितबंध लगाते हœ इसके बाद आपके पास सीधी िगनती होती है, िजसे 
बायजेƕन िसȠांत कहा जाता है या हम इसे आह बीपी कहते हœ,
 इसिलए ए और बी को पįरिमत सेट होने दŐ , अगर ए से बी तक एक आƗेप मौजूद है, िजसका अथŊ है िक एक से एक और मैिपंग पर तोf 
कािडŊनैिलटी  का ए, बी एएच की कािडŊनैिलटी के समान है, हम आह के बारे मŐ भी बात कर सकते हœ कई बार ऐसी सम˟ाएं होती हœ 
िजनमŐ हमŐ िकसी िदए गए Ůाकृितक संƥा के िवभाजको ंकी संƥा का पता लगाने के िलए कहा जाता है,
 इसिलए यहां हम Ɛा करते हœ हम वाˑव मŐ आह पर िवचार कर सकते हœ।
 यह बायजेƕन िविध से है, आइए हम इस पर िवचार करŐ
 इसिलए अंकगिणत के मौिलक Ůमेय के अनुŮयोग आमतौर पर हम इसे चाटŊ मŐ एफटीए कहते हœ  , एक Ůाकृितक संƥा के भाजक की 
संƥा को खोजने के िलए अंकगिणत का मौिलक Ůमेय Ɛा है  मुझे लगता है िक सभी छाũ इस बात से पįरिचत हœ िक Ůȑेक Ůाकृितक 
संƥा दो से बड़ी या उसके बराबर होती है, िजसे के बराबर के घात से घात से घात को कुछ n n p 1 m 1 p 2 m 2 pk mk 
के िलए गुणनखंिडत िकया जा सकता है।
  अलग-अलग अभाǛ संƥाएं पी एक पी दो पीके और कुछ Ůाकृितक संƥाएं एम एक एम दो एमके ऐसा गुणनखंड अिȪतीय है यिद 
हम Ůाइम के Ţम की अवहेलना करते हœ िजसका अथŊ है िक पी 1 के ̾थान पर एम 1 से पी से पावर एम 2 वगैरह अगर हम  Ţम को 
इंटरचŐज करŐ  पहले हम को घात मŐ डालते हœ िफर हम को घात मŐ िलखते हœ िफर इससे कोई फकŊ  नही ंपड़ता हैp 2 m 2 p 1 m 1 
तो इस गुणनखंड को अिȪतीय माना जाता है आह यह संƥा िसȠांत मŐ मौिलक पįरणामो ंमŐ से एक है  तȚ यह है िक यूİƑड के समय 
यह ǒात था िक इसे एक Ůाथिमक मामले के िलए सािबत िकया गया था और पूणŊ ŝप मŐ यह 
अठारह सौ और एक आह मŐ कालŊ ůेडįरक गैस Ȫारा िसȠ िकया गया था, अब देखते हœ िक इसका उपयोग सभी िवभाजको ंको खोजने के
िलए िकया जा सकता है
 इसिलए  मœ आपको का आवेदन िदखाऊंगा आƗेप िसȠांत यहाँ  बहȅर के भाजक की संƥा ǒात कीिजए तो बहȅर को दो घन के ŝप 
मŐ तीन वगŊ मŐ िलखा जा सकता है
 इसिलए गुणनखंड Ůमेय Ȫारा यह इसका अिȪतीय Ůितिनिधȕ है
 इसिलए यिद बहȅर का भाजक है तो िलखा जा सकता है  के ŝप मŐ घात 2 से घात गुणा 3 के बराबर घात है, जहां x x x a b a 
समुǄय 0 1 2 3 से संबंिधत है और समुǄय 0 1 और 2 से संबंिधत है तो आइए अब मान लŐ िक मान हो b a 
72 और के भाजक का समुǄय इस टुपʤ का समुǄय है जहाँ मान 0 1 2 3 ले सकता है और मान 0 1 2 ले सकता है।b ab a b 
 इस पूरी चीज़ को ŮदिशŊत करŐ  वाˑव मŐ हमारे पास फ़ंƕन है आप इसे इस तरह िलख सकते हœ अगर मœ 0 0 कहता šं तो इसका 
मतलब है िक शूɊ बी शूɊ आपको िबʋुल एक आह िमलता है
 इसिलए मुझे कहना है िक यह इस तरह है जो भाजक है यिद हम भाजक को दो मानते हœ तो के बराबर है शूɊ के बराबर शूɊ के a b 
बराबर है जो िक के बराबर है एक के बराबर है और शूɊ के बराबर है इसी तरह अगर मœ भाजक मान लीिजए तीन पर िवचारen a b 
करता šं तो वह के बराबर है शूɊ के बराबर है बराबर है यिद मœ भाजक को चार मानता šं तो वह के संगत है  बराबर दो बी a b a 
बराबर शूɊ है अगर मœ भाजक छह पर िवचार करता šं तो वह है जो एक के बराबर है एक बी के बराबर है तो अगर हम भाजक आठ पर
िवचार करते हœ तो वह एक के बराबर है तीन बी के बराबर है शूɊ  अगर हम नौ पर िवचार करते हœ तो वह एक के बराबर है शूɊ के 
बराबर बी दो के बराबर है अगर हम बारह मानते हœ तो वह एक के बराबर है दो के बराबर है और बी बराबर है अगर हम अठारह मानते 
हœ तो वह एक के अनुŝप है  एक के बराबर है और बी दो के बराबर है अगर हम चौबीस मानते हœ तो वह ए के बराबर है तीन बी के 
बराबर है एक छȅीस अगर हम मानते हœ तो वह दो दो के बराबर है जो चार गुणा नौ है और अंत मŐ एफ  बहȅर सही है तीन दो के िलए,
 इसिलए यिद आप 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 को देखते हœ, तो सेट के सभी 12 तȕ सेट बी के बारह तȕो ंकी कुल संƥा के अनुŝप
हœ,
 इसिलए यह दो मानिचũो ंपर एक है  यह एक आƗेप है,
 इसिलए िȪभाजन िसȠांत Ȫारा, एक के तȕो ंकी संƥा, बी के तȕो ंकी संƥा के समान है, जो िक बारह है, संƥा बहȅर आह के कुल 
बारह भाजक हœ,
 इसिलए अब मœ कुछ देता šं  आह कुछ थोड़ी बड़ी संƥाओ ंके िलए सरल अनुŮयोग
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 इसिलए हम देखते हœ िक बारह हजार छह सौ इकतीस हजार सात सौ बावन के भाजक की संƥा पचपन हजार एक सौ पǄीस है तो 
आइए देखŐ िक यह बारह हजार छह सौ हो सकता है दो घन के ŝप मŐ तीन वगŊ मŐ पांच वगŊ मŐ सात मŐ घात एक 
के ŝप मŐ गुणनखंिडत िकया जाता है,
 इसिलए कोई भी भाजक घात 2 से घात से घात घात और 7 घात के ŝप मŐ होता है जहां अब आप देखते हœ  a 3 b 5 c d abcd 
वे हœ  कोई भी संƥा शूɊ हो सकती है एक दो तीन बी कोई भी संƥा शूɊ हो सकती है एक दो सी कोई भी संƥा शूɊ एक दो हो 
सकती है और डी कोई भी संƥा शूɊ हो सकती है
 इसिलए के Ȫारा पįरभािषत मैिपंग के बराबर है तो यह है  से एक आƗेप , जो समुǄय से बारह हजार छह सौ के x faf f a b 
भाजक का समुǄय है, जो और कुछ नही ंबİʋ चार टुपʤ का संŤह है जहां शूɊ से तीन के बीच है शूɊ से दो के बीच है ah a b c
शूɊ से दो और के बीच है शूɊ से एक के बीच है, वे अब पूणाōक हœ, यहाँ िकतने तȕ हœ की कािडŊनैिलटी आह है यहाँ आपके पास d b 
चार तȕ हœ यहाँ आपके पास तीन तȕ हœ यहाँ आपके पास तीन तȕ हœ और यहाँ आपके पास दो तȕ हœ
 इसिलए यह कुछ भी नही ंबİʋ ठीक बहȅर है
 इसिलए  भाजक की संƥा बारह हजार छह सौ के भाजक की संƥा बहȅर आह है इसी तरह आइए मान लŐ िक तीन इकतीस हजार 
सात सौ बावन आह यह संƥा दो घन गुणा तीन से घात चार गुणा सात वगŊ है तो यिद ई को घात से तीन को घात को सात w  x a b 
से घात को दो के ŝप मŐ मानŐ तो शूɊ से कम या बराबर से कम या चार के बराबर शूɊ से कम या बराबर से कम या c abc b c 
बराबर होगा  टू टू बी की कािडŊनैिलटी चार गुणा पांच गुणा तीन है जो िक साठ है
 इसिलए इसके िवभाजको ंकी संƥा इसी तरह है अगर मœ पचपन हजार एक सौ पǄीस पर िवचार करता šं तो इसे वगŊ के ŝप मŐ पांच 
घन गुणा सात के ŝप मŐ ʩƅ िकया जा सकता है  वगŊ तो इस मामले मŐ बी की कािडŊनैिलटी तीन मŐ चार मŐ तीन हो जाएगी जो िक छȅीस 
है
 इसिलए सामाɊ तौर पर हम िनɻिलİखत Ůमेय को आह अंकगिणत के इस मौिलक Ůमेय के आवेदन के ŝप मŐ बता सकते हœ और आह 
िवभाजन िसȠांत हमारे पास िनɻिलİखत पįरणाम है 
एफटीए के एक आवेदन के ŝप मŐ दी गई Ůाकृितक संƥा के िवभाजको ंकी संƥा और अब मœ एक Ůमेय के ŝप मŐ कहा गया है िक 
अगर एन को फॉमŊ पी 1 से पावर एम 1 पी 2 से पी मŐ ʩƅ िकया जा सकता है को घात और इसी Ůकार से m 2 p 3 m 3 pk 
घात पर ले जाएँ जहाँ दो से बड़ा या बराबर है जहाँ एक दो िभɄ अभाǛ संƥाएँ हœ और एक दो Ůाकृत mk n p p pk m m mk 
संƥाएँ हœ तो भाजक की संƥा एन का एम एक ɘस वन मŐ एम टू ɘस वन और इसी तरह एमके ɘस वन एएच तक िदया जाता है,
 इसिलए यह बायजेƕन िसȠांत का एक आवेदन था जो िक एक Ůाकृितक संƥा के आह िवभाजको ंकी संƥा की गणना करने मŐ 
उपयोगी है िजसे मœ आगे देखता šं  कुछ और िगनती के तरीके आह
 इसिलए उɎŐ अिधभोग िसȠांत कहा जाता है जो कई वˑुओ ंको कई कोिशकाओ ंमŐ डाल रहा है या कई गŐदो ंको कई बƛे मŐ डाल रहा 
है,
 इसिलए जब हम बैठे होते हœ तो इसमŐ िविभɄ Ůकार के अनुŮयोग होते हœ जब हम होते हœ आह को िकसी Ůकार के संकेतो ंवगैरह की 
ʩव̾था करना,
 इसिलए आह सामाɊ ŝप से उɎŐ अिधभोग सम˟ा कहा जाता है,
 इसिलए मुझे इसे  िवतįरत करने के तरीको ंकी संƥा समान गŐदो ंको अलग -अलग बॉƛ मŐ ɘस माइनस वाले माइनस n nr n n 
वन चुनŐ जो  आर ɘस एन माइनस वन के समान है, 
तो मुझे सम˟ा को िनिदŊʼ करने दŐ  तािक जैसा िक मœने उʟेख िकया है िक आपके पास समान वˑुएं हो सकती हœ तािक हम अपनी 
समान गŐदो ंको कॉल कर सकŐ  और उɎŐ अलग-अलग कोिशकाओ ंमŐ रखा जाना चािहए, एन अलग बॉƛ वगैरह हœ तो यह संƥा जमा r 

माइनस 1 से माइनस 1 चुनकर दी गई है , मुझे इसका एक Ůमाण देना है आइए हम िसतारो ंȪारा गŐदो ंका Ůितिनिधȕ करतेn n r r 
हœ,
 इसिलए यह केवल Ůितिनिधȕ करने का एक तरीका है कभी-कभी हम इसे सेब के ŝप मŐ िलखते हœ और बीच मŐ हम हœ  आह संतरे r 
और इतने पर मœ िसफŊ  सबसे सरल अंकन िसतारो ंको डाल रहा šं ,
 इसिलए यह आर गŐदŐ  समान हœ,
 इसिलए उɎŐ इस चीज़ के ŝप मŐ माना जा सकता है और इस एन बॉƛ को एन įरƅ ̾थान के बीच एन ɘस वन विटŊकल बार के बीच 
इंिगत करते हœ, मुझे इसे समझाने दŐ   मान लीिजए मेरे पास दो बॉƛ हœ तो अगर मœ तीन एएच तीन लंबवत सलाखो ंको इस तरह रखता šं 
तो यह एक बॉƛ के ŝप मŐ कायŊ करता है यह एक मािलक के ŝप मŐ कायŊ करता है यिद मेरे पास तीन बƛे हœ तो मœ चार बार बनाता šं 
तो अब Ɛा हो रहा है िक िसतारे हœ  बीच मŐ Ɛोिंक हम हœ  इस तारे को रखना जो समान गŐदो ंको इन बƛो ंमŐ रखते हœ,r r 
 इसिलए यह कुछ इस तरह है िक आपके यहाँ तारे हœ और आपके पास ɘस एक लंबवत बार हœ, इस ऊȰाŊधर सलाखो ंमŐ से िफर r n 
से एक शुŜआत और एक छोर होना चािहए तािक बीच मŐ हो  आपके पास माइनस वन विटŊकल बार और ːार हो सकता है तािक n r 

ɘस माइनस उस मŐ से एक माइनस एक चीज़ को चुना जाना है या आप कह सकते हœ िक चीजो ंको चुना जाना है दोनो ंr n n r 
समान ŝप से सȑ हœ
 इसिलए यह ɘस बन जाता है  माइनस वन आरआरआर ɘस एन माइनस वन सीएन माइनस वन चुनŐ तािक इस ʩव̾था मŐ r n 
शुŜआत मŐ लंबवत बार हो ं
और अंत मŐ शेष एन माइनस 1 बार और आर िसतारो ंको एन ɘस आर माइनस 1 मŐ ʩवİ̾थत िकया जा सकता है आरएन ɘस आर 
माइनस 1 चुनŐ एन चुनŐ  माइनस 1 बनाम एएच अब इस ʩव̾था मŐ संभावना हो सकती है िक आह कुछ बॉƛ खाली है अब मान लीिजए 
िक हम कुछ अितįरƅ Ůितबंध लगाते हœ िक कोई बॉƛ खाली नही ंहै तो संभावनाओ ंकी संƥा का Ɛा होगा आइए हम इसे देखŐ तािक 
यह एक िभɄता हो  यह  अिधभोग सम˟ा 
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िवतरण के तरीको ंकी संƥा अलग -अलग बƛो ंमŐ समान गŐदŐ  हœ तािक कोई भी बॉƛ खाली न रहे, यानी माइनस वन चुनŐ n r n 
माइनस एक जो िक माइनस 1 चुनŐ माइनस यहां से बड़ा या बराबर है मुझे इस कथन को भी सािबत करने दŐ  यिद कोई r r n r n 
खाली बॉƛ नही ंहै तो कोई भी दो लंबवत बार आसɄ नही ंहो सकते हœ उदाहरण के िलए मœने इन दो सलाखो ंको आसɄ बना िदया है और
बीच मŐ कोई िसतारा नही ंहै
 इसिलए यह संभावना नही ंहोगी
 इसिलए आर िसतारे हœ माइनस 1 įरƅ ̾थान िजनमŐ से माइनस 1 को विटŊकल बासŊ Ȫारा कɥा िकया जाना है यानी िकतने r n 
विटŊकल बार हœ जो माइनस वन हैn 
 इसिलए यह माइनस वन मŐ िकया जा सकता है माइनस वन चुनŐ जो िक माइनस वन है माइनस तरीके चुनŐ आह तो मœने r n r r n 
दो अिधभोग सम˟ाओ ंका समाधान िदया है एक आह है िवतरण के तरीको ंकी संƥा एन अलग-अलग बƛे मŐ समान गŐदŐ  हœ जो िक आर
ɘस एन माइनस वन माइनस वन चुनŐ और यिद हम अितįरƅ Ůितबंध लगाते हœ तो कोई बॉƛ नही ं खाली है तो यह संƥा माइनस r 
वन चुन माइनस वन हो जाती है तो आइए हम इस 11 ʩİƅयो ंके एक आवेदन को देखŐ िजसमŐ तीन िविशʼ ʩİƅ शािमल हœ, कहते n 
हœ िक को ƶारह सीटो ंपर बैठाया जाना है तािक pqr pqr 
आसɄ बीजो ंपर कɥा न करे िकतने तरीको ंसे यह  ऐसा िकया जा सकता है , इस ƶारह ʩİƅयो ंमŐ से तीन ʩİƅ िविशʼ हœ िजन पर 
हम कुछ Ůितबंध लगा रहे हœ
 इसिलए हम Ɛा करते हœ हम सबसे पहले आठ ʩİƅयो ंको ठीक करते हœ
 इसिलए पहले हम आठ ʩİƅयो ंको आठ फैƃोįरयल तरीको ंसे ʩवİ̾थत करते हœ िजसे हमने पीƐू और आर को छोड़कर बाहर रखा 
है।
  आप इस तरह देख सकते हœ एक दो तीन चार पांच छह सात आठ अब िकतने ̾थान बचे हœ अब हमारे बीच मŐ सात ̾थान हœ और बगल मŐ 
भी हमारे पास दो ̾थान हœ
 इसिलए कुल नौ ̾थान हœ िजनमŐ हम इसे रख सकते हœ और ठीक है तो यह िकतने तरीको ंसे िकया जा सकता है नौ शेष ̾थानो ंमŐ pq r 
तीन सीटो ंको नौ तीन मŐ रखा जा सकता है जो नौ गुणा आठ गुणा सात तरीके हœ तो की कुल संƥा  नौ मŐ p possib ilities 
आठ से सात मŐ आठ भाǛ हो जाता है जो िनिʮत ŝप से एक बड़ी संƥा है एक संचार चैनल के माȯम से छह अलग-अलग Ůतीको ंको 
Ůेिषत 
िकया जाता है , Ůतीको ंके Ůȑेक जोड़े के बीच कम से कम दो įरƅ ̾थान वाले 
Ůतीको ंके बीच कुल 18 įरƅ ̾थान डाले जाने हœ Ůतीको ंऔर įरƅ ̾थानो ंको िकतने तरीको ंसे ʩवİ̾थत िकया जा सकता है , मœ सम˟ा 
को िफर से दोहराता šं, छह अलग-अलग Ůतीक हœ िजɎŐ एक संचार चैनल के माȯम से Ůेिषत िकया जाना है आह अब Ůतीको ंके बीच 
हमŐ अठारह įरƅ ̾थान डालने होगें जैसे िक Ůतीको ंके Ůȑेक जोड़े के बीच कम से कम दो įरƅ ̾थान हœ, तो यह Ůतीको ंऔर įरƅ 
̾थान की ʩव̾था िकतने तरीको ंसे की जा सकती है, तो छह Ůतीको ं को एक दो तो एक दो तीन चार और पाँच b s s s s s s 

सॉरी और छह ठीक है अब हम यहाँ यह įरƅ ̾थान है ठीक है यह įरƅ ̾थान आवʴक ŝप से Ůतीको ंके बीच ही डाला जाना ah s 
है तािक Ůतीको ंके बीच आपके पास पाँच ̾थान हो ंतािक इस पर िवचार िकया जा सके लाल एक सम˟ा के ŝप मŐ 18 समान गŐदो ंको 
रखने की सम˟ा है जो िक įरƅ ̾थान हœ हम उɎŐ समान गŐदो ंके ŝप मŐ पांच बॉƛ मŐ मान सकते हœ अब पहली बात यह है िक यह 
िलखा है िक Ůȑेक जोड़ी के बीच कम से कम दो įरƅ ̾थान होने चािहए
 इसिलए सबसे पहले हम दो दो डालते हœ  वहाँ įरƅ ̾थान
 इसिलए पहले हम  अठारह समान चीजो ंमŐ से Ůȑेक को दो įरƅ ̾थान चुनते हœ यिद हम दस समान चीजŐ चुनते हœ तो हमारे साथ छोड़ 
िदया जाता है Ɛोिंक वे सभी समान हœ इस चयन का कोई अथŊ नही ंहै मूल ŝप से इसका मतलब केवल एक ही राˑा है अब शेष कैसे  
कई ऐसे हœ, आठ खाली रह गए हœ अब शेष आठ įरƅ 
̾थान पांच बƛो ंमŐ आठ जमा पांच माइनस एक सी फाइव माइनस वन यानी 12 सी 4 तरीको ंसे रखा जा सकता है तािक आप इस 
सम˟ा को देख सकŐ  िजसे हमने समान गŐदो ंको रखने की सम˟ा के ŝप मŐ िफर से तैयार िकया है।
 अलग-अलग बƛो ंमŐ ɘस हमारे यहाँ कुछ अितįरƅ शतŊ थी िक Ůतीको ंके Ůȑेक जोड़े के बीच दो įरƅ ̾थान हो,ं
 इसिलए उस भाग को हमने अलग-अलग रखकर ȯान रखा तािक 10 įरƅ ̾थान चुने गए हœ और वहां रखे गए हœ Ɛोिंक वे सभी w  
समान हœ तो चुनने के तरीको ंकी संƥा केवल एक है अब शेष आर ɘस एन माइनस एक करोड़ माइनस वन हो जाता है और हमने वह 
काम िकया है यहां 
गैर नकाराȏक पूणाōक समाधानो ंकी संƥा पाएं  एक जोड़ दो जोड़ तीन जमा चार अब दस के बराबर है, इसे दस को बांटनेx x x x 
की सम˟ा के ŝप मŐ माना जा सकता है, 
दस एक हœ
 इसिलए एक शूɊ हो सकता है आह Ɛोिंक हम गैर नकाराȏक पूणाōक डाल रहे हœx 
 इसिलए एक हो सकता है  शूɊ एक से दस दो शूɊ एक से दस हो सकते हœ और इसी तरह मूल ŝप से यह एक बार िवतįरत x x 
करने की सम˟ा है
 इसिलए दस अलग-अलग एक समान हœ िजɎŐ चार अलग-अलग बƛे मŐ रखा जाना है,
 इसिलए यह दस समान गŐदो ंको िवतįरत करने जैसा ही है  चार अलग -अलग बƛो ंमŐ तािक जमा माइनस 1 माइनस 1 यानी n r cn 

हो।13 c 3 

 इसिलए हम वाˑव मŐ इस पįरणाम को अǒात मŐ एक समीकरण िलखने के िलए बढ़ा सकते हœ,n 
 इसिलए समीकरण पर िवचार करŐ  ɘस ɘस के बराबर है  आर  जहां एक गैर ऋणाȏक पूणाōक है , मुझे इस x 1 x 2 xn r 
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समीकरण नंबर एक को कॉल करने दŐ , िफर समीकरण संƥा एक के गैर ऋणाȏक पूणाōक समाधानो ंकी संƥा जो िक ɘस r n 
माइनस एक करोड़ होगा जो िक ɘस माइनस एक माइनस वन है Ɛोिंक यह समान है समान चीजो ंको बƛो ंमŐ r n cn r n 
िवतįरत करने की सम˟ा यिद हम Ůितबंध लगाते हœ िक एक से अिधक या उसके बराबर है, िजसका अथŊ है िक शूɊ नही ंहै , तो xi 
सकाराȏक पूणाōक समाधानो ंकी संƥा 1 है जो िक माइनस 1 माइनस 1 माइनस 1 करोड़ है।r cn rr 
 माइनस एन दस अƗरो ंको पांच ˢर दोहराव से चुना जाना है ठीक है पांच ˢर एक हœ और हमŐ उसमŐ से 10 का चयन करना है इसका 
मतलब है िक इन सभी नंबरो ंको दोहराया जा सकता है
 इसिलए पहली बात यह है िक इसे िकतने तरीको ंसे िकया जा सकता है दूसरा है संƥा Ɛा है यिद Ůȑेक ˢर को कम से कम एक बार 
चुना जाना है तो यहां यिद आप यहां समाधान देखते हœ तो दस ɘस पांच घटा एक सी दस जो िक चौदह सी दस के समान है जो दूसरे 
मामले मŐ हजार एक है  यह दस माइनस एक सी दस माइनस पांच है जो नौ सी पांच है, िवतįरत करने के तरीको ंकी संƥा समान वˑुओ ं
को एन अलग-अलग बॉƛ मŐ इस तरह से खोजŐ िक बॉƛ एक अिधकतम एक ऑɥेƃ को पकड़ सकता है आइए हम इसके िलए तकŊ  
यहां दŐ  तो बॉƛ एक कर सकता है  या तो कोई वˑु या एक वˑु नही ंहै,
 इसिलए यिद बॉƛ के पास कोई वˑु नही ंहै, तो सम˟ा यह है िक समान चीजो ंको घटाकर एक अलग बॉƛ मŐ रखा जाए, तो r n 
हम समान वˑुओ ंको घटाकर एक बॉƛ मŐ ɘस घटाकर दो करोड़ तरीके से िवतįरत कर सकते हœ और  अगर हम बॉƛ r n r n 
एक मŐ एक वˑु रखते हœ तो हम आर माइनस एक समान वˑुओ ंको एन माइनस एक बॉƛ मŐ आर ɘस एन माइनस तीन करोड़ 
माइनस एक तरीके से िवतįरत कर सकते हœ,
 इसिलए अितįरƅ िसȠांत Ȫारा कुल तरीको ंकी संƥा आर ɘस एन घटा दो करोड़ ɘस है  आर ɘस एन माइनस तीन करोड़ माइनस 
पहले हमने चुनने पर िवचार िकया है या आप कह सकते हœ िक अलग-अलग वˑुओ ंकी एक िवशेष तरीके से अलग-अलग वˑुओ ंकी 
ʩव̾था करना,
 इसिलए या तो अिनयंिũत तरीके से कम आदेश िदया जाता है िजससे सी को जɉ िदया  आह ŢमपįरवतŊन और संयोजन की अवधारणा 
अब इसे बƛे मŐ गŐदो ंकी सम˟ा के िवतरण के ŝप मŐ भी माना जा सकता है यिद हम अलग-अलग गŐदो ंऔर अलग-अलग बƛे वगैरह 
पर िवचार करते हœ तो मुझे इस अवधारणा को भी देना चािहए,
 इसिलए अब हम अलग- अलग वˑुओ ंको अलग-अलग बƛे मŐ िवतरण पर िवचार करते हœ।
 िवतरण के तरीको ंकी संƥा अलग-अलग वˑुओ ंको अलग-अलग बƛे मŐ n 
रखती है जैसे िक Ůȑेक बॉƛ मŐ अिधकतम एक वˑु हो सकती है,
 इसिलए मुझे इसका Ůमाण यहाँ देने दŐ  तािक यहाँ आप िपछले वाले से अंतर देख सकŐ  िक पहले हम  समान वˑुओ ंको ले िलया थाnpr 
अब हम अलग-अलग ऑɥेƃ ले रहे हœ बॉƛ पहले भी अलग थे अब भी वही हœ
 इसिलए यह वाˑव मŐ आदेिशत ʩव̾था के अलावा कुछ भी नही ंहै, मुझे इसका एक औपचाįरक Ůमाण देना है,
 इसिलए आपके पास अलग-अलग बॉƛ हœ, अब आप कह रहे हœ िक आप करŐ गे  इसमŐ ऑɥेƃ डालŐ r 
तो यह वही बात है Ɛोिंक Ůȑेक बॉƛ मŐ अिधक से अिधक एक ऑɥेƃ हो सकता है
 इसिलए यहां से कम या उसके बराबर है  िफर से आप यहाँ कह सकते हœ वगैरह, जहाँ भी आप इसे डालते हœ, वह कुछ भी नही ंहै, r n 
लेिकन मŐ से चीजो ंकी एक ʩव̾था है,n r 
 इसिलए इसे केवल िविशʼ वˑुओ ंकी संƥा के ŝप मŐ माना जा सकता है,  जो िक के अलावा कुछ भी नही ंहै, मूल ŝप से से n n n 
है।
  मूल ŝप से आप जो कर रहे हœ वह यह है िक आप यहाँ मŐ से बॉƛ चुन रहे हœ n r 
और यहाँ आप यह भी कह रहे हœ िक संƥा महȕपूणŊ है, िजसका अथŊ है िक हमने उɎŐ िकस Ţम मŐ यहाँ रखा है, हम इस तरह से तकŊ  दे 
सकते हœ।
 िनɻिलİखत तरीके से भी कोई पहली वˑु को िकसी भी बॉƛ मŐ रख सकता है, िफर दूसरी वˑु को घटाकर एक बॉƛ मŐ और n n 
इसी तरह ऑɥेƃ को माइनस ɘस वन वे बॉƛ मŐ रखा जा सकता है तािक ʩव̾थाओ ंकी कुल संƥा गुणा िसȠांत सेrth n r n 

के अलावा और कुछ न हो।n 
  माइनस वन और इसी तरह माइनस ɘस वन जो िक फैƃोįरयल के अलावा और कुछ नही ंहै माइनस फैƃोįरयल से n r n n r 
िवभािजत है जो िक है, िवतरण के तरीको ंकी संƥा npr ah 

मŐ अलग-अलग ऑɥेƃ हœ  िविशʼ बƛे जैसे िक कोई भी बॉƛ िकसी भी संƥा मŐ वˑुओ ंको शİƅ मŐ रख सकता है,nd n r 
 इसिलए यहां आप देख सकते हœ िक तकŊ  थोड़ा अलग है पहली वˑु को िकसी भी बॉƛ मŐ रखा जा सकता है दूसरी वˑु को िकसी भीn 
मŐ रखा जा सकता है  अɊ बƛे और इसी तरह से हमारी Ůȑेक वˑु को मŐ रखा जा सकता है जो िक से मŐ समय है जो n n n n n 
िक से घात है तरीको ंकी िगनती का एक और तरीका है n r 

अलग वˑुओ ंको अलग मŐ िवतįरत करने के तरीको ंकी संƥा  बƛे जैसे िक वˑुओ ंका Ţम Ůȑेक बॉƛ मŐ मायने रखता है, तो r n 
यह जमा माइनस 1 करोड़ गुणा फ़ैƃोįरयल के बराबर है जो गुणा ɘस 1 और इसी तरह ɘस माइनस 1 तक है।n r r n n n r 
 तो इस सम˟ा को हल करने के िलए चलो  मœ पहले यह मान लेता šं िक आइए पहले मान लŐ िक वˑुएं समान हœ यिद ऐसा है तो इɎŐ n 
बॉƛ मŐ रखने के तरीको ंकी संƥा  ɘस माइनस 1 माइनस 1 है जो ɘस माइनस 1 फैƃोįरयल है जो से n r cn n r n 
िवभािजत है।
 माइनस 1 फैƃोįरयल आर फैƃोįरयल अब एफ वˑुएं अलग हœ और ऑडŊįरंग मायने रखती है तो आर चीजो ंके ऑडŊर की कुल i  
संƥा आर फैƃोįरयल है यिद वˑुएं अलग हœ और ऑडŊįरंग मायने रखती है तो 
आर ऑɥेƃ्स के ऑडŊįरंग की कुल संƥा आर फैƃोįरयल है
 इसिलए कुल तरीको ंकी संƥा है  ɘस आर माइनस 1 फैƃोįरयल को एन माइनस 1 फैƃोįरयल से िवभािजत िकया जाता है आर n 
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फैƃोįरयल को आर फैƃोįरयल मŐ िवभािजत िकया जाता है जो िक एन ɘस आर माइनस वन फैƃोįरयल को एन माइनस वन 
फैƃोįरयल से िवभािजत िकया जाता है जो िनिʮत ŝप से आह है यिद आप इसे सरल करते हœ तो यह एन ɘस आर माइनस एक दो एन 
ɘस आर बन जाता है  माइनस टू और इसी तरह, िजसे हम एन ɘस आर माइनस वन पीआर ए के ŝप मŐ भी िलख सकते हœ 
, मुझे एक दूसरे की ऑƐूपŐसी की सम˟ा लेने दŐ , मान लीिजए िक  टाइप एक की एक समान वˑुएं नही ंहœ और टाइप टू की दो समान 
वˑुएं हœ और इसी तरह और के  Ůकार की समान वˑुएँ k 
जहाँ जमा जमा है, जो िक वˑुओ ंकी कुल संƥा है, िजनमŐ से समान हœ दो समान हœ और इसी तरह वेn n 1 n 2 nk n n 1 n 
सभी अलग-अलग Ůकार के हœ तो एक पंİƅ मŐ इन वˑुओ ंकी ʩव̾था का Ţमांक एक घटा और nu  n ncn n n 1 cn 2 
इसी तरह माइनस माइनस माइनस 1 है जो फैƃोįरयल के समान है जो फैƃोįरयल दो फैƃोįरयल n n 1 nk cnk n n 1 n 

फैƃोįरयल से िवभािजत है,nk 
 इसिलए यह है  वाˑव मŐ वˑुओ ंकी ʩव̾था के समान है िजसमŐ एक वˑु समान होती है और दो समान होती हœ और इसी तरह n n 
यह एक भाǛ और दो भाǛ भाǛ Ȫारा िवभािजत भाǛ के समान है, n nk n 
इसिलए यह आह अिधभोग सम˟ाएँ उनके पास िविभɄ अनुŮयोग हœ जो हमारे पास पहले से ही हœ  कुछ सम˟ाओ ंको देखा जो इस 
ʩव̾था का उपयोग करके हल की गई हœ िक Ɛा आपके पास दो अलग-अलग कोिशकाओ ंमŐ चीजो ंका िवतरण है , एक िवशेष Ţम मŐ 
कुछ चीजो ंको लेकर ʩव̾था करना और इसी तरह इतनी सारी सम˟ाएं हœ िजɎŐ 
अभी इन अवधारणाओ ंका उपयोग करके हल िकया जा सकता है  मœ इस समय ŢमपįरवतŊन संयोजन अिधभोग सम˟ाओ ंऔर िगनती के
कुछ िसȠांतो ंपर अपनी चचाŊ समाɑ करता šं 
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