
 তাই ϕথেম আমােক আরও কেয়কΜট গণনা পдিত িদেয় ზ჈ করেত িদন যােত তােদর মেধҝ একΜট তথাকিথত ইনেজকশন 
নীিত Μঠক আেছ
 তাই এই নীিতვিল 

একΜট সসীম έসট έথেক অনҝ সসীম έসেট ফাংশেনর সংখҝা গণনার উপর িভিЫ কের  আহ ফাংশেনর ϕকৃিতর ah ah 
উপর িনভκর কের যার মােন এΜট এক έথেক এক ফাংশন হেত পাের বা এΜট একΜট অনটΦ  ফাংশন ইতҝািদ হেত পাের
 তাই তার উপর িনভκর কের আপনার নїর থাকেব
 তাই যিদ এই সংখҝাვিল িমেল যায় তেব এইვিল িবিভт গণনা সমসҝা করার জনҝ বҝবহার করা হয় আিম ϕথেম ইনেজকশন 
নীিত সѕেকκ কথা বিল
 তাই এবং সীিমত έসট করা যাক যিদ একΜট έথেক এক έথেক একΜট মҝািপং έথেক έথেক থােক তেব এর a b f a b a 
উপাদানვিলর সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার έচেয় কম বা সমান b ah 
এΜট έবাঝার জনҝ খুব সহজ িকছΦ  উদাহরণ Ѿ჉প আিম ზধু একΜট ডায়াςােমΜটক উপѸাপনা কির আমার এখােন িনিদκѭ 
সংখҝক উপাদান রেয়েছ এবং
 তাই তােদর ϕেতҝকΜট এক έথেক এক ফাংশন
 তাই Ѿাভািবকভােবই আপিন έদখেত পােরন έয ϕিতΜট উপাদানΜট এখােন একজন সদেসҝর সােথ মҝাপ করা হেয়েছ
 তাই যিদ িকছΦ  সদসҝ বাদ পেড় থােক তেব এর কািডκনািলΜট সবসময় έসেটর কািডκনািলΜটর έচেয় έবিশ বা সমান হয়b- a 
 তাই এΜট ზধুমাϏ এর έথেক কম বা সমান
 তাই যিদ আমরা একΜট অিতিরЅ সীমাবдতা রািখ এΜট তাহেল আপনার কােছ সরাসির গণনা আেছ যােত এেক বলা হয় 
িবেজকশন নীিত বা আমরা এেক বিলah bp 
 তাই এবং সসীম έসট করা যাক যিদ έথেক έথেক একΜট িеধািবভΝЅ থােক যার মােন এক έথেক এক এবং a b f b ah 
মҝািপং এর উপর তারপর কািডκনািলΜট এর মূলЯ এর মূলেЯর মেতা আমরা সѕেকκও কথা বলেত পাির a b ah ah 
অেনক সময় এমন সমসҝা রেয়েছ έযখােন আমােদর একΜট ϕদЫ ϕাকৃিতক সংখҝার ভাজেকর সংখҝা খুেঁজ έবর করেত বলা 
হয়
 তাই এখােন আমরা যা কির তা আসেল অনু჉প Νজিনস িবেবচনা করেত পাির  এΜট িе-িবভΝЅ পдিত еারা, আসুন ah ah 
আমরা এΜট িবেবচনা কির যােত পাΜটগিণেতর έমৗিলক উপপােদҝর ϕেয়াগვিল সাধারণত আমরা একΜট ϕাকৃিতক ah 
সংখҝার ভাজেকর সংখҝা খুেঁজ έবর করার জনҝ চােটκ এΜটেক বিল  পাΜটগিণেতর έমৗিলক উপপাদҝ িক?  আিম মেন fta 
কির সকল িশϠাথλই এর সােথ পিরিচত έয ϕিতΜট ϕাকৃিতক সংখҝা এর έচেয় বড় বা দুই এর সমান ვিণতক করা έযেত n 
পাের কারণ সমান এর শΝЅ έথেক পাওয়ার έথেক পাওয়ার িকছΦ   Ѿতϴ ϕাইম এক n p 1 m 1 p 2 m 2 pk mk p p
দুই এবং িকছΦ  ϕাকৃিতক সংখҝা দুই এই ধরেনর ফҝাЄরাইেজশন অননҝ যিদ আমরা ϕাইমვিলর οমেকpk m one m mk 
উেপϠা কির যার অথ κ এর Ѹেল έথেক έথেক পাওয়ার ইতҝািদ  οম পিরবতκন ক჈ন ϕথেম আমরা p 1 m 1 p m 2 p 2
έক ঘাত এর সােথ িলিখ তারপর আমরা έক ঘাত িলিখ তারপর এেত έকান পাথ κকҝ έনই তারপর এই m 2 p 1 m 1 
ফҝাЄরাইেজশনΜট অননҝ বেল িবেবিচত হয় এবং এΜট সংখҝা তেϬর έমৗিলক ফলাফলვিলর মেধҝ একΜট।
  ঘটনাΜট ইউিЉেডর সময়ই জানা িগেয়িছল έয এΜট একΜট ϕাথিমক έϠেϏ ϕমাণ কেরিছল এবং পূণ κ আকাের এΜট 
কাল κ έϖেডিরক গҝাস еারা আঠােরােশা এবং এক আেহ ϕমািণত হেয়িছল এখন έদখা যাক এΜট সমѷ ভাজক খুেঁজ έবর 
করার জনҝ বҝবহার করা έযেত পাের
 তাই  আিম আপনােক এর আেবদন έদখাব িবেজকশন নীিত এখােন  বাহাЫেরর ভাজেকর সংখҝা খুেঁজ έবর ক჈ন
 তাই বাহাЫরেক িতন বগ κেϠেϏ দুই ঘনক িহসােব έলখা যােব
 তাই ফҝাЄরাইেজশন িথওেরম еারা এΜট এর একΜট অননҝ উপѸাপনা
 তাই যিদ বাহাЫেরর ভাজক হয় তেব έলখা έযেত পাের  আকাের এর ঘাত এর সােথ 3 এর ঘাত বলার সমানx x x 2 a b 
έযখােন έসট 0 1 2 3 এর অоগ κত এবং έসট 0 1 এবং 2 এর অоগ κত।a b 

 তাই এখন আসুন িবেবচনা করা যাক হেত িদন a 
72 এবং এর ভাজেকর έসট এই Μটপল এর έসট έযখােন মান 0 1 2 3 িনেত পাের এবং মান 0 1 2 িনেত পাের।b ab a b 
 তারপর Ѿাভািবকভােবই আপিন έদখেত পােরন έয 

έথেক এর মেধҝ িеধািবভΝЅ আেছ আসেল আমরা পাির এই সѕূণ κ ΝজিনসΜট ϕদশ κন ক჈ন আসেল আমােদর a b ah 
কােছ ফাংশন আেছ আপিন এইভােব িলখেত পােরন έদখুন যিদ আিম 0 0 বলেত পছр কির তার মােন একΜট শূনҝ f b 
শূনҝ আপিন Μঠক এক আহ পােবন
 তাই আমােক বলেত হেব এΜট এই এর মত যা ভাজক এক এর সােথ সДিতপূণ κ হয় শূেনҝর সমান সমান শূেনҝর f a b 
সােথ যিদ আমরা ভাজক দুইΜট িবেবচনা কির έযΜট এর সােথ সমান এবং শূেনҝর সমান একইভােব আিম যিদ en a b 
ভাজকেক িতনΜট বেল িবেবচনা কির তেব এΜট এর সােথ সДিতপূণ κ শূেনҝর সমান যিদ আিম ভাজক চারΜট িবেবচনা a b 
কির তেব এΜট এর সােথ সДিতপূণ κ  দুই খ এর সমান শূেনҝর সমান যিদ আিম ভাজক ছয়Μট িবেবচনা কির তাহেল έযΜট a a 
এর সমান একΜটর সমান একΜটর সমান তারপর যিদ আমরা ভাজক আটΜট িবেবচনা কির তেব এΜট এর সমান িতন b a b 
সমান শূেনҝর সমান  যিদ আমরা নয়Μট িবেবচনা কির তেব এΜট এর সােথ সДিতপূণ κ শূেনҝর সমান সমান দΜুট যিদ a b 
আমরা বােরাΜট িবেবচনা কির তেব এΜট এর সােথ সমান দΜুট এবং এর সমান যিদ আমরা িবেবচনা কির আঠােরাΜট a b 
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তাহেল έসΜট এর সােথ সДিতপূণ κ এেকর সমান এবং খ দুইΜটর সমান যিদ আমরা চΝёশΜট িবেবচনা কির তাহেল έযΜট a 
এর সমান িতন িব সমান ছΝϏেশর সমান যিদ আমরা িবেবচনা কির তাহেল έসΜট হল দুΜট দΜুটর সােথ সДিতপূণ κ যা চারΜট a-

নয়Μট এবং অবেশেষ বাহাЫরΜট সДিতপূণ κ  έথেক িতনΜট দুইf  nding 
 তাই যিদ আপিন 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 έদেখন έসেটর সমѷ 12Μট উপাদান έসেটর έমাট বােরাΜট উপাদােনর a b 
সােথ িমেল যায়
 তাই এΜট দΜুট মানিচেϏ একΜট এক  এΜট একΜট িবেজকশন
 তাই িবেজকশন নীিতর еারা
 তাই িеখЦন নীিতর еারা এর উপাদানვিলর সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার সমান যা বােরাΜট έসখােন বাহাЫর a b 
সংখҝাΜটর έমাট বােরাΜট ভাজক আেছ 
তাই এখন আিম িকছΦ  িদই  আহ িকছΦ  সামানҝ বড় সংখҝার জনҝ সাধারণ ϕেয়াগ
 তাই আমরা έদিখ  বােরা হাজার ছয়শত একΝϏশ হাজার সাতশত পНাশ দুই হাজার পНাশ হাজার একশত পিঁচশ এর 
ভাজেকর সংখҝা খুেঁজ έবর করেত έদিখ তাহেল έদখা যাক এই বােরা হাজার ছয়শ হেত পাের।
 দুই ঘনক িহসােব ვিণত হয় িতন বগ κেϠেϏ পাচঁ বগ κেϠেϏ সাতΜট পাওয়ার এেকর ফেল έযেকান ভাজেকর ফম κ 2 έথেক 
পাওয়ার έথেক পাওয়ার পাওয়ার এবং 7 পাওয়ার έযখােন এখন আপিন έকাথায় έদখেত পােИন  a 3 b 5 c d abcd 
তাহারা অоগ κত  έথেক έযেকান সংখҝা শূনҝ হেত পাের এক দুই িতন খ হেত পাের έয έকান সংখҝা শূনҝ হেত পাের এক দুইa 
গ হেত পাের έয έকান সংখҝা শূনҝ এক দুই হেত পাের এবং έয έকান সংখҝা শূনҝ হেত পােরd 
 তাই এর еারা সংϡািয়ত মҝািপং এর সমান তাহেল এΜট হল  έথেক একΜট িবেজকশন যা বােরা হাজারx faf f abcd a 
ছয়শ'র ভাজেকর έসট έসট যা চারΜট Μটপেলর সংςহ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় έযখােন শূনҝ έথেক িতন এর মেধҝ b ah a b 
শূনҝ έথেক দুই এর মেধҝ শূনҝ έথেক দুই এবং এর মেধҝ শূনҝ έথেক এেকর মেধҝ রেয়েছ তারা এখন পূণ κসংখҝা কতვিল c d 
উপাদান এখােন এর মূলЯ হল আহ এখােন আপনার চারΜট উপাদান রেয়েছ এখােন িতনΜট উপাদান রেয়েছ এখােন িতনΜট b 
উপাদান রেয়েছ এবং এখােন আপনার দΜুট উপাদান রেয়েছ
 তাই এΜট Μঠক বাহাЫর ছাড়া িকছΦ ই নয় 
বােরা হাজার ছয়শ'র ভাজেকর সংখҝা বাহাЫর আহ ্একইভােব িবেবচনা করা যাক িতন একΝϏশ হাজার সাতেশা বাহাт আহ ্
এই সংখҝাΜট দুই ঘনক িতন ვেণর ঘাত চার ვণ সাত বগ κ
 তাই যিদ িবেবচনা ক჈ন έক দুই এর ঘাত এর έথেক িতন এর ঘাত সাত এর সােথ তাহেল έক w  e x a B c abc 
শূেনҝর কম বা সমান এর έথেক কম বা সমান চার শূেনҝর সমান বা এর কম বা সমান  দুই έথেকb c 
 তাই এর মূলЯ চার έথেক পােঁচর মেধҝ িতন যা ষাট,b-
 তাই এর ভাজেকর সংখҝা একইভােব আিম যিদ পНাт হাজার একশত পিঁচশΜট িবেবচনা কির তাহেল έসটােক পাচঁ ঘনেকর 
সাত ভােগ বগ κ িহেসেব ϕকাশ করা έযেত পাের।
  বগ κেϠϏ
 তাই এই έϠেϏ এর মূলЯ িতন έথেক চাের িতন হেয় যােব যা ছΝϏশ হেবb-
 তাই সাধারণভােব আমরা িনেєাЅ উপপাদҝΜটেক পাΜটগিণেতর এই έমৗিলক উপপােদҝর ϕেয়াগ িহসােব বলেত পাির ah 
এবং িеধািবভΝЅ নীিতেত আমােদর িনєিলিখত ফলাফল রেয়েছ ah 
একΜট ϕদЫ ϕাকৃিতক সংখҝার ভাজেকর সংখҝার উপর এর ϕেয়াগ এবং িবেজকশন নীিত এখন আিম একΜট উপপাদҝ fta-
আকাের বেলিছ যিদ έক έথেক ঘাত έথেক আকাের ϕকাশ করা যায়  έথেক n p 1 m 1 p 2 p ower m 2 p 3 
পাওয়ার এবংm 3 
 তাই έথেক পাওয়ার έযখােন দুই এর έথেক বড় বা সমান έযখােন দুই হল Ѿতϴ έমৗিলক সংখҝা pk mk n p one p pk 
এবং দুই হল ϕাকৃিতক সংখҝা তাহেল ভাজেকর সংখҝা  এর έক এক ъাস ওয়ান িদেয় টΦ  ъাস m one m mk n n m m 
ওয়ােন έদওয়া হয় এবং এভােব ъাস ওয়ান পয κоmk AH 
 তাই এΜট িছল িবেজকশন নীিতর একΜট ϕেয়াগ 
যা একΜট ϕাকৃিতক সংখҝার ভাজেকর সংখҝা গণনা করেত উপেযাগী।ah 
  আরও িকছΦ  গণনা পдিত আহ
 তাই έসვিলেক বলা হয় দখল নীিত যা অেনকვিল বᄿেক একΜট সংখҝক έকােষ Ѹাপন কের বা একΜট সংখҝক বােЊ একΜট 
সংখҝক বল Ѹাপন কের
 তাই এΜটর িবিভт ধরেণর অҝািъেকশন রেয়েছ যখন আমরা আহ ্বসার έলাক যখন আমরা থািক আহ িকছΦ  ধরেণর সংেকত 
ইতҝািদ সাজােনা
 তাই আহ সাধারণভােব এვিলেক অকুেপΝх সমসҝা বলা হয়
 তাই আমােক এΜট έদখেত িদন έয সংখҝাვিলেক 
িবতরণ করার উপায়ვিল অিভт বলვিলেক Ѿতϴ বােЊ ъাস িবেয়াগვিল έবেছ έনওয়া হয় িবেয়াগ এক যা  n nr n n r 
ъাস িবেয়াগ এক িহসােব n r 

িনব κাচন ক჈নah 
 তাই আমােক সমসҝাΜট িনিদκѭ করেত িদন যােত আিম উেѣখ কেরিছ আপনার কােছ অিভт বᄿ থাকেত পাের যােত r 
আমরা আমােদর অিভт বল বলেত পাির এবং έসვিলেক Ѿতϴ έকােষ Ѹাপন করেত হেব Ѿতϴ বাЊ ইতҝািদr n 
 তাই এই সংখҝাΜট έদওয়া হেয়েছ ъাস িবেয়াগ 1 চয়ন ক჈ন িবেয়াগ 1 আসুন এর একΜট ϕমাণ িদই আসুন তারা r n n r 
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еারা বলেক উপѸাপন কিরr 
 তাই এΜট উপѸাপন করার একΜট উপায় কখনও কখনও আমরা এΜটেক আেপল িহসােব িলিখ এবং এর মেধҝ আমরা  r ah 
কমলা ইতҝািদ Ѹাপন করিছ
 তাই আিম ზধু সহজতম Ѿরিলিপ Ѷারვেলা বিসেয় িদΝИ Μঠক আেছ
 তাই এই বলვেলা তারা অিভтr 
 তাই এვেলােক এই Νজিনস িহেসেব িবেবচনা করা έযেত পাের এবং এই বЊვিলেক ъাস ওয়ান উѣї দেЦর মেধҝ n n n 
έѺস িদেয় ইিДত 
কির আমােক এটা বҝাখҝা করেত িদন  ধ჈ন আমার কােছ দΜুট বাЊ আেছ
 তাই যিদ আিম এভােব িতনΜট আহ িতনΜট উѣї বার রািখ তাহেল এΜট একΜট বাЊ িহসােব কাজ কের এΜট একΜট বস িহসােব 
কাজ কের একইভােব আিম যিদ বিল িতনΜট বাЊ থােক তেব আিম চারΜট বার ίতির কির
 তাই এখন যা হেИ তা হল তারাვিল  এর মেধҝ কারণ আমরা আিছ  এই Ѷারვিলেক এই বােЊ অিভт বলვিল Ѹাপন r r 
করা হেИ
 তাই এΜট এরকম িকছΦ  আপনার এখােন তারা আেছ এবং আপনার এই উѣї বারვিলর মেধҝ আবার ъাস একΜট উѣї r n 
বার রেয়েছ এΜটর মেধҝ একΜট ზ჈ এবং একΜট έশষ হেত হেব  আপনার িবেয়াগ একΜট উѣї বার এবং তারা থাকেত n r 
পাের যােত এΜট έযাগ িবেয়াগ একΜট এর মেধҝ িবেয়াগ একΜট Νজিনস έবেছ িনেত হেব বা আপিন বলেত পােরন r n n r 
Νজিনসვিল έবেছ িনেত হেব উভয়ই অিভтভােব সতҝ
 তাই এΜট ъাস হেয় যায়  িবেয়াগ এক চয়ন ъাস িবেয়াগ এক িবেয়াগ একr n rrr n cn 
 তাই এই িবনҝাস ზ჈েত উѣї বার আেছ এবং έশেষ অবিশѭ িবেয়াগ 1 বার এবং তারা সাজােনা έযেত পাের ъাস n r n r 
িবেয়াগ 1 চয়ন ъাস িবেয়াগ 1 চয়ন িবেয়াগ 1 বনাম আহ এখন এই িবনҝােস এমন সјাবনা থাকেত পাের έয rrn r n  
আহ িকছΦ  বাЊ খািল এখন ধ჈ন আমরা িকছΦ  অিতিরЅ সীমাবдতা রািখ έয έকানও বাЊ খািল έনই তাহেল সјাবনার সংখҝার 
কী হেব আসুন আমরা তা έদিখ যােত এΜট একΜট পিরবতκন  এই  অকুেপΝх সমসҝা 
বлেনর উপায় সংখҝা Ѿতϴ বােЊ অিভт বল যােত έকান বাЊ খািল না থােক যােত িবেয়াগ এক চয়ন িবেয়াগ এক যাn r n 

িবেয়াগ 1 চয়ন িবেয়াগ এখােন এর έচেয় বড় বা সমান আমােক এই িববিৃতΜটও ϕমাণ করেত িদন যিদ έকােনা r r n r 
খািল বাЊ না থােক তাহেল έকােনা দΜুট উѣї দЦ সংলЍ হেত পাের না উদাহরণ Ѿ჉প আিম এই দΜুট বারেক সিтিহত কেরিছ
এবং এর মােঝ έকােনা তারা έনই
 তাই এই সјাবনা থাকেব না
 তাই তারা আেছ িবেয়াগ 1 έѺস যার মেধҝ িবেয়াগ 1 উѣї বার еারা দখল করেত হেব έয কয়Μট উѣї বার যা r r n n 
িবেয়াগ এক
 তাই এΜট করা έযেত পাের িবেয়াগ এক চয়ন ক჈ন িবেয়াগ এক έযΜট িবেয়াগ এক চয়ন ক჈ন িবেয়াগ r n r r n 
উপায়ვিল আহ
 তাই আিম দΜুট দখল সমসҝার সমাধান িদেয়িছ একΜট হল িবতরণ করার উপায়ვিল হল Ѿতϴ বােЊ অিভт বলვিল যা n r 
ъাস িবেয়াগ এক িনব κাচন ক჈ন িবেয়াগ এক এবং যিদ আমরা অিতিরЅ সীমাবдতা রািখ έয έকানও বাЊ έনই  খািল n n 
হেল এই সংখҝাΜট হেয় যায় িবেয়াগ এক চয়ন িবেয়াগ একr n 
 তাই আসুন এই 11 জেনর একΜট আেবদন έদিখ যার মেধҝ িতনজন িনিদκѭ বҝΝЅ বেলেছন এগােরাΜট আসেন বসেত pqr 
হেব যােত কত উপােয় সংলЍ বীজ দখল করেত না পাের pqr 
 তাই করা έযেত পাের এই এগােরা জেনর মেধҝ িতনজন বҝΝЅ িনিদκѭ যার উপর আমরা িকছΦ  সীমাবдতা রাখিছ
 তাই আমরা িক করব ϕথেম আমরা আট জনেক রািখ Μঠক আেছ
 তাই ϕথেম আমরা আটজনেক আটΜট ফҝাЄিরয়াল উপােয় সাজাই যা আমরা এবং বাদ িদেয় বাদ িদেয়িছ  আপিন pq r 
έদখেত পােИন এই আহ বҝΝЅ এক দুই িতন চার পাচঁ ছয় সাত আট এখন কত জায়গা বাকী আেছ আমােদর এখন মাঝখােন 
সাতΜট জায়গা আেছ এবং পােশ আমােদর দΜুট জায়গা আেছ
 তাই έমাট নয়Μট জায়গা আেছ έযখােন আমরা এΜট রাখেত পাির এবং Μঠক আেছpq r 
 তাই এΜট কত উপােয় করা έযেত পাের বািক নয়Μট জায়গায় িতনΜট আসন 
নয়Μট িপ িϑেত Ѹাপন করা έযেত পাের যা নয়Μট έথেক আটΜট সাতΜট উপােয়
 তাই সјাবҝ έমাট সংখҝা  নয়Μট έথেক আট έথেক সাতΜট আটΜট ফҝাЄিরয়াল হেয় যায় যা অবশҝই একΜট বড় ilities 
সংখҝা আহ ছয়Μট Ѿতϴ ϕতীক একΜট έযাগােযাগ চҝােনেলর মাধҝেম έϕরণ করা হয়   ϕিত έজাড়া ϕতীকვিলর মেধҝ 
কমপেϠ দুΜট ফাকঁা সহ িচҀვিলর মেধҝ έমাট 18Μট ফাকঁা Ѹান έঢাকােনা হয়  কত উপােয় িচҀ এবং ফাকঁা Ѹানვিলেক 
সাজােনা έযেত পাের আিম ზধু সমসҝাΜট আবার পুনরাবিৃЫ কির এখােন ছয়Μট িভт িচҀ রেয়েছ যা একΜট আহ 
কিমউিনেকশন চҝােনেলর মাধҝেম έϕরণ করেত হেব আহ এখন িচҀვিলর মেধҝ আমােদর আঠারΜট ফাকঁা সিтেবশ করেত 
হেব έযমন ϕিতΜট έজাড়া ϕতীেকর মেধҝ কমপেϠ দুΜট ফাকঁা আেছ তাহেল এই িচҀ এবং ফাকঁা বҝবѸা কত উপােয় করা 
έযেত পাের
 তাই ছয়Μট িচҀ বলুক এক দুইb s s 
 তাই এক দুই িতন চার এবং পাচঁ আহ ্দুঃিখত এবং ছয় Μঠক আেছ এখন আমরা এখােন এই έѺস আেছ s s s s s s 
Μঠক আেছ এই ফাকঁা জায়গাვিলেক ზধুমাϏ িচҀვিলর মেধҝ সিтেবশ করােত হেব
 তাই ϕতীকვিলর মেধҝ আপনার পাচঁΜট Ѹান আেছ
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 তাই এΜট িবেবচনা করা έযেত পাের  লাল 
18 Μট অিভт বল Ѹাপেনর সমসҝা িহসােব যা আমরা তােদর অিভт বল িহসােব িবেবচনা করেত পাির 
পাচঁΜট বােЊ এখন ϕথম ΝজিনসΜট হ'ল এΜট έলখা আেছ έয ϕিতΜট έজাড়ার মেধҝ কমপেϠ দুΜট ফাকঁা থাকেত হেব
 তাই ϕথেম আমরা দুΜট দΜুট রািখ  έসখােন খািল জায়গা
 তাই ϕথেম আমরা  আঠােরাΜট অিভт Νজিনস έথেক ϕিতΜট দΜুট ফাকঁা έবেছ িনই, যিদ আমরা দশΜট অিভт Νজিনস έবেছ 
িনই তাহেল আমােদর বািক থােক
 তাই έযেহতΦ  সবვেলাই অিভт এই িনব κাচেনর έকান অথ κ έনই মূলত এর মােন হল এক উপায় ზধুমাϏ এক উপায় এখন বািক
আেছ িকভােব  অেনকვিল আেছ আটΜট ফাকঁা বািক আেছ এখন বািক আটΜট ফাকঁা 
পাচঁΜট বােЊ আট έযাগ পাচঁ িবেয়াগ এক িস পাচঁ িবেয়াগ এক যা 12 গ 4 উপােয় রাখা έযেত পাের
 তাই আপিন এই সমসҝাΜট έদখেত পােরন আমরা অিভт বল Ѹাপেনর সমসҝা িহসােব পুনরায় έϖম কেরিছ Ѿতϴ বােЊ ъাস 
আমােদর এখােন িকছΦ  অিতিরЅ শতκ িছল έয ϕিতΜট έজাড়া িচেҀর মেধҝ দুΜট ফাকঁা থােক
 তাই έসই অংশΜটেক আমরা আলাদাভােব έরেখ 10Μট ফাকঁা έরেখিছ।

িসেলЄ ক჈ন এবং έসখােন রাখুন έযেহতΦ  έসვিল সবই অিভт তাহেল έবেছ έনওয়ার উপায় সংখҝা ზধুমাϏ একΜট   ere 
এখন বািক έযাগ িবেয়াগ এক িবেয়াগ এক এবং আমরা έসই কাজΜট কেরিছ এখােন r n CR 
অ έনিতবাচক পূণ κসংখҝা সমাধােনর সংখҝা খুেঁজ έবর ক჈ন  এক ъাস দুই ъাস িতন ъাস চার দেশর সমান এখন x x x x 
এΜট দশΜট ভাগ করার সমসҝা িহসােব িবেবচনা করা έযেত পাের দশ এক আেছ
 তাই এক শূনҝ আহ হেত পাের কারণ আমরা অ ঋণাЮক পূণ κসংখҝা রাখিছx 
 তাই এক হেত পাের  শূনҝ এক έথেক দশ দুই শূনҝ এক έথেক দশ হেত পাের এবংx x 
 তাই মূলত এΜট একবার িবতরণ করার একΜট সমসҝা
 তাই দশΜট Ѿতϴ একΜট অিভт আেছ যা চারΜট Ѿতϴ বােЊ Ѹাপন করেত হেব
 তাই এΜট 
দশΜট অিভт বল িবতরেণর সমান 
চারΜট Ѿতϴ বােЊ যােত ъাস িবেয়াগ 1 িবেয়াগ 1 যা 13 3।n r cn c 

 তাই আমরা আসেল এই ফলাফলΜটেক অজানােত একΜট সমীকরণ έলখার জনҝ ϕসািরত করেত পািরn 
 তাই সমীকরণΜট িবেবচনা ক჈ন ъাস ъাস সমান  έযখােন একΜট অ-ঋণাЮক পূণ κসংখҝা, আিম এই x 1 x 2 xn r r 
সমীকরণΜটেক এক নїর বিল তাহেল সমীকরণ নїর এেকর অ-ঋণাЮক পূণ κসংখҝার সমাধােনর সংখҝা যা হেব ъাস r n 
িবেয়াগ এক যা έযাগ িবেয়াগ এক িবেয়াগ এক কারণ এΜট একই অিভт Νজিনসვিলেক বেЊ বФন cr r n cn r n 
করার সমসҝা যিদ আমরা এই সীমাবдতা রািখ έয এর έচেয় বড় বা সমান যার মােন শূনҝ নয় xi 
ধনাЮক পূণ κসংখҝা সমাধােনর সংখҝা 1 যা িবেয়াগ 1 িবেয়াগ 1 িবেয়াগ 1 পাচঁΜট Ѿরবণ κ έথেক িবেয়াগ এন r cn rr cr  
দশΜট অϠর িনব κাচন করেত হেব পুনরাবিৃЫর অনুমিত আেছ Μঠক আেছ পাচঁΜট Ѿর আেছ এবং আমােদর তার মেধҝ έথেক 
10Μট িনব κাচন করেত হেব তার মােন এই সমѷ সংখҝার পুনরাবিৃЫ করা έযেত পাের
 তাই ϕথম ΝজিনসΜট কত উপােয় এΜট করা যায় িеতীয়Μট হল 
ϕিতΜট Ѿরবণ κেক অоত একবার িনব κাচন করেত হেল সংখҝাΜট কত,
 তাই যিদ আপিন এখােন সমাধানΜট έদখেত পান তাহেল দশ έযাগ পাচঁ িবেয়াগ এক গ দশ যা έচৗг গ দেশর সমান যা িеতীয় 
έϠেϏ হাজার এক  এΜট দশ িবেয়াগ এক গ দশ িবেয়াগ পাচঁ যা নয়Μট গ পাচঁ 
হল অিভт বᄿვিলেক Ѿতϴ বােЊ িবতরণ করার উপায়ვিল সсান ক჈ন έযমন বাЊ এক সব κািধক একΜট বᄿেক ধের n 
রাখেত পাের আসুন এখােন এর জনҝ যুΝЅ έদওয়া যাক যােত বাЊ এক করেত পাের  έকান বᄿ বা একΜট বᄿ έনই
 তাই যিদ বЊ ওয়ােনর έকান বᄿ না থােক তাহেল সমসҝা হল অিভт Νজিনসვিলেক িবেয়াগ একΜট Ѿতϴ বােЊ Ѹাপন r n 
করা হেল আমরা অিভт বᄿვিলেক িবেয়াগ এক বােЊ ъাস িবেয়াগ দুই উপােয় িবতরণ করেত পাির এবং r n r n cr 
যিদ বЊ ওয়ােন একΜট বᄿ থােক তাহেল আমরা িবেয়াগ এক অিভт বᄿেক িবেয়াগ এক বােЊ έযাগ িবেয়াগ িতন r n r n 
έοা িবেয়াগ এক উপােয় বлন করেত পাির
 তাই অিতিরЅ নীিত অনুসাের উপােয়র έমাট সংখҝা হল έযাগ িবেয়াগ দুই έকাΜট ъাস  ъাস িবেয়াগ িতন έকাΜট r n r n 
িবেয়াগ আেগ আমরা έবেছ έনওয়ার িবষয়Μট িবেবচনা কেরিছ বা আপিন বলেত পােরন Ѿতϴ আইেটমვিলর তািলকা έথেক 
একΜট িনিদκѭ উপােয় Ѿতϴ আইেটমვিল সাজােনা যােত হয় অপিরবিত κত উপায়ვিল কম অডκার έদওয়া হয় যা গ এর জф 
έদয়।
  অহ পারমুেটশন এবং কিїেনশেনর বҝপাের এখন এΜটেক বােЊ বেলর সমসҝা িহসােবও িবেবচনা করা έযেত পাের যিদ 
আমরা Ѿতϴ বল এবং Ѿতϴ বাЊ ইতҝািদ িবেবচনা কির,
 তাই আমােক এই ধারণাΜটও িদেত িদন
 তাই আমরা এখন Ѿতϴ বᄿর Ѿতϴ বেЊ িবতরণ িবেবচনা কির িডিϾিবউট করার উপায়ვিল হল Ѿতϴ বᄿვিলেক Ѿতϴ n 
বােЊ έযমন ϕিতΜট বােЊ সব κািধক একΜট বᄿ ধের রাখেত পাের
 তাই আমােক এখােন এর ϕমাণ িদেত িদন যােত আপিন আেগরΜটর έথেক পাথ κকҝ έদখেত পােরন έয আেগ আমরা npr 
অিভт বᄿ িনেয়িছল এখন আমরা িনΝИ Ѿতϴ বᄿর বাЊვিল আেগও আলাদা িছল এখন একই আেছ
 তাই এΜট আসেল িকছΦ ই নয় িকᅀ আেদশকৃত বҝবѸা আমােক এর একΜট আনুѮািনক ϕমাণ িদেত িদন
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 তাই আপিন Ѿতϴ বাЊ বেলেছন এখন আপিন বলেছন έয আপিন বলেবন  এΜটেত অবেজЄ রাখুনn r 
 তাই এΜট একই Νজিনেসর মেতা কারণ ϕিতΜট বােЊ সব κািধক একΜট বᄿ থাকেত পাের
 তাই এখােন তার έথেক কম বা সমানr 
 তাই আপিন এখােন বলেত পােরন ইতҝািদ ইতҝািদ έযখােন আপিন έযখােনই রাখেছন তা এর মেধҝ Νজিনসვিলর একΜটn r 
িবনҝাস ছাড়া আর িকছΦ ই নয় 
তাই এΜটেক έকবল  Ѿতϴ আইেটমვিলর অডκারকৃত িবনҝােসর সংখҝা িহসােব িবেবচনা করা έযেত পাের যা মূলত έথেকn n 

ছাড়া িকছΦ ই নয়।npr 
 মূলত আপিন যা করেছন তা হল আপিন এখােন এর মেধҝ বЊ έবেছ িনেИন n r 
এবং এখােন আপিন এটাও বলেছন έয সংখҝাΜট ვ჈Яপূণ κ যার মােন আমরা έসვিলেক এখােন έকান οেম έরেখিছ আহ 
আমরা এইরকম যুΝЅ িদেত পাির এছাড়াও έকউ যুΝЅ িদেত পাের িনєিলিখত উপােয়ও έকউ ϕথম বᄿΜটেক έযেকােনা n 
বােЊ Ѹাপন করেত পাের তারপর িеতীয় বᄿΜটেক িবেয়াগ এক বােЊ এবংn 
 তাই বᄿΜটেক িবেয়াগ ъাস ওয়ান ওেয় বােЊ Ѹাপন করেত পােরrth n r 
 তাই িবনҝােসর έমাট সংখҝাΜট 

এ ვণ করার নীিতর еারা ছাড়া আর িকছΦ ই নয়  িবেয়াগ এক এবংn-
 তাই িবেয়াগ ъাস ওয়ান পয κо যা িবেয়াগ ফҝােЄািরয়াল еারা িবভЅ িবেয়াগ ফҝাЄিরয়াল যা হল n r n r n r npr ah 
িবতরেণর উপায়ვিল 

এ Ѿতϴ বᄿ  বЊ έযমন έযেকান বЊ έযেকান সংখҝক বᄿেক পাওয়ার έত ধের রাখেত পােরnd istinct n r 
 তাই এখােন আপিন έদখেত পােИন আვκেমлΜট একটΦ  িভт, ϕথম বᄿΜটেক বেЊর έযেকােনা একΜটেত Ѹাপন করা n 
έযেত পাের িеতীয় বᄿΜটেক έযেকােনা একΜটেত Ѹাপন করা έযেত পাের ।
  অনҝানҝ বাЊ এবংn 
 তাই আমােদর ϕিতΜট বᄿেক এ Ѹাপন করা έযেত পাের έযΜট έথেক এন আর বােরর মেধҝ হয় শΝЅেত n n n n n r 
উপায় গণনার আেরকΜট উপায় হল 

Ѿতϴ বᄿვিলেক Ѿতেϴ িবতরণ করার উপায়ვিলর সংখҝা।r n 
  বাЊვিল έযমন ϕিতΜট বােЊ বᄿর οমিবনҝাস ვ჈Яপূণ κ
 তাই এΜট ъাস িবেয়াগ 1 এর সমান ফҝােЄািরয়াল যা এ έযাগ 1 এবংn r cr r n n 
 তাই ъাস িবেয়াগ 1 পয κо।n r 

 তাই এই সমসҝাΜট সমাধান করেত িদন  আিম ϕথেম ধের িনই έয আমরা ϕথেম ধের িনই έয বᄿვিল অিভт যিদ
 তাই হয় তাহেল এইვিলেক বােЊ রাখার উপােয়র সংখҝা έযাগ িবেয়াগ 1 িবেয়াগ 1 যা έযাগ িবেয়াগ 1 n n r cn n r 
ফҝাЄিরয়ালেক еারা ভাগ করা হয় িবেয়াগ 1 ফҝাЄিরয়াল ফҝােЄািরয়াল এখন যিদ বᄿვিল Ѿতϴ হয় এবং n r i  
οমিবনҝাস িবষয়ვিল হয় তাহেল Νজিনসვিলর έমাট οম সংখҝা ফҝাЄিরয়াল হয় যিদ বᄿვিল আলাদা হয় এবং r r 
οমগত িবষয়ვিল হয় তাহেল 

বᄿর έমাট οম সংখҝা ফҝাЄিরয়াল হয়r r 
 তাই έমাট উপােয়র সংখҝা ъাস িবেয়াগ 1 ফҝােЄািরয়াল ভাগ িবেয়াগ 1 ফҝােЄািরয়াল ফҝােЄািরয়াল n  r n r r 
ফҝােЄািরয়াল যা ъাস িবেয়াগ ওয়ান ফҝােЄািরয়াল ভাগ িবেয়াগ ওয়ান ফҝাЄিরয়াল যা অবশҝই যিদ আপিন এΜট n r n ah 
সহজ কেরন তেব এΜট ъাস িবেয়াগ এক দুই ъাস হেয় যােব  িবেয়াগ দুই এবংn r n 
 তাই পয κо যা আমরা ъাস িবেয়াগ এক িহসােব িলখেত পাির আমােক এেক অপেরর দখেলর সমসҝা ধ჈ন n r pr ah 
ধ჈ন টাইপ ওয়ান এর একΜট অিভт বᄿ এবং টাইপ টΦ -এর দΜুট অিভт বᄿ রেয়েছ এবংn 
 তাই এবং টাইেপর অিভт বᄿ k  k 
έযখােন হল ъাস ъাস অথ κাৎ বᄿর έমাট সংখҝা আেছ যার মেধҝ অিভт দুΜট অিভт এবং n n 1 n 2 nk n n 1 n 
এვিল সবვিল িভт ধরেনর তারপর সািরেত ah nu  
এই বᄿর িবনҝােসর হল এক িবেয়াগ এবংn mber ncn n n 1 cn 2 
 তাই িবেয়াগ িবেয়াগ িবেয়াগ 1 যা ফҝােЄািরয়াল িবভЅ ফҝােЄািরয়াল দুই ফҝােЄািরয়াল n n 1 nk cnk n n 1 n nk 
ফҝােЄািরয়ােলর সমান
 তাই এই হল  আসেল অবেজেЄর িবনҝােসর মেতা έযখােন একΜট বᄿ একই রকম এবং দΜুট একই রকম এবংn n 
 তাই এΜট ফҝাЄিরয়ালেক একΜট ফҝাЄিরয়াল এবং দুΜট ফҝােЄািরয়াল এন έক ফҝােЄািরয়াল еারা িবভЅ করার মেতা n n 
তাই এই আহ দখেলর সমসҝাვিলর জনҝ আমােদর ইিতমেধҝ িবিভт অҝািъেকশন রেয়েছ  িকছΦ  সমসҝা έদেখিছ যা এই 
িবনҝাসΜট বҝবহার কের সমাধান করা হেয়েছ তা হল আপিন দΜুট িভт έকােষ 
Νজিনসვিলেক একΜট িনিদκѭ οেম িকছΦ  Νজিনস ςহণ কের িবনҝাস কেরেছন এবং
 তাই এমন অেনক সমসҝা রেয়েছ যা এই ধারণাვিল বҝবহার কের এখনই সমাধান করা έযেত পাের  আিম 
এই মুቍেতκ আপনার গণনা করার িকছΦ  নীিতমালা এবং οমাগত সংিমϜণ দখেলর সমসҝাვিলর উপর আমার আেলাচনা έশষ 
করিছ 
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