
  موضوع اس كہ تهی كی بات سی تهوڑی پر پہلوؤں تاریخی كے اس نے ہم اور تها كرایا متعارف كو موضوع كے گنتی نے میں میں لیكچر پچهلے
صرف جو تها اصول اضافی ایک اصول كی۔ شروع بحث پر اصولوں بنیادی كے گنتی نے ہم پهر اور كی ترقی طرح كس میں صدیوں چند پچهلی نے  

ہیں طریقے متعدد كے كرنے كام كے قسم ایک اگر كہ ہے كہتا یہ  
ہیں طریقے كئی كے كرنے كو چیز دوسری تو  

كا ضرب كو اصول بنیادی دوسرے كے گنتی  ہے رہا كر شامل صرف یہ لہذا ہے كیا تعداد كل كی طریقوں كے كرنے كو ایک كسی سے میں ان تو  
واقعہ ایک اگر لہذا ہیں دیكهتے كو ہونے پذیر وقوع وقت بیک كے واقعات مختلف دو ہم میں جس ہے جاتا كہا اصول   m اور ہے ہوتا سے طریقوں

واقعہ دوسرا   n ہے ہوتا سے طریقوں
یا كہ ہے مطلب كا اس  ہیں؟ ہوتے واقع سے طریقوں كتنے ساته ایک دونوں یہ تو  

ہے۔ ہوسكتا بهی وقت بیک بالكل یہ یا ہے ہوتا پہلا پهر ہے ہوتا واقع دوسرا یا ہے ہوتا واقع دوسرا پهر ہے ہوتا واقع پہلے كہ ہیں كہتے ہم تو   o 
ہے تعداد كل كی مراحل كہ جو ہے جاتا بن ضرب یہ پهر  m  n میں

رہیں دیكهتے كو مثالوں كچه لیے كے كرنے واضح كو چیز اس آئیے تو  
تیسرا اور پہلا كا جن ہیں سكتے بن اعداد قدرتی كے ہندسوں چه كتنے كہ ہے یہ مسئلہ اگلا تو    ah تیسرا اور پانچواں بلكہ ہے نہیں پہلا ہندسہ

ہندسے باقی اور ہے طاق ہندسہ یہاں كیونكہ ہے بهی صفر كہ ہیں كرتے فرض ہم ہیں   ah  g صفر بهی یہاں ہم لہذا ہے ہوسكتا ہندسہ ایک صفر
كو   ah ہیں كرتے فرض

كیونكہ سكتا ہو نہیں صفر ہندسہ پہلا ہے ٹهیک ہیں طریقے  یعنی  ہیں امكانات لیے اس ہے بهی ہندسہ پہلا ہیں۔ دیكهتے كو حل آئیے تو 8 6 4 24
كہ بهی لیے اس  ہے كرنا اسے كہ ہیں رہے كہہ ہم چونكہ آه لیے اس سكتا ہو نہیں صفر ہندسہ پہلا لیے اس ہیں رہے كہہ نمبر كے ہندسوں چه ہم

بهی كو ہندسے پہلے لیے اس ہیں برابر وه ہندسہ چهٹا اور چوتها دوسرا پہلا لیے اس ہے طاق ہندسہ پانچواں اور تیسرا كہ ہے ركهی شرط نے ہم  
اور چوتها دوسرا پهر ہے جاسكتا كیا منتخب سے طریقوں مختلف چار si  xth 2 0 سكتا ہو سے ایک كسی سے میں آٹه چه چار  ایک ہر ہندسہ  

سے طریقوں پانچ ہندسہ دوسرا كہ ہے كیا لاگو كو اصول كے ضرب یہاں نے میں لیے اس سے طریقوں پانچ میں پانچ سے میں پانچ یعنی ہے  
سب ان اور ہے سكتا جا كیا منتخب سے طریقوں پانچ ہندسہ چهٹا  اور ہے سكتا جا كیا منتخب سے طریقوں پانچ ہندسہ چوتها ہے سكتا جا كیا منتخب  

یا ہندسہ پانچواں اور تیسرا ہیں دیكهتے تیسرا ہم اب سے طریقوں پانچ پانچ میں پانچ لہذا ہے ضروری ہونا ساته ایک كو  
مختلف پانچ كے كرنے منتخب ہندسہ پانچواں اور طریقے مختلف كے كرنے منتخب ہندسہ تیسرا پانچ۔ یعنی ہے سكتا ہو نو یا سات پانچ تین ایک تو  

ہیں طریقے پانچ میں پانچ كہ جو طریقے  
كو ایک ہر سے میں ان چهٹا اور پانچواں چوتها تیسرا دوسرا ہے سكتا جا كیا منتخب سے طریقوں چار ہندسہ پہلا كہ ہے لیا كر طے نے ہم اب تو  

كی پانچ سے چار تعداد كل كی ہندسوں چه كے طرح اس كہ ہے جاتی بن اتنی تعداد كل كی طریقوں سے طریقوں ہے۔ سكتا جا كیا منتخب میں پانچ  
دیں دہرانے صرف مجهے آه ہیں نمبر كے طرح اس  سو پانچ ہزار باره ہے جواب دیكهیں پهر اور ہیں سكتے دے ضرب اسے آپ یقیناً  ہے پانچ طاقت

تهے چاہتے كرنا انتخاب كا ہندسوں چه اس میں انداز خاص ہم جو ہیں ہندسے چه وہاں لیں جائزه كا مسئلہ یا  
چه چار دو ہمیں لیے كے كرنے منتخب ہندسہ پہلا پهر كہ  كریں ہم چاہے ہیں ہندسے باقی اور ہے طاق ہندسہ پانچواں اور تیسرا كہ كہا نے ہم تو  

كیا منتخب سے طریقوں مختلف پانچ كو ایک ہر سے میں ان لیے كے باقی ہے چار تعداد كی طریقوں كل اب لیے اس ہوگا كرنا انتخاب سے میں سو  
كیا منتخب سے طریقوں پانچ طاقت سے پانچ كو ان ہندسہ چهٹا اور پانچواں چوتها تیسرا دوسرا آه دوسرا پہلا كہ جو ہندسے پانچ لیے اس ہے جاسكتا

كی ریاضی ہیں۔ لیتے اور ایک آئیے ہیں نمبر  باره ایسے كل كہ جو ہے پانچ طاقت سے پانچ میں چار تعداد كل كی امكانات لہذا ہے جاسكتا 12500  
مسئلہ میں كانفرنس   n پر مسئلہ ایک بالكل ساته كے دان ریاضی دوسرے ہر میں كانفرنس نے دان ریاضی ہر كہ ہے چلتا پتہ یہ آه ہیں دان ریاضی

كیا خیال تبادلہ  
ایک ہر لہذا تها گیا كیا خیال تبادلہ پر مسائل كتنے تو كل وہاں آه ہے كرتا بحث سے دانوں ریاضی دوسرے ایک مائنس   n  n ہیں ہوتے دان ریاضی

سے دوسرے ایک ہر   n ہے كرتا بحث پر ون مائنس
سے اصول كے ضرب یہ تو  n پر طور كے مثال كیونكہ ہے۔ جاتا كیا شمار بار دو كو شخص ہر میں گنتی مخصوص اس اب ہے ہوتا میں ون مائنس

دان ریاضی ایک دان ریاضی كہ ہوں كہتا میں اگر   b ہے كرتا بحث ساته كے
دان ریاضی كہ ہوں رہا كہہ میں اب ہے لیا كر شمار پهر بار ایک اسے نے میں تو دان ریاضی   b  a ہے كرتا بحث ساته كے

مسئلہ  كرے۔ بحث ساته كے دوسرے ایک ہر كہ ہوں رہا لگا پابندی یہ میں جبكہ ہوگا بار دو یہ تو  
كو شخص ہر اب كہ ہے مطلب كا اس تو بار دو میں  n  n كو ایک ہر یہاں تاہم گا پڑے كرنا تقسیم سے دو ہمیں لہذا ہے گیا كیا شمار میں ون مائنس

بار دو میں مسئلے خاص اس لیكن ہے كیا لاگو كو اصول كے ضرب میں اصل نے ہم لیے اس ہے گیا كیا شمار  ah  ah كے ترمیم سی تهوڑی كی
ہیں چار اور نو ہندسے دو پہلے  ہیں۔ سكتے جا بنائے كہاں كوڈ فون ٹیلی كے ہندسوں  كہ ہوں كرتا حل مسئلہ اور ایک كا طرح اس میں آه ساته 10  

دیكهیں كو اس آپ اگر لیے اس سكتا ہو نہیں صفر ہندسہ تیسرا اور  
اب لہذا ہیں رہے كر طے پر طور كے چار آپ لیے كے ہندسے دوسرے طرح ایک بالكل ہندسہ پہلا لہذا ہے مقرر پر طور كے نو ہندسہ پہلا تو  

صفر  ہے۔ نہیں ہندسہ تیسرا  
ہے سكتا ہو تک نو سے تین دو سے ایک نمبر ہندسہ تیسرا تو  

ہیں سكتے ہو تک نو سے دو ایک صفر پاس كے آپ تک جگہ دسویں تک مقام چوتهے اور طریقے نو تو  
ہیں سات یہ اب ہیں طریقے دس تو  

اصول  ذریعے كے ضرب تو  
میں اگر پر طور كے مثال ہے ہوتی تک سات طاقت كی دس سے نو تعداد كل كی كوڈز ذریعے كے اصول كے ضرب تو جمع جمع   x  y  z جمع

جمع ایک كو جمع جمع جمع   t  b  c  d  erون ینز پلس ٹو وائی پلس ون آئی ایم ایكس پلس ٹو ایكس پلس ون ایكس میں كہ ہیں كہتے  سمجهوں
كارٹیشین كے سیٹوں دو یہ بلكہ ہے نہیں بهی كچه یہ ہیں دیكهتے كو پروڈكٹ یہاں ہم كیا كہ ہیں سكتے كر غور آپ اب ٹی زیڈ پلس ٹو زیڈ پلس  

ہے۔ ركهتا مشابہت بہت سے پروڈكٹ   n  اصطلاح ہر كیونكہ ہیں عناصر پانچ میں سیٹ دوسرے اور ہیں عناصر چار میں سیٹ پہلے كے جس
پاس كے آپ جیسے ہوگی ظاہر بار ایک بالكل ساته كے اصطلاح ہر میں صورت دوسری  xa plus xb plus xc plus xd plus xe 

پهر طرح اسی میں آخر اور ساته كے وغیره   yayb  tatbte وغیره
پر عناصر پانچ دوسرا اور ہے مشتمل پر عناصر چار ایک سے میں جن ہے رہا كر كام پر طور كے پروڈكٹ كارٹیشین كے سیٹوں دو بالكل یہ تو  

اور ہے  بی كراس ایک جہاں ہے میں پروڈكٹ كارٹیشین جو ہے وہی بالكل تعداد كل كی اصطلاحات میں صورت پہلی لہذا ہے مشتمل 4كی  b  
  cartesian product cardinalityہے پانچ

كراس تو كی   b  cardinality اس میں حصے دوسرے كو دلیل اس ہم اگر لہذا ہے برابر كے بیس كہ جو ہے پانچ میں چار بلكہ نہیں كچه
ہیں بڑهاتے تک حصے دوسرے كے مسئلے  

میں آیا كہ ہیں سكتے دیكه آپ تو سیٹ مشتمل پر عناصر پر سیٹ مشتمل پر عناصر اور سیٹ مشتمل پر عناصر  m  e 2  n  e 2  t  e 3 پر
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كریں غور  
یہ تو   e one cross e تهری ای كراس دو ہے۔ بنتا نہیں كچه علاوه كے پیداوار كی

تعداد كی اصطلاحات كہ ہیں سكتے كہہ ہم بعد كے استدلال گئی دی میں ایک تو میں میں میں اب ہے  m  n  t ah  ah متعارف نوٹیشن اگلی كو
اشارے لہذا ہے جاتا كہا اشارے فیكٹوریل جسے ہوں كرواتا ہے۔ كرتا ظاہر كو پیداوار كی پہلے فیكٹوریل جو اعداد قدرتی  n  n  n ہیں فیكٹوریل

میں  میں  میں  ہیں برابر 123میں  مائنس  n 1  n 
دو  ہے برابر كے ایک فیكٹوریل تین دو میں دو ہے برابر كے ایک فیكٹوریل دو ہے برابر كے ایک فیكٹوریل ایک كہ ہیں كہتے ہم پر طور كے مثال تو  

كچه كے امتزاج اور ترتیب یہ ہیں دیتے قرار آه ایک كو فیكٹوریل صفر ہم پر طور كے كنونشن ایک طرح اسی اور ہے برابر كے چه كہ جو تین میں  
0 ہم اگر  گا نكلے یہ كہ گا كروں استعمال میں آه میں بعد میں جسے ہے لیے كے ركهنے برقرار كو مزاجی مستقل ساته كے اشارے دوسرے  

ہیں مانتے  كو فیكٹوریل 1  
عدد مثبت پر طور بنیادی صرف یہ لہذا ہیں كرتے نہیں وضاحت كی فیكٹوریل كے عدد منفی ہم گی رہے برقرار بهی مزاجی مستقل كی اشارے تو  

یہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ جسے ہے چیز آسان ہی بہت ایک اب معاملہ ہیں۔ كرتے شامل خاص بطور كو فیكٹوریل  ہم اور ہے لیے كے 0فیكٹوریل  n 
ہے برابر فیكٹوریل ون مائنس سے  n  ah ایسے سے اس تها كیا میں بارے كے ترقی تاریخی كی مضمون مشتركہ میں شروع نے میں ذكر كا جس

تها۔ معلوم بهی كو دانوں ریاضی ہندوستانی اشارے یہ میں حقیقت كہ ہیں ملتے اشارے ہے پیداوار مسلسل كی اعداد قدرتی یہ   ah  ah انہوں تاہم
نے اشارے  كیا نہیں استعمال كا اشارے یہ وغیره میں  میں اصل ah  n factorial  n factorial 1808 كے كرام كرسٹیئن  ah  

اشارے جدید عدد تصور كا پیداوار كی قدرتی لگاتار نے  دانوں ریاضی ہندوستانی قدیم كہ ہیں ملتے اشارے كے بات اس تها گیا كرایا متعارف ذریعہ  
كہ ہیں سكتے كر نوٹ ہم دو كرنے وضاحت كی اس صرف مجهے  تها كرایا متعارف نے  كرام كرسچن میں ه آٹه سو اٹهاره   n ہے۔ بڑهتا فیكٹریل

سے تیزی بہت   n ہے بڑهتا
ہوں كرتا غور پر فیكٹوریل پانچ میں اگر ہے جاتا ہو چوبیس یہ فیكٹوریل چار كہ ہوں كرتا غور میں اگر پر طور كے مثال تو  

سات پهر ہے بنتا بیس سو سات جو ہے جاتا بن فیكٹوریل پانچ میں چه فیكٹوریل چهبیس سو ایک كہ جو ہے جاتا بن فیكٹوریل چار میں پانچ یہ تو   
گا جائے ہو بیس سو سات سے سات فیكٹوریل  

ہیں سكتے دیكه آپ پهر اور ہیں گئے آ پر چالیس ہزار پانچ ہم ہے رہی بڑه سے تیزی بہت سے فیكٹوریل سات تعداد كہ ہیں سكتے دیكه فوراً  آپ تو  
ہوں ركهتا فیكٹوریل آٹه میں اگر كہ  

آٹه گا۔ ہو كرنا ضرب سے آه اس مجهے پهر تو  
آپ اگر پهر اور ہو چیز كی قسم  طاقت كی  سے  تاكہ گا جاؤں ہو داخل میں چیز كسی جمع ہزار چالیس میں تو 4103فیكٹوریل  فیكٹوریل  n 9 10  

  ahہیں كہتے
ہے رہی بڑه سے تیزی بہت تعداد تو   ah ہر اور حصوں اہم كے اصطلاحات كی ریاضی موجوده آپ ایک سے میں ان ہے نوٹیشن فیكٹوریل یہ تاہم

یا ہیں رہے كر تهیوری امكانی آپ آیا كہ ہیں سكتے كہہ سے پہلو  
آپ تو  ah combinatorics ہے ہوتا استعمال پر پیمانے بڑے اشارے فیكٹوریل یہ جہاں ہیں رہے كر كیلكولس جگہ ہر وہاں آپ یا ہیں رہے كر

جسے ہیں آتے پر اصطلاح اگلی ہم ہوئے كرتے استعمال كا اس اب   permutation ہے جاتا كہا
تو ہے كیا سے سیٹ كے كو عناصر الگ الگ ترتیب شده ترتیب كا عناصر الگ الگ كے  permutation  n  k  ak permutation جاتا كہا

تمام ہے ہے جاتا كیا ظاہر سے نوٹیشن كو تعداد كل كی معذرت  k permutations  npr  npk ہے جاتا لكها بهی طرح اس اسے كبهی كبهی
npk 

اگر یعنی ہوگی قدر كی اس  كیا ہیں دیكهتے آئیے اب گا كروں استعمال نوٹیشن یہ آه میں گے آئیں نظر اشارے مختلف كو آپ میں كتابوں مختلف تو  
پاس ہمارے   n ہے سیٹ ایک مشتمل پر عناصر الگ الگ

سے وہاں تو   k ہیں سكتے جا لیے انتظامات شده ترتیب كتنے كے عناصر الگ الگ كے
كہ ہوں كہتا میں كہ كریں فرض ہوں رہا كر بات میں بارے كے انتظامات شده ترتیب میں یہاں كہ كریں نوٹ كرم براه تو   n ہے۔ برابر كے تین

میں كہ كریں فرض تو سیٹ یہ كہ كریں فرض ہوں رہا كر غور پر عناصر تین یہاں میں كہ كریں فرض ہوں كہتا   abc  a دو یہاں میں اور ہے
میں  ہوں۔ چاہتا كرنا انتخاب كا كہنے ہوں سكتا كر انتخاب كا ہوں سكتا كر انتخاب كا   abi  aci  bc آرڈر میں اگر لیكن ہوں سكتا كر انتخاب كا

ہوں رہا دیكه كو ترتیب شده  
اور باكا میں تو   cb ہیں بنتے معاملات چه ایسے انتظامات مجموعی كے طرح اس لہذا گا كروں شمار بهی كو

میں اگر پر طور عام تو سے   n  k ہوں رہا كر انتخاب كا چیزوں شده آرڈر
نوٹیشن نے میں لہذا  كتنے تو ہیں  لگاتے حساب كا چیز اس ہم آئیے ہے دیا  npk  npk ہیں سكتے بڑه آگے طرح اس ہم لیے كے كرنے اندازه كا

كو عنصر پہلے كو عنصر دوسرے ہے سكتا جا كیا منتخب سے طریقوں n  n 1 طرح اسی اور ہے سكتا جا كیا منتخب سے طریقوں  مائنس  kth
ہیں سكتے كر عنصر مائنس   n  k جائے كیا منتخب میں گلدان ایک پلس

كریں لاگو كو اصول كے ضرب عام آپ اب تو  
تعداد كل كی طریقوں سے  اصول كے ضرب عام تو میں میں ون مائنس طرح اسی اور ٹو مائنس مائنس    n  n  n  n  k تاكہ ہے تک ایک جمع

  npkہے
نے ہم تو میں اصل ہم تاكہ ہیں سكتے دیكه اسے ہم آه ہے ٹهیک ہے كیا تیار فارمولہ لیے كے كو میں  npk  npk  n  n ہیں سكتے لكه ون مائنس

طرح اسی اور مائنس كو ضرب میں اور ہیں سكتے لكه تک ون پلس ہوں سمجهتا سے مائنس   n  k  n minu  skn  k سے تین كو ایک مائنس
جو كریں تقسیم سے نمبر اسی پهر اور تک ایک مائنس ہے مائنس   n  k  n  k تک ایک دو تین طرح اسی اور میں ایک مائنس

عدد كہ دیكهیں آپ اگر لیكن ہے نہیں كچه نمبر یہ تو ڈینومینیٹر اور ہے۔ جاتا بن فیكٹوریل مائنس یہ لہذا ہے فیكٹوریل   n  n  k  npk ایک ہے
ہے اظہار متبادل كو فیكٹوریل مائنس  n  n  k  n ah پاس كے آپ كہ ہو گیا كیا بیان سے طرح اچهی یہ تاكہ ہے گیا كیا تقسیم سے فیكٹوریل

میں اصل یہاں چاہئے ہونا ایک برابر كے اس یا كم سے تمام آپ اگر كہ ہے مطلب كا كرنے شامل بهی كو   n  n ہیں كرتے انتخاب كا
یہ گی ہوں چیزیں كتنی كی طرح اس تو ہم اگر تاكہ ہوں كرتا وضاحت پهر بار ایک كی اس صرف میں لہذا گی جائے ہو فیكٹریل   n  n مختلف

كریں غور پر انتظامات ممكنہ تمام كے عناصر  
گا جائے ہو یہ تو كہ جو برابر كے تقسیم فیكٹوریل مائنس جو فیكٹوریل جو فیكٹوریل صفر تقسیم ہے فیكٹریل   npn  n  n  n  n  n  فیكٹوریل

ہوں رہا لے كو ہونے ایک میں فیكٹوریل صفر كیونكہ ہے  
كروں غور پر ای دو میں اگر پر طور كے مثال تو اور تعداد كی طریقوں پهر lements a  b  abba 22  یا  كہ ہے مطلب كا اس گی ہو  

3ہوں كرتا غور پر میں اگر فیكٹوریل  abc  
یہ تو اور  abcacbbcabaccab  cbc میں تین كیونكہ ہے نہیں كچه سوا كے فیكٹوریل تین كہ جو گا جائے ہو چه نمبر كل لیے اس گا جائے بن

ایک میں دو   ah ہیں دیتے اجازت كی تكرار ہم اگر
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لہذا گا جائے بدل جواب تو تعداد كی ترتیب كی اشیاء مختلف ہے اجازت كی دہرانے جہاں میں وقت ایک گئی لی طاقت كی   n  k  n  k ah ہے
میں جگہ پہلی كیونكہ بهی كسی جگہ دوسری كو   n  n ہے اجازت كی دہرانے كیونكہ  ہوں۔ سكتا كر غور پر

تو یہ لیے اس میں اوقات كے طاقت كی   n  n  k كریں غور یہاں ہم اگر ہے جاتی بن
تمام ان نے میں تو   n ہوں نہ الگ الگ آئٹمز كچه كہ ہے امكان كا بات اس لیكن ہے سمجها الگ كو آئٹمز

كو فارمولے اس  میں صورت اس تو كی اقسام مختلف كے اشیاء  k  n  ah پر طور كے مثال ہے سكتی جا كی ترمیم میں تعداد كی ترتیب امتیازی
جہاں ہیں جلتے ملتے وه پر طور بنیادی ہیں اتحادی اشیاء ایک   n   ld ہو كا نوعیت ہی ایک درحقیقت

دیں لكهنے نہیں جیسا ایک مجهے تو كریں پسند طرح اسی اور ہیں جیسے ایک پاس كے آپ اور ہیں جیسے ایک جمع  i  n2  nk  n1  n 2 جمع
  nk nہے برابر كے

تعداد كی ترتیب امتیازی تو كو فیكٹوریل ہے۔ جاتا كیا تقسیم سے فیكٹوریل ایک طرح اسی اور فیكٹوریل دو  n  n   n  n  ah فیكٹوریل كے
پاس ہمارے اگر كہ ہوں سمجهتا میں دو كرنے وضاحت كی استدلال اس مجهے   n ہیں انتظامات ممكنہ تمام كے عناصر الگ الگ

یہ تو اس كہ كریں فرض اب ہے فیكٹریل باقی اور ہیں جیسے ایک اشیاء دو سے میں   n  n  n پر پوزیشن ایسی كسی ہم اگر الگ اب ہیں دو مائنس
ہیں آتی نظر جیسی ایک چیزیں دونوں یہ جہاں ہیں رہے كر غور  

ہوں رہا گن میں فیكٹوریل ن بار دو كو ان میں اگر كہ ہے یہ مطلب كا اس گا ہو نہیں فرق میں ان آئیں نظر بهی سے ترتیب جس وه تو  
چاہیے كرنا تقسیم سے دو مجهے تو  

پر طور یكساں دو یا فیكٹوریل دو گا۔ آئے جواب تو   n ہیں جیسے ایک آئٹمز تین كہ كہوں میں اگر بنیں فیكٹوریل
جیسے ایک یا ہیں جلتے ملتے  وه كیونكہ گا پڑے نہیں فرق كوئی سے ترتیب اس ہوں بهی میں ترتیب جس آئیں نظر بهی كہیں جہاں آئٹمز تین وه تو  

ہے تین میں دو سے ایک كہ جو ہے كیا شمار اوقات فیكٹوریل تین كو ان نے ہم اب ہیں  
گا جائے بن نمبر تو   n جائے كیا تقسیم سے فیكٹوریل تین كو فیكٹوریل

ہیں بڑهاتے كو دلیل اس ہم اگر اب تو  
اگر تو   n ہیں ایک چیزیں ایک
ہمیں تو دوسری پهر فیكٹوریل ایک  چاہیے۔ كرنا تقسیم سے   n  n ہیں یكساں چیزیں كی قسم دو
ہمیں تو جب میں آخر طرح اسی اور چاہئے كرنا تقسیم سے فیكٹوریل دو   n  nk ہوں جیسی ایک چیزیں

ان تو  nk دینے حكم یہاں كیونكہ ہے۔ برابر كے ترتیب شده ترتیب غیر تعداد كی ترتیبوں شده ترتیب كیونكہ ہوگا كرنا تقسیم بهی كو چیزوں فیكٹوریل
ہوں دكهاتا ذریعے كے چیز لائیو ایک صرف میں پر طور كے مثال ہیں جیسی ایک اشیاء تمام كیونكہ پڑتا نہیں فرق كوئی سے دینے ترتیب یا  

ہیں جیسے ایک وه كہ سكیں دیكه آپ تاكہ ہیں موجود وہاں قلم دونوں یہ تو  
اس میں اگر لیكن پڑتا نہیں فرق كوئی سے اس ہوں ركهتا یہاں اسے اور ہوں ركهتا یہاں اسے میں یا یہاں یہ  اور ہوں ركهتا یہاں اسے میں كیا تو  

ہوں سمجهتا كو كالے اس اور نیلے  
ہے آر اور بائیں جو ہوں ركهتا یہاں اسے اور ہوں ركهتا پہلے اسے میں كیا كہ دیكهیں آپ اگر تو   ight  ہوں بدلتا ترتیب میں اگر اور

ہیں انتظامات مختلف دو یہ تو  
ہیں چیزیں الگ تین پاس میرے اگر كریں غور پر تین اب آپ اگر اب تو  

دیں لینے چیزیں الگ تین یہ صرف مجهے تو  
ہیں سكتے ہو تین دو ایک پاس میرے تو  

یہ ہوں سكتا ركه یہاں میں یہ اور ہے انتظام اور ایک یہ ہوں سكتا ركه یہاں میں جسے ہے انتظام اور ایک یہ  ہوں سكتا ركه یہاں اسے میں كیا تو  
ہے انتظام اور ایک یہ ہوں سكتا ركه یہاں میں یہ اور ہے انتظام اور ایک یہ ہوں سكتا ركه یہاں اسے میں پهر ہے انتظام اور ایک  

ہیں جیسے ایک دو سے میں ان  اگر لیكن ہیں انتظامات چه كل تو  
لوں اسے میں اگر اب تو  

ہے یہاں یہ یا ہے یہاں یہ گے ہوں انتظامات كتنے كہ ہیں دیكهتے آئیے تو  
ہے پڑتا نہیں فرق كوئی سے اس  ركهیں بهی میں ترتیب جس آپ دونوں یہ كہ كیوں ہیں انتظامات الگ الگ تین اب ہیں انتظامات تین كل تو  

پاس كے آپ لہذا ہے دیتا جواب كا تین كو آپ جو ہے گیا كیا تقسیم سے دو كو چه كہ ہے گیا كیا تقسیم سے دو كو فیكٹریل تین كہ ہے مطلب كا اس تو
پاس میرے اگر كہ ہے مطلب كا اس ہے فارمولا عام یہ سے میں جن ہیں آئٹمز الگ الگ ہیں جیسے ایک اور ہیں یكساں   n  n1  n2  nk ایک

ہیں جیسے  
تعداد كل كی ترتیبوں امتیازی تو كو فیكٹوریل ہے جاتا كیا تقسیم سے فیكٹوریل ایک اور فیكٹوریل دو  n  n  n  nk رہا آ میں ڈینومینیٹر جو فیكٹوریل

 ہے
تو  ah   a's three b's دو  كہ ہیں دیكهتے كو مثالوں كچه یہاں ہم آئیے ہے دی كر واضح بالكل وضاحت نے میں كہ ہے امید مجهے

s's's and three d''s ah 10'حروف دس كل پاس میرے ہیں سكتے جا بنائے كوڈ حروف  مختلف كتنے ہوئے كرتے استعمال كا  
دو كہ جو ہیں دستیاب   a's three b's ڈی تین اور سی دو  ہیں۔

ہیں سكتے دیكه یہاں آپ كہ جیسا ہیں نمبر دس كل تو   a گا پڑے نہیں فرق كوئی سے اس گا ركهوں بهی میں ترتیب جس میں لہذا ہیں دو سے میں
تین وہاں   b اس لیے اس ایس ڈی تین تقریباً  طرح اسی اور ایس سی دو تقریباً  گا۔ پڑے نہیں فرق كوئی سے اس گا ركهوں بهی میں ترتیب جس ہیں

1010102 كو فیكٹوریل  كہ جو ہیں گئے كیے استعمال یہاں  تمام ہیں حرف  كہ جو گے ہوں كوڈز الگ الگ تعداد كل كی ترتیب ذریعے كے فارمولے
سكتا جا لگایا اندازه كا نمبر اس بعد كے بنانے آسان كچه لیے اس فیكٹوریل تهری فیكٹوریل ٹو فیكٹوریل  فیكٹوریل ہے۔ برابر كے كرنے تقسیم سے 3  
كتنے ہوئے كرتے استعمال كو حروف تمام كے قوم لفظ كہ ہوں لیتا مسئلہ اور ایک یہاں میں آه ہیں ممكن جو ہیں كوڈز سو دو ہزار پچیس یہ كہ ہے  

ہیں سكتے جا بنائے الفاظ  
ہیں كرنے استعمال حروف چه تمام مجهے اگر ہیں دیكهتے اسے ہم ہے ٹهیک تو  

ہیں الگ الگ كتنے یہاں كہ دیكهیں آپ تو اور   aion  t ہے رہا ہو واقع جو
میں جن ہیں حروف الگ الگ  تو 5ہے جاتا دہرایا بار ایک  n  

جہاں ہیں حروف چه پاس ہمارے یہاں تو  n كو فیكٹوریل چه تعداد كل كی ترتیب كی حروف چه ان سے حساب كے فارمولے لیے اس  ہے آتا بار دو
11 الگ الگ كتنے كے احتمال لفظ كہ ہوں دیكهتا میں مسئلہ كا طرح اسی گی جائے ہو برابر كے ه ساٹه سو تین كے كر تقسیم سے فیكٹوریل دو  
گیاره سے میں اس تعداد كل كی حروف لہذا ہیں حروف گیاره پاس ہمارے كہ ہیں سكتے دیكه یہاں آپ لہذا ہے سكتا جا بنایا ہیں؟ ترتیب كی حروف  

كہ دیكهیں آپ اگر ہے بهی یہ اور آئس ہے ہوتا دو یہ   b  i  i ہے آتا بار دو بهی
جا لگایا اندازه كا نمبر اس آه فیكٹوریل دو كے كر تقسیم سے فیكٹوریل دو كو فیكٹوریل گیاره گی جائے ہو یہ تعداد كل كی ترتیب سے فارمولے اس تو  

ہے عدد بڑا بہت ایک فیكٹوریل گیاره یہ كہ ہے سكتا جا دیكها یہاں  آپ كہ جیسا ہے ه سو دو ہزار  لاكه  یہ ہے سكتا 9979  
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كیا تقسیم سے چار نے ہم جسے ہے گنا چار كا اس یہ تو  
ہے رہا مل ہمیں تو  

ہم اگر ہی میں اس اب سے تیزی بہت آه  ہے بڑهتا یہ كہ ہے یہ نوعیت كی فیكٹوریل عدد اس آه دراصل ہے رہا آ میں ملین دسیوں میں اصل یہ تو  
ہیں موجود حروف كچه اور سر كچه میں احتمال كہ كریں مشاہده  

ہیں چاہتے دیكهنا بهی كو ترتیب اس ہم كہ كریں فرض تو  
ساته ایک ہیں۔ ہوتے ظاہر حرف كہ ہیں كہتے كو ترتیبوں كتنی سے میں ان كہ ہوں كرتا پیش مسئلہ ایک صرف یہاں میں تو  

میں جن ہیں حرف سات پاس ہمارے یہاں ہیں دیكهتے كو اس آئیے تو   b ہے ٹهیک ہے جاتا دہرایا بار دو كو
ہیں سمجهتے ساته ایک كو حرفوں تمام ہم اگر اب تو  

ہے مطلب كا اس تو    whe ہیں ہوتے ظاہر ساته ایک وه ہیں ہوتے نہیں كبهی وه
ہیں سكتے مان پر طور كے آئٹم ایک اسے ہم لہذا ہیں ساته ایک سر تمام اور ہیں كنسوننٹس سات كہ جو ہیں آئٹمز آٹه پر طور بنیادی یہاں میں اصل تو

ہیں۔ آئٹمز آٹه كل پاس ہمارے ہے پڑتا ہونا ظاہر ساته ایک ہے جاتا دہرایا میں جہاں كو سروں چاروں كیونكہ  
كیونكہ ہے گیا كیا تقسیم سے فیكٹوریل  كو فیكٹوریل  تعداد كی ترتیب تو ہے گیا دہرایا كو 82ساته ایک اگرچہ حرف یہ ہے كیچ ایک یہاں اب  b  ah 

انتظامات كتنے كے طرح اس لہٰذا ہیں سكتے بدل میں آپس وه لیكن ہیں گئے لیے كہ جب ہیں ممكن   ah  vowels اجازت میں آپس  ہیں سكتے ہو
كچه سوا كے باره آه یہ لہذا ہے گیا دہرایا یہاں مجهے كیونكہ ہے گیا كیا تقسیم سے فیكٹوریل  سے فیكٹوریل  كو انتظامات كے طرح اس گئی دی 42

گا جائے بن فیكٹوریل آٹه  ہیں ہوتے ساته ایک حرف جہاں  ہوگا برابر كے تعداد كل كی الفاظ سے حروف كے احتمال لفظ نمبر حتمی اب لہذا ہے نہیں
گا جائے كیا تقسیم میں باره سے فیكٹوریل دو كو جس  

حساب كا الفاظ تمام ان نے ہم كیا كیا نے ہم برابر كے ه بیس سو نو ہزار اكتالیس لاكه دو ه چوبیس ہے یہ كہ ہیں سكتے لگا اندازه كا اس آپ یقیناً  تو  
آپ جو ہے مسئلہ اضافی ایک لہذا ہیں ہوتے ظاہر اكٹهے حرف جہاں ہے لگایا حساب بهی كا ترتیبوں ان نے ہم ہیں بنتے سے احتمال لفظ جو ہے لگایا

ہیں ہوتے نہیں ظاہر ساته ایک حرف كہ ہیں كہتے ہم كہ كریں فرض كریں حل سے یہاں  ہیں سكتے كر  
ہیں ہوتے نہیں ظاہر ساته ایک میں كتنے سے میں ان تو  

ہیں ساته ایک سر میں جس تعداد كی ترتیب منفی ہوگا سے تعداد كل كی ترتیبوں یہ تو  
كریں مائنس جواب كا چار نمبر سوال كو تین نمبر  لیں۔ جواب كا سوال آپ تو  

اسی سو دو ہزار سینتیس لاكه ستاون یعنی بیس سو نو ہزار اكتالیس لاكه دو مائنس سو دو ہزار اناسی ستر لاكه ننانوے گا جائے بن نمبر وه تو  
حروف كے لفظ كے نوعیت مماثل ہوں۔ كرتا حل مسئلہ اور ایک میں تو  

ہیں ہوتے ساته ایک حروف تمام اور وہاں  جائیں ہو ساته ایک سر تمام تاكہ ہے سكتا جا دیا ترتیب سے طریقوں كتنے كو تولیہ  
كہ جو ہیں حرف تین ہیں حرف كتنے یہاں كہ ہیں كرتے مشاہده كا آه اس آئیے تو اور حرف دو طرح اسی ہیں اور   tw  l  o  e ہیں

حرف دو اور ہے جاتا سمجها ہستی ایک اسے پهر ہیں ہوتے ظاہر ساته ایک كنسوننٹس ہوں رہا كہہ میں اگر پر طور بنیادی لہذا ہیں الگ الگ بهی وه تو
یا ترتیب كی ان پر طور بنیادی لہذا ہے جاتا سمجها ہستی ایک بهی اسے پهر ہیں ہوتے ساته ایک  

كو حرف اس كہ دیكهیں آپ اب  لیكن ہیں امكانات دو پر طور بنیادی لہذا ہیں الٹ كے اس حرف تمام پهر ہیں سكتے ہو تلفظ تمام پہلے سے سب تو  
ہیں الگ الگ سب یہ اور ہے سكتا جا دیا ترتیب خود  

ہیں تین سے میں ان تو  
ہے سكتی جا دی اجازت میں آپس بهی كو سروں تمام طرح اسی ہے جاتا ہو فیكٹوریل تین یہ تو  

ہے فیكٹوریل دو یہ تو  
گے ہوں فیكٹوریل  میں فیكٹوریل  میں   گی۔ ہو تعداد كی طریقوں پاس كے آپ تو 232  

لہذا ہے برابر كے  یہ تو 24  
جہاں ہیں حروف  كل كے تولیہ 24كے ترتیب یہاں میں لہذا ہیں ہوتے ظاہر ساته ایک حرف تمام اور ساته ایک  ہیں ہوتے ظاہر كنوننٹس تمام  i  

رہا كر غور پر پوزیشنوں آه میں اگر كہ ہے مطلب كا جس ہیں رہے دیكه كو انتظامات شده ترتیب كے آئٹمز میں اصل ہم گا دہراؤں صرف میں عنوان  
 ہوں

كر خارج كو چیز اس ہم اگر ہے جاتا سمجها ترتیب اور ایک اسے اب پهر آئٹمز  ہوں۔ كرتا تبدیل كو پوزیشنوں كی ان میں اگر ہوگا كرنا طے كو ان تو  
ہوں سمجهتا كو انتظام شده ترتیب غیر میں یعنی ہوں سمجهتا جیسا ایک كو ترتیب اس اور كو ترتیب اس میں اگر كہ ہے مطلب كا جس دیں  

ہوں كرتا پیش تعریف نئی ایک اب میں لیے اس ہیں كہتے مجموعہ اسے تو ترتیب۔ شده ترتیب غیر كی  k distinct  n سیٹ كے آئٹمز الگ الگ
كو آئٹمز سے تمام ہے جاتا كہا امتزاج كو تعداد كل كی مجموعوں كے   ak  k  nck طور عام جو ہے نوٹیشن اور كوئی یا ہے جاتا كیا ظاہر سے

ہے جاتا كیا استعمال پر اسے كبهی كبهی   nck  nck ہوں اشارے مختلف كے آپ میں كتابوں مختلف لہذا ہے جاتا لكها طرح اس بهی پر طور كے
پر طور عام  ۔ گے ایک كہ ہیں سكتے دیكه یہاں آپ گے كریں استعمال دوباره طرح اس یا طرح اس    nck  k less t ہے۔ برابر یا كم سے

یا كہ لیے كے كرنے اندازه تاكہ ہیں لگاتے پتہ كا قدر كی اس ہم آئیے اب برابر كے كہ جو   han  n ah  x  nckطرح اس ہم ہے برابر كے
كریں غور پر انتظامات شده ترتیب ہم اگر لہذا ہیں، بڑهتے آگے  

تو تعداد كی ترتیبوں شده آرڈر كے اس  ہے لیے كے چیزوں   npk  npk ah  k  k ترتیب كہ كہیں ہم اگر اب لیكن ہیں چیزیں ایسی فیكٹوریل
ہے نہیں اہم دینا  

میں اگر پر طور كے مثال گی، جائیں سمجهی جیسی ایک چیزیں تمام یہ تو اور   ab so ab  ba كہوں
ہوں سمجهتا شده ترتیب غیر میں اگر  لیكن ہوں رہا كر غور پر ترتیب شده ترتیب میں اگر ہیں الگ الگ وه تو  

تو اور كو چیزوں تین میں اگر طرح اسی ہوگا كرنا تقسیم سے دو سے دو كو نمبر كو آپ كہ ہے مطلب كا اس ہیں ہی ایک  ab  ba  abcbca اور
ہوں سمجهتا طرح اسی  

پر طور كے ایک  گا۔ كروں غور پر سب ان میں اب ہیں چیزیں فیكٹریل تین پاس میرے تو  
دیكهوں كو اس میں اگر لہذا ہوگا كرنا تقسیم سے فیكٹوریل تین كو نمبر مجهے تو  

تو ان كو سب ان اب ہیں پرمیوٹیشنز فیكٹوریل پاس كے آپ لہذا گا جائے سمجها جیسا ایک سے میں اشیاء چاہئے ہونا k  k  n   pk  k تقسیم كی
كہ جو ہے برابر كے فیكٹوریل   nck ہے

ہے گیا مل كو آپ اب جو ہے فارمولہ وه یہ تو مگر ہے نہیں كچه كو   nck  npk  k ہے گیا كیا تقسیم سے فیكٹوریل
كہ ہے یہ مطلب كا اس تو مگر ہے نہیں كچه كو فیكٹوریل ہے گیا كیا تقسیم سے فیكٹوریل مائنس nck  n  k  n  k 0 بهی پر  میں  میں حقیقت  

دان ریاضی ہندوستانی فارمولا كا قسم اس ام پر طور تاریخی كہ ہے كی تعریف كی نوٹس تاریخی ایک نے ہم فیكٹریل  كیونكہ ہوں سكتا كر غور 0  
بهاسكراچار اصطلاحات یہ میں اصل  ہے قریب كے  سے  لائن ٹائم ہے ہوتا ظاہر میں كام كے اور ii 1141185 سارے بہت میں  npk  nck 

پر طور كے مثال لہذا گا كروں احاطہ كا كچه سے میں ان یہاں میں لہذا ہیں خصوصیات ساری بہت اور ہیں تعلقات مائنس   nck ncn  k كے
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۔ ہیں رہے لكه آپ جو ہے مبنی پر اس صرف یہ كیونكہ ہے آسان بہت ثبوت كا اس ہے برابر مائنس ہے برابر   nc n  k  n شده تقسیم فیكٹوریل
مائنس سے فیكٹوریل  n  k   l  nck ahپهر مگر ہے نہیں بهی كچه جو

دوس تو
شده ترتیب تیسرا اصول كا ضرب دوسرا اصول بنیادی كا كرنے جمع آه ایک ہے كیا خیال تبادلہ پر اصولوں بڑے چار كے گنتی نے ہم میں اصل تو  

ترتیب ہم جسے ہے تعداد كل كی ترتیبوں   npk اگلی ہم جسے ہے تعداد كی انتظامات شده ترتیب غیر ایک چوتها  اور ہیں رہے كر ظاہر ذریعے كے
میں كلاسوں   nck ah كو آپ میں گا، رہوں كرتا بیان كو مسائل مختلف مبنی پر اس اور خصوصیات كی اس میں ہیں، رہے كر بیان ذریعے كے

گا۔ كروں حل میں لیكچرز چند اگلے  
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