
๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ ಎ൐ಃಯ เಷಯವඝ౬  ಪคಚ෵๭ං ಮൡ౨  කโ ಅದರ ಐൟ๻๭ಕ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  
ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ಕึದ ಃಲโ ಶತ෥ನಗಳย౵  เಷಯโ ຂಡ ಅ෗ไൽ౫ ತಂലൡ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෮ದಲ ತತ౷ ವඝ౬  
ಎ൐๯ವ ෩ಲේತ ತತ౷ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಅൿ ๳ಪბഷ ತತ౷ ฿ಜං ಒಂൿ คೕൟಯ ಃಲಸವඝ౬  ෥ಡฤ 
ಹಲ฿ฆ ෥ಗბಗัದ౪ ฉ ಇඣ౬ ಂൿ ಃಲಸವඝ౬  ෥ಡฤ ಹಲ฿ฆ ෥ಗბಗัๅ ಎಂൿ ಸರಳ฿ಜ ຂำತ౨ ං, ಅโಗಳย౵  
ಒಂದඝ౬  ෥ഴವ ಒഖౣ  เඋನಗಳ ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ
इसिलए ಇൿ ಎ൐ಃಯ ಎರಡඡ ෩ಲේತ ತತ౷ ವඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ๳ค๯ತ౨ ං. කโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ಘಟචಗಳ ಏಕ౽ยಕ 
๸ಭเ๯เಃಯඝ౬  ඣೕഴವ ಞ൏౽ರ ತತ౷  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං,
इसिलए ಒಂൿ ಘಟච෷ คೕൟಯย౵  ๸ಭเ๭ದฉ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಘಟච คೕൟಯย౵  ๸ಭเ๭ದฉ, ಇๅರവ ಎ๠ౣ  m n 
คೕൟಯย౵  ಒഔౣ ಡ ๸ಭเ๯ತ౨ ๅ ಅಂದฉ කโ ෮ದฤ ຂำ൤౨ ೕๅ ඦತರ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ඦತರ ಎರಡචಯൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං 
ಅಥ฿ ಎರಡචಯൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ඦತರ ෮ದಲචಯൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ඛಖರ฿ಜ ಏಕ౽ಲದย౵  
ಆಜರಬ๾ൿ
इसिलए ಅൿ ಞ൏౽ರ฿ಞತ౨ ං ಅൿ ജೕഓ ງತಗಳ ๸ಒ౲  ಡ l m n
इसिलए ಈ เಷಯವඝ౬  เವคಸฤ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഴโದඝ౬  ෨ಂൿವค๵ೕಣ,
इसिलए ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  ๼ೕಜං ಎ๠ౣ  ಆฆ ಅಂಃಗಳ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ರ೉ಸಬ๾ൿ ಅದರ ෮ದಲ ಮൡ౨  ෩ರඡ 
ಆຉ ಅಂ౾ ಅຉ ෮ದಲಲ౵  ಐದඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ ಅಂ౾෷ ෍ಸ฿ಜං ಮൡ౨  ಉัದ ಅಂಃಗำ ಸಹ ಆຉ ಎಂൿ කโ 
ූเ๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ โ ಸಹ ಇย౵  ಒಂൿ ಅಂಃ෴ಜರಬ๾ൿ
इसिलए කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಇย౵ ෸ ಸಹ ಆຉ ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಪค๻ರವඝ౬  ඣೕഺೕಣ
इसिलए ෮ದಲ ಅಂಃ෷ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං ๬ಧ౲ ൤ಗำ 2 4 6 8 ಅಂದฉ 4 ෥ಗბಗัๅ ಸค ಆຉ ෮ದಲ ಅಂ౾෷ 
๒ನ౲ ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ಆฆ ಅಂಃಗಳඝ౬  ຂำൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ෮ದಲ ಅಂ౾෷ ๒ನ౲ ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵
इसिलए කโ ಷರൡ౨  ๻౾ฆโದคಂದ ಅൿ ಇರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ຂำൟ౨ ං౪ ೕๅ ෩ರඡ ಮൡ౨  ಐದඡ ಅಂಃಗำ ෍ಸ
इसिलए ෮ದಲ ಎರಡඡ කಲౙ ඡ ಮൡ౨  ಆರඡ ಅಂಃಗำ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ๅ
इसिलए ෮ದಲ ಅಂಃ෷ කฤౙ  เ෗ನ౬  คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ඦತರ ಎರಡඡ කಲౙ ඡ ಮൡ౨  ಆರඡ ಅಂಃಗำ 
ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ 0 2 කฤౙ  ಆฆ ಎಂಟคಂದ ಆಜರಬ๾ൿ ಐൿ ಐൿ ಐൿ คೕൟಯย౵
इसिलए කඝ ಇย౵  ಞ൏౽ರ ತತ౷ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕච ಅൿ ಎರಡචಯ ಅಂಃ ಐൿ คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ කಲౙ ඡ 
ಅಂಃ ಐൿ คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆರඡ ಅಂಃ ಐൿ คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎม౵  ಒഔౣ ಡ 
ಇರ෎ಀ
इसिलए ಐൿ ಒಳಡ ಐದคಂದ ಐൿ คೕൟಯย౵  ಈಗ කโ ෩ರඡ ಮൡ౨  ಐದඡ ಅಂಃಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ 
ಒಂൿ ෩ฆ ಐൿ ಏำ ಅಥ฿ ಒಂಬൡ౨  ಆಜರಬ๾ൿ ಅಂದฉ ෩ರඡ ಅಂ౾ಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ಐൿ เ෗ನ౬  
เඋನಗำ ಮൡ౨  ಐದඡ ಅಂ౾ಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ಐൿ เ෗ನ౬  เඋನಗำ ಅಂದฉ ಐದคಂದ ಐൿ ಈಗ කโ ෮ದಲ 
ಅಂ౾ಯඝ౬  කฤౙ  คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕๅ ಎರಡචಯ ෩ರඡ කಲౙ ඡ ಐದඡ ಮൡ౨  ಆರචಯದඝ౬  ಐൿ คೕൟಯย౵  
ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए ಒഖౣ  ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  ಆಞತ౨ ං
इसिलए ಅಂತಹ ಆฆ ಅಂಃಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ කಲౙ คಂದ ಐൿ ಶ౾౨  ಐൿ ಘലತ฿ಜ෸ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಞ൐ಸಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  ඦತರ ಉತ౨ ರವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಹච౬ ರഴ ๬เರದ ಐൿ ඞฆ ಅಂತಹ ๸ಒ౲ ಗำ ಇๅ ಆຉ කඝ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච ಅಥ฿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಆฆ ಅಂಃಗำ ಆຉ ಈ ಆฆ ಅಂ౾ಯ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ 
කโ ಬಯ๭ං౪ ೕๅ ഔಀ౲ ಲฑ ම౲ ಶඨ
इसिलए කโ ෩ರඡ ಮൡ౨  ಐದඡ ಅಂಃಗำ ෍ಸ ಮൡ౨  ಉัದ ಅಂಃಗำ කโ ๻ಡ ෥ലದง ಉัದ ಅಂಃಗำ 
ಸಮ฿ಜฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ ඦತರ ෮ದಲ ಅಂ౾ಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ කโ ಎರഴ කฤౙ  ಆฆ ඞರರย౵  ಆ෺ౙ  
෥ಡ෎ಀ
इसिलए ಒഖౣ  ෥ಗბಗัๅ කฤౙ  ಈಗ ಉัൽฆವ ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  ಐൿ เ෗ನ౬  คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए ෮ದಲ ๲ಃಂി ಆຉ ಎರಡඡ ෩ರඡ කಲౙ ඡ ಐದඡ ಮൡ౨  ಆರඡ ಅಂಃಗಳඝ౬  ಐൿ ಅಂಃಗಳඝ౬  ಐൿ คೕൟಯย౵
ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ๬ಧ౲ ൤ಗำ කಲౙ คಂದ ಐದคಂದ ಐൿ ಶ౾౨  ಐൿ ಅಂದฉ ಒഖౣ  ಹච౬ ರഴ 12500 ๸ಒ౲ ಗัๅ ಗ൐ತ 
ಸ෫౱ ೕಳನದย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಗ൐ತቿฆ ಇർ౪ ฉ ಆຉ ಪ౳ ൟ ಗ൐ತቿฆ ಸ෫౱ ೕಳನದย౵  n 
ಪ౳ ൟ෽ಬ౯  ಗ൐ತቿฌಂൽಡ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๭ർ౪ ฉ .
इसिलए ಎ๠ౣ  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბಸมಜං
इसिलए ಪ౳ ൟ෽ಬ౯ ง ඣಂൽಡ ಚ೉ბ๯൞౨ ฉ, ಒಬ౯  ಗ൐ತቿರඝ౬  ຄರൡಪല๭, ಒഖౣ  ಗ൐ತቿฆ ಇർ౪ ฉ, ಪ౳ ൟ෽ಬ౯ งn n 
ಇඣ౬ ಬ౯ ฌಂൽಡ ಚ೉ბ๯൞౨ ฉ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಅൿ ಆಞತ౨ ං ಞ൏౽ರ ತತ౷  ಆಜ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಸಮ๲౲  ಈಗ ಈ n n n 
ඛൽბಷౣ  ಎ൐ಃಯย౵  ಪ౳ ൟ෽ಬ౯  ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎ൐ಸมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಉർಹರൕಡ කඝ ಗ൐ತቿඝ 
ಗ൐ತቿඣಂൽಡ ಚ೉ბ๯൞౨ ච ಎಂൿ ຂัದฉ කඝ ಅದඝ౬  ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  ಎ൐๭ං౪ ೕච කඝ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იቿ ෈ 
ಗ൐ತቿඣಂൽಡ ಚ೉ბ๯൞౨ ච ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච. ಎರഴ ෇ค ಎಂൿ කඝ ඛಬბಂಧವඝ౬  ๻ಀൟ౨ ං౪ ೕච, ಪ౳ ൟ෽ಬ౯ ง 
ಇඣ౬ ಬ౯ ฌಂൽಡ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๯൞౨ ฉ, ಇದರಥბ ಈಗ ಪ౳ ൟ෽ಬ౯  ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ನย౵  ಎರഴ ෇ค n 

ನย౵  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಎ൐ಸมಞತ౨ ං,n n 
इसिलए කโ ಎರಡคಂದ ූಜಸ෎౽ಞತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ಪ౳ ൟ෽ಬ౯ ರඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎ൐ಸมಞತ౨ ං කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
ಞ൏౽ರ ತತ౷ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಸ౷ ಲ౭  ෥ඩბലඣಂൽಡ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච , ෮ದಲ ಎರഴ ಅಂಃಗำ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  කฤౙ  ಮൡ౨  ෩ರඡ ಅಂ౾෷ ๒ನ౲ ฿ಜರฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵ ൽฆವย౵  ಎ๠ౣ   ಅಂಃಗಳ ඀ರ฿൐ ಆೕി ಗಳඝ౬  ರ೉ಸಬ๾ൿ10
इसिलए ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ෮ದಲ ๬౩ ನವඝ౬  ಒಂಬൡ౨  ಎಂൿ ඛಗൽಪലಸมಜං
इसिलए ಎರಡඡ ಅಂಃಡ ෮ದಲ ಅಂಃ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ඛೕโ කฤౙ  ಎಂൿ ඹ౾౺ ಂ಩ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค
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इसिलए ಈಗ ෩ರඡ ಅಂಃ ๵ච౬ ಯಲ౵i 
इसिलए ෩ರඡ ಅಂಃ෷ ๸ಒ౲ ಗำ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෩ฆ คಂದ ಒಂಬತ౨ ರವฉಡ ಆಜರಬ๾ൿ
इसिलए ಒಂಬൡ౨  ෥ಗბಗำ ಮൡ౨  කಲౙ ඡ ๬౩ ನൽಂದ ಹತ౨ ඡ ๬౩ ನದವฉಡ ඛೕโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ 
ಒಂಬತ౨ ರವฉಡ ಒಂದඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ
इसिलए ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  ಹൡ౨  ෥ಗბಗัๅ
इसिलए ಈಗ ಇโ ಏำ
इसिलए ಞ൏౽ರ ತತ౷ ൽಂದ ಞ൏౽ರ ತತ౷ ൽಂದ ಒഖౣ  ಆೕി ಗಳ ๸ಒ౲  ಒಂಬತ౨ คಂದ ಹತ౨ คಂದ ಪವฑ ಏำ ಆಜൿ౪ , 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳย౵  ಎ๠ౣ  เ෗ನ౬  ಪದಗัๅ ಉർಹರൕಡ කඝ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ็ ಪ౵ ๺ ಝി ಪ౵ ๺ ഔ ಎಂൿ ຂัದฉ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ 
ಪ౵ ๺ ๭ ಪ౵ ๺ ല ೯൤ಡ කඝ x one plus x two xm y one plus y two plus yn z one plus z two plus 

ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච, කโ ಇย౵  ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ౽ചბ๏ಯඨ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  zt 
ຄೕฤತ౨ ං ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳย౵  ෮ದಲ ๲ഡ ನย౵  කฤౙ  ಅಂಶಗัๅ 
ಮൡ౨  ಎರಡඡ ๲ഡ ನย౵  ಐൿ ಅಂಶಗัๅ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  xa xb xc xd xe 
ຄಂൽฆ๋൤ ಎರಡඡ ๸ದಭბದย౵  ಪ౳ ൟ ಪದโ ಪ౳ ൟ ಪದඅಂൽಡ ඛಖರ฿ಜ ಒ෫౱  ತೕಚค๯ತ౨ ං, ඦತರ ಇ൞౲ ൽ yayb 
ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಇ൞౲ ൽtatbte 
इसिलए ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳ ౽ചბ๏ಯඨ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ౽ಯბඛವბ๼๯โൿ ಒಂൿ කฤౙ  ಅಂಶಗಳඝ౬  
ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಐൿ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං,
इसिलए ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಒഖౣ  ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ౽ഔბ๭ಯඨ ಉತ౭ ನ౬ ದย౵  4 ಮൡ౨  ౽ഔბ๭ಯඨ ಉತ౭ ನ౬ ඈ൤෻ 
ಇฆತ౨ ං . ಯ ౽ലბකยഔ ಐൿb 
इसिलए ౽౳ ๺ ನ ౽ലბකยഔ කಲౙ คಂದ ಐൿ ಆದฉ ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ಈ ฿ದವඝ౬  ಎರಡඡ ූಗದย౵  ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ಎರಡඡ ූಗಃౙ  เಸ౨ ค๭ದฉ කඝ ๲ഡ ಇ ಒඨ ಅඝ౬  
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච෻ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ උൡಗಳඝ౬  ಒಳತಂലൿ౪ , ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ๲ഡ m n e 2 
ಮൡ౨  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ๲ഡ ಆಗ ಅൿ ನ ಞಣಲಬ౫ ๆ t e 3 e one cross e two cross e three 
ຄರൡ ෎ชඞ ಆಞโൽಲ౵
इसिलए ಒಂದರย౵  ඛೕಡมದ ൞౾ბಕ൤ಯඝ౬  ಅඝಸค๭ කโ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ . ಪದಗಳ ඛಂದ ಡ ಆಜං,m n t ah 
ಈಗ කඝ ಅඝ౬  ෨ಂൽನ ๸಄ತವඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕච ಅದඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯ ๸಄ತ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ංah 
इसिलए ಅಪವತბನโ ෮ದಲ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಣಲಬ౫ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಅൿ ಅಪವತბನโ 1 คಂದ 2 คಂದ 3 n n n 
ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ರย౵  n n
इसिलए ಉർಹರൕಡ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯโ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯโ ಒಂದಃౙ  
ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಎರഴ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯಗำ ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ෩ฆಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಆರಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಒಂൿ ๸ಪ౳ ർಯඈ൤ කโ ๒ನ౲  ಅಪವತბನವඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಆຉ 
ಇൿ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಮൡ౨  ๸෽ೕಜචಯ ಇತರ ಃಲโ ๸಄ತಗูಂൽಡ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಇഖౣ ಆำ౶ โർಜං , කඝ ಆຉ ನย౵
ඦತರ ಬಳಸยං౪ ೕච, ಇದರย౵  කโ 0 ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  1 ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ๸಄ತದ ๭౩ ರ൤෷ ಉั෷ತ౨ ං ಎಂൿ 
කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൽಲ౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ත൏ბಂಕದ ಅಪವತბඛೕಯ
इसिलए ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗัಡ ෥ತ౳  ಮൡ౨  කโ 0 ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜ 
๳ค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಸರಳ฿ದ ๸ಗൟಯඝ౬  ඛೕโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ ಈ ಅಪವತბನโ ಡ ಡ n n n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ಆฏಭದย౵  ಉว౵ ೕ಍๭ං౪  ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ๸෽ೕ೧ತ เಷಯದ ಐൟ๻๭ಕ ෍ಳವ൐ಡಯ
ಬಡ౛  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ๸಄ತโ ූರൟೕಯ ಗ൐ತቿคಟ ൟัൽൡ౨  ಎಂಬ ๰ಚචಗัๅ ಇൿ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ah ah 
ඛฏತರ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಆದฉ ಅವฆ ಬಳಸยಲ౵  ๸಄ತಗำ ಅಪವತბඛೕಯ ಇ൞౲ ൽ ಈ ๸಄ತಗำ ah n n 
ಅಪವತბನವඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 1808 ರย౵  ಆຉ ౾౳ ๏౞ ಯඨ ౽౳ ෳ ಪคಚ෵๭ದฆ , ඩ౳ ೉ೕನ ූರൟೕಯ ಗ൐ತቿฆ ຄಸ ಆຉ 
ಸತತ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಆඎඛಕ ๸಄ತವඝ౬  ౾౳ ๏౞ ಯඨ ౽౳ ෳ ಹൽචಂഖ ඞฃ ಎಂഖ ಆຉ 
ನย౵  ಪคಚ෵๭ದฆ ಎಂಬ ๰ಚචಗัๅ . ಈ ಆຉ ๸ಒ౲  ಆຉ ಈ ๸಄ತಗಳ ಬಡ౛  ಗಮඛಸฤ ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ 
ಅಪವತბඛೕಯ ಒಂൿ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ෩ฆ ಅಪವತბನ ಆฆ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ಅದඝ౬  เವค๯൤౨ ೕච ಅದඝ౬  เವค๯൤౨ ೕච ກೈ౞ ඈ൤ ಅಪವತბನโ ಬಹಳ ๆಗ฿ಜ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಎಂൿn n 
කโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ
इसिलए ಉർಹರൕಡ කඝ කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ කඝ ಐൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ 
ಅൿ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಆಞತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ಐൿ කฤౙ  ಅಂಶಗะಞತ౨ ං, ඞರ ಇಪ౭ ൞౨ ฆ ಅಪವತბඛೕಯโ ಆರคಂದ ಐൿ 
ಅಪವತბನ฿ಞತ౨ ං, ಅൿ ಏำ ඞರ ಇಪ౭ ൡ౨  ಆಞൟ౨ ං ඦತರ ಏำ ಅಪವತბඛೕಯโ ಏะಞತ౨ ං ಏำඞರ ಇಪ౭ ൡ౨
इसिलए කโ ຄಂൽฆವ ಏำ ಅಪವತბನൽಂದ ಆ ๸ಒ౲ ෷ ๆಗ฿ಜ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ತౘಣ ඣೕಡಬ๾ൿ ಐൿ 
๬เರದ ನಲವತ౨ ಃౙ  ಬඛ౬  ಮൡ౨  කඝ ಎಂഖ ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ๻౾ದฉ ಮ൤౨  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ඦತರ ಮ൤౨  කඝ ಈ
ಆຉ ඛಂದ ಎಂಟคಂದ ಞ൐ಸ෎౽ಜං
इसिलए කඝ ನಲವൡ౨  ๬เರඈತಹದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಏನක౬ ದง ಪഷ෷൤౨ ೕච
इसिलए 4 คಂದ 10 ಃౙ  3 คೕൟಯ ಶ౾౨  เಷಯ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅಪವತბඛೕಯ 10 ಅಪವತბඛೕಯ ಆຉ ಎಂൿ ຂัದฉ n 9 
๸ಒ౲ ෷ ಬಹಳ ๆಗ฿ಜ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಆຉ ಆർಟ౲  ಈ ಅಪವತბඛೕಯ ๸಄ತโ ಪ౳ ๯౨ ತ ಗ൐ತದ ಪคූ๣ಯ ಪ౳ ෨ಖ 
ූಗಗಳย౵  ಒಂർಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕฃ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ ඛೕโ ಆຉ 
౽ಂ෈ඡജೕคಋ౺  ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕฃ ಅಥ฿ ඛೕโ ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಎว౵ ഷ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕฃ ಎಂಬ ๭ർ౫ ಂತವඝ౬  ಈ 
ಅಪವತბඛೕಯ ๸಄ತವඝ౬  ฿౲ ಪಕ฿ಜ ಬಳಸมಞൟ౨ ං ಈಗ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಎಂൿ 
ಕฉಯಲ౭ ഴವ ෨ಂൽನ ಪದಃౙ  ಬฆ൤౨ ೕๅ
इसिलए ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಎಂದชඝ
इसिलए ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಎಂದชඝ? เ෗ನ౬  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಎม౵  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ n ak k 
ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ౘ෦๭ ๸಄ತൽಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಃಲ่෫౱  ಇದඝ౬  ಈ คೕൟಯ ಎಂൿ npr npk npk 
ಬฉಯมಞತ౨ ං
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इसिलए เเಧ ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ඛೕโ කඝ เเಧ ๸಄ತಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච ಆຉ ಈ ๸಄ತವඝ౬  ಈಗ ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಇದರ 
෰ಲ౲  ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ ಅಂದฉ කโ เ෗ನ౬  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಒಂൿ ๲ഡ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಅย౵ ಂದ n 
ಎ๠ౣ  ಃ เ෗ನ౬  ಅಂಶಗಳ ಆඃಶದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ
इसिलए ದಯเഖౣ  ಇย౵  කඝ ಆಡბฑ ෥ലದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, කඝ ෩ฆ n 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕච ๻ಛಜ කඝ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ ಇย౵  ෩ฆ abc 
ಅಂಶಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಇൿ ಒಂൿ ๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  කඝ ಇย౵  ಎರഴ ຂಳฤ ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕච
इसिलए කඝ ಅ෈ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ කඝ ಆಡბฑ aci bc 
෥ಡมದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ದ౪ ฉ කඝ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಸಹ ಎ൐ಃ ෥ഴ൤౨ ೕචba ca cb 
इसिलए ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಒഖౣ  ಆฆ ಅಂತಹ ಪ౳ ಕರಣಗะಞತ౨ ๅ,
इसिलए ๬෥ನ౲ ฿ಜ කඝ ඛಂದ ಃ ಆಡბฑ ෥ലದ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ಆค๭ದฉ ಎ๠ౣ  කඝ ๸಄ತವඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච n npk 
කโ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಈ เಷಯವඝ౬  ว౾ౙ ๵ೕಣ කโ ಈ ಃಳಜඦ൤ ෨ಂൿವคಯಬ๾ൿ npk ah 
෮ದಲ ಅಂಶವඝ౬  ಎඨ ෭ನ๺ 1 คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ಅಂಶವඝ౬  ෭ನ๺ 1 คೕൟಯย౵  n 
ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅಂಶವඝ౬  ෭ನ๺ ನย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ๿ർඛkth n k 
इसिलए ಈಗ ඛೕโ ๬෥ನ౲  ಞ൏౽ರ ತತ౷ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ൟ౨ ೕค
इसिलए ๬෥ನ౲  ಞ൏౽ರ ತತ౷ ದ ෩ಲಕ ಒഖౣ  ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ๼ೕಡ n n n 

෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ವฉಡn k 
इसिलए np k
इसिलए කโ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ං౪ ೕๅ ಸค ಆຉ කโ ಇದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿnpk 
इसिलए ಇದඝ౬  කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎಂൿ ಡ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ವฉಡ ಬฉಯಬ๾ൿ npk n n n k 
ಮൡ౨  කඝ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෩ರคಂದ ಒಂದคಂದ ಞ൏౽ರವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  n kn k 
ඦತರ ಅඃ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ූಜ๭ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ಒಂൿ ವฉಡ n k n k 
ඦತರ ಈ ๸ಒ౲ ෷ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ඛೕโ ಅಂಶโ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಞโದඝ౬  ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ೞದโ ෭ನ๺ n n k
ಅಪವತბನ฿ಜං
इसिलए ಅൿ ಆಜං ಪ෴ბಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಅಪವತბನವඝ౬  ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ූಜ๭ ಇದඝ౬  ೎ක౬ ಜ npk n n k 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, ඛೕโ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜ ຄಂൽರ෎ಀ ಅಥ฿ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಇൿ k n ah 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅඝ౬  ಇย౵  ๳ค๭ฆโൿ ಅಥბතಣბ฿ಜං ಎಂದฉ ඛೕโ ಎม౵  ಅඝ౬  ಆค๭ ඦತರ ಅಂತಹ ಎ๠ౣ  n n 
เಷಯಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಞತ౨ ංn 
इसिलए කඝ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  เವค๯൤౨ ೕච
इसिलए කโ เ෗ನ౬  ಅಂಶಗಳ ಎม౵  ๸ූವ౲  ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಅಪವತბඛೕಯ ඛಂದ ූಜ๭ದ n n n n 
ಅಪವತბನಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಅಪವತბನವඝ౬  ๒ನ౲  ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಅಪವತბඛೕಯ ಏಃಂದฉ n n 
๒ನ౲  ಅಪವತბನವඝ౬  කඝ ಒಂർಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕච , ಉർಹರൕಡ කඝ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಂಶಗಳඝ౬  a b 
ಪคಗ൐๭ದฉ ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  ಆಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ කඝ 3 ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ 2 ಅಥ฿ 2 ಅಪವತბඛೕಯ ab BA abc 
ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ಮൡ౨  ಆಞತ౨ ංabcacbbcab accab cbc 
इसिलए ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಆฆ ಆಞತ౨ ං ಅൿ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯವಲ౵  ಏಃಂದฉ ෩ರคಂದ ಎರറಜ ಒಂൿ ಆຉ කโ 
ඬನฃವತბචಯඝ౬  ಅඝಮൟ๭ದฉ ಉತ౨ ರโ ಬದมಞತ౨ ං
इसिलए ඬನฃವತბචಯඝ౬  ಅඝಮൟ๯ವ ಸಮಯದย౵  ൤ಡൿಆಳ౶ มದ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲  ಡ k n n 
ಪವฑ ಏಃಂದฉ ෮ದಲ ๬౩ ನದย౵  කඝ ಅඝ౬  ಎರಡඡ ๬౩ ನದย౵  ෴โඃ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ k ah n n 
ඬನฃವತბචಯඝ౬  ಸಮಯಗಳย౵  ಅඝಮൟಸมಜංnk 
इसिलए කโ ಇย౵  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಈಗ ಪವฑ ಡ ಆಞತ౨ ං, කඝ ಇದඝ౬  ಎม౵  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ං౪ ೕච ಐടಗำ k n n 
เ෗ನ౬ ฿ಜರಬ๾ൿ ಆದฉ ಃಲโ ಐടಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜರൽฆವ ๬ಧ౲ ൤෵ං
इसिलए ಈ ๰ತ౳ โ เเಧ ಪ౳ ౽ರಗಳ ವ๯౨ ಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෥ಪბലಸಬ๾ൿ k n ah 
ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ವ๯౨ ಗำ ෦ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ ෩ಲේತ฿ಜ ಅโ ಒಂඃ คೕൟಯ ಸ౷ ූವವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀn 
इसिलए කඝ ಒಂඃ คೕൟಯർ౪ ಜං ಮൡ౨  ಒಂඃ คೕൟಯർ౪ ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  n2 nk n1 n 2 nk 
ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ವ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ ๸ಒ౲ ෷ n n 
ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಅಪವತბඛೕಯ ಆຉ n nk 
කඝ ൞౾ბಕ൤ಯඝ౬  เವค๯൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච เ෗ನ౬  ಅಂಶಗಳ ಎม౵  ๸ූವ౲  ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  n 
ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ . ෭ನ๺ ಎರഴ ಈಗ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ, ಈ ಎರഴ ಐടಗำ n 
ಒಂඃ คೕൟ෴ಜ ಉഴಬฆವ ෴โඃ ๬౩ ನಗಳඝ౬  කโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ದ౪ ฉ, ಅโ ෴ವ ಕ౳ ಮದย౵  ತೕಚค๯ತ౨ ๅ෽ೕ 
ಅದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸมಞโൽಲ౵
इसिलए කඝ ಅโಗಳඝ౬  ನย౵  ಎರഴ ෇ค ಎ൐๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅಪವತბඛೕಯ ඦತರ කඝ ಎರಡคಂದ ූಜಸ෎ಀn 
इसिलए ಉತ౨ ರโ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಅಥ฿ ಎರಡคಂದ ಅಪವತბನ฿ಞತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කඝ ෩ฆ ಐടಗಳඝ౬  n 
ຄೕฤತ౨ ං ಎಂൿ ຂัದฉ ಆ ෩ฆ ಐടಗำ ෴ವ ಕ౳ ಮದย౵  ౽൐๭ಆಂಡง ಆ ಕ౳ ಮโ ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ 
ಅโ ಒಂඃ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜๅ ಈಗ කโ ಅโಗಳඝ౬  ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ ෇ค ಎ൐ಃ ෥ലං౪ ೕๅ ಅൿ ಒಂದคಂದ 
ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං
इसिलए ๸ಒ౲ ෷ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ෩ฆ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ංn 
इसिलए ಈಗ කโ ಈ ฿ದವඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ ಒಂൿ เಷಯಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ කโ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ඦತರ n n 
ಇඣ౬ ಂൿ ಎರഴ คಂದ ූಜಸ෎ಀ ವ๯౨ ಗಳ ಪ౳ ౽ರโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಎರഴ ಅಪವತბನൽಂದ n n 
ූಜಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ เಷಯಗำ ಒಂඃ ಆಜฆ฿ಗ ಆ ಅಪವತბඛೕಯ เಷಯಗಳඝ౬  ಸಹ ූಜಸ෎ಀ nk nk 
ಏಃಂದฉ ಆඃಶದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಅඝಕ౳ ಮದ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಆඃಶ ಅಥ฿ ಒಂൿ 
ಆಡბฑ ෥ഴเಃ෷ ෴โඃ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಎม౵  ಐടಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ, ಉർಹರൕಡ 
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කඝ ษํ เಷಯದ ෩ಲಕ ൧ೕค๯൤౨ ೕච
इसिलए ಈ ಎರഴ දඝ౬ ಗำ ಇๅ
इसिलए ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ
इसिलए ಅโ ಒಂඃ ಆಜๅ ಈಥฑ කඝ ಇದඝ౬  ಇย౵  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಇย౵  ๻౾ං౪ ೕච ಅಥ฿ කඝ ಇದඝ౬  ಇย౵  ಮൡ౨  ಇದඝ౬
ಇย౵  ๻౾ං౪ ೕච ಅൿ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴโൽಲ౵  ಆದฉ කඝ ಇದඝ౬  ඛೕย ಮൡ౨  ಈ ಕඬ౭  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ කඝ 
ಇದඝ౬  ෮ದฤ ๻౾ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಇย౵  ๻౾ං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಅൿ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಮൡ౨  කඝ 
ಆඃಶವඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ, ಇโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ವ౲ ವ๲౩ ಗะಜๅ,
इसिलए ඛೕโ ಈಗ ෩ರඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ කඝ ෩ฆ เ෗ನ౬  เಷಯಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කඝ ಈ ෩ฆ เ෗ನ౬  
เಷಯಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච, ඦತರ කඝ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ຄಂದಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ಇದඝ౬  ಇย౵  ๻ಕಬ๾ൿ ಇඣ౬ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩  කඝ ಇದඝ౬  ಇย౵  ๻ಕಬ๾ൿ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩  ಮൡ౨  
ಇൿ කඝ ಇย౵  ๻ಕಬ๾ൿ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩  ಆಗ කඝ ಇದඝ౬  ಇย౵  ๻ಕಬ๾ൿ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩  ಮൡ౨  
ಇದඝ౬  කඝ ಇย౵  ๻ಕಬ๾ൿ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩  ๼ೕಡ ಒഖౣ  ಆฆ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಇๅ ಆದฉ ಎರഴ ಇದ౪ ฉ ಅโ ಒಂඃ 
ಆಜๅ
इसिलए කඝ ಈಗ ಇದඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇย౵  ಎ๠ౣ  ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇൿ ಇย౵ ං ಅಥ฿ ಇൿ 
ಇย౵  ಒഖౣ  ෩ฆ ವ౲ ವ๲౩ ಗัๅ ಈಗ ෩ฆ เ෗ನ౬  ವ౲ ವ๲౩ ಗัๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರಡඝ౬  ඛೕโ ෴ವ ಕ౳ ಮದย౵  ಇค๭ದง 
ಇಲ౵  ෥ ෴โඃ ವ౲ ൞౲ ಸเರย, ಅಂದฉ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ಎರಡคಂದ ූಜಸมಜං ಅಂದฉ ಆฆ ಎರಡคಂದ 
ූಜ๭ ಅൿ ඛಮಡ ಉತ౨ ರ ෩ฆ ඛೕഴತ౨ ං
इसिलए ඛೕโ ಈ ಆຉ ๬෥ನ౲  ๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅಂದฉ කඝ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅದರย౵  n n1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ඦತರ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෷ ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ವ n2 nk 
ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  n n n nk 
ಅಪವತბನൽಂದ ූಜಸมಜං ಅൿ ೞದದย౵  ಬฆൟ౨ ං
इसिलए ಆຉ කඝ เವರൕಯඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ෥ലං౪ ೕච ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ຂಡ ಇย౵  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  
ඣೕഺೕಣ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಹಲ฿ฆ เ෗ನ౬  10 a's three b's two c's three d's ah 
ಅౘರಗಳ ಆೕി ಗಳඝ౬  ರ೉ಸಬ๾ൿ , ನನ౬ ย౵  ಒഖౣ  ಹൡ౨  ಅౘರಗำ ಲಭ౲ เๅ , ಅൿ ಎರഴ a's three b's two c's 
and three d
इसिलए ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴ๋൤ ಒഖౣ  ಹൡ౨  ๸ಒ౲ ಗัๅ . ಎ ಎರഴ
इसिलए කඝ ෴ವ ಕ౳ ಮದย౵  ๻౾ದง ಅൿ ෴โඃ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಉಂഖ෥ഴโൽಲ౵  කඝ ෴ವ ಕ౳ ಮದย౵  
๻ಀ൤౨ ೕච෽ೕ ಆ ಕ౳ ಮದย౵  ෩ฆ ෈ಗำ ಇๅ ಅൿ ෴โඃ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴโൽಲ౵  ಅඃ คೕൟ ಎರഴ ๭ಎ๺ ಮൡ౨  
ಅඃ คೕൟ ෩ฆ ലಎ๺
इसिलए ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಒ ಈ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ ಎෆ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ เ෗ನ౬  ๸಄ತಗะಜๅ, ಅಂದฉ 10 ಅౘರಗಳ ಎม౵  10 ಅඝ౬  ಇย౵
ಬಳಸมಞತ౨ ං , ಅൿ 10 ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  2 ಅಪವತბඛೕಯ 3 ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ 
ಅಪವತბನൽಂದ ූಜ๭,
इसिलए ಃಲโ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ๬เರದ ಇඞ౬ ฆ ๬ಧ౲ เฆವ 
ಆೕി ಗำ ಆຉ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ฃಷౣ ი ಪದದ ಎม౵  ಅౘರಗಳඝ౬  ಬಳ๭ ಎ๠ౣ  ಪದಗಳඝ౬  
෥ಡಬ๾ൿ ಸค
इसिलए කඝ ಎม౵  ಆฆ ಅౘರಗಳඝ౬  ಬಳಸ෎౽ದฉ ಇದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ඦತರ ಇย౵  ಎ๠ౣ  เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಎಂ්ದඝ౬  
ඣೕല ಮൡ౨  ಗำ ๸ಭเ๯ತ౨ ๅaio n t 
इसिलए 5 เ෗ನ౬  ಅౘರಗัๅ, ಅದರย౵  ಅඝ౬  ಒ෫౱  ඬನฃವൟბಸมಞತ౨ ංn 
इसिलए ಇย౵  කโ ಆฆ ಅౘರಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅย౵  ಎರഴ ෇ค ಬฆತ౨ ං,n 
इसिलए ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ ಈ ಆฆ ಅౘರಗಳ ಒഖౣ  ೯ೕಡൕಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಆฆ ಅಪವತბඛೕಯ ූಗ฿ಞತ౨ ං ಎರഴ 
ಅಪವತბನൽಂದ ಅൿ ෨ඞ౬ ರ ಅರವൡ౨  ಆຉ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇඃ คೕൟಯ ಸಮ๲౲  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಪದದ ಎ๠ౣ  เ෗ನ౬  
11 ಅౘರಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ඣೕഺೕಣ
इसिलए ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯย౵  කโ ಹඣ౬ ಂൿ ಅౘರಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ rs
इसिलए ඛೕโ ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ಇದರย౵  ಹඣ౬ ಂൿ ಅౘರಗำ ಎರഴ ෇ค ಮൡ౨  කඝ ಁಡ ಎರഴ ෇ค ๸ಭเ๯ತ౨ ංb 
इसिलए ಈ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ ಒഖౣ  ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಹඣ౬ ಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಞತ౨ ං, ಇದඝ౬  ಎರഴ 
ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ූಜ๭ ಹඣ౬ ಂൿ ಅಪವತბನ฿ಞತ౨ ං. ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ಇൿ ಆຉ 
൧ಂಬ൧౨ ಂಬൡ౨  ಲౘದ ಎಪ౭ ൧౨ ಂಬൡ౨  ๬เರದ ಇඞ౬ ฆ ಆຉ ಆಜං ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ಹඣ౬ ಂൿ 
ಅಪವತბನโ ಒಂൿ අಡ౥  ๸ಒ౲ ෴ಜං
इसिलए කโ ಇದඝ౬  කಲౙ คಂದ ූಜ๭ං౪ ೕๅ
इसिलए කโ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ಅൿ ಈಛಗศ ಆಹ౬ ย౵  ಬฆൟ౨ ං ಹ൞౨ ฆ ෦ยಯඨ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ
इसिलए ಆຉ ಇൿ ಈ ๸ಒ౲ ಯ ಅಪವತბನದ ಸ౷ งಪ฿ಜං ಇൿ ಆຉ ಈಗ ಬಹಳ ๆಗ฿ಜ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯย౵  ಗಮඛ๭ದฉ ಃಲโ ಸ౷ ರಗำ ಮൡ౨  ಃಲโ ವ౲ ಂಜನಗำ ಇๅ
इसिलए කโ ಆ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಈ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳย౵  ಎ๠ౣ  ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ 
౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ ಎಂൿ කඝ ಇย౵  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච
इसिलए ಇย౵  කโ ಏำ ವ౲ ಂಜನಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅದರย౵  ಎರഴ ෇ค ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ංb 
इसिलए ಈಗ කโ ಎม౵  ವಚನಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಸค ಎฯ౺  ಒഔౣ ಡ ಇฆโൿ ಅಂದฉ ಅโ ීർಗวม౵  ಒഔౣ ಡ 
౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ ඦತರ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇย౵  ಎಂഖ ಅಂಶಗัๅ ಅಂದฉ ಏำ ವ౲ ಂಜನಗำ ಮൡ౨  ಎม౵  ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ಇๅ
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಐട ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කඝ ඬನฃವൟბ๯ವ ಎม౵  කฤౙ  ಸ౷ ರಗำ 
౽൐๭ಆಳ౶ ෎ಀ ಒഔౣ ಡ කโ ಒഖౣ  ಎಂഖ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
इसिलए ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ 8 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜൿ౪  2 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎಂൿ ඬನฃವൟბಸมಜං b 
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ಆຉ ಈಗ ಈ ಸ౷ ರಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ൤ಡൿಆಂಡง ಇย౵  ౽౲ ೖ ಇං ಆದฉ ಅโಗำ ತಮ౱  ನഴๅ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟತಳ౶ ಬ๾ൿ
इसिलए ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಎ๠ౣ  ๬ಧ౲  ಆຉ ಏಃಂದฉ ಸ౷ ರಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ർದ౪ คಂದ ಅಂತಹ 
ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  4 ಅಪವತბඛೕಯ ූಜ๭ 2 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಏಃಂದฉ කඝ ಇย౵  ඬನฃವൟბತ฿ಜං
इसिलए ಆຉ ಹච౬ ರഴ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए ಈಗ ಅಂൟಮ ๸ಒ౲ ෷ ಪದದ ಅౘರಗัಂದ ಒഖౣ  ಪದಗಳ ๸ಒ౲ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ๸ಭเ๯ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂഖ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ಹච౬ ರറಜ ූಜ๯ತ౨ ං
इसिलए ඛೕโ ಅದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಉฑ ಆຉ ಎರഴ ಲౘದ fo 
ನಲವ൧౨ ಂൿ ๬เರದ ಒಂෞඞರ ಇಪ౭ ൡ౨  ಆຉ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ කโ ಪದ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ರ೉ಸมದ ಎม౵  
ಪದಗಳඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ කโ ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ౽൐๭ಆำ౶ ವ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ಸಹ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ
इसिलए ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ಪคಹคಸಬ๾ർದ ກೋ౞ ವค ಸಮ๲౲  ಇං ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ౽൐๭ಆำ౶ โൽಲ౵  ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ,
इसिलए ಈ ಸ౷ ರಗಳย౵  ಎ๠ౣ  ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ౽൐๭ಆำ౶ โൽಲ౵  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಅൿ ಒഖౣ  ๸෽ೕಜචಗಳ 
๸ಒ౲ ෵ಂದ ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ಇฆವ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಕึൿಆำ౶ ತ౨ ං
इसिलए ඛೕโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ෩ฆ ෭ನ๺ ನ ಉತ౨ ರವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  කಲౙ චಯ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಉತ౨ ರโ ൧ಂಬ൧౨ ಂಬൡ౨  ಲౘದ 
ಎಪ౭ ൧౨ ಂಬൡ౨  ๬เರದ ಇඞ౬ ರರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಲౘದ ನಲವ൧౨ ಂൿ ๬เರದ ಒಂෞඞರ ಇಪ౭ ൡ౨  ಅಂದฉ ൧ಂಬ൤౨ ೕำ 
ಲౘದ ෩ವ൤౨ ೕำ ๬เರದ ಇඞ౬ ರ ಎಂಬൡ౨  ಆಜฆತ౨ ං
इसिलए කඝ ಇඃ คೕൟಯ ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಟๅฯ ຂำವ ಪದದ ಅౘರಗಳඝ౬  ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  
೯ೕലಸಬ๾ൿ
इसिलए ಎม౵  ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ๸ಭเ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಎม౵  ವ౲ ಂಜನಗำ ಒഔౣ ಡ ಬฆತ౨ ๅ
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ಗಮඛ๵ೕಣ ಆຉ ಇย౵  ಎ๠ౣ  ವ౲ ಂಜನಗัๅ ෩ฆ ವ౲ ಂಜನಗัๅ ಎಲ౵ ใ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಅൿ tw 
ಮൡ౨  ๻ಡ෻ ಇๅ ಎರഴ ಸ౷ ರಗำ ಮൡ౨  l o e
इसिलए ಅโ ಸಹ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ
इसिलए ෩ಲේತ฿ಜ කඝ ಎม౵  ವ౲ ಂಜನಗำ ಒഔౣ ಡ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ ಎಂൿ ຂัದฉ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜ 
ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ ๸ಭเ๯ತ౨ ๅ ඦತರ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಘಟಕๅಂൿ ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං
इसिलए ෩ಲේತ฿ಜ ಅโಗಳ ೯ೕಡൕ෷ ෮ದಲචಯർಜ ಎม౵  ವ౲ ಂಜನಗะಜರಬ๾ൿ ඦತರ ಎม౵  ಸ౷ ರಗำ ಅದರ 
เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ๅ
इसिलए ෩ಲේತ฿ಜ ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ಆದฉ ಈಗ ඛೕโ ಈ ವ౲ ಂಜನಗಳඝ౬  ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ ಅๅಲ౵ ใ 
เ෗ನ౬ ฿ಜๅ
इसिलए ಅโಗಳย౵  ෩ฆ ಇๅ
इसिलए ಅൿ ෩ฆ ಅಪವತბನ฿ಞತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಎม౵  ಸ౷ ರಗಳඝ౬  ಸಹ ತ෮౱ ಳಡ ಕ౳ ಮಬದ౫ ತัಸಬ๾ൿ
इसिलए ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං,
इसिलए ඛೕโ ಆຉ ಅඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  2 คಂದ 3 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜ 2 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए 24 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං
इसिलए ಟๅฯ ನ ಒഖౣ   ಅౘರಗัๅ, ಅย౵  කඝ ಎม౵  ವ౲ ಂಜನಗำ ಒഔౣ ಡ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಎม౵  ಸ౷ ರಗำ ಒഔౣ ಡ 24
౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ๅ
इसिलए කඝ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗಳ เಷಯದย౵  ಇย౵  ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච ಐടಗಳ ಆඃಶದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ඛಜ฿ಜ 
ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච ಅಂದฉ කඝ ಆຉ ๬౩ ನಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ದ౪ ฉ කඝ ಐടಗಳ ๬౩ ನಗಳඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಂಡฉ 
ಅโಗಳඝ౬  ಸคಪലಸ෎ಀ ඦತರ කโ ಆ เಷಯವඝ౬  ຄರൡಪല๭ದฉ ಅದඝ౬  ಈಗ ಮ൧౨ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩  ಎಂൿ 
ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං ಅಂದฉ කඝ ಇದඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ವ౲ ವ๲౩  ಮൡ౨  ಈ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಒಂඃ คೕൟಯർ౪ ಜං ಅಂದฉ කඝ 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ඦತರ ಅದඝ౬  ๸෽ೕಜච ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං
इसिलए කඝ ಈಗ ຄಸ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච เ෗ನ౬  ಐടಗಳ ಞಂඪඛಂದ เ෗ನ౬ ฿ದ ಐടಗಳ ಕ౳ ಮಬದ౫ ವಲ౵ ದ n k 
೯ೕಡൕಯඝ౬  ๸෽ೕಜච ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಎม౵  ๸෽ೕಜචಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ංak k nck 
ಅಥ฿ ಜನඪ౳ ಯ฿ಜ ಬಳಸมಞವ ಮ൧౨ ಂൿ ๸಄ತเං ಃಲ่෫౱  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ංnck nck 
इसिलए เเಧ ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ඛೕโ เ෗ನ౬  ๸಄ತಗಳඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค කඝ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಅඝ౬  ಈ คೕൟ ಬಳ๯൤౨ ೕච nck 
ಅಥ฿ ಮ൧౨ ෫౱  ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ. ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಈಗ කโ ಅඝ౬  k n ah x 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಇದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಅൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಈ ಃಳಜඦ൤ nck 
෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಆඃಶವඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಇๅ ಆಡბฑ ෥ലದ ಃ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲  ಈಗ ಈ d npk npk ah k 
เಷಯಗัಡ ම౲ ಕౣ ค฀ತಹ เಷಯಗัๅ ಆದฉ ಈಗ කโ ಆඃಶ ඛೕഴโൿ ෨ಖ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ຂัದฉ ಈ ಎม౵  k 
เಷಯಗಳඝ౬  ಒಂඃ คೕൟ ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං
इसिलए ಉർಹರൕಡ කඝ ຂัದฉ කඝ ಆಡბฑ ෥ലದ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಯඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ab

ಮൡ౨  ಅโಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಆದฉ කඝ ಕ౳ ಮಬದ౫ ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಮൡ౨  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ංSo ab ba ab ba 
इसिलए කඝ ෩ฆ เಷಯಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಎ෈๭෈๭ಎ ಮൡ౨  ෨ಂ൞ದโಗಳඝ౬  ಎರಡคಂದ ූಜ๭ದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ඛೕโ ಎರഴ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ๻ಛಜ කඝ ಈಗ ෩ฆ ಅಪವತბඛೕಯ เಷಯಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච
इसिलए කඝ ಅๅಲ౵ ವඞ౬  ಒಂർಜ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච
इसिलए කඝ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෩ฆ ಅಂಶಗัಂದ ූಜ๭ඈ൤ ූಜಸ෎౽ಜං
इसिलए කඝ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಅಪವತბඛೕಯ ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟචಗัๅ ಈಗ ಇංಲ౵ ವඞ౬  ಒಂඃ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං ಈ k 

ಆ෍ౠ ಋౣ  ಗำk 
इसिलए ඛೕโ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ರ෎ಀ ಅಂದฉ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಆಜංnpk k x nc k 
इसिलए ಇൿ ಈಗ ඛೕโ ಪഷൽฆವ ๰ತ౳ โ ಆಜං ಆದฉ ಅඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ූಜಸมಜංnc npk k 
इसिलए ಇൿ ෎ฉಯಲ౵  ಅಪವತბನൽಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಃ ಅಪವತბඛೕಯ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ 0 nck n 
ಅඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ 0 ಅಪವತბඛೕಯ ಎಂൿ කโ ಐൟ๻๭ಕ ๰ಚචಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ 
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ಐൟ๻๭ಕ฿ಜ ූರൟೕಯ ಗ൐ತቿ ූಸౙ ฃೈฑ ಅವರ ಂൟಯย౵  ಈ คೕൟಯ ๰ತ౳ โ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ഛෳ ษඨ 
114 คಂದ 1185 ರ ๯෥คಡ ಇං, ಆຉ කโ ಃಲವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಈ ๸෽ೕಜචಯ ಞಣಲౘಣಗಳย౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ 
ಪದಗำ ಮൡ౨  ಅโಗำ ಬಹಳ๠ౣ  ๸ීಧಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ ಮൡ౨  ಹಲ฿ฆ ಞಣಲౘಣಗัๅnpk nck 
इसिलए කඝ ಇโಗಳย౵  ಃಲವඝ౬  ಇย౵  ಕವฑ ෥ഴ൤౨ ೕච
इसिलए ಉർಹರൕಡ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඬฃๅ෷ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ nc ncn k 
಄ವಲ ಆಧค๭ං ඛೕโ ಏඝ ಬฉ෷ൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂ්ದರ ෬ว ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ ಅಪವತბನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං nc n k n 

෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅಪವತბඛೕಯ ಅൿ ಅಪವತბನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ n k n n k n n 
ಅಪವತბඛೕಯൽಂದ ಅಪವತბನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಮ൤౨  k k nck ah

๲౬ ೕ๼ತช ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ කฤౙ  ಪ౳ ෨ಖ ಎ൐ಃಯ ತತ౷ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಒಂൿ ಆຉ ෩ಲේತ ತತ౷  ๸ಕಲನ So 
ಎರಡචಯൿ ಞ൏౽ರ ತತ౷  ෩ರචಯൿ කโ ๰೉๯ವ ಒഖౣ  ಆಡბฑ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲  ಕ౳ ಮಪಲ౵ ಟච b y npk 
ಮൡ౨  කಲౙ චಯൿ කโ ෨ಂൽನ ತರಗൟಗಳย౵  ඛಂದ ๰೉๯ವ ಕ౳ ಮಬದ౫ ವಲ౵ ದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಇದರ nck ah 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಆಧค๭ದ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කඝ ෨ಂൽನ ಃಲโ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ඛೕโ 
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