
  േരഖീയ സമവാകّ׹ളുെട ഒരു സിزം പരിഹരിؗുׯതിെന കുറി്׺ കഴിױ ؁ാشിെല 
െമْടി٧ുع കെളുׯറിتു׺ ْപഭാഷണ പരآരയിേല്ׯ സٔാഗതം വിദّാർ،ികെള സٔാഗതം െചുؗുإ, 
മുآെױ ؋ാشിൽ ഞ׹ൾ ക؇ത് ഒരു സിزം പരിഹരിؗുׯത് അനുബؖ വരി കുറ׺ സിزം 
പരിഹരിؗുׯതിന് തുലّമാണ് , ഞ׹ൾ  ഈ ര؇് സി׹زൾുׯം ഒേര െസാലّൂഷനുകൾ ഉെ؇്ؗ 
കെ؇؋ി, ചില ഉദാഹരണ׹ൾ ഞ׹ൾ ക؇ു, സവിേശഷമായ പരിഹാരമുت സി׹زൾ ഞ׹ൾ 
ക؇ു, ഇേؚാൾ പരിഹാര׹ളിبാ؋ ചില ഉദാഹരണ׹ൾ െചإാം, ര؇് ൈമനസ് നാല് ؛സ് ഒരു x y z 
ഉദാഹരണ؋ിൽ നി്ؗ ആരംഭിׯാം  മൂ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ ؛സ് ഇെസഡ് തുലّം അ؀് മൂ്ؗ x y x 
ൈമനസ് ഏഴ് ൈവ ؛സ് ടു ഇെസഡ് പْؓ؇് പിഴയ്്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഈ ര؇് ൈമനസ് 
നാല് ഒ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ ഒ്ؗ മൂ്ؗ ൈമനസ് ഏഴ് ര؇് എؗതിന്െറ മാْടി٧്ع േഫാം എഴുതാം.  മാْടി٧്ع xyz 
അ׾ാത׹ളിൽ ْപേയാഗിുׯേآാൾ എനി്ׯ മൂ്ؗ അ؀് , പْؓ؇് പിഴകൾ നൽകണം ഇതിനുت xyz 
ഓഗ് െമന്റഡ ്െമْടി٧്ع ര؇് ഒ്ؗ മൂ്ؗ ൈമനസ് നാല് ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് ഏഴ് ഒ്ؗ ഒ്ؗ ര؇് thr 
ഉപേയാഗി്׺ വർؑിؚിുׯം  അ؀് പْؓ؇് നമുتുׯത് ഇതാണ് ഓഗ് െമന്റഡ് െമْടിക് സ്, ഇേؚാൾ ee 
നأൾ പൂജّമെ്ؗب േനാേׯ؇ിവരും , പൂജّമبാ؋ വരികളിب, അതിനാൽ ആദّേ؋ത് തിരയുؗത് 
ആദّ വരിയിെല പൂജّമبാ؋ പദ؋ിനായി തിരയുؗത് ര؇് മാْതമാണ്  
അ׹െന പകുതി െകാ؇് ഗുണി׺ാൽ ഒؗിെന പകുതി തവണ ഒ്ؗ െകാ؇് മാئിرാപിുׯക, അത് r r 
എനി്ׯ ഒ്ؗ ൈമനസ് ര؇് പകുതി നൽകും, തുടർ്ؗ എനി്ׯ മൂ്ؗ െകാ؇് ര؇് ലഭിുׯം മ്ئ വരികൾ 
െതാ؂ുകൂടാ؋താണ് ഒ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ ഒ്ؗ അ؀് മൂ്ؗ ൈമനസ് ഏഴ് ര؇് പْؓ؇് , തുടർ്ؗ ഞാൻ  
ആദّ നിരയിെല മ്ئ ഘടക׹െള പൂജّമാേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ര؇ിെന ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ r r r 
െകാ؇് മാئിرാപിുׯക, മൂ്ؗ മാئി മൂ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ ഒ്ؗ, എനി്ׯ ഒരു പൂജّം പൂജّം r r r 
ആയിരിുׯം ഇേؚാൾ ആദّെ؋ േകാളം ആദّം ُ١ർശിׯിب  വരി െതാ؂ുകൂടാᅃ٣യുتതാണ് , 
ര؇ാമേ؋തിന് പകുതി മൂ്ؗ ര؇്, ര؇ാമേ؋തിന് ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ l r r 
അ׹െന ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് ര؇്, അതിനാൽ എനി്ׯ ൈമനസ് ഒ്ؗ ഉ؇ാകും , 
അതുേപാെല ഒ്ؗ ൈമനസ് പകുതി , അതായത് വീ؇ും പകുതി അ؀് ൈമനസ് മൂ്ؗ, ര؇് , ഏഴ് ൈബ 
ര؇് മൂ്ؗ 
അ׹െന മൂ്ؗ  ഇ ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ ൈമനസ് ഏഴ് ൈമനസ് ൈമനസ് ആറ്, അത് ഒ്ؗ മാْതമാണ് , r 
അതുേപാെല എനി്ׯ മൂ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ ഉ؇്, ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ, ര؇്, പകുതി, അതിനാൽ r 
എനി്ׯ ൈമനസ് ഒ്ؗ ഇവിെടയു؇് , ഒടുവിൽ ആഹ് പْؓ؇് ൈമനസ് ആഹ് ഒآത് ര؇് വലത്  എനി്ׯ
പْؓ؇് ൈമനസ് ഒآത് ൈബ ര؇്, അതായത് ഇരുപ؋ിനാല് ൈമനസ് ഒآത് വലത്, മൂ്ؗ ആർ മൂ്ؗ 
ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ ആർ ഒ്ؗ 
അ׹െന പْؓ؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ മൂ്ؗ ര؇് ര؇്, ഒآത് ര؇്, ഇരുപ؋ിനാല് 
ൈമനസ് ഒآത്, അതായത് 15 ൈബ 2 ശരിയാണ് എനിׯിത് ഇേؚാൾ ഉ؇് ഇത് ര؇ാമേ؋താണ് എനി്ׯ 
ര؇ാമേ؋ത് ര؇ാമേ؋തിൽ പൂജّമبാ؋ മൂലകം ര؇ാമേ؋ത് ൈമനസ് ഒ്ؗ ആണ്, അതിനാൽ ഇത്
ൈമനസ് ഒ്ؗ ര؇് െകാ؇് ഗുണിׯെ؂, പകരം ര؇ിന്െറ ൈമനസ് െകാ؇് എനി്ׯ ലഭിؗുׯത് r r 
ഒؗാണ്  പൂജّം പൂജّം ൈമനസ് ര؇് പകുതി മൂ്ؗ ര؇് ഒ്ؗ ൈമനസ് പകുതി ൈമനസ് ഏഴ് ൈബ ര؇് , 
പിെؗ എനി്ׯ ൈമനസ് ഒരു പകുതി ഉ؇് , തുടർ്ؗ ഇത് പതിന؀് ര؇് ആകാൻ േപാകുؗു, എനി്ׯ 
ഇവ ര؇ും പൂജّം ൈമനസ് ര؇ായും ൈമനസ് ഒ്ؗ പൂജّമായും പരിവർ؋നം െചإണം ഒ്ؗ മാئി r r 
ഒ്ؗ ؛സ് ടു തവണ ര؇്, ആർ ْതീെയ ْതീ ؛സ് ര؇് െകാ؇് മാئിرാപിുׯക , നി׹ളുെട r  r r 
പׯലുتത് ഒരു പൂജّമാണ്, ഇത് പൂജّ؋ിേല്ׯ േപാകുؗു, അതിനാൽ ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് തവണ r 
അ׹െന പകുതി ൈമനസ് ഒ്ؗ, അതായത് ൈമനസ് പകുതി നി׹ൾ ഇവിെടയു؇് ഈ വരി.  പൂജّം ഒ്ؗ 
ൈമനസ് ഹാഫ് എ്ؗ പരിേശാധിׯരുത്, എؗാൽ ഇത് അവസാനേ؋തിന് മാْതമാണ്, നമു്ׯ ْതീ ؛സ്R 
ആർ വൺ ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ പൂജّം പൂജّം ആയിരിുׯം, ഇവിെട ര؇ാമേ؋ത് ഏഴ് ൈബ ടു 
ൈമനസ് ഏഴ് ൈബ ടു ആർ ഒ്ؗ ؛സ് ടു ൈടം ആണ്.  ര؇് ഒ്ؗ ْതീ ൈബ ടു ؛സ് ടു ൈടം ര؇് r r r 
അ׹െന അതിന്െറ ര؇് മട്׹ പതിനാല് ര؇ിൽ നി്ؗ ൈമനസ് ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ 
ലഭിؗുׯത് ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ ൈബ ര؇് ആണ്  എ؂് ഉ؇ായിരിുׯം, അത് െവറും നാല് മാْതമാണ്, 
എؗാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട ْശؑിׯാൻ കഴിയുؗത് , േകാഫിഫിഷّന്റ് മാْടി٧عിന്െറ അവസാന 
വരിയിെല അവസാന വരിയിൽ നി׹ൾ്ׯ പൂജّ׹ൾ മാْതേമയുൂت , മറുവശ്؋ നി׹ൾ്ׯ ഉتത് 
പൂജّമبാ؋ പദമാണ്. നി׹ൾ്ׯ ആവശّമുتത് ലീനിയർ സമവാകّ׹ളുെട സി؋زിേല്ׯ ഇത് 
വീ؇ും പരിവർ؋നം െചുإക ഇനിؚറയുؗ ൈമനസ് ര؇് തുലّമാണ് ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ ര؇് x z y
ൈമനസ് ര؇് ൈമനസ് ഏഴ് ര؇് പൂജّം തവണ  ഒരു പരിഹാരവും ശരിയായിب, കാരണം ഇതിൽ z 
അവസാനേ؋ത് അർ،മാؗുׯിب, അതായത് പൂജّം നാലിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ 
നൽകിയിരിؗുׯ സി؋زിന് പരിഹാരമിب , അവസാനമായി ലഭി׺ എന്െറ അവസാന ഫലമായ 
മാْടി٧عിന്െറ ഫലമായ മാْടി٧്ع നമു്ׯ വീ؇ും എഴുതാം, നമു്ׯ ലഭി׺ത് ഒരു പൂജّം പൂജّമാണ് പൂജّം 
ഒ്ؗ പൂജّം ൈമനസ് പകുതി ൈമനസ് പകുതി പൂജّം ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ഏഴ് ര؇് എ؂് 
ര؇് വലത് അതിനാൽ ഇതാണ് ഈ േകാഫിഫിഷّന്റ് െമْടി٧عിന്െറ റാ്׸, ഇത് േനാؗുׯതിലൂെട േകാ 
എഫിഷّന്റ് മാْടി٧عിന്െറ റാ്׸ ന്െറ റാ്׸ മാْതമാെണ്ؗ എളുؚ؋ിൽ നിഗമനം െചإാം  a 
ആെ׶ന്റഡ് മാْടി٧عിന്െറ റാ്׸ മൂؗാണ് , ര؇് എؗത് മൂؗിൽ താെഴയാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, ഇത് 
സൂചിؚിؗുׯത് സി؋زിന് ഒരു പരിഹാരവുമിب എؗാണ്, പരിഹാരം നിലനിൽׯാൻ ഞ׹ൾ 
ആْഗഹി׺ത് യുെട റാ്׸ ന് തുലّമായിരിׯണം എؗതാണ്. ആഗ് െമന്റഡ് മാْടിക് സിന്െറ റാ്׸ a t 
പേײ ഇവിെട 
അ׹െനയب, അത് ഇേؚാൾ എളുؚ؋ിൽ നിരീײിׯാനാകും   ഇത് സ׸ീർ؉മായ ഗുണക׹ളുت ഒരു 
സംവിധാനമാെണ്ؗ ഒരു അറിയിؚിന് തുലّമായ ര؇ിേല്ׯ , നടപടിْകമം ഒؗുതെؗയാണ്, z 
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അതിനാൽ േകാഫിഫിഷّന്റ് മാْടിക് സിെന അതിന്െറ വരിയിേല്ׯ ചുരുׯാൻ നമു്ׯ അേത 
അൽേഗാരിതം ْപേയാഗിׯാം, 
അ׹െന ആെ׶ന്റഡ് മാْടി٧്ع ഓേരാؗായി ഇനിؚറയുؗ രീതിയിൽ നൽകുؗു  ؛സ് ഐ ൈമനസ് 
വൺ ൈമനസ് ഐ വൺ ؛സ് ഐ , വൺ എؗിവ ഉപേയാഗി്׺ ഞാൻ വർؑിؚിു׺, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ 
ആദّ േടം ഒ്ؗ എؗതായിരിുׯം ؛സ് ഐ ഒؗായി പരിവർ؋നം െചإാം.  ഒؗിന് ഒؗായി ؛സ് ii 
ൈബ വൺ ؛സ് ഐ വൺ ൈമനസ് ഐ വൺ ؛സ് ഐ വൺ അതിനാൽ ഇേؚാൾ നമു്ׯ 
ഫലമായു؇ാകുؗ മാْടി٧്ع എഴുതാം അടു؋ത് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ ഒ്ؗ ؛സ് ഞാൻ ഗുണിുׯകയും 
ഹരിുׯകയും െചإാം നമുتുׯ നّൂമേറئറിലാണ് ഉتത്  ൈമനസ് വൺ ؛സ് ഐ ഓൺ വൺ ؛സ് 
ഐ ഓൺ വൺ ൈമനസ് ഐ, ഇത് ര؇് ഓെ׶ന്റഡ് ഐ ഉപേയാഗി്׺ ഐ ഒൺ ൈമനസ് ഐ , ൈമനസ് 
വൺ ؛സ് ഐ ഓൺ ടു ടു , ഒരു ൈമനസ് ഐ വൺ ؛സ് ഐ വൺ ഐ, അതിനാൽ അടു؋ത് എനി്ׯ 
ഇത് ൈമനസ് ഐ ഞാനിത് ഒ്ؗ ൈമനസ് ഐ ആׯി പൂജّം ര؇ിേല്ׯ  മാئെ؂  ൈമനസ് വൺ ؛സ് r 
ഐ ഓൺ ടു ടു ഉ؇ായിരിുׯം , ൈമനസ് വൺ ؛സ് ഐ ഓൺ ടു കൂെട ഓഗ് െമന്റ് െചയ ്തിരിുؗുׯ 
 തിൽ േപാലും؋േآസ് ഐ ഓൺ ടു, അെത, മു؛ സ് ഐ വൺ؛ ണം വൺׯമിײ ണം, അത്ׯമിײ
ഇത് വൺ ؛സ് ഐ ഓൺ എ േപായിന്റ് ടു ആണ്  േശഷിؗുׯ നിബؖനകൾ ഞ׹ൾ കണׯാുؗുׯ, 
ഇത് വൺ ؛സ് ഐ ൈമനസ് വൺ ൈമനസ് ഐ ആׯി ൈമനസ് വൺ ؛സ് ഐ ആണ്, ഇത് വൺ ؛സ് 
ഐ ؛സ് വൺ ൈമനസ് ഐ ഫുൾ സ്കٔയർ ആണ്, എؗാൽ 1 ൈമനസ് ഐ ഫുൾ സ്കٔയർ കൃതّമായി 2
ആണ്, ײമിׯണം ൈമനസ് 2 ആയതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ലഭിുׯം ײമിׯണം, എؓാണ് ഉ؇ാവുക, 
അതിനാൽ നമു്ׯ വൺ ؛സ് ഐ ؛സ് വൺ ൈമനസ് ഐഡുّؠ ഉ؇ാകും  ര؇ിേؘൽ ദٔാരം 
സമചതുരം, അത് വൺ ؛സ് ഐ ؛സ് വൺ ൈമനസ് ടു ൈവ ؛സ് വൺ ൈമനസ് ടു ൈവ ൈമനസ് ഒ്ؗ 
േഹാൾ ഓൺ ര؇ിേല്ׯ നയിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് റؐാׯെؚടും, നി׹ൾ്ׯ ൈമനസ് ര؇് ൈവ 
ഉ؇ായിരിുׯം , അതിനാൽ ഈ ൈമനസ് ര؇് ഐ, ര؇് എؗിവയ്്ׯ ര؇് , ര؇് ലഭിുׯം  റؐാׯെؚടും,
അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ വൺ ؛സ് ഐ ൈമനസ് ഐ ഉ؇ായിരിുׯം, അതിനാൽ ഞാൻ അവസാനം 
കെ؇ؗു؋ത് അടു؋ ഒെര؉ം മാْതമായിരിുׯം നി׹ൾ്ׯ പൂജّ؋ിേല്ׯ നയിؗുׯ ഒരു ൈമനസ് 
ഒ്ؗ ഉ؇ായിരിുׯം, അത് ഇേؚാൾ എനി്ׯ ഇവിെട ഒെര؉ം ഉ؇് , ര؇ാമെ؋ േകാള؋ിെല ൈമനസ് 
വൺ ؛സ് ഐ ഓൺ ടു സീേറാ വ؉ിന് പകരം ഒ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് വൺ ؛സ് ഐ ഓൺ ആׯി r r 
മാئാം. ര؇ിേല്ׯ ര؇ിേല്ׯ എനി്ׯ ഒരു പൂജّം പൂജّം ഒ്ؗ ഉ؇ാകും, ഞാൻ പൂജّേ؋ാെടാؚം 
എെؓ׸ിലും േചർുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് അടിرാനപരമായി ഒേര കാരّ؋ിേല്ׯ നയിുׯം ഒ്ؗ ؛സ്
ഐ ഓൺ ടു , തുടർ്ؗ പൂജّം വലത് അതിനാൽ നമു്ׯ എؓാണ് ഉتത് ഒ്ؗ ഒ്ؗ ؛സ് ഐ ആണ്  ര؇്z 

ര؇് പൂജّമാണ്, അതിനാൽ പരിഹാരം വൺ ؛സ് ആണ്  ഉം പൂജّവുമാണ് പരിഹാരം , z si on two 
എؗത് സിزം ര؇് ؛സ് ൈഫവ് ؛സ് ടു ൈമനസ് ഒ്ؗ ؛സ് ടു ഐ ൈമനസ് ْതീ തുലّം x y z x z 
അ؀് അ؛ ؀്സ് ടു 12 ؛സ് സാധാരണ േപാെല 10 ന് തുലّമായി എഴുതാം  മാْടി٧്ع േഫാം 2 1 5 5 2 x i z 
12 2 ൈമനസ് മൂ്ؗ ഒരു തവണ അ׾ാതമായ അതിനാൽ رിരമായ മാْടി٧്ع അെ׸بിൽ رിരമായxyz 
പദം മാْടി5 1 ٧്ع ശരിയാണ്, ഞ׹ൾ നൽകിയിരിؗുׯ സിزം െമْടി٧عിന്െറ അടിرാന؋ിൽ തിരിെക 
നൽകി, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഓെ׶ന്റഡ് മാْടി٧്ع എഴുതാം മാْടി٧്ع യുെട رിരാ׸ം െകാ؇് a  b 
വർؑിؚി׺ത് േകാഫിഫിഷّന്റ് മാْടി٧്ع െവറും ര؇് ഒ്ؗ അ؀് അ؀് ര؇് പْؓ؇് ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ 
ഒ്ؗ മാْതമാണ്, ഞ׹ൾ ൈമനസ് ഒ്ؗ അ؀് , പ്؋ എؗി׹െനയുت മാْടി٧عിന്െറ رിരാ׸ം 
ഉപേയാഗി്׺ വർؑിؚിുׯകയാണ് നമു്ׯ പൂജّമبാ؋ വരികളിب, അതിനാൽ ഞ׹ൾ  ആദّ വരിയിെല
പൂജّമبാ؋ ആദّ പദം േനാുׯക, അത് െവറും ര؇ാണ്, അതിനാൽ ഇത് രെ؇؉ം ഒؗാׯി മാുئക 
എؗതാണ് ഞ׹ളുെട ലّײം, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഒؗിന് പകരം ഒؗിന്െറ പകുതിയായി മാുؗുئ, r r 
അത് എനി്ׯ ഒരു അ؀് ൈബ രെ؇؉ം ൈമനസ് ഉപേയാഗി്׺ വർؑിؚിുׯം  ബാׯി പകുതി  g 
വരികൾ ُ١ർശിׯാ؋ ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ അ؀് അ؀് പْؓ؇് ഒ്ؗ, പ്؋ എؗിവ ഇേؚാൾ 
എനിുׯ؇്, മ്ئ കാരّ׹ൾ പൂജّമാׯണം, അത് ഒ്ؗ, അ؀് പൂജّം ആേׯ؇തു؇് ൈമനസ് അ؀് 
തവണ ഒരു ആദّ വരി െതാ؂ുകൂടാെത തുടരുؗു ഒ്ؗ അ؀് ര؇് ഒ്ؗ, തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ ൈമനസ് r 
പകുതി ഉ؇് , ഒ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ പൂജّം ര؇് ൈമനസ് അ؀് ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ, അ؀് ര؇് ൈമനസ് 
മൂ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ, ഇത് എനി്ׯ ൈമനസ് നാല് വലത് അ؀് ൈമനസ് നൽകും ൈമനസ് ഹാഫ് 
അതായത് അ؛ ؀്സ് പകുതി അ؛ ؀്സ് പകുതി പതിെനാ്ؗ ര؇് വലത്, ഇേؚാൾ ഇവിെട അത് 
പൂജّമാണ് , ഇത് പْؓ؇് ൈമനസ് അ؀് മട്׹ ഒ്ؗ പْؓ؇് ൈമനസ് അ؀് മട്׹ ഒ്ؗ, അത് r r 
അ؀ിൽ നി്ؗ അ؀് ഇരുപ؋ിയ؀് ര؇്, അതിനാൽ എനി്ׯ ൈമനസ് പകുതി ലഭിുׯം ഒ്ؗ 
ൈമനസ് അ؀് അത് എനി്ׯ ൈമനസ് േഫാർ ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ തരും ײമിׯണം ഇത് ര؇ാമെ؋ 
എലെമന്റ് അب ര؇് ൈമനസ് ആർ ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ൈഫ ൈബ ടു ഓ ഇത് ൈമനസ് ഹാഫ് ആഹ് r 
ഇതാണ് ഇവിെട ഞാൻ ആْഗഹി׺ത് ആയിരിുׯം  മൂ്ؗ പ്؋ ൈമനസ് ആഹ് അ؀് തവണ ൈമനു r 
എനി്ׯ പ؋ിനും അ؀ിനും ര؇ിനും ഇരുപ؀؋ിനും ര؇ിനും നൽകാൻ േപാകുؗ പകുതി, ഇേؚാൾ 
ഞാൻ ഈ കാരّം ഒ്ؗ ര؇് ആׯി മാئെ؂, ൈമനസ് പകുതി മട്׹ ര؇് െകാ؇് പകരം വയ്ؗുׯത് r r 
എനി്ׯ ഒരു പൂജّം പൂജّം ൈഫ ര؇ാണ്  ഒരു ൈമനസ് പകുതി ഞാൻ അതിെന ൈമനസ് ര؇ിൽ 
ഗുണിുׯകയാണ്, അതിനാൽ എനി്ׯ ഇവിെട എ؂് ൈമനസ് പതിെനാؗിൽ ഒ്ؗ ഉ؇ാകും , തുടർ്ؗ 
മാئമിبാ؋തിനാൽ ബാׯിയുت േزകൾ എനി്ׯ മ്ئ ര؇് മൂലക׹െള പൂജّമാׯി മാേئ؇ിവരും, 
അത് അ؀് െകാ؇് ര؇ാണ് .  ൈമനസ് പകുതി അതിനാൽ ഞാൻ െചؗുإത് ഒؗിെന ഒ്ؗ r r 
ൈമനസ് അ؀് െകാ؇് ര؇് തവണ ഒ്ؗ െകാ؇് മാئിرാപിുׯക എؗതാണ്, അതുേപാെല തെؗ r r
3 ന് പകരം മൂ്ؗ ൈമനസ് േസാറി ؛സ് പകുതി തവണ ര؇് ആണ്, അതിനാൽ ഫലമായു؇ാകുؗ r r 
മാْടി٧്ع ഒരു പൂജّം പൂജّം പൂജّമാെണ്ؗ നി׹ൾ ْശؑിുׯം  ഒരു പൂജّം പിെؗ അവസാന 
നിബؖനകൾ അത് എ؂് ആകും, അത് െതാ؂ുകൂടാെത തുടരും ആദّേ؋ത് ഒ്ؗ , ഒ്ؗ ൈമനസ് r 

Pru
tor
@
IIT
K



േസാറി ആർ ഒ്ؗ ൈമനസ് ൈഫ ര؇് തവണ ര؇് അ؀് ര؇് തവണ ര؇് അത് എ؂് നാല് ഇരുപത് R R 
അ׹െന ഒ്ؗ ൈമനസ് ഇരുപത് ൈവ  എനി്ׯ ൈമനസ് പെ؋ാൻപത് തരും ഇവിെട അത് പൂജّവും ch 
ഓഗ് െമന്റഡ ്മാْടിക് സും ആയിരിുׯം എനി്ׯ ൈമനസ് ഹാഫ് ൈമനസ് അ؀് ര؇് ഇര؂ി ൈമനസ് 
പതിെനാ്ؗ ൈമനസ് അൻപ؋ിയ؀് ഉ؇ായിരിുׯം, അതിനാൽ എനി്ׯ ൈമനസ് അൻപ؋ിനാല് 
ര؇ായി ലഭിുׯം , വിഷമിؗുׯതിൽ എനി്ׯ സേؓാഷമു؇് ഒറിജിനലും ഇതും ൈമനസ് 
പതിെനാؗും അവസാനമായി എനി്ׯ ഇരുപ؀؋ിൽ ര؇് ര؇് പകുതി തവണ ൈമനസ് 11 ലഭിുׯം, 
അതിനാൽ ഇത് എനി്14 ׯ ൈബ 2 നൽകും, ഇതാണ് ഇേؚാൾ എനി്ׯ േകാഫിഫിഷّന്റ് െമْടി٧عിന്െറ 
റാ്׸ ഉتത് .  ഇത് കൂടാെത ഒരാൾ്ׯ എളുؚ؋ിൽ നിഗമനം െചإാം , ഇത് ഓഗ് െമന്റഡ് മാْടിക് സിന്െറ 
സമാന റാ്׸ മാْതമാെണؗും ഈ സാഹചരّ؋ിൽ നി׹ൾتുׯത് പൂജّമبാ؋ ഒരു വരി 
ആെണ׸ിലും നി׹ൾ്ׯ പൂജّമبാ؋ ഈ പദം ഉെ؇ؗും ഇത് സംഭവിുׯെമ്ؗ ഞ׹േളാട് 
എളുؚ؋ിൽ പറയും . മൂ്ؗ അതിനാൽ ഓെ׶ന്റഡ് െമْടി٧عിന്െറ റാ്׸ േകാഫിഫിഷّന്റ് മാْടി٧عിന്െറ 
റാ׸ിേനׯാൾ കർശനമായി കൂടുതലാണ് , ഇത് നൽകിയിരിؗുׯ സി؋زിന് ഒരു പരിഹാരവുമിെ്ؗب 
സൂചിؚി؛  ുؗുׯസ് േഫാർ പതിെനാ്ؗ ര؇് ؛സ് ْതീ ؛സ് ടു തുലّം ഏഴ് നാല് ؛സ് ഒآത്y z x y z x 

 സ് ഒؗിന് തുലّവും ഇതാണ് y z x y؛ ്؇ഇരുപതിന് തുലّവും ഒടുവിൽ മൂ്ؗ ൈമനസ് ര ؋സ് പ്؛
എനി്ׯ വീ؇ും ഉت സിزം  ഇത് അമിതമായി നിർ؉യിׯെؚ؂ ഒരു സിزമാണ് , അതായത് ഈ 
േകസിെല അ׾ാതരുെട എ؉ം 3 ആണ് , ഈ േകസിെല സമവാകّ׹ളുെട എ؉ം നാലാണ്, അതിനാൽ 
ഇത് അമിതമായി നിർ؉യിׯെؚ؂ സിزം പിഴയാണ്, ഇേؚാൾ നമു്ׯ മാْടി٧്ع രൂപ؋ിൽ എഴുതാൻ 
ْശമിׯാം 1 2 4 3 3 3 3 9 ൈമനസ് 2 4 2 10 1 അ׾ാത׹ളിൽ ഗുണക؋ിൽ ْപേയാഗിുׯേآാൾ xyz 
എനി്ر ׯിരമായ മാْടിر ٧്عിരമായ െവക്ئർ 11 7 20 നൽകണം, ഒ്ؗ പതിവുേപാെല ഇതിനായി 
ഓഗ് െമന്റഡ ്മാْടി٧്ع ഇറׯി േനാׯാം. ഒ്ؗ ര؇് നാല് മൂ്ؗ മൂ്ؗ മൂ്ؗ ഒآത് ൈമനസ് ര؇് നാല് ര؇് 
പ്؋ ഒ്ؗ പതിെനാ്ؗ ഏഴ് ഇരുപത് െകാ؇് വർؑിؚി׺ത് ഒ്ؗ ഇതാണ് നമു്ׯ ഉت സിزം ഇതാണ് 
ഓെ׶ന്റഡ് മാْടി٧്ع ഇേؚാൾ നമു്ׯ എഴുതാൻ ْശമിׯാം, അതിനാൽ വരി ْപാഥമിക ْപവർ؋ന׹ൾ 
ْശؑിുׯക  ഇവിെട പൂജّം വരികൾ ഒؗുമിب, അതിനാൽ ആദّ വരിയുെട ആദّ വരി േനാؗുׯത് 
പൂജّമبാ؋ മൂലകമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ ഒؗും െചإാനിب , ആ നിരയിെല മ്ئ ഘടക׹െള 
പൂജّ׹ളാׯി മാുئം ര؇് ര؇് ൈമനസ് ര؇് തവണ ഒ്ؗ ْതീ പകരം മൂ്ؗ ൈമനസ് നാല് r r r r r 
തവണ ഒ്ؗ നാല് പകരം നാല് ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ ഒ്ؗ നമു്ׯ ഈ എبാ ْപവർ؋ന׹ളും r r r r 
നട؋ാം , അതിന്െറ ഫലമായി ഞ׹ൾ ْപതീײിؗുׯത് ഇവയാണ്  മൂ്ؗ പൂജّ؋ിേല്ׯ േപാകുؗു , 
തുടർ്ؗ മൂ്ؗ അത് ആദّ വരിയിൽ തുടരുؗു, യഥാർ،؋ിൽ െമാ؋؋ിൽ മാئമിبാെത തുടരുؗു r 
ര؇ിന് പകരം ര؇് തവണ ഒ്ؗ, മൂ്ؗ ൈമനസ് ആറ് അത് ൈമനസ് മൂ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ര؇് തവണ r 
നാല്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ വീ؇ും ൈമനസ് ആറ് ലഭിുׯം ഏഴ് ൈമനസ് ര؇് തവണ പതിെനാ്ؗ 
അ׹െന ഏഴ് ൈമനസ് ഇരുപത് ര؇് അത് ൈമനസ് പതിന؀ും പിെؗ ഒآത് ൈമനസ് നാല് തവണ 
മൂ്ؗ, ഒآത് ൈമനസ് പْؓ؇ും നി׹ൾ്ׯ ൈമനസ് മൂ്ؗ പ്؋ ൈമനസ് പതിനാറ് ഉ؇ാകും, എനി്ׯ 
ൈമനസ് ആറ് , തുടർ്ؗ ഇരുപത് ൈമനസ് നാ؋١يിനാല് അെത ഇരുപത് മിനി്ئ  നാൽؚ؋ിനാല് ഇത് 
എനി്ׯ ൈമനസ് ഇരുപ؋ിനാല് അവസാനെ؋ ഒ്ؗ ൈമനസ് ര؇് ൈമനസ് ഒآത് നൽകും, അത് 
ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ ഒ്ؗ ൈമനസ് പْؓ؇്, ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ ഒ്ؗ ൈമനസ് മുؚ؋ി മൂ്ؗ, ൈമനസ് 
മുؚ؋ി ര؇് വലത് ര؇ാമെ؋ വരി , ആദّെ؋ പൂജّമبാ؋ ഗുണകം ൈമനസ് മൂ്ؗ ആണ് ഞ׹ൾ 
അതിെന ഒ്ؗ ര؇ാׯി മാുئക, ഒ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ ര؇് എؗതിന് പകരം എനി്ׯ ഒരു r- r 
പൂജّം പൂജّം പൂജّം മൂ്ؗ നാല് പതിെനാ്ؗ െകാ؇് വർؑിؚിുׯം, അതായത് ഒ്ؗ ൈമനസ് ര؇്, 
എനി്ׯ അ؀് മ്ئ കാരّ׹ൾ െതാ؂ുകൂടാ؋താണ്, അതിനാൽ എന്െറ അടു؋ ലّײം പരിവർ؋നം 
െചുإക എؗതാണ്  ഈ മൂ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ, ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ എؗിവ പൂജّ׹ളാׯി മാുئക, 
അതിനാൽ ഒ്ؗ മാئി ഒ്ؗ ൈമനസ് മൂ്ؗ തവണ ര؇് പകരം മൂ്ؗ മൂ്ؗ െകാ؇് മൂ്ؗ തവണ r r r r r 

ര؇് മാئി നാല് മാئി നാല് ؛സ് പതിെനാ്ؗ തവണ ര؇് നؗായി നമു്ׯ ഈ ْപവർ؋ന׹ൾ r r r r 
െചإാം ആദّെ؋ േകാളം ഒരു പൂജّം പൂജّം ആയിരിുׯം ര؇ാമേ؋ത് പൂജّം ഒ്ؗ പൂജّം പൂജّം 
മൂؗാമേ؋ത് നമു്ׯ കണׯാׯാം ഒؗിന് പകരം ഒ്ؗ ൈമനസ് ആണ്, അതിനാൽ നാല് ൈമനസ് r r 
ആറ് എؗത് ൈമനസ് ര؇് എؗത് മിനി്ئ െകാ؇് വർؑിؚിുׯം  ഞ׹ൾ്ׯ പതിന؀്, അതായത് 
ൈമനസ് നാല് െസׯൻഡ് വരി, അത് ര؇് അ؀് മൂؗാമത് ഒ്ؗ മൂ്ؗ ൈമനസ് ആറ് ؛സ് മൂ്ؗ തവണ r 

ര؇് ആയി തുടരുؗു, ഇത് എനി്ׯ പൂജّം ൈമനസ് ഇരുപ؋ിനാല് ؛സ് പതിന؀് നൽകും, ഇത് r 
എനി്ׯ ൈമനസ് ഒآത് നൽകും , തുടർ്ؗ എനി്ׯ ഉ؇് അതിനാൽ ൈമനസ് 11 ؛സ്  22 നി׹ൾ്ׯ r4 
11 ൈമനസ് 32 ؛സ് 35 ഉ؇്, അത് എനി്ׯ െവറും 3 തരും, എനി്ׯ വലതുവശ്؋ ഒരു പൂജّം വരിയു؇്, 
എനി്ׯ ഇب, അടു؋ത് എനിׯിب, എനി്ׯ ഒരു പൂജّം വരിയു؇്, അതിനാൽ ആർ ْതീ പരُ١രം 
മാؗുئത് നാല് ഉപേയാഗി്׺ മാئി. ഒരു പൂജّം ൈമനസ് ര؇് ൈമനസ് നാല് പൂജّം ഒ്ؗ ര؇് അ؀് r 
പൂജّം പൂജّം പതിെനാ്ؗ മൂ്ؗ പൂജّം പൂജّം പൂജّം ൈമനസ് ഒآത് ഈ പതിെനാؗിെന ഒؗാׯി മാുئക,
പേײ എനി്ׯ അത് െചേإ؇തിب, കാരണം എനി്ׯ ഇവിെട പൂജّം വരിയും ഇവിെട പൂജّമبാ؋ 
പദവുമു؇് ശരി, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ േകാഫിഫിഷّന്റ് മാْടി٧عിൽ പൂജّമبാ؋ ഒരു വരി 
ഉتതിനാൽ സി؋زിന് പരിഹാരെമാؗും ലഭി׺ിب , എؗാൽ ഓെ׶ന്റഡ് മാْടി٧عിൽ നി׹ൾ്ׯ 
പൂജّമبാ؋ ഒരു പദമു؇്, അതിനാൽ ഈ സി؋زിന് പരിഹാരമിب , ഉദാഹരണ׹ളുമായി മുേؗാ؂് 
േപാകാം, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ചിലത് െചإാം ഉദാഹരണ׹ൾ നി׹ൾ്ׯ അനؓമായ നിരവധി 
പരിഹാര׹ൾ ഉെ؇׸ിൽ, ഞ׹ളുെട ആദّ ഉദാഹരണം എളുؚ؋ിനായി േനാׯാം, ലളിതമായ ഒരു 
ഉദാഹരണ؋ിൽ നി്ؗ ആരംഭിׯാം ؛സ് ടു ؛സ് മൂ്ؗ തുലّമായ ഏഴ് ؛സ് നാല് ടി ഒؗിന് x y t z 
തുലّമായത് ഇത് ഒരു നിحിത സംവിധാനമാെണ്ؗ മനشിലാׯാം.  എؓാണ് അർ،മാؗുׯത്, നമു്ׯ 
നാലായി ഉت അ׾ാതരുെട എ؉ം അെ׸بിൽ േവരിയബിളുകളുെട എ؉ം േനാׯാം, ഈ 
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സാഹചരّ؋ിൽ നമുتുׯ സമവാകّ׹ളുെട എ؉ം െവറും ര؇ിലൂെടയാണ്, അതിനാൽ ര؇് 
കർശനമായി നാലിൽ താെഴയാണ്, അതിനാൽ ഇത് നിർ؉യിׯെؚ؂ സിزമാണ്.  ഇത് പരിഹരിׯാൻ 
ْശമിׯാം അതിനുമു്آ ഈ 1 2 0 3 0 0 1 4 എؗതിന്െറ മാْടി٧്ع േഫാം പതിവുേപാെല എഴുതാം , ൽ xyzt-  
ഏഴ് എ؂് പിഴയ്്ׯ തുലّമാണ്. വരിയിൽ തെؗ േഫാമിേല്ׯ കുറയുؗു, കാരണം ആദّെ؋ 
പൂജّമبാ؋ ഗുണകം ഒؗാണ് , ആ നിരയിെല മ്ئ ഘടക׹ൾ പൂജّമാണ്, നി׹ൾ്ׯ അത് ഉ؇്, 
അതിനാൽ യഥാർ،؋ിൽ ര؇് സമവാകّ׹ൾ മാْതേമ ഉൂت ര؇് വരികൾ അതിനാൽ o  
അതിെലാ്ؗ പൂജّമാണ്, അതുേപാെല തെؗ ആദّെ؋ പൂജّമبാ؋ മൂലകം മൂؗാം നിരയിൽ 
ദൃശّമാകുؗു, മേئ ഘടകം പൂജّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഈ വരിയിൽ മാْതമായി ചുരുׯിയിരിുؗുׯ, h 
ഇേؚാൾ സിزം എ׹െന പരിഹരിׯാം, സി؋زിനുت പരിഹാര׹ൾ എെؓാെׯയാണ്. 
എവിെടയായാലും ഒ്ؗ, പൂജّ׹ൾ വലത് എؗിവ ഈ رാന׹ളുമായി െപാരു؋െؚടുؗ 
േവരിയബിളുകൾ എ്ؗ വിളിുׯം, അതിനാൽ ഞാൻ ഇതിെന ഒ്ؗ, മൂ്ؗ എؗിവയ്്ׯ അനുേയാജّമായ 
േവരിയബിളുകൾ എ്ؗ വിളിുׯം, അതിനാൽ േവരിയബിളുകൾ എؗിവ ആْശിത x , z 
േവരിയബിളുകളാണ് , മ്ئ േവരിയബിളുകൾ എؗിവയാണ്. സٔതْؓ േവരിയബിളുകൾ, അതിനാൽ y, t 
ഒരു സٔതْؓ േവരിയബിൾ ഉتിടെب؋ാം നമു്ׯ ْശമിׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ര؇് സٔതْؓ 
േവരിയബിളുകൾ ഉ؇്, അതിനാൽ എؗത് ലാംഡയാെണؗും ആണ് എവിെടയാണ് ലാംഡയും y t mu mu
അെ׸بിൽ ഏെത׸ിലും യഥാർ، സംഖّകേളാ അെ׸بിൽ ഏെത׸ിലും യഥാർ، സംഖّകേളാ 
ഏെത׸ിലും അനിയْؓിതമായ യഥാർ، സംഖّകേളാ ആെണ്ؗ പറയാം. ഇേؚാൾ നമു്ׯ വീ؇ും 
എഴുതാം, ؛സ് ടു ഐ ؛സ് ْതീ ടി സമവാകّം ഏഴ് ؛സ് േഫാർ ടി എ؂ിന് തുലّം എؗ സമവാകّം x z 
എഴുതുؗത് േനാׯാം, ഇേؚാൾ ന് പകരം തുലّം  ഉം ഉം ന് തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ എؓാണ് y y mbda t mu 
ഉتെത്ؗ കാണുക ؛സ് 2 ലാംഡ ؛സ് 3 തുലّം 7 ؛സ് 4 തുലّം 8. ײമിׯണം അത് x t lambda t 
മെئാരു വഴി ആയിരിׯണം ײമിׯണം ആഹ് ഇത് ؛സ് നാല് ؛സ് നാല് ആയിരിׯണം z mu z mu 
എ؂് ആണ് , ര؇ാമേ؋ത്, അതിനാൽ ഇത് എ؂് ൈമനസ് നാല് ആെണ്ؗ ഇത് സൂചിؚിുׯം , z mu 
ആദّേ؋തിൽ എനി്ׯ പകരം വയ്ؗുׯത് 2 ലാംഡയും 3 മّുവും അേؚാൾ എനി്7 ׯ ൈമനസ് 2 ലാംഡ 
ൈമനസ് 3 മّൂ വലത് ര؇ാമേ؋ത് െന എ؂് ൈമനസ് േഫാർ മു ആയി നൽകുؗു, ഒ്ؗ െന ഏഴ് z- x-
ൈമനസ് ര؇് ലാംഡ ൈമനസ് മൂ്ؗ മു നൽകുؗു, അതിനാൽ ഈ സമവാകّ؋ിന് പരിഹാരം െസ്ئ ഏഴ് 
ൈമനസ് ര؇് ലാംഡ ൈമനസ് മൂ്ؗ മു േകാമ ലാംഡ േകാമ എ؂് ൈമനസ് േഫാർ മു േകാമ മു  ലാംഡയും 
മّുവും ര؇ും യഥാർ، സംഖّകളിൽ നിؗുتതാണ്, അതിനാൽ വിവിധ ലാംഡയ് تുׯ അനؓമായ 
പരിഹാര׹ൾ ഞ׹ളുെട പׯലു؇്, ഓേരാ ലാംഡയ്ുׯം നി׹ൾ്ׯ വിവിധ പരിഹാര׹ൾ ലഭിുׯം, 
കൂടാെത ലാംഡയും മുയും മാറുؗതുേപാെല നി׹ൾ്ׯ വّതُّമٝായ പരിഹാരം ലഭിുׯം, അതാണ് 
ഞ׹ൾ കാണുؗത്.  ഈ ഉദാഹരണ؋ിലൂെട നമു്ׯ ഒരു ഉദാഹരണം കൂടി െചإാം ؛സ് ؛സ് 8x 5y 11z
30 ൈമനസ് ൈമനസ് ؛സ് മൂ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ؛സ് അ؀് ഇസഡ് തുലّമാണ് െമْടി٧്ع x 4y 2z x y 
േഫാം എ؂് അ؀് പതിെനാ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് നാല് ര؇് എഴുതാം ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ അ؀് , ഇത് 
അ׾ാത െവക് ടറിൽ ْപേയാഗിؗുׯത് എനി്ׯ മുؚ؋ി മൂ്ؗ, പْؓ؇് നൽകണം, അതിനാൽ ഈ xyz 
േകസിെല ഓഗ് െമന്റഡ് മാْടി٧്ع എ؂് ൈമനസ് ഒ്ؗ ര؇് അ؀് ൈമനസ് നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ പതിെനാ്ؗ 
ര؇് അ؀് ഓഗ് െമന്റിൽ മുؚ؋ി മൂ്ؗ, പْؓ؇് എؗി׹െനയാണ്.  സാധാരണ പൂജّം വരികൾ 
ഒؗുമിب, അതിനാൽ നമു്ׯ ആദّേ؋ത് ഒؗിന് പകരം എ؂് മട്׹ ഒ്ؗ ആയി പരിവർ؋നം r r 
െചإാം   ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ അ؀്, പْؓ؇് എؗിവയ്്ׯ മ്ئ വരികൾ ആദّ നിരയിെല മ്ئ ഘടക׹െള 
പൂജّം ര؇് ആׯി പരിവർ؋നം െചേإ؇ിവരും ഒ്ؗ ആദّ േകാളം ഒ്ؗ പൂജّം പൂജّം പകുതിr mes r 
വലത് ൈമനസ് നാല് ؛സ് അ؀് ആയി മാറുؗു വി എ؂് നാല് ؛സ് അ؀് എ؂് ൈമനസ് 32 ؛സ് 5 
നി׹ൾ്ׯ ഉ؇ായിരിുׯം അതിനാൽ ആദّെ؋ േകാളം സാധാരണ േപാെല മാئമിبാെത തുടരും, 
നമു്ׯ ഇത് ൈമനസ് ഇരുപ؋ിേയഴിൽ എ؂് ര؇് ؛സ് എ്ؗ എഴുതാം  പതിെനാ്ؗ എ؂്, പതിനാറ് ؛സ് 
പതിെനാ്ؗ 
അ׹െന ഇരുപത് ഏഴ്, എ؂് , തുടർ്ؗ മൂ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ര؇് തവണ ൈമനസ് നാല്, r 
അതായത് എ؂് ൈമനസ് ഒ്ؗ ഏഴ് അ؀് ൈമനസ് ര؇് തവണ ര؇് അ؀് ൈമനസ് നാല്, അതായത് 
നി׹ൾ്ׯ പْؓ؇് ൈമനസ് ര؇് തവണ മൂ്ؗ 
അ׹െന പْؓ؇്  ൈമനസ് ആറ്, അത് ഹാഫ് സി٧عാണ്, എؓാണ് ഞാൻ ഇതിനായി ْശമിؗുׯത് y 
െതئാണ്, അതിനാൽ ആദّെ؋ മൂലകം ഒؗിന് പകരം ഒരു തവണ ഒ്ؗ െകാ؇് പരിവർ؋നം r r 
െചإെ؂, എനി്ׯ ഒ്ؗ അ؀് മുതൽ എ؂് പതിെനാ്ؗ എ؂് എ؂് വെര  പിؗീട് അത് മുؚത് െകാ؇് എ؂് 
ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് നാല് ര؇് മൂ്ؗ ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ അ؀്, പْؓ؇് എؗിവ െകാ؇് 
വർؑിؚിുׯം, അതിനാൽ എനി്ׯ ഈ ര؇് ഘടക׹െളയും പൂജّമാׯി മാേئ؇ി വരും, അതിനാൽ 
ഞാൻ ര؇ിന് പകരം ര؇് ؛സ് വ؉ും ْതീ്ׯ പകരം ഉം നൽകുؗു  മൂ്ؗ ൈമനസ് ര؇് r r r r r 
തവണ ഒ്ؗ ആദّ വരി മാئമിبാെത തുടരുؗു ഒ്ؗ അ؀് മുതൽ എ؂് പതിെനാ്ؗ വെര എ؂് , എനി്ׯ r 
മുؚ؋ി എ؂് ആഹ് പൂജّം ഉ؇ാകും, അതിനാൽ എനി്ׯ ൈമനസ് നാല് ؛സ് അ؀് എ؂് ലഭിുׯം, ഇത് 
എനി്ׯ ഇരുപത് ഏഴ് എ؂് ര؇് ؛സ് പതിെനാ്ؗ ൈബ എ؂് നൽകും  വീ؇ും ഇരുപ؋ിേയഴിൽ എ؂് 
ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ൈമനസ് ൈവ അ؀് ൈമനസ് ഒ്ؗ ആഹ് ൈമനസ് ഇരുപ؋ിേയഴു ൈബ 
എ؂് ആണ്, ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ ഇരുപത് ഏഴ് ൈബ എ؂് വലത് ലഭിുׯം, തുടർ്ؗ എനി്ׯ ൈമനസ് വൺ 
 ആകും  നാല് അ؀് ׯആകും അതിനാൽ എനി് സ് ടു ൈടം ൈഫവ് ൈബ എ؂്؛
അ׹െന ൈമനസ് വൺ ؛സ് ൈഫവ് ൈബ േഫാർ എനി്ׯ പൂജّം േസാറി ൈമനസ് ൈമനസ് േഫാർ ؛സ് 
ൈഫവ് ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഇത് പൂജّമാണ്, ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് നാല്, അതിനാൽ എനി്ׯ ഒ്ؗ 
നാല് , അ؀് ൈമനസ് ര؇് തവണ പതിെനാ്ؗ ൈബ എ؂്, ഇത് എനി്ׯ അ؀് ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ 
നൽകും  നാല് അതായത് ഇരുപത് ൈമനസ് പതിെനാ്ؗ െകാ؇് നാല്, അതിനാൽ എനി്ׯ ഒآത് െകാ؇് 
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നാല് ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഈ പദ׹ൾ മൂؗിേല്؛ 3 ׯസ് 30 ൈബ എ؂് ഇരുപ؋ിനാല് ؛സ് മുؚ؋ി 
അൻപ؋ിനാല് എ؂് , തുടർ്ؗ എനി്ׯ പْؓ؇് ൈമനസ് ര؇് തവണ മുؚത് െകാ؇് എ؂് , അത് ടٔ  elve 
ൈമനസ് 30 ൈബ േഫാർ േഫാർ , നാൽؚ؋ി എ؂് ൈമനസ് മുؚ؋ി എ؂് പതിെന؂് നാല് ആണ് ഇേؚാൾ 
അടു؋ മൂലകം െവറും ഇരുപ؋ിയ؀് ആണ് , ഞാൻ അതിെന ഒؗാׯി മാئണം ര؇് ൈമനസ് എ؂് r 
െകാ؇് ഇരുപത് ഏഴ് തവണ ര؇് ഒ്ؗ പൂജّം പൂജّം മ്ئ വരികൾ  െതാ؂ുകൂടാ؋വർ എനി്ׯ ഒؗിൽ r 
നാലിൽ ഒآതിൽ നി്ؗ നാല് പതിെന؂ിൽ നാല് ൈഫൻ ലഭിുׯം, ഞാൻ ഇത് ഒؗായി ഗുണി׺ാൽ 
ബാׯിയുت േടം എനി്ׯ ഇരുപത് വരും, അതിനാൽ എനി്ׯ ൈമനസ് ഒ്ؗ ഉ؇ാകും എനി്ׯ ൈമനസ് 
ര؇് എഫ് ൈമനസ് ര؇് ഇേؚാൾ എനി്ׯ ലഭിുׯം  ര؇ാമെ؋ നിരയിെല മ്ئ ഘടക׹െള പൂജّമാׯി 
മാؗുئതിന്, ഒؗിെന ഒ്ؗ ൈമനസ് ൈഫെയ എ؂് തവണ ര؇് െകാ؇് മാئിرാപിുׯക, മൂ്ؗ r r r r 
മാئി മൂ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ നാല് തവണ ര؇് ആുׯക േകാളം 0 1 0 ആയി മാറുؗു , ഞാൻ ഇത് r r 
പരിവർ؋നം െചയ് താൽ മൂؗാമെ؋ േകാള؋ിൽ എനി്ׯ എؓാണ് ലഭിുׯക , ആദّേ؋ത് 
മാئിرാപിؗുׯത് ഒآത് നാല് അെ׸بിൽ ഒ്ؗ നാല് എؗ െചറിയ മാئം ഇത് 9 ൈബ 4 ആകരുത് 1 
മുതൽ 4 വെര 2 തവണ ആയിരിׯണം  അതിനാൽ നി׹ൾ്11 ׯ ൈബ 4 5 ൈമനസ് 11 ൈബ 4 r3 r1 
ഉ؇ായിരിുׯം അതിനാൽ ഇരുപത് ൈമനസ് ഒآത് ײമിׯണം ഒآത് നാല് നാല് ഈ പദം ْതീ r 
എؗത് െവറും ൈമനസ് ഒ്ؗ ؛സ് ടു അ؀് ൈബ േഫാർ ൈമനസ് ഒ്ؗ അ؀് പൂജّം പൂജّം പൂജّം ഒ്ؗ 
പൂജّം പൂജّം, അേؚാൾ എനി്ׯ ആഹ് ലഭിുׯം  ഈ പദം 
അ׹െനയാണ് എؗത് പതിെനാؗിൽ എ؂് ൈമനസ് ൈഫ ഒരു തവണ ൈമനസ് ഒ്ؗ r one r one 
ആണ്, എനി്ׯ ഇത് പതിനാറിൽ അ؀് േസാറി പതിനാറ് ൈബ എ؂് ആയി ലഭിുׯം , തുടർ്ؗ ഈ 
ൈമനസ് ഒ്ؗ അത് ഒآത് നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ നാല് ൈമനസ് ആയി തുടരും  ഒ്ؗ 
അ׹െന പ؋ാൽ പ؋ായി നാല് ആകാൻ േപാകുؗത് ഒ്ؗ െകാ؇് 30 െകാ؇് എ؂് ൈമനസ് അ؀് r 
എ؂് ൈമനസ് ര؇ിേല്ׯ 
അ׹െന എനി്ׯ നാ١يത് െകാ؇് എ؂് ഉ؇ാകും , പിെؗ ര؇ാമേ؋ത് അത് ൈമനസ് ര؇് ആയി 
തുടരും, അത് അവസാനേ؋ത് ൈമനസ് ര؇് പതിെന؂് നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ നാല് ൈമനസ് ര؇് , അത് 
ഇേؚാൾ ഇരുപത് നാല് ൈഫൻ ആകാൻ േപാകുؗു, ഈ ഘടകം ഒؗായി പരിവർ؋നം െചإണം, 
അതിനാൽ മൂ്ؗ നാല് െകാ؇് പ؋ിര؂ി മൂ്ؗ മാئി മ്ئ വരികൾ പൂജّമായി മാئമിبാെത തുടരും ഒ്ؗr R 
ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ര؇് പൂജّം പൂജّം ഒ്ؗ നാല് െകാ؇് ടി  എനി്ׯ മ്ئ മൂലക׹െള ഈ ര؇് en 
പൂജّമായി പരിവർ؋നം െചുإക, അതിനാൽ ര؇ിന് പകരം ര؇് ؛സ് മൂ്ؗ ഒؗിന് പകരം r r r r r 
ഒ്ؗ ൈമനസ് പതിനാറ് പതിനാറ് പതിനാറ് പതിനാറ് എ؂് മൂ്ؗ ആׯി മാുئകയും ര؇ാമെ؋ േകാളം r 
മാئമിبാെത തുടരുകയും െചുؗുإ  അവസാനേ؋ത്, ഈ ഒ്ؗ എؗതിന് പകരം ؛സ് um r two r two r
ْതീ എനി്ׯ ഒരു പൂജّം ഉ؇ാകും ഇതും ഇതും എനി്ׯ പൂജّം നൽകും , തുടർ്ؗ ഈ ര؇് കാരّ׹ൾ r 

മാئിرാപിുؗുׯ, ഇത് പതിനാറിൽ നി്ؗ എ؂് ൈമനസ് ആണ് േടം വീ؇ും പൂജّമാണ്, one r one 
എؗാൽ എനി്ׯ നാൽؚത് മുതൽ എ؂് ൈമനസ് പതിനാറ് പതിനാറ് വെര ര؇ായി ലഭിുׯം, അതിനാൽ 
ഇത് മുؚ؋ി ര؇്, ഇത് എ؂് ൈബ എ؂്, ഇത് ഒ്ؗ ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ കൃതّമായ പരിഹാരമു؇് ഈ 
േകസിൽ റാ്׸ മൂ്ؗ ആണ് ശരിയായ പരിഹാരം നി׹ൾ്ׯ ഒരു പൂജّം, ര؇് എؗതാണ് പരിഹാരം.   
ഓൺസ്, ഈ കാരّ׹െളبാം നി׹ൾെبׯാവർുׯം നؕി 
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