
 િવԾાથӯઓનું પાછંુ չવાગત છે છેճલા વગӪમા ંમેિટӬસ પરના յયા՚યાનોની Ԛેણીમાં չવાગત છે જ ે
અમે રખેીય સમીકરણોની િસչટમને ઉકેલવા િવશે જોયું હતું જ ેઆપણે પાછલા વગӪમા ંજોયંુ તે એ છે કે િસչટમ ઉકેલવી એ અનુԁપ 
પંિԝ ઘટાડેલી િસչટમને ઉકેલવા સમાન છે 
અને અમે  ӽણવા મմયું છે કે આ બે િસչટમોને ઉકેલોનો સમાન સમૂહ મմયો છે અમે કેટલાક ઉદાહરણો જોયા છે હકીકતમાં અમે 
િસչટમો જોયા જમેાં એક અનլય ઉકેલ છે હવે ચાલો આપણે કેટલાક ઉદાહરણો કરીએ ԧાં કોઈ ઉકેલો ન હોય તો ચાલો એક 
ઉદાહરણ બે માઈનસ ચાર વાય વԱા સાથ ેશԁ કરીએ  ԋણ ઓછા ԋણ વાય વԱા બરાબર પાંચ ԋણ ઓછા સાત x z x z x 
વાય વԱા બે ઝેડ બરાબર બાર દંડ તો ચાલો હવે આ બે ઓછા ચાર એક એક ઓછા ԋણ એક ԋણ ઓછા સાત બે નું મેિટӬ ՘સ չવԁપ 
લખીએ પછી લાગુ કરીએ  મેિટӬ ՘સ ԧાર ેઅӽէռા પર લાગુ કરવામાં આવે ըયાર ેમને ԋણ પાંચ અને બાર દંડ આપવો xyz xyz 
જોઈએ આ માટે ઓગમլેટેડ મેિટӬ ՘સ બે એક ԋણ ઓછા ચાર ઓછા ԋણ ઓછા સાત એક એક બે સાથે િવչતૃત છે  ઇઇ પાંચ thr 
બાર અમારી પાસે છે આ આ એક ઓગમેլટેડ મેિટӬ ՘સ છે હવે આપણે જોવું પડશે કે આપણે શૂլય નથી ըયા ંકોઈ િબન શૂլય પંિԝઓ 
નથી અને
 તેથી Ԑથમ શોધી રՑા છીએ Ԑથમ પંિԝમા ંԐથમ િબન શլૂય શկદ શોધી રՑા છીએ તે ફԝ બે છે 
 તેથી અડધા વડે ગુણાકાર કરો
 તેથી એકને અડધા ગէુռા એકથી બદલોr r 
 તેથી જ ેમને એક બાદ બે અડધો ભાગ આપશે અને પછી મારી પાસે ԋણ બાય બે હશે અլય પંિԝઓ અչપૃնય છે એક ઓછા ԋણ 
એક પાંચ ԋણ ઓછા સાત બે બાર અને પછી હંુ  બીӾ વչતુને શૂլય Ԑથમ չતંભના અլય ઘટકોને શૂլય બનાવવી પડશે
 તેથી બેને બે વડે બે બાદ કરો એક અને ԋણને ԋણથી ઓછા ԋણ ગુէռા એકને બદલો પાસે એક શլૂય શլૂયr r r r r r r i 
હશે હવે Ԑથમ કૉલમ Ԑથમ અչપૃնય છે  પંિԝ અչપૃնય છે તેવી જ રીતે અડધા ԋણ બાય બે માટે બીӽ એક બે ઓછા એકl r r 
 તેથી ઓછા ԋણ ઓછા ઓછા બે
 તેથી મારી પાસ ેઓછા એક હશે અને તે જ રીતે એક ઓછા અડધા જ ેફરીથી અડધા પાંચ ઓછા ԋણ બાય બે છે જ ેસાત બાય બે r 
છે  ԋણ તો ԋણ  ઓછા ԋણ ગુէռા ઓછા સાત ઓછા ઓછા છ જ ેમાԋ એક છે અને તે જ રીતે મારી પાસે ԋણ ઓછા ԋણ e r 
વખત છે
 તેથી બે ઓછા ԋણ બાય બે જ ેઅડધો છે
 તેથી મારી પાસ ેઅહી માઈનસ વન છે બરાબર અને અંતે આહ બાર ઓછા આહ નવ બાય બે જમણા  મારી પાસે બાર ઓછા નવ 
બાય બે છે
 તેથી જ ેચોવીસ ઓછા નવ બરાબર છે ԋણ આર ԋણ ઓછા ԋણ ગુէռા આર એકi 
 તેથી બાર ઓછા ԋણ બાય ઓછા ԋણ ગુէռા ԋણ બાય બે જ ેનવ બાય બે છે તો ચોવીસ ઓછા નવ જ ે15 બાય 2 છે ખԀં કે મારી 
પાસે આ છે હવે આ બીજંુ છે મારી પાસે સેકլડ છે બીӽમા ંપહેલું િબન-શլૂય તըવ માઈનસ વન છે તો ચાલો હંુ તેને માઈનસ વન વડે 
ગુણાકાર કԀં બે ને બે ના ઓછા વડે બદલે મારી પાસે જ ેહશે તે એક છે  શլૂય શլૂય ઓછા બે અડધા ԋણ બાય બે એક ઓછા r r 
અડધા ઓછા સાત બાય બે અને પછી મારી પાસે બાદબાકી અડધા છે અને પછી તે પંદર બાય બે થશે હવે માર ેઆ બેને શլૂય ઓછા 
બે અને ઓછા એકને શૂլયમાં ԁપાંતિરત કરવા પડશે
 તેથી આર વનને આર વન વԱા બે વખત બદલો  બે અને ԋણને ԋણ વԱા બે વડે બદલો અને આ તબԜામાં એક յયિԝr r r r 
નોધં કરી શકે છે કે તમારી પાસે જ ેછે તે એક શૂլય છે બરાબર આ શլૂય પર ӽય છે
 તેથી એક વԱા બે વખતr 
 તેથી અડધો ઓછા એક જ ેઓછા અડધા છે તમારી પાસે આ પંિԝ છે  શૂլય એક બાદબાકી અધӪની ચકાસણી કરો પણ પછી તે ફԝ 
છેճલા માટે છે જ ેઆપણી પાસે છે તે ԋણ વԱા એક છેr r 
 તેથી આપણી પાસ ેશૂլય શլૂય શլૂય હશે હવે અહી ંબીજો અչપૃնય છે સાત બાય બે ઓછા સાત બાય બે આર વન વԱા બે ગુէռા 
આર  બે આર એક ԋણ બાય બે વԱા બે ગુէռા આર બે
 તેથી તેના બે ગુէռા એટલા ઓછા ચૌદ બાય બે છે
 તેથી તમારી પાસે જ ેહશે તે ઓછા અિગયાર બાય બે છે અને તે જ રીતે આર ԋણ વԱા આર એક પંદર બાય બે ઓછા સાત બાય બે
 તેથી હંુ  આઠ હશે જનેા Հારા માԋ ચાર છે પરંતુ તમે અહી ંજ ેનોધં કરી શકો છો તે એ છે કે ગુણાંક મેિટӬ ՘સની છેճલી પંિԝની છેճલી 
પંિԝમા ંતમારી પાસે માԋ શլૂય છે પરંતુ બીӾ બાજુ તમારી પાસે જ ેછે તે અહી ંિબન-શլૂય શկદ છે જો તમે  ફԝ આને રખેીય 
સમીકરણોની િસչટમમાં ԁપાંતિરત કરો જ ેતમે કરશો પાસ ેનીચે મજુબ છે ઓછા બાય બે બરાબર ઓછા અિગયાર બાય બે x z y
ઓછા બાય બે બરાબર ઓછા સાત બાય બે શլૂય ગէુռા માફ કરશો શլૂય ગէુռા શૂլય ગէુռા વԱા શլૂય ગէુռા વԱા z x z x y 
શૂլય ગէુռા બરાબર ચારz 
 તેથી આ િસչટમ યો՛ય રીતે કોઈ ઉકેલ મմયો નથી કારણ કે આ છેճલાનો અથӪ નથી કે તે શું કહે છે તે શૂլય બરાબર ચાર છે
 તેથી આપેલ િસչટમ પાસે કોઈ ઉકેલ નથી ચાલો આપણે ફરીથી લખીએ કે છેճલું મેળવેલ માԀં છેճલું પિરણામી મેિટӬ ՘સ પિરણામી 
મેિટӬ ՘સ આપણી પાસે હતું તે એક શૂլય શլૂય છે શլૂય એક શլૂય ઓછા અડધા ઓછા અડધા શլૂય ઓછા અિગયાર બાય બે ઓછા 
સાત બાય બે આઠ બાય બે જમણે
 તેથી આ આ છે
 તેથી આ ગુણાંક મેિટӬ ՘સનો ԃમ આ જોઈને સરળતાથી િનոકષӪ પર આવી શકે છે કે ગુણાંક મેિટӬ ՘સ ની રլેક માԋ છે ԧાર ેસંવિધӪત a 
મેિટӬ ՘સનો ԃમ ԋણ છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે બે સખત રીતે ԋણ કરતા ઓછા છે આનો અથӪ એ છે કે િસչટમ પાસે કોઈ ઉકેલ 
નથી જ ેઆપણે અિչતըવમાં રહે તે માટે જ ેઉકેલ ઇ՞છતા હતા તે એ છે કે ની રլેક ની બરાબર હોવી જોઈએ.a t 
  તે સંવિધӪત મેિટӬ ՘સનો ԃમ ધરાવે છે પરંતુ તે અહી ંએવું નથી જ ેસરળતાથી અવલોકન કરી શકાય છે હવે ચાલો આપણે એક વધુ 
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ઉદાહરણ કરીએ િસչટમ એક વԱા મા ં એક ઓછા બે સમાન વન ઓછા માં વન વԱા વન વԱા મા ંબે i z z i i z i z 
સમાન એક નોિટસ છે કે આ જિટલ ગુણાંક સાથેની િસչટમ છે 
તેમજ Ԑિԃયા સમાન છે
 તેથી ચાલો આપણે સમાન અճગોિરધમ લાગુ કરીએ જથેી ગુણાંક મેિટӬ ՘સને તેની રચનામા ંઘટાડીને પંિԝમા ંઘટાડી શકાય જથેી 
સંવિધӪત મેિટӬ ՘સ નીચે Ԑમાણે એક પછી એક આપવામાં આવે.
 વԱા માઈનસ વન વન માઈનસ વન વԱા અને વન વડે વધાયુӭi i i i 
 તેથી તમારી પાસે એક વԱા તરીકે Ԑથમ પદ છે હંુ આ એક વԱા ને વન આર વનમાં ԁપાંતિરત કરવા દઈએ તેને એક વԱા ને i i r
વનમા ંબદલવામા ંઆવે છે 
જ ેએક ઓછા છે  એક પછી એક વԱા બાય વન વԱા એક બાદબાકી એક વԱા એકii i i i 
 તેથી હવે ચાલો આપણે પિરણામી મેિટӬ ՘સ લખીએ એક પછીનું એક બાદબાકી એક બાદ એક વԱા હંુ એક બાદબાકી વડે ગુણાકાર i 
અને ભાગાકાર કરીએ તો આપણે શું કરીશું?  સાથ ેઅંશ પર આપણી પાસે હશે  બાદબાકી વન વԱા એક વԱા પર એક વԱા i i i 
એક બાદમાં જ ેબે વધારીને સાથે એક બાદમાં જ ેબાદમાં એક વԱા પર બે અને પછી એક ઓછા વન વԱા એક i i i i i i i
 તેથી આગળ મારી પાસે આ એક બાદબાકી છે ચાલો હંુ આને એક માઈનસ મા ંશլૂય ટુ મા ંԁપાંતિરત કԀં, બે ઓછા એકi i r r 
ઓછા ને વન મા ંબદલી નાખું, i r 
તો હંુ Ԑથમ પંિԝ સાથે શું સમાՃ કરીશ તે લીեસ એક શլૂય તરફ દોરી ӽય છે અને તે જ રીતે Ԑથમ પંિԝ તમે સમાન રહે છે.
  માઈનસ વન વԱા ઓન બે હશે અને માઈનસ વન વԱા ઓન ટુ સાથે વધશે માફ કરશો, એક વԱા વન વԱા પર બે હશે, i i i i 
હા અગાઉના એકમાં પણ તે પોઈլટ બે પર માԋ એક વԱા છે હવે ચાલો  અમે બાકીના શկદોની ગણતરી કરીએ છીએ તે એક વԱા i 

માઈનસ વન ઓછા મા ંમાઈનસ વન વԱા જ ેએક વԱા વԱા એક ઓછા આખા ચોરસ સમાન છે પરંતુ 1 ઓછા i i i i i i 
આખા ચોરસ બરાબર 2 છે માફ કરશો તે માઈનસ 2 છે
 તેથી તમારી પાસે હશે માફ કરશો, આહ શું હશે
 તેથી આપણી પાસ ેએક વԱા વԱા એક ઓછા હશે  બે પર હોલ չՄેર જ ેએક વԱા વԱા એક ઓછા બે વાય વԱા એક i iw i 
ઓછા બે વાય ઓછા એક પૂણӪ બે તરફ દોરી જશે
 તેથી આ એક રદ થશ ેઅને તમારી પાસે ઓછા બે હશે અનેy 
 તેથી આ ઓછા બે અને બેને બે અને બે મળશે  રદ થઈ ӽય છેi 
 તેથી તમારી પાસે એક વԱા માઈનસ હશેi i 
 તેથી હંુ અંતે એક પછીના એક સાથ ેમળીશ એક બાદબાકી એક બાદબાકી મા ંએક વԱા પર બે એક બાદબાકી મા ંએક વԱાi i i 

માԋ બે છે અનેi 
 તેથી આ રદ થાય છે તમારી પાસે એક બાદબાકી એક હશે જ ેશլૂય તરફ દોરી જશે હવે મારી પાસે અહી ંએક છે, ચાલો હંુ આ અլય 
ઘટકને બીӾ કૉલમમાં ԁપાંતિરત કԀં જ ેમાઈનસ વન વԱા ઓન ટુમાં શૂլય વનને વન માઈનસ એક વԱા અપન Հારા i r r i 
બદલવામાં આવે છે.
  બે માં બે મારી પાસે એક શૂլય શլૂય હશે એક હંુ ફԝ શլૂય સાથે કંઈક ઉમેરી રՑો છંુ જથેી તે આવնયકપણે એક જ વչતુ તરફ r 
દોરી જશે એક વԱા પર બે અને પછી શլૂય અિધકારi 
 તેથી આપણી પાસ ેશું છે વન એટલે એક વԱા પર  બે અને બે શૂլય છે આમ ઉકેલ એક խલુ છે  બે અને શૂլય પર એ z i z si 
ઉકેલ છે િસչટમને իયાનમાં લઈએ બે વԱા પાંચ વԱા બે બરાબર ઓછા એક વԱા બે ઓછા ԋણ બરાબર પાંચ x y z x i z 
પાંચ વԱા બાર વԱા બરાબર 10 હંમેશની જમે ચાલો નીચે લખીએ.x i z 
  મેિટӬ ՘સ ફોમӪ 2 1 5 5 2 12 2 ઓછા ԋણ એક વખત અԥાત અԥાત xyz
 તેથી સતત મેિટӬ ՘સ અથવા કોլչટլટ ટમӪ મેિટӬ ՘સ 1 5 અિધકાર છે અમે મેિટӬ િસસના સંદભӪમા ંઆપેલ િસչટમ પરત કરી છે હવે ચાલો 
આપણે િવչતૃત મેિટӬ ՘સ લખીએ.a 
  મેિટӬ ՘સ ના િչથરાંક સાથે વધેલો ગુણાંક મેિટӬ ՘સ માԋ બે એક પાંચ પાંચ બે બાર બે ઓછા ԋણ એક છે અને આપણે મેિટӬ ՘સના b 
િչથરાંક સાથે વધારો કરી રՑા છીએ જ ેઓછા એક પાંચ અને દસ છે આપણી પાસે કોઈ શૂլય પંિԝઓ નથી અને શૂլય પંિԝઓ નથી
અને
 તેથી આપણે  Ԑથમ પંિԝમા ંԐથમ િબન-શլૂય શկદ જુઓ જ ેફԝ બે છે
 તેથી હવે અમારો ઉԹેնય આ બેને એકમાં ԁપાંતિરત કરવાનો છે
 તેથી અમે વનને વનના અડધાથી બદલીશું જ ેમને માઈનસ સાથે વધારીને એક પાંચ બાય બે એક આપશે.r r 
 અડધા બાકી  પંિԝઓ અչપૃնય છે એક બે ઓછા ԋણ પાંચ પાચં બાર એક અને દસ મારી પાસે આ છે હવે માર ેઅլય વչતુઓને g 
શૂլય બનાવવી પડશે જ ેએક અને પાંચ છે શૂլયમાં બેને બે બાદ એક અને ԋણની જ՛યાએ ԋણ  બાદબાકી પાંચ વખતr r r r r 

એક Ԑથમ પંિԝ અչપૃնય રહે છે એક પાંચ બાય બે એક અને પછી તમારી પાસે બાદબાકી અડધી છેr 
 તેથી એક બાદબાકી એક જ ેશլૂય છે બે ઓછા પાંચ બાય બે જ ેપાંચ બાય બે ઓછા ԋણ ઓછા એક જ ેમને ઓછા ચાર જમણા પાંચ 
ઓછા આપશે માઈનસ અડધો જ ેપાંચ વԱા અડધા પાંચ વԱા અડધા અિગયાર બાય બે છે અને હવે તે શૂլય છે તે બાર ઓછા પાચં 
ગુէռા એક બાર ઓછા પાંચ ગુէռા એક છે જ ેપાંચમાં પાંચ પચીસ બાય બે છેr r 
 તેથી મારી પાસ ેઅડધા ઓછા હશે એક બાદબાકી પાંચ જ ેમને માઈનસ ચાર આપશે બે ઓછા એક માફ કરશો આ બીજંુ તըવ r 
નથી બે ઓછા વન બે ઓછા ફી બાય બે ઓહ આ માઈનસ અડધો આહ છે આ તે જ છે જ ેહંુ અહી ંઇ՞છતો હતો તે થશે  r r r 
ԋણ દસ ઓછા આહ પાંચ વખત િમિનટ  અડધો જ ેમને દસ વԱા પાંચ બાય બે જ ેપચીસ બાય બે આપશે હમણાં મને આ વչતુને s 
એક આર બેમાં ԁપાંતિરત કરવા દો તેના չથાને માઈનસ અડધા ગુէռા બે જ ેમારી પાસે હશે તે એક શլૂય શլૂય ફી બાય બે છે  એકr 
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ઓછા અડધા હંુ તેને માઈનસ બે વડે ગુણાકાર કԀં છંુ
 તેથી મારી પાસ ેએક હશે જ ેઅહી ંઆઠ છે માઈનસ અિગયાર અને પછી બાકી રહે છે જ ેયથાવત છે માર ેબીӽ બે તըવોને શլૂયમાં 
ԁપાંતિરત કરવા પડશે જ ેપાંચ બાય બે છે અને  માઈનસ અધӪ
 તેથી હંુ શું કરીશ કે વનને એક વડે ઓછા પાંચ વડે બે ગુէռા વન અને એ જ રીતે ԋણને ԋણ ઓછા માફ કરશો વԱા r r r r r 
અડધા ગէુռા બેથી બદલો જથેી પિરણામી મેિટӬ ՘સ તમે જોશો કે એક શլૂય શլૂય શլૂય  એક શૂլય અને પછી છેճલી શરતો એ છે કે r 
તે આઠ થવાનું છે જ ેઅչપૃնય રહેવાનું છે Ԑથમ જ ેઆર વન છે જ ેએક ઓછા છે માફ કરશો આર એક ઓછા ફી Հારા બે ગુէռા આર 
બે પાંચ Հારા બે ગુէռા આર બે જ ેઆઠ છે ચાર વીસ
 તેથી એક ઓછા વીસ յહી  મને માઈનસ ઓગણીસ આપશે અહી ંતે શլૂય થશે અને ઓગમլેટેડ મેિટӬ ՘સ થશે મારી પાસે માઈનસch 
અડધા ઓછા પાંચ બાય બે ગુէռા ઓછા અિગયાર ઓછા પંચાવન હશે
 તેથી મારી પાસ ેમાઈનસ ચોપન બાય બે હશે મને િચંતા કરવામાં આનંદ થાય છે  મૂળ શું છે અને આ માઈનસ ઈલેવન છે અને અંતે 
મારી પાસે પચીસ બાય બે વԱા અડધો ગુէռા માઈનસ 11 હશે
 તેથી જ ેમને 14 બાય 2 આપશે, આ તે છે જનેે મારી પાસે હવે ગુણાંક મેિટӬ ՘સનો રլેક છે.
 આ અને કોઈ સરળતાથી િનոકષӪ પર આવી શકે છે કે તે માԋ બે અને તે જ રીતે વિધӪત મેિટӬ ՘સનો ԃમ છે જ ેઆ િકչસામાં તમારી પાસે 
છે જો કે તમારી પાસે િબન શૂլય શլૂય પંિԝ છે જો કે તમારી પાસે આ િબન શૂլય શկદ છે જ ેઅમને સરળતાથી કહેશે કે આ થવાનું છે 
ԋણ
 તેથી સંવિધӪત મેિટӬ ՘સનો ԃમ ગુણાંક મેિટӬ ՘સના ԃમ કરતાં સખત રીતે મોટો છે જ ેસૂચવે છે કે આપેલ િસչટમ પાસે કોઈ ઉકેલ નથી હવે
ચાલો આપણે એક વધુ ઉદાહરણ કરીએ, ચાલો આપણે વધુ એક ઉદાહરણ વԱા ԋણ કરવાનો Ԑયાસ કરીએ  વԱા ચાર x y z 
બરાબર અિગયાર બે વԱા ԋણ વԱા બે બરાબર સાત ચાર વԱા નવ વԱા દસ બરાબર વીસ અને છેճલે ԋણ x y z x y z x 
ઓછા બે વԱા જ ેએકની બરાબર આ એ િસչટમ છે જ ેમારી પાસે ફરીથી એક છે  નોધં કરી શકો છો કે આ એક ઓવર િનધાӪિરત y 
િસչટમ છે જનેો અથӪ છે કે આ િકչસામાં અӽէռાઓની સ՚ંયા 3 છે ԧાર ેઆ િકչસામાં સમીકરણોની સ՚ંયા ચાર છે
 તેથી આ એક ઓવર િનધાӪિરત િસչટમ છે ફાઇન હવે ચાલો મેિટӬ ՘સના չવԁપમા ંલખવાનો Ԑયાસ કરીએ.
 1 2 4 3 3 3 9 ઓછા 2 4 2 10 1 ԧાર ેઅԥાત પર ગુણાકં પર લાગુ કરવામાં આવે ըયાર ેમને સતત મેિટӬ ՘સ અચલ વ՘ેટર 11 xyz 
7 20 આપવો જોઈએ અને એક હંમેશની જમે ચાલો આપણે ઓગમેլટેડ મેિટӬ ՘સને અજમાવી જુઓ આ માટે ઓગમેլટેડ મેિટӬ ՘સ છે.
 એક બે ચાર ԋણ ԋણ ԋણ નવ ઓછા બે ચાર બે દસ એક અિગયાર સાત વીસ સાથે અગમլેટેડ અને એક આ િસչટમ છે જ ેઆપણી 
પાસે છે આ ઓગમլેટેડ મેિટӬ ՘સ છે હવે ચાલો આપણે નીચે લખવાનો Ԑયાસ કરીએ
 તેથી પંિԝ Ԑાથિમક કામગીરીઓ નોિટસ કરીએ કે ટી  અહી ંકોઈ શૂլય પંિԝઓ નથી અને
 તેથી Ԑથમ પંિԝ માટે Ԑથમ પંિԝ જુઓ તેને Ԑથમ િબન-શլૂય તըવ એક મմયું છે
 તેથી આપણે કંઈ કરવાનું નથી તે કૉલમના અլય ઘટકોને શૂլયમાં ԁપાંતિરત કરશે આર બેની જ՛યાએ Հારા બે ઓછા બે વખત r r
એક ԋણને ԋણ ઓછા ચાર વખત એક ચારને ચાર ઓછા ԋણ વખત એક Հારા બદલવામાં આવે છે ચાલો આપણે r r r r r r 
આ બધી િԃયાઓ કરીએ જથેી પિરણામે અને આપણે અપԟેા કરીએ છીએ કે આ બધા  ԋણ શૂլય દંડ પર ӽય છે અને પછી ԋણ રહે 
છે કારણ કે તે Ԑથમ પંિԝ છે હકીકતમા ંસમԆ યથાવત રહે છે બે બે ગુէռા એક Հારા બદલાય છેr r 
 તેથી ԋણ ઓછા છ જ ેઓછા ԋણ બે ઓછા બે ગુէռા ચાર છે
 તેથી તમારી પાસે ફરીથી માઈનસ છ હશે સાત ઓછા બે ગુէռા અિગયાર
 તેથી સાત ઓછા બાવીસ જ ેમાઈનસ પંદર છે અને પછી નવ ઓછા ચાર ગુէռા ԋણ જ ેનવ ઓછા બાર છે તમારી પાસે ઓછા ԋણ 
દસ ઓછા સોળ હશે હંુ ઓછા છ અને પછી વીસ ઓછા ચાલીસ ચાર હા વીસ િમિનટ  ચાલીસ આ મને માઈનસ ચોવીસ આપશે s 
છેճલું એક ઓછા બે ઓછા નવ જ ેમાઈનસ અિગયાર એક ઓછા બાર છે જ ેમાઈનસ અિગયાર એક ઓછા તેԋીસ છે જ ેમાઈનસ 
બԋીસ છે જમણી બીӾ પંિԝ Ԑથમ િબન શլૂય ગુણાંક ઓછા ԋણ છે આપણે તેને એક આર ટુમાં બનાવીએ તો એક વડે ઓછા ԋણ 
ગુէռા આર બે બદલાય છે મારી પાસે એક શլૂય શլૂય શլૂય ԋણ ચાર અિગયાર સાથે અિગયાર હશે જ ેએક બાદબાકી બે છે મારી પાસે 
પાંચ હશે અլય વչતુઓ અչપૃնય છે
 તેથી મારો આગળનો હેતુ ԁપાંતર કરવાનો છે  આ ԋણ ઓછા ԋણ અને ઓછા અિગયાર ને શլૂય માં બદલો
 તેથી એક ને એક થી ઓછા ԋણ ગુէռા બે બદલો ԋણ ને ԋણ વԱા ԋણ ગુէռા બે અને ચાર ને ચાર વԱા r r r r r r r r 
અિગયાર ગુէռા બે બદલો ચાલો આ િԃયાઓ કરીએ.r 
 Ԑથમ չતંભ એક શլૂય શլૂય શլૂય હશે બીӾ શլૂય શլૂય શլૂય થશે ԋીજો એક ચાલો ગણતરી કરીએ એક ને એક ઓછા વડે r r 
બદલવામાં આવે છે
 તેથી ચાર ઓછા છ જ ેમાઈનસ બે છે મીન સાથે વધે છે  પંદર જ ેબાદબાકી ચાર બીӾ પંિԝ રહે છે કારણ કે તે બે પાંચ ԋીӽ us 
એક ԋણ ઓછા છ વԱા ԋણ ગુէռા બે જ ેમને શૂլય ઓછા ચોવીસ વԱા પંદર આપશે જ ેમને ઓછા નવ આપશે અને પછી મારીr r 
પાસે છેr4 
 તેથી ઓછા 11 વԱા  22 તમારી પાસે 11 ઓછા 32 વԱા 35 છે
 તેથી જ ેમને માԋ 3 આપશે મારી પાસે જમણી બાજુની વ՞ચે શૂլય પંિԝ છે મારી પાસે નથી
 તેથી આગળની કોઈ નથી તે સારી રીતે મારી પાસે શૂլય પંિԝ છે
 તેથી ԋણ ની અદલાબદલી ચાર સાથે થાય છે  એક શլૂય ઓછા બે સાથે માઈનસ ચાર શլૂય એક બે પાંચ શૂլય શլૂય r r i 
અિગયાર ԋણ શૂլય શլૂય શլૂય ઓછા નવ આ અિગયારને એકમાં ԁપાંતિરત કરો પણ માર ેતે કરવાની જԁર નથી કારણ કે મારી પાસે 
અહી ંશլૂય પંિԝ છે અને અહી ંશլૂય િસવાયની પદ છે બરાબર
 તેથી િસչટમને કોઈ ઉકેલ મմયો નથી કારણ કે તમારી પાસે ગુણાકં મેિટӬ ՘સમાં િબન-શլૂય પંિԝ છે, પરંતુ ԧાર ેસંવિધӪત મેિટӬ ՘સમાં 
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તમારી પાસે િબન-શլૂય શկદ છે અને
 તેથી આ િસչટમ પાસે કોઈ ઉકેલ નથી, ચાલો ઉદાહરણો સાથે આગળ વધીએ હવ ેચાલો આપણે કેટલાક કરીએ.
 ઉદાહરણો  ԧાર ેતમારી પાસે અસ՚ંય ઉકેલો હોય, ըયાર ેઅમાԀં Ԑથમ ઉદાહરણ આપણે સરળ માટે જોઈએ, ચાલો આપણે એક 
સરળ ઉદાહરણથી શԁઆત કરીએ વԱા બે વાય વԱા ԋણ બરાબર સાત વԱા ચાર બરાબર એક નોધં કરી શકે છે કે આ x t z t 
એક અլડરડેટાӪઈլડ િસչટમ છે જ ે એનો અથӪ એ થાય કે ચાલો આપણે અӽէռાઓની સ՚ંયા અથવા ચલોની સં՚યા જોઈએ જ ે
આપણી પાસે ચાર છે તેમજ આ િકչસામાં આપણી પાસે જ ેસમીકરણો છે તે માԋ બે છે
 તેથી બે ચાર કરતાં સખત રીતે ઓછા છે
 તેથી આ એક િનધાӪિરત િસչટમ છે.
  ચાલો આપણે આને હલ કરવાનો Ԑયાસ કરીએ તે પહેલા ચાલો પહેલા હંમેશની જમે આ 1 2 0 3 0 0 0 1 4 નું મેિટӬ ՘સ ફોમӪ લખીએ 
જનેું મճૂયાકંન પર સાત આઠ દંડ બરાબર છે હવે નોધં લો કે આ િકչસામાં આપેલ મેિટӬ ՘સ અથવા આપેલ ગુણાકં મેિટӬ ՘સ છે.xyzt 
  પોતે પંિԝમા ંછે તે ઘટાડીને રચે છે કારણ કે Ԑથમ િબન-શլૂય ગુણાંક એક છે અને તે չતંભમાં અլય ઘટકો શૂլય છે અને તમારી પાસે 
તે છે
 તેથી હકીકતમાં માԋ બે સમીકરણો છે બે પંિԝઓ
 તેથી ઓ  ըયા ંએક શૂլય છે અને તે જ રીતે Ԑથમ િબન-શլૂય ઘટક ԋીӽ չતંભમાં દેખાય છે અને બીજંુ તըવ શլૂય છે
 તેથી આ આ એક પંિԝમા ંછે એકલા ઘટાડો હવે િસչટમને કેવી રીતે હલ કરવી તે િસչટમ માટે કયા ઉકેલો છેh 
 તેથી  ԧાં પણ એક અને શૂլય અિધકાર હશે ըયા ંઆ િչથિતને અનુԁપ ચલોને જમણી બાજુએ બોલાવશે
 તેથી હંુ તેને એક અને ԋણને અનુԁપ કહીશ
 તેથી અને વેરીએબճસ આિԚત ચલ છે ԧાર ેઅլય વેરીએબճસ જ ે અને છે չવતંԋ ચલx z y t 
 તેથી ԧાં પણ չવતંԋ ચલ હોય તો ચાલો આપણે ԐયԴ કરીએ કે આપણી પાસે બે չવતંԋ ચલ છે
 તેથી હંુ કહી દઉં કે એ લેձબડા અને ટી છે ԧાં લેձબડા અને અથવા કોઈપણ વાչતિવક સ՚ંયાઓ અથવા કોઈપણ y mu mu 
વાչતિવક સ՚ંયાઓ કોઈપણ મનչવી વાչતિવક સ՚ંયાઓ છે હવે ચાલો ફરીથી લખીએ ચાલો વԱા બે વԱા ԋણ બરાબર x i t 
સાત વԱા ચાર બરાબર આઠ હવે ફԝ બરાબર ને અવӾે કરીએ  અને બરાબર ની અને પછી જુઓ z t y la mbda t mu 
ըયા ંશું છે વԱા 2 વԱા 3 બરાબર 7 વԱા 4 બરાબર 8.x lambda t lambda t 
 માફ કરશો તે બીӾ રીતે હોવંુ જોઈએ, માફ કરશો આહ તે વԱા ચાર વԱા ચાર હોવું જોઈએ  એ આઠ છેz mu z mu 
 તેથી બીજો છે
 તેથી આનો અથӪ એ થશે કે આઠ ઓછા ચાર છે માԋ Ԑથમ એકમાં શું હશે મારી પાસેz mu 
 તેથી 2 લેձબડા વԱા 3 હશે તો મારી પાસે 7 ઓછા 2 લેձબડા ઓછા 3 બરાબર શું હશે બીજો આપે છે આઠ ઓછા ચાર mu mu z 

તરીકે Ԑથમ એક આપે છે સાત ઓછા બે લેձબડા ઓછા ԋણ mu x mu
 તેથી તેથી આ સમીકરણ પર સેટ કરલે ઉકેલ સાત ઓછા બે લેձબડા ઓછા ԋણ અճપિવરામ લેձબડા અճપિવરામ આઠ ઓછા mu 
ચાર અճપિવરામ મુ શરત સાથ ે લેձબડા અને મુ બંને વાչતિવક સ՚ંયાઓમાંથી છેmu 
 તેથી અમારી પાસે િવિવધ લેձબડા અને ձયુ માટે અસ՚ંય ઉકેલો છે તમને દરકે લેձબડા અને ձયુ માટે િવિવધ ઉકેલો મળે છે, જમે કે 
લેձબડા અને ձયુ બદલાતા રહે છે તે જ રીતે બદલાતા રહે છે.
 આ ઉદાહરણ Հારા આપવામાં આવે છે ચાલો આપણે એક વધુ ઉદાહરણ કરીએ વԱા વԱા બરાબર 30 ઓછા 8x 5y 11z x 
ઓછા વԱા બરાબર ԋણ બે ઓછા વԱા પાંચ બરાબર ચાલો મેિટӬ ՘સ ફોમӪ આઠ પાંચ અિગયાર ઓછા એક ઓછા 4y 2z x y z 
ચાર બે લખીએ બે ઓછા એક પાંચ અને આ અԥાત વ՘ેટર પર લાગુ કરવામાં આવે છે એ મને તેԋીસ અને બાર આપવા જોઈએxyz 
 તેથી આ િકչસામાં વૃિԺ પામેલ મેિટӬ ՘સ આઠ ઓછા એક બે પાંચ ઓછા ચાર ઓછા એક અિગયાર બે પાંચ વૃિԺ સાથે તેԋીસ અને 
બાર છે
 તેથી ըયા ંછે  સામાլય રીતે ըયા ંકોઈ શૂլય પંિԝઓ હોતી નથી
 તેથી ચાલો આપણે Ԑથમ એક ને ԁપાંતિરત કરીએ એક વડે આઠ ગુէռા એકના બદલે આપણી પાસે જ ેહશે તે છે એક પાંચ r r 
બાય આઠ અિગયાર બાય આઠ ԋીસ બાય આઠ અլય પંિԝઓ અપિરવિતӪત છે બાદબાકી એક ઓછા ચાર બે ԋણ બે બાદબાકી એક
પાંચ અને બાર એ બીӾ પંિԝઓને શլૂય આર ટુમાં ԁપાંતિરત કરવી પડશે Ԑથમ કૉલમના અլય ઘટકોને 
આર ટુ વԱા આર વન અને આર Ԍીને આર Ԍી 
ઓછા બે ટી Հારા બદલવામાં આવશે  પહેલી કૉલમ બને છે એક શૂլય શլૂય અડધી જમણી બાદબાકી ચાર વԱા પાંચ mes r one 
બાય આઠ ચાર વԱા પાંચ બાય આઠ ઓછા 32 વԱા 5 તમારી પાસે હશેv 
 તેથી Ԑથમ કૉલમ હંમેશની જમે યથાવત રહેશે ચાલો તેને માઈનસ સԱાવીસ બાય આઠ બે વԱા લખીએ  અિગયાર બાય આઠ
 તેથી સોળ વԱા અિગયાર એટલે સԱાવીસ બાય આઠ અને પછી આર ԋણ ઓછા એક ઓછા બે ગુէռા ચાર એટલે જ ેઆઠ ઓછા 
એક સાત પાંચ ઓછા બે ગુէռા બે પાંચ ઓછા ચાર જ ેએક છે તમારી પાસે બાર ઓછા બે ગુէռા ԋણ
 તેથી બાર  માઈનસ છ જ ેવાય અડધો છ છે ઠીક છે આ માટે હંુ શું Ԑયાસ કરી રՑો છંુ તે ખોટંુ છે તો ચાલો આપણે પહેલા તըવ ને r 
ԁપાંતિરત કરીએ એકને એક વડે એક ગુէռા એક Հારા બદલવામાં આવે છે મારી પાસે એક પાંચ બાય આઠ અિગયાર બાય r r 
આઠ હશે અને  પછી તેને ԋીસ બાય આઠ ઓછા એક ઓછા એક ઓછા ચાર બે ԋણ બે ઓછા એક પાચં અને બાર સાથ ેવધારવામાં 
આવે છે આ બે તըવોને શլૂયમાં ԁપાંતિરત કરવા પડશેi 
 તેથી હંુ ફԝ બેને બે વԱા એક વડે બદલી રՑો છંુ અને ԋણને વડે બદલવામા ંઆવે છે .r r r r r 
  ԋણ ઓછા બે ગુէռા એક Ԑથમ પંિԝ એક પાંચ બાય આઠ અિગયાર બાય આઠ યથાવત છે અને મારી પાસે ԋીસ બાય આઠ r 
આહ શૂլય હશ
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 તેથી મારી પાસ ેઓછા ચાર વԱા પાંચ બાય આઠ હશે જ ેમને સԱાવીસ બાય આઠ બે વԱા અિગયાર બાય આઠ આપશે જ ે ફરીથી 
સԱાવીસ બાય આઠ છે
 તેથી તમારી પાસે ઓછા વાય પાંચ ઓછા એક આહ ઓછા સԱાવીસ બાય આઠ છે
 તેથી અહી ંતમારી પાસે સԱાવીસ બાય આઠનો જમણો હશે અને પછી મારી પાસ ેમાઈનસ વન વԱા બે ગુէռા પાંચ બાય આઠ હશે
 તેથી મારી પાસ ેપાંચ બાય આઠ હશે  ચાર
 તેથી ઓછા એક વԱા પાંચ બાય ચાર મારી પાસે શૂլય હશે માફ કરશો ઓછા ચાર વԱા પાંચ
 તેથી આ શૂլય છે
 તેથી ઓછા એક ઓછા ચાર
 તેથી મારી પાસ ેએક બાય ચાર હશે અને પછી પાંચ ઓછા બે ગુէռા અિગયાર બાય આઠ હશે જ ેમને પાંચ ઓછા અિગયાર બાય 
આપશે  ચાર જ ેવીસ ઓછા અિગયાર બાય ચાર છે
 તેથી મારી પાસ ેનવ બાય ચાર હશે
 તેથી આ પદો ԋણમા ંԋણ વԱા ԋીસ બાય આઠ ચોવીસ વԱા ચોપન ચાર બાય આઠ અને પછી આખર ેમારી પાસે બાર ઓછા બે 
ગુէռા ԋીસ બાય આઠ હશે જ ેબે છે  એճવ ઓછા ԋીસ બાય ચાર
 તેથી ચાલીસ ઓછા ԋીસ એટલે અઢાર બાય ચાર હવે આગળનું તըવ માԋ વીસ છે આ એક માર ેતેને એક બનાવવું પડશે આર બે 
બાય માઈનસ આઠ બાય સԱાવીસ ગુէռા આર બે એક શૂլય શլૂય બીӾ પંિԝઓ  અչપૃնય છે મારી પાસ ેમાԋ એક બાય ચાર નવ 
બાય ચાર અઢાર બાય ચાર દંડ હશે હવે જો હંુ ગુણાકાર કԀં તો આ માԋ એક થશે બાકીની મુદત મારી પાસે વીસ હશે
 તેથી મારી પાસ ેમાઈનસ વન હશે મારી પાસે ઓછા બે એફ ઓછા બે હવે મારી પાસે હશે  બીӽ չતંભના અլય ઘટકોને શૂլયમાં 
ԁપાંતિરત કરવા માટે,
 તેથી વન બાય વન માઈનસ ને આઠ ગુէռા બે અને ԋણ બાય ԋણ માઈનસ એક બાય ચાર ગુէռા બે r r phi r r r r 
બદલો 
કૉલમ 0 1 0 નીકળે છે અને ԋીӾ કૉલમ માટે જો હંુ આને કլવટӪ  કԀં તો મારી પાસે શું હશે અમ Ԑથમ એક Հારા બદલવામાં આવે છે તે
નવ બાય ચાર અથવા એક બાય ચાર જ ેનાનો ફેરફાર છે આ 9 બાય 4 આ ન હોવો જોઈએ 1 બાય 4 બાય 2 વખત હોવો જોઈએr3 

તો તમારી પાસે હશે 11 બાય 4 5 ઓછા 11 બાય 4 r1 
 તેથી વીસ ઓછા નવ સોરી નવ બાય ચાર આ પદ ԋણ માԋ ઓછા એક વԱા બે મા ંપાંચ બાય ચાર ઓછા એક પાંચ શլૂય શլૂય r 
શૂլય એક શլૂય શլૂય અને પછી મારી પાસે આહ હશે  આ શկદ એટલો છે કે આર વન આર વન એ અિગયાર બાય આઠ ઓછા ફી 
બાય એક ગુէռા બાદ એક છે જ ેમારી પાસે સોળ બાય પાંચ સોરી સોળ બાય આઠ હશે અને પછી આ માઈનસ વન રહે છે કારણ કે તે 
નવ બાય ચાર ઓછા એક બાય ચાર માઈનસ છે  એક એટલે કે જ ેદસ બાય દસ બાય ચાર થાય છે, આર વન સાથે ԋીસ બાય આઠ 
ઓછા પાંચ બાય આઠ માઇનસ બે એટલે મારી પાસે ચાલીસ બાય આઠ હશે અને પછી બીજો રહે છે કારણ કે તે માઈનસ બે છે તે 
છેճલું છે અઢાર બાય ચાર માઈનસ એક બાય ફોર માઈનસ બે એટલે કે જ ેચોવીસ બાય ચાર દંડ થશે હવે માર ેઆ ઘટકને એકમાં 
ԁપાંતિરત કરવું પડશે 
તેથી ԋણ બાય ચાર બાય દસ ગુէռા ԋણ બદલો બાકીની પંિԝઓ શૂլય યથાવત રહેશે એક ઓછા એક ઓછા બે શլૂય શլૂય r r 
એક ચાર બાય ટી  મારી પાસે ફԝ બે જ અլય તըવોને શլૂયમાં આ બેમાં ԁપાંતિરત કરવા પડશેen 
 તેથી બે ની જ՛યાએ બે વԱા ԋણ વનને એક બાદ સોળ બાય આઠમાં સોળ બાય આઠમાં ԋણમા ંԐથમ અને r r r r r r 
બીӾ કૉલમ યથાવત રહે છે.
  છેճલું આ એક અમ આર બે ની જ՛યાએ બે વԱા ԋણ મારી પાસે શૂլય હશે આ વԱા આ જ ેમને શլૂય આપશે અને પછી આ બેr r 
વչતુઓ વન આર વનને બદલવામાં આવશે જનેા Հારા સોળ બાય આઠ ઓછા આ  શկદ ફરીથી શૂլય છે પરંતુ પછી મારી પાસે r 
હશે જ ેચાલીસ બાય આઠ ઓછા સોળ બાય આઠ બાય બે છે
 તેથી આ બԋીસ છે
 તેથી જ ેઆઠ બાય આઠ છે જ ેએક છે અહી ંતમારી પાસે ચોԜસ ઉકેલ છે આ િકչસામાં ઉકેલ ԋણ છે યો՛ય સોճયુશન તમારી પાસે 
એક શլૂય છે અને બે એ સોճયુશન છે જ ેસોճયુશન અનլય છે આ િકչસામાં આગામી લે՘ચસӪમા ંઅમે કેટલાક વધુ ઉદાહરણો કરીશું 
જમેાં તમારી પાસે 
િનધાӪિરત િસչટձસ મિճટપલ સોճયુટી હેઠળ ઓવર િનધાӪિરત િસչટձસ માટે સાથે ઉદાહરણો હશે.ah 

અને આ બધી વչતુઓ તમે બધા આભાર   ons 
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