
 சரி நண்பரக்ேள, ௚ந்ைதய ௳ரி௵ைர௜ன் ெதாடரச்஼்யாக ஒன்௥ இப்ேபாௌ இரண்௄ 
மா௣களில் சமன்பாட்ூல் உள்ள ேநரியல் ௚ைற௜ன் வைரகைல ோர௵், எனேவ இரண்௄ 
மா௣களில் ஒன்௥க்ஶ ேமற்பட்ட ேநரியல் சமன்பா௄கள் உள்ளன, ேம௩ம் இரண்௄ அல்லௌ 
௛ன்ைற சமன்பாட்ூல் ஒேர ேநரத்ொல் ோரக்்க ேவண்௄ம்.
  சமன்பாடூ்ல் ஒேர ேநரத்ொல் ேநரியல் என்பௌ ௖ள்ளிகளின் ெதாஶப்ைபக் xy 
கண்ட௣வதாஶம், அதற்காக அைனத்ௌ மா௣௧க௬ம் இங்ஶ ொ௠ப்ொ அைடழன்றன, அதாவௌ 
இந்த ஒேர ேநரத்ொல் இரண்௄ மா௣களில் உள்ள ேநரியல் சமன்பா௄ மா௣௧கள் என 
அ௣யப்ப௄ம், எனேவ ோர௵் ெதாஶப்௖ ெவற்௥ ெதாஶப்பாக இ௠க்கலாம்.
 மா௣௧களின் ோர௵் கா௧யாக இ௠க்ஶம் ஒ௠ எல்ைலக்ஶட்பட்ட காரணத்ைத௞ம் வரம்பற்ற 
காரணத்ைத௞ம் அைமக்க௵ம், எனேவ சமன்பா௄களில் அல்லௌ இந்த மா௣௧கைள ஒேர 
ேநரத்ொல் எவ்வா௥ ோரப்்பௌ என்பைத இந்த எ௄த்ௌக்காடூ்ல் ௳வாொப்ேபாம், எனேவ ேநரியல் 
சமன்பாட்ூன் அைமப்ைப இரண்௄ மா௣களில் ோரக்்க வைரபடமாக ௚த௧ல் வைரபடத்ைத 
வைரய௵ம்.
  ெகா௄க்கப்படட் அைனத்ௌ ேநரியல் ஏற்றத்தாழ்௵க௬ம் ேநரியல் சமத்ௌவ௘ன்ைம௜ன் 
வைரபடத்ைத எப்பூ வைரயலாம் என்௥ ஏற்கனேவ ௳வாொத்ௌள்ேளாம் ஒ௠ மா௣ அல்லௌ 
இரண்௄ மா௣களில் ௔ன்னர ்ஒவ்ெவா௠ வரிகளின் சாத்ொயமான காரணத்ைதக் ஶ௣க்க௵ம்,es 
அதாவௌ ோர௵்க்கான காரணத்ைத ௙ண்௄ம் ஶ௣க்க  ேவண்௄ம்.
 ெகா௄க்கப்படட் ஏற்றத்தாழ்௵க௬க்ஶ ெபாௌவான காரணம் உள்ளதா என்பௌ ெபாௌவான 
காரணமாக இ௠க்கலாம், ெபாௌவான காரணம் இல்லாமல் இ௠க்கலாம் மற்௥ம் 
ெகா௄க்கப்படட் ேநரியல் ஏற்றத்தாழ்௵களின் அைமப்௖ ௚ைறக்ஶ ெபாௌவான காரணம் 
இ௠ந்தால், இந்த ெபாௌவான காரணம் ௔ைணக்கப்பட்ட காரணமாக இ௠க்கலாம்.
  வரம்பற்ற காரணம் 
, ேநரியல் ஏற்றத்தாழ்௵களின் அைமப்ைபத் ோரக்்க மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக் 
ெகாள்ேவாம், வைரபட ரீொயாக ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ நான் இ௠பத்ொ நான்ஶ ௛ன்௥ x x 
ஷட்டல் ஐ ௳ட சமம் பொைனந்ௌ ெபரியௌ சமம் நான்ஶ ோர௵் எனேவ இௌ ௚தல் y x 
ஏற்றத்தாழ்௵கள் இௌ இரண்டாவௌ மற்௥ம்  இௌ ௛ன்றாவௌ ஏற்றத்தாழ்௵கள் எனேவ ஒன்௥ 
இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௣ன் ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ அதாவௌ x 
இ௠பத்ொ நான்ஶ ௛ன்௥ ஷட்டல் சமம் பொைனந்ௌ மற்௥ம் நான்ஶ சமம் எனேவ இந்த x y x 
௛ன்௥ சமன்பாட்ூல் ெகா௄க்கப்படட் சமன்பா௄ நான்ஶ எனேவ நான்ஶ ஒன்௥ ௛ன்௥ x 
ஷட்டல் இரண்௄ சமம் இ௠பத்ொ நான்ஶ ைவத்ௌ ௗஜ்யம் சமம் சமம் எட௄் சமம் y y x x 
ஶ௣க்ழறௌ  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ என்பௌ பன்னிரண்ூற்ஶ சமம் எனேவ ௖ள்ளிகள் 8 0 மற்௥ம் 0 12 y 
இரண்டாவௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் சமம் பொைனந்ௌ ேபாட்டௌ சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் x y y x 
சமம் ஐந்ௌ சமமான ௗஜ்௷யத்ைத ஶ௣க்ழறௌ  நான்ஶ ௗஜ்௷யத்ொன் வ௯யாக ெசல்௩ம் x y 
அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄ 
இப்ேபாௌ இந்த ௛ன்௥ ேகா௄களின் வைரபடத்ைத ௗஜ்௷யமாக வைரய௵ம், ஏெனனில் xy 
நாம் ௖ள்ளி எட௄் ௗஜ்யம் ௗஜ்௷யம் பன்னிெரண்௄ மற்௥ம் ஐந்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்யம் 
பொைனந்ௌ ஆழயவற்ைறக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம், எனேவ வசொக்காக 2 4 க்ஶ சமமான ஒ௠ 
௔ரிைவ எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம்.
 6 8 10 12 14 16.
 2 4 6 8 10 12 14 மற்௥ம் இௌ 16 இௌ y 16.
 எனேவ 8 0 என்பௌ இந்த ௖ள்ளி 8 0 மற்௥ம் 0 12 ஆக௵ம் இந்த ௖ள்ளி 0 12 ஆக௵ம் இ௠க்ஶம்.
 இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள இைணக்க௵ம், எனேவ இந்த வரி ௛ன்௥ ஐக் ஶ௣க்ஶம்  xp lus two

சமம் இ௠பத்ொ நான்ஶ ௔ன்னர ்௖ள்ளி ஐந்ௌ ௗஜ்யம் இந்த ௖ள்ளி எட௄் ௗஜ்யம் மற்௥ம் இந்த y 
௖ள்ளி ௗஜ்யம் பன்னிெரண்௄ இப்ேபாௌ ஐந்ௌ ௗஜ்யம் எனேவ இந்த ௖ள்ளி ஐந்ௌ மற்௥ம் ௗஜ்யம் 
பொைனந்ௌ இந்த ௖ள்ளி ஐம்பௌ ௚தல் பொைனந்ௌ இ௠க்ஶம் எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள
இைணக்க௵ம் எனேவ ேகாட்ூன் சமன்பா௄  ௛ன்௥ ஷட்டல் சமம் பொைனந்ௌ இப்ேபாௌ x y x
சமம் நான்ஶ எனேவ சமம் நான்ஶ என்பௌ இந்த நான்ஶ ௗஜ்௷யத்ொன் வ௯யாக ெசல்௩ம் ஒ௠ x 
ேகா௄ மற்௥ம் அசா்க்ஶ இைணயாக ஐ நான்ழற்ஶ சமம் பாரக்்க௵ம் இப்ேபாௌ y x 
சமத்ௌவ௘ன்ைமகள் ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்ைடக் க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம்.x 
 இ௠பத்ௌ நான்ஶ இப்ேபாௌ நான்ஶ ஒன்௥ , அௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ க்ஶ சமமான 24 ஐ x y 
௳ட ெபரியௌ, எனேவ ேதாற்றம் ேசாதைன என்பௌ ௔ராந்ொயத்ொல் உள்ளதா என்பைத நாம் 
சரிபாரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ ஐ 0 க்ஶ சமமாக௵ம் க்ஶ சமமாக௵ம் இ௠க்க ேவண்௄ம்.x y 0 
 எனேவ 3 இல் 0 ஷட்டல் 2 ௚தல் 0 க்ஶ சமமானௌ 24 ஐ ௳ட ெபரியௌ, இௌ உண்ைமயல்ல, எனேவ
ேதாற்றம் ோர௵் காரணத்ொற்ஶ ெசாந்தமானௌ அல்ல, அதாவௌ இந்த ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ x 
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நான் இ௠பத்ொ நான்ஶக்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ இந்த ௔ராந்ொயத்ொல் ேதாற்றம் 
ெகாண்டௌ ெபாய் ெசால்ல௳ல்ைல கள்  இௌேவ இப்ேபாௌ நான்ஶ ௳னாூக௬க்ஶக் o 
காரணமாக இ௠க்ஶம், அதாவௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் என்பௌ பொைனந்ௌக்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் x y 
எனேவ ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக௵ம், ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக௵ம் ைவக்க௵ம், எனேவ 3 x y 
ஆக 0 ஷட்டல் 0 க்ஶ சமமாக 0 க்ஶ சமமான 15 ஐ ௳ட ஶைறவாக இௌ உண்ைம, எனேவ 
ேதாற்றம் என்பௌ ோர௵் காரணத்ைதச ்ேசரந்்தௌ, அதாவௌ இந்த ௛ன்௥ ஷட்டல் x y 
பொைனந்ௌக்ஶ சமமான ோர௵் காரணம் இ௠க்ஶம்.

நான்ஶக்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ என்பௌ இன் அைனத்ௌ மொப்௖, இௌ நான்ஶக்ஶ    x x 
சமமாக உள்ளௌ, 
இப்ேபாௌ ெவவ்ேவ௥ ஏற்றத்தாழ்௵க௬க்ஶ ெவவ்ேவ௥ ோர௵்க் காரணம் உள்ளௌ, இப்ேபாௌ 
ெபாௌவான காரணம் எௌவாக இ௠க்ஶம் அல்லௌ ெபாௌவான காரணம் இ௠க்ஶமா இல்ைலயா 
என்பைதக் 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்  இந்த வழக்ழல் நாங்கள் ெவவ்ேவ௥ ெகா௄க்கப்படட்  
ஏற்றத்தாழ்௵க௬க்ஶ வைரய௥க்கப்படட் காரணத்ொன்பூ எந்த காரண௚ம் ெபாௌவான 
காரணமாக இ௠க்காௌ, எனேவ ோர௵்க்கான காரணம் ஃைப என்௥ நீங்கள் ெசான்னால் மற்௥ம் 
ேவ௥ இைண௞டன் அைமத்தால் எனேவ ௛ன்௥ வண்ணங்கைள௞ம் உள்ளடக்ழய எந்தக் 
காரண௚ம் நீல பசை்ச மற்௥ம் ஼வப்௖ என்௥ 
நாம் பாரக்்ழேறாம், எனேவ பங்ஶகளில் ெகா௄க்கப்படட் இந்த ௚ைறக்ஶ சாத்ொயமான 
காரணேமா அல்லௌ ோர௵்ப் பஶொேயா இல்ைல, எனேவ ோர௵்ப் பஶொ கா௧யாக இ௠க்ஶம், 
இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத வைரபடமாகத் ோரப்்பைதக் க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம்.
 இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ க்ஶ சமமான பன்னிெரண்௄ க்ஶ சமமான இரண்௄ ெபரிய x y x y 
ஒ௠ ோர௵்க்ஶ சமம் இௌ ௚த௧ல் இௌ இரண்டாவௌ மற்௥ம் இௌ ௛ன்றாவௌ எனேவ 
ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ சமம் பன்னிரண்௄ சமம் 2 x y x y 1 
ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ 4 1 2 மற்௥ம் 3.
 இப்ேபாௌ நான்ஶ ஒன்௥ இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ சமம் பன்னிெரண்௄ எனேவ x y 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ஐ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ஆ௥ சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ஐ y x x 
ஶ௣க்ழறௌ 
எனேவ ௖ள்ளிகள் ஆ௥ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் நான்ஶ அதாவௌ இந்த ேகா௄ ெவட௄்ம் x 
அசா் ஆ௥ ௗஜ்௷யத்ொ௩ம் , அசா் ௗஜ்௷யத்ொல் நான்ஶ நான்ஶ ௳னாூ இரண்ூற்ஶ y x 
சமமான ஒ௠ ேகா௄ அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄ மற்௥ம் y 
௛ன்௥ க்ஶ சமமான இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ைதக் கடப்பௌ அசா்க்ஶ இைணயான ேகா௄ y x 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ ௛லம் இப்ேபாௌ இந்த ௛ன்௥ ேகா௄களின் வைரபடத்ைத p  
வைரய௵ம் அசா் அசா் 0 1 2 3 4 5 6.x y 
 ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ எனேவ ௚தல் வரிக்ஶ நாம் ௖ள்ளி ஆ௥ ௗஜ்யம் மற்௥ம் 
ௗஜ்௷யம் நான்ஶ ஆ௥ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் நான்ஶ எனேவ இந்த இரண்ைட௞ம் 
இைணக்க௵ம்  ௖ள்ளி எனேவ இௌ 12 க்ஶ சமமான வரி இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ ஆக x y 
இ௠க்ஶம்.
 இப்ேபாௌ சமம் 2 என்பௌ அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄ மற்௥ம் 2 வ௯யாக ெசல்௩ம்  x y 
ஒன்௥க்ஶ இப்ேபாௌ ெவவ்ேவ௥ ஏற்றத்தாழ்௵க௬க்கான அதன் ோர௵்ப் பஶொைய வைரய௥க்க 
ேவண்௄ம், எனேவ இதற்காக நாம் ேதாற்றம் ேசாதைன ேதாற்றம் ேசாதைன 4 1 அதாவௌ 2x 
ஷட்டல் க்ஶ சமமான ஐ 0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் க்ஶ சமம்.3y 12 x y 0 
 எனேவ 2 ௧௠ந்ௌ 0 ஷட்டல் 3 க்ஶ 0 சமம் 12க்ஶ சமமான 0 உண்ைம எனேவ 0 ௗஜ்௷யம் 
ோர௵்க்கான காரணம் 
இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ சமம் பன்னிெரண்௄க்ஶ சமமான பன்னிரண்ூற்ஶ சமமான x y 
இரண்டாவௌ இரண்ூற்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ எனேவ வழக்ஶைரஞர ்காரணம் ெபாய்  x 

ேகாட்ூன் வலௌ பக்கம் இரண்௄ மற்௥ம் நான்ஶ ௛ன்௥க்ஶ சமம், அதாவௌ ழேர  x y 
ஒன்௥க்ஶ சமமானைத ௳ட என்பௌ, ேகாடூ்ன் ter y 
ேமல் பஶொ௜ல் உள்ள ேகாடூ்ன் ேமல் பஶொ௜ல் உள்ள y 
காரணத்ைதக்   ஶ௣க்ழறௌ  சமன்பாடூ்ல் இரண்௄ ஷட்டல் இப்ேபாௌ பன்னிரண்௄க்ஶ x cy 
சமம்   
இப்ேபாௌ இந்த ௛ன்௥ பஶொகைள௞ம் இைணப்பதன் ௛லம் 
இந்த 
பஶொ௞ம் இந்த ோர௵்ப் பஶொ௞ம் ோர௵்ப் பஶொ௞ம் ழைடக்ஶம் எனேவ இந்த ௚க்ேகாணம் இந்த 
௚க்ேகாணம் ௛ன்௥ சமத்ௌவ௘ன்ைமைய௞ம் ௗரத்்ொ ெசய்௞ம் எனேவ இந்த நிழல் abc 
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காரணம் ெகா௄க்கப்படட்வற்௣ற்கான ோர௵்க் காரணமாக இ௠க்ஶம்.
 
இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ சமன்பாடூ்ல் ெகா௄க்கப்படட் அைமப்௔ன் அைமப்௖ x y 
பன்னிரண்௄ இரண்௄க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ மற்௥ம் ஒன்௥க்ஶ சமமானைத ௳ட x y 
ெபரியௌ எனேவ நாம் இ௥ொயாக ேஷடர ் ஐ எ௱தலாம்  காரணம் ெகா௄க்கப்படட்r egion abc 
௛ன்௥ மா௣௧கைள௞ம் ொ௠ப்ொப்ப௄த்ௌம், 
எனேவ ோர௵் காரணம் 
நிழல் பஶொ ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ ெகா௄க்கப்படட் ெவவ்ேவ௥ ஏற்றத்தாழ்௵க௬க்கான abc 
ோர௵்ப் பஶொையக் கண்ட௣யலாம்.
  எட௄் இரண்௄க்ஶ சமம் ஷட்டல் க்ஶம் ஶைறவானௌ எட௄் ஐ ௳ட ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் x y x x
ெபரியௌ ௗஜ்௷ய ோர௵்க்ஶ சமமான 
சமன்பா௄ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ இௌ ஒன்௥ இௌ இரண்௄ , இௌ ௚தல் ௳நாூக்ஶ ௛ன்௥ 
மற்௥ம் இரண்டாவௌ எனேவ ஷட்டல் இரண்௄ எட௄் மற்௥ம் இரண்௄ ஷட்டல் சமம் x i x y 
எட௄் நான்ஶ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ சமம் எட௄் ௖ட் சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் சமம் 8x y y x 

சமம் 0 ஐ ஶ௣க்ழறௌ சமம் நான்ஶ எனேவ ௖ள்ளிகள் எட௄் ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் x y 
நான்ஶ இரண்டாவௌ இரண்௄க்ஶ ஷட்டல் சமம் எட௄் ேபாட்டௌ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ x y y 
சமம் சமம் நான்ஶ மற்௥ம் சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் சமம் எட௄் எனேவ ௖ள்ளிகள் x x y 
நான்ஶ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் எட௄் சமம் க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ  0 மற்௥ம் x x y
க்ஶ சமம் 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ 
என்பௌ ௚தல் நாற்கரத்ொல் மற்௥ம் இரண்௄ம் ேநரம்ைற, எனேவ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட x y x 
ெபரியௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான y 
என்பௌ இந்த இரண்௄ ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄களின் வைரபடத்ைத இப்ேபாௌ வைரய௵ம்.
 

எனேவ ௖ள்ளிகள் எட௄் ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ இந்த ௖ள்ளி எட௄் x 2 4 6 8 10 2 4 6 8 
ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் நான்ஶ மற்௥ம் இந்த ௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் நான்ஶ, எனேவ இந்த 
இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் இைணத்தால் இௌ ஷட்டல் 2 க்ஶ சமமான 8 ஐக் ஶ௣க்ஶம் இௌ 8 0 x y 
ஆஶம்.
  0 4.
 இப்ேபாௌ நான்ஶ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் எட௄் எனேவ இௌ நான்ஶ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் இௌ 
ௗஜ்௷யம் எட௄் ௙ண்௄ம் இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள௞ம் இைணக்க௵ம் , இௌ வரி இரண்௄ x 
ஷட்டல் ஐ எட௄்க்ஶ சமமாக ஶ௣க்ஶம் , இந்த ௖ள்ளி 0 8 மற்௥ம் இந்த ௖ள்ளி 4 0 என்பைத y 
வைரய௥க்க ௛ல ேசாதைனைய நாம் ௙ண்௄ம் சரிபாரக்்க ேவண்ூயதன் காரணம், ேதாற்றம் 
ேசாதைன நான்ஶ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ க்ஶ சமம் எட௄் சமம் 0 சமம் 0 ஐ ஶ௣க்ழறௌx y x y 

உண்ைம எனேவ ேதாற்றம் எனேவ 0 0 என்பௌ இரண்௄ இரண்௄ க்கான ோர௵்ப் பஶொையச ்x
ேசரந்்தௌ  ஷட்டல் என்பௌ எட௄்க்ஶ சமமான ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் க்ஶ சமமான y x 0 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் 0 ஐக் ஶ௣க்ழறௌ  ஷட்டல் இரண்௄ என்பௌ எட்ூற்ஶச ்சமம் மற்௥ம் x y 
இரண்௄ ஷட்டல் என்பௌ எட்ூற்ஶச ்சமம் என்பௌ இப்ேபாௌ படத்ொல் உள்ள ோர௵்க் x y 
காரணத்ைத வைரய௥க்க௵ம், இௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமானைத ௳ட அொகமாஶம், ேம௩ம் x 
இௌ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ.y 
 ேதாற்றம் ௔ராந்ொயத்ொல் உள்ளௌ ேதாற்றம் என்பௌ சமன்பாட்ூல் இதன் ோர௵்ப் பஶொக்கான 
ெபாய்கள் இப்ேபாௌ இந்த நிைலைய இைணப்பதன் ௛லம் இங்ேக அரத்்தம் இங்ேக ோர௵் 
மண்டலம் இங்ேக இௌ ஒ௠ அதாவௌ இந்த பஶொ ெகா௄க்கப்படட் அ௣ஶ௣க்கான ோர௵் 
காரணமாக இ௠க்ஶம் அல்லௌ ெபாௌவான காரணத்ைத நீங்கள் ஷறலாம் ெகா௄க்கப்படட் 
சமன்பா௄ அைமப்௖க்ஶ, இௌ இௌ மற்௥ம் இௌ என்௥ ெபயரிட௵ம், எனேவ a b c 
ெகா௄க்கப்படட் சமத்ௌவ௘ன்ைம அைமப்௖க்கான ோர௵்க்கான ெபாௌவான ோர௵் மண்டலம்  
ஒன்௥ இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ நிழல் பஶொ ஆக இ௠க்ஶம் மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத oa bc 
எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம், வைரபட ரீொயாக ஷட்டல் ஐ ஐந்ௌக்ஶம் ஶைறவான நான்ஶ x y x 
ஷட்டல் ெபரியௌ நான்ஶ ஷட்டல் ஐந்ௌ ெபரியௌ சமம் ஐந்ௌ ஶைற௵ சமம் நான்ஶ y x y x y 
ஶைற௵ சமம் ௛ன்௥ எனேவ இங்ேக ஐந்ௌ ேநரியல்  சமத்ௌவ௘ன்ைம மற்௥ம் இந்த ஐந்ௌ 
ஏற்றத்தாழ்௵கைள௞ம் ஒேர ேநரத்ொல் ோரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ இௌ ஒன்௥ இௌ 2 இௌ 3 மற்௥ம்
இௌ 4 மற்௥ம் இௌ 5.
  சமன்பா௄ 1 2 3 4 மற்௥ம் 5 இல் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄ சமன்பா௄ x 
ஷட்டல் ஐந்ொற்ஶ சமம் நான்ஶ ஷட்டல் சமம் நான்ஶ ஷட்டல் ஐந்ௌ சமம் ஐந்ௌ y x y x y x 
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சமம் நான்ஶ சமம் ௛ன்௥ நான்ஶ ஒ௠ ஷட்டல் சமம் ஐந்ௌ ேபாட்டௌ சமம் 0 ஐ y x y y 
ஶ௣க்ழறௌ சமம் 5 சமம் 0 ஶ௣க்ழறௌ சமம் 5 எனேவ ௖ள்ளிகள் ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் x x y 
ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ நான்ஶ இரண்௄ நான்ஶ ஷட்டல் சமம் நான்ஶ ௖ட் சமம் 0 ஐ ஶ௣க்ழறௌ x y y x
சமம் 1 சமம் 0 ஐ ஶ௣க்ழறௌ சமம் 4 4 ௛ன்றாவௌ ஷட்டல் 5 சமம் ஐந்ௌ எனேவ x y x y y 
சமமாக ைவக்க௵ம்  ௗஜ்௷யம் சமம் 5 மற்௥ம் சமம் 0 ஶ௣க்ழறௌ சமம் 1 எனேவ  x x y 
௖ள்ளிகள் ஒ௠ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் நான்ஶ ௖ள்ளிகள் ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் 
ஒன்௥ நான்காவௌ நான்ஶக்ஶ சமமான ஒ௠ ேகா௄ அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄ x y 
மற்௥ம் நான்ஶ ௗஜ்௷யம் சமமான ௛ன்௥ வ௯யாக கடந்ௌ ெசல்வௌ அசா்க்ஶ y x 
இைணயான ஒ௠ ேகா௄ மற்௥ம் ௗஜ்௷ய ௛ன்௣ன் வ௯யாக இப்ேபாௌ கடந்ௌ ெசல்ழறௌ ஐந்ௌ 
ெதாடர௖்ைடய சமன்பா௄கைள௞ம் ௳வாொத்ௌ , இந்த சமன்பா௄களின் வைரபடத்ைத வைரய 
௚ூ௞ம் அசா் ஐந்ௌ ஆ௥ ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ க௯த்தல் x yx 0 1 2 3 4 
ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ எனேவ நான்ஶ ஷட்டல் ஐந்ௌ x y 
௖ள்ளிக௬க்ஶ சமம் ஐந்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ ஐந்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ
எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளி ஷட்டல் ஐ ஐந்ௌ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் , இௌ ௗஜ்௷யம் x y 
ஐந்ௌ நான்ஶ ஷட்டல் நான்ஶ ௖ள்ளிக௬க்ஶ சமம் ஒ௠ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்யம் நான்ஶ ஒ௠ x y 
ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் நான்ஶ எனேவ  இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகைள இைணக்க இௌ ஒ௠ 
ௗஜ்யம் மற்௥ம் இௌ ௗஜ்௷ய நான்ஶ ஆஶம் ௛ன்றாவௌ சமன்பா௄ ஷட்டல் ஐந்ௌ ஐந்ௌ x y 
௖ள்ளிக௬க்ஶ சமம் ஐந்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்யம் ஒன்௥ ஐந்ௌ ௗஜ்யம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ 
எனேவ இந்த இரண்௄ ௖ள்ளிகள் ஐ ஐந்ௌ சமமாக ஐந்ௌ மற்௥ம் இந்த வரி௞டன் x y 
இைணக்க௵ம் நான்ஶ ஆஶம்  ஷட்டல் நான்ஶக்ஶ சமம் எனேவ இௌ ௖ள்ளி ௗஜ்யம் ஒன்௥ x y 
ஐந்ௌ ௗஜ்யம் இப்ேபாௌ சமம் நான்ஶ ஒ௠ ேகா௄ எனேவ சமம் 4 என்பௌ அசா்க்ஶ x x y 
இைணயாக 4 0 வ௯யாக ெசல்௩ம் ஒ௠ ேகா௄.
 எனேவ இௌ மற்௥ம் ௛ன்௥க்ஶ சமம் என்பௌ அசா்க்ஶ இைணயான ஒ௠ ேகா௄ x 4 y  x 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யம் ௛ன்ைறக் கடந்ௌ ெசல்ழறௌ, எனேவ இௌ ௛ன்௥க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ y 
சமத்ௌவ௘ன்ைமைய சரிபாரப்்ேபாம், எனேவ ௚தல் சமத்ௌவ௘ன்ைம ஷட்டல் என்பௌ 5 x y 
க்ஶ சமம், அதாவௌ இந்த வரி ஼ம் ஷட்டல் ஶைறவாக உள்ளௌ  ஐந்ொற்ஶச ்சமம் எனேவ x y 
இந்த வரி அைரக் ேகா௄ , இந்த வரி ௚௱க் ேகா௄ அல்ல, இந்த வரி அைரக் ேகா௄ மற்௥ம் x 
௔ளஸ் ஐந்ொற்ஶம் ஶைறவானௌ, எனேவ நீங்கள் ேதாற்றச ்ேசாதைனையச ்y 
சரிபாரக்்ஶம்ேபாௌ, இந்தப் பஶொ இந்தப் பஶொ௜ன் ோர௵்ப் பஶொயாக இ௠க்ஶம்.
 இரண்டாவௌ சமத்ௌவ௘ன்ைமக்கான ோர௵்க்கான காரணம் , நீங்கள் ௙ண்௄ம் ௛லச ்
ேசாதைனக்ஶச ்ெசன்றால், இந்தக் காரணத்ைத நீங்கள் கண்௄௔ூப்௕ரக்ள் , ௛ன்றாவௌ 
அக்ழரமங்க௬க்ஶ நீங்கள் ௛லச ்ேசாதைன௜ன் ௛லம் ெசன்றால், இந்தப் பஶொ ோர௵்ப் 
பஶொயாக௵ம் , நான்காவௌ ஶைறவாக௵ம் இ௠க்ஶம்.x 

க்ஶ நான்ஶ சமம்  நான்ழற்ஶச ்சமமானதற்ஶக் ஶைறவானௌ இௌ ோர௵்ப் பஶொ மற்௥ம் க்ஶ  x y 
சமமான ௛ன்௥ வழ்ேநாக்ழய காரணங்கைள நீங்கள் இைணக்ஶம்ேபாௌ  ோர௵்க் காரணமாக 
இ௠க்ஶம்.
  காரணம் மற்௥ம் இௌ ோர௵் மண்டலமாக இ௠க்ஶம், எனேவ பயன்பாட்ூல் நான்ஶ ஐந்ௌ இந்த 
ஐந்ௌ ெபாௌவான ோர௵்ப் பஶொையக் ெகாண்௄ள்ேளாம், இௌ இந்த நிழல் பஶொயால் 
ொ௠ப்ொப்ப௄த்ௌழறௌ, எனேவ இௌ ஒ௠ இௌ இௌ இௌ மற்௥ம் இௌ எனேவ இந்த b c d e 
எல்ைலையக் ெகாண்௄ள்ளௌ ேகா௄ ேசரக்்கப்பட௳ல்ைல இந்த எல்ைலக் ேகா௄ இொ௧௠ந்ௌ 
இௌ வைர ேசரக்்கப்பட௳ல்ைல, இௌ ொறந்த நிைல௜ல் உள்ளௌ, எனேவ இௌ ொறந்த காரணம் 
அல்ல ௛ூய காரணம், எனேவ இ௥ொயாக  
1 2 3 4 மற்௥ம் 5 ஆழய பயன்பா௄களில் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ெபாௌவான ெபாௌவான 
காரணத்ைத நாம் ஷறலாம்.
  ௔ராந்ொயம் abcde 
எனேவ ோர௵் பஶொ பஶொ ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த வ௯௜ல் abcde 
சமன்பாட்ூல் பலவற்ைற ஒேர ேநரத்ொல் ோரக்்கலாம் மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட்தற்கான 
ெபாௌவான காரணம் அல்லௌ ோர௵் காரணத்ைதக் கண்ட௣யலாம் 
.
  சமத்ௌவங்கள் ஒேர ேநரத்ொல் சரி நன்௣ Pru
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