
 ठीक आहे िमũांनो , पूवŎǉा लेƁरǉा पुढे एक आता दोन ʬेįरएबʤमȯे रेखीय समीकरणाǉा Ůणालीचे Ťािफकल सोʞूशन आहे,
 ȑामुळे आपʞाकडे दोन ʬेįरएबलमȯे एकापेƗा जाˑ रेखीय समीकरणे आहेत आिण आपʞाला ती दोन िकंवा तीन समीकरणे एकाच 
वेळी सोडवावी लागतील.
 
समीकरणात एकाच वेळी रेखीय ʉणजे िबंदंूचा संच शोधणे Ǜासाठी सवŊ İ̾थरांक येथे समाधानी आहेत İ̾थरांक ʉणजे या xy 
एकाचवेळी सोʞुशनमधील दोन ʬेįरएबलमधील रेखीय समीकरण İ̾थरांक ʉणून ओळखले जाईल ʉणून सोʞूशन सेट हा įरƅ संच 
असू शकतो उदाहरणाथŊ समीकरण सेटमȯे İ̾थरांकांचे सोʞुशन įरƅ असेल एक बंधनकारक कारण आिण एक अमयाŊद कारण सेट 
करा ʉणून आपण फƅ या उदाहरणावर चचाŊ कŝ की ते समीकरणांमȯे कसे सोडवायचे िकंवा हे İ̾थरांक एकाच वेळी कसे सोडवायचे
जेणेकŝन दोन ʬेįरएबलमȯे रेखीय समीकरणाची Ůणाली 
Ťािफक̊̽Ǩा सोडवता येईल.
  रेखीय असमानतेचा आलेख कसा काढायचा याबȞल आपण आधीच चचाŊ केली आहे एका ʬेįरएबलमȯे िकंवा दोन ʬेįरएबलमȯे es 
नंतर Ůȑेक ओळीचे ʩवहायŊ कारण िचɎांिकत करा ʉणजे आपʞाला समाधानाचे कारण पुɎा िचɎांिकत करावे लागेल, आपण 
समाधानाचे कारण कसे शोधायचे यावर चचाŊ कŝ Ǜाने िदलेʞा सवŊ रेषीय असमानतेचे समाधान होईल असे सामाɊ कारण शोधा 
मग आपʞाला काय असेल ते शोधावे लागेल िदले̵ या असमानतेस सामाईक कारण अस̵ याचे सामा̢ य कारण अस̵ यास सामाईक कारण 
अस̵ यास सामाईक कारण असू शकत नाही आिण या सामाईक कारणास रेखीय असमानते̓ या िदलेʞा Ůणालीचे िनराकरण करणे 
आव̻ यक आहे जर िदले̵ या रेषीय असमानते̓ या Ůणालीम̡ ये सामाईक कारण अस̵ यास ते कारण बंधनकारक असू शकते.
  अमयाŊद कारण आपण दुसरे उदाहरण घेऊ या रेषीय असमानता सोडवǻाची Ůणाली Ťािफक पȠतीने तीन अिधक दोन समान x i 
पेƗा चोवीस अिधक बरोबर पंधरा पेƗा कमी चौवीस ūावणापेƗा कमी  ʉणजे ही पिहली असमानता आहे ही दुसरी आहे आिण  x y x 
ही ितसरी असमानता आहे
 ȑामुळे एक दोन आिण तीन साठी संबंिधत समीकरण ʉणजे तीन अिधक दोन ʉणजे चोवीस तीन अिधक x qual to x y 
बरोबर पंधरा आिण समान चार ʉणजे हे ितɎी संबंिधत समीकरण चार समीकरणात िदलेले आहेत ʉणून चार एक तीन अिधक x x 
दोन समान चोवीस पुट समान शूɊ ʉणजे समान आठ समान  शूɊ ʉणजे बरोबर बारा ʉणजे गुण 8 0 आिण 0 12 y y x x y 
दुस̴ या तीन अिधक बरोबर पंधरा पुट बरोबर शूɊ ʉणजे समान पाच शूɊ बरोबर बरोबर पंधरा आिण चार तृतीय x y y x x y x
चार चार शूɊातून जाणारी अƗाǉा समांतर रेषा आहे आता या तीन रेषांचा आलेख शूɊ काढा कारण आपʞाला िबंदू आठ शूɊy xy 
शूɊ बारा आिण पाच शूɊ आिण शूɊ पंधरा शोधायचे आहेत
 ȑामुळे सोयीसाठी आपण 2 4 ǉा बरोबरीचा एक भाग घेऊ.
 6 8 10 12 14 16.
 2 4 6 8 10 12 14 आिण हे 16 हे आहे.y 16 
 तर 8 0 ʉणजे हा िबंदू 8 0 आिण 0 12 असेल आिण हा िबंदू 0 12 असेल.
 या दोन िबंदंूना जोडा ʉणजे ही रेषा तीन दशŊवेल  दोन बरोबर चोवीस नंतर िबंदू पाच शूɊ हा िबंदू आठ शूɊ आहे आिण xp lus y 
हा िबंदू शूɊ बारा आता पाच शूɊ आहे
 ȑामुळे हा िबंदू पाच होईल आिण शूɊ पंधरा हा िबंदू पɄास ते पंधरा असेल ʉणून या दोन िबंदंूना जोडा ʉणजे रेषेचे समीकरण  तीन x 
अिधक बरोबर पंधरा आता समान चार ʉणजे बरोबरी चार ʉणजे या चार शूɊातून जाणारी एक रेषा आहे आिण अƗाǉा y x x y 
समांतर बरोबर चार पहा आता आपण तीन अिधक दोन समान पेƗा मोठे असमानता िवचारात घेऊ या  चोवीस ते आता चार एकx x i 
ʉणजे तीन अिधक दोन ǉा बरोबरीने मोठे ʉणजे उȋिȅ चाचणी ʉणजे उȋिȅ Ůदेशात आहे की नाही हे तपासावे लागेल x y 24 
ʉणून बरोबर 0 आिण बरोबर 0 ठेवा.x y 
 ʉणून 3 मȯे 0 अिधक 2 ते 0 बरोबर 0 हे 24 पेƗा मोठे आहे जे खरे नाही
 ȑामुळे मूळ समाधान कारणाशी संबंिधत नाही याचा अथŊ या तीन अिधक दोन साठी चोवीस पेƗा मोठे हे कारण असेल कारण या x i 
Ůदेशात मूळ आहे खोटे बोलत नाही हे कारण असेल हे कारण असेल आता चार सेकंद ʉणजे तीन अिधक बरोबर पंधरा पेƗा o x y 
कमी ʉणजे समान शूɊ आिण बरोबर शूɊ ʉणजे 3 मȯे 0 अिधक 0 बरोबर 0 कमी 15 पेƗा कमी हे खरे आहे ʉणून मूळ x y 
सोʞूशनǉा कारणाशी संबंिधत आहे याचा अथŊ या साठी तीन अिधक पंधरा ǉा बरोबरीचे समाधान असेल कारण हे समाधान Ɨेũ x y 
या िदशेने आता तीन चार तृतीयांश असेल ʉणजे चारǉा बरोबरीने मोठे असेल याचा अथŊ चार पेƗा मोठे ʉणजे चे सवŊ मूʞ जे x x x 
चार पेƗा मोठे आहे 
आता वेगवेगʨा असमानतेसाठी आपʞाकडे िभɄ िनराकरण कारणे आहेत आता आपʞाला कोणते कारण सामाɊ कारण असेल िकंवा
सामाɊ कारण अİˑȕात असेल की नाही हे शोधायचे आहे  या Ůकरणात आमǉाकडे  िभɄ िदलेʞा असमानतेǉा पįरभािषत 
कारणानुसार कोणतेही कारण सामाɊ कारण नसतील
 ȑामुळे िनराकरणाचे कारण असेल ʉणजे जर तुʉी यासाठी सांिगतले आिण िभɄ सह सेट केले तर  ʉणून आपण पाहतो phi lor 
की तीनही रंगांचा समावेश असलेले कोणतेही कारण ʉणजे िनळा िहरवा आिण लाल नाही, ʉणून इİƓटीमȯे िदलेʞा या Ůणालीसाठी 
आपʞाकडे कोणतेही ʩवहायŊ कारण नाही िकंवा कोणतेही समाधान Ɨेũ नाही
 ȑामुळे सोʞूशन Ɨेũ įरƅ असेल आता Ťािफक पȠतीने सोडवǻाचे दुसरे उदाहरण पाš.
 दोन अिधक तीन कमी बरोबर बारा पेƗा मोठे बरोबर दोन मोǬा पेƗा समान दोन एक समाधान ʉणा हे पिहले आहे हे x y x y y 
दुसरे आहे आिण हे ितसरे आहे ʉणून संबंिधत समीकरण दोन अिधक तीन समान बारा ǉा समान 1 संबंिधत समीकरण x y x 2 y 
4 1 2 आिण 3 ǉा बरोबरीचे.
 आता चार एक दोन अिधक तीन बरोबर बारा ʉणजे बरोबर शूɊ ʉणजे समान सहा शूɊ बरोबर बरोबर चार x y y x x x y 
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ʉणजे गुण ʉणजे सहा शूɊ आिण शूɊ चार ʉणजे ही रेषा अƗाला सहा शूɊावर छेदते आिण अƗ शूɊावर चार चार सेकंद x y x 
दोन समान असते ही रेषा अƗाǉा समांतर असते आिण y 
दोन शूɊातून तीन एकǉा बरोबरीने जाणारी रेषा अƗ आिण ला समांतर असते.y x p 
  शूɊ एक Ȫारे आता या सवŊ तीन ओळीचंा आलेख काढा अƗ अƗ 0 1 2 3 4 5 6.assing x y 
 एक दोन तीन चार ʉणून पिहʞा ओळीसाठी आपʞाकडे िबंदू सहा शूɊ आिण शूɊ चार सहा शूɊ आिण शूɊ चार आहेत ʉणून या 
दोन जोडा.
  िबंदू ʉणजे ही रेषा दोन अिधक तीन बरोबर 12 असेल.x y 
 आता समान 2 ही अƗाǉा समांतर आिण 2 मधून जाणारी रेषा आहे.x y 

समान दोन आिण समान दोन आिण ही एक रेषा आहे ती समान ʉणते  आता आपʞाला वेगवेगʨा असमानतेसाठी ȑाचे x clx y 
समाधान Ɨेũ पįरभािषत करावे लागेल ʉणून यासाठी आपण फƅ मूळ चाचणी उȋȅी चाचणी तपासू, ʉणजे 4 1 ʉणजे अिधक 2x 

पेƗा कमी 12 पुट बरोबर 0 आिण बरोबर 0.3y x y 
 तर 2 मȯे 0 अिधक 3 मȯे 0 बरोबर 0 12 पेƗा कमी बरोबर 12 हे सȑ आहे ʉणून 0 शूɊ खोटे आहे समाधान कारण कारण दोन x 
अिधक तीन पेƗा कमी बारा साठी दुसरा समान दोन पेƗा जाˑy x 
 ȑामुळे सॉिलिसटर कारण खोटे आहे  मȯे 

ǉा उजʩा बाजूला दोन आिण चार तीन ʉणजे याचा अथŊ आहे उपाय कारण x y grea  ter than equal to one 
रेषेǉा वरǉा भागात आहे समान एक आहे आता आलेखामȯे ȑानुसार कारण पįरभािषत करा ʉणजे y 
दोन अिधक पेƗा जाˑ बारा मूळ असȑ असȑांसाठी हे समाधानाचे कारण असेल  समीकरणात दोन अिधक आता बाराx cy x cy 
पेƗा कमी समान साठी समान दोन साठी समान दोन ǉा उजʩा हाताची बाजू समान दोन ʉणून हे िनराकरण कारण असेल x x x x
समान दोन साठी आता एक पेƗा जाˑ हे समाधान कारण असेल आता या ितɎी Ůदेशांना एकũ केʞाने y 
हे कारण िमळेल हा Ůदेश आिण हा सोʞुशन Ůदेश आिण हा सोʞुशन Ůदेश
 ȑामुळे हा िũकोण हा िũकोण ितɎी असमानता पूणŊ करेल ʉणून हे सावलीचे कारण िदलेले समाधानाचे कारण असेल abc 
समीकरण दोन अिधक तीन पेƗा कमी बारा समान दोन पेƗा मोठे आिण एक पेƗा मोठे समीकरण िदलेली Ůणाली ʉणूनx y x y y 
आपण शेवटी शेडर िलš शकतो  कारण िदलेʞा तीनही İ̾थरांकांचे समाधान करेलr egion abc 
 ȑामुळे समाधानाचे कारण 
सावलीचा Ůदेश असेलabc 
 ȑामुळे अशा Ůकारे आपण िदलेʞा िभɄ असमानतेसाठी समाधान Ɨेũ शोधू शकतो, 
आता दुसरे उदाहरण िवचारात ƽा जे Ťािफकली अिधक पेƗा कमी सोडवलेले आहे.x 2y 
  समान बरोबर आठ दोन अिधक पेƗा कमी आठ समान पेƗा जाˑ शूɊ पेƗा मोठे बरोबर शूɊ पेƗा मोठे समीकरण x y x y y 
शूɊ समाधान संबंिधत समीकरण ʉणा की हे एक आहे हे दोन आहे आिण हे पिहʞा सेकंदासाठी तीन आहे आिण िȪतीय ʉणून x 
अिधक दोन आठ आिण दोन अिधक समान आठ चार एक अिधक दोन समान आठ पुट समान शूɊ ʉणजे समानi x y x y y x 

समान  ʉणजे समान चार ʉणजे गुण आठ शूɊ आिण शूɊ चार दुस̴ यासाठी दोन अिधक बरोबर आठ पुट बरोबर8 x 0 y x y y 
शूɊ ʉणजे समान चार आिण बरोबर शूɊ ʉणजे बरोबर आठ ʉणजे गुण चार शूɊ आिण शूɊ आठ समान समान x x y x x 
पेƗा मोठे  0 आिण पेƗा 0 ǉा बरोबरीचा पिहला चतुथाōश ʉणजे पिहʞा चतुथाōश मȯे आिण दोɎी धनाȏक आहेत ʉणून y x y x
शूɊापेƗा मोठे आिण शूɊापेƗा मोठे ही पिहʞा चतुथाōशाची अट आहे आता या दोन संबंिधत समीकरणांचा आलेख काढा y x 2 4 6
8 10 2 4 6 8
 ȑामुळे िबंदू आठ शूɊ आहेत ʉणून हा िबंदू आठ शूɊ आिण शूɊ चार आहे आिण हा िबंदू शूɊ चार आहे ʉणून या दोन िबंदंूना जोडून
हे अिधक 2 बरोबर 8 हे 8 0 दशŊवेल आिण हे आहे  0 4.x y 
 आता चार शूɊ आिण शूɊ आठ ʉणजे हे चार शूɊ आहे आिण हे शूɊ आठ आहे पुɎा या दोन िबंदंूना जोडून ही रेखा दोन अिधक x 

समान आठ दशŊवेल आिण हा िबंदू 0 8 आहे आिण हा िबंदू पįरभािषत करǻासाठी 4 0 आहे.y 
  कारण आपʞाला मूळ चाचणी पुɎा तपासावी लागेल ʉणून मूळ चाचणी चार एक अिधक दोन कमी बरोबर आठ पुट समान x y x 

समान 0 0 0 अिधक 2 मȯे 0 ʉणजे 0 बरोबर 8 पेƗा कमी आहे  खरे0 y 
 ȑामुळे मूळ ʉणून 0 0 
दोन दोन साठी सोʞुशन Ɨेũाशी संबंिधत आहे  अिधक समान पेƗा कमी आठ पुट शूɊ समान 0 ʉणजे 2 मȯे 0 अिधक 0x y x y 
बरोबर 0 पेƗा कमी 8 हे पुɎा खरे मूळ सोʞुशन Ůदेशाशी संबंिधत आहे ʉणून मूळ समीकरणातील दोɎीǉा सोʞुशन Ůदेशात आहे x
अिधक दोन आठ पेƗा कमी आिण दोन अिधक बरोबर आठ पेƗा कमी y x y 
आता आकृतीमधील समाधानाचे कारण पįरभािषत करा हे शूɊापेƗा मोठे आहे आिण हे शूɊाǉा बरोबरीने मोठे आहे मूळ मूळ x y 
Ůदेशात आहे  मूळ Ůदेशात आहे उȋȅी उȋȅी देखील आहे सोʞुशन Ůदेशासाठी खोटे आहे या समीकरणात आता ही İ̾थती एकũ 
केली आहे याचा अथŊ येथे आहे ʉणून समाधान Ůदेश येथे आहे याचा अथŊ हा भाग िदलेʞा संकेताचे िनराकरण कारण असेल िकंवा आपण
सामाɊ कारण ʉणू शकता िदलेʞा असमानता Ůणालीसाठी आिण हे नाव Ȩा की हे आहे आिण हे आहेa b c 
 ȑामुळे समाधान कारण िदलेʞा असमानता Ůणालीसाठी समान समाधान Ɨेũ एक दोन आिण तीन छायांिकत Ɨेũ असेल oa bc 
आपण आणखी एक उदाहरण घेऊया Ťािफक पȠतीने सोडवूया अिधक कमी पेƗा पाच चार अिधक मोठे बरोबरी चार x y x y x 
अिधक पाच मोठे बरोबर पाच पेƗा कमी चार बरोबर तीन पेƗा कमी ʉणजे येथे पाच रेषीय आहेत  असमानता आिण y x y 
आपʞाला या पाच िवषमता एकाच वेळी सोडवायला हʩात ʉणून ʉणा की ही एक आहे 2 आहे 3 आहे आिण हे 4 आहे आिण हे 5 आहे
 .
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 समीकरण 1 2 3 4 आिण 5 मȯे िदलेले संबंिधत समीकरण समीकरण अिधक समान पाच आहेत चार अिधक समान चार x y x y x
अिधक पाच समान पाच समान चार समान तीन चार एक अिधक समान पाच पुट समान 0 ʉणजे समान 5 y x y x y y x x 
समान 0 ʉणजे समान 5 तर गुण ʉणजे पाच शूɊ आिण शूɊ पाच चार दोन चार अिधक बरोबर चार पुट बरोबर 0 ʉणजे y x y y 

समान 1 बरोबर 0 ʉणजे समान 4 4 तृतीय अिधक 5 बरोबर पाच ʉणजे बरोबर ठेवा  शूɊ ʉणजे समान 5 x x y x y y y x 
आिण समान 0 ʉणजे बरोबर 1 असे सूिचत करते  िबंदू ʉणजे एक शूɊ आिण शूɊ चार गुण ʉणजे पाच शूɊ आिण शूɊ एक x y 
चार चौथा चार ʉणजे अƗाǉा समांतर रेषा आहे x y 
आिण चार शूɊ बरोबर तीनमधून जाणे ही अƗाǉा समांतर रेषा आहे आिण आता शूɊ तीनमधून जात आहे पाचही संबंिधत y x 
समीकरणांची चचाŊ करताना आपण या समीकरणांचा आलेख काढू शकतो अƗ पाच सहा एक दोन तीन चार x yx 0 1 2 3 4 
पाच सहा वजा एक वजा दोन वजा एक वजा दोन
 ȑामुळे चार अिधक समान पाच गुण पाच शूɊ आिण शूɊ पाच पाच शूɊ आिण शूɊ पाच आहेत ʉणून या दोन िबंदू अिधक x y x 

समान पाच पाच शूɊ आिण हे शूɊ पाच चार अिधक बरोबर चार गुण आहेत एक शूɊ आिण शूɊ चार एक शूɊ आिण शूɊ y x y 
चार ʉणजे  या दोन िबंदंूना जोडा हे एक शूɊ आहे आिण हे शूɊ चार आहे ितस̴या समीकरणासाठी अिधक पाच समान पाच गुण x y 
आहेत पाच शूɊ आिण शूɊ एक पाच शूɊ आिण शूɊ एक ʉणजे हे दोन गुण अिधक पाच समान पाच आिण ही रेषा चार आहे  x y x
अिधक समान चार ʉणजे हा िबंदू शूɊ आहे एक पाच शूɊ आता बरोबर चार ही एक रेषा आहे ʉणून बरोबर 4 ही y x x y 
अƗाǉा समांतर असलेली आिण 4 0 मधून जाणारी रेषा आहे.
 ʉणून हे आिण बरोबर आहे  तीनǉा समान ʉणजे अƗाǉा समांतर आिण शूɊ तीनमधून जाणारी एक रेषा आहेx 4 y x 
 ȑामुळे हे बरोबर तीन आहे आता आपण असमानता तपासूया ʉणजे पिहली असमानता अिधक ǉा बरोबरीने कमी आहे y x y 5 
याचा अथŊ ही रेषा िसम अिधक कमी ʉणते  पाच ǉा बरोबरीने ही रेषा अधŎ रेषा आहेx y 
 ȑामुळे ही रेषा पूणŊ रेषा नाही ही रेषा अधŎ रेषा आहे आिण अिधक पाच पेƗा कमी आहे ʉणून जेʬा तुʉी मूळ चाचणी तपासता x y 
तेʬा तुʉाला आढळेल की हा Ůदेश समाधानाचा Ůदेश असेल हा Ůदेश असेल दुस-या असमानतेसाठी पुɎा समाधानाचे कारण जर तुʉी 
पुɎा मूळ चाचणीला गेलात तर तुʉाला हे कारण सापडेल हे समाधानाचे कारण असेल आिण ितस̴ या अयोƶतेसाठी तुʉी मूळ चाचणीला 
गेलात तर तुʉाला हा Ůदेश सोʞुशनचा Ůदेश असेल आिण चौथा पेƗा कमी असेल.x 

साठी चार समान  चार पेƗा कमी हा सोʞुशन įरजन असेल आिण पेƗा कमी तीन पेƗा कमी अधोगामी कारण असेल जेʬा तुʉी  x y 
हे सवŊ कारण एकũ करता तेʬा हे समाधान Ɨेũ आहे हे समाधान Ɨेũ आहे आिण हे समाधानाचे कारण आहे आिण हे समाधान आहे  
कारण आिण हा सोʞुशन Ůदेश असेल ʉणून उपयुƅतेमȯे चार पाच आमǉाकडे हे पाच सामाईक समाधान Ɨेũ आहेत जे या 
छायांिकत ŮदेशाȪारे समाधानी आहेत ʉणून ʉणा की हे हे आहे ब हे क हे ड आहे आिण हे ई आहे ʉणून ही सीमा आहे  रेषा समािवʼ 
नाही ही सीमारेषा यापासून या िबंदूपयōत समािवʼ केलेली नाही हे उघडे आहे ʉणून हे खुले कारण आहे बंद कारण नाही ʉणून शेवटी 
आपण सवŊ युिटिलिटजमȯे िदलेʞा सवाōसाठी सामाɊ सामाɊ कारण ʉणू शकतो  1 2 3 4 आिण 5 हे छायांिकत असतील  Ɨेũ 
abcde 
ʉणून समाधान Ɨेũ Ɨेũ असेलabcde 
 ȑामुळे अशा Ůकारे आपण 
अनेक समीकरणे एकाच वेळी सोडवू शकतो आिण िदलेले समान कारण िकंवा िनराकरण कारण शोधू शकतो 
.
  समानता एकाच वेळी ठीक आहे धɊवाद 
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