
 ठीक है दोˑो ंपहले ʩाƥान के Ţम मŐ एक अब दो चर मŐ समीकरण मŐ रैİखक की Ůणाली का Ťािफकल समाधान
 इसिलए हमारे पास दो चर मŐ एक से अिधक रैİखक समीकरण हœ और हमŐ उस दो या तीन को एक साथ समीकरण मŐ हल करना होगा 
तािक इसे हल करने के िलए समीकरण मŐ समकािलक रेखीय का अथŊ है उन िबंदुओ ं का पता लगाना िजसके िलए सभी İ̾थरांक xy 
संतुʼ हœ यहाँ İ̾थरांक का अथŊ है िक इस एक साथ समाधान मŐ दो चर मŐ रैİखक समीकरण को İ̾थरांक के ŝप मŐ जाना जाएगा,
 इसिलए समाधान सेट एक खाली सेट हो सकता है उदाहरण के िलए समीकरण सेट मŐ  İ̾थरांको ंका समाधान खाली होगा, एक सीिमत 
कारण और एक असीिमत कारण सेट करŐ ,
 इसिलए हम इस उदाहरण पर चचाŊ करŐ गे िक इɎŐ समीकरणो ंया इन İ̾थरांको ंमŐ एक साथ कैसे हल िकया जाए तािक दो चर मŐ रैİखक 
समीकरण की Ůणाली को Ťािफक ŝप से हल िकया जा सके।
  दी गई सभी रैİखक असमानताओ ंपर हम पहले ही चचाŊ कर चुके हœ िक रैİखक असमानताओ ंका आलेख कैसे बनाया जाता है  एक चर 
या दो चर मŐ िफर Ůȑेक पंİƅ के ʩवहायŊ कारण को िचि˥त करŐ  इसका मतलब है िक हमŐ समाधान कारण को िफर से िचि˥त es 
करना होगा हम चचाŊ करते हœ िक समाधान कैसे खोजा जाए सामाɊ कारण खोजŐ जो सभी दी गई रैİखक असमानताओ ंको संतुʼ करता है
तो हमŐ यह पता लगाना होगा िक Ɛा होगा  सामाɊ कारण Ɛा दी गई असमानताओ ंके सामाɊ कारण हो सकते हœ सामाɊ कारण 
सामाɊ कारण नही ंहो सकते हœ और यह सामाɊ कारण रैİखक असमानताओ ंकी दी गई Ůणाली के समाधान की आवʴकता है यिद 
रैİखक असमानताओ ंकी दी गई Ůणाली मŐ सामाɊ कारण है तो वह कारण बंधुआ हो सकता है कारण हो सकता है  असीम कारण आइए 
हम एक और उदाहरण लŐ 
रैİखक असमानताओ ंकी Ůणाली को Ťािफक ŝप से हल करŐ  तीन जमा दो चौबीस तीन ɘस के बराबर से कम पंūह x i x y x 
चार समाधान के बराबर से अिधक है तो यह पहली असमानता है यह दूसरी है और  यह तीसरी असमानता है
 इसिलए एक दो और तीन के िलए संबȠ समीकरण तीन जमा दो हœ अथाŊत Ɠाल टू चौबीस तीन एƛ ɘस वाई बराबर पंūह और x 
एƛ बराबर चार तो ये तीनो ंसमीकरण मŐ िदए गए समीकरण चार से जुड़े हœ
 इसिलए चार एक तीन एƛ ɘस दो वाई चौबीस डाल वाई बराबर शूɊ का अथŊ है बराबर आठ बराबर  शूɊ का अथŊ है बारह x x y 
के बराबर
 इसिलए अंक 8 0 और 0 12 दूसरे तीन के िलए जमा पंūह के बराबर बराबर शूɊ का अथŊ है के बराबर पांच बराबर x y y x x 
शूɊ का अथŊ है पंūह के बराबर और चार ितहाई चार के बराबर चार शूɊ से गुजरने वाली अƗ के समानांतर एक रेखा है, अब y x y 
इन तीन रेखाओ ं शूɊ का आलेख बनाएं Ɛोिंक हमŐ िबंदु आठ शूɊ शूɊ बारह और पांच शूɊ और शूɊ पंūह का पता लगाना है,xy 
 इसिलए सुिवधा के िलए हम 2 4 के बराबर एक भाग लेते हœ 6 8 10 12 14 16.
 2 4 6 8 10 12 14 और यह 16 है यह है।y 16 
 तो 8 0 का मतलब यह िबंदु 80 और 0 12 होगा और यह िबंदु 0 12 होगा।
 इन दो िबंदुओ ंको िमलाइए तािक यह रेखा तीन का Ůितिनिधȕ करे  दो चौबीस के बराबर है तो िबंदु पांच शूɊ यह िबंदु xp lus y 
आठ शूɊ है और यह िबंदु शूɊ बारह अब पांच शूɊ है
 इसिलए यह िबंदु पांच और शूɊ पंūह होगा यह िबंदु पचास से पंūह होगा
 इसिलए इन दो िबंदुओ ंको जोड़ दŐ  तो रेखा का समीकरण  तीन जोड़ पंūह के बराबर अब चार के बराबर है तो बराबर चार x y x x 
इस चार शूɊ से होकर गुजरने वाली एक रेखा है और अƗ के समानांतर देखŐ बराबर चार अब आइए हम असमानताओ ंपर िवचार y x 
करŐ  या दी गई तीन जमा दो बराबर से अिधक  चौबीस को अब चार एक जो िक तीन जमा दो के बराबर 24 से अिधक हैx i x y 
 इसिलए मूल परीƗण का मतलब है िक हमŐ यह जांचना है िक मूल Ɨेũ मŐ है या नही ं
 इसिलए को 0 के बराबर और को 0 के बराबर रखŐ।x y 

 इसिलए 3 गुणा 0 जोड़ 2 गुणा 0 बराबर 0 24 के बराबर से बड़ा है जो सȑ नही ंहै
 इसिलए मूल समाधान से संबंिधत नही ंहै कारण इसका मतलब है िक इसके िलए तीन जमा दो मœ चौबीस के बराबर से अिधक इसका x 
कारण यह होगा Ɛोिंक इस Ɨेũ मŐ मूल  झठू नही ंबोलता यही कारण होगा यही कारण होगा अब चार सेकंड यानी तीन जमा o x y 
पंūह के बराबर से कम
 इसिलए को शूɊ के बराबर और को शूɊ के बराबर रखŐ तो 3 गुणा 0 जोड़ 0 बराबर 0 बराबर 15 से कम यह सच हैx y 
 इसिलए मूल समाधान कारण से संबंिधत है इसका मतलब है िक इसके िलए तीन जमा पंūह के बराबर समाधान कारण होगा यह x y 
समाधान Ɨेũ इस िदशा मŐ अब तीन चार ितहाई के िलए होगा जो िक चार के बराबर से अिधक है इसका मतलब है बराबर से चार x x 
का मतलब है िक का पूरा मान जो चार से अिधक है अब अलग-अलग असमानताओ ंके िलए हमारे पास अलग-अलग समाधान कारण x 
हœ अब हमŐ यह पता लगाना होगा िक कौन सा कारण सामाɊ कारण होगा या सामाɊ कारण मौजूद होगा या नही।ं
  इस मामले मŐ हमारे पास  अलग-अलग िदए गए असमानताओ ंके पįरभािषत कारण के अनुसार कोई कारण सामाɊ कारण नही ंहोगा,
 इसिलए समाधान कारण फाई होगा यिद आपने इसके िलए कहा है और अलग-अलग सह के साथ सेट िकया गया है  या तो हम देखते हœ 
िक कोई भी कारण िजसमŐ तीनो ंरंगो ंका मतलब नीला हरा और लाल नही ंहै ,
 इसिलए इİƓटी मŐ दी गई इस Ůणाली के िलए हमारे पास कोई ʩवहायŊ कारण या कोई समाधान Ɨेũ नही ंहै,
 इसिलए समाधान Ɨेũ खाली सेट होगा अब हम एक और उदाहरण पर िवचार करŐ  Ťािफक ŝप से हल करŐ  दो जमा तीन बारह के x y 
बराबर से कम बराबर से दो के बराबर एक समाधान के बराबर कहते हœ िक यह पहला है यह दूसरा है और यह तीसरा हैx y 
 इसिलए संबȠ समीकरण दो जमा तीन बारह के बराबर 2 संबȠ समीकरण 4 1 2 और 3 के बराबर।x y x y 1 
 अब चार एक दो जमा तीन बारह के बराबर हैx y 
 इसिलए को शूɊ के बराबर रखŐ का अथŊ है के बराबर छह बराबर शूɊ का अथŊ है चार के बराबर हैy x x y 
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 इसिलए अंक छह शूɊ और शूɊ चार हœ इसका मतलब है िक यह रेखा अƗ को छह शूɊ पर और अƗ को शूɊ पर चार चार x y 
सेकंड बराबर दो को अƗ के समानांतर एक रेखा है और दो शूɊ से तीन के बराबर एक के िलए अƗ के समानांतर एक x y y x 
रेखा है और शूɊ से आगे बढ़ते Šए अब इन तीनो ंरेखाओ ंका Ťाफ बनाएं अƗ अƗ 0 1 2 3 4 5 6.p  x y 
 एक दो तीन चार तो पहली पंİƅ के िलए हमारे पास िबंदु छह शूɊ और शूɊ चार छह शूɊ और शूɊ चार हœ
 इसिलए इन दोनो ंको िमलाएं  िबंदु तो यह रेखा दो जमा तीन बराबर 12 होगी।x y 
 अब बराबर 2 एक रेखा है जो अƗ के समानांतर है और 2 से होकर गुजरती है।x y 

दो के बराबर और दो के बराबर है और यह एक रेखा है जो इसे बराबर कहती है  एक के िलए अब हमŐ िविभɄ  x clx y 
असमानताओ ंके िलए इसके समाधान Ɨेũ को पįरभािषत करना होगा,
 इसिलए इसके िलए हम केवल मूल परीƗण मूल परीƗण की जांच करते हœ,
 इसिलए 4 1 जो िक ɘस के बराबर 12 से कम है के बराबर 0 और के बराबर 0 है।2x 3y x y 
 तो 2 गुणा 0 जोड़ 3 गुणा 0 बराबर 0 बराबर 12 से कम सȑ है तो 0 शूɊ समाधान कारण मŐ िनिहत है 
दो जमा तीन बारह के बराबर से कम दूसरे के िलए दो के बराबर से अिधक तो सॉिलिसटर कारण िनिहत है लाइन के दािहने x y x x 
हाथ की ओर दो और चार तीन के बराबर है जो िक एक के बराबर का अथŊ है समाधान कारण रेखा की रेखा के ऊपरी y grea  y 
भाग मŐ िनिहत है, एक के बराबर अब Ťाफ़ मŐ तदनुसार कारण पįरभािषत करŐ ,
 इसिलए दो ɘस साइ के िलए बारह मूल के बराबर से अिधक है इसका मतलब है िक यह समाधान कारण होगा  समीकरण मŐ दो x 
एƛ ɘस साइ कम से कम बारह के िलए अब एƛ के िलए दो के बराबर दो के दािहने हाथ की रेखा के बराबर एƛ दो के बराबर है
 इसिलए यह एƛ के बराबर दो के िलए समाधान कारण होगा  वाई के बराबर एक के बराबर यह समाधान कारण होगा अब इन तीनो ं
Ɨेũो ंके संयोजन से यह कारण इस Ɨेũ और इस समाधान Ɨेũ और इस समाधान Ɨेũ को िमलेगा
 इसिलए यह िũभुज एबीसी तीनो ंअसमानताओ ंको संतुʼ करेगा
 इसिलए यह छाया कारण िदए गए समाधान का कारण होगा  समीकरण मŐ िदए गए िसːम की Ůणाली दो जमा तीन बारह के x y 
बराबर दो से अिधक और एक के बराबर से अिधक है तािक हम अंत मŐ िलख सकŐ   कारण एबीसी सभी x y shader r egion 
तीन İ̾थरांक को संतुʼ करेगा
 इसिलए समाधान कारण 
छाया Ɨेũ एबीसी होगा
 इसिलए इस तरह से हम 
दी गई िविभɄ असमानताओ ंके िलए समाधान Ɨेũ ढंूढ सकते हœ अब एक और उदाहरण पर िवचार करŐ  जो Ťािफक ŝप से ɘस x 2y 
से कम हल करता है  आठ के बराबर दो जोड़ आठ से कम के बराबर शूɊ से अिधक शूɊ से अिधक समाधान संबȠ x y x y 
समीकरण के िलए यह एक है यह दो है और यह पहले दूसरे के िलए तीन है और दूसरा
 इसिलए जमा दो आठ के बराबर और दो जोड़ आठ चार एक के बराबर जोड़ दो आठ के बराबर बराबर शूɊ काx i x y x y y 
अथŊ है के बराबर 8 के बराबर 0 का अथŊ है के बराबर चार तो अंक आठ शूɊ और शूɊ चार हœ दूसरे दो के िलए जोड़ x x y x y 
आठ के बराबर, बराबर शूɊ का अथŊ है के बराबर चार और के बराबर शूɊ का अथŊ है के बराबर आठy x x y 
 इसिलए अंक चार शूɊ और शूɊ आठ हœ के बराबर के बराबर से अिधक  0 और बराबर से अिधक 0 का अथŊ है पहले x x y 
चतुथाōश का अथŊ है पहले चतुथाōश मŐ और दोनो ंधनाȏक हœx y 
 इसिलए शूɊ से बड़ा और शूɊ के बराबर से बड़ा है, पहले चतुथाōश के िलए एक शतŊ है अब इन दो संबȠ समीकरणो ंका आलेख x y 
बनाएं तो अंक आठ शूɊ हœx 2 4 6 8 10 2 4 6 8 
 इसिलए यह िबंदु आठ शूɊ और शूɊ चार है और यह िबंदु शूɊ चार है
 इसिलए इन दो िबंदुओ ंको िमलाइए यह जमा 2 को 8 के बराबर दशाŊता है यह 8 0 है और यह है  0 4.x y 
 अब चार शूɊ और शूɊ आठ तो यह चार शूɊ है और यह शूɊ आठ है िफर से इन दो िबंदुओ ंको िमलाएं और यह आठ के बराबर रेखा
दो जमा का Ůितिनिधȕ करेगा x y 
और यह िबंदु 0 8 है और यह िबंदु 4 0 पįरभािषत करने के िलए है  कारण हमŐ िफर से मूल परीƗण की जाँच करनी है
 इसिलए मूल परीƗण चार एक जमा दो आठ के बराबर डालŐ बराबर 0 बराबर 0 अथŊ 0 जोड़ 2 गुणा 0 का अथŊ है 0 बराबर x y x y 
8 से कम है  सच तो मूल
 इसिलए 0 0 
दो दो x .
 के समाधान Ɨेũ से संबंिधत है  जोड़ आठ से कम डाल बराबर शूɊ बराबर 0 का अथŊ है 2 गुणा 0 जोड़ 0 बराबर 0 बराबर 8 y x y 
से कम है िफर से सही मूल समाधान Ɨेũ से संबंिधत है
 इसिलए मूल समीकरण मŐ दोनो ंके समाधान Ɨेũ मŐ है  जोड़ दो आठ के बराबर से कम और दो जमा आठ से कम x y x y 
अब समाधान कारण को पįरभािषत करŐ  यह आंकड़ा मŐ के बराबर से बड़ा है और यह शूɊ के बराबर से बड़ा है, इस Ɨेũ मŐ İ̾थत x y 
है
 इसिलए  मूल Ɨेũ मŐ िनिहत है उȋिȅ भी इसके समाधान Ɨेũ के िलए समीकरण मŐ है अब इस İ̾थित को िमलाकर इसका मतलब है िक 
यहां समाधान Ɨेũ यहां है इसका मतलब है िक यह िहˣा 
िदए गए संकेत का समाधान कारण होगा या आप सामाɊ कारण कह सकते हœ दी गई असमानता Ůणाली के   िलए और इसे नाम दŐ  
Ɛोिंक यह एक है यह बी है और यह सी है
 इसिलए समाधान कारण असमानताओ ंकी दी गई Ůणाली के िलए सामाɊ समाधान Ɨेũ एक दो और तीन छायांिकत Ɨेũ होगा बीसी o 
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आइए हम एक और उदाहरण लेते हœ Ťािफक ŝप से हल करŐ  एƛ ɘस वाई पांच से कम चार एƛ ɘस वाई चार के बराबर से अिधक 
एƛ ɘस पांच वाई बराबर पांच से कम बराबर चार से कम तीन के बराबर तो यहां हमारे पास पांच रैİखक हœ  असमानताओ ंऔर हमŐ x 
इन पांच असमानताओ ंको एक साथ हल करना है,
 इसिलए कहŐ िक यह एक है यह 2 है यह 3 है और यह 4 है और यह 5 है।
  समीकरण 1 2 3 4 और 5 मŐ िदए गए समीकरण समीकरण ɘस बराबर पांच हœ चार जोड़ बराबर चार जमा पांच x y x y x y 
पांच बराबर चार बराबर तीन चार एक जोड़ पांच के बराबर बराबर 0 का अथŊ है के बराबर 5 के बराबर 0 का अथŊx y x y y x x 
है के बराबर 5 तो अंक पांच शूɊ और शूɊ पांच चार दो चार जमा चार के बराबर है बराबर 0 का अथŊ है बराबर 1 y x y y x x 
बराबर 0 का अथŊ है बराबर 4 4 तीसरा जमा 5 पांच के बराबर हैy x y 
 इसिलए को बराबर रखŐ  शूɊ का अथŊ है के बराबर 5 और के बराबर 0 का अथŊ है के बराबर 1y x x y 
 इसिलए  अंक एक शूɊ और शूɊ चार अंक पांच शूɊ और शूɊ एक चार चौथाई बराबर चार x 

अƗ के समानांतर एक रेखा है और चार शूɊ बराबर तीन से होकर गुजरने वाली एक रेखा है जो अƗ के समानांतर है और अब y y x 
शूɊ तीन से होकर गुजरती है 
सभी पांच संबȠ समीकरणो ंपर चचाŊ करते Šए हम इस समीकरण का Ťाफ खीचंने मŐ सƗम हœ अƗ है 0 1 2 3 4 पांच छह एक x yx 
दो तीन चार पांच छह घटा एक घटा दो घटा एक घटा दो तो चार जमा पांच अंक के बराबर पाँच शूɊ और शूɊ पाँच पाँच शूɊ x y 
और शूɊ पाँच हœ
 इसिलए इन दो िबंदुओ ं जोड़ को पाँच पाँच शूɊ के बराबर िमलाएँ और यह चार के िलए शूɊ पाँच है जमा चार िबंदुओ ंके x y x y 
बराबर है एक शूɊ और शूɊ चार एक शूɊ और शूɊ चार तो  इन दो िबंदुओ ंको िमलाएं यह एक शूɊ है और यह तीसरे समीकरण के 
िलए शूɊ चार है जमा पांच पांच अंक के बराबर पांच शूɊ और शूɊ एक पांच शूɊ और शूɊ एक हैx y 
 इसिलए इन दो िबंदुओ ंको जोड़ो जमा पांच पांच के बराबर है और यह रेखा चार है  जोड़ चार के बराबर है तो यह िबंदु शूɊx y x y 
है एक पांच शूɊ है अब बराबर चार एक रेखा हैx 
 इसिलए बराबर 4 एक रेखा है जो अƗ के समानांतर है और 4 0 से गुजरती है।x y 
 तो यह बराबर 4 और है  तीन के बराबर एक रेखा है जो अƗ के समानांतर है और शूɊ तीन से होकर गुजरती हैx y x 
 इसिलए यह बराबर तीन है अब हम असमानता की जाँच करते हœy 
 इसिलए पहली असमानता जमा के बराबर से कम है इसका मतलब है िक यह रेखा िसम जमा कम कहती है  पाँच के x y 5 x y 
बराबर है
 इसिलए यह रेखा आधी रेखा है
 इसिलए यह रेखा पूणŊ रेखा नही ंहै यह रेखा आधी रेखा है और जमा पाँच से कम हैx y 
 इसिलए जब आप मूल परीƗण की जाँच करŐ गे तो आप पाएंगे िक यह Ɨेũ समाधान Ɨेũ होगा यह Ɨेũ होगा  दूसरी असमानता के िलए 
समाधान कारण िफर से यिद आप िफर से मूल परीƗण से गुजरते हœ तो आप पाएंगे िक यह कारण समाधान कारण होगा और तीसरे अधमŊ
के िलए यिद आप मूल परीƗण से गुजरते हœ तो आप पाएंगे िक यह Ɨेũ समाधान Ɨेũ होगा और चार चौथाई कम होगा x x .
 के िलए चार के बराबर  चार के बराबर से कम यह समाधान Ɨेũ होगा और के िलए तीन से कम नीचे की ओर कारण समाधान कारण y 
होगा जब आप इस सभी कारणो ंको िमलाते हœ तो यह समाधान Ɨेũ है यह समाधान Ɨेũ है और यह समाधान कारण है और यह समाधान 
है  कारण और यह समाधान Ɨेũ होगा
 इसिलए उपयोिगता मŐ चार पांच हमारे पास ये पांच सामाɊ समाधान Ɨेũ हœ जो इस छायांिकत Ɨेũ से संतुʼ हœ
 इसिलए कहŐ िक यह एक है बी यह सी है यह डी है और यह ई है
 इसिलए इस Ɨेũ मŐ यह सीमा है रेखा शािमल नही ंहै यह सीमा रेखा इसमŐ से शािमल नही ंहै इस िबंदु तक यह खुला है
 इसिलए यह खुला कारण बंद कारण नही ंहै
 इसिलए अंत मŐ हम सभी उपयोिगताओ ंके िलए सामाɊ सामाɊ कारण कह सकते हœ  
1 2 3 4 और 5 
छायांिकत होगें  Ɨेũ एबीसीडी 
इसिलए समाधान Ɨेũ Ɨेũ एबीसीडी होगा
 इसिलए इस तरह हम 
एक साथ समीकरण मŐ कई हल कर सकते हœ और िदए गए के िलए सामाɊ कारण या समाधान कारण ढंूढ सकते हœ एक साथ समानताएं 
ठीक है धɊवाद Pru
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