
 சரி நண்பரக்ேள , ேநரியல் சமத்ௌவ௘ன்ைம௜ல் ஼ல ௚க்ழயமான உண்ைமகைளத் 
ெதாடங்ஶழேறாம், இொல் உண்ைமயான எண்ணின் ௚௱ைமயான மொப்ைப உள்ளடக்ழயதாக, 
மா௄லஸ் ெசயல்பாடை்டச ்ெசால்லலாம், எனேவ ெதாடங்ஶவதற்ஶ ௚ன் , mod x mod x 
என்பதன் ெபா௠ள் ஒ௠ ௚௱ைமயான மொப்௖ ெசயல்பாடாக உள்ளௌ.
 எனேவ அௌ 0 க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் அொகமாக இ௠ந்தால் மற்௥ம் க்ஶ ஶைறவாக x x x 0 
இ௠ந்தால் ஐ ஶ௣க்ழறௌ.x 

என்பௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்பௌ ெதளிவாழறௌ, இௌ இன் மா௄லஸ்  x r x 
ஆஶம் இந்த ௚க்ழயமான யதாரத்்தத்ொல் நாம் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், 
எனேவ இங்ேக நாம் வைரய௥க்கலாம்.
  ௗஜ்௷ய ௚ூ௳௧க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்றால், மா௣௜ன் மா௄லஸ் சம்பந்தப்பட்ட 
சமன்பாட்ூல் ஼ல உண்ைமயான ெதானி௜ல் ஼ல ௚ூ௵கைளப் ெப௥ங்கள், 
அௌ ஒ௠ ேநரம்ைற உண்ைமயான எண் என்௥ ெபா௠ள்ப௄ம்.

ஐ ௳ட ஶைறவானௌ ைமனஸ் க்ஶ ெசாந்தமானௌ, ஏெனனில் ைலஸ் இைடெவளி   x x a x 
ைமனஸ் ஆஶம்  இைடெவளிைய ௛ட ௳௠ம்௖ழறௌ க௯த்தல் ௳னாூ என்பௌ ௗஜ்௷ய aa aa 
௚ூ௳௧க்ஶ ெசாந்தமானௌ, அதாவௌ ௙ண்௄ம் ேநரம்ைற உண்ைமயான எண், ௔ன்னர ்ab x 
இன் மா௄லஸ் ைமனஸ் ைமனஸ் அல்லௌ ஐ ௳ட ெபரியௌ , அதாவௌ என்பௌ x x x 
இைடெவளி க௯த்தல் ௚ூ௳௧ க௯த்தல் ஒ௠ ௟னியன் ஒ௠ ௚ூ௳௧ ெவளிப்பைடயாக ொறந்த 
இைடெவளி மற்௥ம் இன் இரண்டாவௌ ிழ்நிைல மா௄லஸ் சமமானைத ௳ட அொகமாக x 
உள்ளௌ  இப்ேபாௌ ௛ன்றாவௌ எொர௳்ைன ேநரம்ைற உண்ைமயான எண்ணாக௵ம் , r 
நிைலயான உண்ைமயான எண்ணாக௵ம் இ௠க்கட௄்ம், ௔ன்னர ் ைமனஸ் ஐ ௳ட x r 
ஶைறவான மா௄லஸ் என்பௌ ஒ௠ ைமனஸ் ஐ ௳ட ஶைறவான ஐக் காடூ்௩ம் ஶைறவானௌr x 
என்பைத ஶ௣க்ழறௌ.

க்ஶ சமமானைதக் காட்ூ௩ம் ஶைறவானௌ என்பௌ க்ஶ சமமான க்ஶம் ஶைறவானௌ,   r x x 
என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் க்ஶ சமமானதாஶம், அதாவௌ என்பௌ ெந௠ங்ழய இைடெவளிக்ஶ x r x 

ெசாந்தமானௌ ஒ௠ க௯த்தல் ஷட்டல் ௛ன்றாவௌ என்பௌ இன் மா௄லஸ் ைமனஸ் ஐ ra r x r 
௳ட ெபரியௌ ஐ ௳ட ஶைறவாக ஶ௣க்ழறௌ ஒ௠ ஷட்டல் ஐ ௳ட ைமனஸ் அல்லௌ x r r x 
ெபரியௌ மற்௥ம் ைமன௻ன் மா௄லஸ் ஐ ௳ட ெபரியௌ ஐ ௳ட ெபரியௌ என்பௌ ஐ x r r x 
௳ட ஶைறவானௌ ஐ ஶ௣க்ழறௌ  இரண்௄ம் ேநரம்ைற உண்ைமயான எண் ௔ன்னர ் ஐ r x 
௳டக் ஶைறவான மா௄லஸ் என்பௌ ஐக் ஶ௣க்ழறௌ ைமனஸ் ௔ ைமனஸ் ஒ௠ ௟னியன் b x ab
ொறந்த இைடெவளி மா௄லஸஓக்ஶ சமமான மா௄லஸஓக்ஶ சமமானைதக் காட்ூ௩ம் aba x x 
ஶைறவானௌ ஐக் ஶ௣க்ழறௌ ைமனஸ் ௔ க௯த்தல்  ஒ௠ ெதா௯ற்சங்க ெந௠ங்ழய b x 
இைடெவளி மற்௥ம் ைமனஸ் இன் மா௄லைஸ ௳டக் ஶைறவானௌ, என்பௌ ொறந்த ab x c x 
இைடெவளி௜ல் ைமனஸ் ௔ளஸ் க௯த்தல் இைடெவளி௜ன் ஷட்டல் b c a plus c a plus cb 

மற்௥ம் இன் மா௄லஸஓக்ஶ சமமானைத ௳டக் ஶைறவானௌ ௔க்ஶ சமமான plus c x x 
க௯த்தல் என்பௌ என்பௌ ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் ஼ ைமனஸ் ஏ ௔ளஸ் ஼ க்ேளாஸ் இன்டரவ்ல் c x 
௟னியன் க்ேளாஸ் இன்டரெ்வல் அ ௔ளஸ் ஼௔ ௔ளஸ் ஼ ஆஶம், எனேவ இைவ 
௚௱ைமயான மொப்௖ ெசயல்பாடூ்ன் அூப்பைட௜ல் ஼ல ௚க்ழயமான உண்ைமகளாஶம்.
  ௔ரசச்ைன 
௛ன்௥  எக்ஸ் க௯த்தல் இரண்௄க்ஶ சமமான ஒன்௥க்ஶ சமம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம்   .
  இந்த ௚ூ௵, ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ ஶைறவாக சமமாக ௛ன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ x 
ஶைறவாக சமம்  ஒன்௥க்ஶ சமம் 
இரண்ைடக் ஶ௣க்ழறௌ.
 இரண்௄க்ஶ சமமான ௛ன்௥ ஐ ௳ட ஐந்ொற்ஶ சமமான இரண்௄க்ஶ சமமானால், இௌ x 
௛ன்௣ல் இரண்டாக ஒன்௥க்ஶ ௛ன்௥க்ஶ சமமான ௛ன்௥ ஆல் ௛ன்ைறக் ஶ௣க்ழறௌ, x 
எனேவ இௌ 1 ஆல் 2 ஶைறவாக சமமாக ஐ ௳ட ஶைறவாக 5 ஆல் 6 ஐக் ஶ௣க்ழறௌ எனேவ x x 
என்பௌ ௛ூய இைடெவளி௜ல் ஒன்௣௧௠ந்ௌ இரண்௄ ஐந்ௌ ஆறாக உள்ளௌ எனேவ சமன்பா௄ 
ேமாட் ௛ன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ சமன்பா௄ ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ சமம் x 

என்பௌ ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ ஐந்ௌ ஆறாக உள்ளௌ என்பௌ சமன்பாட்ூல் உள்ள x x 
அைனத்ௌக்ஶம் மாற்றாக அைமக்கப்பட்டௌ.
  உண்ைமயான எண்ணின் மற்ெறா௠ எ௄த்ௌக்காட௄் ோர௵் ஐந்ௌக்ஶ சமமான இரண்௄ mod x  
ைமனஸ் ஐ ௳ட ெபரியௌ ோர௵் ைமனஸ் இரண்௄ ெபரியௌ ஐந்ொற்ஶ சமம் என்பைதx r mod x 
நாம் அ௣ேவாம்.
   ஒ௠ ேமாட் ைமனஸ் இரண்௄க்ஶ சமமான ஐந்ைதக் ஶ௣க்ழறௌ ைமனஸ் 2 க்ஶ சமமான x x 
ைமனஸ் 5 அல்லௌ க௯த்தல் 2 ஐ ௳ட அொகமாக உள்ளௌ, எனேவ நமக்ஶ இரண்௄ ேநரியல் x 
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சமத்ௌவ௘ன்ைம உள்ளௌ, இௌ ைமனஸ் 5 அல்லௌ க்ஶ சமமானைத ௳ட க௯த்தல் 2 x x 
ஶைற௵ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ.
 5 க்ஶ சமமான ைமனஸ் 2 இௌ க௯த்தல் 2 ஷட்டல் 5 ஐக் ஶ௣க்ழறௌ ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 2 x 
ைமனஸ் 5 ஷட்டல் 2 அல்லௌ க௯த்தல் 2 ஷட்டல் 2 சமம் 5 ஷட்டல் 2 ஐ ௳ட ெபரியௌ இௌ x 
ைமனஸ் 3 க்ஶ சமமான ஐக் ஶ௣க்ழறௌ அல்லௌ ஐ ௳ட சமம் 7.x x 
 எனேவ என்பௌ ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் 3 அல்லௌ இன்ஃ௔னிடூ்க்ஶ x x 7 
ெசாந்தமானௌ  என்௥ எ௱தலாம் .
 சமன்பாட்ூல் ேமாட் ைமனஸ் ௅ ழேரட்  ஐ ௳ட சமன் ஐந்ொற்ஶ மற்ெறா௠ உதாரணம் x r 
சமன்பாட்ூல் உள்ள அைமப்ைப ோரக்்க க௯த்தல் ஒன்௥ ஐந்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் mod x mod x 
இரண்ைட ௳ட ெபரியௌ, எனேவ இங்ேக சமன்பாட்ூல் இரண்௄ சமன்பாட்ூல் உள்ளௌ, அௌ 
சமன்பாட்ூல் அைமப்௖ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ நாம் ஐ ோரக்்ழேறாம்  ைமனஸ் mod x 
ஒன் ஃைபவ் மற்௥ம் ேமாட் இரண்௄க்ஶ சமமானதாகக் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, இௌ ஒன்௥ x 
சமன்பாட்ூல் உள்ளௌ, இௌ சமன்பா௄ இரண்ூல் உள்ளௌ, எனேவ ஒ௠ ேமாட் இ௧௠ந்ௌ x 
ஐந்ொற்ஶச ்சமமான ஒன்ைறக் ஶைறத்தால் , சமத்ௌவ௘ன்ைமைய ௙ண்௄ம் ேமாட் ஐ ௳ட x 
ஶைறவாகப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம்.

க்ஶ   a 
சமம் என்பௌ க்ஶ சமமான க்ஶம் ஶைறவான சமமானைதக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ இௌ x x x 
ைமனஸஓக்ஶ சமமானைத ௳ட ைமனஸ் ஐந்ௌ ஶைறவாக௵ம், 5 க்ஶ சமமானைத ௳ட 
ஶைறவாக௵ம் உள்ளௌ, எனேவ இௌ 

க்ஶ சமமான ஐ ௳ட 1 க்ஶம் ஶைறவானௌ ஐ ௳ட ஶைறவாக 5 ஐ ஶ௣க்ழறௌ ஷட்டல் 1.x x x 
 இௌ ைமனஸ் 4 ஐக் காடூ்௩ம் சமமான ஐ ௳ட சமம் 6 ஐக் ஶ௣க்ழறௌ.x 
 ௙ண்௄ம் இரண்௄ ேமாட் இரண்௄க்ஶ சமமானைத ௳ட அொகமாக உள்ளௌ, எனேவ இௌ x 
௙ண்௄ம் ஐப் பயன்ப௄த்ௌவைதக் ஶ௣க்ழறௌ.mod x 
 
அல்லௌ ெபரியைத ௳ட ஒ௠x 

க்ஶ சமம் என்பௌ ஐ ௳ட ஶைறவானௌ சமம் ைமனஸ் 2 அல்லௌ  so x greate  r x x 
ெபரியௌ சமம் 2 இௌ ைமனஸ் ௚ூ௳௧க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்பைத ஶ௣க்ழறௌ இங்ேக நாம்x 

க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்௥ எ௱தலாம்.x 
க௯த்தல் ஒன்௥ ஐந்ொற்ஶச ்சமமாக இ௠ந்தால் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ூற்ஶச ்   mod x mod x 

சமமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ இௌ௵ம் ௚ூ௳௧௜ல் ேசரக்்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ க௯த்தல் mod x 
ஒன்௥ ஐந்ொற்ஶச ்சமமாக இ௠ந்தால் என்பௌ ைமனஸ் நான்ஶ ஆ௥க்ஶம் மற்௥ம் x mod x 
என்பௌ 2 ௧௠ந்ௌம் ஆஶம்.mod 

க்ஶ சமமான 2 ஐ ஶ௣க்ழறௌ என்பௌ ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் 2 ெச௘ க்ேளாஸ்  x x 
இன்ெடரவ்ல் ௟னியன் ௄ இன்ஃ௔னிடூ், எனேவ இந்த இரண்௄ ோரை்வ௞ம் எண் ேகாட்ூல் 
ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் மற்௥ம் ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் என்௥ ெசால்௩ங்கள், இௌ 0 என்௥ 
ெசால்௩ங்கள், எனேவ ௚தல் ெதாஶப்௔ன் ோர௵் இௌதான் க௯த்தல் 2 மற்௥ம் இௌ 2 இௌ 4 இௌ 6 
மற்௥ம் இௌ ைமனஸ் 4 எனேவ ௚தல் சமன்பா௄ ைமனஸ் நான்ஶ ௚தல் ஆ௥ வைர௜லான 
ோரை்வ ைமனஸ் நான்ஶ ௚தல் ஆ௥ வைர இௌ ைமனஸ் 4 இௌ 6 மற்௥ம் இரண்டாவௌ 
சமன்பா௄ ெவஸ் ோர௵் ைமனஸ் 2 ௚தல் ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் என்றால் நாம் இங்ழ௠ந்ௌ gi  
இங்ஶம் , இரண்௄ இன்ஃ௔னிடூ்க்ஶம் ெசல்லலாம், எனேவ இௌ இரண்ூ௧௠ந்ௌ ஆ௥ வைர 
எனேவ இ௥ொயாக இைத இைணக்ஶம் ேபாௌ இரண்௄ ோர௵்க௬ம் ைமனஸ் நான்ழல் இ௠ந்ௌ 
ைமனஸ் ௅ என ைமனஸ் நான்ஶ ௚தல் ஆ௥ வைர ோர௵் ழைடக்ஶம்.
  நான்ஶ ௚தல் ைமனஸ் இரண்௄, இௌ ஒ௠ ோர௵் , இௌ இரண்௄ ௚தல் ஆ௥ இௌ மற்ெறா௠ ோர௵், 
எனேவ ோர௵் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ைட இைணத்தால், ைமனஸ் 4 க௯த்தல் 2 ெந௠ங்ழய 
இைடெவளி ௟னியன் ௛ூய இைடெவளி இரண்ூ௧௠ந்ௌ ஆ௥ வைர ோர௵் ழைடக்ஶம், எனேவ 
இந்த வ௯௜ல் நாம் கண்௄௔ூக்கலாம் ஒ௠ மா௣௜ல் இரண்௄ ேநரியல் சமன்பாடூ்ன் 
௚ைறைம௜ன் ோர௵், ௚௱ைமயான மொப்௖ ெசயல்பாடை்ட உள்ளடக்ழய மற்ெறா௠ உதாரணம்

க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் மற்ெறா௠ உதாரணம் க௯த்தல் ௛ன்௥க்ஶ சமம் இரண்௄ , mod x x 
ஶைறவாக உள்ளௌ என்பைத நாம் அ௣ேவாம்.

என்பௌ ெந௠ங்ழய இைடெவளி க௯த்தல் ௔ ௔ளஸ் ஼ க௯த்தல் ஒ௠ ௔ளஸ் ஼ ௟னியன்   x 
௛ூய இைடெவளி ஒ௠ ௔ளஸ் ஼௔ ௔ளஸ் ஼ ஆழயவற்ைறக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ 
சமன்பாட்ூல் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள சமன்பாட்ூற்ஶ சமமான ஒன்௥க்ஶ ஶைறவாகக் 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ ைமனஸ் இரண்௄க்ஶ சமமான ௛ன்ைறக் ஶ௣க்ழறௌ என்பௌ mod x x 
இங்ேக இௌ இௌ மற்௥ம் இௌ ஆஶம், எனேவ இந்த ௚ூைவப் பயன்ப௄த்ொ என்பௌ a b c x 
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ெந௠ங்ழய இைடெவளி௜ல் ைமனஸ் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ மற்௥ம் என்பௌ 2 க௯த்தல் 3 b c 
ஷட்டல் 2 மற்௥ம்  என்பௌ 1 க்ஶ சமம் எனேவ ைமனஸ் 1 ஷட்டல் 2 ஒன்௣யம் a a plus c 
என்றால் ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ மற்௥ம் என்றால் ௛ன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ இௌ b plus c x 
என்பௌ ெந௠ங்ழய இைடெவளி க௯த்தல் 1 1 ௟னியன் ௛ூய இைடெவளி ௛ன்௥ ஐந்ௌ ஆஶம் 
எனேவ இந்த ஒ௠ எண் ேகாட்ூன் ௚ூ௳௧ைய நீங்கள் ௔ரொநிொத்ௌவப்ப௄த்ொனால் ைமனஸ் 
இன்ஃ௔னிடூ் 0, இௌ 1 என்௥ ெசால்௩ங்கள், இௌ ைமனஸ் 1 ஆக இௌ 2 3 4 5 ஆக ைமனஸ் 1 
௚தல் 1 ெந௠ங்ழய இைடெவளி 
அதாவௌ இங்ழ௠ந்ௌ இங்ழ௠ந்ௌ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ இந்தப் பஶொ மற்௥ம் ௛ன்௥ 
இரண்௄ ஐந்ௌ எனேவ ெகா௄க்கப்படட் சமன்பாட்ூன் ோர௵் எனேவ சமன்பாடூ்ல் 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ோர௵்க்ஶ சமமான க௯த்தல் இரண்௄க்ஶ சமமான 3 ஐ ௳ட mod x 
ஶைறவானௌ ைமனஸ் 1 1 ெதா௯ற்சங்கம் ௛ன்௥ ஐந்ௌ மற்ெறா௠ உதாரணம் மற்௥ம் x mod x 
ஐந்ௌ க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄  ெகா௄க்கப்படட் ேமாட ்ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ mod x mod x 
சமமானைத ௳ட ெபரியௌ க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக x mod x 
இ௠க்கட௄்ம் க்ஶ சமம் எனேவ இௌ ைமனஸ் 1 ௛லம் க௯த்தல் 2 0 க்ஶ mod x sage z z 
சமமானைத ௳ட அொகமாக இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ.
 இௌ ஐ ௳ட சமமான ஒன்௥ அல்லௌ இரண்ைட ௳ட ெபரியௌ  உண்ைம இரண்ூற்ஶ z z z 
சமம் ஆனால் இரண்௄க்ஶ சமம் அல்ல க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ x z z 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ஆஶம் இந்த வைகயான சமத்ௌவ௘ன்ைமைய ோரக்்க ேவண்ூய 
ேபாெதல்லாம் நாம் இந்த க௠த்ைத பயன்ப௄த்ௌழேறாம் ைமனஸ் ௛லம் க௯த்தல் x a x b 
அொகம்  0 க்ஶ சமம் மற்௥ம்  ெவளிப்பைடயாக ஐ ௳டக் ஶைறவானௌ இௌ ஐ ௳ட சமம் b x 
அல்லௌ ஐ ௳ட சமமாக உள்ளௌ, எனேவ இௌ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ ஒன்௥ க௯த்தல் x x a

க௯த்தல் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் ெவளிப்பைடயாக ஶைறவாக இ௠க்ஶம்  x x b b, 
சமன்பாட்ூற்ஶ சமமான ஐ ௳ட ஶைறவான சமன்பாடை்ட இௌ ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ x 
சமன்பாட்ூல் 
இந்த வ௯௜ல் சமன்பா௄ ெகா௄க்கப்ப௄ம் ேபாௌ இந்த இரண்௄ வைகயான 
சமத்ௌவ௘ன்ைமைய௞ம் பயன்ப௄த்தலாம், ௔ன்னர ்இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைமைய நாம் 
பயன்ப௄த்தலாம்.
 ஒன்௥க்ஶ சமமான அல்லௌ ஐ ௳ட அொகமாகப் ெப௥ேவாம்  இரண்௄ எனேவ இௌ 1க்ஶ z z 
சமமான ேமாட் அல்லௌ இரண்ைட ௳ட ேமாட் ஐக் x x 
ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ இௌ ைமனஸ் ஒன்ைறக்    ஶ௣க்ழறௌ ைமனஸ் 1 1 அல்லௌ ஆனௌ x 
ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் 2 ௟னியன் ௄ இன்ஃ௔னிடூ்க்ஶ ெசாந்தமானௌ எனேவ 
௙ண்௄ம் எண் ேகா௄ இௌ ௚ூ௳௧ இௌ ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் இௌ 0 இௌ 1 மற்௥ம் இௌ 
ைமனஸ் 1 இௌ 2 இௌ ைமனஸ் இரண்௄ ௚தல் வழக்ழல் ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ x x x 
ைமனஸ் ஒன்௥ இரண்௄ ஒன்௥ மற்௥ம் என்பௌ ைமனஸ் இரண்௄ ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் x 
ைமனஸ் ௅௵க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்றால் இந்த இரண்௄ம் ேசரக்்கப்பட௳ல்ைல எனேவ x 2 
௚ூ௳௧க்ஶ ெசாந்தமானௌ ௙ண்௄ம் இந்த 2 ேசரக்்கப்பட௳ல்ைல எனேவ மற்ெறான்௥  இௌ 
ேபான்ற ஒ௠ ிழ்நிைல இ௥ொயாக இந்த இரண்ைட௞ம் ஒப்௔௄ம் ேபாௌ இந்த இரண்௄ 
ோரை்வ௞ம் எண் ேகாட்ூல் இைணத்தால் இௌ ேபான்ற ோர௵் ழைடக்ஶம் அதாவௌ இந்த 
சமத்ௌவ௘ன்ைம௜ன் ோர௵் இந்த இரண்௄ பஶொைய௞ம் 
த௳ரத்்ௌ ௚௱ எண்ணாக அைமக்கப்ப௄ம்.
  எண் 
ேகாட்ூல் ஶ௣ப்௔டப்ப௄ம் ோர௵்த் ோர௵்த் ெதாஶப்௖ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ சமம் 1 ௟னியன் ொறந்த 
இைடெவளி க௯த்தல் ௚ூ௳௧ க௯த்தல் 2 ௟னியன் ொறந்த இைடெவளி ௚ூ௳௧க்ஶ சமம் 
எனேவ இதற்ஶ சமன்பாட்ூல் ேதைவப்ப௄ம் ோர௵் 
ைமனஸ் 1 1 ெந௠ங்ழய இைடெவளி ௟னியன் க௯த்தல் ௚ூ௳௧ க௯த்தல் 2 ௟னியன் ௚தல் 
௚ூ௳௧ இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ உதாரணம் ைமனஸ் ஒன்ைற ேமாட் ைமனஸ் இரண்ைட ௳ட x 
ஒ௠ ேசரந்்தௌ க்ஶ சமம் அல்ல, ப்ளஸ் ைமனஸ் இரண்௄ ெகா௄க்கப்படட் ைமனஸ் x arnx 
ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ க்ஶ சமம் எனேவ இௌ mod x mod x z 
ைமனைஸக் ஶ௣க்ழறௌ 1 ஆல் ைமனஸ் 2 என்பௌ 1 ஐ ௳ட அொகமாக உள்ளௌ.z 
 எனேவ இௌ ைமனஸ் 1 என்பௌ ைமனஸ் 2 ஐ ௳ட அொகமாக இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, z 
எனேவ இௌ ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 1 க்ஶ சமமான ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 1 ஶைறவாக இ௠ப்பைதக் 
ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ இௌ இரண்ூற்ஶச ்சமமானைத ௳ட ஒன்௥ ஶைற௵ க௯த்தல் எனேவ 2 z 
க௯த்தல் என்பௌ 1 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ எனேவ க௯த்தல் 2 என்பௌ க௯த்தல் 1 z z 
க்ஶ சமமானைத ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ இௌ க௯த்தல் 2 ஷட்டல் 2 ைமனஸ் 1 ஷட்டல் 2 ஐ ௳டz 
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ஶைறவானௌ இௌ 1 ஐ ௳ட ஶைறவாக சமன் 1 எனேவ ேமாட் சமத்ைத ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌx 
ஒன்௥க்ஶ இௌ ைமனஸ் ஒன்௥ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ சமமான க்ஶ சமமான ஒன்௥க்ஶ  l x 

ஶைறவானைதக் ஶ௣க்ழறௌ, 
எனேவ 
ெகா௄க்கப்படட் சமத்ௌவ௘ன்ைமக்கான ோர௵் ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ ெசாந்தமானௌ, இப்ேபாௌ x 

க்ஶ சமமான நான்ஶ க௯த்தல் வரி சமன்பா௄ இரண்ைட ோரக்்க௵ம் இல்ைல  mod x x 
சமன்பாட்ூல் ெகா௄க்கப்படட் நான்ஶக்ஶ சமம் 
இரண்௄ ௛லம் ேமாட் க௯த்தல் நான்ஶ ௚௱ ேமாட் ஒன்௥ ௳டப் ெபரியௌ, எனேவ இைத நாம் x 
இரண்டாக க௯த்தல் நான்ஶ ஒன்௥ ௳ட அொகமாக எ௱தலாம், ஏெனனில் ேமாட் இரண்௄ mod x 
இரண்௄க்ஶ சமம் எனேவ இைத இரண்டாக எ௱தலாம் இைத௳ட ெபரியௌ ேமாட் ைமனஸ் x 
நான்ஶ எனேவ இௌ ேமாட் க௯த்தல் 4 என்பௌ 2 ஐ x 
௳டக் ஶைறவாக இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, இப்ேபாௌ எங்களிடம் ைமனஸ் ஐ ௳டக் mod x r 
ஶைறவாக உள்ளௌ என்பௌ ஒ௠ ைமனஸ் ஐ ௳ட ஐ ௳டக் ஶைறவாக உள்ளௌ, எனேவ இந்த r x 
ெசாத்ைத பயன்ப௄த்ொ அைத எ௱தலாம்.
  இௌ மற்௥ம் இௌ எனேவ 4 க௯த்தல் 4 ைமனஸ் 2 ஐ ௳ட 4 ௔ளஸ் 2 ஶைற௵ இௌ 6 ஐ ௳ட a r x x
ஐ ௳ட 2 ஶைற௵ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ.
 ஆனால் ஼க்க௧ல் நான்ஶக்ஶ சமமாக இல்ைல எனேவ இந்த இைடெவளி௜ல் நம்மால் x 
௚ூ௞ம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ ஆனால் சமமாக இல்ைல என x 2 6 x 
எ௱த௵ம்  நான்ஶக்ஶ , இௌ இரண்௄ நான்ஶ ௟னியன் நான்ஶ ஆ௥க்ஶ உரியௌ எனேவ இௌேவx 
ோர௵்த் ெதாஶப்௔ன் ேதைவயான ோர௵்கள் ஆஶம்   சமன்பாடூ்ல் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ோர௵் 

க௯த்தல் ஒன்௥ ஷட்டல் க௯த்தல் இரண்௄ என்பௌ நான்ழற்ஶ சமமானைத ௳ட mod x x 
அொகமாக உள்ளௌ க௯த்தல் ஒன்௥ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் க௯த்தல் இரண்௄ x x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் எனேவ இௌ க்ஶ சமமான ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ இௌ இந்த மொப்௖ x 
ஒன்௥  மற்௥ம் இரண்௄ ஏெனனில் இௌ ௚க்ழயமான ௖ள்ளி, எனேவ நீங்கள் எண் ேகா௄ 
௚ூ௳௧ மற்௥ம் க௯த்தல் ௚ூ௳௧ைய எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் இௌ 0 என்௥ம் இௌ 1 என்௥ம் இௌ
2 என்௥ம் ஷ௥ங்கள்.
 இதன் ெபா௠ள் இந்த ௖ள்ளி 1 மற்௥ம் 2 இல் இந்த ெசயல்பா௄ அதன் நடத்ைதைய மாற்௥ம், 
எனேவ இந்த ௖ள்ளிைய ைவத்ொ௠க்ழேறாம்.
  ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ இந்த எண் வரிைய ௛ன்௥ பஶொகளாகப் ௔ரித்ௌ , ௛ன்௥ 
இைடெவளிகளில் ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ஒன்௥ ௔ன்னர ்ஒன்௥ இரண்௄ மற்௥ம் இரண்௄ 
௚ூ௳௧ என்௥ ௳வாொப்ேபாம், எனேவ ஒன்௥ ைமனஸ் ௚ூ௳௧க்ஶ ெசாந்தமானௌ ஒன்௥, x 
எனேவ ைமனஸ் ௚ூ௳௧ ஒன்௥க்ஶ ெசாந்தமானௌ.x 
 ௔ன்னர ் க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் க௯த்தல் க௯த்தல் 1 மற்௥ம் க௯த்தல் 2 க்ஶ mod x x mod x 
சமம் க௯த்தல் 2 க்ஶ சமம் என்பௌ நமக்ஶத் ெதரி௞ம், ஐ ௳ட அொகமாக இ௠ந்தால் x mod x 0 x
க்ஶ சமம் மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ ஶைறவாக இ௠ந்தால் க௯த்தல் ைமனஸ் ஒன் x x mod x 
௔ளஸ் ேமாட் ைமனஸ் 2 க்ஶ சமமான 4 ஐ ஶ௣க்ழறௌ ைமனஸ் க௯த்தல் 1 க௯த்தல் x x x 
க௯த்தல் இரண்௄ நான்ழற்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ இௌ ைமனஸ் இரண்௄ ஷட்டல் x 
௛ன்௥ நான்ஶக்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ இௌ ைமனஸ் இரண்௄ ஐ ௳ட ெபரியௌ x 
என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ நான்ஶ க௯த்தல் ௛ன்௣ற்ஶச ்சமம் இௌ ைமனஸ் இரண்௄ ஒன்௥க்ஶ x 
சமமானைத ௳டப் ெபரியௌ எனேவ இௌ க௯த்தல் அல்லௌ இரண்௄ ைமனஸ் ஒன்௣ற்ஶச ்x 
சமமானைதக் ஶ௣க்ழறௌ எனேவ ஶைறவானௌ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ சமம் ஆனால் என்பௌ x x 
க௯த்தல் ௚ூ௳௧ ஒன்௥ க௯த்தல் ௚ூ௳௧ ஒன்௥ எனேவ இந்த இரண்௄ தகவல்களி௧௠ந்ௌம் x
என்பௌ என்பௌ ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் ைமனஸ் ௄ ௅ைவக் ஶ௣க்ழறௌ.x 
  
ஒன்௥ இரண்௄
 அதனால் இந்த இரண்௄ நிஜத்ைத௞ம் ஒப்௔ட௄்ப் பாரத்்தால், ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் whe x 
ைமனஸ் ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ இரண்டாக இ௠க்ஶம், எனேவ இந்தப் பஶொ ோரவ்ாக இ௠க்ஶம் , x 
ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ஒன்௣ற்ஶச ்ேசரந்்தால் அதன் ோர௵் ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் 
ஒன்௥க்ஶ இரண்டாக இ௠க்ஶம், எனேவ இௌ இப்ேபாௌ ஒன்௥.
 
இரண்௄ எனேவ ஒன்௥ இரண்ூற்ஶ உரியதாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ க௯த்தல் ஒன்௥ x mod x 
ேநரம்ைற க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ க௯த்தல் இரண்௄ இௌ க௯த்தல்xx x mod x 

க௯த்தல் இரண்௄ எனேவ க௯த்தல் ஒன்௥ ஷட்டல் க௯த்தல் 2 என்பௌ 4 ஐ ௳ட x mod x mod x 
அொகமாக உள்ளௌ க௯த்தல் 1 க௯த்தல் க௯த்தல் இரண்௄ என்பௌ நான்ழற்ஶச ்x x 
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சமமானைத ௳டப் ெபரியௌ, இௌ ஒன்௥ நான்ழற்ஶச ்சமமாக இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, இௌ 
ஒ௠ ௚௱ைமயான ௚ூ௵, இௌ அபத்தமான ௚ூ௵, எனேவ சமன்பாட்ூல் ெகா௄க்கப்படட் ஒன்௥
இரண்ூல் இப்ேபாௌ ௛ன்௥ வழக்ஶகள் சமன்பாடூ்ற்ஶத் ோர௵் இல்ைல.
 
௚ூ௳௧ எனேவ க௯த்தல் 1 என்பௌ க௯த்தல் 1 க்ஶ சமம் மற்௥ம் க௯த்தல் 2 mod x x mod x 
என்பௌ ேநரம்ைற இரண்ூற்ஶம் சமம் எனேவ ைமனஸ் 1 ஷட்டல் க௯த்தல் 2 mod x mod x 
சமமான 4 ஐக் ஶ௣க்ழறௌ க௯த்தல் ஒன்௥ ஷட்டல் க௯த்தல் இரண்௄ நான்ழற்ஶ x x 
சமமானைத ௳ட ெபரியௌ
 அதனால் ொ  என்பௌ s 
நான்ழற்ஶ சமமான இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ ெபரியௌ எனேவ இௌ ஏ௱க்ஶ சமமான x 
இரண்௄ ஐக் x 
ஶ௣க்ழறௌ, இௌ ஐ ௳ட சமம் ஏ௱க்ஶ சமம் இரண்ைடக் ஶ௣க்ழறௌ   ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் x 
ைமனஸ் ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் ைமனஸ் 1 ஆல் 2 உள்ளடங்ழயௌ    .
 ௟னியன் ஏ௱ ைப ௅ இன்ஃ௔னிடூ் எனேவ ோர௵் ைமனஸ் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் ைமனஸ் ஒன்
ைப ௅ மற்௥ம் இந்த ஒ௠ எண் ேரைகைய நீங்கள் ௔ரொநிொத்ௌவப்ப௄த்ொனால் 0 என்௥ 
ெசால்௩ங்கள், இௌ 7 ஆல் 2 என்௥ ெசால்௩ங்கள், இௌ ைமனஸ் 1 ஆல் 2 என்௥ ெசால்௩ங்கள், 
எனேவ ோர௵் இப்பூ இ௠க்ஶம்.
 
சமன்பாட்ூல் இௌ ேபான்ற ஒ௠ எண் ேகா௄ ெகா௄க்கப்படலாம் சரி நன்௣ அ௄த்த அமர௳்ல் 
இன்௑ம் ஼ல க௠த்ைத ௳வாொப்ேபாம் 
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