
 ఓښ ऴ߾ంݭझ  ఈ 11 ߘߝ ܌ࡗవ తరగࡹޒ ఉనऒ ऐࡍంۨ చࡍڷ య࡛ అసࠪనతߖࡰ  ంచߕޔࠓऒ  బܽद మనంڒ ߘ
छښఈ ڕమన ޶ం࠭ ۯంࠚరంߦऴ ߖయ࡛ అసࠪనతߖࡰ షߤ అం݄ ఏࠫ݇ ڜంత ఆࡹచన ఉంڒ ࡯ݞబܽद ఒక 
సࠬకరణం ࢘ࡍయࡽࠋझ  మ࠾ࡍ సࠪనతछ  సంޑښలݟږ ޜన ࣋द࠱ ݋ంߖ ڴ ݋రछ ۨంచబޔݡం޴.
 
ఉ޳హరణڕ 
झࡽࠋయࡍ࢘  మ࠾ࡍ సࠪనతछ ం ࡅకए  ۨహऒ ంݟږ ޜన ࣋द࠱ ݋ంڴ ݋ సࠬకరణం ߖరछ ۨంచబݟందߖ 
అڕߘం޳ం, ఉ޳హరణࡓ ڕం࠳ ݡ࠮ ݡన࣒ ఒకܽ ھ ڷࡱߕడनړ࡯ సࠪనం పऱ࣒ ఈకछ ࠑ  ङڒ ܿ ࡽ झڡ  x x 
࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ झڡఎࠉ   ప ऱ࣒ ऒߕࣆ ࣄ  छ޳ ߤ࣌ ࡱ ݋ం࠱ ݋द࣋ ݡంࡓ సࠪనం ړ ڡߜక ࡌ द ۯయబݞन छޑసࠪన  ࠼  ړߖ
సంబం߅ంۨన޴
 అంߖߖ޵ ښ޶ సࠬకరణంࡹ సࠬకరణం అంܼࡏ 
झࡽࠋయࡍ࢘ , కएࡅ అసࠪనత ࠾ࡍన ఒక ऴపకటన మݟږ ޜ   సంښతం 
కం݄ ఎڕए వ కం݄ ఎڕए వ సࠪనం కం݄ ఎڕए వ ޳ࡶ సࠪనం కం݄ తڕए వ వంܽ ߖ࢐ܽ సࠬకరణం ޳ࡶ 
అసࠪనతछ ం అంܼࡏ 
7 తڕए వ 11 5 1 మ࠳  ࠾ࡍన࣒ 3 కం݄ సగం ఎڕए వ సంڣङ  అసࠪనతలڕ ఉ޳హరణࡱ 

కం݄ తڕए వ 3  ప ऱ࣒  5 కం݄ తڕए వ 7 2 ࠳న࣒ 3 ఎڕए వ  8 3 కం݄ ఎڕए వ 11 ࠳న࣒ 3ړ సࠪనం x x i y y 
एڕకం݄ త ݡంࡓ వ  ప ऱ࣒  వ߄ࣃ ߤరణంڴ అࣾర అసࠪనతڕ ఉ޳హరణࡱ, i 
ఒక ࢘ࡍయߖࡹ ࡽࠋ సరళ అసࠪనతߘ ఎలऱߩओ ऒߕࣆ ݢ ప ࡯డनھ  ऱ࣒  కం݄ ھడन࡯ ప ऱ࣒  అߖ ऴ࢐యవ۪ऐ  b b 
ऒߕࣆ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ࡯డनھ  వ మߕࣆ ࠾ࡍऒ एڕకం݄ ఎ ࡯డनھ  వ, ߕࣆऒ సࠪనం పऱ࣒ ړ ऒߕࣆ   b b ړ
సࠪనం, ఇకए డ మ࢐ ࠾ࡍసफవ సంఖङ ऒߕࣆ ࡱ ఖङ࠭ ࡮ۧ ޴ఇ ,޶ڒ సࠪనం ړ  a b d a ޔన షర࠳
ప ࡯డनھ ం޳ంڕߘసࠪనం అ ړ0 ޙ࠼నటऱڒ ऱ࣒  కం݄ తڕए వ అం݄ కం݄ తڕए వ b 0 b 0 
అం݄ ఇ޴ ఒక ࢘ࡍయߖࡹ ࡽࠋ సరళ సࠬకరߖހऒ  సంతృߧफపరచ޶, 
ఉ޳హరణڕ సࠪనతछ ంࡹ ఈ ࠳ ݡ࠮న࣒ ఒకܽ ߕࣆऒ  ఐ޶ కం݄ ࡓంݡ  ప ऱ࣒ एڕత ڷࡱߕ ݡ࠮  వ  x x 
ऒߕࣆ ప  ݡంࡓ సࠪనం ړ ऱ࣒ ऒߕࣆ ݡ࠮   కం݄ ఎڕए వ ఏ࠳ ݡన࣒ ఒకܽ కం݄ ࡓంݡ ఎڕए వ ߕࣆऒ  x x ړ
సࠪనం అ࢑ߝ అసࠪనత ࡅకए  సంښతం ఆ߄రంڴ ఒక ࢘ࡍయࡹ ࡽࠋ సరళ అసࠪనత ࡅకए ऒߖڜ   
ఉ޳హరణࡱ 
అసࠪనత ࡓంݡ రۮ ڴࡱڒపओ వ۪ऐ  కݎన࠳న అసࠪనత కݎన࠳న అసࠪనత  అం݄ ܽ  అతߘ ऴపకటన 
एڕకం݄ త ࡱ ݋ం࠱ ݋द࣋ ݡంࡓ వ ޳ࡶ అంతకం݄ ఎڕए వ ࡏڷफޜ అߘసంߖ߄ంచబݟ ఉంܼ࠼, కం݄ x x 
తڕए వ ࡓ ݡ࠮ం࠳ ݡన࣒ ݡ࠮ ఎ޴ࠫߖ కం݄ తڕए వ ࠳ ݡ࠮న࣒ ࡓ ݡ࠮ంݡ కం݄ తڕए వ x y 
ప  ݡంࡓ ऱ࣒  వߘ ߤ కݎన࠳న అసࠪనత అంܼࡏ.i 
एڕకం݄ త ߖ޵  వ మ࠾ࡍ ఎڕए వ ఈ అసࠪనతߖ అసࠪనతࡹ वࣄदڡ द అంܼࡓ ߗڒ ࡏంݡ ࣋द࠱ ݋ంࡱ ݋ ఈ 
రక࠳న సంښతంޜ అߘసంߖ߄ంచబݟనߩओ एڕత ݡ వ సࠪనం కం݄ ఎڕए వ సࠪనం వంܽ ࣃ ߖ࢐ܽऱ  ڡ
అసࠪనత అంܼࡏ ఉ޳హరణڕ  ప ऱ࣒  ఐ޶ తڕए వ ఏݡ࠮ ݡ  ప ऱ࣒  ఐ޶ సࠪనం కం݄ ఎڕए వ  x y 
పదڜంݡ 
ऱࣃ  ओߩఇ ࡱహరణ޳ఉ ړఅసࠪనత ۃ झࡽࠋయࡍ࢘ ఒక ࡏࠬ ݡ షएࡍప ࡮ఎ ߘయ࡛ అసࠪనతߖࡰ ࡹ  ࡏంచగలࡍ
छښఈ ڕమన ࡹఅసࠪనత సࠬకరణం ߕ޼ఏ ޳ࡶ ష࠳ ݡ࠮ ࡹ ߤన࣒ ࡓంݡ ఐ޶ కం݄ తڕए వ ݡ࠮ x x 
బܽद ఇకएڒ ڷࡱߕ న࣒࠳ డ ࡓంࡱڴ࠙ ݡ అం݄ ࠳ ݡ࠮న࣒  ࡓంࠑ ݡ ఐ޶ మ࠾ࡍ lhs x rhs x 
ओߩఇ ڷࡱߕ న࣒࠳ ݡ࠮ కएࡅ ఈ అసࠪనత ࠾ࡍఈ మ ࠭࠲ ݡ  ۨ ऒࣔ ऒߖ  సంతృߧफ lhs rhs 
పࣃࡏफ ࡍߖ ߕ޼ఏ ړߖ޳ߝఅ ޳ࡶ ࠻ भషद ࡱ࢑వ ڝసం తۯ ڥߖయړߖݞ ऴపయޒऒ फࣃ ࠭.
घࠫޛ ࡹ फ, మనం࣋ۯ సࠪనం ړ9 ߖ ࡏࠬ  ओߩం, అ޳ంڕߘఅ ߖసࠪనం అ ړ޴ న࣒ 2 lx࠳ 3 ڕమన ݡ lhs
 న࣒ rhs 9࠳ సࠪనం 3 ړన࣒ 4࠳ 3 ࠑ ࠾ࡍసࠪనం మ ړన࣒ 3࠳ 5 ࠑ న࣒ 15࠳ న࠳సࠪన ړ5 ࠑ 9 ݟంߘ
 బܽदڒ న࣒ ఒకܽ࠳  సࠪనం ړ4
ఇ࠳ ޴న࣒ ఒకܽ కం݄ ࠳న࣒ ݡ࠮ తڕए వ అం݄ కం݄ తڕए వ అࣆߧ۫ ߖफంڒ ޴బܽद ఇ޴ rhs lhs x 
घࠫޛ సంڝ एڕత ޶ఐ ݡంࡓ న࣒࠳ ݡ࠮ ࡹసࠪనం ఈ సࠬకరణం ړ޴ వ కం݄ ࠳ ݡ࠮న࣒ ڷࡱߕ x x 
సంతృߧफ ۮంڒ ࠼ޑ޶బܽद ఈ ࠫޛघ छښఈ ޴ంޔ࢓సࠪనం అ ړ޴ షړߖ޵ ࡹ ߤ పࢲࡍए రం మࢁऱ ఈకछ  x x ܿ  ࡽ
6 అ߮ۮ ߖओ  మࡱ࢑ ࡗవߘ ప޳࡯ࢣࡍभ ం.
  
छ޳ న࣒ 4࠳ 3  అం݄ కం݄ lhs rhs ޶ڒ ޴నࡕస 5 ࠑ న࣒ 9࠳ న࣒ 2 కం݄࠳ బܽदڒ సࠪనం ړన࣒ 2࠳ ࡌ
తڕए వ ڒ ޶ڒబܽद ఇ޴ సࠬకరణం 3 ࠳న࣒ 2 5 ࠑ తڕए వ కం݄ 3 ࠳న࣒ 4 సంతృߧफ ۮందڝ  ޶ࡶసం x x x 
ఈకछ झڡࣄ ܿ ࡽ బܽद ఈకछڒ  झڡࣄ ܿ ࡽ  అ޴ߝ పࢲࡍए రం ڒ ޶ڒబܽद ߄ࣃరణంڴ మనం ఒక సࠬకరߖހऒ  x 
పࡍషए ऒߖఅ ޴ߝంచడం అࡍ పओۮ ߖయ అړऴపऴ ߝھߘక ߖ  వ۪ऐ .p
 ఒక సࠬకరణం ࡅకए ङ߄ࣃ  ధङࣃ एࢲࡍన ప࠳ రం ఏߕ޼ సࠬకరߖހऒ  పࡍషए మన దగ ,࡯ంۧࡍ ठర ࡓంݡ రڒల 
పࢲࡍए एࢲࡍదట ప࠴ ޴అ ,޴ఉం ݋࣊ లࡌ రం ࣊݋ అం݄ పࢲࡍए రం ࣊݋ అం݄ సࠬకరణం ࡅకए  
ధङࣃ మࡃङ  అߖऒ  పࢲࡍए एࢲࡍప ߖ޳ ߖޒల సࠫࡌ ర సࠫޒ అࣃࡱߧ ߖफ ࡎభ ߘ ݋࣊ ݟంߘ ߖ޳ ࠾ࡍమ ࡏ फ 
.యడంۯ
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అసࠪనతࡹ ऴప࠲యం ఉనऒ కएࡅ ࡽࠋయࡍ࢘  ऱ࣒߮ࡎ ߘవలࡱ࢑   ,ࡏఅంܼ ݋࣊ ݋ం࠱ 
ఉ޳హరణڕ మనం ࠳న࣒ ࡓ ߖంݡ కం݄ తڕए వ ڕࣆޓంܼ࠭ మ࠾ࡍ అ߮ࡎ ߝऱ࣒ 3x 1 ړ ݋࣊ ݋ం࠱  x n 
ऱ࣒߮ࡎ ޴ండవࡓ ࠾ࡍమ ߖనద޴ంۮ  ం.x޳ంڕߘఅ ߖనద޴ంۮ ړ ݋࣊ ݋ం࠱ 

అం݄ ࡌߪप ంڒల సࠫޒ మ࠮ ࠾ࡍడవ ۮ ړం޴నڒ ޴బܽद ࠭ంڴ޶ మనం ఈ ࠳ ݡ࠮న࣒  z x r x 
ఒకܽ ࡓంݡ కం݄ తڕए వ ڒబܽद ࠳ ݡ࠮న࣒ ఒకܽ ࡓంݡ కం݄ తڕए వ అߖ పࡍషए  x x ݡ࠮ ڕफ మన࣋ࡍ
వࣆफం޴.
एڕకం݄ త ݡ࠮  వ  ఇ߮ࡎ ޳ࡶ ޴ऱ࣒ సహజ సంఖङ ݋࣊ ݋ం࠱  ओߩన ఇ޶నంݟయబۯ ݋࣊ ޜ  ఒకܽ కం݄x ݡ
తڕए వ ࣆۨࣇ ߖफంڒ ޴బܽद ఈ పࣄࡍबړޒ పࢲࡍए రం ړ సࠪనం ఎం޶కం݄ సహజ ڒదߖ మనࣆࡱޘ ڕx phi n 
ङܿࣄ ండవࡓ ࡏࠬ ࢘ష߮ࡎ ڕ ߤऱ࣒ एڕफ ఒకܽ కం݄ త࣋ށగࡍప ߖ ݋࣊ ݋ం࠱  వڴ ఉంܿం߮ࡎ ,޴ऱ࣒  umber ݋ం࠱ 
पࡌߪ అం݄ ޴న޴ంۮ ړ అం݄ అం݄ ݋࣊ ంڒల ࣊ߘ ݋ంߖߖ޵ ࠭࠲ ݟ పࡍగށంۧ࡯ అం݄ అ޴ߝ z x z x 

एڕఒకܽ కం݄ త ޴న޴ంۮ ړ వ అం݄ ࣍ࡲङ ష݋࣊ ߤ zx 
एࢲࡍన ప࠳సࠪన ړన࣒ 1 0࠳ న࣒ 2࠳ ݋ݞ ݋ݞ రం మ1 ࠾ࡍ కం݄ తڕए వ ڒబܽद 0 వరڕ ࠪऴతڒ ࠲బܽद 
అߖऒ पࡌߪ  ం1 ޳ࡶ ࡱڒ కం݄ తڕए వ ఉనऒ पࡌߪ  ంڒల సࠫߖޒ సࠬకరణంࡹ అ޻ పࢲࡍए ࡏఅంܼ ݋࣊ ړߖࡌ
ఎం޶కం݄ ࠭࠲ భࡎ फ ࣊ߘ ݋ మࢁऱ ࠪࣃࡏफ ࠭.
࢐సफవ సంఖङ ޒबࣄࡍడవ ప࠮  ऱ࣒߮ࡎ అం݄ ޴న޴ంۮ ڕ ࢐సफవ సంఖङ ݋࣊ ݋ం࠱   మ࠾ࡍ పࢲࡍए రం ఒకܽx x 
కం݄ తڕए వ ڒబܽद ࠬࡏ ఈ ࡓంݡ షరޔలߘ పࡍగణనڕࣆޓ ړࡹనऒ ओߩ एࢲࡍబܽद పڒ ݡ రం ࣊݋ 
ङࡲ࣍ షߘ ߤ అߖऒ  ఒకܽ కం݄ x x r x ޴న޴ంۮ ڕల ࠾ࡍఅం݄ మ ݟయంۯ ݋࣊ ڴసࠪనం ڕల ݋࣊ 
తڕए వ ޳ࡶ మనం ࠳ ߖߖ޳న࣒ ఇߖऔ ऴ࢐యవ۪ऐ ڴఒకܽ ܾߖ एࢲࡍప ښఒ ࡹసࠬకరణం ޴బܽद ఇڒ ,  ݋࣊ ړߖࡌ
एࢲࡍన పݟయబۯ రం ࠪऴత࠲ ࠪరऐ ంݟ భࡎ फ ࣊ڒ ݋బܽद సࠬకరణంࡔ࢘ ࡹछ ࡎభ ࡏ फࡔ࢘ ړछ एࢲࡍప ࡏ  ࡱࡌ
ఉంܼ࠼ ఉ޳హరణڷࡱߕ ࡹ ݋࣊ ڕ కం݄ తڕए వ అߖ పࡍగށంచంݟ ఇకए డ ߮ࡎऱ࣒  ࠾ࡍమ ޴ఇ ݋࣊ ݋ం࠱ 
ङࡲ࣍ ష݋࣊ ߤ ఇ޴  కం݄ తڕए వ అ࣋ݟ ޙ࠼ओ ଊ࣒ ߮ࡎऱ࣒ x 4 ޙ࠼అ  ݋࣊ ݋ం࠱  1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
పࢲࡍए రం కߘక ڷࡱߕ కం݄ తڕए వ ڒబܽद ࠭࠲  ఈ పࣄࡍबߖޒ సంతృߧफప࠮ ۯࡍలߖڒऒ  ࠪऴత࠲ x 
పࡍగށంۧڒ ࡯బܽद పࢲࡍए రం ࣊݋ ఒకܽ ࡓంݡ࠮ ݡ ࠪऴత࠲ మ߮ࡎ ߤ۰ ࠾ࡍऱ࣒  ండవࡓ ޜ ݋࣊ ݋ం࠱ 
పࣄࡍब࠳ ޒన࣒ ఒకܽ ߕࣆऒ  ఒకܽ ࡓంݡ ఐ޶ ఎ޴ࠫߖ మ࠾ࡍ  ఈ ߮ࡎऱ࣒ ङࡲ࣍ ݋࣊ ݋ం࠱  ష࠳ ݋࣊ ߤన࣒ 4 1
0 1 2 అޔ࢓ం࢐ ޴సफవ సంఖङ  కం݄ తڕए వ ࣊ڒ ݋బܽद ߖ޳ పࢲࡍए ర సࠫ࠳ ޒన࣒ అనంతం ڷࡱߕ x 4 
మࡌߪ ڷࡱߕ ࠾ࡍप ంకం ߖ޳ పࢲࡍए ర సࠫڒ ޒబܽद ڷࡱߕ కం݄ తڕए వ సంతృߧफۯߖऐ  అߖऒ पࡌߪ  ంకం x 
అం݄ ࠳ ݡ࠮న࣒ అనంతం ߘంݟ పऱ࣒  3 వరڕ మ࠾ࡍ సహజ సంఖङ एࢲࡍప ࠭࠲  సంڝ ݋࣊  రం ࣊݋ 
ఒకܽ ࡓంݡ࠮ ݡ మ࠾ࡍ మࢁऱ ఈ ఘన ߩనఃࣃब పన ڝసం ఐ޶ ఆࡏ ఏݡ ఎࠫޛ ޴ࠫߖघ  ߖ޴ప ޴
పࡍషए एڕకం݄ త ڷࡱߕ బܽदڒ ంۧ࠭ࡍ వ ڒబܽद ఏ ࠮లకం ڷࡱߕ కం݄ తڕए వ ڒ ޶ڒబܽद పࢲࡍए రం x 
బܽद ఇకएڒ ࡔస ޶ఐ ݋࣊ డ మనం గమߖంۧ࡯ అޙ࠼  ఎ߮ऱ࣒ ఇవछ ݋࣊ ݋ం࠱  బడ޶ࡶ అߩओ  మనం ఒక r ݡ
छښఈ ࡹ ࡽࠋయࡍ࢘ షߖࡰ ࡹ ߤయ࡛ ߖ ఎ࡮ పࡍషए ࢐సफవ సంఖङ ࠲ऴతࠪ ࡹంۧࡍ  బܽदڒ  ,࡯ంۧށగࡍప ߘ
సࠬకరణంߖࡰ ࡹయ࡛ ߘ పࡍషए ओߩంۨనށڷ ࡏࠬ ޳ࡶ ࡯ంۧށగࡍమనం ప ߘ ࡽࠋయࡍ࢘ ఒక ړߖݞంచࡍ  ݡ
ओߩటۯం܊࢑భ ޳ࡶ  ࡯࢐ڝࣆޓ ړࡹగణనࡍమనం ప ݡ
ऴపږޒల సంఖङ छ޳  ओߩసࠬకరణం అ ࡌ కएࡅ అసࠪనత ݡ  అసࠪనత సంښతం ۯ ࡏࠪࡏޑయబޔݡం޴,
ల సంఖङږޒऴప ࡏࠬ బܽदڒ ޴फంࣆۯ ߖప ࡵసࠬకరణం వ ޴ం݄ అڕࡶ ओߩంۨనށڷ ޜ  ޳ࡶ ݡ
ओߩంۨనڵ࠙ एڕకం݄ త ݡంࡓ ڕహరణ޳ఉ ,޴ంޔࡏࠪ ࠲ऴతࠪ ݡ వ ఉం݄, ࠳న࣒ కం݄ ఎڕए వ x x 
ఉం݄ అసࠪనత ऴకమం ࡍవ࡛झ  అޔ࢓ం޴.
ओߩంۨనށڷ ޜన࣒ ఒకܽ࠳ ߖߖ޳ ࡏࠬ ݡంࡓ న࣒࠳   అసࠪనత ۨహऒ ߖ޳ ,ݡ ం మࡖక ఉ޳హరణ కం݄ 
एڕకం݄ త ݡంࡓ వޔࡏࠪ ڴం޴  అసࠪనత ࠳న࣒ 4 3 ࠳న࣒ 1 కం݄ తڕए వ ࠳న࣒ 4 ߘం5 ݟ వరڕ x 
एڕకం݄ త ࡏన࣒ ఆ࠳ హరణ޳క ఉࡖమ ࠾ࡍమ ޴ంޔࡏࠪ వ పߜऒ ంݡ ఆ߯ ఎڕए వ వ ࠬߖߖ޳ ࡏ x x 
ओߩంۨనڵ࠙ ޜࡏన࣒ ఆ࠳  ޜఅసࠪనత ޜफࡏڷ లږޒऴప ࡏࠬ బܽदڒ సࠪనం ړݡంࡓ న࣒࠳ ݡ
ओߩంۨనށڷ ओߩంۨనڵ࠙ ޳ࡶ ݡ  అసࠪనత ऴకమం ߖ޳ ,޴ంޔࡏࠪ ڴ࢑ధం ఈ ࠲ऴతࠪ ݡ
ఒక ࢘ࡍయࡹ ࡽࠋ సరళ అసࠪనతߘ పࡍషए ऒߖߕ߄࢑ ړߖݞంచࡍ ం࠼ߦ ݡ࠮ ݡంࡓ ޴फంࣆࡏࠪ  ऱܿ మనڕ
࠭ఖङ అసࠪనత ఇవछ ߕ޼ఏ న࢑࠳ బߕݟ ࠭ంڴ޶ పࡍగށంۧߖߖ޳ ,࡯ సరࢁకృతం ࣄۯ, ఒߩ࢙ ښ 
 ,ݟంచంࡍక࣋ ߘబంధనలߖ
ఆ߯ ఏࠚ ߕ޼నऒ ం ऴప࠲యం ఉం݄ ߕࠚऒ ऒߖ ړశ ޳ࡶ ޳ࡶ రకంڒ ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ ఆ߯ ,ݟయం࢘ࣄޓ  फ ࡅకएlcm 
తڵన సంఖङ छ޳ ంచడంށڷ ޜ నऒࠚ ࡌ ం ޳ࡶ దࢡంߖࢡऒ .ݟయం࢘ࣄޓ 
 దࢡంశ ࢑షయంࡹ ߰ందబݟంڒ ޴బܽद ఇ޴ ఇߩओ ఖङ࠭ ݡ ऒߖబܽद అڒ ޴న࠳ झࡽࠋయࡍ࢘   ప޳లߘ ఒక ࢙ߩ 
మ࠾ࡍ అߖऒ ऒߕఉ ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ ڕయడం అం݄ మనۯࡏ࢘ ߩ࢙ కࡖంకం మࡌबࣄ న࠳बరࣄ   ంܽ࡮బܽद ఇڒ ࠼
అߖऒ  ప޳లߘ ఎడమ ࢙ߩన ఉనऒ  అߖऒ झࡽࠋయࡍ࢘   మߩ࢙ ݟڕ ࠾ࡍన ఉనऒ  అߖऒ  ߘలڒంࡌबࣄ 
࣋కࡍంచంߩ࢙ ݟ అߩओ కएࡅ ࡽࠋయࡍ࢘ ݡ ओߩఇ ݟయంۯ ణకంڷ   ߘߩ࢙ మనం ఎడమ ࡽࠋయࡍ࢘ ݡ
࢑భ܊ం࢑ ۯధంࡍ࢘ ڴయࡅ ࡽࠋకए ऱ࣒߮ࡎ ఆ߯ ޴ఉంܿం ࠲ణకం ఒకܽ ࠪऴతڷ   ఒక ݟంߘ ݋࣊ ݋ం࠱ 
ङࡲ࣍ షߘ ߤ ఎం۪ڝంڒ ݟబܽद ఈ ࢑ధంڴ మనం ఒక ࢘ࡍయߖࡰ ࡹ ࡽࠋయ࡛ ఈښछ షߘ ߤ పࡍషए  ,ంచగల࠭ࡍ
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ఇߩओ  ݡ
అ࠳ ޴ߝన࣒ 3 ࠳న࣒ 4 ࠳న࣒ 5 ࠳న࣒ 6 మ࠳ 9 ࠾ࡍన࣒ ࡓంݡ కం݄ తڕए వ ࡅకए ధङࣃ   న x x x࠳

.ݟనంھߘక ߘవలࡱ࢑
 సంఖङ एࢲࡍప ߖ޳ ఖ߯ࡔ  ऒߖࡌ फࣃۨࣇ ݞږ  घࠫޛ ࡹబܽद మనం సࠬకరణంڒ ࠼  కం݄ x ݡంࡓ న࣒࠳ ޴
తڕए వ అߖ ऴߦరం޳ࠚभ ం, ఇ޴ 
న࣒ 1 ప࠳ ऱ࣒  9 కం݄ ࠳న࣒ ఒకܽ పऱ࣒  ఒకܽ ࠳న࣒ ࡓంݡ కం݄ తڕए వ అࣆۨࣇ ߖफంࡏࠬ , ޴ ఒښ సంఖङ  x ߘ
ओߩంۨనݟܔ ओߩనࣄ࢘ࣄޓ ޳ࡶ ݡ  ࠲ऴతࠪ ࡹ࢑షయం గࣔరం࠙ ࠾ࡍరం మڒణڷ ࣆࡱޘ ڕࠪ ݡ
అసࠪనత ࡅకए  సంښతం ࠪర޶ 
एڕత ޴ࠫߖకం݄ ఎ ݡంࡓ న࣒࠳ ڕబܽद మనڒ వ వࣆफం޴, ఇ࠳ ޴న࣒ ࠳న࣒ ࡓంݡ x x 
కం݄ ࠳న࣒ ఎ޴ࠫߖ ఎڕए వ అࣆۨࣇ ߖफం޴, 
మనం ࠳న࣒ ࡏڷफ ޳छ फࣃށڷ ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ ࡌ కएࡅ బܽद అసࠪనతڒ ࠭  ۨహऒ ం ࠪޔࡏంڒ ޴బܽद మనం 
ఇߩओ एڕఎ ޴ࠫߖకం݄ ఎ ݡంࡓ ݡ వ ߰ం࠭ޑ޶ , అ࠳ ޴న࣒ ఎ޴ࠫߖ కం݄ ࡓంݡ తڕए వ ఉనऒ  x x 
फࣃࡏࠪ ߩ࢙ ࡽࠋయࡍ࢘ ࠭, ఇ޴ ఇߩओ ऒߖݞంచ܊࢑భ ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ ݡ  బܽद మనంڒ ޴फంࣆۨࣇ 
పऱ࣒ ߘలߩ࢙ ݡంࡓ फࣃڵ࠙ ޜ݀  एڕకం݄ త ڷࡱߕ న࣒࠳ ޴బܽद ఇڒ ޶फ ࠪరࡏڷ  ޴బܽद ఇڒ ࠭ వߖ s x 
 బܽद xڒ ޴फంࣆۨࣇ
అ࠳ ޴ߝన࣒ ऴ࠳ ޓన࣒ ࠳ ڷࡱߕన࣒ ఐ࠳ ޶న࣒ ఆࡏ మ࠾ࡍ కం݄ తڕए వ ࠳న࣒ ڒ ڷࡱߕబܽद x 
ऱ࣒߮ࡎ ఇవछ ݋࣊ ݋ం࠱  బݟనం޶న మన࠳ ڕన࣒ ڷࡱߕ కం݄ తڕए వ వࣆफంڒ ޴బܽद పࢲࡍए ర ࣊݋ ऴపࣃफ వన  
ऱ࣒߮ࡎ సంఖङ ݡంࡓ వలంښ ݋࣊ ݋ం࠱  एڕకం݄ త ڷࡱߕ న࣒࠳ ࡱڒల࠮ ݡంࡓ ޳ࡶ ࡱ వ ఉనऒ  ఈ 
షరߘޔ సంతృߧफ పࣃࡏफ ఇవछ ࡹసࠬకరణం ࡏన࣒ ఆ࠳ ࠾ࡍమ ޶న࣒ ఐ࠳ బܽदڒ ࠼ బݟన పࢲࡍए రం 
घࠫޛ एڕకం݄ త ޴ వ సࠬకరణంࡹ ఇవछ బݟన భࡎ फ ࣊ڕ ݋ ఒకܽ ࠳న࣒ ࡓంݡ కం݄ తڕए వ ࠳న࣒ ݡ࠮ x 
ओߩఇ ࡏన࣒ ఆ࠳ ޶న࣒ ఐ࠳ ࡏన࣒ ఆ࠳ ޶న࣒ ఐ࠳  ڷࡱߕ న࣒࠳ సంఖङ ݞږ ࡏࠬ క ࠙గంࡖమ ݡ  ߤࡷ 
एࢲࡍప ߖ޳ ݋࣊ రం ऴߖޒߦధङ ం ఉం࡯ݞ ఇ0 ޴ మ࠾ࡍ ఇ1 ޴ మ࠾ࡍ ఇ2 ޴ అߖ ఒక సంఖङ ం޳ంڕࣆޓ ߤࡷ 
ఇ࠳ ޴న࣒ 1 ఇ࠳ ޴న࣒  2 ࠳న࣒ 3 ࠳న࣒ 4 ࠳న࣒ 5 ࠳న࣒ 6 ڒబܽद ࣍ࡲङ ష࠳ ݋࣊ ߤన࣒ ఐ࠳ ޶న࣒ ఆࡏ 
ం࠼ߦ ݡంࡓ బܽद ఈڒ ऱܿ ࡅ ߖ޳కए  పࢲࡍए ర సࠫࣃۨࣇ ߖޒफ ङࡲ࣍ అం݄ ࠼ ష݋࣊ ߤ అం݄ ࠫޛघ  ޴
కం݄ తڕए వ ࠳న࣒ ࡓంࡲ࣍ ݡङ ऱ࣒߮ࡎ ఈ ࡹ ݋࣊  ܾ  x ࡏన࣒ ఆ࠳ ࠾ࡍమ ޶న࣒ ఐ࠳ ړ ݋࣊ ݋ం࠱ 
ఉంܿం޴ ఇߩओ షएࡍప ߖహరణ అసࠪనత޳క ఉࡖమ ݡ  సࠪనం కం݄ x x ړన࣒ 32࠳ న࣒ 2࠳ 3 ݟంచంࡍ
ఎڕए వ , ࠴దܽ ۮ ړం޴న޴ మۮ ړ ࠾ࡍం޴న޴ అం݄ ఇݡ࠮ ࢑ ߮ऱ࣒ బܽद x nxڒ ࡱ ݋࣊ ݋ం࠱  w x z 
సࠬకరణంࡹ ఇవछ బݟంڒ ޴బܽद ఇۨऐ న సࠬకరణం ࠳న࣒ ࠭߯ओ  న࣒ x࠳ ݡ࠮ సࠪనం కం݄ ړݡంࡓ 
एڕఎ ݡంࡓ వ ఇవछ బݟం޴, ఇ࠳ ޴న࣒ 3 ప ऱ࣒ న࣒ 3 ప࠳ న࣒ 2࠳ 3  ऱ࣒  సࠪనం కం݄ x x x ړన࣒ 32࠳ 
ఎڕए వڴ ఉంܿంڒ ޴బܽद ఇ࠳ ޴న࣒ 2 ఎڕए వ అࣆۨࣇ ߖफం޴ ࠭߯ओ  ఐڒ ޶బܽद ఇ࠳ ޴న࣒ 35 ړ సࠪనంx 
కం݄ ࠳న࣒ ݡ࠮ ఎڕए వ అߖ x 
एڕన࣒ 3 కం݄ త࠳ న࣒ 1࠳ ޴బܽद ఇڒ ޴फంࣆۨࣇ వ ࠳న࣒ 1 ࠳న࣒ ࠭߯ओ  ఐࡓ ߖ޶ం࡮ߩ࢙ ݡ x 
 ంచడంށڷ
एڕత 3  ޴फంࣆࡏࠪ ߖߖ޵ తంښబܽद అసࠪనత సంڒ ంచడంށڷ ޜన࣒ ఒకܽ࠳ ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ వ 35ړ x 
సࠪనం ڒబܽद ఇ޴ కం݄ తڕए వ ࠭߯ओ  ఐࠑ ޶ ऴࣆۨࣇ ߖޓफంڒ ޴బܽद ఇ޴ ߯ షరޔ, ఎలऱߩओ x x ݢ x 
࠭߯ओ  ఐࠑ ޶ ऴړޓ సࠪనం కం݄ తڕए వڴ ఉంܿం޴ 
దట ఇవछ࠴ బݟన ࠱ ࣒ࡶం݋झ  సహజ సంఖङ రߪ ޴ండవࡓ ޴న޴ంۮ ڕ प సంఖङ  x x ࠾ࡍమ ޴న޴ంۮ ڕ
पࡌߪ ޴డవ࠮ ంۮ ړߖڒం޴నڒ ޴బܽद ఇߩओ సహజ సంఖङ ޴ߝఅ ݡ ల సࠫۮ ړޒం޴నߩओ  x x ߖ ߤవ ࣒ښ ݡ
చࡍऐ ంచంݟ, ఎం޶కం݄ కం݄ తڕए వ ࠭߯ओ  ఐڒ ݡ࠮ ࠑ ޶బܽद మనం పదڜంࡓ ݡంڴݡ࠮ ݡ x 
పओۮ వ۪ऐ  అం݄ పࢲࡍए రం ࣊݋ సࠪనం అం݄ 
సహజ సంఖङ एڕసం 11 కం݄ తڝ  వ ఉనऒ  అߖऒ  సంఖङ లߘ పࡍగށంۧڒ ࡯బܽद 11 వర݋ݞ ݋ݞ ݋ݞ 3 2 1 ڕ 
.
एࢲࡍఒక ప ޴బܽद ఇڒ  రం  సహజ సంఖङ ల సࠫۮ ړޒం޴నߩओ ओߩఇ ݡ  x ݋࣊ ݡ
ओߩనࣄۯ రߪ ݡ प సంఖङ  సࠫۮ ړޒం޴నߩओ  x ݡ

एڕకం݄ త 3 ࠑ వ అం݄ 11 2 ڒ 3 ࠑబܽद పࢲࡍए రం ࣊ߘ 0 ݋ంݟ ऴߦరంభమޔ࢓ం޴ ఎం޶కం݄ ࠴తफంx 35 
సంఖङ ऒߗఅ ࡹ ݋࣊    సహజ సంఖङ దܽ 0࠴ బܽदڒ ޴ఉంܿం ڕవర  ݋ݞ ݋ݞ ݋ݞ  బܽदڒ   0 1 2 11
సందరग ంࡹ ࠪऴతࡏࠪ ࠲ओ  ఉంܿం޴ మࡓ ࠾ࡍండవۮ ړ ޴ం޴నߩओ ऒߕࣆ ݡ  ఇߩओ x z  ݡ࠮ ࣒ښ ݡ
రऐۯ బݟందߖ ఊࣕంచంݟ ఎం޶కం݄ కం݄ తڕए వ 35 3 ࠑ సࠪనం  పదڜంࡓ ݡంڒ ݡ࠮ ݡబܽद x 
పࢲࡍए రం ݞ नܼ पࡌߪ ޴బܽद ఇڒ ޴ంݟయబۯ ݋࣊ ڕసࠪనం  వర ڕ ݋ݞ ݋ݞ  న࣒࠳ ݋ ంڒల1 0 1 2 11 x 
సࠫۮ ړޒం޴నߩओ एࢲࡍప ݡ రం ࣊݋ అޔ࢓ంڒ ޴బܽद మనం మࡖక ఉ޳హరణߘ చࡍऐ फࣃ ࠭ అం݄ అ޴ߝ x 

అం݄ ߪరप సంఖङ ల సࠫޒ మݡ࠮ ࠾ࡍ పࢲࡍए  న࣒ w x x࠳ ݡంࡓ న࣒࠳ ޶ఐ ݟనంھߘక ߖޒల సࠫࡌ
ఒకܽ కం݄ ݡ࠮ ఎڕए వ 
సࠬకరణం ݡ࠮ ఐ࠳ ޶న࣒ ࡓం࠳ ݡన࣒ ఒకܽ ݡ࠮ ఒకܽ కం݄ ఎڕए వ ڒబܽद ఇߩओ  x x ޶ఈ ఐ ݡ
మݡ࠮ ࠾ࡍ ఐ޶ మݡ࠮ ࠾ࡍ పߘࣜ޴ సࠪనం ڒబܽद ۯ ࠭࠲యవ۪ऐ  lcmݡ࠮ ߘࣜ޴ప ߖߖ޳  
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एڕన࣒ ఒకܽ ఒకܽ కం݄ ఎ࠳ ݡంࡓ ݟంߘ ޶న࣒ ఐ࠳ ݡ࠮ ݟంߘ వ ࠳న࣒ ఒకܽ ࡓ ࠭࠲ ޳ࡶంݡx x x 
ంచవ۪ऐށڷ ߘࣜ޴ప ࡮ߩ࢙ घࠫޛ ޴బܽद ఇڒ  ప  ޴న࣒ ప࠳ ޴ ऱ࣒  ఐ޶ పߘࣜ޴ ఒకܽ కం݄ ఎڕए వ x x 
న࣒  ప࠳ ޴బܽद ఇڒ ऱ࣒  ఐ޶ కం݄ ఎڕए వ ࣆۨࣇफం޴ పڒ ߘࣜ޴బܽद ఇ࠳ ޴న࣒  ప ऱ࣒  ఐ࠳ ޶న࣒ 5 కం݄ x x 
ఎڕए వ 15 ࠳న࣒ 5 అࣆۨࣇ ߖफం޴, ఇ࠳ ޴న࣒ కం݄ ఎڕए వ ࣆۨࣇफం޴, ఇ࠳ ޴న࣒ 1 ࠳న࣒ ࠳న࣒x 10 x 
1 10 కం݄ తڕए వ అࣆۨࣇ ߖफం޴ 
అం݄ ࡓంށڷ ࡮ߩ࢙ ݡంచడం 
छ޳ న࣒ 1࠳ కएࡅ ంచడం 1  అసࠪనతށڷ ࡌ  ۨ ऒࣔ ऒߖ  ch ޴फంࣆࡏࠪ 
एڕకం݄ త ޴న࣒ ప࠳ ࡏࠬ బܽदڒ వ ߰ంࡏޑ޶, ఇߩओ ऱ࣒߮ࡎ ݡ ఇవछ ݋࣊ ݋ం࠱  బݟం߮ࡎ ޴ऱ࣒  x ݋࣊ ݋ం࠱ 
ఇవछ బݟంۮ ړ ޴ం޴న޴ అ߮ࡎ ޙ࠼ऱ࣒ ఇవछ ݋࣊ ݋ం࠱  బݟం޴ అం݄ x w 

అ޴ߝ మ࠾ࡍ లۮ ڕం޴న޴ కߘక ߪర प సంఖङ एࢲࡍప ࡹ ݋࣊  రం క࡯ߕھߘ x w x 
एڕకం݄ త ޴న࣒ ప࠳ వ ڒబܽद పࢲࡍए రం ࣊݋ సࠪనం ڒబܽद పࢲࡍए రం ࣊ړ ݋ సࠪనం ఎం޶కం݄ pi
తफం సంఖङ࠴ ల సంఖङږޒऴప ࡹ ओߩఇ ޶ࡶ  ఇۨऐ ࡹహరణ సࠬకరణం޳క ఉࡖమ ݡ న ࢐సफవ ڝసం x 
అసࠪనతߘ పࡍషए एڕన࣒ సࠪనం కం݄ ఎ࠳ ݡంࡓ ݟంߘ ݡ࠮ న࣒࠳ ݡంࡓ ݡ࠮ ݟంచంࡍ వ  x x 
x ޴దभ߭ ݡ࠮ న࣒࠳ ࡏకం݄ ఆ ݡంࡓ న࣒࠳ ݡంࡓ ,޴फంࣆۯ లభతరంࣆ ޴ఇ ڴ న࣒࠳ ఒకܽ ݡంࡓ x x 
పऱ࣒ ࡏన࣒ ఆ࠳ బܽदڒ  ఆ࠳ ࡏన࣒ ݡ࠮ ఎڕए వ ࠳న࣒ ఆࡏ పऱ࣒  న࣒ x x࠳ బܽदڒ ݡంࡓ న࣒࠳ ݡంࡓ 
एڕఎ ݡ࠮ వ ࠳న࣒ 4 ࠳న࣒ 2 సࠪనం కం݄ ఎڕए వ  ఇ࠳ ޴న࣒ కం݄ ఎڕए వ ࠳న࣒ 4 ߖ x x x 
एڕన࣒ కం݄ త࠳ ݟంߘ న࣒ 1࠳ ޴ఇ ,޴फంࣆۨࣇ వ ࠳న࣒ 1 ߘం࠳ ݟన࣒ 4ࣆۨࣇ ߖफం޴  అసࠪనత x 
కएࡅ  సంښతం ڒబܽद ఇ޴ కం݄ తڕए వ ړ సࠪనం, ఎం޶కం݄ అ߮ࡎ ޴ߝऱ࣒ x 4޴ంݟయబۯ ݋࣊ ݋ం࠱  x r 
࢐సफవ సంఖङ కएࡅ  ఇవछ ڴ ݋࣊  బݟం޴ మړڷࡱߕ ࠾ࡍ సࠪనం కం݄ తڕए వڴ ఉంܿం޴, ఇ޴ x x 
ऒߖన అ޴ంۮ ړ एࢲࡍన ప࠳సࠪన ڕల ݋࣊  ऒߖࡌ  x.޴फంࣆۨࣇ 

మڷࡱߕ ࠾ࡍ కం݄ తڕए వ ఉం݄ మనం ࠳ ߖߖ޳న࣒ ఇߖऔ ऴ࢐యవ۪ऐ ߖఅ ࡛ࠂ ܾߖ  r x   ޴బܽद ఇڒ ,
సࠬకరణంࡹ ఇవछ బݟన ړߖ޳ అవసర࠳న పࢲࡍए రం ࣊ۯ ݋యబݟం޴ , మࡖక ఉ޳హరణ ࡓంݡ  ప ऱ࣒  వߤ x 
एڕఎ ޓऴ ࠑ వ ࡽࣃछ  ऴ࠳ ޓన࣒ ݀ ݀ ۮ ࢟ࠀం޴న޴  ऴڕ ࠆڴ సࠬకరణంࡹ ఇవछ బݟన సంఖङ  ఖ߯ x x rࡔ 
एࢲࡍన పݟయబۯ ݋࣊ ऒߖࡌ ప  ݡంࡓ  ऱ࣒  ఒకܽ ݡ࠮ కం݄ ఎڕए వ ࠳ ݡ࠮న࣒ ࡓంݡ ఐ޶ x x lcm 
 lcm ߗంܽݟంࡓ ࡏࠬ బܽदڒ ࡯ంۧށڷ ޜߘࣜ޴ప ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ బܽदڒ సࠪనం ޶ఐ ޶ఐ ࠾ࡍమ ݡ࠮
ओߩంۨనށڷ ऴపకए ߘࣜ޴ప  ࡯ంۧށڷ ޜߘࣜ޴ప ࡮ߩ࢙ ݡంࡓ ݡ న అం݄ ఇ޴ ऴࡹ ݋ڙࠈ పࡓ ߘࣜ޴ంݡ x 
 ప ऱ࣒  వࠑ ߤ ऴޓ కం݄ ఎڕए వ ఈకछ  x ޶బܽद ఐڒ ࢟ࠀ ࠑ ݀ న࣒࠳ ޓऴ ࡹ ݋ڙࠈऴ ߘࣜ޴సࠪనం అం݄ ప ړ ࡽ
ప  ݡంࡓ ݟంߘ ऱ࣒  ఒకܽ కం݄ ఎڕए వ ߘ ݡ࠮ం࠳ ݡ࠮ ݟన࣒ ࡓంࣆ ߖߖ޳ ݡలభతరం ۯయంݟ x x  
ప޴  ప ऱ࣒  ఐ޶ కం݄ ఎڕए వ ࠫޛघ घࠫޛ ࡏన࣒ ఆ࠳ ޴  x x x ړݡంڜన࣒ పద࠳ బܽद మనంڒ ࡏన࣒ ఆ࠳ ޴
సࠪనం కం݄ ఎڕए వ ߖ ߰ం࠭ޑ޶, ఎం޶కం݄ మ࠾ࡍ కం݄ ఎڕए వ ࠳న࣒ పదڜంݡ సࠪనం x x r x 
एࢲࡍబܽद పڒ రం ࣊ڕ ݋ సࠪనం  అߖऒ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ  న࣒࠳ అం݄ ࡹ  వ ۮ ړం޴న޳ࡶ ޴ x x 11 rx 
మనం ࠳ ߖߖ޳న࣒ 11 అనంతం అߖ ऴ࢐యవ۪ऐ ओߩఇ ޳ࡶ  ఈ సమసङ ݡ కएࡅ   మࡖక ࠙గం పࢲࡍए రం 
కएࡅ  ऴࠆڴ సంఖङ పओۮ ࡮బܽद ఇڒ ޴న޴ంۮ ړ కం݄޶ఎం ޴ఖ߯ ఉంܿంࡔ ࢐సफవ ఖ߯ అం݄ࡔ  ంݟ x r 
औߖన࣒ ఇ࠳ ߤࡷ ࡽయࡍ औߖఇ ܾߖ ङࡲ࣍ బܽदڒ 0 ޴ఇ ࠾ࡍమ ܾߖ ష݋࣊ ߤ అ࠳ ޴ߝన࣒ పదڜంړݡ సࠪనం 
కం݄ ࠳న࣒ 11 ఎڕए వ ڒబܽद ఇ࠳ ޴న࣒ పదڜంݡ అۮ ߖపओ ంڒ ݟబܽद సࠪనం కం݄ ఎڕए వ ڒబܽद ఈ x 
సࡍए రऐۯ ݞږ న࣒ 11࠳ అం݄ ఈ ࡽ బݟం޴ మ࠾ࡍ ఈ ࠼ߦంߘ ݋ంݟ 
అనంతం ޳ࡶ అࣾం ࡅకए మనం సంఖङ ڴ࢑ధం బܽद ఈڒ ޴ంޔڷࣃనڜ ڴరంతరంߖ ࡹశ޴ లږߘࣃ   x 
एࢲࡍప ߕ޼ఏ ࡹ ߤࡷ రం ࡅకए  ऴۨࣇ ߘ ࠆڴంచవ۪ऐ  ఇߩओ సం ఈ సమసङڝ ߤషښऱߧఅ ݡ కएࡅ   ఒక p 
ఉ޳హరణڕࣆޓ ߘం޳ం.
 

కएࡅ జంࠜޒబܽद ऴڒ  ߰డࡓ ݡ࠮ ߩ࢙ ࢐ܽ ऱܿ తڕए వڴ ఉంܿం޴ మ࠾ࡍ ऴࠜޒజం ࡅకए  urpose 
۪ दܿڜలత కߗసం 61 ࣊ంܾࠬటࡏऱ అޙ࠼, ऴࠜޒజం ࡅకए  ߰డߩ࢙ ࢐ܽ కߗసం 61 ࣊ంܾࠬటࡏऱ ఉం݄, 
ऴࠜޒజం ࡅకए  ߰డߩ࢙ ࢐ܽ కߖషद ߰డߘ࢓ కھߘనంݟ.
 
ऴࠜޒజం పࢲࡍए రం ఇ޴ ऴࠜޒజం అۮ ߖపओ ంݟ ఇߩओ నऒۨ ݡ నऒۨ ޴ఇ ߩ࢙  కएࡅ జంࠜޒऴ ߩ࢙   abc x x 
߰డ࢙న ࢙ࡓ ݡ࠮ ߩ ऱܿ ۨనऒ ఈ ۨనऒ ߩ࢙  పओۮ ߖఅ ߩ࢙  ంݟ ఇݡ࠮ ޴ మ࠮ ࠾ࡍడవ ࢙ڒ ߩబܽद ac x 
ఇ޴  ఈ ࢙࠮ ߩడవ ࢙ߩ అۮ ߖపओ ంݟ ఇߩओ ओߦۮ ߖఅ ߩ࢙ డ࢐ܽ߰ ޴ఇ ߘߝ ߖఅ ߩ࢙ డ࢙న߰ ޴ఇ ݡ  bcߘ
మࡏ࢐ ࠾ࡍ ۨనऒ నऒۨ ݟటदం߭ ࡏ߮ ߖఅ ړߖ޵ బܽदڒ ࡏఅంܼ ߖఅ ߩ࢙ డవ࠮ ޴ఇ ࠾ࡍమ ߩ࢙   ab ߩ࢙ 

߰డ࢙న ࢙ߩ మ࠮ ࠾ࡍడవ ࢙ڒ ߩబܽद ऴపశऒ  ऴపڒరం మనం ఊࣕ޳भ ం ޳ࡶ మనం అڕߘం޳ం ۨనऒac bc 
కएࡅ జంࠜޒऴ ࠾ࡍమ ߖఅ ߩ࢙  ߰డߩ࢙ ࢐ܽ ఇ޴ అۮ ߖపओ ంݟ ఇ޴ ߰డ࢙న ࢙ࡓ ݡ࠮ ߩ ऱܿ ۨనऒ  x s 
 ऱ s hree xࡏంܾࠬట࣊ ݡంࡓ కం݄ ߩ࢙ డ࢐ܽ߰ ߩ࢙ డవ࠮ ࠾ࡍమ  ߵసदం ݡ࠮ బܽद ఈڒ ߩ࢙
తڕए వڴ ఉంܿం޴ అం݄ ఇ࠳ ݡ࠮ ޴న࣒ ࡓంڒ ݡబܽद ఈ ࢑ధంڴ x 
ऴࠜޒజం ۪ दܿڜలత కߗసం 61 ࣊ంܾࠬటࡏऱ ఉం݄ ఇవछ బ޴ݦ పరంߖ ࡮ߩ࢙ ݡ࠮ ڴరछ ۨంచంݟ ۨనऒ  x 
ࠜజం ࡅకए  కߖషद ߰డߘ࢓ కھߘనంݟ సڒ ࡔబܽद ऴపశऒ  
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ऴపڒరం ऴࠜޒజం ۪ दܿڜలత అర࢙ ఒకए  ࣊ంܾࠬట࡛ కం݄ ఎڕए వڴ ఉంܿం޴, కߗసం అర࢙ ఒకए  
࣊ంܾࠬట࡛ ڕ సࠪనం మ࠾ࡍ ۪ दܿڜలత అం݄ ߩ࢙ ݡ࠮ల ࠴తफం ڒబܽद  ప ऱ࣒ ప  ݡ࠮  ऱ࣒ x x x ݡ࠮ 
एڕఅర࢙ ఒకܽ కం݄ ఎ ݡంࡓ న࣒࠳ వ అం݄ ఏ࠳ ݡన࣒ ࡓంݡ అర࢙ ఒకܽړ సࠪనం ڒబܽद ߖ޵ అర बం ఏݡx 

అర࢙ ݟ࠮ంܽړ సࠪనం కం݄ ߭దभڒ ޴బܽद ఇ޴ కం݄ ఎڕए వ అం݄ అర࢙ ړݡ࠮ ఏڒ ݡబܽद  ఇ޴ x x 
घࠫޛ एڕసࠪనం కం݄ ఎ ړ޴ వ అࣆۨࣇ ߖफంڒ ޴బܽद ۨనऒ కएࡅ జంࠜޒబܽद ऴڒ ࢓షद ߰డߖక ߩ࢙   ۨనऒ  x 
ओߩసࠪనం ఇ ڕ ంܾࠬట࡛࣊  ߩ࢙ ం 9޳ంڕࣆޓ హరణ޳క ఉࡖమనం మ ݡ
91 ࣊ంܾࠬటర ऱ ߰డ࢓ గల ఒక ࡛ࠓ न ࠭కए  ండవࡓ ,޴న࠳న߄ऴప ߝڕࡏڝ ߖంۧలࡍफޒక ߘ࢓డ߰ ݡ࠮ ݟంߘ 
߰డ࢓ ۨనऒ ంܾࠬటర࣊ ݡ࠮ కం݄ ߖ޳ ऱ ߰డ࢓ ఉం࡯ݞ 
మ࠮ ࠾ࡍడవ ߰డ࢓ తڕए వ ߰డ࢓ కం݄ ࡓంࡓ ݡ ऱܿ ఎڕए వ ఉం࡯ݞ .
డవ ࠭కए࠮  లం݄ ۨనऒݞఉం ڴ࢓ऱ ߰డࡏంܾࠬట࣊ ޶సం ఐߗకం݄ క ߖ޳ండవࡓ  ࡛ࠓ న޼ न, ڒబܽद రంపߩ 
߰డ࢓ సగం ߰డ࢓ ࣊ంܾࠬట࡛ ړ సࠪనం ڒబܽद ۨనऒ  ࠭కए  బܽद x xڒ ,࡯ఉంۧ ڴసࠪనం ړ ంܾࠬట࡛࣊ ߘ
ండవ ࠭కएࡓ కएࡅ   ߰డ࢓ 

 ప ऱ࣒ ओߩసࠪనం ఇ ړݡ࠮  ࡓ ݡంࡓ  ࢓డవ ߰డ࠮ ݡ ऱܿ తڕए వڴ ఉంܿం޴ మ࠮ ࠾ࡍడవ ࠭కए  x 
కएࡅ  ࢓డవ ߰డ࠮ 
߰డࡓ ࢓ంݡ మన వదभ ݡ࠮ ࠭కए ల ۨనऒ  ࠭కए  ࣊ంܾࠬట࡛ ࡓండవ ࠭కए   ప ऱ࣒  x x x ࠾ࡍమ ݡ࠮ 
డవ ࠭కए࠮ ओߩఇ ݡంࡓ  ంࠢ ఒకएޛ ࢓न ߰డࡏࠓ ݡ  ࣊ంܾࠬట࡛ ڒబܽद మనం ఈ ݡ࠮ ࠭కए లࡏࠓ ߘन x 
߰డߘ ࢓ంݟ కޒफࡍంచంߖ޵ ,ݟ ߰డ࢓ ऴపశऒ   ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  3 ప ऱ࣒ एڕంࠢ ఒకܽ కం݄ తޛ 2  వ, ఇڷࡱߕ ޴ x x x x 
 ప ऱ࣒  3 సࠪనం కం݄ తڕए వ అࣆۨࣇ ߖफంړ  91  ޴ ఇ࠳ 91 ޴న࣒ 3ړ సࠪనం కం݄  ప ऱ࣒  న࣒ 3 4x࠳ 3 
తڕए వࣆۨࣇ ߖफం޴ , ఇړ88 ޴ సࠪనం కం݄ 

తڕए వࣆۨࣇ ߖफం޴, ఇ4 ࠑ 88 ޴ కం݄ 4 తڕए వࣆۨࣇ ߖफం޴ , ఇړ22 ޴ సࠪనం కం݄ తڕए వ 4 x x x 
అۮ ߖపओ ం࠮ ݟడవ ࠭కए డవ ࠭కए࠮ ండవࡓ   కం݄ కߗసం ఐ޶ ࣊ంܾࠬటర ऱ ߰డ࢓ ఉం݄ ݞږ 
ఇవछ బޔݡం޴ 
డవ ࠭కए࠮ ݡంࡓ డవ ࠙గం࠮ ండవ ࠭కएࡓ అం݄ ݡంࡓ  ంܾࠬటర࣊ ޶ఐ ݟంߘ  ऱ కం݄ ఎڕए వ x x, 
߰డ࢓ ఉంܿంڒ ޴బܽद మࢁऱ ࡓంݡ కం݄ ఎڕए వڴ ఉంܿం޴ పऱ࣒  ऴޓ ప ऱ࣒ అం݄  ప ࢟ࠀ  ऱ࣒  ఎړ޴ࠫߖ x x x 
సࠪనం కం݄ ࡓంݡ ఎڕए వ అࣆۨࣇ ߖफం޴, ఇࡓ ޴ం࠳ ݡన࣒ కం݄ ఎڕए వ  ప ऱ࣒  ఎ࠳ ޴ࠫߖన࣒ x x x x x
एڕకం݄ ఎ ޴ఇ ,޴फంࣆۨࣇ ߖ వ ఈ ఎړ޴ࠫߖ సࠪనం ఇࡓ ޴ండవڒ ޴బܽद ࠴దܽ సందరग ంࡹ మనڕ x x 
తڕए వ వࣆफం޴  ఇర࢙ ࡓంړݡ సࠪనం మࡓ ࠾ࡍండవ సందరग ంࡹ మనం ఎ޴ࠫߖ కం݄ ఎڕए వ ߖ x 
߰ంڒ ,࠭ޑ޶బܽद ఒకܽ మࡓ ࠾ࡍంߘ ݡం1 ݟ మߘ 8 2 ࠾ࡍంݟ సࠪనం కం݄ తڕए వ కం݄ తڕए వ x 
మనం ۨనऒ ڴ࢑ధం బܽद ఈڒ సࠪనం ړ22  ࠭కए ందవ۪ऐ߰ ߘవࡱ࢑   
అం݄ ۮం޴న޴ కం݄ ߭దभ޴  ఎ޴ࠫߖ ࣊ంܾࠬట࡛ మ࠾ࡍ ఇర࢙ ࡓంݡ ࣊ంܾࠬటర ऱ కం݄ తڕए వ x e x 
ఇߩओ సమసङ ڕమన ݡ  ఉం޴ ఉ޳హరణ ఎڒ ޴ࠫߖబܽद అߖऒ  జత వࡏస సࡍ ధన ࡌߪप ంకం కھߘనంݟ ఈ x 
एڕకం݄ త ݡ࠮ తफం ఇర࢙࠴ ࢐ܽ అం݄ కం݄ ߭దभ࢑ ޶ఐ ݢంࡓ వ 
పࢲࡍए రం అߖऒ  జత వࡏస సࡍ ధన ࡌߪप ంకం ࡓంݟంܽߗ కھߘనంࡹܽ࢒  ݟ ఐ޶ కం݄ ߭దभڒ ࢑బܽद ࡓంݡ 
వࡏస ࡓంݡ వࡏస ږߘࣃల ࡌߪप ంࡱڒ 

 ప ऱ࣒  ݀ అ࠼ ఉండߖవछ ంݟ, ఎం޶కం݄ ࡓంݢ ఐ޶ కం݄ ఎڕए వ ڒబܽद ఐ޶ కం݄ ఎڕए వ ఈ ࡓంݡ xx x 
पࡌߪ ంڒల ऴపశऒ పओۮ ߖఅ ޴దܽ࠴ ޴రం ఇڒతफం ऴప࠴  ంݟ  ప ऱ࣒ एڕఇర࢙ కం݄ త ݡంࡓ  వ సమసङ  xx ࡹ
ఇవछ ݡ࠮ బݟం࠴ ࢐ܽ ,޴తफం ఇర࢙ ݡ࠮ కం݄ తڕए వ ڒబܽद ࠴తफం ఇర࢙ ݡ࠮ కం݄ తڕए వ ڒబܽद 
ఇࡓ ޴ంݡ  ప ऱ࣒ एڕకం݄ త ݡ࠮ ఇర࢙ ݡంࡓ  వ అࣆۨࣇ ߖफం޴, ఇࡓ ޴ంݡ  ప ऱ࣒  x x ݡంࡓ న࣒࠳ ݡంࡓ 
కం݄ తڕए వ ఇర࢙ ࠳ ݡ࠮న࣒ ࡓంݡ ఇࡓ ޴ంݡ ఇర࢙ ఒకܽ కం݄ తڕए వ అࣆۨࣇ ߖफం޴, ఇ޴ కం݄ x x 
తڕए వ ఇర࢙ ఒకܽ ࡓ ࠑంݡ అࣆۨࣇ ߖफంڒ ޴బܽद మనڕ ఐ޶ కం݄ ఎڕए వ మ࠾ࡍ ఇర࢙ ఒకܽ కం݄ x x 
తڕए వ ࡓంڒ ݡబܽद ఇ޴ కం݄ తڕए వ ఇర࢙ ఒకܽ 2 అࣆۨࣇ ߖफం޳ࡶ ޴ మనం సࡍ సంఖङ ల కం݄ x x x 
కం݄ తڕए వ 5 అۮ ߖపओ వ۪ऐ  x 10.
5 కం݄ తڕए వ ڒబܽद మనం ఐ޶ మ࠾ࡍ ప޴ మధङ  సࡍ సంఖङ వ۪ऐڝࣆޓ ߘ  ఆࡏ ఎ޴ࠫߖ పڒ ޴బܽद 
ధङࣃ మࡃङ  జంటڒ ࡱబܽद ࣃధङ మࡃङ  జంటࡱ ఆࡏ ఎ޴ࠫߖ ఎ޴ࠫߖ ప޴ మ࠾ࡍ ప޴ పߜऒ ంڒ ݡబܽद సࡔ 
ऒߖࢡక అంࡖమ ࡹ ߤష࣊ ࡍప޶త ࠭࠲  చࡍऐ फࣃ ࠭ ధనङ Pru ࡱ޳࢐
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