
 மாணவரக்ைள ஼க்கல் ோரக்்ஶம் அமர௵்க்ஶ மாணவரக்ைள வரேவற்ழேறாம், எங்கள் iitpal 
தைலப்௖ நிகழ்தக௵ மற்௥ம் இௌ ௳ரி௵ைர எண் ஆறாஶம் , இௌ இன்௥ கைட஼ வஶப்௔ன் 
௚ூ௳ல் நான் ெசான்னௌ ேபால், நீங்கள் நிைன௳ல் ைவத்ொ௠ந்தால் எண்ேவொல் இ௠பக்க 
௳நிேயாகம் மற்௥ம் ைபேனா௘யல் ேதற்றத்ொன் பயன்பாடை்டப் பாரப்்ேபாம் .
  ௚தல் ௳ரி௵ைர௜ல் நான் ஒ௠ நாணயத்ைத ௛ன்௥ ௚ைற ்க்ழ எ௣வௌ  
மற்௥ம் ௳ைள௵களின் வரிைசையக் ஶ௣ப்௔௄வௌ பற்௣ ேப஼ேனன், ேம௩ம் வரிைசகள் ttt 
அௌ ஆக இ௠க்கலாம்     tththththththth 
மற்௥ம் ௛ன்௥ம் ஆக இ௠க்கலாம், எனேவ நாம் ஒ௠ நாணயத்ைத ௛ன்௥ ௚ைற ்க்ழ h 
எ௣௞ம் ேபாௌ எட௄் சாத்ொயமான வரிைசகள் உள்ளன.
 இத்தைகய வரிைசகளின் ஼க்கல் என்னெவன்றால், இைவ கணிதத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ 
ைகயாள ௚ூயாதைவ மற்௥ம் ௘க ௚க்ழயமாக 
100 டாஸ்கள் உள்ளன என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ 2 ௚தல் 100 பல வரிைசகள் 
ைகயாள ௚ூயாத அள௵க்ஶ ெபரியதாக இ௠க்ஶம், எனேவ நாம் ெகாண்௄ வ௠வௌ ஽ரற்ற 
க௠த்ௌ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ.
 
உங்க௬க்காக மா௣ நான் ஽ரற்ற மா௣க்ஶ ௘க௵ம் எளிைமயான வைரயைறைய த௠ழேறன் 
இௌ ஒ௠ ஽ரற்ற மா௣ என்பௌ மாொரி இைடெவளி ஒேமகா௳௧௠ந்ௌ உண்ைமயான எண்ேக்ஶ 
ேமப்௔ங் ஆஶம், 
இௌ ௚௱ைமயான வைரயைற அல்ல , ஆனால் உங்கள் மட்டத்ொல் , ௚ந்ைதய ேசாதைனையப் 
ெபா௥த்ௌ, ஐ ஒ௠ ஽ரற்ற மா௣யாகக் க௠ௌேவாம்.x 
 ஒேமகா௳ன் என்பௌ வரிைச௜ல் உள்ள தைலகளின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம், எனேவ இந்த x 
எட௄் வரிைசகள் மற்௥ம் ttttththththhhtth     hhh 
இ௠ப்பதால் இைவ எனௌ ஒேமகாக்கள் எனேவ ஐப் பயன்ப௄த்ொனால் , இொல் 0 தைலகள் x 
ழைடக்ஶம் இந்த 3 ௨டக்ள் 1 இந்த 3 ௨டக்ள்  2 க்ஶ இௌ 3 க்ஶ வ௯வஶக்ழறௌ, எனேவ ேரண்டம் 
மா௣ அல்லௌ 1 அல்லௌ 2 அல்லௌ 3 x 0 
மொப்௖கைள எ௄க்ஶம்.
 டாஸ்களின் எண்ணிக்ைக சமமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ மொப்௖கள் 0 1 2 3 x 
ஐ எ௄க்ஶம் என்பைதக் கவனி௞ங்கள், எனேவ டாஸ்களின் எண்ணிக்ைக ஆக இ௠ந்தால் n 
அதற்ஶரிய ஽ரற்ற மா௣ x 
0 1 ௚தல் வைர௜லான மொப்௖கைள எ௄க்ஶம், ஏெனன்றால் எல்லா டாஸ்க௬க்ஶம் ஒ௠ n n 
தைல இ௠க்க ௚ூயாௌ.
  0 1 ௚தல் வைர௜லான இன் நிகழ்தக௵கள் அைனத்ொற்ஶம் ஒேர மாொரியாக இ௠க்காௌ, n ii 
ஏெனனில் ஐப் ெபா௥த்தமடூ்ல் 0 1 2 3 மொப்௖கைள எ௄க்ஶம்ேபாௌ x 
0க்கான வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக 1 க்ஶ 1 வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக சமம் என்பைத 
நீங்கள் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ளலாம்.

க்ஶ 3 வழக்ஶகளின் எண்ணிக்ைக 2 க்ஶ சமம் 3 மற்௥ம் 3 க்கான வழக்ஶகளின்  x 
எண்ணிக்ைக 1 க்ஶ சமம்.
 எனேவ என்பௌ நிகழ்தக௵ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்  ஒ௠ டா௻ல் ஒ௠ தைல நாணயம் p 
எனேவ 

இன் நிகழ்தக௵ 1 க்ஶ 1 க௯த்தல் க்ஶ சமம்  ைமனஸ் இ௧௠ந்ௌ 1 க௯த்தல் என்பௌ 1 ttt p p p 
ைமனஸ் ௚௱ கனசௌரத்ொற்ஶ சமம், இௌ ெப௠ம்பா௩ம் நாம் கனசௌரம் என்௥ p q 
எ௱ௌழேறாம், அேதேபால் ஒ௠ தைல௜ன் நிகழ்தக௵ tth 
மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ க்ஶம் மற்௥ம் tht htt qqp  qpq pqq
க்ஶம் சமம்  ௛ன்௥ மடங்ஶ சௌரம் pq 
இரண்௄ இன் அேத ேபால் ௛ன்௥ சௌர ஆக௵ம், ௛ன்௥ இன் நிகழ்தக௵ h p q h p 
கனசௌரத்ொற்ஶ சமம் என்பைத நாம் பாரக்்க ௚ூ௞ம் , நிகழ்தக௵கைள 

ஷட்டல் ௚௱வௌமாக சக்ொ 3 மற்௥ம் நிகழ்தக௵ இ௠க்ழறௌ  க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், q p x  y 
எனேவ நீங்கள் ேதரந்்ெத௄க்ஶம் 3 இல் 
ஒ௠ தைலைய ைவக்க ேவண்௄ம், அைத இந்த வ௯௜ல் ெசய்யலாம் , ௔ன்னர ்௙த௚ள்ள 
நிைலகளில் ெபாௌவாக ஐ ைவக்கலாம், ஒ௠ நாணயத்ொல் தைலக்கான நிகழ்தக௵ q p 
இ௠ந்தால் 
௔ன்னர ்஽ரற்ற மா௣ டா௻ல் உள்ள தைலகளின் எண்ணிக்ைகைய x n 

ஷட்டல் ௚௱ைம௜௧௠ந்ௌ வைர ெபறலாம் மற்௥ம் நிகழ்தக௵ ஐ சமம் q p n x 
க்ஶ சமம் க்ஶ சக்ொ க௯த்தல் இௌ பரவல் அல்லௌ நிகழ்தக௵ நிைற ெசயல்பா௄ ncip iq n i 
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எனப்ப௄ம்.
 

மற்௥ம் அள௵௠க்கள் ெகாண்ட ைபேனா௘யல் ௳நிேயாகத்ொற்ஶ நாம் அூக்கூ இல் n p p 
ைபேனா௘யல் என்௥ எ௱ௌழேறாம், எனேவ ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபாம் , என்பௌ ஒ௠ x 
தற்ெசயலான மா௣ ைபேனா௘யல் 6 கமா ஐத் ெதாடரந்்ௌ நான்ஶ நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵க்ஶ p 
சமம் என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ.
  இரண்௄ 

பொல் நிகழ்தக௵ 4 இன் மொப்௖ 6 டாஸ்களில் 4 தைலகைளப் ெப௥ழேறாம், அதாவௌ 6 p c 4 p 
க்ஶ சக்ொ 4 ௚தல் 6 ைமனஸ் 4 அதாவௌ 2 மற்௥ம் 2 இன் நிகழ்தக௵ 6 க்ஶ சக்ொ 2 க்ஶq c 2 p q 
சமம் 4 எனேவ நிகழ்தக௵ 4 க்ஶ சமம் 2 நிகழ்தக௵ 9 க்ஶ சமம்  6 சௌர க்ஶ சக்ொ 4 p 2 c 2 p q 
௙ௌ 6 சக்ொக்ஶ 4 சௌரம் சமம் 9 க்ஶ சமம் அௌ c 4 p q 

சௌரத்ொன் ௙ௌ சௌரம் ஒன்பௌக்ஶ சமம் ஆல் ௛ன்௥க்ஶ சமம் ஏெனனில் அௌ p q q p 
எொரம்ைறயாக இ௠க்க ௚ூயாௌ அைனத்ௌ நிகழ்தக௵க௬ம் ேநரம்ைற எனேவ இப்ேபாௌ 3 q p
க்ஶ சமம் ௔ளஸ்  என்பௌ 1 க்ஶ சமம் எனேவ ஷட்டல் 3 என்பௌ 1 க்ஶ சமம் என்பௌ 0.p q p p p 
25 அல்லௌ 1 க்ஶ 4 க்ஶ சமம் எனேவ என்பௌ   எட௄் நிகழ்தக௵ சமமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ n x 
ைபேனா௘யல் கமா ஐப் ௔ன்ெதாடரழ்றௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.n p 
 ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி இரண்௄ ௗஜ்௷ய நான்ஶ எட௄் மற்௥ம் இரண்ூன் நிகழ்தக௵ சமம் 0.

இன் மொப்ைபக் கண்ட௣ய௵ம் எனேவ ஒன்௣ன் நிகழ்தக௵ எட௄் ஒ௠ சக்ொக்ஶ ஒ௠1024 p c p 
சக்ொக்ஶ சமம் 8 ைமனஸ் 1 அதாவௌ 7 என்பௌ 0.q 

2048 நிகழ்தக௵க்ஶ சமம்  2 என்பௌ சௌர க்ஶ சமமான சக்ொ 6 க்ஶ சமம் 0.hc 2 p q 
1024 ஆகப் ௔ரிப்பதன் ௛லம் நாம் 8 க்ஶ சக்ொ 7 ௙ௌ 8 ஐப் ெப௥ழேறாம், இௌ pq c 2 
காரணியான எட௄்க்ஶ சமம் காரணியான இரண்ூ௧௠ந்ௌ காரணியான ஆ௥ சௌர க்ஶ p q 
பவர ்ஆ௥ சமம் ௗஜ்௷யப் ௖ள்ளி இரண்ைட 0.
1024 அல்லௌ 8 ஆல் வஶத்தால்  சக்ொ 7 ஆனௌ காரணியான ஆ௣ற்ஶ ேமல் காரணியாலான pq 
எட௄் ஆல் வஶத்தால் அௌ ஏழாக எட௄் ஆக ஐம்பத்ொ ஆ௥ இரண்டால் வஶத்தால் இ௠பத்ொ எட௄்

சௌர க்ஶ சமம் இ௠பத்ொ எட௄் சௌர க்ஶ சமம் 6 சக்ொ 2 அல்லௌ 2 இல் 7 ஆல் p q p q q p 
என்பௌ 2 க்ஶ சமம் 

என்பௌ 7 q 
க்ஶ சமம் எனேவ இன் மொப்௖ 1-க்ஶ 8 க்ஶ சமம், p p 

அௌதான் இப்ேபாௌ ௳ைடயாக உள்ளௌ ஒ௠ ஽ரற்ற மா௣௜ன் ஒ௠ ௚க்ழயமான க௠த்ௌ அதன் 
சராசரி அல்லௌ ெப௠ம்பா௩ம் எொரப்ாரப்்௖ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ  ஒ௠ இ௠ெசால் கமா n 

ேரண்டம் என்பௌ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம்  மா௣ க்ஶ சமம் மற்௥ம் அதன் மா௥பா௄கள் p np 
இௌ உங்கள் பாடப்௖த்தகங்கள் அல்லௌ உங்கள் வஶப்௖களில் நீங்கள் ெசய்ொ௠க்க npq 

ேவண்௄ம், எனேவ நான் இந்த ித்ொரத்ைதப் ெபற௳ல்ைல , ஒ௠ ைபேனா௘யல் ேரண்டம் 
மா௣௜ன் சராசரி நான்ஶ மற்௥ம் அதன் மா௥பா௄கள் அதன் பாொயாக இ௠ந்தால் ஼ல 
஼க்கல்கைளச ்ெசய்ேவாம்.
 அதாவௌ  , ேரண்டம் மா௣ இரண்௄க்ஶ சமமான மொப்ைப எ௄க்ஶம் நிகழ்தகைவக் 
கணக்ழ௄ங்கள், 
எனேவ பொல் சராசரி மா௥பா௄ சமம் க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ பாொ க்ஶ np npq npq np 
சமம் என்௥ ெகா௄க்கப்படட்ால் என்பௌ பாொக்ஶ சமம் எனேவ என்பௌ பாொக்ஶ சமம்.q p 
 
சராசரி சமம் என்பௌ 4 உடஶ்௣ப்௖ அைரக்ஶ சமம் நான்ஶ ஶ௣ப்௕௄கள் சமம் எட௄், எனேவ n n 
இௌ இ௠பக்க எட௄் கமா பாொ என்௥ ௚௱ைமயான பரவைலப் ெபறலாம்.
  2 க்ஶ சமம் அதாவௌ 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵ 0 க௯த்தல் நிகழ்தக௵ 1 க்ஶ சமம் 1 க௯த்தல் 8 c 0 
அைர சக்ொ 0 1 க௯த்தல் அைர சக்ொ எட௄் ைமனஸ் எட௄் ஒ௠ பாொ சக்ொ ஒன்௥ பாொ சக்ொ c 
எட௄் க௯த்தல்  ஒன்௥ ஏ௱க்ஶ சமம், ஒ௠ க௯த்தல் ௗஜ்௷யமாக உயரத்்தப்பட்டௌ என்பௌ ஒ௠ 
பாொக்ஶ சமம், எட௄் க௯த்தல் எட௄் ஒன்௥க்ஶ சமம் எடூ்ல் பாொக்ஶ சமம், பவர ்எட௄் சமம் 1 c 
நி௘டம்  சக்ொ 
8 க்ஶ 9 மடங்ஶ பாொ சமம் 1 க௯த்தல் 9 ெப௠க்கல் 1 ௙ௌ 2 56 க்ஶ சமம் 256 க௯த்தல் 9 ௙ௌ 256 
க்ஶ சமம் 247 க்ஶ சமம் 256 எனேவ ஽ரற்ற மா௣ இரண்௄க்ஶ சமமான மொப்ைப அொகமாக 
எ௄க்ஶம் நிகழ்தக௵ ஆஶம் 
எனேவ இைவ ஈ௠௥ப்௖ப் பரவ௧ல் உள்ள ஼ல எளிய ஼க்கல்கள் மற்௥ம் அத௑டன் ஼ல   
நிகழ்௵களின் எண்ணிக்ைகையக் கணக்ழ௄வொல் 
இ௠ெசால் ேதற்றத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌவைதப் பற்௣ ௳வாொப்ேபன்.
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௛ன்௥ நான்ஶ மற்௥ம் ஐந்ொல் ஼க்மா என்பௌ ஒன்௥ ௚தல் ஐந்ௌ சமம் என்பௌ n k ni i 
இ௠பௌக்ஶ சமம் என்பௌ உண்ைம௜ல் 
ோர௵்களின் எண்ணிக்ைக 7 என்பைதக் கண்ட௣ந்ௌள்ேளாம் அைவ 1 2 3 4 மற்௥ம் 10 1 2 3 5 
மற்௥ம்  9 1 2 3 6 8 1 2 4 5 8 1 2 4 6 7 1 3 4 5 7 ேம௩ம் 2 3 4 5 6  அொகபடச் எைட ெகா௄த்ௌள்ேளன்  t 
கைட஼ வைர, ௔ன்னர ்நான் அந்த எைடைய ௳நிேயாழக்க ௚யல்ழேறன், ஐந்ௌம் 
தனித்தனியாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்பைத மனொல் ைவத்ௌ அந்த எைடைய ௳நிேயாழக்க 
௚யற்஼க்ழேறன் , அந்த வ௯௜ல் எங்க௬க்ஶ ோர௵்கள் ழைடத்ௌள்ளன.
   
நீங்கள் ோர௵்களின் எண்ணிக்ைகையப் ெப௥வதற்கான ஒ௠ கணித வ௯ைய நான் உங்க௬க்ஶ 
ெமாத்தத் ௌல்௧யமான ோர௵்கைள வழங்கப் ேபாவொல்ைல, ஆனால் இந்த ௳ஷயத்ொல் 7 
ோர௵்களின் ெமாத்த எண்ணிக்ைகைய எப்பூச ்ெசய்வௌ என்பௌ அூப்பைடக் க௠த்தானௌ 
ெசயல்பாடை்ட உ௠வாக்ஶழறௌ, இௌ அூப்பைட௜ல் ஒ௠ சக்ொத் ெதாடராஶம்.
 வைரய௥க்கப்படட்தாகேவா அல்லௌ வைரய௥க்கப்படட்தாகேவா இ௠க்கலாம், எனேவ  

மற்௥ம் ஆழய இரண்௄ மா௣கைள எத்தைன வ௯களில் ைவத்ொ௠க்கலாம் என்பதற்கான x y 
஼ல உதாரணங்கைள உங்க௬க்ஶ ௚த௧ல் த௠ழேறன் .
  இரண்௄ மற்௥ம் ஷட்டல் ௛ன்௥க்ஶ சமம் இந்த ோர௵் ௘க௵ம் எளிைமயானௌ, எனேவ x y 
௚த௧ல் ஒ௠ அட்டவைண ஐ வைரேவாம் மற்௥ம் அவற்௣ன் ஷட௄்த்ெதாைகைய ைவத்ௌ xy x 
ேகன் மொப்௖ 0 1 2 ஆக௵ம், மொப்ைப 1 மற்௥ம் 2 ஆக௵ம் எ௄க்கலாம் எனேவ ெஹக்ேடர ் y ve 
இந்த 6 ேசரக்்ைககள் மற்௥ம் ஷட௄்த்ெதாைககள் 1 2 2 3 3 4 ஆஶம்.
 எனேவ ஷட௄்த்ெதாைக ௛ன்௥ இரண்௄ வழக்ஶகளாக இ௠க்ஶம்ேபாௌ இரண்௄ நிகழ்௵கள் 
இ௠ப்பைதக் காணலாம், ஷட௄்த்ெதாைக௜ல் இரண்௄ ஒன்௥ மற்௥ம் நான்ஶ வழக்ஶகள் 
உள்ளன , அைத எப்பூ ெசய்வௌ 
௔ன்வ௠ம் இரண்௄ பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவகைளக் க௠த்ொல் ெகாண்௄ அவற்௣ன் தயாரிப்ைபக் 
கணக்ழ௄ங்கள், ஏெனனில் மொப்ைப 0 1 2 எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம், ஏெனனில் நாம் க்ஶ 0 x z 
௔ளஸ் க்ஶ சக்ொ 1 ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 2 என்௥ எ௱ௌழேறாம் .z z 
 இரண்டாவௌ க்ஶ ஒத்ொ௠க்ழறௌ இௌ 1 மற்௥ம் 2 மொப்௖கைள மட௄்ேம எ௄க்ஶம் எனேவ y 
நாம் என்ற சக்ொக்ஶ 1 ஷட்டல் என்௥ எ௱ௌழேறாம் 2 க்ஶ சமம் 1 ஷட்டல் ஷட்டல் z z z z 
சௌரம் ஷட்டல் சௌரத்தால் ெப௠க்கப்ப௄ழறௌ மற்௥ம் நாம் தயாரிப்ைபக் கணக்ழட்டால் z z z
ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் ழைடக்ஶம்  க்௟ப் ௔ளஸ் சௌரம் மற்௥ம் இசட் ழ௟ப் ௔ளஸ் z z z z 
பவர ்4 க்ஶ சமம் ௔ளஸ் 2 சௌரம் ௔ளஸ் 2 ழ௟ப் ௔ளஸ் பவர ்4.z z z z 
 இப்ேபாௌ இந்த தயாரிப்௖க்ஶம் இந்த எண்கள் மற்௥ம் ேகஸ்க௬க்ஶ இைடேய உள்ள 
ஒற்௥ைமைய நீங்கள் காணலாம்.

உடன் பவர ்1 2 உடன் சௌரம் 2 உடன் கன சௌரம் மற்௥ம் 1 உடன்  க்ஶ சக்ொ 4 எனேவ  z z z z 
இந்த பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவயானௌ 1 2 3 மற்௥ம் 4 என்௥ ேசரக்்ஶம் எந்தெவா௠ கலைவக்ஶம் 
ோர௵்களின் எண்ணிக்ைகைய வழங்ஶழறௌ.
 எனேவ இௌ பல ஼க்கல்கைளத் ோரக்்க உத௵ம் தந்ொரம், 
நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், மற்ெறா௠ உதாரணம் த௠ழேறன்.

ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ பத்ௌக்ஶச ்சமம். x y z 
    ோர௵்களின் எண்ணிக்ைகையக் கண்ட௣ய, ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ பத்ௌக்ஶச ்சமம் x y z 
எனேவ இேத வ௯௜ல் ெசல்வதன் ௛லம் ௔ன்வ௠ம் ௛ன்௥ பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவகைள 
எ௱தலாம், ஏெனனில் ௚தல் 4 வைர௜லான மொப்ைப எ௄க்ஶம், எனேவ அவற்ைற x 0 x to 
என எ௱தலாம்.
  பவர ்0 ௔ளஸ் க்ஶ பவர ்1 ௔ளஸ் க்ஶ பவர ்2 ௔ளஸ் க்ஶ பவர ்3 ௔ளஸ் க்ஶ பவர ்4 x x x x 
ெப௠க்கல் ஆல் ெப௠க்ழனால் எந்த ேநரம்ைற மொப்௖கைள௞ம் எ௄க்கலாம், இதனால் y 
நமக்ஶ எல்ைலயற்ற ெதாடர ் ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் கனசௌரம் ழைடக்ஶம் உடன் x x x z 
ெதாடர௖்ைடய ௚ூ௳௧க்ஶ ெப௠க்கப்ப௄ழறௌ ஏெனனில் இ௧௠ந்ௌ ெதாடங்ஶவதால், 1 z 0 
ஷட்டல் ஷட்டல் சௌரம் x x 
௚ூ௳௧ வைர இ௠க்ஶம் என்பௌ ேகாட்பா௄ என்னெவன்றால், நாம் தயாரிப்ைபக் கணக்ழட௄்,  

இன் ஶணகத்ைத 10 சக்ொயாகப் ெபற்றால் , அௌ ஼க்க௩க்ஶ சாத்ொயமான ோர௵்களின் x 
எண்ணிக்ைகையக் ெகா௄க்ஶம்.
  ௚யற்஼ 1 ஷட்டல் ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் கனசௌரம் ஷட்டல் க்ஶ 4 ெப௠க்கல் ஐ x x x x x 
ெவளிேய எ௄த்தால் 1 ஷட்டல் ஷட்டல் சௌரம் ௚ூ௳௧ ௚௱ சௌரம் வைர ழைடக்ஶம் x x 
எனேவ இதன் ஶணகத்ைதக் கண்ட௣ய ௚யற்஼ப்ேபாம்.
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க்ஶ இொல் உள்ள சக்ொ பத்ௌ எனேவ ௚தல் ஒன்ைற ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல்   x x x x 
கனசௌரம் ஷட்டல் என நான்ஶ ஷட்டல் க்ஶ பவர ்ஐந்ௌ ஐ ஒன்௥ ஷட்டல் ஷட்டல் சௌரம்x x x x 
௚௱வைத௞ம் பவர ்இரண்௄ என எ௱ௌேவாம்.
 

க்ஶ 5 என்ற ெசால் ழைடத்தால், அௌ இந்த உடன் ெப௠க்கப்ப௄ம் சக்ொ 6 மற்௥ம் க்ஶ இௌx x x 
ெப௠க்கப்ப௄ம் சக்ொ ஒன்பௌ, இௌ நமக்ஶத் தரப் ேபாழறௌ.
 பத்ௌக்ஶ ஐப் ெப௥வதற்கான ெமாத்த வ௯களின் எண்ணிக்ைக x
இப்ேபாௌ 1 ஷட்டல் ஷட்டல் சௌரம் பவர ்1 க்ஶ 1 ைமனஸ் ௚௱ சக்ொ க்ஶ சமம் x x n x n 
என்பைத நாம்  அ௣ேவாம் ேமல் 1 க்ஶ சமம் 1 க்ஶ ௚ூ௳௧ க௯த்தல் 1 ஷட்டல் க்ஶ r n r rx 
ஐத் ேதரந்்ெத௄   வைர சக்ொ ஐந்ௌ எனேவ ௚த௧ல் ஐ ஐந்ௌ சக்ொையக் க௠த்ொல் x x 
ெகாள்ேவாம் இங்ேக என்பௌ 2 க்ஶ சமம் 5 க்ஶ சமம் எனேவ இன் ஶணகம் 5 க்ஶ சமம் 2 n r x 
ஷட்டல் 5 க௯த்தல் 1 ஆஶம்.c 5 

இன் சக்ொ 5 க்ஶ சமம், ஏெனனில் நமௌ ித்ொரம் ஷட்டல் ைமனஸ் 1 என்பௌ 7   x r cr 
ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம், அதாவௌ 6 என்பௌ 6 க்ஶ சமம் 6 க்ஶ சமம் க்ஶ ஒன்பௌ பவர ்எனேவc 5 x 
இங்ேக என்பௌ ஒன்பௌ க்ஶ சமம்  2 க்ஶ சமம் எனேவ இன் ஶணகம் 9 க்ஶ சமம் 9 ஷட்டல் r n x 
2 க௯த்தல் 1 க்ஶ சமம்  என்பௌ 10 க்ஶ சமம், நான் இைத ோரக்்க௳ல்ைல, எனேவ  , c 9 10 c 9 
சாத்ொயமான ோர௵்களின் ெமாத்த எண்ணிக்ைக 9 இன் ஶணகத்ொற்ஶ சமம் என்பைத நீங்கள் 
௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ௚ூ௞ம் , இௌ 10 இன் 10 ஶணகம் 9 க்ஶ சமம்.
 ஷட்டல் 9 ஷட்டல் 8 ஷட்டல் 7 ஷட்டல் இன் ஶணகம் 5 ஐ நீங்கள் கணக்ழட்டௌ 6 க்ஶ சமம் இௌ x 
19 ஷட்டல் 28 27 ஷட்டல் 7 34 ஷட்டல் 6 40 ஆஶம்.
 எனேவ சாத்ொயமான ோர௵்கள் நாற்பௌ ஶ௣ப்௖ என்பைத நாங்கள் உ௠வாக்ஶழேறாம்   
எ௄த்ௌக்காட்டாக, ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 50க்ஶ சமம், அதாவௌ என்பௌ இரண்௄ x y z x y 
இன் ெப௠க்கல் ஆஶம் ௛ன்௥ மற்௥ம் இன் ேநரம்ைற மற்௥ம் ஐந்ொன் ெப௠க்கல் இைவ z 
ேநரம்ைறயாக உள்ளதா என்பைத நாங்கள் வழங்க௳ல்ைல, எனேவ மற்௥ம் மொப்ைப x y 
ௗஜ்௷யமாக எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம், எனேவ ஷட்டல் ஷட்டல் க்கான ோர௵்களின் x y z
எண்ணிக்ைக ேமேல உள்ள ௙த௚ள்ளவற்௥டன் 50 க்ஶ சமம் ரிஎன் இன் ஶணகம் ௛லம் 1 x 
௔ளஸ் சௌரம் ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 4 ெப௠க்கல் 1 ௔ளஸ் கன சௌரம் ஷட்டல் க்ஶ 6 ஷட்டல்x x x x 

சக்ொ 9 ெப௠க்கல் க்ஶ 5 ஷட்டல் பவர ்10 ௔ளஸ் ௚தல் பவர ்15 வைர மற்௥ம் இந்த 3 x x x  x 
பவர ்஽ரிைஸப் ெப௠க்ழ இன் ஶணகம் 50 ஐப் ெபற்றால், இப்ேபாௌ இந்த ஼க்க௩க்ஶ ோரவ்ாக x 
இ௠க்ஶம்.
  ௙ண்௄ம் ஒ௠ இயந்ொர வ௯௜ல், இந்த ஼க்கைல நிைன௵ப௄த்ௌேவாம், நமௌ ௔ரசச்ைன 
என்னெவன்றால், ஐ ௳ட 0 ஶைறவாக ஶைறவாக  உள்ளௌ  இ௠பௌக்ஶ சமம், நீங்கள் n n 1 
அைத எத்தைன வ௯களில் ெபறலாம், எனேவ இைவ அைனத்ௌம் ேவ௥படட்ைவ என்பைதத் 
தக்கைவக்க, ௔ன்வ௠வனவற்ைறச ்ெசய்ேவாம், ௅ இரண்௄க்ஶ சமம் ௙ 3 என்பௌ m n n 1 n 3 
க௯த்தல் 2க்ஶ சமம் என்பௌ க௯த்தல் க்ஶ சமம், ௔ன்னர ்5 என்பௌ n m 4 n 4 n 3 n 5 
க௯த்தல் க்ஶ சமம் எனேவ ஒன்௥ மற்௥ம் ௙ இரண்௄ ௙ ௛ன்௥ ௙ நான்ஶ ௙ ஐந்ௌ n 4 n  
அைனத்ௌம் 
0 ஐ ௳ட ெபரியௌ ேம௩ம் ஷட்டல் ஷட்டல் ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 20 க்ஶn 1 n 2 n 3 n 4 n 5 
சமம் இைத நாம் 5 ஷட்டல் 4 ஆக க௯த்தல் ஷட்டல் 3 ஆக எ௱தலாம் க௯த்தல் n 1 n 1 n 3 n 2
ஷட்டல் 2 க௯த்தல் ஷட்டல் க௯த்தல் என்பௌ 20 அல்லௌ 5 ஷட்டல் 4 n 4 n 3 n 5 n 4 n 1 m 2 
ஷட்டல் 3 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் என்பௌ 20 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ ஒன்௥ m 3 m 4 m 5 n 
மற்௥ம் அைனத்ௌம் 
ௗஜ்௷யத்ைத 
௳ட ெபரியௌ, என்பௌ க௯த்தல் 1 சமம் க்ஶ சமம் 1 சமம் mi x 1 n 1 x 2 m 2 x 3 m 3 
ைமனஸ் 1 சமம் க௯த்தல் 1 மற்௥ம் என்பௌ ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம்.x 4 m 4 x  5 m 5 
 எனேவ ஒவ்ெவா௠ ௞ம் 0 க்ஶ சமமாக உள்ளௌ, ஏெனனில் இைவ இப்ேபாௌ ேநரம்ைற என்௥ xi 
நமக்ஶத் ெதரி௞ம், ஏெனனில் 1 ஐக் க௯ப்பதால் அவற்௣ல் ஼ல 0 ஆகலாம், எனேவ 5 ஷட்டல்x 1 

ஷட்டல் 3 ஷட்டல் 2  ஷட்டல் என்பௌ 5 மடங்ஶ க௯த்தல் 1 ஷட்டல் 4 4 x 2 x 3 x 4 x 5 n 1 
மடங்ஶ க௯த்தல் 1 ஷட்டல் 3 ௚ைற க௯த்தல் 1 ஷட்டல் 2 ௚ைற க௯த்தல் 1 ஷட்டல்m 2 m 3 m 4 

க௯த்தல் 1 என்பௌ 20 க௯த்தல் 1 ஷட்டல் 2 ஷட்ட௩க்ஶச ்சமம்  3 ஷட்டல் 4 ஷட்டல் 5 என்பௌ m 5 
20 க௯த்தல் 15 சமம் 5 எனேவ நாம் 5 ஷட்டல் 4 இரண்௄ ஷட்டல் ௛ன்௥ ௛ன்௥ ஷட்டல் x 1 x x 
இரண்௄ நான்ஶ ஷட்டல் ஐந்ௌ ஐந்ௌ x x 
சமம் ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட சமமாக இப்ேபாௌ ஐந்ௌ ஒ௠வர ்மொப்௖ ௗஜ்௷யம் 5 10 ஆக 4 x x x 2 
மொப்௖கைள எ௄க்ழறௌ 0 4 8 பன்னிெரண்௄ ௛ன்௥ ௛ன்௥ மொப்௖கள் ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ x 
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ஆ௥ 2 மொப்௖கள் 0 2 4 6 மற்௥ம் மன்னிக்க௵ம் இௌ மற்௥ம் மொப்௖கள் 0 1 x 2 x x 4 x 5 
ஆஶம்  2 3 அௌ ேபால நமக்ஶ சக்ொத் ெதாடர ்
1 ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 5 ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 10 ெப௠க்கல் 1 ஷட்டல் சக்ொ 4 ஷட்டல் சக்ொ 8 x x x x 
ெப௠க்கல் 1 ஷட்டல் கன சௌரம் ஷட்டல் 6 6 ெப௠க்கல் 1 ஷட்டல் 6 சௌரம் ஷட்டல் 6 4 ஷட்டல் 1 x 
ஷட்டல் ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் 6 கனசௌரத்தால் ெப௠க்கப்ப௄ழறௌ , இௌ இந்த x x 
மொப்௖களின் ெதாஶப்௔ற்ஶ ஒத்ொ௠க்ழறௌ என்பைத நீங்கள் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ளலாம்  இன் x 
ஶணகத்ைத சக்ொ 5 க்ஶ இ௧௠ந்ௌ கணக்ழட ேவண்௄ம்  சக்ொ 5 ௚க்ழயமானௌ , இொல் 5 க்ஶ x 
ேமல் எைத௞ம் நாம் நிைனக்க ேவண்ூயொல்ைல,  எனேவ இன் ஶணகம் ஐந்ொல் உள்ள சக்ொ x 
ஐந்ொல் இ௠ந்ௌ ஐ ஒன்௥ ஷட்டல் ஆல் ெப௠க்கப்ப௄ம் சக்ொையக் கணக்ழ௄வொல் ஼க்கல் x x 
ெகாொக்ழறௌ .
  பவர ்நான்ஶ 1 ஷட்டல் ஆல் ெப௠க்ழனால் 3 க்ஶ நாங்கள் ேமற்ெகாண்௄ ெசல்ல மாட்ேடாம், x 
ஏெனன்றால் அ௄த்த வாரத்்ைத க்ஶ சக்ொ 6 1 ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் சக்ொ 4 மற்௥ம் இௌ x x x 
1 ஷட்டல் 6 ஷட்டல் 6 சௌரம் ஷட்டல் கனசௌரம் ஷட்டல்  6 ௚தல் பவர ்4 ௔ளஸ் ௚தல் பவர ்5 x x 
வைர, ஏெனன்றால் அைவ அைனத்ௌம் நமக்ஶத் ேதைவ, நான் அைதத் தாண்ூ எௌ௵ம் ெசல்ல 
ேவண்ூயொல்ைல , ேம௩ம் ஐந்ொ௧௠ந்ௌ இன் ஶணகத்ைதக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், x 
எனேவ இைவ இரண்௄ம் எனக்ஶ 1 ஷட்டைலக் ெகா௄க்ழன்றன.

க்ஶ சக்ொ 4 ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 5 இந்த 2 எனக்ஶ 1 ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 4   x x x x 
௔ளஸ் கன சௌரம் மற்௥ம் சக்ொ 5 ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 7 ஐ 1 ஷட்டல் ஷட்டல் சௌரம் x x x x x 
ஷட்டல் ெப௠க்ஶழறௌ  கனசௌரம் ஷட்டல் க்ஶ பவர ்4 ஷட்டல் பவர ்5 க்ஶ இப்ேபாௌ 7 x x x 
இ௠ந்ௌ  ேதைவ இல்ைல எனேவ நாம் அைத ௖றக்கணிக்கலாம் எனேவ 1 ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 4 x 
ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 5 ஐ 1 ஷட்டல் சௌரம் மற்௥ம் கன சௌரம் ஷட்டல் க்ஶ சக்ொ 4 ஷட்டல் x x x x 

க்ஶ சக்ொ 5 ஐ ஒன்௥ ஷட்டல் ஷட்டல் ஆல் ெப௠க்கப்ப௄ம்  சௌரம் ஷட்டல் கனசௌரம் x x x x 
ஷட்டல் க்ஶ நான்ஶ ஷட்டல் சக்ொ ஐந்ௌ இப்ேபாௌ இைத ெப௠க்கலாம்   ப்ளஸ் க்ஶ பவர ்4x x x 
௔ளஸ் ௚தல் பவர ்5 வைர இந்த இரண்ைட௞ம் நான் ெப௠க்ழனால், மற்ற எல்லா ெசாற்க௬ம் x 
5 ஐ ௳ட அொகமாக இ௠க்ஶம், எனேவ 
1 ஷட்டல் ஷட்டல் வைர எைத௞ம் ெப௠க்க ேவண்ூய அவ஼ய௘ல்ைல.x 

க்ஶ பவர ்5 இௌ 1 ஷட்டல் 6 சௌரம் ஷட்டல் 6 கன சௌரம் ஷட்டல் 2 க்ஶ சமம் .  x x 
  சக்ொ 5 என்பௌ 2 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 1 சமம் 7 எனேவ சாத்ொயமான 
ோர௵்களின் எண்ணிக்ைக சமம் ஏ௱ ேபர ்ஒேர மாொரியான ஼க்கைலச ்ெசய்ௌள்ளனர ்  t  o 
ோர௵்களின் எண்ணிக்ைக ஒன்பௌக்ஶ சமம் என்பைதக் கண்ட௣ந்ேதன்.
   நிகழ்தக௳ல் பல ஼க்கல்கைளத் ோரத்்ௌ௳ட௃்ரக்ள், உங்கள் ேதர௵்க௬க்கான ஼க்கல்கைளத் 
ோரக்்க இைவ உங்க௬க்ஶ உத௵ம் என்௥ நம்௖ழேறன், அங்ஶ நீங்கள் நிகழ்தக௵ ஼க்கல்கைளத் 
ோரக்்க ேவண்ூ௜௠க்ஶம், சரி ௔றஶ ௘க்க நன்௣ 
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