
 
आयआयटी पाम सम˟ा सोडवǻाǉा सũात िवȨाȚाōचे ˢागत आहे आमचा िवषय संभाʩता आहे आिण शेवटǉा वगाŊतील हा ʩाƥान
Ţमांक चार आहे आʉी संभाʩतेǉा अनेक सम˟ा सोडवʞा आहेत आिण मी ʉटʞाŮमाणे आʉी या सũात आणखी सम˟ा सोडवणे 
सुŝ ठेवू.
 
एका सोɗा सम˟ेने सुŜवात करा, समजा आिण फासेǉा जोडीȪारे पयाŊयाने खेळ थांबतो जर एखाȨाने a b 
एकूण बेरीज 9 िकंवा फेकली तर एकूण सहा ची बेरीज अ Ůथम सुŝ होईल असे गृहीत धŝन खेळ थांबेल  की ने गेम संपवǻाची b b 
संभाʩता िकती आहे ʉणून ई Ȩा  घटना असो िकंवा ही घटना असो की u1 
चेह̴यांची बेरीज नऊ ǉा बरोबरीची आहे हे 
खालील Ůकरणांमȯे घडू शकते तीन सहा चार पाच पाच आिण 6 3
 ȑामुळे ची संभाʩता 4 वर 36 बरोबर 1 वर 9 ǉा बरोबरीची आहे e 1 

ही घटना असेल की बेरीज सहा आहे ʉणून शƐता एक पाच दोन चार तीन तीन 4 2 आिण 5 1 आहेत आिण ʉणून ची e 2 e 2 
संभाʩता छȅीस वर पाच बरोबर आहे.
 

की ने खेळ सुŝ केला तर ने Ůथमच नऊ फेकले तर खेळ संपेल w a a 
आिण ती संभाʩता एक बाय नऊ ए नऊ ʩितįरƅ फेकली तर ने सहा ʩितįरƅ इतर फेकले आिण नंतर नऊ फेकले आिण ही b 
संभाʩता 8 बाय 9 31 वर आहे  36 ते 1 बाय 9 ते पाचʩा वळणात गेम पूणŊ कŝ शकतात आिण तुʉी सहज गणना कŝ शकता ती 
संभाʩता ʉणजे आठ बाय नऊ मȯे 31 वर 36 पुɎा 8 बाय 9 ते 31 वर 36 आिण शेवटी 1 बाय 9 ʉणजे 1 बाय 9  9 ते 8 ते 31 वर 9 
ते 36 संपूणŊ ˍेअर कारण तुʉी समजू शकता की एक गेम फƅ िवषम वळणावर पूणŊ करतो ʉणून एकूण संभाʩता 1 बाय 9 अिधक 1 
बाय 9 8 बाय 9 31 वर 36 अिधक 1 अशी आहे  9 ते 8 बाय 9 मȯे 31 वर 36 पूणŊ चौरस ही जीपी मािलका असणार आहे हे तुʉाला 
समजेल की 
1 बाय 9 मȯे 1 अिधक 8 बाय 9 मȯे 31 वर 36 अिधक 8 बाय 9 मȯे 31 वर 36 पूणŊ आहे  ˍेअर अिधक हे मयाŊिदत मािलकेत आहे 
आिण आʉाला ते मािहत आहे या मािलकेची बेरीज 1 वर 1 वजा 8 बाय 9 ते एकतीस एक वर छȅीस आहे समान एक वर नऊ एक वर 
एक वजा 248 वर 300 20 4 बरोबर 1 वर 9 1 वर 324 वजा 248 324 वर 1 बरोबर 9 वर 324 वर 76 बरोबर 36 वर 76 बरोबर 9 वर 
19 आहे
 ȑामुळे जर एखाȨाने गेम सुŝ केला तर गेम 9 वर 19 असेल अशी संभाʩता 9 वर 19 आहे ʉणून आपण सहजपणे पाš शकतो की जर
ए.
  खेळ सुŝ करतो मग पूणŊ करतो ȑाची संभाʩता 10 वर 19 असते ȑाच Ůकारे तुʉी गेम पूणŊ करǻाची शƐता िमळवू शकता b 
िकंवा जेʬा Ůथम चाल सुŝ करतो तेʬा मी तो भाग पूणŊ करǻासाठी ʩायाम ʉणून सोडतो आता आणखी एक सम˟ा कŝया b abc

ची तीन घटना असू Ȩा जसे की ची संभाʩता शूɊ िबंदू 3 ǉा संभाʩता ǉा बरोबरीची आहे 0.a b 
ची संभाʩता 0.4 c 

8 ǉा 
बरोबरीची ची संभाʩता 0.b 
19 संभाʩता ǉा बरोबरीची आहे  हे 0.a interse ction c 
2 ǉा बरोबरीचे आहे आिण संभाʩता एक छेदनिबंदू छेदनिबंदू बरोबर 0.b c 
09 आहे जर संभाʩता ǉा बरोबरीने 0.a union b union c 
75 पेƗा  जाˑ असेल तर संभाʩता छेदनिबंदू सोʞूशनचे िकमान आिण कमाल मूʞ शोधा आʉाला मािहत आहे की संभाʩता b c a

ǉा बरोबरी आहे ɘस संभाʩता ची अिधक संभाʩता ची वजा संभाʩता छेदनिबंदू ǉा union b union  c a b c a b 
वजा संभाʩता छेदनिबंदू ǉा वजा संभाʩता एक छेदनिबंदू ची संभाʩता अिधक छेदनिबंदू ची संभाʩता असे िदले b c c c b c 
जाते की हे समान पेƗा मोठे आहे  िबंदू सात पाच पयōत आिण हे ˙ʼ आहे की ते एका पेƗा कमी आहे 
ʉणून 0.
75 पेƗा कमी संभाʩता ǉा अिधक संभाʩतेǉा बरोबरी अिधक संभाʩता अिधक संभाʩता छेदनिबंदू ǉा वजा b c b c 
संभाʩता छेदनिबंदूची वजा संभाʩता ǉा वजा संभाʩता एक छेदनिबंदू उणे छेदनिबंदू ची संभाʩता जी पुɎा 1 िकंवा b b c b c 
0.
75 पेƗा कमी 
आहे शूɊ िबंदू तीन अिधक शूɊ िबंदू चार अिधक शूɊ िबंदू आठ अिधक शूɊ िबंदू शूɊ नऊ वजा शूɊ0.
19 वजा 0.
2 उणे छेदनिबंदूची संभाʩता समान 1 पेƗा कमी िकंवा 0.b c 
75 पेƗा कमी समान 1.
2 वजा संभाʩता छेदनिबंदू आहे  1 ǉा समान पेƗा कमी िकंवा वजा 1 संभाʩतेǉा समान पेƗा कमी Ůितǅेदन वजा 1.b c b c 
2 समान पेƗा कमी वजा 0.
75 ʉणून 0.
2 संभाʩतेǉा समान पेƗा कमी Ůितǅेदन पेƗा कमी 0.b c 
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45 ʉणून संभाʩता छेदनिबंदू साठी िकमान आिण कमाल मूʞे आहेत 0.b c 
2 आिण 0.
45 हे उȅर आहे ठीक आहे िमũांनो आता मी एक मनोरंजक सम˟ा सोडवू या आिण या̊İǅक Ůयोगाǉा दोन घटना असू Ȩा a b 
आिण  असे िदले आहे की 

ची एक संभाʩता 0.b 
5 पेƗा जाˑ आहे आिण 2 
छेदनिबंदूची संभाʩता आहे b 0.
375 ǉा बरोबरीने कमी आिण 0.
125 ǉा बरोबरीने मोठे आहे
 ȑामुळे  

साठी अनेक िभɄ संभाʩता शƐ आहेत  आिण वरील समाधानकारक  हा समतल भाग असू Ȩा जसे की हा a b s 2d s x 
ˢʙिवराम ǉा बरोबरीचा आहे y 
जेथे ही ची संभाʩता आहे आिण ही ची संभाʩता आहे x a y b 
वरील अटीचें समाधान करणारे चे Ɨेũफळ आिण पįरिमती शोधा ʉणजे  Ůʲाचे उȅर हे ˙ʼ आहे की हा एकक वगŊ 0 ˢʙिवरामs s 
1 Ţॉस 0 ˢʙिवराम 1 मȯे समािवʼ आहे ʉणून जर आपण आकृती काढली तर समजा हा 0 1 1 आहे तर हा वगŊ आहे यामȯे s 
आपʞाला Ɨेũफळ शोधावे लागेल आिण  चे पॅरामीटर आता िदलेले आहे की 0.s 
5 पेƗा कमी ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीने 1 पेƗा कमी आहे कारण हे ˙ʼ आहे की सवŊ संभाʩता 1 ǉा बरोबरीने कमी आहे तसेच 0.b 
125 हे Ůितǅेदन ǉा संभाʩतेǉा समानतेपेƗा कमी आहे.b 
  0.
375 ǉा बरोबरीने ʉणून 0.
625 
एक युिनयन ǉा संभाʩतेǉा b 
बरोबरीने कमी अिधक एक छेदनिबंदू ची संभाʩता एक िबंदू तीन पेƗा कमी आता एक संघ ची संभाʩता अिधक छेदनिबंदू ची b b b 
संभाʩता b 
ǉा अिधक संभाʩतेǉा बरोबरीचे आहे ʉणून 0.
625 कमी संभाʩतेǉा बरोबरीने ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीने 1.b 
375 पेƗा कमी िकंवा हे आपण 5 बाय 8 कमी असे िलš शकतो याǉा बरोबरीने हे िदले आहे.x 
  याǉा बरोबर पेƗा कमी 11 वर 8 आहे ʉणून समजा हे 5 बाय 8 आहे आिण हे 5 बाय 8 आहे, तर आपण रेषा काढू या, y 
समजा हे अकरा बाय आठ आहे आिण हे अकरा बाय 8 आहे आिण आपण रेषा काढू या.
 ʉणून हा Ůदेश आहे ʉणून आपण वेगवेगʨा िबंदंूना नाव देऊ या ȑाला s 

ʉणू या या रेषेला ʉणू opq mn 
आिण समजा ही रेषा आहे आिण ही रेषा िकंवा आहे ʉणून हा ने िदलेला Ůदेश xy s s pxy rq 
आहे 
ʉणून 

चा पįरिमती आहे.s 
  सहा  रेषाखंडांची बेरीज काय आहे हे तीन बाय आठ आहे हे तीन बाय आठ आहे हे 3 बाय 8 आहे आिण हे 3 बाय 8 देखील आहे या 
लांबी आहेत जी आपʞाला ची लांबी मोजǻासाठी आवʴक आहे आिण आपण ȑाची गणना कŝ ची लांबी तर लƗात ƽा कीxy pq 

ची लांबी 5 बाय 8 चौरसाǉा वगŊमूळाǉा बरोबरी आहे अिधक 5 बाय 8 वगŊ pq 
2 ǉा वगŊमूळाǉा 5 बाय 8 चौरस 2 ǉा 5 बाय 8 ǉा बरोबरीची आहे.
 आिण या ची लांबी समान आहे 1 वजा 3 बाय 8 पूणŊ चौरस अिधक 1 वजा 3 बाय 8 पूणŊ चौरस वर ŝट करा कारण हा िबंदू 3 बाय 8xy 
ˢʙिवराम 1 आहे आिण हा िबंदू 1 ˢʙिवराम 3 बाय 8 आहे 2 ते 5 बाय 8 ǉा वगŊमूळाǉा बरोबरीचा पूणŊ वगŊ आहे ŝट 2 ते 5 बाय 8
ǉा बरोबरी ʉणून हे 2 ŝट 2 मȯे 5 बाय 8 अिधक 3 बाय 8 मȯे 4 समान आहे ŝट 2 मȯे 10 बाय 8 अिधक 12 वर 8 समान 1.
4 मȯे 10 भािगले 8 अिधक 12 बाय 8 हे 26.
1 बाय 8 ǉा बरोबरीचे आहे जे अंदाजे 3.
26 आहे ʉणून ही पेिडमीटर लांबी आहे चे Ɨेũफळ शोधǻासाठी जर आपण आकृतीवर परत गेलो तर आपण या िũकोणाचे Ɨेũफळ s 
काढू शकतो Ǜावŝन आपण हे Ɨेũ वजा करतो 
आिण हे Ɨेũ ʉणून चे Ɨेũफळ अधाŊ ते अकरा वर आठ पूणŊ चौरस वजा अधाŊ आहे पाच बाय आठ पूणŊ वगŊ वजा अधाŊ भाग तीन बाय s 
आठ पूणŊ वगŊ वजा अधाŊ भाग तीन बाय आठ पूणŊ वगŊ 1 वर 2 8 वगŊ 64 11 वगŊ 121 वजा 5 वगŊ 25 वजा 3 वगŊ 9 वजा 9 आहे 1 2 8 वर 
78 ǉा बरोबरीचे आहे.
 0.
609 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून हे चे Ɨेũफळ आहे s 
ʉणून उȅर पįरिमती 3.
26 Ɨेũ 0.
609 ǉा बरोबरीचे आहे दुसरी सम˟ा समजा या̊İǅक Ůयोगाची ही नमुना जागा 1 2 3 4 5 6 आहे िजथे  मी शेवटǉा वगाŊत आधी 
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ʉटʞाŮमाणे Ůȑेक घटकाची िततकीच शƐता असते याचा अथŊ असा की या सवŊ सहा घटकांची घटना घडǻाची समान संभाʩता आहे
जी एक आिण ब या दोन ˢतंũ घटना असतील तर  ˢʙिवराम ऑडŊर केलेʞा जोǰांǉा संƥेची गणना करा.b 
 जसे की ब ǉा कािडŊनॅिलटी पेƗा कमी एक ǉा कािडŊनॅिलटी ǉा बरोबरी पेƗा कमी 
ȑामुळे मला आशा आहे की तुʉाला सम˟ा समजली असेल नमुना जागेत सहा Ůाथिमक घटना आहेत ȑा िततƐाच शƐता आहे की 
आʉाला दोन इʬ हवे आहेत  आिण अशा की ȑा ˢतंũ आहेत आता आपʞाला अशा िकती जोǰा शƐ आहेत ते ents a b 
पहायचे आहे जसे की ची कािडŊनॅिलटी कमी पेƗा b 
ती ǉा कािडŊनॅिलटीपेƗा काटेकोरपणे कमी कŝया ते कसे सोडवायचे लƗात ठेवा आिण ची a a b 
संभाʩता असʞास ˢतंũ आहेत एक छेदनिबंदू हे ǉा संभाʩतेǉा ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीचे आहेb a b 
 ȑामुळे सम˟ा सोडवǻाआधी मी समजावून सांगतो की समान आहे समजा 1 ˢʙिवराम 2 आिण समान आहे 1 ˢʙिवराम 2 b a 
ˢʙिवराम 3 ʉणून ची संभाʩता बरोबर आहे ची एक बाय तीन संभाʩता अȯाŊ सारखी आहे आिण छेदनिबंदू ची संभाʩता b a b 
1 ˢʙिवरामाǉा संभाʩतेǉा बरोबरी आहे 2 बरोबर 1 बाय 3 ʉणून संभाʩता एक छेदनिबंदू ही संभाʩता ǉा संभाʩतेǉा b a b
ǉा बरोबरीची नाही  ʉणून या Ůकरणात आिण ˢतंũ नाहीत पण चा िवचार करा 1 ते बरोबर एक ˢʙिवराम तीन a b b a 
ˢʙिवराम चार ʉणून ची संभाʩता पूवŎसारखी आहे ची संभाʩता अधाŊ आहे आिण छेदनिबंदू ची संभाʩता िसंगलटन 1 ǉा b a b 
संभाʩतेǉा बरोबरीची आहे 1 बाय 6 ǉा बरोबरी आहे ʉणून संभाʩता एक छेदनिबंदू ची संभाʩता ǉा संभाʩतेǉा बरोबरी b a 
आहे ʉणून ही अशी पįरİ̾थती आहे जेʬा आिण ˢतंũ असतात आिण ची कािडŊनॅिलटी असते  ǉा कािडŊनॅिलटी पेƗा कमी a b b a 
अशा िकती जोǰा शƐ आहेत हे Ůʲाचे िनराकरण आहे समजा छेदनिबंदू ची कािडŊनॅिलटी बरोबर आहे ʉणून छेदनिबंदू ची b x b 
संभाʩता बरोबर सहा आहे आता ची संभाʩता भािगले ǉा कािडŊनॅिलटी बरोबर आहे सहा आिण ची संभाʩता ǉा x a b b 
कािडŊनॅिलटीǉा बरोबरीने भागली तर सहा ने बरोबर ǉा कािडŊनॅिलटी बरोबर 6 ने ǉा कािडŊनॅिलटी मȯे 6 ʉणजे 6 हे x a b x x 

ǉा कािडŊनॅिलटी बरोबर ǉा कािडŊनॅिलटीǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आिण ǉा कािडŊनॅिलटीǉा बरोबरीचे असावे.a b a  b 
 अ ची कािडŊनॅिलटी ब ǉा 
कािडŊनॅिलटी मȯे सहा ǉा गुणाकार आहे ʉणून जर चे कािडŊनॅिलटी सहा ǉा समान असेल तर ची कािडŊनॅिलटी 1 2 3 4 िकंवा 5 a b 
था असू शकते  जर हा पूणŊ संच असेल परंतु आपण ला ला कोणȑाही उपसंचासाठी घेतले तर मȯे अशा िकती शƐता t a b b b 
आहेत एक आकाराचा असू शकतो जो सहा मȯे केला जाऊ शकतो तर आकाराचा दोन असू शकतो जो 6 मȯे करता येतो  c b c 2
मागŊ ȑाचŮमाणे 6 अिधक 6 अिधक 6 समान आहे 6 अिधक भाǛ 6 वर भाǛ 2 मȯे 4 अिधक भाǛ 6 मȯे भाǛc 3 c 4 c 5 
3 मȯे 3 अिधक भाǛ 6 मȯे भाǛ 4 मȯे 2 अिधक भाǛ 6 मȯे  फॅƃोįरयल 5 मȯे फॅƃोįरयल एक बरोबर सहा अिधक 15 
अिधक 20 अिधक 15 अिधक 6 बरोबर 62 मागाōनी आता ˙ʼपणे चे कािडŊनॅिलटी पाच असू शकत नाही जर चे कािडŊनॅिलटी 4 a a 
असेल तर चे कािडŊनॅिलटी 3 असणे आवʴक आहे कारण 4 मȯे 3  12 आहे आिण तो 6 चा गुणाकार आहे आिण छेदनिबंदू चे b b 
कािडŊनॅिलटी 2 असणे आवʴक आहे कारण ते 6 असणे आवʴक आहे ʉणजे 12 आहे ʉणून हे 2 ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून x x 
संभाʩ Ůकरणे आपण 

साठी सहा चार घटकांपैकी िनवडू शकतो  या चारपैकी सहा क चार मागŊ चार मȯे दोन दोन मागŊ िनवडू शकतो आिण in i c 
उरलेʞा दोन पैकी मी साठी एक िनवडतो ʉणजे दोन एक मागŊ आहे ʉणून उȅर पंधरा ते सहा मȯे दोन आहे एकशे ऐशंी बरोबरb c 
आता चे कािडŊनॅिलटी तीन ǉा बरोबरीचे असेल तर कािडŊनॅिलटी  चे दोन असणे आवʴक आहे a b 
आिण छेदनिबंदू मȯे फƅ एक घटक असावा ʉणून मागाōची संƥा 6 ते 3 ते 3 पैकी आपण 3 पैकी साठीb c 3 c 1 c 1 6 a 
3 िनवडतो आपण साठी 1 िनवडतो आिण आउट  उरलेʞा 3 पैकी आपण साठी 1 िनवडतो b b 
20 ǉा 3 मȯे 3 बरोबर 180 आहे
 ȑामुळे एकूण 
शƐतांची संƥा जसे की चे कािडŊनॅिलटी एक पेƗा जाˑ आहे आिण जे b 

आिण ǉा कािडŊनॅिलटीपेƗा काटेकोरपणे कमी आहे ˢतंũ आहेत हे 62 अिधक 180 अिधक 180 बरोबर 422 ǉा बरोबरीचे आहे a b 
तर हे उȅर आहे िमũांनो आʉी संभाʩतेǉा अनेक अवघड सम˟ा सोडवʞा आहेत आता पुढे जाǻाची वेळ आली आहे आिण आता 
आपण दुसरा अȯाय सुŝ कŝ जो सशतŊ संभाʩता आहे.
 समजा आिण या दोन घटना आहेत Ǜा ˢतंũ नाहीत अशा बाबतीत a b b 
ǉा घटना िकंवा न घडǻावर पįरणाम होऊ शकतो िकंवा घटना न घडणे 
पįरणामी 

घडʞाची संभाʩता ǉा संभाʩतेपेƗा वेगळी असेल  ǉा घटनेǉा मािहतीिशवाय हे सशतŊ संभाʩतेचे मूलभूत तȇǒान आहे b a b 
ʉणून ˙ʼ करǻासाठी योƶ डाय रोल करǻाचा िवचार करा ʉणून 
एकाची संभाʩता दोनǉा संभाʩतेǉा बरोबरीने सहाǉा संभाʩतेǉा बरोबरीने आहे ʉणून दोनची संभाʩता एक बाय सहाǉा 
बरोबरीची आहे तर अ ही घटना असू Ȩा जी दोन आली आहे आिण ब ही घटना असू Ȩा की सम संƥा आली आहे ʉणून जर b 
घडʞाचे ǒात असेल तर ची संभाʩता 2 ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीची आहे कारण 2 4 िकंवा 6 पैकी 1 आली आहे.a 
 2 िदलेʞा सम संƥेची संभाʩता 
1 बाय 3 इतकी आहे कारण ती या ितघांपैकी एक आहे Ůȑेकी समान शƐता आहे ʉणून एक-तीन हे ब घडले 
आहे हे माहीत नसताना पूवŎ जे होते ȑापेƗा हे वेगळे आहे,
 ȑामुळे सशतŊ संभाʩतेचे हे अगदी मूलभूत आहे की िदलेʞा ची संभाʩता भािगले जाणारे b 

ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीचे आहे.b 
ʉणून वरील Ůकरणात एक छेदनिबंदू हे िसंगलटन 2 ǉा बरोबरीचे आहे आिण हे 2 िकंवा 4 िकंवा 6 ǉा घटनेǉा बरोबरीचे  b b b 
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आहे ʉणून िदलेʞा ची संभाʩता 2 ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीने भागली तर 2 िकंवा 4 िकंवा 6 ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीची आहे 1 b 
बाय 6 भािगले अधő ʉणजे 1 बाय 3 जे आपण िमळवले आहे
 ȑामुळे हे सशतŊ संभाʩतेचे मूलभूत ǒान आहे मी एक सम˟ा कŝ या Ǜामȯे सशतŊ संभाʩतेची संकʙना समािवʼ आहे 
ȑामुळे सम˟ा खालीलŮमाणे आहे 12 लाल गोळे असलेʞा िपशवीचा िवचार करा  आिण आठ िहरवे बॉल आपण बदली न करता सलग 
तीन चŐडू काढतो 
आिण समजा आपʞाला सशतŊ संभाʩता जाणून ƽायची आहे 
की हा दुसरा चŐडू िहरवा आहे की पिहला बॉल लाल आहेen 
 ȑामुळे ही सम˟ा कशी सोडवायची हा पिहला बॉल वाचʞाची घटना असू Ȩा आिण r1 g2 
हा दुसरा बॉल िहरवा असेल तर आʉी आता Ůारंिभक कॉİɈगरेशन िदलेले ची संभाʩता पाहत आहोत.r 
  12 लाल बॉल अिधक 8 िहरवे बॉल आहे ʉणून समजा पिहला बॉल लाल असेल तर पिहला बॉल काढʞानंतर बॅगचे कॉİɈगरेशन 
अकरा अिधक आठ िहरवे होणार आहे कारण तुʉी समजू शकता की आʉी बारा ˢʙिवराम आठ ने सुŜवात केली िजथे 12 आहे  लाल 
बॉलची संƥा आिण 8 ही िहरʩा बॉलची संƥा आहे ʉणून आता जर झाले तर कॉİɈगरेशन अकरा ˢʙिवराम सात असेल g 2 
ʉणून संभाʩता दोन िदलेला एक एकूण एकोणीस पैकी िहरʩा चŐडूपैकी एक िनवडǻाइतका आहे बॉʤ ʉणून ते एकोणीस वर g r 
आठ असेल 
आता आपʞाला मािहत आहे की िदलेʞा ची संभाʩता ǉा संभाʩतेवर छेदनिबंदू ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीची आहे ʉणून d b b 
आपण छेदनिबंदूची संभाʩता ʉणून िलहा ची संभाʩता ǉा संभाʩतेने गुणाकार केलेली ǉा संभाʩतेǉा समान ca  n b b b 
आहे जी या सम˟ेसाठी आहे ʉणून आपण ती 

ची संभाʩता ʉणून िलš शकतो आिण ही ǉा संभाʩतेǉा बरोबरीने एक गुणाकार केला आहे.r 1 g 2 g 2 r 
ǉा संभाʩतेनुसार   r 

एक पिहʞा बरोबर आहे 19 वर आठ आहे आिण ही संǒा संभाʩतेǉा बरोबरीची आहे की पिहला चŐडू लाल आहे जो 20 चŐडंूपैकीpr1 
आहे तुʉी 12 पैकी कोणतेही िनवडत आहात की संभाʩता 12 वर 20 आहे 8 वर 19 ǉा बरोबरीने 3 वर 5 ने गुणाकार केला ʉणजे 
आपʞाला आिण ची संयुƅ घटना कशी िमळते ȑाची संभाʩता आता समजा दुसरी सम˟ा  ʉणजे पिहʞा दोन चŐडूने r 1 g 2 
दोन काढले तर ितसरा चŐडू िहरवा असǻाची संभाʩता िकती आहे? काढलेले गोळे 
एकाच रंगाचे आहेत ʉणून िदलेली İ̾थती ʉणजे बॉल एक काढलेला आिण बॉल ś͖  डŌ ॉ एकाच रंगाचे आहेत जे एकतर दोɎी लाल आहेत 
िकंवा दोɎी िहरवे आहेत जी ची संभाʩता आहे 3 िदलेले अिधक ची संभाʩता 3 िदलेली आिण g r 1 r 2 g g 1 g 2 
कदािचत तुʉाला सहज समजू शकेल की ही नोटेशन काय आहे एक काढलेला पिहला चŐडू लाल आहे दोन काढलेला दुसरा चŐडू r r 
लाल आहे आिण ȑाचŮमाणे तीन एक  दोन िहरʩा रंगाशी संबंिधत आहेत ʉणून आपʞाकडे ही पįरİ̾थती आहे g g g 

एक नंतर बारा ˢʙिवराम आठ आपण 11 ˢʙिवराम 8 वर येतो नंतर आपण 10 ˢʙिवराम 8 वर येतो आिण नंतर 10 r r2 g3 
ˢʙिवराम 7 वर येतो दुसरीकडे जर पिहला असेल तर  िहरवा नंतर 12 ˢʙिवराम वर येतो 7 सेकंद एक देखील िहरवा आहे मग आपण
12 ˢʙिवराम सहा वर येतो मग आपण Ūी वर येतो आिण ते बारा ˢʙिवराम पाच असेल तर ही संभाʩता 12 वर 20 आहे लाल चŐडूg 
काढणे पुɎा एक लाल बॉल काढतो की संभाʩता अकरा एकोणीस आहे आिण आता िहरवा चŐडू काढतो की संभाʩता आठ वर अठरा 
आहे ȑाच Ůकारे ही संभाʩता आठ वर वीस आहे आता आपʞाकडे बारा आिण सात आहेत ʉणून िहरवा रंग काढतो की संभाʩता 
आहे सात वर एकोणीस आिण नंतर िहरवा रेखाटला की संभाʩता 6 वर 80 असेल 
ʉणून ची संभाʩता िकंवा िदलेली आहे लƗात ƽा की या िवसंगत घटना आहेत 12 वर 20 गुणाकार 11g 3 r 1 r 2 g 1 g 2 
वर 19 गुणाकार 8 वर 18 अिधक 8 वर वीस गुणाकार सात वर एकोणीस गुणाकार सहा वर अठरा बरोबर 12 वर 88 अिधक 8 42 ला 20
ने 19 वर 18 भागाकार 8 ǉा बरोबरी हे अकरा बरोबर बारा ʉणजे शंभर बȅीस अिधक बेचाळीस 20 ने भागले 19 मȯे 18 आपण हे 4 
ने रȞ कŝ शकतो ʉणून आपʞाकडे 2 आिण 5 आहेत आिण हे मी यासह रȞ कŝ शकतो जे 9 आहे ʉणून आपʞाकडे 174 वर 19 
वर 19 ते नऊ ते पाच आहेत आपण ते पुढे रȞ कŝ शकतो  तीन पण ठीक आहे मला हे कŝ दे हे ५८ आहे हे आʉाला ३ देते
 ȑामुळे आʉाला ५८ वर १९ ते १५ िमळतील ठीक आहे िमũा मी आज पुढǉा वगाŊत थांबतो मी सशतŊ संभाʩतेसह पुढे चालू ठेवतो आिण
अनेक सम˟ा सोडवतो आिण  मी ȑाच सम˟ेपासून सुŜवात करेन आिण मी आणखी काही महȇाचे पįरणाम दाखवेन ठीक आहे 
िमũांनो तुमचे खूप खूप आभार 
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