
ඩෳ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಅඌๆಶನಃౙ  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๭ ನಮ౱  เಷಯโ ๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං  iit 
ಮൡ౨  ಇൿ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  ಉಪක౲ ಸ ๸ಒ౲  කมౙ ಜං කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಅඌๆಶನದย౵  කโ ກ೉౞ ನ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯โದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කඝ 
ຂัඈ൤ ನಮಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಸರಳ฿ದ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೯ೕല ർಳದ ෩ಲಕ a b 
ಪ෴ბಯ฿ಜ ಆಟโ ඛฤ౵ ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಒഖౣ  ෮ತ౨  9 ಅಥ฿ ಒഖౣ  ಆฆ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಎ๲ದฉ b a 
ඩ౳ ฏಭವඝ౬  ෮ದฤ ಊ๼๭ ಆಟವඝ౬  ෨ಜ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ b 
ಆದ౪ คಂದ ಈๅಂഡ ಆಜರย ಅಥ฿ ෨ಖಗಳ ෮ತ౨ โ ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ  ಃಳಜನ ๸ದಭბಗಳย౵  ಇൿ e  u1 
๸ಭเಸಬ๾ൿ ෩ฆ ಆฆ කฤౙ  ಐൿ ಐൿ ಮൡ౨  6 3 
ಆದ౪ คಂದ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 4 ฏൿ 36 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ฏൿ 9 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෮ತ౨ โ ಆฆ e 1 e 2 
ಆಜฆವ ಘಟච෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ  ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಒಂൿ ಐൿ ಎರഴ කฤౙ  ෩ฆ ෩ฆ 4 2 ಮൡ౨  5 1 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ನಮಡ ൟัൽฆವ ෩ವ൞౨ ฆ ෬ว ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆಟವඝ౬  e 2 a 
ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಟವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං,  ಒಬ౯ ඝ ಒಂಬൡ౨  ෮ದಲ ෇คಡ ಎ๲ದฉ ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂಬൡ౨  a 
ຄರൡಪല๭ ಒಂಬൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ಎ๲෷ತ౨ ං, ඦತರ ಆರ౾ౙ ಂತ ෎ฉ ಎ๲෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂಬൡ౨  ಎ๲෷ತ౨ ං ಮൡ౨  b 
ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 8 คಂದ 9 คಂದ 31 ಆಜฆತ౨ ං  36 คಂದ 1 คಂದ 9 ರವฉಡ ಅವฆ ಐದඡ ൟฆเನย౵  ಆಟವඝ౬  
෨ಜಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ർದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎಂಟคಂದ ಒಂಬൡ౨  31 ෬ว 36 
ಮ൤౨  8 คಂದ 9 คಂದ 31 ರವฉಡ 36 ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ 1 คಂದ 9 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  9 คಂದ 8 คಂದ 31 คಂದ 9 ವฉಡ 36 
๸තಣბ ೓ಕโ ෍ಸ ൟฆเನย౵  ෥ತ౳  ಆಟವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ  
ಆದ౪ คಂದ ಆಟವඝ౬  ෨ಜ๯ವ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 คಂದ 9 ೯൤ಡ 1 คಂದ 9 ರವฉಡ 8 คಂದ 9 คಂದ 31 ෬ว 36 ಪ౵ ๺ 1  9 
คಂದ 8 คಂದ 9 คಂದ 31 ರ ෬ว 36 ๸තಣბ ೓ಕದ ෬ว ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ, ಇൿ ೧ඪ ಸರ൐෷ 1 คಂದ 9 ಃౙ
1 ೯൤ಡ 8 คಂದ 9 ಃౙ  31 ෬ว 36 ೯൤ಡ 8 คಂದ 9 ಃౙ  31 ಃౙ  36 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಚದರ ೯൤ಡ ಇൿ ಪค෦ತ ಸರ൐ಯย౵  
ಮൡ౨  ൮ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಈ ಸರ൐ಯ ෮ತ౨ โ 1 ෬ว 1 ෭ನ๺ 8 คಂದ 9 ಃౙ  ෩ವ൧౨ ಂൿ ෬ว ෩ವ൞౨ ฆ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂದคಂದ ಒಂಬൡ౨  ಒಂൿ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ 248 ෬ว 300 20 4 ಡ 1 คಂದ 9 ಡ 1 ෬ว 324 ෭ನ๺ 
248 ෬ว 324 ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 9 ಡ 324 ෬ว 76 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 36 ෬ว 76 ಡ 9 ෬ว 19 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಆಟವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಆಟವඝ౬  ෨ಜ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 9 ෬ว 19 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಆಟವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๭ർಗ ෨ಜ๭ർಗ ಅൿ 10 ෬ว 19 b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං ಅඃ คೕൟಯย౵  ඛೕโ ಆಟವඝ౬  තಣბತั๯ವ ಅಥ฿ ෮ದಲ ನഷಯඝ౬  b 
ඩ౳ ฏ෗๭ർಗ ಆಟವඝ౬  ෨ಜ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඛೕโ ಪഷಯಬ๾ൿ. කโ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  b 
෥ഺೕಣ ಎ෈๭ ෩ฆ ಈๅಂഡ ಗะಜฌೕಣ ಅಂದฉ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ෩ฆ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ a b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0.4 ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ 0.8 ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದಕ c b 
0.19 ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಒಂൿ ೞದನ ction c 0.2 b 
ೞದಕ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ෸ඛಯඨ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞದನ c 0.09 b c 0.75 b 

ಪค๻ರ౽ౙ ಜ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ c c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞದನದ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞದನದ b c b b b 

෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ೯൤ಡ ೞದನ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇൿ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ c c c b c 
ກ೉౞ ನൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಏำ ಐದඝ౬  ๰೉ಸฤ ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ  0.75 ಕല෫ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෈ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ಯ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞದನದ c b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ೞದನದ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ ೞದನ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ c b c b
ೞದನ ಇൿ ಮ൤౨  1 ಅಥ฿ 0.75 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲  ෈ಂൿ ෩ฆ ೯൤ಡ ๒ನ౲  ෈ಂൿ කฤౙ  c 
೯൤ಡ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ಎಂഖ ೯൤ಡ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ๒ನ౲  ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ๒ನ౲ 0.19 ෭ನ๺ 0.2 ೞದನದ ಕല෫ b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ 0.75 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 1.2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ౾ౙ ಂತc 1 b c  1 
ಕല෫ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞದಕ ๭ ෭ನ๺ 1.2 ಕല෫ ෭ನ๺ 0.75 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ b 
ಆದ౪ คಂದ 0.2 ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದಕ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ b c 0.45 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞದನ ಛಜ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗำ 0.2 ಮൡ౨  0.45 ಇൿ ಉತ౨ ರ ಸค ๲౬ ೕ๼ತช ಈಗ b c 
ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  ෴ඁ೉౟ ಕ ಪ౳ ෽ೕಗದ ಎರഴ ಘಟචಗำ ಮൡ౨   ಒಂൿ ෸ඛಯඨ a b 

ನ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 0.5 ಮൡ౨  2 ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං  ಎಂ්ൿ b b 
0.375 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  0.125 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඡಕ เ෗ನ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗัๅ ಮൡ౨  ෬ยನದඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯โൿ ද౵ ೕඨ ನย౵ ನ ಪ౳ ඃಶ฿ಜರย, a  b 2d 
ಅಂದฉ ಅಲ౭ เฃಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಎಂ්ൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ෬ยನ s x y x a y 
ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  තซ๯ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಆಜฆತ౨ ං   b 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಪคඌಯඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค.  ಪ౳ ๔౬ ಯ  ಉತ౨ ರโ ෷ඛഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ 0 ಅಲ౭ เฃಮ 1 ಅಡ౥  0 s s 
ಅಲ౭ เฃಮ 1 ರย౵  ಅಡಕ฿ಜං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇൿ 0 1 1 ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბ ಇದರย౵ ං කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨   ನ ඛಯ൞ಂಕವඝ౬  ಈಗ ඛೕಡมಜං s s 
෸ඛಯඨ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ  ಕല෫  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 0.5 b 1
ಏಃಂದฉ ಎม౵  ๸ಭವඛೕಯ൤ಗำ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  0.125 ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫෴ಜං ಕല෫  0.375 ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ෈ ಮൡ౨  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫ 0.625 ಕല෫ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ 
ඩ෵ಂഡ 3 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಈಗ ෸ඛಯඨ ෈ ಮൡ౨  ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤  ಯ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ 0.625 ಕല෫ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1.375 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇದඝ౬  කโ 5 คಂದ 8 ಕല෫ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං  ಇದಃౙ  ಸಮකಜฆವ ෬ว 8 ಆಜං x y 11 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  5 คಂದ 8 ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ 5 คಂದ 8 ಎಂൿ කโ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ, ಇൿ 
ಹඣ౬ ಂದคಂದ ಎಂഖ ಮൡ౨  ಇൿ ಹඣ౬ ಂൿ คಂದ 8 ಮൡ౨  කโ ชಒಯඝ౬  ಎึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං s 
ಆದ౪ คಂದ කโ เเಧ ෈ಂൿಗัಡ ກಸರඝ౬  ඛೕഺೕಣ ಅದඝ౬  කโ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ชಒಯඝ౬  opq mn 
ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ๬ฤ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ๬ฤ ಅಥ฿ xy s 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലದ ಪ౳ ඃಶโ pxy rq 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಪคඌ  ಆฆ  ๬ยನ ූಗಗಳ ෮ತ౨ ๆචಂದฉ ಇൿ ෩ರคಂದ ಎಂഖ , ෩ರคಂದ ಎಂഖ ಇൿ 3 คಂದ 8 s 
ಮൡ౨  ಇൿ 3 คಂದ 8 ಆಜං, ಇโಗำ කโ ನ ಉದ౪ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಅಗತ౲ เฆವ ಉದ౪ ಗำ ಮൡ౨  කโ xy 
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ನ ಉದ౪  pq 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಉದ౪ โ 5 คಂದ 8 ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  5 คಂದ 8 ವಗბโ 2 คಂದ 5 คಂದ 8 ವಗბದ pq 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭   1 ෭ನ๺ 3 คಂದ 8 ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  1 ෭ನ๺ 3 คಂದ 8 
๸තಣბ ೓ಕದ ෬ว งഡ ෥ಡฤ ಏಃಂದฉ ಈ ෈ಂൿโ 3 คಂದ 8 ಅಲ౭ เฃಮ 1 ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿโ 1 ಅಲ౭ เฃಮ 3 
คಂದ 8 ರ ವಗბ෩ಲโ 2 คಂದ 5 คಂದ 8 ರ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ಲ 2 คಂದ 5 คಂದ 8 ಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ෩ಲ 2 ಡ 5 คಂದ 8 ಃౙ  3 คಂದ 8 ಃౙ  4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 คಂದ 8 ಡ 4 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 คಂದ 10 
คಂದ 8 ವฉಡ 12 8 คಂದ 1.4 ಡ 10 ූಜ๭ 8 ಪ౵ ๺ 12 คಂದ 8 โ 26.1 คಂದ 8 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸค๯෥ฆ 3.26 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ನ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ දല෦ೕಟฑ ಉದ౪ ฿ಜං කโ ชಌ೉ತ౳ ಃౙ  ๼ಂൟฆಜದฉ s 
කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ.  ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ඃಶโ 
ಆದ౪ คಂದ ನ เ๭౨ ೕಣბโ ಅಧბൽಂದ ಹඣ౬ ಂದคಂದ ಎಂഖ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಅಧბ฿ಜฆತ౨ ං ಐದคಂದ ಎಂഖ s 
තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ෩ರคಂದ ಎಂഖ තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ෩ರคಂದ ಎಂഖ ๸තಣბ ೓ಕโ 1 
෬ว 2 ಡ 8 ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 64 11 ಚದರ 121 ෭ನ๺ 5 ೓ಕโ 25 ෭ನ๺ 3 ಚದರ 9 ෭ನ๺ 9 ಆಜං  ಸ෥ನ 78 
෬ว 1 2 8. ಇൿ 0.609 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ เ๭౨ ೕಣბ฿ಜං s 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರโ ಪคඌ෷ 3.26 ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං 0.609 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲  ෴ඁ೉౟ ಕ ಪ౳ ෽ೕಗದ
ಈ ෥ದค ಸ౩ ಳโ 1 2 3 4 5 6 ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  කඝ ෮ದศ ຂัඈ൤ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶโ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ ಎม౵  ಆฆ ಅಂಶಗำ ๸ಭเ๯ವ ಸ෥ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽๅ , ಅಂದฉ ಮൡ౨  a 

ಎರഴ ಸ౷ ൪ತ౳  ಘಟචಗะಜದ౪ ฉ ಆರคಂದ ಒಂದฏ൤ ඦತರ ಆඃ๏๭ದ ೯ೕലಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  b b 
ว౽ౙ ೈರ ෥ല ಒಂൿ ಕല෫ ౽ലბකยഔಡ ಸ෥ನ฿ದ ෈ ౽ലბකยഔಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಂലൽ౪ ೕค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ෥ದค ೦ಗದย౵  ಆฆ ඩ౳ ಥ෦ಕ 
ಘಟචಗำ ಇๅ ಅโ ಸ෥ನ฿ಜ ನಮಡ ಎರഴ ಇเ ෎ಀ  ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆ๋ತಹโಗำ ಈಗ කโ ಅಂತಹents a b 
೯ೕലಗำ ಎ๠ౣ  ๬ಧ౲  ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಜಂತ ಕല෫෵ฆವ ౽ലბකยഔಯඝ౬  කโ b 
౽ലბකยഔಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ෥ഺೕಣ ಅದඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಮൡ౨  a b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ๆึ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೞದನโ เವರൕಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෮ದฤ කඝ 1 ಅಲ౭ เฃಮ 2 ಮൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 a 1 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಯ ෩ฆ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  b a 
ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 ಅಲ౭ เฃಮ 2 ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 1 คಂದ 3 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  b a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜಲ౵  ಆದฉ ಅඝ౬  1 ಡ ಸ෥ನๅಂൿ ಪคಗ൐๭ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ a b b a 
෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ෮ದยನ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೞದನದ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ๭ಂಗಲౣ ඨ 1 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 6 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๸ಭವඛೕಯ൤ b a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆ฿ಗ ಮൡ౨  ಯ ౽ലბකยഔ  ౽ലბකยഔಜಂತ ಕല෫ ಅಂತಹ ೯ೕലಗำ a b b 
ಎ๠ౣ  ๬ಧ౲  , ಅൿ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪค๻ರ฿ಜං ೞದಕ ನ ౽ലბකยഔ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, b x 
ಆದ౪ คಂದ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಡ ಆರคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ූಜ๭ದ b x a 
౽ലბකยഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆฆ ಮൡ౨  ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಆರคಂದ ූಜಸมದ ಯ ౽ലბකยഔಡ b b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ ಆฆ ౽ലბකยഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 6 คಂದ 6 ರ ౽ലბකยഔಡ คಂದ 6 ౽ലბකยഔಡ x b 6 x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෥ಡ෎ಀ ಯ ౽ലბකยഔ෷ ಯ ౽ലბකยഔ  ಆರರ ಞ൏౽ರ฿ಜං a b a b 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ౽ലბකยഔ ಆರಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಯ ౽ലბකยഔ 1 2 3 4 ಅಥ฿ 5 ൭ ಆಜರಬ๾ൿ  ಎಂ්ൿ a b t 
ಒಂൿ තಣბ ๲ഡ ಆದฉ කโ ෴โඃ ಉಪเූಗವඝ౬  ಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಅಂತಹ ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಎ๠ౣ  ಇๅ b b 
ಒಂൿ ಛತ౳ ವඝ౬  ಆฆ ෥ಡಬ๾ൿ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ಛತ౳  ಎರഴ ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ 6 ರย౵  ෥ಡಬ๾ൿ  ๭ 2 c b 
คೕൟಯย౵  ಅඃ คೕൟ 6 ๭ 3 ಪ౵ ๺ 6 ๭ 4 ಪ౵ ๺ 6 ๭ 5 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 6 ಪ౵ ๺ ಅಪವತბඛೕಯ 6 ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ 2 
ಅಪವತბඛೕಯ 4 ೯൤ಡ ಅಪವತბඛೕಯ 6 ಅಪವತბඛೕಯ 3 ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ ಆฆ 
ಅಪವತბඛೕಯ කฤౙ  ಅಪವತბඛೕಯ ಎರഴ ೯൤ಡ ಅಪವತბඛೕಯ ಆฆ  ಅಪವತბඛೕಯ ಐൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಒಂದಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜං ಆฆ ೯൤ಡ 15 ೯൤ಡ 20 ಪ౵ ๺ 15 ಪ౵ ๺ 6 62 ෥ಗბಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ನ a 
౽ലბකยഔ ಐൿ ಆಜฆโൽಲ౵  ಒಂൿ ౽ലბකยഔ 4 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಯ ౽ലბකยഔ 3 ಆಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ 4 คಂದ 3 b 
12 ಮൡ౨  ಅൿ 6 ರ ಬ๾๸ಒ౲  ಮൡ౨  ೞದನದ ನ ౽ലბකยഔ 2 ಆಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಅൿ 6 ಆಜರ෎ಀ ಅಂದฉ 12 b x 
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ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 2 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ಆฆ කฤౙ  ಅಂಶಗಳย౵  ಡ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ  ಈ කಲౙ ರย౵  ಆฆ ๭ a in 
කฤౙ  ෥ಗბಗำ කฤౙ  ๭ ಎರഴ คೕൟಯย౵  ಎರಡඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ಉัದ ಎರಡರย౵  කඝ ෈ಡ i  
ಒಂದඝ౬  ಆค๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ಅൿ ಎರഴ ๭ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರโ ಹൽජൿ ಆರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ඞฆ ಎಂಬತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ನ ౽ലბකยഔ a 
෩ฆ ඦತರ ౽ലბකยഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಯ ಎರഴ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ೞದಕโ ಄ವಲ ಒಂൿ ಅಂಶವඝ౬  b b 
ຄಂൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ಗბಗಳ ๸ಒ౲  6 คಂದ 3 ಡ 3 ರย౵  කโ 3 ರย౵  3 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಈ 3 ರย౵  කโ 1 c 3 c 1 c 1 6 
ಛಜ 1 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ. ಉัದ 3 ರย౵  කโ 1 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಡ 20 ಡ 3 ಡ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 180 ಡ b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ  ಯ ౽ലბකยഔ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಯ ౽ലბකยഔಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ b a b 
ಇฆವ ๬ಧ౲ ൤ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ಎಂ්ൿ 62 ಪ౵ ๺ 180 ಪ౵ ๺ 180 ಸಮකಜฆತ౨ ං 422 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರ ಸค ๲౬ ೕ๼ತช කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಹಲ฿ฆ ഔ౳ ౾ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ ಈಗ ಇൿ 
෨ಂൿವฉಯฤ ಸಮಯ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಮ൧౨ ಂൿ ಅඋ౲ ಯವඝ౬  
ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ ಈๅಂഡ ಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆโൽಲ౵  , ಆ ๸ದಭბದย౵  ಯ ๸ಭเ๯เಃ ಅಥ฿ a b b 
๸ಭเಸൽฆโൿ ಒಂൿ ๸ಭเ๯เಃಯ ෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಪค൏ಮ฿ಜ ๸ಭเ๭ದ b 
๸ಭವඛೕಯ൤෷ ದ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ෈ ๸ಭเ๯เಃಯ ಅคเಲ౵ ං, ಇൿ ಷರൡ౨ ಬದ౫  a 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲ ತತ౷ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ක౲ ෽ೕ೉ತ ഹ ฌೕยಂ಩ ಅඝ౬  เವคಸฤ ಪคಗ൐๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎರಡರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಆฆ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๸ಭเ๭ದ ಘಟච෴ಜರย ಮൡ౨  ಸಮ๸ಒ౲  ๸ಭเ๭ದ ಘಟච෴ಜರย a b 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭเ๭ං ಎಂൿ ൟัൽದ౪ ฉ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 2 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 4 ಅಥ฿ 6 ರย౵  1b a 
๸ಭเ๭ං 
ಆದ౪ คಂದ 2 ඛೕಡมದ ಸಮ๸ಒ౲ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 คಂದ 3 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಈ ෩ರರย౵  
ಒಂർಜฆโದคಂದ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭเ๭ං ಎಂಬ ಅคเಲ౵ ං කโ ෮ದฤ ຄಂൽದ౪ ౾ౙ ಂತ ಇൿ ෩ರคಂದ ෗ನ౬ ฿ಜං, b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲේತ฿ಜං, ඛೕലฆವ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ೞದಕ ෈ b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ຂಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค b 
ಆದ౪ คಂದ ෬ยನ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಒಂൿ ೞದನโ ๭ಂಗಲౣ ඨ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಥ฿ 4 ಅಥ฿ 6 ರ b 2 
๸ಭเ๯เಃಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലದ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 2 ಅಥ฿ 4 ಅಥ฿ 6 ರ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ූಜಸมದ 2 ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 6 ಅඝ౬  ಅಧბൽಂದ ූಜ๯โൿ 1 คಂದ 3 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷൽฆವ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲේತ ೦ౢ ನ ಇൿ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  කඝ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ෷ ಈ ಃಳಜඦൟฆತ౨ ං 12 ಃಂඬ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ೉ೕಲವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಹ๭ฆ 
೎ಂഴಗಳඝ౬  කโ ಬದย ಇಲ౵ ං ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ ෩ฆ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಎರಡඡ ೎ಂഴ ಹ๭ฆ 
ಆഴಡಯ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  ෮ದಲ ೎ಂഴ en 
ಃಂඬ ಬಣ౧ ർ౪ ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ ෮ದಲ ෇ฯ ಅඝ౬  ಓൽದ ಘಟච෴ಜರย ಮൡ౨  ಎರಡඡ ೎ಂഴ r1 g2 
ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ർ౪ ಜರย 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಆฏ෗ಕ ౽ඛ౮ ಗชಶඨ ඛೕലฆವ ഗ ಒඨ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 12 ಃಂඬ g r 
೎ಂഴಗำ ಮൡ౨  8 ಹ๭ฆ ೎ಂഴಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಃಂඬ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ෮ದಲ ೎ಂಡඝ౬  ൤ಡದ ඦತರ ೉ೕಲದ ๸ರಚච෷ 
ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಹ๭ฆ ಎಂൿ ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ කโ ಹච౬ ರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂಟคಂದ 
ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಅย౵  12  ಃಂඬ ೎ಂഴಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  8 ಹ๭ฆ ೎ಂഴಗಳ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ๸ಭเ๭ದย౵  ౽ඛ౮ ಗชಶඨ ಹඣ౬ ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಏำ ಆಜฆತ౨ ං g 2 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎರഴ ඛೕಡมಜං ಒಂൿ ಒഖౣ  ಹ൧౨ ಂಬൡ౨ ಗಳย౵  ಹ๭ฆ ೎ಂഴಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  g r 
ಆ෺ౙ ෥ഴโದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೎ಂഴಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಹ൧౨ ಂಬತ౨ ಃౙ  ಎಂഖ ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ ನಮಡ ൟัൽฆವ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෬ว d b 
ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෷โൿ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ca  n b b 
ಞ൐๭ർಗ ಆഔౣ ฆವ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ๸ීඌ๭ං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ඛೕലದ ಒಂൿ ಞ൐๭ർಗ  ನ r 1 g 2 g 2 r r 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෩ಲಕ ಒಂൿ ෮ದಲචಯದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂഖ ෬ว 19 ಮൡ౨  ಈ ಪದโ pr1 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪದโ  ෇ฯ ಗಳย౵  ෮ದಲ ೎ಂഴ ಃಂඬ ಬಣ౧ ർ౪ ಜൿ౪  , ඛೕโ ಆ෺ౙ  20
෥ഴൟ౨ ฆವ 12 ರย౵  ෴โದක౬ ದง ๸ಭವඛೕಯ൤ 12 คಂದ 20 ಆಜං  8 คಂದ 19 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ 3 คಂದ 5 คಂದ 
ಞ൐๭ർಗ කโ ಮൡ౨  ರ ೲഔ ๸ಭವವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಈಗ ಎರಡඡ r 1 g 2 
ಸಮ๲౲  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  , ෮ದಲ ಎರഴ ೎ಂഴ ಎರಡඝ౬  റ౳  ෥ലದฉ ෩ರඡ ೎ಂഴ ಹ๭ฆ ಆಜฆವ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ೉ൟ౳ ๭ದ ೎ಂഴಗำ ಒಂඃ ಬಣ౧ ർ౪ ಜฆತ౨ ๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಆഔౣ ฆವ ๭౩ ൟ෷ ಒಂൿ റ౳  ෇ฯ ಮൡ౨  ෇ฯ ഗ౳  റ౳  ಒಂඃ ಬಣ౧ ฿ಜං , ಅൿ ಎರവ ಃಂඬ ಅಥ฿ 
ಇๅರവ ಹ๭ฆ ಆಜฆತ౨ ๅ ಅൿ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ 3 ඛೕಡมಜං ೯൤ಡ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ g r 1 r 2 g 3 g 1 g 2 
ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಬ๾๛ ಈ ๸಄ತโ ಒಂൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಒಂൿ ೉ൟ౳ ๭ದ r r 
෮ದಲ ೎ಂഴ ಃಂඬ ಎರഴ ೉ൟ౳ ๭ದ ಎರಡඡ ೎ಂഴ ಃಂඬ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෩ฆ ಒಂൿ  ಎರഴ ಹ๭ฆ r g g g 
ಬಣ౧ ಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಈ ಪค๭౩ ൟ ಇං ಹච౬ ರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂഖ ಒಂದರ ඦತರ කโ 11 ಅಲ౭ เฃಮ 8 ಃౙ  ಬฆ൤౨ ೕๅ r r2 
ඦತರ කโ 10 ಅಲ౭ เฃಮ 8 ಮൡ౨  ಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ 10 ಅಲ౭ เฃಮ 7 ಃౙ  ಬฆತ౨ ං ඦತರ ෮ದಲචಯൿ g3 
ಆಜದ౪ ฉ ಮ൧౨ ಂංഷ  ಹ๭ฆ ඦತರ කโ 12 ಅಲ౭ เฃಮಃౙ  ಬฆ൤౨ ೕๅ 7 ๲ಃಂി ಁಡ ಹ๭ฆ ඦತರ කโ 12 ಅಲ౭ เฃಮ 
๭ಋ౺  ಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ  ಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಹච౬ ರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං g 3
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಃಂඬ ೎ಂಡඝ౬  ಎึ෷ವ 12 ฏൿ 20 ಆಜං ಮ൤౨  ಃಂඬ ೎ಂಡඝ౬  ๲ึ෷โൿ 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಹ൧౨ ಂಬತ౨ ರ ෬ว ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಈಗ ಹ๭ฆ ೎ಂಡඝ౬  ๲ึ෷โൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂഖ ಹൽචಂഖ 
ಎಂൿ ಅඃ คೕൟಯย౵  ಈ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಎಂಟಃౙ  ಇಪ౭ ൡ౨  ಆಜං ಈಗ කโ ಹච౬ ರഴ ಮൡ౨  ಏำ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಹ൧౨ ಂಬತ౨ ರ ෬ว ಏำ ಮൡ౨  ඦತರ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ವඝ౬  ಎึ෷โದคಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤ 6 คಂದ 
80 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ರ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಥ฿ ಸ෦౱ ಶ౳  ಘಟචಗำ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ 12 คಂದ 20 ಃౙ  11 g 3 r 1 r 2 g 1 g 2 
คಂದ 19 ಞ൐๭ർಗ ಞ൐๭ർಗ 8 คಂದ 18 คಂದ 8 คಂದ ಇಪ౭ ൡ౨  ಞ൐๭ർಗ ಏಳคಂದ ಹ൧౨ ಂಬൡ౨  คಂದ ಆರคಂದ 
ಹൽචಂಟคಂದ ಞ൐๯โൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 12 คಂದ 88 ಃౙ  8 ಃౙ  42 คಂದ ූಜ๭ 20 คಂದ 19 คಂದ 18 ರವฉಡ 8 ෇ค ಇൿ 
ಹඣ౬ ಂದคಂದ ಹච౬ ರഴ ඞฆ ಆಜං ෩ವ൤౨ ರഴ ಮൡ౨  ನಲವ൤౨ ರಡඝ౬  20 คಂದ 19 คಂದ 18 ಃౙ  ූಜ๭ർಗ කโ ಇದඝ౬  
4 คಂದ ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ಮൡ౨  5 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 9 ಆಜฆವ ಇದฌಂൽಡ කඝ ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 174 ෬ว 19 คಂದ  ಒಂಬ൞౨ ಜ ಐದคಂದ ಅದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ  ෩ฆ ಆದฉ ಸค ෥ഺೕಣ ಇൿ 58
ಇൿ ನಮಡ 3 ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 19 คಂದ 15 ರವฉಡ 58 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಸค ๲౬ ೕ๼ತ කඝ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇಂൿ ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕච 
කඝ ಷರൡ౨ ಬದ౫  ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨   කඝ
ಅඃ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಪ౳ ෨ಖ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಸค ๲౬ ೕ๼ತช 
ൡಂ෇ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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