
 గށత ࢡवసफ సమసङ  పࢲࡍए ర ࣊ష޳࢑ ڕ ߤङ छࣃ ߘबలࡏ గޒంచంݟ, ࠪ అంశం సం࠙వङ త మ࠾ࡍ ఇܽߝ ޴ 
తరగࡹޒ ఉపߕङ స సంఖङ పథङߝ ,  ݡ࠮  ం ఇపओ క సమసङߝన అݟంచబ޴ం߰ࡐ ښܽ ల࠭࠲ ߘ 
పࡍషए फࣃࡍ మన వదभ ఉనऒ ޳ࡶ ࡱ࠻࢑ష ݡంࡓ బܽदڒ ࠭ ऒߖڜ   ࢑షࡱ࠻  ఒక ࠻దృۨऑ క ऴపړߖڴࡆ 
సంబం߅ంۨన ఒక సంఘటన ࡅకए  సం࠙వङ త ఈ ऴړం࢑ ޴ధంڴ ఉంܿం޴  మߖ޵ ࠾ࡍ నߕ࠮ సबలం ఒڴ࠲ 
అ޴ߝ ఒࡅ ڴ࠲కए ࡍڒ  न࢑ ޜܾ࡯ߕభ܊ంచబݟన ࡍڒ नܾ࡯ߕ మ࠭࠲ ࠾ࡍ ఉపڵࡆంۯ మࡖక ࢑షయం 
ఈࢗంࠊ ݋జగށతం ߘంߖ࠿ ݟయࡅ ߤకए  సం࠙వङ త  మ࠾ࡍ అసమघ ప  ޴ߝఅ ޙ࠼అ ޒ ऱ࣒  a b b pa 

సࠪనం, pb ړ
అޙ࠼ మ࢑ ࠾ࡍడ޵యక߱ߖ࠿ ,  ޙయࡅ ߤకए  a b b 
సం࠙వङ త ఖండన ࠳న࣒ సం࠙వङ త ࡅకए  ప ऱ࣒  సం࠙వङ తڕ సࠪనం  మ࠮ ࠾ࡍడవ޴ మ࠾ࡍ b b a b 
అޙ࠼ సछ తంऴత సంఘటనࡱ అߩओ ఖండన సం࠙వङ ݡ త ࡏࣃऱ ړ సࠪనం ڒబܽद ఇ࢑ మనం b pa pb
ऒߖڜ నࣄవలڝफం۪ࡏڷ  ऴߦథࠫక ࢑షࡱ࠻ మ࠾ࡍ ఏڜ ߕ޼తफ޴ వࣆफనऒ ऱܿ ࠭࠲ కھߘం݄ ࠭࠲ 
సమసङ లߘ పࡍషए फࣃࡍ झߜڒ ,࠭ फࣃࡍ࢑వ ߘߝ ߖదࡶంచబడ޴అం ڕࠬ दߵ ऒߗబܽद  అڒ ,ߘ  0 మ࠾ࡍ xyz x 
 ప ऱ࣒  కం݄ ఎڕए వڴ ఉం݄ మనం ఇపओ దܽ సమసङ࠴ నࣄ۫ ښܽ भ޳۫ ߘ ం.y 
  ప ऱ࣒ ధङࣃ సࠪనం, ఆ߯ ړ10  మࡃङ  పࢲࡍए ల సంఖङࡌ  10 ప ऱ࣒  z 2 ࣄ న࣒ 1 సࠪనం 12࠳ 3 ࣄ న࣒ 1࠳ 3 
సࠪనం 60 ఆࡏ ఇߩओ दࢲదృ ߯ ݡ ంతంࣄࠐ ࡹ సంఖङ బܽद మనం ఎంత సం࠙వङڒ  త ఉంܿం޴ ఒߖࡹڴ࠲ x 
ంటऱ సంఖङ࠼ߦ తफం࠴ కएࡅ ڴ࠲ఒ ޳ࡶ  ࡍڒ  नܾ࡯ߕ అర࢙ ఆࡏ అߖ మనం ڒ ,࡯࢐ڝࣆࡱޘబܽद ఈ పࣄࡍबࡹޒ

సంఖङ ࣄࠐ  అ࠼నߩओ ల సంఖङࣆښ మనం ݡ  x ࡯ߕھߘక ߘ
మ࠾ࡍ అకए డ ߘంݟ మనం సం࠙వङ తړࡵ ߘए ంۧڒ ࡯బܽद పࢲࡍए రం ڒ ࣄࠐవ۪ऐ  x x ޶ఐ 3 1 ࡱవࡱ࢑ ,
ఏࠫޛ ݡघ వ۪ऐڝࣆޓ ޴  ఇߩओ ప  ޴फంࣆۨࣇ ߖసࠪనం అ ړߖ޳ఒక ݟంచంށగࡍప ߘలࣆښ ݡ ऱ࣒  x y z 
घࠫޛ एڕఎ ݢంࡓ ࠾ࡍసࠪనం అం݄ మ ړ޴ వڴ ఉనऒ ओߩ ప  ݡ ऱ࣒ घࠫޛ  వ۪ऐڒ ޴  సࠪనం y z y z ړ0 
బܽद సంఖङڒ घࠫޛ ݟంߘ ݡఏ ݡంࡓ2 8 1 9 0 ࡱࣆښ   ऒߕࣆ ޴  వరڕ అం݄ ప޴ మ࠾ࡍ  ప ऱ࣒ ऒߕࣆ   y k ړ 
సࠪనం అߖ మనం అర बం ڕࣆۯం݄  ప ऱ࣒  1 పࢲࡍए ऒߕఉ ࡱࡌ అర ߖఅ ࠼ बం ڕࣆۯం݄ , అړ3 ޴ߝ k x 
సࠪనం  ప ऱ࣒  అࣆ ߖలభంڝࣆࡱޘ ڴవ۪ऐ एࢲࡍబܽद పڒ సࠪనం ړ7   రం ࡅకए  సంఖङ  ఎ޴ࠫߖ y z 
అޔ࢓ం޴ అ࢑ ޻ధంڴ ఐڕ޶ సࠪనం  ప ऱ࣒  ఐڕ޶ సࠪనం ڒబܽद పࢲࡍए ల సంఖङࡌ  ఆࡏ ఏݡ x y z x 
బܽद  పڒ ޴फంࣆۨࣇ ऱ࣒ బܽद సంఖङڒ సࠪనం ړݡ࠮    పࢲࡍए రం ڷࡱߕ మ࠾ࡍ అ࢑ ޻ధంڴ y z x 
घࠫޛ ప  ,޴फంࣆۨࣇ ߖసࠪనం అ ړ޴ ऱ࣒  ఒకړߖ޳ సࠪనం మ࠾ࡍ పࢲࡍए ల సంఖङࡌ  బܽद y zڒ ݡంࡓ 
పऱ࣒ ޴తफం ప࠴  ప޺भ޴ࠫߖ పऱ࣒  ఆࡏ ఇర࢙ ڷࡱߕ పऱ࣒ పऱ࣒ ޴ࠫߖఇర࢙ ఎ ڷࡱߕ  ओ߯࠭ ݡంࡓ   సࠪనం ړ
బܽद సం࠙వङڒ త  ࣄࠐ సࠪనం 30 ߯ 66 సࠪనం 5 ࠬద 11 అం݄ ړߖ޳ సࠪ߄నం మనం మࡖక సమసङ  x ߘ
ప޳࡯ࢣࡍभ ం సమసङ  ఈ ऴړం࢑ ޴ధంڴ ఉంܿం޴, ఒక వङ ړ फ  అతࢇࢗ ߘच  ऴపޒ అ࠮ ࡹڷݡలం వదभ అࣾం ࠬదx 
ऒߕఉ ݟలబߖ .ݡ

 ఎడమ   er ޳ࡶ ݟڕ
ऴపޒ సం࠙వङ త సగం సం࠙వङ త ఆࡏ దశల తࡌछ త అత࠮ ߘలం ߘం޷ ݟరంڴ ఉంܿంڒ  ޴బܽद ߘߝ 
ऴపశऒ ࡏࠬ  అర बం ఆࣆࢢफߕऒ ࠭ ఇకए డ ऴߦరంభ ࣃब నం ڒబܽद అతࢗ ߕڛߖ޵ ߘళच వ۪ऐ ࡹڷݡఅ ޒऴప ޳ࡶ శ޴ 
సగం మ࠾ࡍ సగం సం࠙వङ తޜ ఈ ޴శڕ, ఆࡏ దశల తࡌछ త అతߘ ఇకए డ ޳ࡶ ఇకए డ సం࠙వङ త ఏࠫܽ 
 x ࡹ࠻ۯ ࡮బܽद ఎڒ
అ޴ߝ అతߘ సࡕన ޴శࡹ ࢘࣋ దశల సంఖङ  మ࠾ࡍ సంఖङ .yb 
 అతߘ ఎడమ ࢙ڕߩ ࢘࣋ దశలࡹ  ప ऱ࣒ ऒߕफࣆ۫ ߘతफం 6 దశల࠴ కం݄ మనం޶సࠪనం ఎం ړ6  ࠭ x y 
మ࠳ ࠾ࡍన࣒ ࡅకए ङݡࠪ  ల࣒ ࡓంݟంܽړ సࠪనం, ఇ޴ సओ షदంڴ ఉంܿం޴ అం݄ అతڕߩ࢙ ݟڕ ߘ x y 
फࣃ࢘ ࡱڷݡఅ ݡంࡓ ޳ࡶ .ݡ
 ఎడమ࢙ڕߩ మࡍంత అࣃ࢘ ࡱڷݡफ फࣃࠚల ࡱހసࠬకర ݡంࡓ ڕబܽद మనڒ ࠭  ఒక జత సࠬకరణం x ,࠼
 ప ऱ࣒  ఆڕࡏ సࠪనం మ࠳ ࠾ࡍన࣒ ࡓంࣆۨࣇ ݡफంࡓ ޴ంݡ సࠪనం 8 ࣆۨࣇफం޴ అం݄ 4 ړ y x y x x 
సࠪనం అం݄ సࠪనం 2 మࡓ ࠾ࡍండవ సࠬకరణం అం݄  ప ऱ࣒  ఆ࠳ ࡏన࣒ ࡓంࣆۨࣇ ݡफం޴ y x y y x 
 సࠪనం .y y 4 x ړసࠪనం 2 ړ ޴फంࣆۨࣇ ޴ࠫߖసࠪనం ఎ ݡంࡓ
బܽद ఈ సం࠙వङڒ  త 0.
ړతफం శ࠴ 5 फ6 ړ అ࢑޻ధంڴ ఇ޴ శړ फ0 ړ.
5 సంߪరपంڴ సం࠙వङ తߘ కڵ࡯ ఉంܿం޴ 
న సం࠙వङࣄవలڒ బܽदڒ 6 త ࡓంࡓ ݡ ऱܿ ߕࣆऒ ऒߕࣆ ,సࠪనం ڕࡏపవ࡛ ఆ ړ޶ఐ ݋ం࠼ߦ   ޶ఐ ݋ం࠼ߦ 
శړ फړ ఐڒ ޶బܽद సࠪ߄నం ఇߩओ క సమసङࡖమ ݡ भ޳࡯ࢣࡍప ߘ ం.

అ࠻ ࢑ߝదృۨऑ క ऴపړߖڴࡆ సంబం߅ంۨన ݡ࠮ సంఘటనࡱ ఇ అం݄ ߖ࠿యߖ࠿ ߤయߤ  abc b 
కएࡅ  ఒక సం࠙వङ త ఒక ړ సࠪనం  మ࠾ࡍ సࠪనంڴ qab c 
కएࡅ ఒక ఖండన ݞږ ఒక ఖండన ࠾ࡍఖండన ఖండన మ ݡ࠮  సం࠙వङ తڕ సࠪనంڴ bb c c b 
ఉంܿం޴.
छ޳ 2  న సం࠙వङݟంచబڵ࠙ ࡌ తڕ సࠪనం మ࠾ࡍ ఖండన ఖండన సం࠙వङ త ఖండన సం࠙వङ తڕ b c b 
సࠪనం ఖండన b 
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छ޳  t ޴ంޔݡంచబڵ࠙ ࡌ
ఖండన ࠉ ఖండన ڒ ࣄంߧऱ࠱ంࡅ ݋కए  సం࠙వङ త, ߘߝ పࡍషए ओߩఇ ޶ం࠭ ړߖݞంచࠚరంߦంచడం ऴࡍ  ݡ
సమసङ  ,޴ఉం ڴ
ఒక ߖ࠿యߖ࠿ ࠉ ߤయړ1 ࣄ ߤ సࠪనం అ࢑ ڕࠬ ߘߝ ߖవࣃࡍफ ऒߖ࡮సब ߕ࠮తफం న࠴ అం݄ అ࢑ ߘ  
కవ࡛ ࣃۯफ  ,࠼
అޙ࠼ అ࢑ ࢑డ޵యడం ޶ڒ  ఖండన ఖండన మ࠾ࡍ ఖండన అږߘࣃ ޴ߝల సం࠙వङ తޜ bb c c 
ఉండవ۪ऐ  మࡏࠬ ࠾ࡍ సࠪన సం࠙వङ త అం݄ ఏࠫܽ అం݄ ݡ࠮ ఈࢗంࡱ ݋ ఒښ సం࠙వङ తߘ కڵ࡯ 
ఉంܼ࠼ అ࢑ ޻ధంݞږ ڴ ఒక ఖండన ఖండన మ࠾ࡍ ఖండన ఒక ఖండన ࡅకए  abc bb c c b 
సం࠙వङ త ݞږ సࠪనంڴ ఉంܿం޴ మڴ߯ ࠾ࡍ సం࠙వङ త ࡅకए  సం࠙వङ త ࡅకए  సగం సం࠙వङ త b 
కएࡅ ݋ం࠱ऱߧంڒ ఖండన ఖండన ࠭࠲  సం࠙వङ తߘ కھߘనవలࣄ ఉంܿంڒ ޴బܽद ࠭࠲ ఈ ऴړం޴ b c 
࢑ధంڴ తరࣃ࡯फ ࠭ 

సࠪన࠳న ڒబܽद ࡅకए  సం࠙వङ త సం࠙వङ తڕ సࠪనం  ࡅకए బܽद ab x b c c xڒ సࠪనం ړ 
ఖండన సం࠙వङ త ࡅకए  సం࠙వङ తڕ సࠪనం మ࠾ࡍ  అ޴ ఖండన మ࠾ࡍ b a by 2 x by 2 b c 
ఖండన 3 ࡅకए  సం࠙వङ తޜ సࠪనం మ࠾ࡍ ఖండన ఖండన ࡅకए  సం࠙వङ త ࡹߖ޳ సړߖڴ b c 
సࠪనం ڒబܽद ޳छ  x.4 ࡌ
కएࡅ ߤయߖ࠿ ߤయߖ࠿ బܽदڒ   సం࠙వङ త సࠪనం అߖ మనࡅ ࣆࡱޘ ڕకए  ప ऱ࣒  సం࠙వङ త b c b 
కएࡅ  సం࠙వङ త  ప ऱ࣒  సం࠙వङ త ࡅకए న࣒ సం࠙వङ࠳  త ఖండన ࠳న࣒ సం࠙వङ త ఖండన b c b b b c 
కएࡅ న࣒ సం࠙వङ࠳  త ఖండన ఖండన ࡅకए  ప ऱ࣒  సం࠙వङ తޜ c b c 
కࣆࡱफం޴, ఇߩओ ࡓ ݡ࠮ ఒకܽ ޴फంࣆۨࣇ ޴ఇ ߖఒకܽ అ ޴ఇ ݡ ऱܿ ఇ࢑ అߗऒ   ప ऱ࣒  ఇ࠳ ޴న࣒ 3 x x x 4 
ࡓ ऱܿ ఇ޴ మ࠾ࡍ ఇవߗऒ అం݄ 4 అం݄ 12  ప 2 ࠑ  ऱ࣒ छ޳ బܽदڒ న࣒ 6 సࠪనం 7࠳   x x x x x x 4 ړ7 ࡌ
సࠪనం ڒబܽद ڒంߧऱ࠱ంޜ ݋ ఖండనޜ ఖండన సం࠙వङ త ޜ ఖండన సం࠙వङ తޜ సࠪనం c b b 

న࣒ సం࠙వङ࠳ త ޜ ఖండన ఈܘ ఈకछ ఈకछ ܘఈ 4 ࠑ న࣒࠳ 2 ܿ ܿ ࡽ  b b wi  th c x x 7 ࠑ 2 ܿ ࡽ
ఈకछ 7 ࠑ న࣒ 1࠳ .7 ࠑ 1 ܿ ࡽ
ओߩనం ఇ߄సࠪ ړߖ޳ బܽदڒ   మనం ݡ
ఒక జత ۨߦకࡱ ۪టदబݟందߖ అڕߘం޳ం మࡖక సమసङ షएࡍప ߘ भ޳ࡍ ం సరస࠳న޴ అం݄ ఒకܽ సం࠙వङ త 
సం࠙వङ ݡంࡓ త సࠪనం ఆࡏ సం࠙వङ త ఒకڜߖ޳కܽ ఆࡏ సࠪనం అం݄ ࠴తफం 8 ࡓ ࡏࠬ ޳ࡶంݡ 
సంఖङ ࡍకల ࠬద సۨߦ లߘ ߰ంڒ ࡏޑ޶బܽद ऴపశऒ  సࠪ߄నం ఇవछ ంࡓ ݟంݡ a  
 తफం࠴ లڣ࠭
ఎڒ ޴ࠫߖబܽद ࣃధङ మࡃङ  కల࠼క3 5 4 4 5 3 6 2 ࡱ మ2 6 ࠾ࡍ అం݄ 5 ڒబܽद సం࠙వङ త  36 ࠼ߦం ऱܿ a 
ం࠼ߦ జతల 36 ޳ࡶ ऱܿ ఉనऒ ం޶న 5 ࠬద 5ړ సࠪనం ఒࡹڴ࠲ అࡓ ޴ߝంۨߦ ݡకల ࠬద ࠭ఖం      b  
సࠪనంڴ ఉంܿంڒ ޴బܽद అࡓ ޴ంࡓ ݡంࡓ ݡంࡓ ڷࡱߕ ݡంڡࣄ ݡझ  4 2 4 4 4 6 మ6 6 4 6 2 6 ࠾ࡍ 
వ۪ऐڒ , అࠫޛ ޴घ బܽद సం࠙వङڒ ޴ త సࠪనం ࠫޛघ ओ߯࠭ ݟంߘ ޴  ఆڒ ࡏబܽद సం࠙వङ త ఒక ߖ࠿యߤb 

కएࡅ న࣒ సం࠙వङ࠳ ఖండన ޴ߝఅ ࠼ఉంܼ ڴసࠪనం ݢంࡓ ޳ࡶ  త ࡅకए  ప ऱ࣒  సం࠙వङ తڕ b ty b 
సࠪనం 

ఇߩओ ఖండన సం࠙వङ ݡ త ఎంత అం݄ b 
.తफం 8࠴ ࠾ࡍమ ࠼ఉంܼ ڴసࠪనం ࡱڣ࠭ ݡంࡓ
ఒక ࠪర ޴బܽद ఇڒ  ठం ఇ޴ ఒక ࠪర ठం మ࠾ࡍ ఇ޴ ఒక ࠪర ठం అߖ మనం ۫డవ۪ऐ  ޴ࠫߖతफం ఎ࠴ బܽदڒ 
అ࠼నߩओ गࡌసంద ݡ࠮ ంܽ࡮అ ݡ ऒߕఉ ࡱ  ࠼
మࡓ ࠾ࡍంݢ సࠪనంڴ ఉంܼڒ ࠼బܽद ఈ సం࠙వङ త3 ࡱ ࠬద 36 ڒబܽद సࠪ߄నం 5 36 ࠑ ప ऱ࣒ छ޳ 9    ࡌ
 సࠪనం ړ36 ړ 11 36 ࠑ న࣒ 3࠳ 36
క సమసङࡖమ ߘߝ బܽदڒ నం߄సࠪ ޴బܽद అڒ फࣃۯ ߘ  బܽदڒ ߘ

మ࠾ࡍ ఒకޜߖ޳ a b 
ఒకܽ ݇రऒ ऒߕޔݡఆ ࡽనࠀ ࡹ ݋ం࠱ రڝߘంࠀ ݟనݡ࠮ ࡽ ࠪङ ۶ లࡹ ఉతफమ࠳న޳ࡶ ޴ ఐ޶ ࠪङ ۶ లࡹ 
ఉతफమ࠳న޴.

న ࠪङڵࡍజ ޜ సం࠙వङ ۯ࡯ڻ ࡹ ۶ త   b 0.
4 అޙ࠼ అతߘ ఎం۪ߝڕ ऴపࡆజనం ఏࠫటం݄ 
అݟ࠮ ޴ంܽࡹ ఉతफమ࠳న޳ࡶ ޳ ఐࡹ޶ ఏ޴ ఉతफమ࠳న޳ 
అ޴ߝ అతߘ ఎం۪ڝగలڒ ݡబܽद ఇ޴ ऴపశऒ  సࠪ߄నం సओ షदంڴ ఉంܿం޴.
 అతڻ ߘలవړߖݞ ఎڕए వ అవڒశం ఉనऒ  ࠪङ సం ఒక ݇రऒڝ కలߧఎం ݡంࡓ బܽदڒ ݋  ందగల߰ࡱڻ ߘ ݋ం࠱
సం࠙వङ తలߘ గ޳ށभ ం,  ڒబܽद మనం ࠴దట ఇకए డ ఉనऒ दࢲదృ ݡ࠮  ంࡹޑऱ  ఉతफమ࠳న ߖ࢐ܽ ప޳࡯ࢣࡍभ ం 
ङࠪ ݡంࡓ దట࠴ ޳ࡶ లవవ۪ऐڻ బܽदڒ ࢑ܑత ݡڴన ఆటۨ࡯ڻ ࡱ ۶   అత࠴ ߘదܽ మࡓ ࠾ࡍండవ 1
ࠪङ फࣃࡱڻ ߗంܽݟంࡓ ࡱ ۶ ండవ ࠪङࡓ ࠾ࡍదܽ మ࠴ ߘఅత ޳ࡶ ݡ फࣃࡱڻ ߖߖ޳ఒక ࡹ ۶  ࠾ࡍమ ݡ
డవ ࠪङ࠮ फࣃࡱڻ ࡹ ۶ రऒ݇ ߘఅత ޳ࡶ ఒకܽ ޴బܽद ఇڒ ݡ  ࡹߖ޳ఒక ࡹలޔबࣄࡍప ࡃࠓలవڻ ߘ ݋ం࠱
ఒకܽ ڒబܽद సం࠙వङ త ݇రऒ .޴फంࣆࡱڻ ߘ ݋ం࠱

Pru
tor
@
IIT
K



ङࠪ ݡంࡓ దܽ࠴  ۶ ల࢑ ߩࡱڻ ࡹజయం ޳ࡶ ఇ࠴ ޴దܽ ࡓంߩࡱڻ ݡ ఓటࠫ , ఆ߯ అత࠮ ߘడవ 
ࠪङ फࣃࡱڻ ࡹ ۶ ङࠪ ݡంࡓ దܽ࠴ ޳ࡶ ݡ  డవ࠮ ߘఆ߯ అత , ݡۧ࡯ڻ ߘఆ߯ అత ,ݡޑ߱ݟఓ ࡱ ۶
ࠪङ फࣃࡱڻ ࡹ ۶ నऒࠚ ݡ࠮ బܽद ఇ࢑ڒ ݡ ङࢡన దృ࠳ రऒ݇  ࡱ బܽद ఈ సం࠙వङڒ ޴फంࣆࡱڻ ߘ ݋ం࠱ త 0.
.फ 0࣋ށڷ ޜ4
4 ఇకए డ 0.
4 0.
6 మ0 ࠾ࡍ.
4 మ࠾ࡍ ఇకए డ ఇ0 ޴.
6 0.
4 మ0 ࠾ࡍ.
బܽद ఈ సం࠙వङڒ 4 త 0.
తफం ࣋ए࠴ 4 छ ࡛ ప ऱ࣒  0.
ऒߖࣃరऴޔతफం చ࠴ 4  0.
ऱ ఇకएࢁफ మ࣋ށڷ ޜ6 డ ߘం0 ݟ.
ऒߖࣃరऴޔతफం చ࠴ 4  0.
.फ 0࣋ށڷ ޜ6
రऴసం 1 పޔతफం చ࠴ 4 ऱ࣒  0.
6 ప ऱ࣒  0.
6 సࠪనం 0.
.సࠪనం 0 ړ16

ऒߕࣆ ݡంࡓ फ࣋ށڷ ޜంటऱ࠼ߦ ݡంࡓ  సࠪనం 16 ړ ݋ం࠼ߦ 
ఐࡓ ޶ంݡ ఇߩओ दࢲదృ ޶ఉతफమం  ఐ ݡ ంޑలࡹ ఈ ऴړంࡌࠪ ޴ठ ऱࡹ  ࢑జయంࠀ ޜనڵ࠭ ࡽయవ۪ऐ , ఒకࡏ 
ङࠪ ݡ࠮ దܽ࠴ ۶ లࣃࡱڻ ߘफ సం࠙వङ ޴ఇ ,ࡏ త 0.

ङږ తफం࠴  ङࠪ ݡ࠮ దܽ࠴ ఒక ݟంߘ ࠗ ۶ లࡓ ࡹం4 ݡ
లठవ ࠪङߕ ࠾ࡍమ ޴फంࣆࡱڻ సం࠙వङ ߖ޳ ޴फంࣆࡱڻ ۶ త 0.

ङږ తफం࠴  4 ݟంߘ   ޴ంޔݡంచబށڷ ޜ ࠗ 3 0.
 వరڕ, ఎం޶కం݄ ࠴దܽ ݟ࠮ంܽࡹ మ࠾ࡍ అࡓ ߝంݡ ࠪङ ۶ ల6 ݡ࠮ ߝڕ۪ࡱڻ ߘ wwlwlw lww 

ठࡌࠪ ऒߕఉ ࡱ   ࠼
ఒకए ޒऴప ࡹ࢐ܽ , .0 ڕࠬ ܽ
ऒߖࣃరऴޔతफం చ࠴ 4  0.
छࡌత ߖ޳ , फ࣋ށڷ ޜ6 త ࢑జయం ߅ࣃంచబޔݡం0 ޴.
సం࠙వङ ڼࡍజ ڴ࢑ధం ޻ఇ ޴బܽद ఇڒ 4 త, 
ఒక ڻలవగల ࠪరठం అం݄ 
ङࠪ ڷࡱߕ దܽ࠴ ۶ లࡓ ࡹంڻ ݡలవడం  అߩओ फࣃࡱڻ ޴ఐదవ ݡ  d ߘఅత ࡹࡍڷࡱదܽ న࠴ బܽदڒ ݡ
फࣃࡱڻ ݡంࡓ యవ۪ऐۯ ڴࡱ߄࢑ ݡంࡓ ࣄ ڷࡱߕ ޴ఇ ݡ  ఉ޳హరణߩࡱڻ ߩࡱڻ ڕ నషदం నషदం     ۨ࡯ڻ , 
ఆ߯ అతߘ ఐదవ ࠪङ फࣃࡱڻ ߘ ۶ బܽद సం࠙వङڒ ݡ త  ߘం6 ݟ 0.

తफం ࣋ए࠴  छ 4 ڴ ࡛ 0.
తफం ࣋ए࠴  छ 6 ڴ ࡛ 0.

.సࠪనం 0 ړ 4
ङږ తफం࠴  తफం 4࠴ నݟంచబށڷ ޜ ړ ࠗ 6 0.

తफం ࣋ए࠴ 6 छ బܽद సం࠙వङڒ ࡛ త ߰ࡱڻం޴న ݇రऒ  a.0 ݋ం࠱
ङږ తफం࠴ 4 ࠗ పऱ࣒ .సࠪనం 0 ړ3 

ङږ తफం࠴  4 ړࡹ ࠗ 0.
6 ప ऱ࣒ .0 ݟంߘ 6 

తफం ࣋ए࠴  छ 6 ړ ࡛ 0.
ङږ తफం࠴  సࠪనం 4 ړ ࠗ 0.
ङږ తफం࠴  ప  ߖ ࠗ ऱ࣒  వ࠼ߦ ߤం݋ ఎߕࣆ ݡ࠮ ޴ࠫߖऒ झڡࣄ ݋ం࠼ߦ  4 ݡ࠮ ݋ం࠼ߦ ޴फ ఇ࣋ށڷ ޜ  1

ఆڒ ࡏబܽद ࡓం࠼ߦ ݡం݋ వڡࣄ ߤझ ऒߕࣆ  దగ ړ ठరڴ ఉంܿం޴.
.0 ޴బܽद  ఇڒ ݡఒకܽ ఏ ݡ࠮ ݋ం࠼ߦ ڼ࡯ంచగށగ ࡏࠬ 
352 కం݄ తڕए వ ఉనऒ ం޶న 3 ఎంߧకలࡹ ఉతफమ࠳న ఎంߧకߘ ఎం۪࡯࢐ڝ, మࡗ సమసङ  ఐࡏڷ޶ 
అభङ छࡐఇ  ఇంట  ࠾ࡍమ ࡱबࡏ ङ ऒߕఉ ۨ࢘ ړߖݞంచߧߖక ࡹ छࡐఇంట ޳ࡶ नࡏࠓ ,ࡏ ङ ࡛ࠓ  न ߖࡍ࢐ abcd 
ఏ ऴకమం࠻ ߕߞࡹదృۨऑ కంڴ 
 b a ݦవబࡱߧ ߖఅ ޶కం݄ ࠭ం ,ࣆࡱޘ ߖफందࣆࡱߧ
సం࠙వङ తߘ కھߘనంݟ  కం݄ ࠭ం޶ అߖ మ࠮ ࠾ࡍడవ޴ కం݄ ࠭ం޶ అࣃࡱߧ ߖफ  b a c b ࡏ
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అߖ b 
సం࠙వङ ݦలవబߧ తߘ కھߘనంڒ ,ݟబܽद ఇ޴ ఒక ߮ࡌ ఆ߄రంڴ మనࡔ࢘ ݡ࠮ ڕछ ऴపశऒ ࡏ ఇవछ ࡱ బݞन  ࠼
మ࠭࠲ ࠾ࡍ పࢲࡍए फࣃࡱߧ ߖఅ ޶ం࠭ ߝఅ ࡯ߕھߘక ߘలࡌ  a b ࡏ
ऒߕఉ ࡱࢡڒక అవߝబܽद అڒ फࣃࡱߧ ߖఅ ߤనంబ࡛ వ ߖ బܽदڒ ࠼ बࣃ ڷࡱߕ  ࡹ࢐ܽ న࡯ڵࠫ బܽदڒ  ࡏ a ࡱߕ

ओߩనࡍࠪ ڴ డ࡮ऱ  ఒకߖ޳ తࡌछ త వۯऐ  అవࢡڒల సంఖङ  b
కం݄ ఇకए޶సࠪనం ఎం ړڷࡱߕ రకంڒ డڕ వࣆफం޴ మ࠾ࡍ ఈ ࣃ ڷࡱߕब ऱࡹߕ  a ࡏڷࡱన న࡯ڵࠫ 
అభङ వ۪ऐࡌ ߕߞࡹఏ ऴకమం ࡱबࡏ  సంఖङ  a ޴ంޔݡవబࡱߧ ڴݡంࡓ 
बࣃ ࡯࢐ࡌ ࡹߖ޳ఒక ࡹܽ࢒ బܽदڒ ఇకए ࠾ࡍమ ޴ంݟయబۯ కߧఒకܽ ఎం ݟంߘ బܽदڒ ࡱߕ డ b cde 
ఉంచబݟం޴ , అۯ ڴࡱ߄࢑ ݡ࠮ ޴యవ۪ऐ  మ࠾ࡍ ఇߩओ వ۪ऐڒ ࠾ࡍమ ݡంࡓ న࡯ڵࠫ ݡ   b PE 
ఇకए డ ڒరకం ࠮ ڴࡱ߄࢑ ݡ࠮ङ ల సంఖङࢡڒబܽद అవڒ ޴ంݟయబۯ ݋  ݡ࠮ న࠳రకڒ సࠪనం ړݡ࠮ 
సࠪనం అం݄ సంఖङ ړంܽݟ࠮  3 అߧ ߖలవబడవ۪ऐ बࣃ బܽद ఈڒ  ऱࡹߕ  ఒకࡓ ࡏࠬ ࡹߖ޳ంߖܽݟ a b 
ఎం۪ߖ࢐ܽ ߖڕ ఉంచవ۪ऐ  
ऐࡏࠪ ࠭ޑ ࡹతమ ߖ࢐ܽ ఆ߯ ,ࣄۯ ڴࡱ߄࢑ ݡ࠮ వ۪ऐڝ , త޳छ ओߩఇ ࡌ ठࡌࠪ ݡంࡓ ݡ ऱࡹ యవ۪ऐۯ   b 
మ࠾ࡍ ఇతర అభङ ࡍ बߖ ఇకए డ ࡓంڴࡱ߄࢑ ݡ ࠪరऐ వ۪ऐ ऒߜప ߘలࢡڒతफం అవ࠴ బܽदڒ  ంړ ݡ సࠪనం a 
బܽद సంఖङڒ फࣃࡱߧ ߖఅ ڷࡱߕ  బܽद ఇకएڒ ࡏ డ ఉండటం మ࠾ࡍ ఇతర ݟ࠮ంܽߖ ఇకए డ ڒరకం 36 ࡹ b  
రऐࠪ ڴࡱ߄࢑ వ۪ऐ , 
ల సంఖङࢡڒబܽद అవڒ ప 24 ޴సࠪనం, ఇ ړ రకం 4ڒ  ऱ࣒ ప 18 ޴ఇ , ޴ఉంܿం ڴన 3࠳రకڒ 3  ऱ࣒  పߜऒ ంݡ పऱ࣒  
ఆࡏ ఇߩओ  ݡ
తफం సంఖङ࠴  అర࢙ړ సࠪనం 
ఐ޶ సంఖङ ల ऴపࣃफ రణڒ ࡱరకం 5 1 20ړ సࠪనం ڒబܽद సం࠙వङ త ߖ ࠭ం޶ అంܼࡏ అړ 60 ޙ࠼ a b 
సࠪనం ࠬద 120 
అޙ࠼ ఇߩओ ऒߖߕ߄ఈ సࠪ ࡏࠬ ڴ࢑࡯ޘ నంతڵసࠪనం త ړసగం ݡ ङߪకం ߗߖ޻  ܽంۯ ۃయڕంߝݞ 
߰ందవ۪ऐ , ఎం޶కం݄ ࠴తफం దృశङ ం మ࠾ࡍ మధङ  a b ޳ࡶ శంڒబܽद సగం అవڒ ޴ఉంܿం ڴషदంࣆ 
సం࠙వङ త అ޴ߝ కం݄ ࠭ంࡱߧ ޶వబࡹߖ޳ ݦ సగం మ࠾ࡍ అ࢑ ޻ధంڴ సం࠙వङ త కం݄ ࠭ం޶ b b 
 సగం ݦలవబߧ
.ߘయగలۯ ߘߝ బܽदڒ
  ऴߦరంభంߝࡹ సࠪ߄నం వۨऐ ంࡏࠬ ߗڒ ,޴ సࡕన సࠪ߄నం వۨऐ న ऱܿ ۫డړࡵ ߖߖ޳ ߘߝ ړߖݞए ంۧߘ
మ࠾ࡍ ఇߩओ న సమసङ࠳ఈ రక ݡ లߘ ఎ࡮ పࡍషए जࡍऴపద ޶ం࠭ ࠬ ߘߝ ݞږ ࡹంۧࡍ ऒߕफࣆ  గం b࠙ ߘ

࠭ం޶ మ࠾ࡍ b b b 
࠭ం޶ ఎߖऒ   అۯ ޴యగల ࠪࡌठ ओߩబܽद ఇڒ ࡱ बࣃ  ݡ నం 1 ࡹ ఉం޴ a b 
మړ ࠾ࡍ ࠭ం޶ ఉం࢑ ݦధంڴ అమࡌऐ बࣃ ండవࡓ బܽदڒ ࡯ నంࡹ ఉనऒ టऱ࠮ ޙ࠼డవ ࣃब నంࡹ c b b b 
ఉనऒ టऱߖ࢐ܽ ޙ࠼ అమరऐ ठࡌࠪ ࡏఆ ړߖݞ ऒߕఉ ࡱ बࣃ ࠼ నం అߩओ  d d ߖߖ޳ఒక ࡏࠬ ݟంߘ ࠾ࡍమ ݡ
बࣃ ండవࡓ ڼ࡯యగۯ ڴࡱ߄࢑ ݡంࡓ నంࡹ ఉంۧࡏ, ఆ߯ ࠬࡏ ఇకए డ ఉంۧࡏ మ࠾ࡍ ఇంࡹ޶ b c 
ఉండవ۪ऐ  , అ޴ మࢁऱ ࡓంۯ ڴࡱ߄࢑ ݡయవ۪ऐ ऒߕఉ ࡱࢡڒఅవ ڷࡱߕ బܽदڒ  बࣃ లठవߕ ࠼ నంࡹ b 
ఉంࣃ  ޴ब నం ڒబܽद ࣄ ఐదవ ࣃब నంࡌ ࡹవړߖݞ ఒښ ఒక ఎంߧక ఉంڒ ޴బܽद ࠫ࡯ڵన ࡓంݟంܽߖ࢐ܽ ࡏࠬ ࡹ 
అమరऐ ڴࡱ߄࢑ ݡంࡓ వ۪ऐ ऒߕఉ ࡱࢡڒఅవ ݡంࡓ బܽदڒ  ऒߜఅం݄ ప ࠼ ంݡ అవࢡڒలࣆۨࣇ ߘफం޴ a 
बࣃ  నంࡓ ࡹంڒ ݡబܽद ఎߖऒ  అవࡱࢡڒ ఉߕऒ बࣃ డవ࠮ ࠼ నం ڒబܽद మߘ ࠾ࡍం࠴ ࡏࠬ ݟదܽ b d d 
बࣃ  నంࡹ ఒకߖߖ޳ ఎం۪ڝవ۪ऐ , అࡓ ޴ంۯ ڴࡱ߄࢑ ݡయవ۪ऐ  మ࠾ࡍ మ࠾ࡍ మࡖకܽ ఇకए డ ࡓంݡ c 
घࡐప ڴࡱ߄࢑ ङ యబడవ۪ऐۯ ݋ बࣃ లठవߕ ࠉ బܽद ఒకڒ  నంࡹ ఉండܼࡌࠪ ڷࡱߕ ړߖठ ऒߕఉ ࡱ ࠾ࡍమ ࠼
 అࡓ ݞږ ޴ంۯ ڴࡱ߄࢑ ݡయవ۪ऐ  
ల సంఖङࢡڒతफం అవ࠴ బܽदڒ  ఆ࠮ ࡏడవ ࣃब నంࡹ ఉంڒ ޴బܽद మ࠾ࡍ a d d 
बࣃ ండవࡓ ࠾ࡍదܽ మ࠴ ऱࡹߕ  ఉߕऒ  ڴࡱ߄࢑ ݡంࡓ ޴ఇ ࠾ࡍమ ࠼
యవ۪ऐۯ  మ࠾ࡍ సओ షदంߕ ڴలठవ ࣃब ళࢗ ړߖߕ ऱ࠭ࡶ ఎం޶కం݄ మ࠾ࡍ అతߖ తࡌछ త ࡯࢐ࡌझ  a b c 
ఉంܿంڒ ޴బܽद ࠴తफం అవ12 ࡱࢡڒ ప ऱ࣒  6 ప ऱ࣒  2 సࠪనం 20.
బܽद సం࠙వङڒ  త కం݄ ࠭ం޶ మڷࡱߕ ࠾ࡍ వࣆफం޴ a b b c 
ఒక ఇర࢙ړ సࠪనం ఇర࢙ړ సࠪనం అం݄ ఒక ఆڡࣄ ࠑ ࡏझ  వۯऐ  ࠭ంڒ ޶బܽद మనం ఏࠫ ۯయగలం ڒబܽदb 
మనం ߖ ఒక ڴ ݋ߖ࠿ ఉం۪ڝవ۪ऐ  మ࠾ࡍ అం޶వలऱ మనڕ ఇߩओ  ab abcde ߖ࢐ܽ ࠾ࡍమ ޴ఉం ݡ
అమరऐ ࡹ4 ࡽయࡍदڝ߷ వ۪ऐ ठࡌࠪ బܽद 24ڒ  లڕ సࠪనం సం࠙వङ త 24 ߘంړ 120 ݟ సࠪనం అం݄ 1 ࠬద 5ړ
సࠪనం ڒబܽद సమసङ  అࡏڷ޶࠼ వङ फޑఇ వృ ࠾ࡍమ ࡱफڕ ऐࡏږ ࡹర పܽदకڒ ऒߕ రڝߘంڕࠬ ݟ abcd 
పచऐڕఆ ࠾ࡍమ ߩࡏఎ ߩࡱޘ లڷరం ݡ࠮  రంڷల  ݇ࡱߨ ఉߕऒ వङ ڴసࡏవ ࡏఇదभ  ࠼  ښఒ ࡱफڕ
రంࡹڷ ఉంߖߨ݇ ݦ కڵ࡯ ఉండڒ ,ࡏబܽद ۮ दܿڶ ߘయడం ޳छ న సమసङ࠳ఈ రక ࡌ లߘ పࡍషए ంచవ۪ऐࡍ  , 
ऒߕఉ ڵ࡯క ࠾ࡍమ ࠭࠲ బܽदڒ ࠭ మ࠾ࡍ మ࠾ࡍ పకए పకए ऒߕఉ ߝ యߖ గమߖంచంݟ abcd e a d 
ఎం޶కం݄ ఇ޴ వృޑफ ఇۧऐ ߖߨ݇ ڷరం ߩࡱޘ ࡏࠬ బܽदڒ ర పܽदకڒ రߖ అڕߘం޳ం.

అߩओ పచऐڕఆ ޳ࡶ ߩࡏఎ ݡ  రంߘڷ ߰ం࡯޳  a b 
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ఎం޶కం݄ అ࢑ ఒښ రంߘڷ కڵ࡯ ఉండ࢓ ఎం޶కం݄ అ࢑ ఒకڜߖ޳కܽ పకए న ࡏږऐ నऒ ం޶న ఎߩࡏ b 
రంࡹڷ ఉంܿంڒ ޴బܽद ߩࡱޘ మ࠾ࡍ ఆڕపచऐ  మ࡮ࠫࣄ ࠾ࡍ ߰ందవ۪ऐ   ఆڕపచऐ  c rly b ڴ
ఉనऒ ओߩ ందవ۪ऐ߰ ߘڷరం ߩࡏఎ ࠾ࡍమ ߩࡱޘ ݡ పచऐڕఆ ࠾ࡍమ ߩࡏబܽद ఎڒ   c d ߩࡏఎ ޳ࡶ 
మ޳ࡶ ߩࡱޘ ࠾ࡍ ఆڕపచऐ  మ࠾ࡍ ఎߩࡏ మ࠾ࡍ ఆڕపచऐ ందవ۪ऐ߰  ߘలڷరం ߩࡱޘ ޳ࡶ   బܽदڒ ,

ఎߩࡏ రంࡹڷ ఉనऒ ం޶న మనڕ ఇߩओ నऒࠚ࢑ ޴ࠫߖఎ ݡ  అవࡱࢡڒ ఉߕऒ  d ڴలऱޘ ߘబܽद అతڒ ࠼
߰ందవ۪ऐ  మ࠾ࡍ  ఆڕపచऐ  బܽद ఈ aڒ ޴ఉంܿం ࡹڷరం ߩࡱޘ కం݄޶ఎం ޶రࠪ ڴలऱޘ ޴అ ߗڒ 
సందరग ంࡹ అ޴ ఆڕపచऐ పచऐڕఉం݄ ఆ ڴ  ࠪऴత࠲ ఉంܿం޴ 
, ఈ సందరग ంࡹ అ޴ ఎڴߩࡏ ఉం݄ మࢁऱ ఆڕపచऐ  ߗంܽݟంࡓ ޴ఉం݄ అ ڴలऱޘ ޴అ ߗڒ ޴ఉంܿం ڴ
߰ందవ۪ऐ .
  ఆڕపచऐ  మ࠾ࡍ ఎߩࡏ అ࢑ ޻ధంڴ ఇ޴ ఎߩࡏ ఇ޴ ఆڕపచऐ  ఇ޴ ఎߩࡏ మ࠾ࡍ ఇ޴ ఆڕపచऐ  ޳ࡶ 
ఎڒ ߩࡏబܽद ࠴తफం అవ10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 ࡱࢡڒ.
 ఈ 10 ఒక ޘలऱڴ వۨऐ నߩओ వۨऐ ݡ ంߩࡱޘ ߗڒ ޴ ఆڕపచऐ  మ࠾ࡍ ఎߩࡏ రంߘڷ ߰ందవ۪ऐ  బܽदڒ 
సమసङ ࡗమ ߘߝ ޶ం࠭ ړߖݞఆప ߘߝ బܽदڒ సࠪనం ړసࠪనం 30 ړ 3 ݟంߘ 10 ࡱࢡڒతफం అవ࠴ फࣃۯ   ߘ
అڕߘం޳ం ࠵హߤ బగߤ మࡏޕ ࠾ࡍओ జ ݡంࡓ ࡽڴంࠏ  ऱܿ ऴపޒ ࠪङ ङࠪ ݡంࡓ ࡹ ۶ ۶ లࡹ ఒకޜߖ޳ 
ఒకܽ తలపߕޔݡऒ ం࠼ߦ ݡ࠮ ڕ࢑ܑత , ࠼ ऱܿ మ࠾ࡍ ఓ࠼߱ݟన ܊.
  
࠭హమघ   ޶ఐ  ݋ం࠼ߦ ۯ࡯ڻ ڕ ߂
సం࠙వङ త ఉం݄, ऴ࠼ݞం࠼ߦ ࡹ ۃం݋  , ऴ࠼ݞం࠼ߦ ࡹ ۃం1  ࡛ࠂ  ݋
ఓࡃ߱ݟ సం࠙వङ త ఉం݄, ऴݞ అ࠼న  ࠪङ జ ݡంࡓ ړ ۶ ऱ݀  ఒڝए .࠼ޑ޶ం߰ ߘ ݋ం࠼ߦ 
  ऴపశऒ ۮ మనం ࡮బܽद మరڒ  दܿߘ ఉపڵࡆంచడం ऴߦరంࠚంۧ࠭ 
సం࠙వङ ޻ం߰ 3 ߤభగ࢐ ߤహ࠵ బܽदڒ త 0.

 మ࠾ࡍ అతࠏ ߖంߕࣆ ڕ ࡽڴऒ సం࠙వङ ۯంࠚఒకܽ ల ݋ం࠼ߦ  త , ࡍ࢐దभࡐ ఒకܽ మ࠼ߦ ࠾ࡍం5 ࡛ࠂ ݋
߰ం޻ సం࠙వङ త ࠭హమघ ऒߕࣆ ڕ ߂  మ࠾ࡍ అతࠏ ߖంࡽڴ ߰ం޻ సం࠙వङ త.
ండవ ࠪङࡓ ޴ఇ ݡ࠮   సం࠙వङ ޶ఐ ݋ం࠼ߦ ۶ త࠵ ࡹహߤ బ࠴ ۯ࡯ڻ ߤڴదܽ ࠪङ  ߤహ࠵ బܽदڒ ,۶
భగ࠼ߦ ߤ࢐ం݋ ఆࠏ ࡏంߕࣆ ࡽڴऒ ङࠪ ࡏ࢐ ,  ݋ం࠼ߦ  ऒߕڕࣆۯ ݞऴ ߖ ۶ కएࡵ ࡍబܽद ۨవڒ ࡏ 1 ࠪڒ   4 1
మ0 ࠾ࡍ.
.0 ޴బܽद ఇڒ వడం߱ݟఓ ߤబగ ߤహ࠵ 4
.0 ޴ఇ ޴ంޔ࢓అ 3 3 ݟంߘ 1 1 ޜ5
.0 ࠾ࡍమ ޴ంޔ࢓అ 2 2 ޴ఇ ޴ంޔ࢓అ 1 4 ޜ 1
.0 ޜ 3 0 ݟంߘ 4 ޴ంޔ࢓అ 1 ޴ఇ ޜ 4
5 అ3 3 ޴ అޔ࢓ం0 ޴.
.0 ࠾ࡍమ ޴ంޔ࢓అ 4 1 ޴అ ޜ 1
బܽद సం࠙వङڒ ޴ంޔ࢓అ 6 0 ޴అ ޜ 4 త ࠭ࣗߤ బగ࠼ߦ ߤంࡏޕ ݋ओ एڕకం݄ ఎ ݋ం࠼ߦ ࡽڴంࠏ  వ 0.
.0 ݟంߘ 5

సం࠙వङ ࡹ ం۶ࠈఈ ऴ ޴కం݄ అ޶సࠪనం  ఎం ړ  త  ڒబܽद ఇ5 ޴ 4 1 0.
.0 ݟంߘ 5
.బܽद 0ڒ 1 4 ޴ఇ ړ1
.0 ݟంߘ 5
.సࠪనం 0 ړ 1
25 ప ऱ࣒  0.
05 ప ऱ࣒  0.
05 సࠪనం 0.

 ప ऱ࣒ సం࠙వङ ࣋ڵ࠭ ޜ ݋ం࠼ߦ ښఒ అ࢑ ޙڵݟమనం అ ߖసࠪనం అ ړ ࢟ࠀ ޓऴ ݋ం࠼ߦ  త ఏࠫܽ, అߩओ 25 ݡ
फࣃۯ ఏࠫ ࡏࠬ ఉనऒ ڵ࡯క ߘల ݋ం࠼ߦ ښఒ ࡏ࢐ , ࡏ ओߩ फࣃ۫ ߘలޔबࣄࡍప ࡏࠬ ݡ అం݄ 3 3  ޴బܽद ఇڒ ࡏ
0.
2 ప ऱ࣒  ఇ2 2 ޴ ఇ࠼ߦ ޴ంߕࣆ ݋ऒ  ఒకܽ మ࠾ࡍ ఇݡ࠮  ݡ࠮ ޴ అం݄ ࠼ߦంߕࣆ ݀ ݋ऒ  4 ݋ం࠼ߦ 

एڕకం݄ త ࡽڴంࠏ ߤڴబܽद చంऴద బڒ సࠪనం ړ వ ࠼ߦంߖ ݋ కڵ࡯ ఉంܿందߖ సओ షदంڴ ఉం޴ , ఈ ࡓం1 ݢ
క0 ߧ࡯.
76 అࣆ ࡏࠬ ߖలభంڴ అర बం ڝࣆۯవ۪ऐ .0 ޴బܽद ఇڒ 
24 స޳࢑ ࡔङ ऒߖޑऴۨڣࡔ ऴܾ  ߘߝ ࡱबࡏ  ఉపڵࡆంۨ సం࠙వङ తలߘ ఎ࡮ గށంۧࡏࠬ ࡹ అర बం 
ऒߕڕࣆۯ రߖ ఆࣆࢢफߕऒ ࠭ 
మ࠾ࡍ ఈ ࡓంݡ ఈࢗం݋ ల సछ తంऴతతݞږ ߘ ఉపࣃڵࡆफ ࠭ ఎం޶కం݄ ఈ ࡓంݡ ࠪङ  కܽڜߖ޳ఒక ࡱ ۶
సछ తంऴతంڴ ఉంܼ࠼ మ࠾ࡍ
 అంڷ ࠭࠲ ښ޶ణߖࡌڒऒ  ఉపڵࡆంۧ࠭ మ࠾ࡍ ఇࠚ ࢑నऒ ऒߖߕసంకల ࠭࠲ బܽदڒ ࡱన సంఘటన࠳  

Pru
tor
@
IIT
K



ఉపڵࡆం۪ߕڕऒ ࠭ మ޴ޔ ࠭࠲ ࠾ࡍ సం࠙వङ తڕ వ ऐۧ ࠭ సࡔ ࠫऴߘߝ ࡌ࡮ޔ ఈ܌ࡗ త޶పࡍ 
తరగࡹޒ ఆࣃ࢘ߧफ ऒߖڜࡍసం మڝ ࠬ ߘߝ ߘ  ఆసړ फకర࠳న సమసङ లߘ పࡍషए फࣃࡍ ओߩఅ ࡔస ߘ ధనङ ݡ  ࡱ޳࢐
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