
 ஐஐூ உள்ளங்ைக ௔ரசச்ைன ோரக்்ஶம் அமர௵்க்ஶ மாணவரக்ைள வரேவற்ழேறாம், எங்கள் 
தைலப்௖ நிகழ்தக௵ மற்௥ம் இௌ கடந்த வஶப்௔ல் ௳ரி௵ைர எண் இரண்௄, நாங்கள் 
உங்க௬க்ஶ இரண்௄ ித்ொரங்கைள வழங்ழ௞ள்ேளாம், எனேவ அவற்ைற நிைன௳ல்  
ெகாள்ேவாம்.

ெபட்ூகளில், எந்தப் ெபடூ்௞ம்  k 
கா௧யாக இ௠க்காௌ, ௔ன்னர ்
சாத்ொயமான ஏற்பா௄களின் எண்ணிக்ைக ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 1 ஆஶம், உதாரணமாக  , n ck 
இரண்௄ ெபடூ்களில் ஒேர மாொரியான ௛ன்௥ பந்ௌகைள ைவத்ொ௠க்க ேவண்௄ம் என்றால், 
எந்தப் ெபட்ூ௞ம் கா௧யாகாமல் இ௠க்க, இரண்௄ வ௯கள் உள்ளன.
 ௚தல் ெபட்ூ௜ல் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் இரண்௄ அல்லௌ ௚தல் ெபட்ூ௜ல் 
ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ ித்ொரம் ஒேர மாொரியான 
பந்ௌகைள  ெபடூ்களில் ைவக்க ேவண்௄ம், அதாவௌ ஼ல ெபடூ்கள் கா௧யாக இ௠க்ஶம் k 
.
 சாத்ொயமான ஏற்பா௄களின் எண்ணிக்ைக ஷட்டல் க௯த்தல் 1 க௯த்தல் 1 உதாரணம் n k ck 
௛ன்௥ பந்ௌகள் இரண்௄ ெபடூ்கள் எனேவ சாத்ொயமான ஏற்பா௄கள் 0 3 1 2 2 1 மற்௥ம் 3 0 
ஆஶம், அௌ 4 க்ஶ சமம் மற்௥ம் எங்களிடம் 3 உள்ளௌ  ஷட்டல் 2 க௯த்தல் 1 க௯த்தல் 1 c 2 
என்பௌ 4 என்பௌ நான்ழற்ஶச ்சமம் எனேவ நீங்கள் ஐந்ௌ எண்கைள கமா காற்௖ள்ளி c 1 b cd
மற்௥ம் ஐ எத்தைன வ௯களில் ேதர௵் ெசய்யலாம், ஒவ்ெவான்௥ம் 0 மற்௥ம் ஒ௠ e plus b plus

ஐ ௳ட அொகமாக இ௠க்ஶம்  ௔ளஸ் ௔ளஸ் என்பௌ 20 க்ஶ சமம், ௔ன்னர ்சாத்ொயமான c d e 
ோர௵்களின் எண்ணிக்ைக நீங்கள் நன்றாக ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ௚ூ௞ம், அௌ 20 ைமனஸ் 1 ஼ 5 
ைமனஸ் 1 என்பௌ 19 ஼ 4 க்ஶ சமம் 
ஆனால் காற்௖ள்ளி காற்௖ள்ள ஼ூ மற்௥ம் ஈ அொகமாக இ௠ந்தால்  0 க்ஶ சமம், ௔ன்னர ்b 
சாத்ொயமான ோர௵்களின் எண்ணிக்ைக 20 ஷட்டல் 5 க௯த்தல் 1 க௯த்தல் 1 என்பௌ 24 c 5 c 4 
க்ஶ சமம் மற்௥ம் அைத எவ்வா௥ ெப௥வௌ என்பௌ 20 ெவவ்ேவ௥ 20 பந்ௌகள் ஒேர 
மாொரியானைவ அல்லௌ என்னிடம் 1 உள்ளௌ என்௥ ஷறலாம் 1 1 ௚தல் 20 ௚ைற வைர, கடந்த 
வஶப்௔ல் நான் ௳ளக்ழய ேகா௄கைள வைரவதன் ௛லம் அவற்ைற ஐந்ௌ ெபடூ்களாகப் 
௔ரிக்ழேறாம் , ௔ன்னர ்
ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட ெபடூ்௜ல் உள்ள இந்தத் ெதாைகயானௌ 20 ஒன்௥கள் இ௠ப்பதால் அதற்கான 
எண்ைண உங்க௬க்ஶத் த௠ம்.
 20 ஆக௵ம், ஒவ்ெவான்௥ம் என்௥ ெசால்லலாம்  அவ௑ைடயௌ இௌ மற்௥ம் அௌ ேபாலேவ t b 
இௌ ஆகப் ேபாழறௌ, எனேவ ேமேல உள்ள ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ இந்த ஼க்கல்கைளத் e 
ோரக்்க ௚ூ௞ம் என்பைத நாம் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ளலாம் இப்ேபாௌ சற்௥ கூனமான ஼க்கைலக் 
க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம், எனேவ நீங்கள் ஐந்ௌ எண்கைள எத்தைன வ௯களில் ேதர௵் ெசய்யலாம்

மற்௥ம் அதாவௌ 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ அைனத்ௌக்ஶம் என்பௌ 1 n  1 n 2 n 3 n 4 n 5, i 
௚தல் 5 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஶைறவாக க்ஶ ஶைறவாக மற்௥ம் n 1 n 2 n 3 n 4 
஼க்மா ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ  ஒன்௥ ௚தல் ஐந்ௌ சமம் இ௠பௌக்ஶ சமம் எனேவ இந்த nii 
௔ரசச்ைன சற்௥ ௳த்ொயாசமானௌ நீங்கள் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ௚ூ௞ம் இங்ேக நாம் பாரக்்ழேறாம்
ஐந்ௌ எண்க௬ம் ௳த்ொயாசமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் அதாவௌ ஒ௠ எண்ைண ௙ண்௄ம் ெசய்ய 
௚ூயாௌ அைவ அைனத்ௌம் 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ மற்௥ம் அவற்௣ன் ஷட௄்த்ெதாைக  20.
 எனேவ ஼க்கைலப் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ேவாம், சாத்ொயமான ோர௵் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ 4 மற்௥ம் 10
இௌ சாத்ொயமான ோரவ்ாஶம், ஏெனனில் 5 அைனத்ௌம் ேவ௥படட்ைவ ஆனால் 1 2 4 4 9 ஒ௠ 
ோரவ்ாகாௌ, ஏெனனில் 4 ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் வ௠வதால் ஼க்கல் ெதளிவாக இ௠க்ஶம் என்௥ 
நம்௖ழேறன்.
  உங்களிடம் எனேவ நான் ோரக்்க ெசல்லலாம்  ோர௵் ஶ௣ப்௖ t 

க்ஶ சாத்ொயமான ஼௣ய மொப்௖ க்ஶ 1 க்ஶ சமம் 2 க்ஶ சமம், ஏெனனில் அைவ n 1 n 2 n 2 
அல்ல, ஏெனனில் ஒன்௥ இரண்ைட ௳ட ஼௣யௌ மற்௥ம் ஐந்ொற்ஶ இௌ சமம் ஐந்ௌ n n n 
எனேவ 
ஐந்ௌ ௖ொய மா௣கள் மற்௥ம் x 1 x 2 x 3 x 4 x 5 
ஐ ௔ன்வ௠மா௥ வைரய௥ப்ேபாம்  

ைமனஸ் 4 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ைமனஸ் 5 க்ஶ சமம் எனேவ ஒவ்ெவா௠ க்ஶம் n 4 x 5 n 5 xi 0 
அொகமாக௵ம் 

ஶைறவாக௵ம் க்ஶ சமமாக ஶைறவாக௵ம் ஐ ௳ட ஶைறவாக௵ம் x 1 x 2 x 3 x 4 
ஶைறவாக௵ம் இ௠க்ஶம் ஐந்ொற்ஶச ்சமம் எனேவ  மற்௥ம் ஆழய x x 1 x 2 x 3 x 4 x 5 
ஐந்ௌ எண்கைளத் ேதரந்்ெத௄ப்பொல் ஼க்கல் ஏற்ப௄ம்  க௯த்தல் 1 ஷட்டல் க௯த்தல் 2 n 1 n 2 
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ஷட்டல் ைமனஸ் 3 ஷட்டல் க௯த்தல் 4 ஷட்டல் க௯த்தல் க௯த்தல் 5 என்பௌ n 3 n 4 n 3 n 5 
஼க்மா க்ஶ சமம் 1 ௚தல் 5 வைர க௯த்தல் 1 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 3 ஷட்டல் 4 ஷட்டல் 5 சமம் 20 nii 
க௯த்தல் 15 சமம் 5.
 எனேவ நாம் ௔ன்வ௠மா௥ ெதாடங்கலாம் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ x x x x x 
அவற்௣ன் ஷட௄்த்ெதாைக ஐந்தாக இ௠க்க ேவண்௄ம் எனேவ ஒ௠ சாத்ொயமான ோர௵் 
ௗஜ்௷யமாஶம்  ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ஐந்ௌ இௌ நமக்ஶ 1 2 3 4 ோரை்வ அளிக்ழறௌ 
மற்௥ம் 10 அ௄த்தௌ 0 0 0 1 4 எனேவ இௌ நமக்ஶ 1 2 3 5 மற்௥ம் 9 ோரை்வ வழங்ஶழறௌ.
 0 0 0 2 3 எனேவ ோரை்வப் ெப௥ழேறாம் 1 2 3 6 மற்௥ம் 8 

இ௧௠ந்ௌ ஶைறத்ௌ க்ஶ ெகா௄க்க ௚ூயாௌ, எனேவ x 5 x 4 
நாம் இங்ேக ஒன்ைற ைவக்ழேறாம், எனேவ நான்ஶ ஼௣ய மொப்௖ 1 ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ x 
இங்ேக 3 ஐ ௳ட௄்௳௄ழேறாம் , எனேவ ோர௵்  மற்௥ம் 8 அ௄த்தௌ 0 0 1 இங்ழ௠ந்ௌ get 1 2 4 5 
1 இ௧௠ந்ௌ ஶைறத்ௌ இங்ேக ேசரக்்ழேறாம் எனேவ 2 2 ழைடக்ஶம் எனேவ ோர௵் 1 2 4 6 மற்௥ம் 7.
 அ௄த்ௌ நாம் என்ன ெசய்யலாம் என்பைத இப்ேபாௌ ெசய்யலாம்  1 ஆக இ௠க்க ேவண்௄ம், 
எனேவ 0 1 ஐ ௳ட ஶைறவாக இ௠க்க ௚ூயாௌ, எனேவ ஼௣ய மொப்௖ ஒன்௥ நான்ஶ x 3 1 x 
௙ண்௄ம் நாம் ஒன்ைறக் ெகா௄க்ழேறாம் , நாங்கள் த௠ழேறாம்  இங்ேக இரண்௄
 அதனால் அைத ஐந்தாக ஆக்ஶழறௌ மற்௥ம் அத௑டன் ெதாடர௖்ைடய ோர௵் ஒன்௥ ௛ன்௥ 
நான்ஶ 5 மற்௥ம் 7 ஆஶம் , இ௥ொயாக நாம் 1 1 1 1 மற்௥ம் 1 ஐப் ெப௥ழேறாம், அதற்ஶரிய ோர௵் 2
3 4 5 மற்௥ம் 6 ஆஶம் , அைவ அைனத்ௌம் 20 ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ எண்  
சாத்ொயமான ோர௵்களில் ஏ௱ ஆஶம் .
  4 அதாவௌ அைவ அைனத்ௌம் 0 ஐ ௳ட 9 ெபரியௌ, நான் 1 2 3 மற்௥ம் 4 க்ஶ சமம் மற்௥ம் 
஼க்மா நி என்பௌ 1 ௚தல் 4 க்ஶ சமம் என்பௌ 16 க்ஶ சமம் என்பௌதான் ௔ரசச்ைன எனேவ i 
௙ண்௄ம் நாம் ஒன்ைற வைரய௥ப்பதற்ஶ ௚ன்௖ ேபாலேவ x 

க௯த்தல் 1 க்ஶ சமம் ைமனஸ் 2 சமம் க௯த்தல் 3 மற்௥ம் சமம் n 1 x 2 n 2 x 3 n 3 x 4 n 4 
க௯த்தல் 4 எனேவ ஒவ்ெவா௠ க்ஶம் சமமானைத ௳ட அொகமாக இ௠க்ஶம் 0 சமமாக xi x 1 
இ௠க்ஶம்  க்ஶ சமம் க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஼க்மா சமம் 16 க௯த்தல் 10 6 க்ஶ சமம் x 2 x 3 x 4 xi 
எனேவ நாம் ௔ன்வ௠மா௥ ெசல்ழேறாம் மற்௥ம் ௙ண்௄ம் அவற்ைற ௘க௵ம் x 1 x 2 x 3 x 4 
௚ைறயாக உ௠வாக்ஶழேறாம் 0 0 0 6 0 0 1 5 0 0 2 4 0 0 3 3 0 1 1 4 0 1 2 3 1 1 1 3 1 1 2 2 மற்௥ம் நாம் 0 
2 2 2 ஐ௞ம் ெசய்ய ௚ூ௞ம் என்பைதக் காணலாம்,  எனேவ எங்க௬க்ஶ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 
ழைடத்தௌ.
 எனேவ ஒன்பௌ சாத்ொயமான ோர௵்கள் ஒன் ஏற்பாடை்டக் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன.x 

இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் நான்ஶ ெதாஶப்௖ ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம்   x x x n n n n 
நான்ஶ என்௥ நீங்கள் கண்௄௔ூக்க ௚யற்஼ ெசய்ழ௤ரக்ள், இப்ேபாௌ ஒ௠ ௔ரசச்ைன 
என்னெவன்றால், இௌ ஒ௠ ௚௱ைமயான ெதாஶப்௖ என்பைத நீங்கள் எப்பூ அ௣௴ரக்ள், இௌ 
நீங்கள் தவற௳டூ்௠க்கலாம் அவரக்ளில் ஼லர ்இைத ெசய்வதற்ஶ ஒ௠ கணித வ௯ ேதைவ, 
எனேவ நீங்கள் ைபேனா௘யல் ேதற்றத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ இைதச ்ெசய்யலாம்  , ௔ன்னர ்வ௠ம் 
஼ல ௳ரி௵ைரகளில் இைதப் பற்௣ நீங்கள் ஼ந்ொக்க ேவண்௄ம் என்௥ நான் ௳௠ம்௖ழேறன், நான்
஼க்கைல எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவன், நீங்கள் எப்பூ நம்௔க்ைக௞டன் இ௠ப்௕ரக்ள் என்பைத நான் 
உங்க௬க்ஶக் காண்௔ப்ேபன்.
 

இன் சாத்ொயமான அைனத்ௌ ஏற்பா௄கைள௞ம் x 1 x 2 x 4 
கவனித்ௌள்ளரீக்ள், எனேவ ேம௩ம் ேநரம் நாம் இப்ேபாௌ நிகழ்தக௵ ௙ௌ கவனம் 
ெச௩த்ௌேவாம் அூப்பைடயான ேசாதைன ஽ரற்றதாக இ௠க்ஶம்ேபாௌ நிகழ்தக௵ பற்௣ 
ேபாழேறாம், எனேவ மாொரி ௳ண்ெவளி ஒேமகா அ௣யப்ப௄ழறௌ மற்௥ம்  கடந்த வஶப்௔ல் 
நாம் ௳வரித்த ஼ல ஽ரற்ற ேசாதைனகைளப் பாரத்்தால், அௌ என்ன ேகள்௳௜ன் நிகழ்தகைவக் 
கணக்ழட ேவண்௄ம்.
 நாம் நாணயத்ைத ௴ாவைதப் பாரக்்ழேறாம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ஐந்ௌ ௚ைற 
இரண்௄ தைலகளின் நிகழ்தக௵ என்ன என்பைதப் பாரக்்கலாம் அல்லௌ வால்களின் 
எண்ணிக்ைக௜ன் நிகழ்தக௵ என்ன என்௥ ெசால்லலாம்,  
அேத ேபால் ைபக௬டன் பயணிக்ஶம் ௔ரசச்ைனகைளப் பற்௣ நாங்கள் ேப஼ேனாம் என்பௌ 
உங்க௬க்ஶ நிைன௳௠ந்தால்.
 ஼ல நிகழ்தக௵கைள அவரக்ள் நாம் ேதடலாம் 
, ைபகளின் எண்ணிக்ைக சமமாக இ௠ப்பதற்கான நிகழ்தக௵ அல்லௌ பயணிகளின் 
எண்ணிக்ைக ஒற்ைறப்பைட என்௥ ஷ௥வௌ ேபான்றவற்ைற நீங்கள் பஶப்பாய்௵ ெசய்தால் , 
ெகா௄க்கப்படட் மாொரி ஸ்ேபஸ் ஒேமகா௳ன் ௌைணக்ஶ௱ைவப் பாரக்்ழேறாம் என்பைத 
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நாங்கள் ௖ரிந்ௌெகாள்ழேறாம்.
 அௌ மற்௥ம் அதன் நிகழ்தகைவக் கண்ட௣ய ௚யற்஼க்ழேறாம், எனேவ இௌ ௘க௵ம் 
௚க்ழயமானௌ மற்௥ம் கணித அூப்பைட௜ல் இைத ஒ௠ நிகழ்௵ என்௥ அைழக்ழேறாம்.
  ஒ௠ நிகழ்௵ மற்௥ம் நிகழ்௵ என்பௌ  மாொரி ௳ண்ெவளி  ஒேமகா௳ன் ௌைணக்ஶ௱ 
ஆஶம்  
தைலகளின் எண்ணிக்ைக ஒற்ைறப்பைட, அதாவௌ தைல௜ன் எண்ணிக்ைக என்பௌ ௔ன்வ௠ம்
வ௯களில் ெசய்யக்ஷூய ஒன்௥ மற்௥ம் htttht tth 
மற்௥ம் தைல௜ன் எண்ணிக்ைக ௛ன்௥ என்பௌ ஒ௠ வ௯௜ல் எனேவ மற்௥ம் hhh httthttth 
ௌைணக்ஶ௱௳ன் நிகழ்தகைவ நாங்கள் பாரக்்ழேறாம் ஹ்ஹ்ஹ் சரி, இப்ேபாௌ நீங்கள் ஒ௠ 
நிகழ்௳ன் க௠த்ைத ௖ரிந்ௌெகாள்ழ௤ரக்ள் ஼ல வைரயைறகள் 
காரூ்ன௧டூ்௜ன் இந்த  ௌைணக்ஶ௱க்கள் ஒ௠ தனிப்பட்ட ேசாதைன௜ன் ௳ைள௵ 
அூப்பைட நிகழ்௵கள் என்௥ அைழக்கப்ப௄ழன்றன, 
எனேவ நாம் ஒ௠ மரணத்ைத எ௣ந்தால் 
ஆரம்ப நிகழ்௵களின் எண்ணிக்ைக ஆ௥ ஆஶம்.
 ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ௚தல் ஆ௥ வைர ஒன்௥க்ஶ ேமற்பட்ட ஆரம்ப நிகழ்௵கைள 
உள்ளடக்ழய ஒ௠ நிகழ்௵ ஷட௄் நிகழ்௵ எ௄த்ௌக்காட௄் என அைழக்கப்ப௄ழறௌ  e d omega 
என்பௌ ெதாஶப்௖ 1 2 3 4 5 6 7 8 ஒன்பௌ எத்தைன ஷட௄் நிகழ்௵கள் சாத்ொயம், ஏெனனில் 
ஒேமகா௳ன் காரூ்னா௧டூ் 9 க்ஶ சமம் எனேவ 2 ௚தல் சக்ொ 9 சாத்ொயமான 
ௌைணக்ஶ௱க்கள் உள்ளன, அொல் ஒன்௥ என்பௌ ௗஜ்ய ெதாஶப்பாஶம்.phi 
 மற்௥ம் ஒன்பௌ ஆரம்ப நிகழ்௵கள் எனேவ ஷட௄் நிகழ்௵களின் எண்ணிக்ைக 2 க்ஶ சக்ொ 9 
க௯த்தல் 9 ஷட்டல் 1 சமம் 512 க௯த்தல் 10 சமம் 502 எனேவ பல ஷட௄் நிகழ்௵கள் சாத்ொயம் 
ேவ௥ ஼ல வைரயைறகள் இரண்௄ நிகழ்௵கள் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ என்௥ u e 
ஷறப்ப௄ழறௌ ௔ரிந்ௌ இ௠         1 2 3 ஐச ்ேசரந்்த அைனத்ௌ காற்௖ள்ள க்ஶ க்ஶ i j phi 
சமமாக ஶ௥க்ஶெவட௄் இ௠ந்தால் பரஸ்பரம் ௔ரத்ொேயகமாக இ௠க்ஶம் ei ej u 1 e 2 ek 
என்௥ ஷ௥ம் நிகழ்௵களின் வரிைசைய ௔ரிக்க௵ம்.

நிகழ்தக௵ மற்௥ம் நிகழ்தக௵, இன் நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶச ்சமம் என்றால்,  o  a b b a 
மற்௥ம் 

ஆழயைவ ாயாோனமானைவ எனக் ஷறப்ப௄ழறௌ, இப்ேபாௌ ஒ௠ நிகழ்௳ன் நிகழ்தக௵ b 
என்ன என்௥ நீங்கள் என்னிடம் ேகடக்லாம்.
  ஒேமகா 2 0 1 
அதாவௌ ஒேமகா௳ன் ௌைணக்ஶ௱வாக இ௠ந்தால், இன் என்பௌ நிகழ்ேவா௄ a a p 
ெதாடர௖்ைடய நிகழ்தக௵ என்பௌ என்பௌ ஒ௠ எண் ஆஶம், அதாவௌ என்பௌ 1 க்ஶ a p p p 
சமமான க்ஶ சமமான 0 க்ஶம் ஶைறவானௌ.p 
   ஒேமகா௳ன் ஒேமகா ௔௔௜ல் உள்ள அைனத்ொற்ஶம் சமமான 0  க்ஶ சமமானௌ 1 க்ஶ சமம் 
மற்௥ம் பரஸ்பர ௔ரத்ொேயகமானதா என்பைதப் பாரக்்க௵ம், a1 a2 ak 
ஒ௠ ௟னியன் ௟னியன் a2 ak 
என்பௌ தனிப்பட்ட நிகழ்௳ன் நிகழ்தகைவ ௳ட ஼க்மா௵க்ஶ சமம்.

எனேவ, இைவ   1 2 k 
ெபாௌவாக நிகழ்தகைவக்    கணக்ழட அ௑மொக்ஶம் அூப்பைட வைரயைறகளாஶம் 
உதாரணம் ஒ௠ ைட எ௣தல் மற்௥ம்  இரடை்ட எண்ைணப் ெப௥வதற்கான நிகழ்தக௵ என்பௌ 2 
நான்ஶ 
ஆ௥களின் காரூ்னா௧டூ் என்பௌ ஒேமகா௳ன் காரூ்னா௧டூ்யால் வஶக்கப்படட்ால் 
௛ன்றால் ஆறாஶம் , பாொக்ஶ சமம்  
தைலையப் ெப௥வதற்கான நிகழ்தக௵ 1 ஐ ௳ட ஐ ௳ட ஶைறவாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ என்௥ p p 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
  ௛ன்௥  
டா௻ல் இரண்௄ தைலகைளப் ெப௥வதற்கான நிகழ்தக௵ , அத்தைகய நிகழ்தகைவ எவ்வா௥ 
ெப௥வௌ, அைதத் ோரப்்பதற்காக ௚த௧ல் ஼ல பண்௖கைளப் ௖ரிந்ௌெகாள்ேவாம், எனேவ 
பாராட௄்க்கான நிகழ்தக௵ 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் 
என்பைதக் காட௄்ங்கள்  நிரப்௖ என்பௌ ஒேமகா௵க்ஶ சமம் எனேவ 1 என்பௌ ஒேமகா௳ன் 
நிகழ்தக௵க்ஶச ்சமம்.
   
ஒ௠ நாணயத்ைத எ௣வௌ ஒ௠ தைலையப் ெப௥வதற்ஶச ்சமம் என்றால் ஒ௠ பாராட௄் வால் 
ெப௥வதற்ஶச ்சமம் எனேவ தைல௜ன் நிகழ்தக௵ சமமாக இ௠ந்தால்  ௚தல் வைர வால் al p 
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நிகழ்தக௵ 1 க௯த்தல் க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ  ௛ன்௥ டாஸ்களில் இரண்௄ தைலகைளப் p 
ெப௥வைதக் க௠த்ொல் ெகாள்௬ங்கள் இந்த நிகழ்ைவ நிகழ்தக௵ மற்௥ம்  இன் hht hth 
நிகழ்தக௵ மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ thh 
இப்ேபாௌ இன் நிகழ்தக௵ என்ன, அதாவௌ நிகழ்தக௵ என்ன  ௚தல் டா௻ல் தைலைய hht 
ௌண்ூக்க இரண்டாவௌ டாஸ் தைல ௌண்ூக்கப்பட ேவண்௄ம் , ௛ன்றாவௌ டாஸ் வால் ஆக 
இ௠க்ஶம்  
ஒன்௥ 1 க௯த்தல் என்பௌ அேத வ௯௜ல் எனக்ஶ சௌரத்ைத 1 க௯த்தல் ஆகக் p p p 
ெகா௄க்ஶம், ேம௩ம் இௌ எனக்ஶ சௌரத்ைத 1 க௯த்தல் ஆகக் ெகா௄க்ஶம் எனேவ ெமாத்த p p 
நிகழ்தக௵ 3 சௌரத்ொல் 1 க௯த்தல் ஆக இ௠க்ஶம், அதாவௌ நாம் எப்பூ வ௠ழேறாம்  ோர௵் p p 
மற்ெறா௠ ௚க்ழயமான ெசாத்ௌ என்பௌ ஒ௠ ெதா௯ற்சங்கத்ொன் நிகழ்தக௵ என்பௌ ஒ௠ b 
௔ளஸ் நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் என்பௌ உடன் ெவட்டப்பட்ட நிகழ்தக௳ன் க௯த்தல் b 
நிகழ்தக௵ 
இௌ ேபால் காட்டப்படலாம் இௌ எனௌ ஒேமகா என்௥ க௠ொ, இௌ மற்௥ம் இௌ என்௥ a b 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ இௌ ஒ௠ ெதா௯ற்சங்கம் என்பௌ இௌ ௔ளஸ் இௌ, எனேவ b 
இைத நாம் ஒ௠ ௟னியனின் நிகழ்தக௵ என எ௱தலாம் 

என்பௌ b 
ஒ௠ நிரப்௖ மற்௥ம் நிகழ்தக௵ ஶ௥க்ழடப்பட்ட இன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம்  ஒ௠ ஷட்டல் b b 
நிகழ்தக௵டன் ஶ௥க்ழடப்பட்டௌ நிரப்௖, ஏெனனில் இந்த ௛ன்௥ம் இப்ேபாௌ நிகழ்தக௵ a b b 
ஒ௠ நிரப்௔௞டன் ெவட்டப்ப௄ழறௌ, இௌ இந்த பஶொ 

உடன் ெவட்டப்பட்ட நிகழ்தக௳ன் க௯த்தல் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் ஏெனனில் நாம் இந்த b b 
பஶொைய மற்௥ம் நிகழ்தக௳௧௠ந்ௌ க௯க்ழேறாம் ஒ௠ ஷட்டல் நிகழ்தக௵டன் b b 
ஶ௥க்ழடப்பட்ட இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம், b a 
ஏெனனில் நாம் இந்த இரண்௄ பஶொகைள௞ம் ேசரக்்ழேறாம், எனேவ நாம் ஒ௠ ஒன்௣யத்ொன் 
நிகழ்தகைவக் ெகாண்௄ள்ேளாம் என்பௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ க௯த்தல் b  b 
நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம்.

இௌ ஒ௠ ெசாத்தாக இ௠க்ழறௌ, ௔ரசச்ைனகைள ோரப்்பொல் நாங்கள் பயன்ப௄த்ௌேவாம்,  b 
இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ ஼க்கைல ோரக்்ழேறன் என்பௌ ஒ௠ ஽ரற்ற பரிேசாதைன என்௥ e 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் மற்௥ம் இரண்௄ நிகழ்௵களான ஒன்௥க்ஶக் ஶைறவான a bb 
நிகழ்தகைவக் காட்ூ௩ம் ௗஜ்௷யம் ஶைறவாக௵ம், 1க்ஶக் ஶைறவான இன் நிகழ்தகைவக் b 
காடூ்௩ம் 0 ஶைறவாக௵ம் இ௠ந்தால், ௔ன்வ௠ம் ஷற்௥களில் எௌ உண்ைம மற்௥ம் ஒ௠ aa 
நிரப்௖ பரஸ்பரம் ௔ரத்ொேயகமான மற்௥ம்  மற்௥ம் ba a complement are independent ca b
என்பௌ ாயாோனமானைவ மற்௥ம் ாதந்ொரமானைவ மற்௥ம் மற்௥ம் a b complement da b 
என்பௌ ஒ௠ நிரப்௖ மற்௥ம் நிரப்௖தல் ாயாோனமானைவ, எனேவ இைவ b 
உண்ைமயா அல்லௌ 
ெபாய்யா என்பைத நாம் சரிபாரக்்க ேவண்ூய நான்ஶ அ௣க்ைககள் ஆஶம்.

மற்௥ம் ஆழயைவ பரஸ்பரம் ௔ரத்ொேயகமானைவ, ஏெனனில் இௌ எனௌ  a a complement 
ஒேமகா மற்௥ம் இௌ எனௌ என்றால், இந்த பஶொ ஒ௠ பாராட௄் ஆஶம், ஏெனனில் ஒேமகா a a 
௳ற்ஶ ெசாந்தமானௌ மற்௥ம் ஒேமகா ஒ௠ நிரப்௖ மற்௥ம் ஒ௠ நிரப்௖ ாயாோனமானௌ என்௥ba 
எந்த ஒேமகா௵ம் இல்ைல.
  ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் மற்௥ம் b a b 
ஆழயைவ ாயாோனமானைவ என்பைத இப்ேபாௌ நாம் அ௣ேவாம்.

இன் ொறன் இப்ேபாௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் நிகழ்தக௵ 0 க்ஶ சமம், ஏெனனில் ஒ௠ ெவட௄்ம்  b 
ஒ௠ நிரப்௖ 5 எனேவ 5 இல் உள்ள உ௥ப்௖களின் நிகழ்தக௵களின் எண்ணிக்ைக ஒேமகா௳ன் 
காரூ்னா௧டூ்யால் வஶத்தால் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்  ஆனால் ஒ௠ நிரப்௔௜ன் நிகழ்தக௵ 
நிகழ்தக௵ சமம் 
1 க்ஶம் ஶைறவான நிகழ்தகைவ ௳ட 0 ஶைறவாக இ௠ப்பதால் 0 க்ஶ சமமாக இல்ைல, 
எனேவ என்பௌ தவறானௌ பாரக்்க மற்௥ம் ஆழயைவ ாயாோனமாக இ௠ப்பைதக் b a b 
ஶ௣க்ழறௌ மற்௥ம் நிரப்௖ a b 
இப்ேபாௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖த௧ன் நிகழ்தக௵, எனேவ நாம் வைரந்தால் இௌ ஒேமகா b 
என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்  மற்௥ம் இௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ இௌ ஒ௠ a b 
ஶ௥க்ஶெவட௄் நிகழ்தக௵ இந்த பஶொ ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன்  க௯த்தல் நிகழ்தக௳ன் b b 
நிகழ்தக௵க்ஶ சமம், ஏெனனில் இௌ மற்௥ம் இந்த பஶொ உடன் ெவட்டப்பட்டதால், இௌ ஒ௠ a b 
க௯ப்௔ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் என்பைதப் ெப௥ழேறாம்.

மற்௥ம் இன் நிகழ்தக௵ இன் நிகழ்தக௵ ாயாோனமாக இ௠ப்பதால் இன் நிகழ்தக௵   a b b b 
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1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் ஆக நிகழ்தக௵ நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் எனேவ மற்௥ம் a b a b 
நிரப்௖தல் ாயாோனமானைவ, எனேவ மற்௥ம் ஆழயைவ ாயாோனமானைவ, என்பௌ da b c 
ஒ௠ நிரப்௖ மற்௥ம் நிரப்௖தல் ாயாோனமானௌ, இப்ேபாௌ நிகழ்தக௵ ஒ௠ நிரப்௖ b 
ஶ௥க்ஶெவட௄் நிரப்௖.b 
 வைரபடத்ொன் ௙ண்௄ம் , இௌ மற்௥ம் இௌ ௔ன்னர ்ஒ௠ நிரப்௖ ெவட௄்ம் நிரப்௖தல், a b, b 
இந்த பஶொ 
ஒேமகா ைமனஸ் நிகழ்தக௳ன் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் நிகழ்தக௳ன் 1 b 
க௯த்தல் நிகழ்தக௵க்ஶ சமம் 
ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவடூ்ன் க௯த்தல் நிகழ்தக௵ b b 

இன்  ைமனஸ் நிகழ்தக௳ன் 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵க்ஶச ்சமம், ஒ௠ ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் b b 
நிகழ்தக௳ன் 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵, இன் 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵, ஏெனனில் ஒ௠ b 
ஶ௥க்ஶெவட௄் இன் நிகழ்தக௵ இன் 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵ இன் 1 க௯த்தல் நிகழ்தக௵ b b a b 
க்ஶ சமம்  இன் நிகழ்தக௵க்கான ஒ௠ பாராட௄், எனேவ ஒ௠ நிரப்௖ மற்௥ம் b complement b 
நிரப்௖தல் ாதந்ொரமானௌ சரி நண்பரக்ேள, நான் இன்௥ அ௄த்த வஶப்௔ல் இங்ேக 
நி௥த்ௌழேறன், நான் நிகழ்௵க௬டன் ெதாடங்ஶழேறன், நிகழ்௵களின் இயற்கணிதம் 
சம்பந்தப்பட்ட பல ஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபன் மற்௥ம் ெவவ்ேவ௥ நிகழ்௵களின் நிகழ்தக௵கைள
எவ்வா௥ ெப௥வௌ என்பைதப் பாரக்்க௵ம் 
நண்பரக்ேள நன்௣ 
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