
 ಐಐഔ ඩෳ ಸಮ๲౲  ಪคಹค๯ವ ๲ಷඨ ಡ เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๭ ನಮ౱  เಷಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ಇൿ ಆචಯ 
ತರಗൟಯย౵  ಉಪක౲ ಸ ๸ಒ౲  ಎರറಜං කโ ඛಮಡ ಎರഴ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣๅಂದฉ කโ ಒಂඃ คೕൟಯ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ಇಡ෎ಀ k 
දഔౣ ಡಗಳย౵  ෴โඃ දഔౣ ಡ෷ ಌย෴ಜ ಉั෷โൽಲ౵ , ඦತರ ๸ಭವඛೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲  ෭ನ๺ 1 n ck 
෭ನ๺ 1 ಆಜං ಉർಹರൕಡ කโ ෩ฆ ಒಂඃ คೕൟಯ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ಎರഴ දഔౣ ಡಗಳย౵  ಇคಸฤ ຄಂൽದ౪ ฉ ෴โඃ
෇ಋ౺  ಌย෴ಜฆโൽಲ౵  ඦತರ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ ෥ಗბಗัๅ ෮ದಲ දഔౣ ಡಯย౵  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ 
දഔౣ ಡಯย౵  ಎರഴ ಅಥ฿ ෮ದಲ දഔౣ ಡಯย౵  ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ දഔౣ ಡಯย౵  ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ๰ತ౳ โ 
ಒಂඃ คೕൟಯ ๲ಟභ ಮൡ౨  ಃ ෇ಋ౺  ಗಳย౵  ಇคಸ෎౽ದ ಒಂඃ คೕൟಯ ೎ಂഴಗಳඝ౬  ຄಂൽං, ಅಂದฉ ಃಲโ දഔౣ ಡಗำ 
ಌย෴ಜ ಉัಯಬ๾ൿ ๸ಭವඛೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ๸ಒ౲  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಉർಹರൕ ෩ฆ n k ck 
೎ಂഴಗำ ಎರഴ දഔౣ ಡಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ 0 3 1 2 2 1 ಮൡ౨  3 0 ಆಜൿ౪  ಅൿ 4 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 3 ಅඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಪ౵ ๺ 2 ෭ನ๺ 1 ๭ 2 ෭ನ๺ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 4 ๭ 1 කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಐൿ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ෈ ಅಲ౭ เฃಮ ๭ല ಮൡ౨  ಇ ಅඝ౬  ಎ๠ౣ  เඋನಗಳย౵  ಆ෺ౙ  
෥ಡಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ 0 ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭  ಪ౵ ๺ ല ಪ౵ ๺ ಇ 20 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ๸ಭವඛೕಯ 
ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ඛೕโ ೎ක౬ ಜ ಅಥბ෥ലಆಂഽ൤ ಅൿ 20 ෭ನ๺ 1 ๭ 5 ෭ನ๺ 1 19 ๭ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದฉ ಅಲ౭ เฃಮ ෈ ಅಲ౭ เฃಮ ๭ല ಮൡ౨  ಇ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ  0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರಗಳ 
๸ಒ౲  20 ಪ౵ ๺ 5 ෭ನ๺ 1 ๭ 5 ෭ನ๺ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 24 ๭ 4 ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ನಮ౱ ย౵  20 เ෗ನ౬  20 
೎ಂഴಗำ ಒಂඃ ಆಜๅ ಎಂൿ කโ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ කඝ 1 ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 1 1 คಂದ 20 ෇ค 
ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಐൿ เූಗಗะಜ เಭ೧๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅಂತಹ ಡฉಗಳඝ౬  කඝ ಕึದ ತರಗൟಯย౵  เವค๭ං౪ ೕච ඦತರ 
ඛൽბಷౣ  ෇ಋ౺  ನย౵ ฆವ ಈ ෮ತ౨ โ ඛಮಡ ಅඝಞಣ฿ದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෮ತ౨ โ ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ං  
20 ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ඛೕโ ഔ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಅವನൿ ಇൿ ෈ ಮൡ౨  ಅದฏ൤෻ ಇൿ ಇ 
ಆಗยං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෬ยನ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ
ಈಗ කโ ಸ౷ ಲ౭  ಕಷౣ ಕರ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಐൿ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅಂದฉ n  1 n 2 n 3 n 4 n 5 
ಎಲ౵ คಟ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ನൿ คಂದ 5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಕല෫ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಜಂತ ಕല෫ i 1 n 1 n 2 n 3 n 4 
ಮൡ౨  ಅൿ ಐൿ ಮൡ౨  ๭ಛ౱  ಜಂತ ಕല෫  ಒಂದคಂದ ಐൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸಮ n nii 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ෷ ಸ౷ ಲ౭  เ෗ನ౬ ฿ಜං ඛೕโ ಇย౵  කโ ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎม౵  ಐൿ ๸ಒ౲ ಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜರ෎ಀ 
ಅಂದฉ ಒಂൿ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඬನฃವൟბಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಅโಗำ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳ ෮ತ౨  20 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರโ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ 4 ಮൡ౨  10 ಇൿ
๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎม౵  5 เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಆದฉ  4 ඬನฃವൟბತ฿ಜฆโದคಂದ 1 2 4 4 9 ಪค๻ರವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච  ඛಮಡ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪคಹคಸฤ ຄೕತೕಣ  ಪค๻ರವඝ౬  ಗಮඛ๭ , ಃౙ  ๬ಧ౲ ฿ದ๠ౣ  ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ โ ಃౙ  1 ಃౙ  t n 1 n 2 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅโ ಅಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ ಒಂർಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං n 2 n n 
ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಐൿ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐൿ n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಐൿ ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಗಳඝ౬   ಮൡ౨   ಅඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ x 1 x 2 x 3 x 4 x 5 x 
ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n x n x 3 n 3 
෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ 4 ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 5 x 4 n 4 x 5 n 5 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಕല෫ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං xi 0 x 1 x 2 x 3 x
3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐൿ ಡ ಸಮ x 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ෷ ಐൿ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ഴತ౨ ං, ಅಂದฉ ಎಲ౵ ใ 0 ಮൡ౨  x 1 x 2 x 3 x 4 x 5 

೯൤ಡ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 2 ಪ౵ ๺ x 1 x 2 x 3 x 4 x 5 n 1 n 2 n 3
෭ನ๺ 3 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 4 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 5 ๭ಛ౱  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 5 ರವฉಡ n 4 n 3 n 5 nii 
෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ 3 ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ 5 ಸಮකಜฆತ౨ ං 20 ෭ನ๺ 15 ಸಮකಜฆತ౨ ං 5. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಃಳಜඦ൤ ඩ౳ ฏ෗ಸಬ๾ൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಅโಗಳ ෮ತ౨ โ ಐൿ x x x x x 
ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬  ๵ච౬  ಮൡ౨  ಐൿ ಇൿ ನಮಡ ಪค๻ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 1 
2 3 4 ಮൡ౨  10 ෨ಂൽನൿ 0 0 0 1 4 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ಪค๻ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 1 2 3 5 ಮൡ౨  9. 0 0 0 2 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 2 3 6 ಮൡ౨  8 ಅඝ౬  කโ คಂದ ಕല෫ ෥ಡฤ ಮൡ౨  ಡ ಆಡฤ x 5 x 4 
๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ೕಡ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಒಂದඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ โ 1 ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  3 ಅඝ౬  ෈ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪค๻ರ  ಪഷ෵ค 1 2 4 5 ಮൡ౨  8 ෨ಂൽನൿ 0 0 1 කโ ಇย౵ ಂದ 1 คಂದ ಕല෫ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಅದඝ౬  ಇย౵  ๳ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ 1 2 4 6 ಮൡ౨  7 ಆಜං. ඦತರ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈಗ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  1 
ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 0 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇฆ๋ൟಲ౵  x 3 
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ಆದ౪ คಂದ ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ කฤౙ  ಮ൤౨  කโ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඛೕഴ൤౨ ೕๅ  ಇย౵  ಎರഴ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಐದක౬ ಜ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ಪค๻ರโ ಒಂൿ ෩ฆ කฤౙ  5 ಮൡ౨  7 ಮൡ౨  
ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 1 1 1 1 ಮൡ౨  1 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ಪค๻ರโ 2 3 4 5 ಮൡ౨  6 ಆಜൿ౪ , ಅๅಲ౵ ใ 
20 ರವฉಡ ಒഖౣ ಟഴತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರಗಳย౵  ಏำ ඛೕโ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಂലൽ౪ ೕค 
ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ කඝ ಒಂඃ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ರย౵  ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫ කฤౙ  ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಎ๠ౣ  คೕൟಯย౵  n 2 n 3 n 
ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං.  4 ಅಂದฉ ಅๅಲ౵ ใ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಎಂದฉ ಎಲ౵ คಟ 0 ಜಂತ 9 අಡ౥ ർಜං i
1 2 3 ಮൡ౨  4 ಮൡ౨  ๭ಛ౱  ඛ คಂದ 4 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 16 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං i 1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෮ದฤ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 2 ಡ x n 1 x 2 n 2 x 3 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 3 ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 4 n 3 x 4 n 4 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 0 ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಡ xi x 1 x 2 x 3 x 4 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭ಛ౱  ෭ನ๺ 10 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 6 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං xi 16 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಃಳಜඦ൤ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಮ൤౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಬಹಳ ವ౲ ವ๭౩ ತ฿ಜ x 1 x 2 x 3 x 4 
ಉ൞౭ ൽ๯൤౨ ೕๅ කโ 0 0 0 6 0 0 1 5 0 0 0 2 4 0 0 3 3 0 1 1 4 0 1 2 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 1 1 3 1 1 2 2 ಮൡ౨  කโ 0 2 2 2 
ಅඝ౬  ಸಹ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ  
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 ಅඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ. 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರಗಳඝ౬  කඝ ඛ෮౱ ಂൽಡ ෈ഴ൤౨ ೕච ಅൿ ಒಂದರ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං  x x
ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ๲ഡ ಮൡ౨  ಏකಗยං ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ x x n one n two n three n four 
ඛೕโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ೕค ಈಗ ಒಂൿ ಸಮ๲౲  ಎಂದฉ ಇൿ ๸තಣბ ๲ഡ ಎಂൿ ඛಮಡ ຂಡ ತൡ౨  ಅൿ ඛೕโ 
ತඪ౭ ๭ಆಂലರಬ๾ൿ ಅโಗಳย౵  ಃಲโ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಗ൐ತದ เඋನದ ಅಗತ౲ เං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ  ඦತರದ ಃಲโ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ඛೕโ ಅದರ 
ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච කඝ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඛೕโ ຂಡ เ ౷๎ ಸ ຄಂൿൟ౨ ೕค 
ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಸคಯ ಎม౵  ๸ූವ౲  ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ඣೕലಆಂലං౪ ೕๅ x 1 x 2 x 4 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಸಮಯದย౵  කโ ಈಗ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๵ೕಣ ಆඋರ฿ಜฆವ ಪ౳ ෽ೕಗโ 
෴ඁ೉౟ ಕ฿ಜർ౪ ಗ කโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ದค ෇๻౲ ౽ಶ ಒ෫ಛ ൟัൽං ಮൡ౨  කโ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  เವค๭ದ ಃಲโ ෴ඁ೉౟ ಕ 
ಪ౳ ෽ೕಗಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಏචಂ්ದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං.  කโ කಣ౲ ವඝ౬  
ಎ๲෷โದඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಐൿ ෇ค කโ ಎರഴ ತวಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏචಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಅಥ฿ ෇ಲಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಅಥ฿  ಅඃ คೕൟ කโ ෇౲ ಩ ಗูಂൽಜನ ಸಮ๲౲ ಯ 
ಪ౳ ෴൐ಕರ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ඣೕಡಬ๾ർದ ಃಲโ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗึಂದฉ , 
෇౲ ಩ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಸಮ ಅಥ฿ ಪ౳ ෴൐ಕರ ๸ಒ౲  ෍ಸ ಎಂൿ ຂำವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕโ ಈ คೕൟಯ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  เ๔౵ ೕ๞๭ದฉ , ಆഔౣ ฆವ ෥ದค ๲౭ ೕ๺ ಒ෫ಛ කโ ಉಪเූಗವඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ 
ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಇൿ ಮൡ౨  කโ ಅದರ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಗ൐ತದ ಪคූ๣ಯย౵  කโ ಇದඝ౬  ಈๅಂഡ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ.  ಈๅಂഡ 
ಮൡ౨  ಈๅಂഡ  ෥ದค ๲౭ ೕ๺ ಒ෫ಛದ ಉಪเූಗ฿ಜං ಏಃ කಣ౲ ವඝ౬  ಎ๲෷ವ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  කโ 
෩ฆ ෇ค කಣ౲ ವඝ౬  ഓ๺ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ತวಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෍ಸ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  , ಅದರย౵  ಎಂഖ ๸ಭವඛೕಯ ಫย൞ಂಶಗัๅ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ತวಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ෍ಸ ಅಂದฉ ತวಯ ๸ಒ౲  ಈ ಃಳಜನ เඋನಗಳย౵  ෥ಡಬ๾ർದ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ತวಯ htttht tth 
๸ಒ౲  ෩ฆ ಅൿ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  hhh 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಉಪเූಗದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ  ຉ౻ ౻  ಸค httthttth 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಈๅಂഡ ನ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಂലൽ౪ ೕค ಃಲโ ฿౲ ಌ౲ ನಗำ ౽ലბකยഔಯ ಈ 
ಉಪเූಗಗಳඝ౬  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಘಟචಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ็ಯ౾౨ ಕ ಪ౳ ෽ೕಗದ ಫย൞ಂಶವඝ౬  
ඩ౳ ಥ෦ಕ ಘಟච ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഹ ಎ๲ದฉ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಘಟචಗಳ ๸ಒ౲  ಆฆ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ คಂದ ಆฆ ವฉಡ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  
ඩ౳ ಥ෦ಕ ಘಟචಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಈๅಂഡ ಅඝ౬  ๸෷ಕ౨  ಘಟච ಉർಹರൕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං  ಇ ല ಒ෫ಛ 
๲ഡ 1 2 3 4 5 6 7 ಎಂഖ ಒಂಬൡ౨  ಎ๠ౣ  ๸෷ಕ౨  ಘಟචಗำ ๬ಧ౲  ಏಃಂದฉ ಒ෫ಛದ ౽ലბකยഔ 9 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 2 คಂದ ಶ౾౨  9 ๸ಭವඛೕಯ ಉಪเූಗಗำ ಇๅ, ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ๒ನ౲  ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  
ඩ౳ ಥ෦ಕ ಘಟචಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ๸෷ಕ౨  ಘಟචಗಳ ๸ಒ౲  2 คಂದ ಶ౾౨  9 ෭ನ๺ 9 ಪ౵ ๺ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 512 ෭ನ๺ 10 ಸಮකಜฆತ౨ ං 502 
ಆದ౪ คಂದ ಅඡಕ ๸෷ಕ౨  ಘಟචಗำ ๬ಧ౲  ಃಲโ ಇತರ ฿౲ ಌ౲ ನಗำ ಎರഴ ಘಟචಗำ ෷ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇ ಎರഴ ಎಂൿ 
ຂಳมಞತ౨ ං ೞದಕ ೞದಕ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅಥ฿ ಌย ๲ഡ ಉർಹರൕಡ ഹ ಅඝ౬  u 1 a 2 u 1 e 2 phi 
ಎ๲෷โൿ ಮൡ౨  3 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷ෷โൿ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ದ౪ ฉ e 2 e 2 
ಇโಗಳඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಘಟචಗಳ ಅඝಕ౳ ಮವඝ౬  เಭ೧๭ ຂัದฉ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜං ಎಂൿ u 1 e 2 ek 
ຂัದฉ ೞದನ  ಡ ๳คದ ಎม౵  ಅಲ౭ เฃಮ ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ei ej 1 2 3 i j phi i j 
ಎಂ්ൿ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಈๅಂഡ ಗำ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಸ౷ ൪ತ౳ ๅಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං, ಒಂൿ tw  o a b 
ೞದನโ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ, ಈಗ ඛೕโ ಈๅಂഡ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಎಂൿ b 
಄ಳಬ๾ൿ , 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಪವฑ ๲ഡ ඛಂದ ෥౲ ඪಂ಩ ಆಜං  ಒ෫ಛ  ಅಂದฉ ಒ෫ಛದ ಉಪเූಗ฿ಜದ౪ ฉ, 2 0 1 a a
ನ ಎಂ්ൿ ಈๅಂഡ ಡ ๸෽ೕ೧ತ฿ಜฆವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ ๸ಒ౲  ಅಂದฉ  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಡ p a p 0 p 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಃಳಜನ ಅඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಒ෫ಛದ ಒ෫ಛ ෈ඪಯย౵  p ap 
ಒಳತಂലฆವ ಎม౵  0 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎ  1 ಎ 2 ಎಃ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜං෻ ಎಂൿ ඣೕല ඦತರ ಒಂൿ 
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ಒ ౙಁ ಟದ ඪ ಎ 2 ෷ඛಯඨ ಎಃ ๭ಛ౱ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ็ಯ౾౨ ಕ ಘಟචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෬ว කඝ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 2 ಃ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ನಮಡ ಅඝಮൟ๯ವ ෩ಲ ฿౲ ಌ౲ ನಗะಜๅ  

ಯ ಒ෫ಛ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಉಪเූಗ฿ದ ಒಂൿ ๲ഡ ಅඝ౬  ಒ෫ಛದ ౽ലბකยഔ෵ಂದ ූಜ๭ದ ಅಂಶಗಳ a 
๸ಒ౲ ෴ಜ ಗ൐ಸมಞತ౨ ං  ಉർಹರൕಡ ഹ ಅඝ౬  ಎ๲෷โൿ ಮൡ౨   ಸಮ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ 2 
කฤౙ  ಆฆ ಒ෫ಛದ ౽ലბකยഔ෵ಂದ ූಜಸมದ ౽ലბකยഔ ෩ರคಂದ ಆฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಧბಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ತวಯඝ౬  ಪഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ   0 ಜಂತ ಕല෫ p p 1
౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಆಗ ඦತರ ಏඝ  ෩ฆ ഓ๺ ಗಳย౵  ಎರഴ ತวಗಳඝ౬  ಪഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂದฉ  ಅಂತಹ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ෮ದฤ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  
ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅ෗ඦದචಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕค๭ ಇൿ ಒ ౙಁ ಟൽಂದ 
ඛಜ฿ಜං තರಕโ ಒ෫ಛಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a  
ಆದ౪ คಂದ 1 ಒ෫ಛದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಒಂൿ ಒ ౙಁ ಟದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಒಂൿ තರಕโ ಒಂൿ තರಕದ 
๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇฆ฿ಗ ಒಂൿ කಣ౲ ವඝ౬  ಎ๲෷โൿ ಒಂൿ ತวಯඝ౬  ಪഷ෷โದಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ, ಅ෗ඦದච෷ 
෇ಲವඝ౬  ಪഷ෷โದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ತวಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ  ඛಂದ ඦತರ ෇ಲದ ๸ಭವඛೕಯ൤ 1 ෭ನ๺ ಡ al p p 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ  ෩ฆ ഓ๺ ಗಳย౵  ಎರഴ ತวಗಳඝ౬  ಪഷ෷โದඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಈ ಘಟචಯඝ౬  ಮൡ౨  hht hth 
ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂൿ เಭ೧ಸಬ๾ൿ ಈಗ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ಅಂದฉ thh hht 
๸ಭವඛೕಯ൤  ෮ದಲ ഓ๺ ನ ๏ರ೎౟ ೕದಃౙ  ಎರಡඡ ഓ๺ ತว෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ ഓ๺ ಅඝ౬  ෇ಲ฿ಜರฤ 
෮ದಲ ಮචಯย౵  ತว ಪഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ , ಇൿ ಎರಡඡ ഓ๺ ನย౵  ತว ಪഷ෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ 
ಞ൐๭ർಗ ಮൡ౨  ಇൿ  ಒಂൿ 1 ෭ನ๺ ಆಜං ಅඃ คೕൟಯย౵  ಇൿ ನನಡ ವಗბವඝ౬  1 ෭ನ๺ ಡ ඛೕഴತ౨ ං p p p p 
ಮൡ౨  ಇൿ ನನಡ ವಗბವඝ౬  1 ෭ನ๺ ಡ ඛೕഴತ౨ ං p p 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 3 ಚದರಃౙ  1 ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ຂಡ ತฤඬ൤౨ ೕๅ  p p 
ಪค๻ರๅಂದฉ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಞಣๅಂದฉ ಒ ౙಁ ಟದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ನನ౬  b b 
ಒ෫ಛ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಇൿ b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ෸ඛಯඨ ಯ  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ b b 
ೞൽ๭ದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಮൡ౨  ๸ಭವඛೕಯ൤ ೞൽಸมಜං  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ ෈ b b a 
౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ඣಂൽಡ ೞൽಸมಜං ಏಃಂದฉ ಈ ෩ฆ ಸ෦౱ ಶ౳ ฿ಜං ಈಗ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ තರಕඅಂൽಡ b 
ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං, ಈ ූಗโ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ b b 
කโ ಈ ූಗವඝ౬  ನ ๸ಭವඛೕಯ൤෵ಂದ ಕึ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤෽ಂൽಡ ೞൽಸมದ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಈ ಎರഴ ූಗಗಳඝ౬  ๳ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒഔౣ ಡ ෸ඛಯඨ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ಕല෫b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  කโ ಬಳ๯ವ ಒಂൿ b 
ಆ๭౨ ෴ಜං  ಈಗ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಒಂൿ ෴ඁ೉౟ ಕ ಪ౳ ෽ೕಗ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ e a 
ಮൡ౨  ಎರഴ ಈๅಂഡ ಗำ ಅಂದฉ ๒ನ౲ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨   ౾ౙ ಂತ ಕല෫ bb 1
๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ 0 ಕല෫ ඦತರ ಈ ಃಳಜನ ෴ವ ຂัಃಗำ ඛಜ ಮൡ౨  තರಕโ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨   aa 
ಒಂൿ තರಕโ ಸ౷ ൪ತ౳  ๭ಎ ಮൡ౨  ෈ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ තರಕโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ಡ ಮൡ౨  ෈ a 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ಒಂൿ තರಕವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ තರಕโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗಳඝ౬  කโ ඛೕಡมದ කฤౙ  ຂัಃಗำ ಅโ ඛಜ่ೕ ๯ ౶ู ೕ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಇൿ ನನ౬  ಒ෫ಛ ಮൡ౨  ಇൿ ನನ౬  ಆಜದ౪ ฉ ಈ a complement a 
ූಗโ ಒಂൿ ಅ෗ඦದච෴ಜං ಏಃಂದฉ ಒ෫ಛโ ಡ ๳คං ಮൡ౨  ಒ෫ಛ ಒಂൿ තರಕ ಡ ๳คං ಮൡ౨  තರಕโ a ba 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං  ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ನ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  b a in prob a b 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ಯ ๬ಮಥ౲ ბโ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ b 
ಒಂൿ ೞದಕโ ಒಂൿ තರಕโ 5 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 5 ರย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಒ෫ಛದ ౽ലბකยഔ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಒಂൿ තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  
ಏಃಂದฉ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๸ಭವඛೕಯ൤ಜಂತ 0 ಕല෫ 
ಆದ౪ คಂದ ತඩ౭ ಜං ඣೕല ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  තರಕโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಈಗ ೞದಕ b a b a b b 
තರಕದ ๸ಭವඛೕಯ൤ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇൿ ಒ෫ಛ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ a b 
ಆದ౪ คಂದ ೞದಕ තರಕ฿ಜං ಈ ූಗโ ೞದಕ ನ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං b b 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ූಗโ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ෭ನಸ౬  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  a b 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆโದคಂದ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤෷ ಯ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b b 

๸ಭವඛೕಯ൤෷ තರಕ൤ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, a b 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  තರಕโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං a b 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂದฉ ಮൡ౨  ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜ ಒಂൿ තರಕವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  තರಕโ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಈಗ c da b b 
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๸ಭವඛೕಯ൤ ಒಂൿ තರಕ ೞದನ තರಕ฿ಜං. ชಌ೉ತ౳ ದ ಮ൧౨ ෫౱  ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ඦತರ තರಕ b a b 
ೞದನ තರಕ฿ಜං ಈ ූಗโ ಒ෫ಛದ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಒ ౙಁ ಟದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೞದನದ ๸ಭವඛೕಯ൤ ෭ನ๺ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೞದಕ ಯ ೞದನದ b b 
๸ಭವඛೕಯ൤ಯ 1 ෭ನ๺  ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ನ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b a 
ඛಂದ 1 ෭ನ๺ ๸ಭವඛೕಯ൤ ಯ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ๸ಭವඛೕಯ൤ಡ b 
ಅ෗ඦದචಗำ 
ಆದ౪ คಂದ තರಕ ಮൡ౨  ෈ තರಕಗำ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜๅ ಸค ๲౬ ೕ๼ತช කඝ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇಂൿ ಇย౵ ಡ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච 
කඝ ಈๅಂഡ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಘಟචಗಳ ෈ೕಜಗ൐ತವඝ౬  ಒಳತಂಡ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯൤౨ ೕච  ಮൡ౨  เ෗ನ౬  ಘಟචಗಳ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕච ๲౬ ೕ๼ತฆ 
ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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