
 
நிகழ்தக௵ பற்௣ய ஼க்கல் ோரக்்ஶம் அமர௵்க்ஶ மாணவரக்ைள வரேவற்ழேறாம், இௌ 
௳ரி௵ைர௜ல் ௚த௧டத்ொல் உள்ளௌ, எனேவ இந்த அமர௳்ல் ஆ௥ ௳ரி௵ைரகளில் நிகழ்தக௵ 
சம்பந்தப்பட்ட பல கூனமான ஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபாம், ஏெனனில் இௌ ஒ௠ ஼க்கைலத் 
ோரக்்ஶம் அமர௵் என்பதால் நாங்கள் ேகாட்பாட்ூல் அொக கவனம் ெச௩த்த மாடே்டாம் என்௥ 
நான் க௠ௌழேறன்.
  நீங்கள் ஏற்கனேவ ேகாட்பாடை்ட நன்ஶ அ௣ந்ொ௠க்ழ௤ரக்ள் , இல்ைலெயனில் iit pal 
ெதாடர ்௳ரி௵ைரக௬க்ஶச ்ெசன்௥ நிகழ்தக௵ பற்௣ய ௳ரி௵ைரகைளக் ேகடஶ்மா௥ நான் 
பரிந்ௌைரக்ழேறன் அல்லௌ நிகழ்தக௵ பற்௣ய அூப்பைடக் க௠த்ௌகைள ம௥பரி஽லைன 
ெசய்ய உங்கள் ேசாதைனப் ௖த்தகங்க௬க்ஶச ்ெசல்௩ங்கள் 
.
  ௳ரி௵ைரகளில் நான் நிகழ்தக௳ன் ௘க அூப்பைடயான அம்சங்கைளத் ெதா௄ேவன்,
 அதனால் என்ன நடக்ழறௌ என்பைத நீங்கள் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ௚ூ௞ம், எனேவ நிகழ்தகைவப் 
பற்௣ ேபாம்ேபாௌ நாம் ஽ரற்ற ேசாதைனகைளப் பாரக்்ழேறாம், எனேவ ஽ரற்ற பரிேசாதைன 
என்றால் என்ன, ஒ௠ ஽ரற்ற பரிேசாதைனைய 
௔ன்வ௠மா௥ வைகப்ப௄த்தலாம்.
  
இந்த ேசாதைனகள் சாத்ொயமான ௳ைள௵களின் ெதாஶப்௖ அ௣யப்பட்டால், ஒேர மாொரியான 
நிைல௜ல் எத்தைன ௚ைற ேவண்௄மானா௩ம் ேமற்ெகாள்ளப்ப௄ம் 
எந்தெவா௠ தனிப்பட்ட ேசாதைன௜ன் ௚ூ௵ம் அௌ ெசயல்ப௄த்தப்ப௄ம் வைர ெதரிய௳ல்ைல
, உதாரணமாக ஒ௠ நாணயத்ைத எ௣ந்தால் , சாத்ொயமான ௳ைள௵களின் ெதாஶப்௖ மற்௥ம் t 

என்பௌ வால் மற்௥ம் தைல என்௥ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், h 
ஆனால் ஒ௠ டா௻ன் ௚ூ௵ ெவளிவ௠ம் வைர அௌ இ௠க்ழறதா என்௥ எங்க௬க்ஶத் ெதரியாௌ.
 ஒ௠ தைல அல்லௌ வாலாக இ௠க்கப் ேபாழறௌ இேதேபால் ஒ௠ சாைவ எ௣ந்தால் சாத்ொயமான
௳ைள௵களின் ெதாஶப்௖ ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ ஆஶம், ஏெனன்றால் நீங்கள் 
ஒ௠ ைடைய ௴஼னால் ௳ைள௵ இந்த ஆ௥ எண்களில் ஒன்றாக இ௠க்ஶம், ஆனால் எௌ வ௠ம் 
என்௥ எங்க௬க்ஶத் ெதரியாௌ நாம் ைடைய ்க்ழ எ௣ந்ௌ௳ட௄், ஒ௠ நாணயத்ைத ௛ன்௥ 
௚ைற ்க்ழ எ௣ந்ௌ௳ட௄், ௳ைள௵களின் வரிைசையக் ஶ௣ப்௔௄ம் வைர , சாத்ொயமான 
௳ைள௵களின் ெதாஶப்௖ ௛ன்௥ தைலகளின் தைல, ௔ன்னர ்ஒ௠ வால் தைல வால் தைல தைல
வால் வால் வால் தைல வால் தைல வால் வால் வால் ௔ன்னர ்௚ன்ேனாக்ழ மற்௥ம் வால் வால் 
எட௄் ெவவ்ேவ௥ வரிைசகள் இ௠க்கலாம், ஏெனனில் ஒவ்ெவா௠ ேசாதைனக்ஶம் இரண்௄ 
சாத்ொயமான ௚ூ௵கள் உள்ளன , எனேவ எட௄் கனசௌரத்ைத நாங்கள் ெப௥ழேறாம்.
 
சாத்ொயமான ௳ைள௵களின் ஶ௣௝டானௌ, இந்த சாத்ொயமான ௳ைள௵களின் ெதாஶப்௖ 
ஒேமகா அல்லௌ என ஶ௣க்கப்ப௄ழறௌ,  இௌ மாொரி இைடெவளி என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ,s 
எனேவ அந்த ௔ன்னணி௜ல் ஒ௠ ஼க்கைலத் ோரப்்ேபாம், எனேவ நாம் ௳வரிக்ஶம் ஽ரற்ற 
ேசாதைனயானௌ  ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ ஒ௠ எண்ைணத் ேதரந்்ெத௄க்க௵ம்.
 இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ தற்ெசயலாக மாற்றாமல் மாற்றாமல் இந்த ெதாஶப்௔ல் 
இ௠ந்ௌ ஒ௠ எண்ைண ெவளிேய  எ௄த்தால், ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் எண் ௔ரதான எண்ணாக 
இ௠ந்தால், அைத ௙ண்௄ம் ெதாஶப்௔ல் ைவக்க ேவண்டாம், 
இல்ைலெயனில் நி௥த்ௌங்கள், அதாவௌ ௙ண்௄ம் இரண்டாவௌ எண்ைணத் ேதரந்்ெத௄க்க௵ம் 
ஒ௠ தனிமம் ஏற்கனேவ ேபாய்௳ட்டௌ என்பதன் ெதாஶப்௔௧௠ந்ௌ நீங்கள் எ௄க்ழ௤ரக்ள், 
எனேவ ௙த௚ள்ள பகா எண்களில் இ௠ந்ௌ இரண்டாவௌ எண்ைணத் ேதர௵் ெசய்ழ௤ரக்ள் , அௌ 
நீங்கள் நி௥த்ௌம் பகா எண்களாக இ௠ந்தால் அல்லௌ ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் இரண்௄ எண்கள் 
இரண்டாக இ௠ந்தால்,  ௔கா ௛ன்றாவௌ எண்ைண நி௥த்ௌங்கள் இப்ேபாௌ ெதாஶப்௔ல் நான்ஶ
ஷ௥கள் மட௄்ேம உள்ளன, ஏெனனில் ஒன்௥ ஏற்கனேவ ௚தல் ௚யற்஼௜ல் 
ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ, ஒன்௥ ஏற்கனேவ இரண்டாவௌ ௚யற்஼௜ல் ேதரந்்ெத௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ
 ௙த௚ள்ள நான்ழல் நீங்கள் ௛ன்றாவௌ எண்ைணத் ேதர௵் ெசய்ழ௤ரக்ள், எனேவ இௌ ஒ௠ 
஽ரற்ற ேசாதைன, இந்த ஼க்கைல எவ்வா௥ ோரப்்பௌ என்பௌ மாொரி இடத்ைத உ௠வாக்ஶவௌ 
ஆஶம், எனேவ ௚த௧ல் ௚தல் ௚யற்஼௜ல் ஆ௥ எண்கள் இ௠ப்பதால் அவற்௣ல் ஏேத௑ம் 
ஒன்ைறத் ேதரந்்ெத௄க்க ௚யற்஼ப்ேபாம்.
 
எனேவ நான் இங்ழ௠ந்ௌ ெதாடங்ழனால், ௚தல் ௚யற்஼ மற்௥ம் சாத்ொயமான ௚ூ௵கள் என்ன
என்பைத எ௱ௌழேறன் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் ஆ௥ என்௥ எங்கள் 
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ேசாதைன ஷ௥ழறௌ, அௌ ஒ௠ ௔ைரம் என்றால், நாங்கள் அங்ேகேய நி௥த்ௌேவாம், எனேவ ஒ௠
ழைடத்தால் இந்த கட்டத்ொல் நி௥த்ௌேவாம்.
 2 நாம் 3 ஐப்  ெபற்றால் அல்லௌ இந்த 3 நிகழ்௵களில் 5 ஐப் ெபற்றால், நமௌ ெவளி௝௄ இரண்௄ 
அல்லௌ ௛ன்௥ அல்லௌ ஐந்ௌ என்ற ஒேர இலக்கமாக 
இ௠க்ஶம்.
 இரண்டாவௌ ௚யற்஼௜ல் நாம் எைதப் ெபற ௚ூ௞ம் , ௙த௚ள்ள ஐந்ொல் ஏேத௑ம் ஒன்ைறப்   
ெபறலாம், எனேவ நாம் வைரபடத்ைத இப்பூ வைரயலாம், நமக்ஶ ஒ௠ நான்ஶ ழைடத்தால் 
அௌ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஼க்ஸாக இ௠க்கலாம், இரண்டாவௌ ௚யற்஼௜ல் ஒன்௥ 2 ஐப் 
ெபறலாம்.
 
3 5 அல்லௌ 6 மற்௥ம் 6 ழைடத்தால் ௛ன்றாவௌ ௚யற்஼௜ல் நாம் 1 2 3 4 மற்௥ம் 5 ஐப் ெபறலாம்,
இப்ேபாௌ ேசாதைனக்ஶ வ௠ேவாம் , இௌ ஒ௠ ௔ைரம் என்றால் நாம் நி௥த்ௌழேறாம் அல்லௌ 
இரண்௄ எண்கைள எ௄த்தால் இரண்௄ எண்க௬ம் சமமாக இ௠ந்தால் ேவ௥ நி௥த்ௌழேறாம்  
௛ன்றாவௌ ௚யற்஼ையத் ெதாடரழ்ேறாம், எனேவ எப்ேபாௌ நி௥த்ௌழேறாம் என்பைதப் 
பாரப்்ேபாம், எனேவ இங்ஶதான் இைத நி௥த்ௌழேறாம் , இங்ஶதான் நி௥த்ௌழேறாம், எனேவ 
இந்த நிகழ்௵களில் ௚ூ௵கள் 1 2 1 3 ஒன்௥ ஐந்ௌ, எனேவ அவற்ைறப் ேபாலேவ வட்ட௘௄ழேறன்
இங்ழ௠ந்ௌ 2 இல் நி௥த்ௌழேறாம் 3 இல் நி௥த்ௌழேறாம் 5 இல் நி௥த்ௌழேறாம் ஏெனனில் 
இைவ பகா எண்கள் மற்௥ம் ஆ௣ல் நி௥த்ௌழேறாம் ஏெனனில் எ௄க்கப்படட் இரண்௄ 
எண்க௬ம் சமமாக இ௠ப்பதால் 4 2 4 3 4 5 ெப௥ழேறாம் 4 2 4 3 4 5 4 6 மற்௥ம் நான் அவற்ைற 
வட்ட௘௄ழேறன் , அேத ேபால் ௛ன்றாவௌ வழக்ழல் 
6 2 6 3 6 4 மற்௥ம் 6 5 ழைடத்தால் நி௥த்ௌேவாம் ேசாதைன௜ன் ௳ொ௜ன்பூ நாம் 
நி௥த்ௌேவாம் , ௙த௚ள்ள நிகழ்௵களில் இப்ேபாௌ ௛ன்றாவௌ எண்ைணத் ேதர௵் ெசய்ழேறாம் 
மற்௥ம் இந்த 1 4 ழைடத்தௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ௔றஶ 1 4 இ௧௠ந்ௌ 2 3 5 ஐப் a 
ெபறலாம்  ல் 1 6 இல் இ௠ந்ௌ 2 3 4 மற்௥ம் 5 ஐப் ெப௥ழேறாம் 4 1 ௧௠ந்ௌ 2 3 ஐந்ௌ மற்௥ம் nd 6 
ஆ௥ மற்௥ம் ஆ௥ ஒன்௣௧௠ந்ௌ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ மற்௥ம் ஐந்ௌ ஆழயவற்ைறப் 
ெப௥ழேறாம், எனேவ எத்தைன மாொரிப் ௖ள்ளிகள் உள்ளன ஒ௠ நீளம் இரண்௄ ௛ன்௥ ஐந்ௌ 
நீளம் 2  எங்களிடம் 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 உள்ளௌ, இந்த ௳ஷயத்ொல் எங்களிடம் 4 ஷட்டல் 4 
ஷட்டல் 4 ஷட்டல் 4 உள்ளௌ, அதாவௌ 16 எனேவ ெமாத்தம் 30 நான் அைதச ்ெசய்ய௳ல்ைல, 
ஆனால் இங்ேக ௖ள்ளி 1 ஆகப் ேபாழறௌ என்பைத நீங்கள் எளிதாகப் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ளலாம்.
 4 2 1 4 3 ேபான்றைவ மற்௥ம் இந்த ஽ரற்ற பரிேசாதைனக்காக நாம் ெபறக்ஷூய 30 
சாத்ொயமான ௳ைள௵களின் இைடப்பட்ட ெதாஶப்ைப நீங்கள் கணக்ழடலாம்,  
மற்ெறா௠ ஼க்கைலத் ோரப்்ேபாம் ஽ரற்ற ேசாதைன ௔ன்வ௠மா௥ , ஒ௠ ேப௠ந்ௌ நி௥த்தத்ொல் 
நான்ஶ பயணிகள் உள்ளனர ்என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
  ஒன்௥ இரண்௄ அல்லௌ ைபகள் இல்ைல , அதாவௌ ௗஜ்௷யம் என்௥ அரத்்தம், நீங்கள் ேப௠ந்ௌ 
நி௥த்தத்ொற்ஶ வந்ௌ ஒன்௥ அல்லௌ இரண்௄ அல்லௌ ௛ன்௥ அல்லௌ நான்ஶ பயணிகைள  
அைழத்ௌக் ெகாண்௄, ஒவ்ெவா௠ பயணி௞ம் தனௌ ைபகைள எ௄த்ௌக்ெகாள்ழறார.்
  ைபகள் எனேவ உங்கள் மாொரி  இடம் இந்த இயல்௔ன் ௖ள்ளிகளால் ஆனௌ இரண்௄ ஷ௥கள்e 
உள்ளன ஒன்௥ நீங்கள் ேதரந்்ெத௄த்த பயணிகளின் எண்ணிக்ைக மற்௥ம் நீங்கள் எ௄த்த 
ைபகளின் எண்ணிக்ைக, எனேவ ேகள்௳ மாொரி இடத்ைத ௳வரிக்ழறௌ எப்பூ ெதாடரவ்ௌ 
என்பைத ௳வரிக்ழறௌ, அேத வ௯௜ல் நீங்கள் இங்ழ௠ந்ௌ ெதாடங்ஶம் எண்ணிக்ைக  
பயணிகள் 1 2 3 அல்லௌ 4 ஆக இ௠க்கலாம் , பயணிகளின் எண்ணிக்ைக 1 ஆக இ௠ந்தால், 
நீங்கள் எ௄க்கக்ஷூய ைபகளின் எண்ணிக்ைக 0 1 அல்லௌ 2 ஆக இ௠க்கலாம், எனேவ 
ஒேமகா௵க்ஶச ்ெசாந்தமான ௖ள்ளிகள் 1 0 1 1 1 இரண்௄க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ நீங்கள் இரண்ைட 
எ௄க்ழ௤ரக்ள் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் பயணிகள் எத்தைன ைபகைள நீங்கள் எ௄க்க 
ேவண்௄ம், அௌ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்கலாம் , அவரக்ளில் ஒ௠வரிடம் ஒ௠ ைப இ௠ந்தால், 
இரண்டாக இ௠க்கலாம், மற்ெறான்௥ ௗஜ்௷ய ைபைய ைவத்ொ௠க்கலாம், மற்றவர ்இரண்௄ 
ைபகைள ைவத்ொ௠க்கலாம் அல்லௌ இ௠வரிட௚ம் தலா ௛ன்௥ 
அல்லௌ நான்ஶ ைபகள் இ௠க்கலாம் எனேவ மாொரி இைடெவளி௜ல் ெதாடர௖்ைடய ஷ௥கள் 
இரண்௄ ௗஜ்௷யம் இரண்௄ ஒன்௥ இரண்௄ இரண்௄ ௛ன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ நான்ஶ ஆழயைவ 
ஒேர மாொரியாக நாம் ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ ெசன்றால் 3 0 3 1 ௚தல் 3 6 வைர ழைடக்ஶம் எனேவ 
௖ள்ளிகள் 3 0 3 ஆக இ௠க்ஶம்  1 ௛ன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ௛ன்௥ ௛ன்௥ நான்ஶ ௛ன்௥ ஐந்ௌ 
மற்௥ம் ௛ன்௥ 6 மற்௥ம் இேதேபால் 4 இ௧௠ந்ௌ நீங்கள் 4 0 4 1 4 2 4 3 4 4 5 6 7 மற்௥ம் எட௄் 
ெபறலாம் எனேவ 
ஒேமகா௳ன் காரூ்ன௧டூ்யான மாொரி இடத்ொல் உள்ள ெமாத்த ௖ள்ளிகளின் எண்ணிக்ைக 3 
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ஷட்டல் 5 ஷட்டல் 7 க்ஶ சமம் ஷட்டல் 9 என்பௌ 20 4 க்ஶ சமம்.
 
இப்ேபாௌ ேகள்௳ என்னெவன்றால், நீங்கள் ஏன் மாொரி இடத்ைதக் கணக்ழட ேவண்௄ம் 
என்பௌதான் இௌ ௚க்ழயமானௌ, ஏெனன்றால் சாத்ொயமான ெவளி௝௄களின் ஼ல 
ௌைணக்ஶ௱க்க௬டன் நிகழ்தக௵கைள இைணக்க ௚யற்஼ப்ேபாம் என்பைத ௔ன்னர ்
பாரப்்ேபாம், அதற்ஶ நமக்ஶ என்ன ேதைவ  நாம் ஆரவ்மாக உள்ள ௌைணக்ஶ௱௳ன் அள௵ 
மற்௥ம் மாொரி இடத்ொன் ெமாத்த அள௵ என்ன என்பைத ௔ன்னர ்பாரப்்ேபாம், எனேவ மாொரி 
இடத்ொன் கட௄்மானம் ௘க௵ம் ௚க்ழயமானௌ இப்ேபாௌ மாொரி இைடெவளிகள் 
வைரய௥க்கப்படட்ைவ என்பைத நாங்கள் பாரத்்ேதாம், ஆனால் அௌ இல்ைல இந்த மாொரி 
இடம் எப்ெபா௱ௌம் வைரய௥க்கப்படட்தாக இ௠க்க ேவண்௄ம் எ௄த்ௌக்காட்டாக , ஒ௠ 
தைலையப் ெப௥ம் வைர நீங்கள் ஒ௠ நாணயத்ைதத் ொ௠ம்பத் ொ௠ம்பத்  ்க்ழ எ௣வதற்கான 
௔ன்வ௠ம் உதாரணத்ைதக் க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம்.
  இைடெவளி இவ்வள௵ டாஸ்கள் ஒன்௥ என்றால் ௚தல் டா௻ல் தைல ழைடத்தௌ இரண்௄ 
என்றால் ௚தல் டா௻ல் வால் ழைடக்ஶம் என்௥ அரத்்தம், அைதத் ெதாடரந்்ௌ தைல 3 என்றால் 2 
ெட௜ல்கள் ழைடக்ஶம் அொல் ஒ௠ தைல இ௠ந்தால், நீங்கள் ௚த௧ல் க௯த்த ஒ௠ n 
ேசாதைனைய ெபற்௤ரக்ள் என்௥ அரத்்தம் , அைவ அைனத்ௌம் ஒ௠ தைலையத் ெதாடரந்்ௌ 
வால்கள் மற்௥ம் எந்த ேநரம்ைற ௚௱ எண்ணாக௵ம் இ௠க்கலாம், எனேவ உங்கள் ஒேமகா n 
௚ூ௳௧ வைர 1 2 3 ஆக இ௠க்ஶம், அௌ எல்லாவற்௣ன் ெதாஶப்பாஶம்.
 எண்ணற்ற  மாொரி இைடெவளி௜ல் ேசாதைனகள் இ௠க்கலாம், அௌ எல்ைலயற்றௌ என்௥ 
நமக்ஶத் ெதரிந்த சாத்ொயமான ௚௱ எண்கள், அதாவௌ எண்ணற்ற  மாொரி இைடெவளி௜ல் 
ேசாதைன இ௠க்கலாம் , அதாவௌ இைடெவளி ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ஒன்௥க்ஶ ஒ௠ ௖ள்ளிையத் 
ேதரந்்ெத௄க்ழேறாம், அதாவௌ உண்ைமயான எண்ைண எ௄க்க ௳௠ம்௖ழேறாம் .
  ொறந்த இைடெவளி ௗஜ்௷யத்ொல் உள்ள இைடெவளி , அைதத் ேதரந்்ெத௄ப்பதற்கான 
சாத்ொயமான வ௯களின் எண்ணிக்ைக  எல்ைலயற்றௌ, ஆனால் அைத௳ட ௚க்ழயமாக இௌ 
கணக்ழட 
௚ூயாதௌ, நீங்கள் கணக்ழடக்ஷூய அல்லௌ ஐ.
நா.
 இைடேய உள்ள ௳த்ொயாசத்ைத நீங்கள் ௖ரிந்ௌெகாள்௴ரக்ள் என்௥ நம்௖ழேறன் 
எண்ணக்ஷூயௌ, எனேவ அைத எளிதாக்ஶவதற்ஶ   , ஒேமகா௳ன் தனிமங்கைள௞ம் இந்த 
இயற்ைக எண்களின் ெதாஶப்ைப௞ம் ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ ேமப்௔ங் ெசய்தால், எண்ணற்ற 
ெதாஶப்௖ ஒேமகா கணக்ழடப்ப௄ம் என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ.
 இயற்ைக ேமப்௔ங் எப்பூ௞ம் உள்ளௌ , அத்தைகய ேமப்௔ங் இல்ைல என்றால், அௌ ஏன் 
கணக்ழட ௚ூயாதௌ, எனேவ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ஒன்௣ன் இைடெவளி ஏன் கணக்ழட 
௚ூயாதௌ, ஏெனனில் எந்த இரண்௄ உண்ைமயான எண்க௬க்ஶ இைட௜ல் 0.
2 மற்௥ம் 0.
35 என்௥ ஷ௣னால் ௙ண்௄ம் எண்ணற்ற உண்ைமயான எண்கைள நம்மால் உ௠வாக்க ௚ூயாௌ
.
  ேநரம்ைற ௚௱ எண்களின் ெதாஶப்௔ற்ஶம் ஒேமகா௳ற்ஶம் இைட௜ல் ஒ௠வைரெயா௠வர ்
ேமப்௔ங் ெசய்வைத ஏன் ஶ௣ப்௔ட்ேடன், ஏெனனில் இந்த ௳ரி௵ைரகளின் ௚ூ௳ல் ஒேமகா 
கணக்ழட ௚ூயாத ஼ல உதாரணங்கைளச ்ெசய்ேவன், அௌ உங்கள் அ௣௵க்காக.
 நீங்கள் நிகழ்தகைவக் கணக்ழ௄வௌ சரி, எனேவ ௔ன்வ௠ம் ஽ரற்ற ேசாதைனகைளக் க௠த்ொல்
ெகாள்ேவாம், எங்களிடம் 10 ஒேர மாொரியான ஼வப்௖ பந்ௌகள் உள்ளன என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், அவற்ைற ௛ன்௥ ெபடூ்களில் ைவக்க ேவண்௄ம் ெபட்ூகள் எௌ௵ம் 
கா௧யாக இல்ைல என்றால் 
, ூ பந்ௌகைள ஷைடகளில் ைவப்பதற்ஶ எத்தைன வ௯கள் சாத்ொயம் என்பௌ ேகள்௳ ஶ௣ப்௖ 
ஒன்௥ ஒேர மாொரியான பந்ௌகள் மற்௥ம் இரண்௄ ெபடூ்கள் எௌ௵ம் கா௧யாக இ௠க்காௌ , 
இந்த இரண்ூன் ௚க்ழயத்ௌவம் என்ன என்பைத ௚த௧ல் ெசால்ழேறன் எங்களிடம் ௛ன்௥ 
பந்ௌகள் ஏ௔஼ உள்ளௌ 
என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், அதாவௌ ௛ன்௥ பந்ௌக௬க்ஶ இைட௜ல் ஒேர மாொரியாக 
இல்ைல என்பைத   நாம் ேவ௥ப௄த்ொப் பாரக்்க ௚ூ௞ம் என்பைத ௳ளக்ஶங்கள்.
 காற்௖ள்ளி இௌ கமா மற்௥ம் bc, b comma ac c abab comma c ac comma b bc comma a 
எனேவ ஆ௥ சாத்ொயமான வ௯கள், 
ஆனால் பந்ௌகள் ஒேர மாொரியாக இ௠ந்தால் 
, ௔ன்வ௠ம் சாத்ொயக்ஷ௥கள் ௚தல் ெபட்ூ௜ல் ஒன்௥ம் இரண்டாவதாக இரண்௄ம் மட௄்ேம 
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உள்ளன.
  ெபடூ் மற்௥ம் ௚தல் ெபட்ூ௜ல் இரண்௄ மற்௥ம் இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் ஒன்௥ 
இைத ஏற்பா௄ ெசய்ய ேவ௥ வ௯௜ல்ைல, எனேவ இரண்௄ வ௯கள் மட௄்ேம சாத்ொயம் ஏன் 
என்றால் இப்ேபாௌ ெபடூ் எௌ௵ம் கா௧யாக இ௠க்காௌ  ஼ல ெபடூ்கள் கா௧யாக இ௠க்க e 
அ௑மொத்தால் ௚தல் வழக்ழல் மற்௥ம் 0 மற்ெறான்௣ல் 0 அல்லௌ 0 மற்௥ம் என abc abc 
இரண்௄ சாத்ொயக்ஷ௥கள் இ௠க்கலாம் , எனேவ இரண்டாவௌ வழக்ழல் ெமாத்தம் எட௄் 
சாத்ொயக்ஷ௥கள் ௛ன்௥ ௗஜ்௷யத்ைத௞ம் 0 3 ஆக௵ம் இ௠க்கலாம் எனேவ 4  
சாத்ொயக்ஷ௥கள் , ஒேர மாொரியான பந்ௌகள் மற்௥ம் ேபான்ற தனித்தனி பந்ௌகளின் abc 
௚க்ழயத்ௌவத்ைத நீங்கள் ௖ரிந்ௌெகாள்௴ரக்ள் என்௥ நம்௖ழேறன் , ேம௩ம் ஼ல ெபடூ்கைள 
கா௧யாக ைவத்ொ௠ப்பௌ மற்௥ம் ஒ௠ ெபடூ்ைய கா௧யாக ைவக்காமல் இ௠ப்பௌ இப்ேபாௌ 
மற்ெறா௠ மா௥பா௄ ஆஶம், இௌ ௛ன்௥ ெபடூ்களில் பத்ௌ பந்ௌகைள ைவப்பௌதான்.
  ெபடூ்கள் கா௧யாக உள்ளன, எனேவ இந்த 10 பந்ௌகளில் இந்த 10 பந்ௌகைளக் க௠த்ொல் 
ெகாள்ள ேவண்௄ம்.
  நான் ஼௣ௌ ெதாடக்கத்ொல் இ௠ந்ௌ ஆரம்௔க்ழேறன், ஒேர ஒ௠ ெபடூ் மட௄்ேம உள்ளௌ, 
௔ன்னர ்சாத்ொயக்ஷ௥களின் எண்ணிக்ைக ஒன்௥க்ஶ சமம், நீங்கள் அைனத்ௌ பந்ௌகைள௞ம் 
ெபட்ூ௜ல் ைவத்தால் , இரண்௄ ெபடூ்கள் உள்ளன என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
 

என்பௌ ௚தல் ெபட்ூ ஒன்பொல் ஒன்௥ இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் es 
இரண்௄ ௚தல் ெபட்ூ௜ல் எட௄் இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் இ௠க்ஶம் ௖ள்ளிகள் இப்பூத்தான் 
இ௠க்கப் ேபாழறௌ என்பைத நீங்கள் எளிதாகப் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ளலாம், எனேவ எத்தைன 
சாத்ொயங்கள் உள்ளன, ஒன்பௌ இ௠க்ஶம் என்பௌ ௘க௵ம் எளிதானௌ சாத்ொயக்ஷ௥கள் 
இப்ேபாௌ ௛ன்௥ ெபடூ்களாகக் க௠தப்ப௄ழன்றன , எௌ௵ம் கா௧யாக இ௠க்காௌ, எனேவ 
௚தல் ெபட்ூ௜ல் எத்தைன ஷ௥கள் இ௠க்க ௚ூ௞ம் , ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ 4 5 6 7 இ௠க்க 
௚ூ௞ம் 7 க்ஶ ேமல் இ௠க்க ௚ூ௞மா, இல்ைல ஏெனன்றால் எட௄் இ௠க்க ௚ூயாௌ, ேம௩ம் 
எட௄் இ௠க்க ௚ூ௞ம் ௙த௚ள்ள இரண்ூல் ஒன்ைற ைவக்கலாம், எனேவ 
௚தல் ெபட்ூக்ஶ எட௄் வாய்ப்௖கள் உள்ளன, இப்ேபாௌ ௙த௚ள்ள பந்ௌகளின் எண்ணிக்ைக 9 8 
7 6 5 நான்ஶ ௛ன்௥ இரண்௄, எனேவ இைவ இரண்டாவதாக இரண்௄ ெபடூ்களில் 
ைவக்கப்படலாம்.
 ௛ன்றாவதாக , எத்தைன வ௯களில் கணக்ழ௄வௌ ௘க௵ம் எளிதானௌ, ஏெனன்றால் 10 
ெபட்ூகள் 10 பந்ௌகள் இ௠க்ஶம்ேபாௌ இரண்௄ ெபடூ்களில் ஒன்பௌ வ௯களில் ைவக்கலாம் 
என்பைதக் கண்ட௣ந்ேதாம், எனேவ ஒன்பௌ பந்ௌகள் இ௠க்ஶம்ேபாௌ அைத எட௄் வ௯களில் 
ைவக்கலாம்.

எட௄் என்பௌ நாம் அைத ஏ௱ வ௯களில் ைவக்கலாம் , இரண்௄ இ௠க்ஶம்ேபாௌ அைத ஒேர  e 
ஒ௠ வ௯௜ல் ைவக்கலாம், அௌ இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் ஒன்௥ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ெபடூ்௜ல் 
ஒன்௥, எனேவ ெமாத்த சாத்ொயக்ஷ௥கள் 1 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் வைர சமமாக இ௠க்ஶம்.
 8 என்பௌ எட்ூ௧௠ந்ௌ எட௄் ஷட்டல் ஒன்௥ என்பௌ ஒன்பௌக்ஶ சமமானௌ இரண்௄க்ஶ சமம் 
என்பௌ 36 ெவவ்ேவ௥ வ௯க௬க்ஶச ்சமம் இப்ேபாௌ 20 ெவவ்ேவ௥ ெபடூ்களில் ௏௥ ஒேர 
மாொரியான பந்ௌகைள ைவக்க ேவண்௄ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் , 
அதாவௌ அைவ எௌ௵ம் கா௧யாக இல்ைல, ௔ன்னர ்
உள்ேள ெசல்ல ௚ூயாௌ.
  இந்த வ௯௜ல் , ஒவ்ெவா௠ அூ௜௩ம் ெபட்ூகளின் எண்ணிக்ைக அொகரிக்க பல வாய்ப்௖கள் 
உள்ளன, எனேவ அைத எவ்வா௥ ோரப்்பௌ, எனேவ பத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாண்ட ஒேர மாொரியான 
பந்ௌகள் உள்ளன என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ பத்ௌ 
வைரயட்௄ம், அைத ௛ன்௥ ெபடூ்களில் ைவக்க ேவண்௄ம்.
  இரண்௄ பந்ௌக௬க்ஶ இைடேய உள்ள இைடெவளிைய நாம் க௠த்ொல் ெகாள்வௌ 
என்னெவன்றால், நான் ஒ௠ ெசங்ஶத்ௌ ேகா௄ ேபா௄ழேறன், அதாவௌ நான் அைத இரண்௄ 
ெவவ்ேவ௥ பஶொகளாகப் ௔ரிக்ழேறன் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், நான் தன்னிசை்சயாக 
அத்தைகய வரிகைளத் ேதர௵் ெசய்ழேறன் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ௔ன்னர ்௚தல் 
ெபட்ூ௜ல் ெசேகா௳ல் ஒ௠ பந்ௌ உள்ளௌ என்௥ ெசால்லலாம்.
 ௛ன்றாவௌ ெபடூ்௜ல் ஐந்ௌ பந்ௌகள் உள்ளன, நான்ஶ பந்ௌகள் உள்ளன, எனேவ இௌ 
௔ன்வ௠ம் உள்ளைம௵க்ஶ வ௯வஶக்ழறௌ ஒ௠ ஐந்ௌ நான்ஶ ம௥௖றம் நான் தன்னிசை்சயாக 
இரண்௄ வரிகைளத் ேதர௵் ெசய்ழேறன், இைவ ஒன்றாக ௚தல் ெபட்ூ௜ல் ௛ன்௥ பந்ௌகள் 
இரண்௄ பந்ௌகைளப் ெப௥ேவன்  இரண்டாவௌ ெபடூ்௜ல் ஐந்ௌ பந்ௌகள் மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ 
ெபட்ூ௜ல் ஐந்ௌ பந்ௌகள், 
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இந்த ஼க்கைல எவ்வா௥ ோரப்்பௌ என்பௌ பற்௣ய ேயாசைனைய உங்க௬க்ஶ வழங்ஶழறௌ, 
எனேவ ஒன்பௌ இைடெவளிகளில் ெசங்ஶத்ௌ ேகா௄ ேபா௄வதற்ஶ இரண்ைடத் ேதர௵் ெசய்ய 
ேவண்௄ம், எனேவ ோர௵்களின் எண்ணிக்ைக 10 க௯த்தல் 1 ேதர௵் 3 ைமனஸ் 1 சமம் 9 க்ஶ c 2 
சமம் காரணி 9 ௙ௌ காரணி 2 ஆக காரணி 7 சமம் 8 க்ஶ 9 ஆல் 2 சமம் 36 சமம் 36 எனேவ 
ெபாௌவாக  
ஒேர மாொரியான பந்ௌகள் இ௠ந்தால் அேத பொல் ழைடக்ஶம்  ேக ெபடூ்களில் ைவக்க௵ம்  , 
ெபட்ூ எௌ௵ம் கா௧யாக இல்ைல, ௔ன்னர ்சாத்ொயமான வ௯களின் எண்ணிக்ைக ைமனஸ் 1n 

ைமனஸ் 1 க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்  , ேம௩ம் இந்த எண்ைண நாம் எப்பூ வந்தைடழேறாம் ck 
என்பைத நான் நி௡௔த்ௌள்ேளன், எனேவ அேத ெகாள்ைக௜ன் அூப்பைட௜ல் ஼க்கைலத் 
ோரப்்ேபாம்  ple 
௛ன்௥ ேநரம்ைற எண்கள் xyz 
ஐ எத்தைன வ௯களில் ேதர௵் ெசய்யலாம், அதாவௌ ஷட்டல் ஷட்டல் க்ஶ சமம்.x y z 15 
 இௌ தான் ௔ரசச்ைன என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், அைத நாம் எளிதாக பந்ௌ மற்௥ம் ெபட்ூ 
௔ரசச்ைனயாக உைடக்கலாம், எனேவ 15 ஒன்ைறக் க௠த்ொல் ெகாள்ளலாம்.
 அைவ ஒேர மாொரியானைவ என்௥ க௠ௌங்கள், ஏெனனில் அைவ இப்ேபாௌ ௛ன்௥ 
எண்கைளக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், அதாவௌ அவற்௣ன் ஷட௄்த்ெதாைக 15 ஏற்கனேவ 
என்னிடம் 15 உள்ளௌ, எனேவ பொனான்ஶ இைடெவளிகளில் இரண்௄ வரிகைள நான் 
தன்னிசை்சயாக ேதர௵் ெசய்யலாம் 
, அௌ எனக்ஶ இரண்௄ கமாைவ எட௄் கமாைவ வழங்ஶழறௌ ஐந்ௌ எனேவ அவற்ைற 
ஒ௱ங்கைமப்பதற்கான ஒ௠ சாத்ொயமான வ௯ இரண்௄க்ஶ சமம் சமம் எட௄் மற்௥ம் x y z 
என்பௌ ஐந்ௌ மற்௥ம் எனேவ சாத்ொயமான வ௯கள் 14 ஆஶம், ேம௩ம் இந்த எண் எப்பூ c 2 
ழைடத்தௌ என்பைத நீங்கள் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ளலாம்.
  பந்ௌகைள ௛ன்௥ ெபடூ்களில் ைவக்க ேவண்௄ம், அதாவௌ எந்த ெபடூ்௞ம் கா௧யாக 
இ௠க்ஶம், அௌ எவ்வள௵ சாத்ொயக்ஷ௥கள் என்பௌ ேகள்௳, அைத எவ்வா௥ ோரப்்பௌ , எந்த 
ெபட்ூ௞ம் கா௧யாக இ௠க்க ௚ூயாத ிழ்நிைலக்கான ோர௵் எங்களிடம் உள்ளௌ, ஆனால் 
இங்ேக எந்தப் ெபடூ்௞ம் கா௧யாக இ௠க்ஶம்     

ஐ எத்தைன வ௯களில் ெபடூ்களில் ௳நிேயாழக்கலாம், n plus k k 
அதாவௌ கா௧யாக இல்லாத ெபடூ் இல்ைல, எனேவ ஷ௥கைள n plus k 

ெபட்ூகளில் ைவக்கலாம், அதாவௌ எௌ௵ம் கா௧யாக இல்ைல, ஷட்டல் க௯த்தல் 1 k n k ck 
ைமனஸ் 1 மற்௥ம் நான் ஷ௥ழேறன் அௌதான் ோர௵்களின் எண்ணிக்ைக, ஏெனன்றால் 
இப்ேபாௌ நம்௘டம் பழர௵்கள் இ௠ப்பதால் அவற்௣ல் எௌ௵ம் கா௧யாக இல்ைல, எனேவ k 
எத்தைன பந்ௌகள் உள்ளன ௔ளஸ் பந்ௌகள் ஒவ்ெவா௠ உள்ளைம௳௧௠ந்ௌம் ஒன்ைறக் n k 
க௯க்க௵ம், எனேவ இப்ேபாௌ நாம் ெபடூ்களில் பந்ௌகளில் இ௠ப்ேபாம், k 
ஆனால் ஼ல ெபடூ்கள் இ௠க்கலாம் கா௧யானௌம், ஒ௠ ஼௣ய உதாரணம் த௠ழேறன், ௛ன்௥ 
பந்ௌகள் மற்௥ம் இரண்௄ ெபடூ்கள் என்௥ ெசால்௩ங்கள், ோர௵்கள் 0 3 1 2 2 1 மற்௥ம் 3 0 என்௥ 
எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம்.
 எனேவ நாங்கள் என்ன ெசய்ழேறாம் என்பைத நாங்கள் 3 ஷட்டல் 2 என்௥ ெசால்ழேறாம், 
அதாவௌ ஐந்ௌ பந்ௌகள் உள்ளன.
 நான் அைத இரண்௄ ெபடூ்களாக ௔ரிக்ழேறன் அவற்௣ல் எௌ௵ேம கா௧யாக இல்ைல, எனேவ 
நான்ஶ வரி நான்ஶ இைடெவளிகளில் ௚ந்ைதய ஼க்கலால் நாம் என்ன ெசய்ேவாம், எனேவ 
இைத க௠த்ொல் ெகாள்௬ங்கள், எனேவ பந்ொன் ஏற்பா௄ இப்ேபாௌ ஒ௠ நான்ஶ ஆஶம் , 
ஒவ்ெவான்௣௧௠ந்ௌம் ஒன்ைறக் க௯த்தால் ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ ழைடக்ஶம்.
 நாங்கள் இைத வரியாகக் க௠ௌழேறாம்  , ஒவ்ெவான்௣௧௠ந்ௌம் 1ஐக் க௯த்தால் 2 3 ஆக 
இ௠க்ஶம் ோர௵் ழைடக்ஶம்.
 ௔றஶ 1 கமா 2 ழைடக்ஶம் என்பதால் , பழரை்வ நான்ஶ வ௯களில் ேதர௵் ெசய்யலாம் 
என்பதால், நான்ஶ ெவவ்ேவ௥ ஏற்பா௄கள் உள்ளன.
  பந்ௌகள் எனேவ ெபடூ்கள் கா௧யாக இ௠க்க அ௑மொக்கப்படாத ேபாௌ இந்த க௠த்ௌ 
ெதளிவாக இ௠க்ஶம் என்௥  நம்௖ழேறன் அல்லௌ ைமனஸ் 1 ஐ ேதரந்்ெத௄ங்கள் சரி k 
நண்பரக்ேள நான் இன்௥ இங்ேக நி௥த்ௌழேறன் 
, அ௄த்த வஶப்௔ல் நீங்கள் க௠த்ைத ௖ரிந்ௌ ெகாள்௴ரக்ள் என்௥ நம்௖ழேறன், நான் இந்த 
கட்டத்ொல் ெதாடங்ஶழேறன், ேம௩ம் நிகழ்தக௵ ெதாடரப்ான ேவ௥ ஼ல ஼க்கல்கைள நாங்கள் 
ோரப்்ேபாம் சரி நண்பரக்ேள நீங்கள் 

Pru
tor
@
IIT
K




