
 छाũो ंका ˢागत है आईआईटी सम˟ा समाधान सũ मŐ संभाʩता पर यह ʩाƥान नंबर एक है
 इसिलए इस सũ मŐ छह ʩाƥान मŐ हम संभाʩता से जुड़ी कई किठन सम˟ाओ ंको हल करŐ गे Ɛोिंक यह एक सम˟ा समाधान सũ है,
हम उस िसȠांत पर Ǜादा ȯान कŐ िūत नही ंकरŐ गे जो मुझे लगता है िक  आप पहले से ही िसȠांत से पįरिचत हœ और यिद आप नही ंहœ तो 
मœ आपको सुझाव दंूगा िक आप आईआईटी पाल के ʩाƥानो ंकी ŵंृखला मŐ जाएं और संभाʩता पर ʩाƥान सुनŐ या आप संभाʩता की
मूल अवधारणाओ ंको संशोिधत करने के िलए अपनी परीƗण पुˑको ंपर वापस जाएं, 
हालांिक इसमŐ  ʩाƥान मœ संभाʩता के सबसे मौिलक पहलुओ ंपर ˙शŊ कŝंगा तािक आप समझ सकŐ  िक Ɛा हो रहा है,
 इसिलए जब हम संभाʩता के बारे मŐ बात करते हœ तो हम शुŝ करते हœ, हम या̊İǅक Ůयोगो ंको देखते हœ,
 इसिलए एक या̊İǅक Ůयोग Ɛा है एक या̊İǅक Ůयोग 
को िनɻानुसार िचिũत िकया जा सकता है  एक ही İ̾थित मŐ िकतनी भी बार िकया जा सकता है यिद इन Ůयोगो ंके पįरणामो ंका संभािवत 
सेट ǒात हो लेिकन 
िकसी भी ʩİƅगत परीƗण का पįरणाम अǒात है जब तक िक इसे िन˃ािदत नही ंिकया जाता है उदाहरण के िलए एक िसſा 
उछालना हम जानते हœ िक पįरणामो ंका संभािवत सेट टी और एच है जो पंूछ और िसर है लेिकन जब तक टॉस का नतीजा नही ंआता है 
तब तक हम नही ंजानते िक यह है या नही ंएक पासे को फŐ कने के समान ही एक िसर या पंूछ होने जा रहा है , पįरणामो ंका संभािवत सेट 
एक दो तीन चार पांच छह है Ɛोिंक यिद आप एक पासा फŐ कते हœ तो पįरणाम इन छह संƥाओ ंमŐ से एक होगा लेिकन हम नही ंजानते 
िक कौन सा आएगा जब तक हम पासे को फŐ कते हœ और पįरणाम को एक िसſे को तीन बार उछालते Šए देखते हœ और पįरणामो ंके 
अनुŢम को ȯान मŐ रखते हœ , 
तो संभािवत पįरणामो ंका सेट तीनो ंिसर का िसर होता है िफर एक पंूछ िसर पंूछ िसर की पंूछ पंूछ पंूछ िसर िसर पंूछ िसर पंूछ पंूछ पंूछ 
और िफर आगे और पंूछ की पंूछ जैसा िक आप जानते हœ िक आठ अलग-अलग अनुŢम हो सकते हœ Ɛोिंक Ůȑेक परीƗण के िलए दो 
संभािवत पįरणाम हœ और
 इसिलए हमŐ दो घन िमलते हœ जो आठ का सेट है संभािवत पįरणाम संकेतन संभािवत पįरणामो ंके इस सेट को ओमेगा या एस के ŝप मŐ 
दशाŊया गया है 
और इसे नमूना ̾थान कहा जाता है,
 इसिलए उस पृʿभूिम के साथ हम एक सम˟ा को हल करते हœ,
 इसिलए हम िजस या̊İǅक Ůयोग का वणŊन कर रहे हœ वह इस Ůकार है सेट एक से एक संƥा चुनŐ  दो तीन चार पांच छ: िबना 
Ůित̾थापन के या̊İǅक ŝप से इसका मतलब है िक यिद आप इस सेट से एक संƥा िनकालते हœ तो आप इसे अभी सेट मŐ वापस नही ं
डालते हœ यिद चुना गया नंबर 
एक Ůमुख संƥा है तो ŜकŐ  अɊथा आप दूसरा नंबर चुनŐ िजसका मतलब है िक िफर से  आप उस सेट से चुन रहे हœ िजसमŐ से एक तȕ 
पहले ही जा चुका है,
 इसिलए बाकी अभाǛ संƥाओ ंमŐ से आप दूसरा नंबर चुनते हœ यिद यह एक अभाǛ है तो आप Ŝक जाते हœ या यिद चुने गए दो नंबर 
दोनो ंहœ तो भी िपका तीसरे नंबर को रोकŐ  िजसका अथŊ है अब सेट मŐ केवल चार तȕ हœ Ɛोिंक पहले Ůयास मŐ एक को पहले ही चुना जा 
चुका है और दूसरे Ůयास मŐ पहले ही चुना जा चुका है।
  शेष चार मŐ से आप एक तीसरी संƥा चुनते हœ,
 इसिलए यह या̊İǅक Ůयोग है सम˟ा नमूना ̾थान का िनमाŊण है इस सम˟ा को कैसे हल िकया जाए तो आइए हम Ůयास करŐ  िक 
पहले Ůयास मŐ छह संƥाएं हœ, हम उनमŐ से िकसी एक को चुन सकते हœ
 इसिलए अगर मœ यहां से शुŝ करता šं तो मुझे पहला Ůयास िलखने दŐ  और संभािवत पįरणाम Ɛा हœ एक दो तीन चार पांच और छह 
हमारा Ůयोग Ɛा कहता है यह कहता है िक यिद यह एक Ůमुख है तो हम वही ंŜक जाते हœ
 इसिलए हम इस िबंदु पर Ŝकते हœ यिद हमŐ एक िमलता है  2 अगर हमŐ 3 िमलता है या अगर हमŐ इन 3 मामलो ंमŐ 5 िमलता है तो 
हमारा आउटपुट केवल एक अंक है अथाŊत् दो या तीन या पांच अब अगर मुझे एक या चार या छह 
िमलते हœ तो हम दूसरी चोटी के िलए जाते हœ
 इसिलए यिद हमŐ एक िमल गया है दूसरे Ůयास मŐ हम जो Ůाɑ कर सकते हœ हम शेष पांच मŐ से कोई भी Ůाɑ कर सकते हœ और
 इसिलए हम इस तरह का Ťाफ खीचं सकते हœ यह एक दो तीन चार पांच  हो सकता है यिद हमारे पास एक चार है तो दूसरे Ůयास मŐ हम 
एक 2 Ůाɑ कर सकते हœ 
3 5 या 6 और अगर हमŐ 6 .
 िमलता है िफर तीसरे Ůयास मŐ हम 1 2 3 4 और 5 Ůाɑ कर सकते हœ अब हम उस Ůयोग पर वापस जाते हœ िजसमŐ कहा गया है िक यिद
यह एक अभाǛ है तो हम Ŝक जाते हœ या यिद दो संƥाएँ जो हमने दोनो ंको उठाया है , तो भी हम Ŝक जाते हœ  हम तीसरे Ůयास के 
िलए जारी रखते हœ
 इसिलए देखते हœ िक हम कब Ŝकते हœ
 इसिलए यह वह जगह है जहां हम Ŝकते हœ और यही वह जगह है जहां हम Ŝकते हœ
 इसिलए इन मामलो ंमŐ पįरणाम 1 2 1 3 एक पांच होते हœ
 इसिलए मœ उɎŐ इसी तरह से घेरता šं यहाँ से हम 2 पर Ŝकते हœ हम 3 पर Ŝकते हœ हम 5 पर Ŝकते हœ Ɛोिंक ये अभाǛ संƥाएँ हœ और
साथ ही हम छह पर Ŝकते हœ Ɛोिंक जो दो संƥाएँ चुनी गई हœ वे सम हœ
 इसिलए अब तक के पįरणाम Ɛा हœ हमŐ 4 2 4 3 4 5 4 6 और मुझे उɎŐ घेरने दŐ  और इसी तरह तीसरे मामले के िलए हम Ŝक जाते हœ 
यिद हमŐ Ůयोग के िनयम के अनुसार 6 2 6 3 6 4 और 6 5 िमलते हœ 
तो हम Ŝकते हœ
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 इसिलए शेष मामलो ंमŐ अब हम तीसरी संƥा चुनने के िलए आगे बढ़ते हœ और मान लीिजए हमŐ ये 1 4 िमल गए हœ तो 1 4 से हम 2 3 5 a
.
 Ůाɑ कर सकते हœ  से हमŐ 2 3 4 और 5 nd 6 1 6 
िमलता है 4 1 से हमŐ 2 3, 5 और 6 िमलते हœ और छह एक से हमŐ दो, तीन, चार और पाँच िमलते हœ, तो एक लंबाई के िकतने नमूना िबंदु हœ
हमारे पास 2 की दो तीन पांच लंबाई है  हमारे पास 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 है और इस मामले मŐ हमारे पास 4 जमा 4 जमा 4 जमा 4 
है यानी 16 तो कुल 30 मœ यह नही ंकर रहा šँ लेिकन आप आसानी से समझ सकते हœ िक यहाँ िबंदु 1 होगा  4 2 1 4 3 वगैरह और इस 
तरह आप 30 संभािवत पįरणामो ंके इंटरसेट की गणना कर सकते हœ जो हम इस या̊İǅक Ůयोग के िलए Ůाɑ कर सकते हœ 
आइए हम एक और सम˟ा को हल करŐ  या̊İǅक Ůयोग इस Ůकार है मान लीिजए िक एक बस ːॉप मŐ 
Ůȑेक याũी चार याũी हो सकते हœ  एक दो या कोई बैग नही ंहै इसका मतलब है िक यह शूɊ है आप बस ːॉप पर आते हœ और एक या 
दो या तीन या चार यािũयो ंको उठाते हœ और Ůȑेक याũी अपना बैग लेता है , नमूना ̾थान का वणŊन  यािũयो ंकी संƥा और संƥा की 
एक जोड़ी के ŝप मŐ करता है।
 बैग का तो आपका नमूना  ई ˙ेस इस Ůकृित के िबंदुओ ंसे बने होते हœ, दो घटक होते हœ एक है आपके Ȫारा चुने गए यािũयो ंकी संƥा 
और आपके Ȫारा उठाए गए बैगो ंकी संƥा,
 इसिलए Ůʲ नमूना ̾थान का वणŊन करता है िक कैसे आगे बढ़ना है, इसी तरह से आप यहां से शुŝ करते हœ।
 यािũयो ंकी संƥा 1 2 3 या 4 हो सकती है यिद यािũयो ंकी संƥा 1 है तो आपके Ȫारा उठाए जा सकने वाले बैगो ंकी संƥा 0 1 या 2 है
 इसिलए ओमेगा से संबंिधत अंक 1 0 1 1 1 1 दो के बराबर है अब मान लीिजए िक आप दो उठाते हœ यािũयो ंको िकतने बैग लेने पड़ 
सकते हœ यह शूɊ हो सकता है यह एक हो सकता है जब उनमŐ से एक के पास एक बैग हो सकता है यह दो हो सकता है एक के पास 
शूɊ बैग हो सकता है अɊ के पास दो बैग हो सकते हœ या दोनो ंके पास एक बैग हो सकता है Ůȑेक तीन या चार
 इसिलए नमूना ̾थान मŐ संबंिधत तȕ दो शूɊ दो एक दो दो दो तीन और दो चार हœ इसी तरह यिद हम तीन से जाते हœ तो हमŐ 3 0 3 1 से 
3 6 िमलेगा
 इसिलए अंक 3 0 3 होने जा रहे हœ 1 तीन दो तीन तीन तीन चार तीन पांच और तीन 6 और इसी तरह 4 से आपको 4 0 4 1 4 2 4 3 4 5 
6 7 और आठ िमल सकते हœ
 इसिलए नमूना ̾थान मŐ कुल अंक जो िक ओमेगा की कािडŊनैिलटी के बराबर है 3 जमा 5 जमा 7 ɘस 9 20 4 के बराबर है।
 अब सवाल यह है िक आपको नमूना ̾थान की गणना करने की आवʴकता Ɛो ंहै यह महȕपूणŊ है Ɛोिंक हम बाद मŐ देखŐगे िक हम 
संभािवत आउटपुट के कुछ सबसेट के साथ संभावनाओ ंको जोड़ने का Ůयास करŐ गे और इसके िलए हमŐ जो चािहए वह है  उपसमुǄय 
का आकार िजसमŐ हम Ŝिच रखते हœ और नमूना ̾थान का कुल आकार Ɛा है जैसा िक हम बाद मŐ देखŐगे
 इसिलए नमूना ̾थान का िनमाŊण अब बŠत महȕपूणŊ है अब तक हमने देखा है िक नमूना ̾थान सीिमत हœ लेिकन यह नही ंहै  यह 
आवʴक है िक यह नमूना ̾थान हमेशा पįरिमत रहने वाला है उदाहरण के िलए आइए हम िनɻिलİखत उदाहरण पर िवचार करŐ  िक आप
एक िसſा बार-बार उछालते हœ जब तक िक आपको एक शीषŊ नही ंिमलता है पहले िसर को Ůाɑ करने के िलए आवʴक टॉस की 
संƥा नमूना का वणŊन करŐ   यिद यह एक है तो अंतįरƗ मŐ टॉस की संƥा का मतलब है िक पहले टॉस मŐ आपको एक िसर िमला है यिद 
यह दो है तो इसका मतलब है िक पहले टॉस मŐ आपको एक टेल िमलती है और उसके बाद िसर आता है यिद यह 3 है तो आपको 2 टेल 
िमलते हœ उसके बाद  एक िसर अगर यह उस मŐ है तो इसका मतलब है िक आपको पहले एन माइनस एक परीƗण िमला है , वे सभी पंूछ 
हœ और उसके बाद एक िसर है और एन कोई सकाराȏक पूणाōक हो सकता है
 इसिलए आपका ओमेगा अनंत तक 1 2 3 होने जा रहा है 
जो िक सभी का सेट है संभािवत पूणाōक िजɎŐ हम जानते हœ िक अनंत है, हालांिक यह अनंत है, यह गणनीय है , बेशुमार नमूना ̾थान के 
साथ Ůयोग हो सकता है, उदाहरण के िलए मान लीिजए िक हम अंतराल शूɊ से एक तक एक िबंदु चुनते हœ,  िजसका अथŊ है िक हम एक 
वाˑिवक संƥा को चुनना चाहते हœ 
खुले अंतराल मŐ अंतराल शूɊ से एक इसे चुनने के िकतने संभािवत तरीके हœ चयन के संभािवत तरीको ंकी संƥा अनंत है लेिकन इससे भी
महȕपूणŊ बात यह है िक यह गणनीय नही ंहै मुझे आशा है िक आप गणनीय या संयुƅ के बीच अंतर को समझŐगे  गणनीय
 इसिलए इसे आसान बनाने के िलए एक अनंत सेट ओमेगा को गणनीय कहा जाता है यिद ओमेगा के तȕो ंऔर Ůाकृितक संƥाओ ंके 
इस सेट का एक से एक मानिचũण हो तो पहले के उदाहरण मŐ चंूिक सेट ˢयं अनंत तक एक दो तीन है  Ůाकृितक मानिचũण वहाँ वैसे 
भी मौजूद है यिद ऐसा मानिचũण मौजूद नही ंहै तो यह बेशुमार है
 इसिलए अंतराल शूɊ से एक तक बेशुमार है Ɛोिंक िकɎी ंदो वाˑिवक संƥाओ ंके बीच 0.
2 और 0.
35 िफर से हमारे पास असीम ŝप से कई संभािवत वाˑिवक संƥाएँ हो सकती हœ
 इसिलए हम एक नही ंबना सकते  सकाराȏक पूणाōक और ओमेगा के बीच एक-से-एक मानिचũण मœने इसका उʟेख Ɛो ंिकया Ɛोिंक
ʩाƥान की इस ŵंृखला के अंत मŐ मœ कुछ उदाहरण कŝंगा जहां ओमेगा बेशुमार है और यह आपके ǒान के िलए है िक ऐसे मामलो ंमŐ 
कैसे करŐ  आप Ůाियकता की गणना करते हœ ठीक है तो आइए िनɻिलİखत या̊İǅक Ůयोगो ंपर िवचार करŐ  मान लŐ िक हमारे पास 10 
समान लाल गŐदŐ  हœ िजɎŐ हमŐ उɎŐ तीन बƛे मŐ रखने की आवʴकता है जैसे िक कोई भी िडɬा खाली नही ंहै, गŐदो ंको टोकįरयो ंd 
मŐ डालने के िकतने संभािवत तरीके हœ तािक Ůʲ नोट एक गŐद समान हो और दो कोई भी 
िडɬा खाली न हो इन दोनो ंका Ɛा महȕ है तो आइए पहले मœ  समझाएं िक मान लीिजए िक हमारे पास तीन गŐदŐ  एबीसी हœ, 
िजसका अथŊ है िक हम तीन गŐदो ंके बीच अंतर कर सकते हœ, वे समान नही ंहœ , हम िकतने तरीको ंसे दो बƛे मŐ रख सकते हœ जैसे िक 
कोई भी खाली नही ंहै, यही सवाल है
 इसिलए हम इसे िनɻ तरीके से कर सकते हœ कॉमा बीसी जो िक बी कॉमा एसी सी कॉमा अबाब कॉमा सी एसी कॉमा बी और बीसी a 
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कॉमा को ʩवİ̾थत करने का एक तरीका है,
 इसिलए छह संभािवत तरीके हœ लेिकन यिद गŐदŐ  समान हœ तो हमारे पास केवल िनɻिलİखत संभावनाएं हœ: पहले बॉƛ मŐ एक और दूसरे मŐ
दो  बॉƛ और पहले बॉƛ मŐ दो और दूसरे बॉƛ मŐ एक 
इसे ʩवİ̾थत करने का कोई अɊ तरीका नही ंहै,
 इसिलए केवल दो संभािवत तरीके हœ Ɛोिंक कोई भी बॉƛ खाली नही ंहोगा यिद ई कुछ बॉƛ खाली होने दŐ  तो पहले मामले मŐ w  
हमारे पास दो और संभावनाएं हो सकती हœ जो िक एबीसी और 0 दूसरे मŐ या 0 और एबीसी है
 इसिलए 
दूसरे मामले मŐ कुल आठ संभावनाएं हमारे पास तीन शूɊ हो सकती हœ और 0 3 भी
 इसिलए 4  संभावनाएं मुझे आशा है िक आप एबीसी जैसी समान गŐदो ंऔर अलग-अलग गŐदो ंके महȕ को समझते हœ और कुछ बॉƛ को
खाली रखते हœ और कोई बॉƛ खाली नही ंरखते हœ जो एक और बदलाव है अब हमारी सम˟ा दस गŐदो ंको तीन बॉƛ मŐ डालने की है 
जैसे िक इनमŐ से कोई भी नही ं बॉƛ खाली है तो ऐसा कैसे करŐ  
इन 10 गŐदो ंपर िवचार करŐ  इन 10 गŐदो ंमŐ से हमŐ बॉƛ मŐ एक योग बॉƛ दो मŐ और बॉƛ तीन मŐ योग डालना है तो आप सम˟ा का 
समाधान िकतने तरीको ंसे कर सकते हœ इस Ůकार है  मुझे थोड़ी शुŜआत से शुŝ करना चािहए मान लीिजए िक केवल एक बॉƛ है तो 
संभावनाओ ंकी संƥा एक के बराबर है आप सभी गŐदो ंको बॉƛ मŐ डालते 
हœ मान लीिजए िक दो बॉƛ हœ तो संभावना पहले बॉƛ मŐ नौ मŐ से एक हœ दूसरे बॉƛ मŐ दो पहले बॉƛ मŐ आठ दूसरे बॉƛ मŐ हœ es 
तािक आप आसानी से समझ सकŐ  िक अंक इस तरह होने जा रहे हœ तो िकतनी संभावनाएं हœ यह बŠत आसान है िक नौ होगें  संभावनाओ ं
को अब तीन बॉƛ माना जाता है और कोई भी खाली नही ंरहेगा
 इसिलए पहले बॉƛ मŐ िकतने तȕ हो सकते हœ एक दो तीन 4 5 6 7 Ɛा हमारे पास 7 से अिधक हो 
सकते हœ Ɛोिंक नही ंहमारे पास आठ भी हो सकते हœ हमारे पास आठ हो सकते हœ  वहां और िफर शेष दो हम एक डाल सकते हœ
 इसिलए पहले बॉƛ के िलए आठ संभावनाएं हœ, अब िकतनी गŐदŐ  शेष हœ शेष गŐदो ंकी संƥा 9 8 7 6 5 चार तीन दो हœ,
 इसिलए इɎŐ दो बॉƛ मŐ रखा जा सकता है और तीसरा िकतने तरीको ंसे इसकी गणना करना बŠत आसान है Ɛोिंक जब 10 बॉƛ 10 
गŐदŐ  होती हœ तो हमने पाया िक हम दो बॉƛ मŐ नौ तरह से रख सकते हœ
 इसिलए जब नौ गŐदŐ  होती हœ तो हम इसे आठ तरीको ंसे रख सकते हœ  ई आठ हœ हम इसे सात तरीको ंसे रख सकते हœ और जब दो होते हœ 
तो हम इसे केवल एक ही तरीके से रख सकते हœ जो िक दूसरे बॉƛ मŐ एक और तीसरे बॉƛ मŐ से एक है
 इसिलए 
संभावनाओ ंकी कुल संƥा 1 जमा 2 ɘस तक के बराबर है 8 आठ गुणा आठ के बराबर है एक बराबर नौ बटा दो बराबर 36 
अलग-अलग तरीको ंसे अब मान लीिजए िक हमारे पास  20 अलग-अलग बƛे मŐ सौ समान गŐदŐ  हœ जैसे िक उनमŐ से कोई भी खाली नही ं
है तो अंदर जाना संभव नही ंहै  इस तरह Ɛोिंक Ůȑेक चरण मŐ जैसे-जैसे बƛो ंकी संƥा बढ़ती है, हमारे पास कई संभावनाएं आ रही 
हœ,
 इसिलए इसे कैसे हल िकया जाए, तो मान लीिजए िक समान गŐदŐ  हœ, िजɎŐ हमने दस िलया है,n 
 इसिलए मुझे दस डŌ ा करने दŐ  और हमŐ इसे तीन बॉƛ मŐ रखना होगा।
 
हम दो गŐदो ंके बीच के अंतर पर Ɛा िवचार करते हœ मान लीिजए िक मœने वहां एक लंबवत रेखा डाली है िजसका अथŊ है िक मœ इसे दो 
अलग-अलग िहˣो ंमŐ िवभािजत कर रहा šं मान लीिजए िक मœ ऐसी रेखाओ ंको चुनता šं तो मœ पहले बॉƛ मŐ कह सकता šं िक सेकŐ ड मŐ
एक गŐद है  बॉƛ मŐ तीसरे बॉƛ मŐ पाँच गŐदŐ  हœ, चार गŐदŐ  हœ,nd 
 इसिलए यह िनɻिलİखत िवɊास की ओर जाता है, दूसरी तरफ एक पाँच चार, मान लीिजए िक मœ दो पंİƅयो ंको चुनता šँ और ये एक 
साथ मुझे िमल जाएगा पहले बॉƛ मŐ तीन गŐदŐ  हœ दो गŐदŐ   दूसरे बॉƛ मŐ और तीसरे बॉƛ मŐ पांच गŐदŐ  तािक आपको यह पता चल सके िक 
इस सम˟ा को कैसे हल िकया जाए,
 इसिलए नौ अंतरालो ंमŐ से हमŐ ऊȰाŊधर रेखा लगाने के िलए दो का चयन करना होगा
 इसिलए समाधानो ंकी संƥा 10 माइनस 1 है 3 माइनस 1 चुनŐ बराबर है 9 सी 2 भाǛ 9 बटा भाǛ 2 गुणा भाǛ 7 बराबर 8 गुणा 9 
बटा 2 बराबर 36 है हमŐ वही उȅर िमलता है जो हमŐ पहले िमला था
 इसिलए सामाɊ तौर पर यिद 
समान गŐदो ंमŐ होना है  k 
बƛो ंमŐ इस तरह रखŐ िक कोई भी बॉƛ खाली न हो तो संभािवत तरीको ंकी संƥा माइनस 1 माइनस 1 के बराबर है और मœने n ck 
िदखाया है िक हम इस नंबर पर कैसे पŠंचते हœ तो आइए हम उसी िसȠांत के आधार पर एक सम˟ा को हल करŐ  तीन धनाȏक 
संƥाओ ं को िकतने तरीको ंxyz 
से चुना जा सकता है जैसे िक जमा जमा के बराबर है।x y z 15 
 मान लीिजए िक यह सम˟ा है तो हम इसे आसानी से एक समान गŐद और बॉƛ सम˟ा मŐ तोड़ सकते हœ
 इसिलए 15 पर िवचार करŐ  तािक हम कर सकŐ   उɎŐ समान मान लŐ Ɛोिंक वे समान हœ अब मुझे तीन संƥाओ ंका पता लगाना है जैसे िक
उनका योग 15 पहले से ही मेरे पास 15 है
 इसिलए मœ मनमाने ढंग 
से चौदह अंतराल मŐ दो पंİƅयो ंका चयन कर सकता šं और इससे मुझे िवभाजन दो अʙिवराम आठ अʙिवराम िमलता है पांच तो उɎŐ 
ʩवİ̾थत करने का एक संभािवत तरीका है दो के बराबर है आठ के बराबर है और पांच के बराबर है औरx y z 
 इसिलए संभािवत तरीके 14 हœ और आप समझ सकते हœ िक हमŐ यह संƥा कैसे िमली अब िनɻिलİखत पर िवचार करŐ  हमारे पास c 2 
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दस समान हœ  गŐदो ंको तीन बƛो ंमŐ इस तरह रखा जाए िक कोई भी बॉƛ खाली रहे, संभावनाओ ंकी संƥा िकतनी है, यह सवाल है तो 
हम इसे कैसे हल करते हœ हमारे पास उस İ̾थित का समाधान है जब कोई बॉƛ खाली नही ंहो सकता है लेिकन यहाँ कोई भी बॉƛ 
खाली रह सकता है, हम िनɻिलİखत भी करते हœ,
 इसिलए गŐदो ंके साथ-साथ हम भी जोड़ते हœ,k 
 इसिलए मœ उɎŐ एक अलग रंग मŐ डाल दंू, तो यह गŐदŐ  हœ और यह बॉƛ हैn k 
 इसिलए हमारे पास ɘस कई अलग-अलग आइटम हœ िकतने तरीको ंसे ɘस को बॉƛ मŐ िवतįरत िकया जा सकता है n k n k k 
जैसे िक कोई बॉƛ खाली नही ंहै
 इसिलए ɘस तȕो ंको बॉƛ मŐ इस तरह रखा जा सकता है िक कोई भी खाली न हो ɘस माइनस 1 माइनस 1 n k k n k ck 
और मœ दावा करता šं  यह समाधानो ंकी संƥा है, Ɛोिंक अब हमारे पास िवभाजन हœ, उनमŐ से कोई भी खाली नही ंहै, तो िकतनी गŐदŐ  k 
हœ ɘस गŐदŐ  Ůȑेक कॉİ̢फ़गरेशन से एक घटाएंn k 
 इसिलए अब हमारे पास 

बॉƛ मŐ गŐदŐ  होगंी लेिकन कुछ बॉƛ हो सकते हœ खाली भी तो मœ आपको एक छोटा सा उदाहरण देता šं जैसे तीन गŐदŐ  और दो बƛे k 
हम जानते हœ िक समाधान 0 3 1 2 2 1 और 3 0 हœ।
 तो हम जो कर रहे हœ वह कह रहे हœ िक 3 जमा 2 यानी पांच गŐदŐ  हœ और मœ इसे दो बƛो ंमŐ िवभािजत कर रहा šँ जैसे िक उनमŐ से कोई 
भी खाली नही ंहै
 इसिलए हम चार पंİƅ चार अंतरालो ंमŐ से िपछली सम˟ा से Ɛा करते हœ हम एक िवभाजन चुनते हœ
 इसिलए इस पर िवचार करŐ
 इसिलए गŐद की ʩव̾था 
अब एक चार है यिद हम उनमŐ से Ůȑेक मŐ से एक घटाते हœ तो हमŐ शूɊ तीन इसी तरह िमलता है यिद  हम इसे रेखा मानते हœ तो हमारे 
पास 2 3 का हल होगा 
यिद मœ उनमŐ से Ůȑेक से 1 घटाता šं तो हमŐ 1 अʙिवराम 2 िमलता है अब आप समझते हœ िक हम िवभाजन को चार तरीको ंसे चुन 
सकते हœ, इसके िलए चार अलग-अलग ʩव̾थाएं हœ  गŐदो ंतो मुझे आशा है िक यह अवधारणा ˙ʼ है जब बƛे खाली होने की अनुमित 
नही ंहै समाधान की संƥा शूɊ से 1 सीके शूɊ से 1 है जब बƛे खाली होने की अनुमित है तो समाधान की संƥा एन ɘस के शूɊ n 
से 1 सी है या माइनस 1 चुनŐ ठीक है दोˑो ंमœ आज यहां Ŝकता šं मुझे आशा है िक आप अगली कƗा मŐ अवधारणा को समझ गए हœ, k 
मœ इस िबंदु पर शुŝ कŝंगा और हम संभाʩता से संबंिधत कुछ अɊ सम˟ाओ ंको हल करŐ गे ठीक है दोˑो ंआप 
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