
 
સંભિવતતા પરના સમչયાનું િનરાકરણ સԋમા ંિવԾાથӯઓનું չવાગત છે આ લ՘ેચર નંબર વન છે
 તેથી આ સԋમા ંછ Ԑવચનોમાં આપણે ઘણી મնુકેલ સમչયાઓને ઉકેલીશું કારણ કે આ એક સમչયા હલ કરવાનું સԋ છે જ ેહંુ ધાԀં છંુ 
તેના પર અમે વધુ իયાન કેિլԍત કરીશું નહી.ં
 તમે િસԺાંતથી પહેલેથી જ પિરિચત છો અને જો તમે ન હોવ તો હંુ તમને ԚેણીબԺ Ԑવચનો પર જવા અને સભંાવના iit pal 
પરના Ԑવચનો સાભંળવા અથવા સંભિવતતાના મૂળભૂત ՚યાલોને સુધારવા માટે તમારી પરીԟણ પչુતકો પર પાછા જવાનું સૂચન કરીશ

જો કે આમાં  Ԑવચનો હંુ સંભાવનાના સૌથી મૂળભૂત પાસાઓ પર չપશӪ કરીશ જથેી તમે સમӾ શકો કે શું થઈ રՑું છે
 તેથી ચાલો ԧાર ેઆપણે સંભાવના િવશે વાત કરીએ ըયાર ેશԁ કરીએ અમે રլેડમ Ԑયોગો જોઈએ જથેી રլેડમ Ԑયોગ શું છે તે રլેડમ 
Ԑયોગને 
નીચે Ԑમાણે દશાӪવી શકાય છે  સમાન  િչથિત હેઠળ ગમે તેટલી વખત હાથ ધરવામાં આવે છે જો આ Ԑયોગો પિરણામોનો સંભિવત 
સમૂહ ӽણીતો હોય પરંતુ 
કોઈપણ յયિԝગત અજમાયશનું પિરણામ 
ԧાં સધુી તે અમલમાં ન આવે ըયા ંસુધી અԥાત છે 
ઉદાહરણ તરીકે િસԜો ફӱકવાથી આપણે ӽણીએ છીએ કે પિરણામોનો સંભિવત સમૂહ અને છે જ ેપંૂછડી અને માથું છે પરંતુ t h 
ԧાં સધુી ટોસનું પિરણામ બહાર ન આવે ըયા ંસુધી આપણે ӽણતા નથી કે તે છે કે કેમ.
 માથું કે પૂંછડી બનવું એ જ રીતે ડાઇ ફӱકવાથી પિરણામોનો સભંિવત સેટ એક બે ԋણ ચાર પાંચ છ છે કારણ કે જો તમે ડાઇ ફӱકશો તો 
પિરણામ આ છ નંબરોમાંથી એક હશે પણ અમને ખબર નથી કે કયો એક આવશે.
 ԧાં સધુી આપણે ડાઇ ફӱકીએ અને પિરણામ ન જુઓ ըયા ંસુધી એક િસԜો ԋણ વખત ફӱકી દઈએ અને પિરણામોનો ԃમ નોધંીએ 
જથેી સંભિવત પિરણામોનો સમૂહ ԋણેય છે હેડ હેડ હેડ પછી પંૂછડીનું હેડ પંૂછડીનું હેડ પંૂછડી પૂંછડી પૂંછડી  પૂંછડી અને પછી આગળ 
અને પૂંછડી પૂંછડી જમે તમે ӽણો છો ըયા ંઆઠ અલગ-અલગ િસՄլસ હોઈ શકે છે કારણ કે દરકે અજમાયશ માટે બે સંભિવત 
પિરણામો છે અને
 તેથી અમને બે Ԟુબ મળે છે જ ેઆઠ છે.
 સંભિવત પિરણામોની નોધં શԞ પિરણામોના આ સમૂહને ઓમેગા અથવા તરીકે સૂિચત કરવામા ંઆવે છે s 
અને તેને સձેપલ չપેસ ઓકે કહેવામાં આવે છે,
 તેથી તે પՌૃભૂિમ સાથે ચાલો આપણે એક સમչયા હલ કરીએ જથેી આપણે જ ેરլેડમ Ԑયોગનું વણӪન કરી રՑા છીએ જ ેનીચે મજુબ છે 
સેટ એકમાથંી એક નંબર પસંદ કરો  બે ԋણ ચાર પાંચ છ રլેડમ પર િરխલેસમլેટ વગર િરխલેસમլેટ વગરનો અથӪ એ છે કે જો તમે આ 
સેટમાંથી કોઈ નંબર કાઢો છો તો તમે તેને સેટમાં પાછંુ મૂકશો નહી ંજો પસંદ કરલેો નંબર અિવભાԧ નંબર છે તો બંધ કરો નહી ંતો 
તમે બીજો નંબર પસંદ કરો જનેો અથӪ ફરીથી થાય છે  તમે જ ેસમૂહમાંથી એક તըવ પહેલેથી જ ચાճયા ગયા છે તેમાથંી તમે પસંદ કરી 
રՑાં છો
 તેથી બાકીના અિવભાԧ નંબરોમાંથી તમે બીજો નંબર પસંદ કરો જો તે Ԑાઇમ હોય તો તમે રોકો છો અથવા જો પસંદ કરલે બે નંબરો

બંને હોય તો પણ રોકો અլયથા પીકા ԋીӽ નંબરનો અથӪ થાય છે.
 હવે સેટમા ંમાԋ ચાર તըવો છે કારણ કે એક પહેલા Ԑયાસમાં પસંદ કરવામાં આવી ચԞુું છે એકને બીӽ Ԑયાસમાં પસંદ કરવામાં 
આյયું છે હવે બાકીના ચારમાંથી તમે ԋીજો નંબર પસંદ કરોou  
 તેથી આ રլેડમ Ԑયોગ છે આ સમչયાનું િનરાકરણ કેવી રીતે કરવું તે નમૂનાની જ՛યાનું િનમાӪણ છે
 તેથી ચાલો આપણે Ԑયાસ કરીએ કે Ԑથમ Ԑયાસમાં શԁઆતમાં છ સ՚ંયાઓ હોવાથી આપણે તેમાંથી કોઈપણ એક પસંદ કરી 
શકીએ.

 તેથી જો હંુ અહીથંી શԁ કԀં તો મને પહેલો Ԑયાસ લખવા દો અને સંભિવત પિરણામો શું છે એક બે ԋણ ચાર પાંચ અને છ અમારો 
Ԑયોગ શું કહે છે તે કહે છે કે જો તે અિવભાԧ છે તો આપણે ըયા ંઅટકીએ છીએ
 તેથી જો આપણને મળે તો આપણે આ િબંદુએ અટકીએ છીએ  2 જો આપણને 3 મળે અથવા જો આપણને આ 3 કેસોમાં 5 મળે તો 
આપણંુ આઉટપુટ માԋ એક અંક છે એટલે કે બે અથવા ԋણ કે પાંચ હવે જો મને એક અથવા ચાર કે છ મળે 
તો આપણે બીӽ િશખર પર જઈએ છીએ
 તેથી જો આપણને એક મմયો હોય તો બીӽ Ԑયાસમાં આપણે જ ેમેળવી શકીએ છીએ તે બાકીના પાંચમાથંી કોઈપણ મેળવી શકીએ 
છીએ અને
 તેથી આપણે આ રીતે Ԇાફ દોરી શકીએ છીએ તે બે ԋણ ચાર પાંચ છ હોઈ શકે છે જો આપણને ચાર મմયા હોય તો બીӽ Ԑયાસમાં 
આપણે એક 2 મેળવી શકીએ.
 
3 5 અથવા 6 અને જો આપણને 6 મળે પછી ԋીӽ Ԑયાસમાં આપણે 1 2 3 4 અને 5 મેળવી શકીએ છીએ હવે ચાલો આપણે Ԑયોગ 
પર પાછા જઈએ તે કહે છે કે જો આ અિવભાԧ છે તો આપણે રોકીએ છીએ અથવા જો આપણે જ ેબે નંબરો લીધા છે તે બંને સમ 
હોય તો આપણે રોકીએ છીએ.
 આપણે ԋીӽ Ԑયાસ માટે ચાલુ રાખીએ છીએ
 તેથી ચાલો જોઈએ કે આપણે Ԟાર ેઅટકીએ છીએ
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 તેથી આ તે છે ԧાં આપણે રોકીએ છીએ તે જ જ՛યાએ રોકીએ છીએ અને આ તે છે ԧાં આપણે રોકીએ છીએ
 તેથી આ િકչસામાં પિરણામો 1 2 1 3 એક પાંચ છે
 તેથી ચાલો હંુ તેમને સમાન રીતે વતુӪળ કԀં અહીથંી આપણે 2 પર અટકીએ છીએ આપણે 3 પર અટકીએ છીએ આપણે 5 પર 
અટકીએ છીએ કારણ કે આ અિવભાԧ સ՚ંયાઓ છે અને આપણે છ પર અટકીએ છીએ કારણ કે જ ેબે સ՚ંયાઓ પસંદ કરવામા ં
આવી છે તે પણ છે
 તેથી અըયાર સધુીના પિરણામો શું છે આપણને 4 2 4 3 4 5 મળે છે 4 6 અને હંુ તેમને વતુӪળ કરવા દો અને તે જ રીતે ԋીӽ કેસ માટે 
જો આપણને Ԑયોગના િનયમ મજુબ 6 2 6 3 6 4 અને 6 5 મળે તો આપણે રોકીએ છીએ
 તેથી બાકીના કેસોમાં આપણે હવે ԋીજો નંબર પસંદ કરવા આગળ વધીએ છીએ અને ધારો કે આપણને આ 1 4 મմયા તો 1 4 થી 
આપણે 2 3 5 મેળવી શકીએ 1 6 માંથી આપણને 2 3 4 અને 4 1 માંથી 5 મળે છે આપણને 2 3 પાચં અને છ મળે છે અને a nd 6 
છ એકમાથંી આપણને બે ԋણ ચાર અને પાંચ મળે છે તો કેટલા નમૂના િબંદુઓ છે એક લંબાઈ આપણી પાસે 2 ની બે ԋણ પાંચ લંબાઈ 
છે  આપણી પાસે 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 છે અને આ િકչસામાં આપણી પાસે 4 વԱા 4 વԱા 4 વԱા 4 છે એટલે કે 16 એટલે કુલ 30
હંુ તે નથી કરી રՑો પણ તમે સરળતાથી સમӾ શકશો કે અહીનંો મԹુો 1 હશે.
  4 2 1 4 3 વગેર ેઅને તે જ રીતે તમે 30 સંભિવત પિરણામોના આંતર-સમૂહની ગણતરી કરી શકો છો  જ ેઆપણે આ રլેડમ Ԑયોગ 
માટે મેળવી શકીએ છીએ, 
ચાલો આપણે બીӾ સમչયાનું િનરાકરણ કરીએ જ ેરլેડમ Ԑયોગ નીચે મજુબ છે ધારો કે બસ չટોપમાં 
દરકે મુસાફરો ચાર મુસાફરો હોઈ શકે છે.
  એક બે અથવા નો બેગ છે એટલે કે આ શૂլય છે તમે બસ չટોપ પર આવો અને એક અથવા બે અથવા ԋણ કે ચાર મુસાફરોને ઉપાડો 
અને દરકે મુસાફર તેની અથવા તેણીની બેગ લે છે તે નમૂનાની જ՛યાને  મુસાફરોની સં՚યા અને સ՚ંયાની જોડી તરીકે વણӪવે છે.
 બેગની જથેી તમારા નમૂના  չપેસ આ Ԑકૃિતના િબંદુઓથી બનેલી હોય છે બે ઘટકો હોય છે એક તમે પસંદ કરલેા મુસાફરોની e 
સ՚ંયા અને તમે પસંદ કરલેી બેગની સ՚ંયા
 તેથી ԐՇ એ છે કે નમૂના જ՛યાનું વણӪન કરો કે કેવી રીતે આગળ વધવંુ
 તેથી તે જ રીતે તમે અહીથંી Ԑારંભ કરો મુસાફરો 1 2 3 અથવા 4 હોઈ શકે છે જો મુસાફરની સ՚ંયા 1 હોય તો તમે પસંદ કરી શકો તે 
બેગની સ՚ંયા 0 1 અથવા 2 છે
 તેથી ઓમેગાના પોઈլટ 1 0 1 1 1 બે છે હવે ધારો કે તમે બે ઉપાડો છો  મુસાફરોએ કેટલી બેગ પસંદ કરવી પડશે તે શլૂય હોઈ શકે છે
તે એક હોઈ શકે છે ԧાર ેતેમાંથી કોઈની પાસે એક બેગ હોઈ શકે છે તે બે હોઈ શકે છે એક પાસે શլૂય બેગ હોઈ શકે છે અլય બે બેગ 
હોઈ શકે છે અથવા બંને પાસે એક-એક બેગ ԋણ કે ચાર હોઈ શકે છે
 તેથી નમૂનાની જ՛યામા ંઅનુԁપ તըવો બે શլૂય છે બે એક બે બે બે ԋણ અને બે ચાર એ જ રીતે જો આપણે ԋણમાથંી જઈશું તો 
આપણને 3 0 3 1 સુધી 3 6 મળશે
 તેથી િબંદુઓ 3 0 3 થશે  1 ԋણ બે ԋણ ԋણ ԋણ ચાર ԋણ પાંચ અને ԋણ 6 અને તે જ રીતે 4 થી તમને 4 0 4 1 4 2 4 3 4 4 5 6 7 
અને આઠ મળી શકે છે
 તેથી નમૂનાની જ՛યામા ંપોઈլટની કુલ સ՚ંયા 
જ ેઓમેગાની મ՚ુયતા છે તે 3 વԱા 5 વԱા 7 બરાબર છે વԱા 9 બરાબર 20 4.
 હવે ԐՇ એ છે કે તમાર ેનમૂના જ՛યાની ગણતરી કરવાની શા માટે જԁર છે 
આ મહըવપૂણӪ છે કારણ કે આપણે પછીથી જોઈશું કે આપણે સંભિવત આઉટપુટના કેટલાક સબસેટ સાથે સંભાવનાઓને સાંકળવાનો 
ԐયԴ કરીશું અને તેના માટે આપણને શું જોઈએ છે  સબસેટનું કદ કે જમેાં અમને રસ છે અને નમૂનાની જ՛યાનું કુલ કદ શું છે કારણ કે
આપણે પછી જોઈશું
 તેથી નમૂનાની જ՛યાનું િનમાӪણ હવ ેખૂબ જ મહըવપૂણӪ છે અըયાર સધુી આપણે જોયંુ છે કે નમૂનાની જ՛યાઓ મયાӪિદત છે પરંતુ તે 
નથી  જԁરી છે કે આ નમૂનાની જ՛યા હંમેશા મયાӪિદત રહેશે ઉદાહરણ તરીકે ચાલો નીચેના ઉદાહરણને իયાનમાં લઈએ 
ԧાં સધુી તમને હેડ ન મળે ըયા ંસુધી તમે એક િસԜો વારંવાર 
ફӱકી દો 
, Ԑથમ હેડ મેળવવા માટે જԁરી ટોસની સ՚ંયા નમૂનોનું વણӪન કરો.
 չપેસ જથેી ટોસની સ՚ંયા જો તે એક હોય તો તેનો અથӪ એ કે Ԑથમ ટોસમાં તમને માથંુ મմયું જો તે બે હોય તો તેનો અથӪ એ કે Ԑથમ 
ટોસમાં તમને પૂંછડી મળે છે અને જો તે 
3 હોય તો માથા પછી આવે છે, તો તમને 2 પૂંછડીઓ મળે છે.
 હેડ જો તેમાં હોય તો તેનો અથӪ એ છે કે તમને Ԑથમ માઈનસ વન ટӬ ાયલ મળી છે તે તમામ પૂંછડીઓ છે અને ըયારબાદ હેડ છે અને n 

કોઈપણ સકારાԵક પૂણાӭક હોઈ શકે છેn 
 તેથી તમાԀં ઓમેગા અનંત સુધી 1 2 3 હશે જ ેબધાનો સમૂહ છે સંભિવત પૂણાӭકો કે જ ેઆપણે ӽણીએ છીએ કે તે અનંત છે જો કે તે 
અનંત છે તે ગણી શકાય તેવું છે ըયા ંઅગિણત નમૂના જ՛યા સાથે Ԑયોગ હોઈ શકે છે
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે ધારો કે આપણે અંતરાલ શլૂયમાંથી એક િબંદુ પસંદ કરીએ છીએ  જનેો અથӪ છે કે આપણે વાչતિવક સ՚ંયા 
પસંદ કરવા માંગીએ છીએ 
ખુճલા અંતરાલમાં અંતરાલ શլૂયથી એક સુધી તેને પસંદ કરવાની કેટલી સંભિવત રીતો પસંદગીના સંભિવત માગӷની સ՚ંયા અનંત છે 
પરંતુ વધુ મહՕવની વાત એ છે કે તે ગણતરીપાԋ નથી હંુ આશા રાખું છંુ કે તમે ગણતરીપાԋ અથવા અન વ՞ચેનો તફાવત સમજો છો  
ગણવાયો՛ય
 તેથી તેને સરળ બનાવવા માટે એક અનંત સમૂહ ઓમેગાને ગણવાયો՛ય કહેવાય છે જો ըયા ં
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ઓમેગાના તըવો અને કુદરતી સ՚ંયાઓના આ સમૂહનું મેિપંગ એકથી એક હોય તો અગાઉના ઉદાહરણમાં કારણ કે સેટ પોતે જ એક 
બે ԋણ અનંત સુધીનો છે.
 કુદરતી મેિપંગ કોઈપણ રીતે અિչતըવમાં છે જો આ Ԑકારનું મેિપંગ અિչતըવમાં ન હોય તો તે અગિણત છે
 તેથી શા માટે અંતરાલ શլૂયથી એક અગિણત છે કારણ કે કોઈપણ બે વાչતિવક સ՚ંયાઓ વ՞ચે ફરીથી 0.
2 અને 0.
35 કહે છે કે આપણી પાસે અસ՚ંય સંભિવત વાչતિવક સ՚ંયાઓ હોઈ શકે છે
 તેથી આપણે એક બનાવી શકતા નથી.
  સકારાԵક પૂણાӭકોના સમૂહ અને ઓમેગા વ՞ચે વન-ટુ-વન મેિપંગ શા માટે મӱ આનો ઉճલેખ કયӷ કારણ કે յયા՚યાનની આ Ԛેણીના 
અંતમાં હંુ કેટલાક ઉદાહરણો આપીશ ԧાં ઓમેગા અસ՚ંય છે અને તે તમારા ԥાન માટે છે કે આવા િકչસાઓમાં કેવી રીતે તમે 
સંભાવનાની બરાબર ગણતરી કરો તો ચાલો આપણે નીચેના રլેડમ Ԑયોગો իયાનમાં લઈએ ધારો કે આપણી પાસે 10 સરખા લાલ 
દડાઓ છે જનેે આપણે 
ԋણ બો՘સમાં મૂકવાની જԁર છે જમે કે એક પણ બો՘સ ખાલી નથી , બાչકેટમાં ડી બોલ મૂકવાની કેટલી સંભિવત રીતો છે
 તેથી તે ԐՇ નોધં છે કે એક બોલ સમાન છે અને બે બો՘સમાંથી એક પણ ખાલી રહેશે નહી ંઆ બેનું શું મહըવ છે તો ચાલો પહેલા મને 
જણાવો  સમӽવો કે ધારો કે આપણી પાસે ԋણ બોલ એબીસી 
છે તેનો અથӪ એ છે કે આપણે ԋણ દડાઓ વ՞ચે તફાવત કરી શકીએ છીએ તેઓ એકસરખા નથી કેટલી રીતે આપણે બે બો՘સમાં મૂકી 
શકીએ છીએ જમે કે એક પણ ખાલી નથી તે ԐՇ છે
 તેથી આપણે તેને નીચેની રીતે કરી શકીએ અճપિવરામ એ અճપિવરામ અճપિવરામ અબાબ અճપિવરામ bc b ac c c ac 
અճપિવરામ અને અճપિવરામb bc 
 તેથી છ સંભિવત રીતો ગોઠવવાની એક રીત છે પરંતુ જો બોલ એકસરખા હોય તો આપણી પાસ ે
Ԑથમ બો՘સમાં એક અને બીӽમા ંબે માԋ નીચેની શԞતાઓ છે  બો՘સ અને Ԑથમ બો՘સમાં બે અને બીӽ બો՘સમાં એક 
આને ગોઠવવાનો બીજો કોઈ રչતો નથી
 તેથી ફԝ બે જ શԞ રչતાઓ છે કારણ કે હવે કોઈ પણ બો՘સ ખાલી રહેશે નહી ંજો અમુક બો՘સને ખાલી રહેવા દો તો w  e 
પહેલા િકչસામાં આપણી પાસે વધુ બે શԞતાઓ હોઈ શકે છે જ ે
એબીસી છે અને બીӽમા ં0 અથવા 0 અને એબીસી
 તેથી 
બીӽ િકչસામાં આપણી પાસે ԋણ શૂլય અને 0 3 પણ હોઈ શકે છે
 તેથી 4  શԞતાઓ હંુ આશા રાખું છંુ કે તમે સમાન બોલ અને એબીસી જવેા અલગ કરી શકાય તેવા બોલનું મહըવ સમԧા હશો 
અને કેટલાક બો՘સને ખાલી રાખવા અને કોઈ બો՘સને ખાલી ન રાખવા માટે તે બીӾ િવિવધતા છે હવે અમારી સમչયા એ છે કે ԋણ 
બો՘સમાં દસ બોલ મૂકવાની જમે કે કોઈ પણ  બો՘સ ખાલી છે તો આમ કેવી રીતે કરવું તે આ 10 બોલમાં իયાનમાં લો આ 10 બોલમાં
આપણે બો՘સમાં એક સરવાળો બો՘સ બેમાં અને બો՘સ ԋણમા ંસરવાળો મૂકવાનો છે તો તમે સમչયાનું સમાધાન કેટલી રીતે કરી 
શકો તે નીચે મજુબ છે.
 ચાલો હંુ થોડી શԁઆતથી શԁઆત કԀં ધારો કે ըયા ંમાԋ એક જ બો՘સ છે તો શԞતાઓની સ՚ંયા એક જટેલી છે તમે બધા બોલને 
બો՘સમાં મુકો તો ધારો કે બે બો՘સ હોય તો શԞતા  એ Ԑથમ બો՘સમાં એક છે નવ બીӽ બો՘સમાં બે Ԑથમ બો՘સમાં આઠ es 
બીӽ બો՘સમાં જથેી તમે સરળતાથી સમӾ શકો કે પોઈլટ આના જવેા થવાના છે
 તેથી ըયા ંકેટલી શԞતાઓ છે તે ખૂબ જ સરળ છે કે નવ હશે  શԞતાઓને હવે ԋણ બો՘સ ગણવામાં આવે છે અને એક પણ ખાલી 
રહેશે નહી ં
 તેથી Ԑથમ બો՘સમાં કેટલા તըવો હોઈ શકે છે ըયા ંએક બે ԋણ 4 5 6 7 હોઈ શકે છે શું આપણી પાસે 7 થી વધુ હોઈ શકે છે નહી ં
કારણ કે આપણી પાસ ેઆઠ હોઈ શકે છે પણ આપણી પાસે આઠ હોઈ શકે છે  ըયા ંઅને પછી બાકીના બે આપણે એક મૂકી શકીએ
 તેથી Ԑથમ બો՘સ માટે આઠ શԞતાઓ છે કે કેટલા બોલ બાકી છે હવે બાકીના બોલની સ՚ંયા 9 8 7 6 5 ચાર ԋણ બે છે
 તેથી આને બીӽ બે બો՘સમાં મૂકી શકાય છે અને ԋીજંુ કેટલી રીતે તે ગણતરી કરવી ખૂબ જ સરળ છે કારણ કે ԧાર ે10 બો՘સ 10 
બોલ હોય ըયાર ેઆપણે જોયંુ કે આપણે બે બો՘સને નવ રીતે મૂકી શકીએ છીએ
 તેથી ԧાર ેનવ દડા હોય ըયાર ેઆપણે તેને આઠ રીતે મૂકી શકીએ છીએ.

આઠ છે આપણે તેને સાત રીતે મૂકી શકીએ છીએ અને ԧાર ેબે હોય ըયાર ેઆપણે તેને ફԝ એક જ રીતે મૂકી શકીએ છીએ જ ે  e 
બીӽ બો՘સમાં એક અને ԋીӽ બો՘સમાં એક છે
 તેથી 
શԞતાઓની કુલ સં՚યા 1 વԱા 2 વԱા સધુીની બરાબર છે.
 8 બરાબર 
આઠ બાય આઠ વԱા એક બરાબર નવ બાય બે બરાબર 36 જુદી જુદી રીતે હવે ધારો કે આપણી પાસે સો સરખા બોલ 
20 અલગ-અલગ બો՘સમાં મૂકવાના છે જમે કે તેમાંથી એક પણ ખાલી ન હોય તો અંદર જવું શԞ નથી .
  આ રીતે કારણ કે દરકે પગલા પર જમે જમે બો՘સની સ՚ંયા વધતી ӽય છે તેમ તેમ આપણી પાસ ેબહુિવધ શԞતાઓ આવતી હોય 
છે
 તેથી તેને કેવી રીતે ઉકેલી શકાય
 તેથી ધારો કે ըયા ં સમાન બોલ છે જ ેઆપણે દસ લીધા છે તો ચાલો હંુ દસ દોԀં અને આપણે તેને ԋણ બો՘સમાં મૂકવાની જԁર છે n 
તેથી  બે બોલ વ՞ચેના અંતરને આપણે શું իયાનમાં લઈએ છીએ 
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ધારો કે મӱ ըયા ંએક ઊભી રખેા મૂકી છે જનેો અથӪ છે કે હંુ તેને બે જુદા જુદા ભાગોમાં વહӱચી રՑો છંુ ધારો કે હંુ મનչવી રીતે આવી 
રખેાઓ પસંદ કԀં તો હંુ કહી શકંુ કે Ԑથમ બો՘સમાં સકેોમાં એક બોલ છે.

બો՘સ ԋીӽ બો՘સમાં પાંચ બોલ છે ըયા ંચાર બોલ છે  nd 
 તેથી આ નીચેની ԁપરખેા તરફ દોરી ӽય છે એક પાંચ ચાર બીӾ બાજુ ધારો કે હંુ મનչવી રીતે બે લીટીઓ પસંદ કԀં છંુ 
અને આ એકસાથે મને મળશે Ԑથમ બો՘સમાં ԋણ બોલ છે બે બોલ  બીӽ બો՘સમાં અને ԋીӽ બો՘સમાં પાંચ બોલ જથેી તમને આ 
સમչયાને કેવી રીતે હલ કરવી તે અંગેનો ՚યાલ આવે
 તેથી નવ અંતરાલમાંથી આપણે ઊભી રખેા મૂકવા માટે બે પસંદ કરવા પડશે
 તેથી ઉકેલોની સ՚ંયા 10 ઓછા 1 છે 3 ઓછા 1 પસંદ કરો 

બરાબર 9 પર ફે՘ટોિરયલ 2 માં 7 બરાબર 8 મા ં9 બાય 2 બરાબર 36 આપણને તે જ જવાબ મળે છે જ ેઆપણને પહેલા 9 c 2 
મմયો હતો
 તેથી સામાլય રીતે જો ըયા ંસમાન બોલમા ંહોય તો બો՘સમાં એવી રીતે મૂકો કે કોઈ પણ બો՘સ ખાલી ન હોય તો સભંિવત k 
માગӷની સ՚ંયા માઈનસ 1 માઈનસ 1 ની બરાબર છે અને મӱ દશાӪյયું છે કે આપણે આ નંબર પર કેવી રીતે પહોચંીએ છીએ તો n ck 
ચાલો સમાન િસԺાંતના આધાર ેસમչયા હલ કરીએ.
 
ԋણ ધન સં՚યાઓ કેટલી રીતે પસંદ xyz 
કરી શકાય છે જમે કે વԱા વԱા બરાબર 15 છે.x y z 
 ધારો કે આ સમչયા છે તો આપણે તેને સરળતાથી બોલ અને બો՘સની સમાન સમչયામા ંતોડી શકીએ છીએ
 તેથી 15 નંબરો իયાનમાં લઈએ જથેી આપણે કરી શકીએ.
  તેમને એક સરખા ગણો કારણ કે હવે તે સમાન છે માર ેԋણ સ՚ંયાઓ શોધવાની છે જમે કે તેમનો સરવાળો 15 છે મારી પાસે 
પહેલાથી જ 15 છે
 તેથી હંુ મનչવી 
રીતે ચૌદ ગેપમાં બે લીટીઓ પસંદ કરી શકંુ અને તે મને પાટӯશનને બે અճપિવરામ આઠ અճપિવરામ આપે છે.
 પાંચ
 તેથી તેમને ગોઠવવાની એક સંભિવત રીત એ છે કે બરાબર બે બરાબર આઠ અને બરાબર પાંચ અનેx y z 
 તેથી સંભિવત રીતો 14 છે અને તમે સમӾ શકો છો કે અમને આ સ՚ંયા કેવી રીતે મળી હવે નીચે આપેલાને իયાનમાં લો અમારીc 2 
પાસે દસ સમાન છે  બોલને ԋણ બો՘સમાં મૂકવાના છે જમે કે કોઈપણ બો՘સ ખાલી રહે છે તે શԞતાઓની સ՚ંયા શું છે તે ԐՇ છે તો 
આપણે તેને કેવી રીતે હલ કરી શકીએ ԧાર ેકોઈ બો՘સ ખાલી ન હોઈ શકે ըયાર ેઅમારી પાસે પિરિչથિતનો ઉકેલ છે પરંતુ અહી ં
કોઈપણ બો՘સ ખાલી પણ રહી શકે છે, આપણે નીચે મજુબ કરીએ છીએ
 તેથી દડાઓમાં પણ ઉમેરીએ છીએk 
 તેથી ચાલો હંુ તેને એક અલગ રંગમા ંમુકંુ જથેી આ બોճસ છે અને આ બો՘સ છેn k 
 તેથી અમારી પાસે խલસ ઘણી જુદી જુદી વչતુઓ છે વԱા ને બો՘સમાં કેટલી રીતે િવતિરત કરી શકાય છે જમે કે કોઈ n k n k k 
બો՘સ ખાલી નથી
 તેથી વԱા તըવો n k 

બો՘સમાં મૂકી શકાય છે જમે કે એક પણ ખાલી નથી વԱા ઓછા 1 ઓછા 1 અને હંુ દાવો કԀં છંુ કે તે ઉકેલોની સ՚ંયા k n k ck 
છે કેમ કે હવે આપણી પાસે પાટӯશનો છે તેમાંથી એક પણ ખાલી નથીk 
 તેથી કેટલા બોલ છે વԱા બોલ દરકે ԁપરખેાંકનમાંથી એક બાદ કરોn k 
 તેથી હવે આપણી પાસે 

બો՘સમાં બોલમાં હશે પરંતુ કેટલાક બો՘સ હોઈ શકે છે ખાલી પણk 
 તેથી ચાલો હંુ તમને એક નાનું ઉદાહરણ આપું કહો કે ԋણ બોલ અને બે બો՘સ આપણે ӽણીએ છીએ કે સોճયુશન 0 3 1 2 2 1 અને 
3 0 છે.
 તો આપણે શું કરી રՑા છીએ આપણે કહીએ છીએ કે 3 વԱા 2 એટલે કે પાંચ બોલ છે અને હંુ તેને બે બો՘સમાં િવભાિજત કԀં છંુ જમે 
કે તેમાંથી એક પણ ખાલી નથી
 તેથી અગાઉની સમչયા Հારા આપણે શું કરીએ છીએ ચાર લીટીના ચાર ગેપમાથંી આપણે એક પાટӯશન પસંદ કરીએ છીએ
 તેથી આને իયાનમાં લો
 તેથી બોલની ગોઠવણી હવે એક ચાર છે જો આપણે તેમાથંી દરકેમાંથી એક બાદ કરીએ તો આપણને શլૂય ԋણ મળે છે.
 અમે આને રખેા ગણીએ છીએ તો અમારી પાસે ઉકેલ હશે 2 3 જો હંુ દરકેમાંથી 1 બાદ કԀં તો અમને 1 અճપિવરામ 2 મળશ ેહવે તમે 
સમજો છો કારણ કે આપણે પાટӯશન પસંદ કરી શકીએ છીએ તે ચાર રીતે ચાર અલગ અલગ յયવչથા છે.
  બોճસ
 તેથી હંુ આશા રાખું છંુ કે આ ՚યાલ չપՋ છે ԧાર ેબો՘સ ખાલી રાખવાની મજૂંરી ન હોય ըયાર ેસોճયુશનની સ՚ંયા માઈનસ 1 n 
સીકે માઈનસ 1 હોય ԧાર ેબો՘સને ખાલી રાખવાની મજૂંરી આપવામાં આવે તો સોճયુશનની સ՚ંયા વԱા ઓછા 1 હોય n k c 
અથવા માઈનસ 1 પસંદ કરો ઠીક છે િમԋો હંુ આજ ેઅહી ંરોકાઈ ગયો છંુ મને આશા છે કે તમે આગલા વગӪમા ં՚યાલ સમӾ ગયા k 
છો હંુ આ િબંદુથી શԁ કરીશ અને અમે સંભિવતતા સંબંિધત કેટલીક અլય સમչયાઓ હલ કરીશું ઠીક િમԋો તમે 
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