
[ମાୁଜିକ୍ ] େଶଷ ବ৘ବાେର ଆେମ ଜଟିଳ ନਫରର କ৵େୁଗଟ୍ ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିଥ ીଲୁ ଏବଂ ଏକ ଜଟିଳ ନਫରର ମଡୁાଲସ ୍ମਔ େମାେତ େଯକ ଣସି any 
ସାଧାରଣ ଜଟିଳ ସଂଖાାକୁ ମେନ ପକାଇବାକୁ ଦିଅ  ଏହା ଏକ ବଗ৐ର ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ଭାବେର ବਁ৐ମାନ ଆସᄼ ମଡୁાଲସ ୍ର କିଛି ଗଣୁ ଗଣୁ େଦଖ ીବା b 
େତଣ ୁଏହି ଆେଲାଚନା ପାଇ ଁଆେମ ଅନୁମାନ କରିବା େଯ ઇ ષସ ୍ ର ଅେଟ ଏବଂ ର ଏହି ੡କୃତ ଅଂଶ ସବ৐ଦା କମ ୍େବାଲି ੡ମାଣ କରିବା | ର z x iy z z 
ମଡୁાଲସ ୍ଠାରୁ କିਫା ସମାନ େହବା ସହିତ ଏହା େମାଡ୍ ର ମାଇନସ ୍ଠାରୁ ସମାନ ଠାରୁ ଅଧ ીକ ଏହା ଅସମାନ ଅସମାନତା େଯ ର ੡କୃତ ଅଂଶ କିਫା ର z z z 
੡କୃତ ଅଂଶର େମାଡୁଲସ ୍େମାଡ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ z 
େତଣ ୁଏହାର ੡ମାଣ ସରଳ କି?  ଆମ ପାଖେର ର ੡କୃତ ଅଂଶ ଅଛି ଯାହାକି ଅେଟ ଏବଂ େଯେତେବେଳ ଆେମ ଏହାର ବଗ৐ର ੡କୃତ ଅଂଶକୁ ବିଚାର କରୁ z x 
ଏହାର ବଗ৐କୁ ବିେବଚନା କର ଯାହା ବଗ৐ ଅେଟ ଯାହା ନਸ਼ିିତ ଭାବେର ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ ଯାହା ଆେମ ବਁ৐ମାନ କିଛି ନକାରାਈକ x x y 
ସଂଖાା େଯାଡୁ | ତୁରਕ  ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ େଯେତେବେଳ ବି ଆପଣ০ ପାଖେର ର ବଗ৐ ରୁଟ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ, ର ବଗ৐ ମଳୂରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ b b 
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର ੡କୃତ ଅଂଶ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ | ଏହା େମାଡ୍ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ ଆେମ z x y z 
ଏଠାେର ଯାହା େଦଖ ୁତାହା ੡କୃତେର ଏହା େହଉଛି େଯପରି ଆେମ ଏହାକୁ ସଂପ৿ୂ৐ ଅଥ৐େର ଏହା େମାଡ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ େହବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା z the
੡ଥମ ੡ੂାବକୁ ସମାନ ଭାବେର ସମାਠ କରି ଆେମ ଏହା ੡ମାଣ କରିପାରିବା |  ର କ਱ିତ ଅଂଶ ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ, େମାଡ୍ z z z 
੡ੂାବଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ, ଏହା ନਸ਼ିିତ ଭାବେର ଏହା ସିଧା ସଳଖ ଯାହାକି େମାଡ୍ ସବ৐ଦା ଜଟିଳ ସଂଖાାେର ସମੂ ପାଇ ଁଏକ ନକାରାਈକ ନਫର ଅେଟ z z 
ଏବଂ ଆେମ ଯାହା ପାଳନ କରିବା ଆବଶાକ | େଯେତେବେଳ ବି ର ମଡୁાଲସ ୍ଶନୂા ଅେଟ ଯଦି େକବଳ ଶନୂા େତେବ ଏହା ମ ଳିକ ଭାବେର ପନୁବ৐ାର z z bas 
ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକୁ େଦଖ ીବା ସହଜ ଅେଟ କାରଣ ଥେର ଆପଣ େମାଡ୍ କୁ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ େବାଲି ଭାବିେଲ ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଏହାର ବଗ৐ ଶନୂા z 
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏହା ଶନୂા ଏବଂ ଆେମ କହୁଛୁ େଯ ଦୁଇଟି ଅଣ-ନକାରାਈକ ସଂଖાାର ସମ਼ି ଶନୂા ଯାହା ସଚୂିତ x y  wh |  
କେର େଯ ੡େତાକ ଅଣ ନକାରାਈକ ଉପାଦାନ ଶନୂા େହବା ଉଚିତ ଯାହା ବଗ৐ ଶନୂા େହବା ସହିତ ବଗ৐ ମਔ ଶନୂા େହବା ଉଚିତ ଯାହା ସି਎ାਕ କେର େଯ x y x 
ଶନୂા ସହିତ ସମାନ |  ଶନୂા y 
େତଣ ୁଏହା କହିବା ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁେଯ େହଉଛି ଏକ ଶନୂા ଉପାଦାନ ଏବଂ େହଉଛି ଏକ ଶନୂા ଉପାଦାନ ଯାହା ମ ଳିକ ଭାବେର ଏହାର z z ically 
ଅନୁସରଣ ପରି ଅେଟ ଏବଂ େଯେତେବେଳ ଆପଣ ର ମଡୁાଲସ ୍ବିେବଚନା କରਕି େସେତେବେଳ ଅନા ସରଳ ପଯ৐ાେବড়ଣଗଡ଼ିୁକ କ ଣ ଯାହା ମਔ ମାଇନସ ୍z ’ z
ମଡୁાଲସ ୍ସହିତ ସମାନ | େମାଡ୍ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଏକ ତୃଟିପ৿ୂ৐ େବାଧହୁଏ ମ ଁ ୁଏଥ ીେର େଯାଗ କରିବି ଯାହା ମ ଳିକ ଭାବେର ଏହାର କ৵େୁଗସନ୍ z ically 
ଏବଂ ସମାନ ମଡୁાଲସ ୍ଅେଟ 
େତଣ ୁଆେମ ମ ଳିକ ଭାବେର ଯାହା କହୁଛୁ େଯେତେବେଳ ଆପଣ ଆଜ୍ ନିଅਕି େତେବ ମାଇନସ ୍ ଆପଣ০ ପାଖେର ଅଛି bas z 
େତଣ ୁଆସᄼ କହିବା ଏହା ମ ଳିକ ଭାବେର ઇષସ ୍ ଅେଟ | ତାପେର ମାଇନସ ୍ ଆପଣ০ ପାଖେର ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ଆଇ ଅଛି bas x iy z x 
େତଣ ୁଏହି ଦୂରତା ଏହି ଦୂରତା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଆପଣ ଅড় ବିଷୟେର ଏହାର ੡ତିଫଳନ ੏ହଣ କରਕି ଯାହାକି ବାର୍ ମେଡଲ୍ ମਔ ବਁ৐ମାନ ଚତୁଥ৐ ଅେଟ x z 
େଯେତେବେଳ ଆପଣ ବାର୍ ସହିତ କୁ ଗଣୁନ କରਕି ଆେମ େମାଡ୍ ପାଇଥାଉ | ବଗ৐ z z z 
େତଣ ୁସଂৱା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ੆਼ େହାଇଛି it
େତଣ ୁମ ଁ ୁଏହା ଉପେର ଆେଲାଚନା କରୁନାହି ଁ, ଆସᄼ ର ପ৳ମ ଏକ ମଡୁાଲସ ୍କୁ ଦୁଇେର ଯିବା ଏହା େମାଡ୍ ସହିତ ସମାନ େହବ ଏବଂ େମାଡ୍ ଦୁଇଟି z z z z 
ପରୁ୍ଫ୍ େମାଡ୍ େଗାଟିଏ କୁ ବିେବଚନା କରିବ |  ଉପେରା৘ ੡ੂାବ ଦ୍  ◌ାରା ପରୁା ବଗ৐, ଆେମ େଗାଟିଏ କୁ କୁ େଗାଟିଏ ସହିତ କୁ ପରୁା z z whole z z z z 
ବାର୍ କୁ ଗଣୁତି କରୁ ଏବଂ ପନୁବ৐ାର ଆେମ କ৵େୁଗସନ୍ ବିଷୟେର ସਨକ৐ ଜାଣ ୁ
େତଣ ୁ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ପାଇ ଁକ৵େୁଗସନ୍ େହଉଛି ଦୁଇଟି ସହିତ ଦୁଇ ଗଣୁତି |  ବାର୍ ଏବଂ ଯାତାୟାତ ଆଇନ ବાବହାର କରି ଆେମ େଶଷେର େମାେତ z z z z 
େକବଳ େଲଖ ીବାକୁ େଦଇପାରିବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆମର ଏଠାେର ବାର୍ ବାର୍ ସହିତ ଉਆାଦ ଅଛି ଏବଂ ଆେମ ମ ଳିକ ଭାବେର we z1 z2 ically 
ଆେସାସିଏଟିଭ୍ ନିୟମ ପାଇପାରିବା ଯାହାକୁ ଆପଣ ବાବହାର କରିପାରିେବ ଏବଂ ତା ପେର ପରବਁ৐ୀ ଯାତାୟାତ ଆଇନ ବાବହାର କରିପାରିେବ ଯାହା ଦ୍ ’ you 
◌ାରା ଆପଣ େମାଡ୍ ପାଇପାରିେବ |  େଗାଟିଏ ବଗ৐ େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ବଗ৐ ଠିକ୍ z z 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ସି਎ାਕ ੡ଦାନ କେର େଯ ଏକ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ଏହା େମାଡ୍ କୁ େମାଡ୍ ଦୁଇ ସହିତ ଗଣୁତି କେର ତୁେମ ੡ଥେମ ଉਆାଦକୁ ଏହାର z z z z 
ମଡୁાଲସ ୍ନିଅ ଯାହା ੡େତાକ ଜଟିଳ ସଂଖાା ପାଇ ଁ੡ଥେମ ମଡୁાଲସ ୍େନବା ସହିତ ସମାନ | ତାପେର ମ ୁ ଏହା ଠକି ଅଛି ଏବଂ ଷ઒દ ੡ੂାବ ଯାହା ଆହା ltiply 
੡ସି਎ ବା ସਙୁର ଅସମାନତା ଯାହା ବାରਫାର ବાବହୃତ େହବ ଯାହାକୁ ੜିର৪ା ଅସମାନତା କୁହାଯାଏ 
େତଣ ୁଅସମାନତା ଦଶ৐ାଏ େଯ ଯଦି ଆେମ ଏକ ઇષସ ୍ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ବିେବଚନା କରୁ େତେବ ଏହା େମାଡ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ |  ଜଟିଳ ସଂଖાାେର z z z 
੡େତાକ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ପାଇ ଁઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ଏହି ଅସମାନତାକୁ ବୁ  ◌ବିାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆମର ଦୁଇଟି z z z understand says
ପଏ৺ ଅଛି ଆସᄼ ଏହାକୁ େଗାଟିଏ େବାଲି କହିବା ଏବଂ ଏହା ଦୁଇଟି େବାଲି କହିବା ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ੡ାକୃତିକ ଭାବେର ଜଡିତ େହାଇପାରିବା | ଏହା z z ’
ପାଇ ଁଏକ େଭੳથର 
େତଣ ୁଆେମ କୁ ଏକ େଭੳથର ଭାବେର ଏବଂ ଦୁଇଟିକୁ ଅନા େଭੳથର ଭାବେର ଭିଜୁଆଲାଇଜ୍ କରିପାରିବା ତା ପେର ରାଶ ିଯାହା ଆେମ ମ ଳିକ z z ’ bas 
ଭାବେର ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି ଏହି ସମାਕରାଳ ପାଇ ଁଡାଇେଗାନାଲ୍ ଯାହା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି ଅେଟ େଯପରି ମ ଁ ୁପବୂ৐େର ଉେਵଖ କରିଥ ીଲି | େଲৗର୍ z z 
ମଡୁાଲସ ୍ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଏହା ଜଟିଳ ସଂଖાା ଏବଂ ଉਆਁି ମਔେର ଏକ ଦୂରତା ଅେଟ 
େତଣ ୁ ଏକ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ଏହି ସଂଖાା ମਔେର ଉਆਁି ପଯ৐ાਕ ଦୂରତାକୁ ସଚୂିତ କେର z z 
େତଣ ୁଦୂରତା ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ |  କୁ ଯାଆᄼ ଏବଂ ତାପେର ଆପଣ ଏହି ପଏ৺େର ପହ৳ବିା ପାଇ ଁେଭੳથର ବાବହାର କରି ଯାଆᄼ t o z 2 z 1 
େତଣ ୁଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି କୁ ଦୂରତା େନବା ଏବଂ ତା ପେର କୁ ଏଠାେର ପହ৳ବିା ପାଇ ଁବાବହାର କରᄼ ଯାହା ଡିସ ୍ଠାରୁ ସବ৐ଦା ବଡ େହବ | ଶਥଗଡିୁକ z2 ’ z1 
ଏହା େହଉଛି ସବୁଠାରୁ କମ ୍ଦୂରତା ଯାହାକୁ ଆେମ ଠିକ୍ େଦଖଛୁୁ 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ଫଳାଫଳକୁ ੡ମାଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା 
େତଣ ୁବାମ ପାਸ৐ ଶਥ ଏବଂ ବଗ৐ ସହିତ ଶਥକୁ ବିଚାର କରᄼ ଏବଂ ଏହା େମାଡ୍ ਐାରା େଲଖା େହାଇଛି ଯଦି ମ ଁ ୁ੡ପଟ৑ େମାଡ୍ ବଗ৐ ਐାରା େଲଖା େହାଇଛି |  z z z 

ବାର୍ ବਁ৐ମାନ ସିଧାସଳଖ ଭାବେର କୁହᄼ େଯ ଆେମ ଯାହା ପାଇଛୁ ତାହା ੡ପଟ৑ ੡େୟାଗ କରିବା େହଉଛି େଗାଟିଏ ବାର୍ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି ବାର୍ ଏବଂ ଆଗକୁ z z z 
ଆପଣ ବିତରଣ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରᄼ େତେବ ଆେମ କୁ େଗାଟିଏ ବାର୍ ଏବଂ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବାର୍ ઇ ષସ ୍ ਐାରା ଗଣୁତି କରିବା |  ଦୁଇଟି z z z z z z z z 
ବାର୍ ସହିତ ଗଣୁତି େହାଇଛି ଦୁଇଟି ବାର୍ ସହିତ ଗଣୁତି େହାଇଛି ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହାର ପରିମାଣ ଏକ ବଗ৐ର ମଡୁાଲସ ୍ଅେଟ ଏବଂ ଏଠାେର z z z 
ଆେମ ଯାହା େଦଖ ୁତାହା େହଉଛି େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବାର୍ ଏହାକୁ େଗାଟିଏ ଜଟିଳ ସଂଖાା ଭାବେର ବાବହାର କେର ତାପେର  ପରବਁ৐ୀ ସଂଖાା ଆେମ ଏହାକୁ z z 
ଏହାର ପରି େଦଖଛୁୁ | ଠିକ୍ ପବୂ৐ର ସଂେଯାଜନା 
େତଣ ୁଯଦି ତୁେମ େକବଳ ପାଳନ କର, ଯଦି ମ ଁ ୁଏହି ବାର୍ କୁ ੡େୟାଗ କେର େତେବ ଏହା େଗାଟିଏ ବାର୍ େର ସହିତ ଡବଲ୍ ବାର୍ କୁ ଗଣୁତି କେର ଯାହା ପଣୁ ିନିଜକୁz 

େଦଇଥାଏ z 
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏହା େମାଡ୍ ବଗ৐ ଅେଟ ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ବାର୍ ର ੡କୃତ ଅଂଶକୁ ଦୁଇଗଣୁ କରିଦିଏ z2 z plus  z z 
େତଣ ୁଆେମ ପାଇଲୁ େଯ ଏହା େହଉଛି ର ੡କୃତ ଅଂଶର ଦୁଇଗଣୁ ଏବଂ ଏହା ବਁ৐ମାନ ପନୁବ৐ାର ମେନରଖ ીବାକୁ େଚ਼ା କର ଯାହା ଅସମାନତା z z z bar 
ଆେମ ੡ମାଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରୁଛୁ ଯାହାକୁ ଆେମ େଚ਼ା କରୁଛୁ | ଏକ ઇ ષସ ୍ ର ମଡୁાଲସ ୍ପାଆᄼ େମାଡ୍ ଏକ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ z z z z 
ବਁ৐ମାନ ଆେମ େଦଖଛୁୁ େଯ େମାଡ୍ ୱାନ୍ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ଭଳି ଡାହାଣ ପାਸ৐ ଭଳି କିଛି ପାଇବାକୁ ସড়ମ େହେଲ ଆେମ ੡ାୟ ଏଠାେର ପହ৳ଛୁି |  ପରୁା ବଗ৐କୁ z z 
ତାପେର ଆେମ ੡ାୟ ସରିଯାଇଛୁ କᄼି େକବଳ ଆମକୁ େଦଖ ીବା ଆବଶાକ େଯ ଆେମ େମାଡ୍ ଶਥ ଏବଂ େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ଶਥକୁ ଏଠାେର କିପରି ଆଣବୁି ଠକି ୍ଯଦି z z 
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ମ ଁ ୁେସହି ੡ੂାବକୁ ମେନ ପକାଇବି ଯାହା ମ ଁ ୁେଲଖ ીଛି ଯାହା ੡ଥମ ଅେଟ ଏହା ੡କୃତ ଅେଟ |  ର ੡କୃତ ଅଂଶ ର ଅଂଶ ସବ৐ଦା ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ଠାରୁ ସମାନz z z 
ଏବଂ କମ ୍ଥା ଠାରୁ ବଡ |  କିਫା ସହିତ ସମାନ n mod z 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରୁ 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ନି਍৑਼ ସਨକ৐କୁ ଏଠାେର ବાବହାର କରିବାକୁ ଯାଉଛୁ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଜାଣ ୁ੡କୃତ ଅଂଶଟି ସବ৐ଦା କମ ୍କਫିା ସମାନ ଅେଟ we
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଆେମ ଏହି ସਨକ৐କୁ ବાବହାର କରୁଛୁ େସେତେବେଳ ଯਅବାନ େହବା ଆବଶાକ |  ମ ଁ ୁଆପଣ০ୁ େଚତାବନୀ େଦଇଛି େଯ ଜଟିଳ ସଂଖાା ପାଇ ଁ
ଏହିପରି ସਨକ৐ ੡ଯଜୁા ନୁେହ ଁଯଦି ଆପଣ ଏକରୁ ଅଧ ીକ ପରିମାଣ େଦଖਕି େତେବ ଏହା ସਨ৿ୂ৐ ੡କୃତ ସଂଖાା ଅେଟ େଯେତେବେଳ ଆେମ ଏଠାେର ତୁଳନା କରୁ ଏହା 

ବାରର ମଡୁાଲସ ୍ର 2 ଗଣୁ ଅେଟ ଏହା ପଣୁ ିଏକ ନକାରାਈକ ନਫର | ଏବଂ େମାଡ୍ ଦୁଇ ବଗ৐ ଏବଂ ପନୁବ৐ାର ଆପଣ ଯାହା େଦଖଛୁਕି ତାହା େହଉଛି z1 z2 z 
େଯ ੡ପଟ৑ େଗାଟିଏ େମାଡ୍ େଗାଟିଏ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ଏବଂ େମାଡ୍ ର ଦୁଇଗଣୁ େମାଡ୍ କୁ ବାର୍ କୁ ଗଣୁତି କେର ଯାହା ମଡୁાଲସ ୍ ଦୁଇ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ସହିତz z z z z z 
ସମ੏ ବଗ৐କୁ ସମାନ ଏବଂ ଆେମ |  ଜାଣ ିରଖᄼ ଏହା କିଛି ନୁେହ ଁକᄼି ଏହା େହଉଛି େମାଡ୍ ୱାନ୍ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ପରୁା ବଗ৐କୁ ଠିକ୍ ଅଛି ଯାହା ଆମ ପାଖେର ଯାହା z z 
ଅଛି ତାହା େହଉଛି ବଗ৐ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ ଯାହା ଏକ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ੡ମାଣ କେର |  ଆମର ੜିର৪ା ଅସମାନତା b b 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଏହାକୁ ସଚୂାଇବାକୁ ଚାେହ ଁ| ੡ઑ મଟି ପଚାରିପାେର େଯେତେବେଳ ଏହି ସମାନତା ଏହି ସਨକ৐ ପାଇ ଁଧାରଣ କେର େଯେତେବେଳ ର ମଡୁાଲସ ୍ େଗାଟିଏ z z 
ઇષସ ୍ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ସହିତ ସମାନ େହାଇପାେର ମ ଁ ୁଏକ ସି਎ାਕ େହାଇପାେର େଯ ମ ଁ ୁଏହାକୁ ଏଠାେର ଠିକ୍ କਫିା ପରବਁ৐ୀ ପ઒ୃ દା େଲଖ ીବି z z 
େତଣ ୁଆେମ େକବଳ ଦୁଇଟି ପାଇଲୁ |  େମାଡ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ ସମାନ ଦୁଇଟି ੡ઑ મ ବਁ৐ମାନ ੡ઑમ େହଉଛି ମ ଁ ୁେକେବ ସମାନତା mod z one z z 
େଦଖ ીବି 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଏହା ଘଟିବ େଯେତେବେଳ ଆେମ ଏହି ଅସମାନତା ହାସଲ କରିବୁ ଏହା େହଉଛି େସହି ੄ାନ େଯଉଠଁାେର ଆେମ ଅସମାନତା ସਨକ৐ ବાବହାର 
କରୁ 
େତଣ ୁସମାନତା େଦଖାଯାଏ ଯଦି ଏବଂ  େକବଳ ଯଦି ର ର ੡କୃତ ଅଂଶ ରୁ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବାର୍ ର ମଡୁાଲସ ୍ସହିତ ସମାନ ହୁଏ େତେବ ସମାନତା z z z z 
ଦୃଶાମାନ ହୁଏ 
େତଣ ୁସମାନତା େମାେତ ଏହାକୁ ସମୀକରଣ ଭାବେର ଡାକିବାକୁ ଦିଅ , ବାରର ੡କୃତ ଅଂଶ ੡ଦାନ କେର ଏହା ସମାନ |  ବାର୍ ଏହା କହିବା z z z mod z1 
ସହିତ ସମାନ ଅେଟ େଯ େହଉଛି ର ସମୟ େଯଉଠଁାେର େହଉଛି ଏକ ନକାରାਈକ ନକରାਈକ ੡କୃତ ସଂଖાା େମାେତ ପନୁବ৐ାର େଦାହରାଇବା z 1 z 2 t 
ପାଇ ଁଆେମ ଏହି ੜିେକାଣୀୟ ଅସମାନତା ੡ઑમକୁ ੡ମାଣ କରିଥ ીଲୁ େଯେତେବେଳ ସମାନତା େଦଖାଯାଏ ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ସମାନତା େଦଖାଯାଏ | ଏବଂ େକବଳ f 
ଯଦି େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି େସଗଡ଼ିୁକ ସମାନ ଭାବେର ନିଭ৐ରଶୀଳ ੡କାର ପରି, ଯାହାକି ଦୁଇଟିର ੍ମାଗତ ସମୟ ପରି ତୁେମ ଭଳି କରୁଛ, େଗାଟିଏ z z z z 
େହଉଛି ଦୁଇଟିର ଏକ ੄ିର ସମୟ, େସହି େড়ੜେର ଆେମ ସମାନତା ପାଇବା ଆସᄼ େଦଖ ીବା |  ଆହୁରି ମਔ କୁହᄼ ଏହି ੜିର৪ା ଅସମାନତା ଠାରୁ ଅନા ପରିଣାମz 

େତଣ ୁଆେମ େକବଳ େଦଖ ીଲୁ େଯ ଏହାର ମଡୁાଲସ ୍େମାେତ ପନୁବ৐ାର ପନୁରାବୃਁି କରିବାକୁ ଦିଅᄼ ଆମର ଏହି ସਨକ৐ ଅଛି ଏବଂ ଏଥ ીରୁ ଆେମ ପାଇପାରିବା େଯ 
େମାଡ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ଏହାଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ | ଆେମ ଏହାକୁ କିପରି ପାଇବୁ େକବଳ ଏହାକୁ କହିବା, ଏହାକୁ ଏକ େବାଲି କହିବା z z 
େତଣ ୁେମାଡ୍ କୁ ବିଚାର କରିବା ଯାହାକୁ ଆେମ େକବଳ େଯାଡିବା ଏବଂ ବାହାର କରିବା ତାପେର େଗାଟିଏ ੡େୟାଗ କରିବା ପେର େଗାଟିଏ ପେର ଆେମ େମାଡ୍ z z 

ପାଇବା େମାଡ୍ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ | ଏବଂ ଆଗକ ୁତୁେମ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ପାଇବ କିᄼ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ମାଇନସ ୍z z z z z 
ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ପନୁବ৐ାର େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ z 
େତଣ ୁଏଥ ીରୁ ଆେମ େସହି େମାଡ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ କୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ | ଠକି ଅଛି ସମାନ ଭାବେର z z z z 
ଆେମ େର େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟିର ଭୂମିକା ବଦଳାଇ ପାରିବା |  େକସ ୍ଆେମ ପାଇଥାଉ ଯଦି ମ ଁ ୁଭୂମିକାକୁ ଅଦଳବଦଳ କେର କାରଣ େଗାଟିଏ ଏବଂ z z s z z 
ଦୁଇଟି ଇ৭ାଧୀନ ଅେଟ 
େତଣ ୁତୁେମ େକବଳ ଏବଂ ଦୁଇଟିର ଇ৺ରେଚ৵ ୍ର ଭୂମିକା ବଦଳାଇ ପାରିବ େତେବ ଆେମ େଦଖ ીବା େଯ ଏହା େହଉଛି ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ଯାହା z z z z 
କମ ୍କਫିା ସମାନ | ଏକ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍କୁ ଏବଂ ଏକ ସି਎ାਕ ଭାବେର ଆେମ ଯାହା େଦଖ ୁତାହା େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ଏକ ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ z z z 2 
େର େମା੿ର઼ ମଡୁાଲସ ୍ଯାହା ઇ ષସ ୍ ର ମଡୁાଲସ ୍ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ ଅେଟ ବਁ৐ମାନ ଜେଣ ੡ઑમ ପଚାରି ପାରିେବ ଏହି ઇ ષସ ୍| ੡କୃତେର ଆବଶાକ z 1 z 2 
ଠିକ ଅଛି ମ ଁ ୁଏଠାେର ମାଇନସ ୍ଟ୍ରୁ ପାଇ ପାରିବି ତୁମର ମାଇନସ ୍ସାଇନ୍ ଥାଇପାେର 
େତଣ ୁଏହା ଏଠାେର ઇ ષସ ୍କਫିା ମାଇନସ ୍େହାଇପାେର ତଥାପି ଏହା େମାଡ୍ ର ମଡୁાଲସ ୍ଠାରୁ ଏକ ବା ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ଠାରୁ ସମାନ କਫିା ସମାନ ସମାନ ଏହା z 
ଏହାଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ |  ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ର ମଡୁાଲସ ୍z1 z2 
େତଣ ୁଏଠାେର ମ ଁ ୁੜିର৪ାରୁ କିଛି ଅଧ ીକ ସାଧାରଣ େଦଖଛିୁ 
େତଣ ୁଆମର ੜିର৪ା ଅସମାନତା ଅଛି ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଯାହା େଦଖଛୁୁ ଏହି ଜଟିଳ ସଂଖાାଗଡ଼ୁିକ ପାଇ ଁଅଧ ીକ ସାଧାରଣ ଅସମାନତା 
େତଣ ୁ ର 7 ମଡୁાଲସ ୍େଯଉଠଁାେର େହଉଛି ଶନୂ ନଥ ીବା ଜଟିଳ ସଂଖાା ଏହା କ৵େୁଗସନ୍ ੡ପଟ৑ ସହିତ z inverse s mod z inverse z a  
ସମାନ, ଆେମ ଏହି ଫଳାଫଳ ପାଇପାରିବା ଯାହା ଓଲଟା ସହିତ ଆରਬ ହୁଏ ଯାହା ଓଲଟା ଦ୍  ◌ାରା ଇନଭସ৐େର ଦିଆଯାଏ ତୁେମ ପରିଚୟ ପାଇବ z z z z z 
ତା େହେଲ ଏହାର ମଡୁાଲସ ୍ପନୁବ৐ାର େଗାଟିଏ ମଡୁાଲସ ୍ଅେଟ ଏବଂ ଆେମ ର ମଡୁાଲସ ୍ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିସାରିଛୁ |  େଗାଟିଏ ଦୁଇଟିେର େମାଡ୍ ’ z z 

କୁ େଗାଟିଏ େମାଡ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଗଣୁତି କେର z z multip
େତଣ ୁତୁେମ ଯାହା ପାଇବ ତାହା େହଉଛି େମାଡ୍ କୁ ମଡୁાଲସ ୍ਐାରା ਐାରା ଗଣୁତି କରାଯାଏ ଏହା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ z z 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା େଦଖ ୁତାହା ବିପରୀତ ଅେଟ 
େତଣ ୁେମାଡ୍ ଓଲଟା ଠକି ୍ ଓଲଟା େମାଡ୍ ଅେଟ z z 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି |  ସି਎ାਕ 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା େଦଖ ୁତାହା େହଉଛି େଯ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ େମାଡ୍ ଓଲଟା ଇନଭସ৐ ର ମଡୁાଲସ ୍ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁଯାହା ଦ୍  ◌ାରା z z by z 
େହଉଛି େଗାଟିଏ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆମର ੡ੂାବ ଏବଂ ੡ੂାବ ଆଠଟି େହଉଛି ଦ୍  ◌ାରା ମଡୁાଲସ ୍ଯାହା େମାଡ୍ େମାଡ୍ କୁ େଗାଟିଏ େଦଇଥାଏ |  େମାଡ୍ z z by z 

ଦୁଇ ତୁେମ ଅନୁମାନ କର େଯ ଦୁଇଟି ଶନୂા ନୁେହ ଁଫଳାଫଳ ପନୁବ৐ାର େକବଳ ଦୁଇଟି ଜଟିଳ ସଂଖાାର ଉਆାଦ ଭାବେର କୁହ, ଯାହା କୁ ଓଲଟା ଭାବେର z z z z
ਐାରା ଗଣୁତି ହୁଏ ତାପେର ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ੡େତાକ ଫાାੳથର୍ ପାଇ ଁମଡୁાଲସ ୍੡େୟାଗ କରାଯାଏ ଏବଂ ଆେମ େକବଳ ପବୂ৐ ੡ੂାବ େଦଇଥାଉ | ତାହା ੡ମାଣ କଲା

ଦୁଇଟି ଓଲଟା ମଡୁાଲସ ୍େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ସହିତ ସਨ৿ୂ৐ ଓଲଟା ସମାନ ଏବଂ ଏହା େମାଡ୍ ଦ୍  ◌ାରା େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ଠିକ୍ ଆଉ ଏକ ଆକଷ৐ଣୀୟ | z z z by z 
ଫଳାଫଳ ଯାହାକୁ ସମାਕରାଳ ଆଇନ କୁହାଯାଏ ଏହା ଦଶ৐ାଏ େଯ ଏକ ଦୁଇଟି ପରୁା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ମଡୁાଲସ ୍ର ମଡୁાଲସ ୍| େଗାଟିଏ ଦୁଇ େଗାଟିଏ z z z z z 
ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଟି ପରୁା ବଗ৐ ଯାହା େମାଡ୍ ର ଦୁଇ ଗଣୁ ସମାନ ଏବଂ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ବଗ৐ ଠିକ ଅଛି କାହିକିଁ େସମାେନ ଏହାକୁ ସମାਕରାଳ ଆଇନ ଭାବେର z z z2 
ଡାକਕି ଆସᄼ ଏହାକୁ ପାଳନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା 
େତଣ ୁଆସᄼ କହିବା ପଏ৺କୁ ଏକ ଏବଂ ଆସᄼ କହିବା େଯ ଏହା ଦୁଇଟି ଅେଟ ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି ଯାହା େଭੳથରକୁ ଠିକ୍ z z z z 
੡ଦାନ କେର ଯାହା ଏହି ସମାਕରାଳର ଡାଇେଗାନାଲ୍ ଅେଟ ଯାହାକି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଅନા ଡାଇେଗାନାଲ୍ କୁ େଗାଟିଏ ମାଇନସ୍z z z 

ଦୁଇଟି େଭੳથର୍ େଦଇଥାଏ | ବਁ৐ମାନ ଯଦି ଆପଣ ପରିଚୟ େଦଖਕି େତେବ ଏହା କହିଥାଏ େଯ ଏହି ੜିେକାଣୀୟତାର ବଗ৐ର ବଗ৐ ଏହାର ରାଶ ିବିେବଚନା କେର z 
ଯାହା ସମାਕରାଳ ସମାਕରାଳ ଆଇନର ପାਸ৐ ପାଇ ଁଦୁଇଗଣୁ ବଗ৐ର ରାଶ ିସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଏହା ଅତાਕ ଆକଷ৐ଣୀୟ ସਨਁି ଅେଟ | ସରଳ, ତୁେମ େକବଳ ବାମ ପାਸ৐ ପାଇ ଁବିੂ ାର କରିବାକୁ ପଡିବ ତାପେର ଆେମ ସହଜେର ପାଇ ପାରିବା ଯାହାକୁ f 
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ଆପଣ ଡାହାଣ ପାਸ৐େର ପହ৳ ିପାରିେବ ଯାହାକି ଏକ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ କୁ ସମ੏ ବଗ৐କୁ ମଡୁાଲସ ୍ଅେଟ lhs z z z z 
େତଣ ୁସଂৱା ଅନୁଯାୟୀ |  ଏହା େହଉଛି ଏକ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି ସହିତ େଗାଟିଏ ଗଣୁତି େହାଇଛି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି ବାର୍ ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍z z z z z z z 
ଦୁଇଟି ସହିତ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ପରୁା ବାରକୁ ଗଣୁତି େହାଇଛି z z 
େତଣ ୁଆେମ ଗଣନା କରୁଥ ીବା ପରିମାଣ େହଉଛି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି ପରୁା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ | ମାଇନସ ୍ ପରୁା ବଗ৐କୁ ଏହିପରି ଭାବେର ଆେମ ଏହାକୁ z z z z 

ଏକ ઇષସ ୍ ଦୁଇଟି ଭାବେର େଗାଟିଏ ବାର୍ ଦୁଇଟି ବାର୍ ସହିତ େଗାଟିଏ ଦୁଇ ଗଣୁତି କରି େଗାଟିଏ ବାର୍ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଟି ବାର୍ ସହିତ z z z z z z z z 
ଏହାକୁ ସରଳ କରି ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏହା େର ଅେଟ |  େଗାଟିଏ ବାର୍ ଯାହା େମାଡ୍ େଗାଟିଏ ବଗ৐ ଏବଂ ଅନા ଶਥଟି େହଉଛି େମାଡ୍ ବଗ৐ ଏବଂ z z z z2 
ଅବଶି਼  ଶਥଟି ଏଠାେର ଅଛି ଯାହାକି ବାର୍ ઇ ષସ ୍ ବାର୍ ଏହି ଶਥେର ଆେମ ପନୁବ৐ାର ଶਥ ପାଇଥାଉ ଯାହା େମାଡ୍ ଏକ ବଗ৐ ଏବଂ  z1 z2 z1 z z mod z 
ଦୁଇଟି ବଗ৐ର ଅବଶି਼  କାରଣଗଡ଼ିୁକ ବିପରୀତ ସେ০ତ ସହିତ ଆସିଥାଏ |  ଏହି କାରଣଗଡିୁକ ଯାହା ମାଇନସ ୍ ଏକ ରୁ ବାର୍ ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ବାର୍ z z z z 
ଦୁଇଟି କୁହਕି ଏହି ସਁ৐ାବଳୀ ପର੆ରକୁ ବାତିଲ୍ କରਕି େତେବ ଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି େମାଡ୍ ଏକ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ଦୁଇ ବଗ৐ର ଦୁଇଗଣୁ ଏବଂ z z 
ଆସᄼ ଏକ ସମସાା ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିବା ଯାହାକି ମଡୁાଲସ ୍ଚି੊ ସହିତ ଜଡିତ | ੡ମାଣ କର େଯ ଯଦି ର ମଡୁાଲସ ୍େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ z z 
ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ମਔ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆଗକୁ େସମାନ০ର ଉਆାଦ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁେତେବ ଆେମ େଦଖାଇ ପାରିବା େଯ େଗାଟିଏ z 
ઇષସ ୍ ଦୁଇଟି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ | ଏହା େହଉଛି ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା ଠିକ ଅଛି z z z by
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ସମସાାକୁ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା ଯାହାକି ଦୁଇଟି ଅେଟ େସମାେନ ମଳୂତ ଉਆਁିଠାରୁ ୟୁନିଟ୍ ଦୂରତାେର ଅଛਕି ଏବଂ z z z the 
େସମାନ০ର ଉਆାଦ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁେତେବ ପରିମାଣ ଯାହା ଆେମ ବાାଖાା କରିଛୁ ତାହା େହଉଛି ੡କୃତ ସଂଖાା େଦଖ ીବା ੡କୃତେର ସਙୁର a  
ଅେଟ େଯ ଅଭିବા৘ି ଜଟିଳ େଦଖାଯାଏ କᄼି େଶଷେର ଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ ଏହା େହଉଛି ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା, ଏହାକୁ କିପରି େଦଖାଇବି େଦଖ ીବା େଯପରି ଏକ 
ଜଟିଳ ସଂଖાା େହଉଛି ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା ଯାହାଫଳେର ଏବଂ ବାର୍ ଏହା ସମାନ ଯାହା ସହିତ ସମାନ | କ਱ନା ଅଂଶ ଶନୂા େବାଲି କହିବା z z  
େତଣ ୁଆସᄼ ପରିଭାଷିତ କରିବା ପରି କୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇରୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ੡ଡੳથ ଦୁଇଟି ସହିତ ବିେବଚନା କରିବା z z z z 
େତଣ ୁଆମର ଦାବି ଏକ ଦৼ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଦଶ৐ାଏ େଯ କ਱ନା ଅଂଶ ଶନୂા ଅେଟ | ଏକ ବାର୍ କୁ ବਁ৐ମାନ ବିଚାର କରᄼ ଯାହା ଆେମ ଏହାକୁ ੡େୟାଗ କରିବା 
ପବୂ৐ରୁ ଯାହା ପ  ◌ଛୁି ତାହା ପରୁାତନ ଫાାੳથର୍ ପାଇ ଁକ৵େୁଗସନ୍ ଅେଟ େଯେତେବେଳ ଆେମ ଏହା ପାଇ ଁକ৵େୁଗସନ୍ କରୁ ଯାହାକି େଗାଟିଏ ବାର୍ studied z z
ଦୁଇ ବାର୍ ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ବାର୍ ଦୁଇଟି ବାର୍ ବਁ৐ମାନ ଆେମ | କୁ େଗାଟିଏ ବାରକୁ ସହିତ ଜଡିତ କରିବା ଆବଶાକ କ ଣସି ੡କାେର ଠିକ ଅଛି ଆେମz z z z ok 

ର କৼିଶନ୍ ମଡୁાଲସ ୍ବાବହାର କରିନାହ ଁୁ , ର ସମାନ ମଡୁાଲସ ୍ସହିତ ସମାନ z z 
େତଣ ୁଆମକୁ ଏହି କৼିଶନ୍ ବાବହାର କରିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆସᄼ େଦଖ ીବା େଯେହତୁ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ |  mod z 
େତଣ ୁଏହା ଆମକୁ ଦିଆଗଲା ଯାହା ଏହାର ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, ଏହାକୁ ଆସᄼ ଏହାକୁ ੡ଥମ ନਫର ଏକ ବଗ৐  ଭାବେର ଡାକିବା |  ବାର୍ ଓଲଟା ଅେଟ z z z 
େତଣ ୁଏହି ସਨକ৐ ਐାରା ଆେମ ବାର୍ ପାଇଥାଉ |  z g iven by 1 by z 
େତଣ ୁଆେମ େନାେଟସନ୍ ସହିତ ੄ିର େହାଇଛୁ େଯ କ ୁଆମର ଜଟିଳ ସଂଖાା ଭାବେର ବିେବଚନା କରିଛୁ z 
େତଣ ୁ େଗାଟିଏ ବାର୍ ସମାନ ଭାବେର କୁ ବାର୍ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଟି ଠିକ ଅଛି z z z z 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏହି ସਨକ৐କୁ ବાବହାର କରିବା ଆବଶાକ | ଏକ ବାର୍ େର ଏକ ବାର୍ ଦିଆଯାଏ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆମ ପାଖେର େଗାଟିଏ ବାର୍ ଅଛି z z 
ଯାହାକି ਐାରା େଗାଟିଏ ਐାରା ବଦଳାଯାଏ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଦୁଇଟି ବାର୍ େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ଏବଂ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ਐାରା ଦ୍ z z z z one 
◌ାରା େଗାଟିଏକୁ ଦ୍  ◌ାରା ଗଣୁତି ହୁଏ |  ଏହି ଅଭିବા৘ି ଯାହାକୁ ଆେମ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଭାବେର େଶଷ କରୁ, େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା z by z z z divided
ବିଭ৘, ଦୁଇଟି ସହିତ ଗଣୁତି ଯାହାକି ବાତୀତ ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁ, ଠିକ୍ ଏହା େହଉଛି ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା ଠିକ ଅଛି z z 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏଠାେର େକବଳ ଆପଣ০ ମਕବા େଲଖ ીବା କਫିା ଆେମ ଯାହା େଦଖ ୁତାହା ଏକ ମਕବા େଦବା |  େମାଡ୍ େହଉଛି େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ, େତେବ z 
ଆେମ ଯାହା େଦଖ ୁତାହା େହଉଛି େର େଗାଟିଏ ଏବଂ ବାରକ ୁ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ଏବଂ େକବଳ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ବାର୍ ର z z z z z ok z 
ମଡୁાଲସ ୍େମାଡ୍ ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ ଯାହା ପନୁବ৐ାର େଗାଟିଏ | z one
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ବିଷୟେର ପନୁବ৐ାର ବୁ  ◌ବିାକୁ େଚ਼ା କରିବା େସହି ସମੂ ଜଟିଳ ସଂଖાା କୁହᄼ ଯାହାର ମଡୁાଲସ ୍େଗାଟିଏ େଲଟ୍ |  ଆେମ ଏହାକୁ ବୁ to z to
◌ବିାକୁ େଚ਼ା କରୁ 
େତଣ ୁୟୁନିଟ୍ ସକ৐ଲ୍କୁ େସଟ୍ ଭାବେର ବିେବଚନା କର ଯାହାକି ସମੂ ଜଟିଳ ସଂଖાାର େସଟ୍ ଭାବେର ବાାଖાା କରାଯାଇଥାଏ େଯପରି ଯାହାର ମଡୁાଲସ ୍u 
ବਁ৐ମାନ େସଟ୍ େର ଥ ીବା ସମੂ ଉପାଦାନଗଡିୁକ କ ଣ ବ৿৐ନା କରିବାକୁ େଚ਼ା କେର ’
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଆେମ େମାଡ୍ ସହିତ ସମାନ େଲଖ ીବା |  େଗାଟିଏ ଏହା ଠକି ୍ଯଦି ଆେମ କୁ ઇ ષସ ୍ ଭାବେର ବିେବଚନା କରୁ େତେବ େମାଡ୍ z z x iy z 
ଯାହାକି ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ଅେଟ ଯଦି ଆେମ ଏହାକୁ ବଗ৐ େବାଲି ବିେବଚନା କରୁ େତେବ ଏହା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଅେଟ ଏବଂ ଏହା େସହି େମାଡ୍ x y x y z
କୁ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ | ବਁ৐ମାନ େଗାଟିଏ େହଉଛି ତୁେମ ପଚାରୁଛ କି ର ସମੂ ଯଗୁଳ କଣ ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର ଏବଂ ଯାହା ଆେମ ଅତି xy 
ପରିଚିତ େଯ ଏହା ୟୁନିଟ୍ ସହିତ ସକ৐ଲ୍କୁ ଉਆਁି ଭାବେର ବ৿৐ନା କେର 
େତଣ ୁଆସᄼ ଚିੜ ଆ০ିବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆମର ଏକ ୟୁନିଟ୍ ସକ৐ଲ୍ ଅଛି we
େତଣ ୁଏହି ନିଆଯିବା ଉପେର େଯକ ଣସି ବିਙୁ ଅଛି | ବୃਁେର ଯଗୁଳ ଯାହା ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର ଏବଂ ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େସଟ୍ ଏହି point xy u 
ୟୁନିଟ୍ ସକ৐ଲ୍କୁ ଠକି ୍ଭାବେର ବ৿৐ନା କେର ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏହା ଉପେର ପଏ৺ଗଡିୁକ ଜାଣ,ୁ ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ଏହା ଉପେର ଏବଂ ମ ଁ ୁଏହି ମାଇନସ ୍1 ଏବଂ 
ମାଇନସ ୍ଉପେର ପଡ଼ିଛି |  ଏହି ପବୂ৐ ସମସાାକୁ ନାଇଟ ସକ৐ଲ ଯାହା ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିଥ ીଲୁ େଯଉଠଁାେର େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ତାପେର u mod z 
ଆେମ ସି਎ାਕ େନଇଥ ીଲୁ େଯ ବାରଟି ବાତୀତ ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁଯାହା ଅତି ସହଜେର େଦଖାଯାଏ େକବଳ ଏହି ସମୀକରଣର ଅଥ৐ େହଉଛି େର z z z z z z 
େର ସହିତ ସମାନ କିଛି ନୁେହ ଁ|  େମାଡ୍ ବଗ৐ ଏକ ଛିਫ਼ ସହିତ ସମାନ କାରଣ େମାଡ୍ େଗାଟିଏ ଅେଟ z z z z 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ੏ାଫେର ଭିଜୁଆଲ୍ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା େଯେତେବେଳ ଆେମ ଏହାକୁ େନଇଯିବା ଏହାର ମାଇନସ ୍ ଅେଟ ଏବଂ ଏହି ସମୀକରଣଟି କହିଥାଏ i 
େଯ ଓଲଟା ଏହାର ସଂେଯାଗ ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ମ ଁ ୁସਮାନ ସହିତ ବିପରୀତ ଅେଟ | ଜଟିଳ ଉਆାଦକୁ ଏହାର ସଂେଯାଗ ବાତୀତ ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁଯାହା z 
ମାଇନସ ୍ଅେଟ ଯଦି ଆପଣ ଏହି ବୃਁେର ଏହି ଧାଡିେର କ ଣସି ଉପାଦାନ ନିଅਕି େତେବ ଏହାର ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବିକ ୁବିଚାର କରᄼ ଯାହା ସକ৐ୁଲାର ରelement z 
େଯକ ଣସି ବିਙୁକୁ ଏହାର ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବିକ ୁବିଚାର କରᄼ ଯାହା େସହି ଦৼ ଅେଟ | ର ଠକି ୍ଇନଭଏସ ୍ଯାହା ବୃਁ ଉପେର ମਔ ରହିଥାଏ point z 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଏହାର ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବିକ ୁନିେଜ ନିଅਕି େତେବ ଏହାର ବିପରୀତ େହଉଛି ଏବଂ ଯଦି ଆପଣ ଏହାର ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବିକ ୁପନୁବ৐ାର ମାଇନସ ୍ନିଅਕି 
େତେବ ଏହାର ଓଲଟା ଜୁ ଅେଟ |  ଜଟିଳ ଉਆାଦ ସਫਜେର ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ, st 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଆେମ ୟୁନିଟ୍ ସକ৐ଲେର ଦୁଇଟି ଜଟିଳ ସଂଖાା େନଇଥାଉ, େଯେତେବେଳ ଆେମ ୟୁନିଟ୍ ସକ৐ଲେର େସମାନ০ ଉਆାଦକୁ ପନୁବ৐ାର ੏ହଣ କରୁ, 
ଏହା େକବଳ ସରଳ ସਨਁି ଯାହା ର ମଡୁાଲସ ୍େହଉଛି େମାଡ୍ େଗାଟିଏ େମାଡ୍ | ଦୁଇଟି ଏବଂ ੡େତાକ ମଡୁાଲସ ୍େଗାଟିଏ z one z two z z 
େତଣ ୁେସମାନ০ର ଉਆାଦ େହଉଛି େଗାଟିଏ ଏବଂ ਐିତୀୟ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ସਨਁି ଯାହାକୁ ଆେମ େଯେତେବେଳ େର ମਔ େଦଖ ીଥାଉ ଏବଂ z in uz inverse 
େକବଳ େଯ ଓଲଟା େକବଳ ର ସଂେଯାଗ ଅେଟ z z z z 
େତଣ ୁଏହି ପଯ৐ાେବড়ଣ ସହିତ ଆସᄼ |  ଏକ ସਙୁର ପରିଚୟ ੡ମାଣ କରᄼ ଚାେରାଟି ଜଟିଳ ସଂଖાା େଗାଟିଏ ଦୁଇ ତିନି ଚାରି କਫିା ଜଟିଳ ସଂଖાା z z z z 
ତାପେର ଏହା ନିઋ મ ସମୀକରଣ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଟି ଉਆାଦକୁ ତିେନାଟି ମାଇନସ ୍ ଚାରି ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଚାରି ଉਆାଦ ସହିତ ଦୁଇz z z z z z z 
ମାଇନସ ୍ ତିେନାଟି ସହିତ ସᄼ਼ କେର | ଏହା ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ତିେନାଟି ଉਆାଦ ସହିତ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ଚାରି ସହିତ ସମାନ, ଏହି ପରିଚୟକୁ ପାଳନz z z z z 
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କର ଏହା େଯକ ଣସି ଚାେରାଟି ଜଟିଳ ସଂଖાା େହାଇପାେର ତାପେର ନିઋ મ ସମୀକରଣ ସᄼ਼ ੡ମାଣ େକବଳ ବିੂାର କର |  ବାମ ପାਸ৐ ଏବଂ ଡାହାଣ ପାਸ৐ any 
ତାପେର ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ ଉଭୟ ଅଭିବા৘ି ସମାନ, ଆସᄼ ବାମ ହାତର ବାମ ପାਸ৐କୁ ଏৠେ੡ସନ୍ େବାଲି ବିଚାର କରିବା ଯାହାକି େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇ z z 

ତିେନାଟି ମାଇନସ ୍ ଚାରି ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଚାରି ଗଣୁତି | ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ତିେନାଟି ବਁ৐ମାନ ଏହାକୁ ବିੂାର କର ତିନି ମାଇନସ ୍z z z z z z z z z 
େଗାଟିଏ ଚାରି ମାଇନସ ୍ ଦୁଇ ତିନି ઇ ષସ ୍ ଦୁଇ ଚାରି ଏବଂ ପରବਁ৐ୀ ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍z z z z z z z z 2 z 1 z 3 z 4 z 2 

ઇષସ ୍ ତିନି  ଠିକ ଅଛି ବਁ৐ମାନ ଆେମ େଦଖ ୁେଯ େସମାେନ ପର੆ରକୁ ବାତିଲ୍ କରିବା ସହିତ କିଛି ସାଧାରଣ ଶਥ ଅଛି ଯାହାକି ଦୁଇ ଚାରିଟି ଭଲ z 4 z z z 
େହାଇପାେର େବାଧହୁଏ ଆମକୁ ଡାହାଣ ପାਸ৐କୁ ଯିବାକୁ ଦିଅᄼ ଯାହା େଗାଟିଏ େହଉଛି ଏହି େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଚାରିକୁ ବିੂାର z z z z z 
କରିବା | ମାଇନସ ୍ ତିେନାଟି ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ ତିନି ଚାରି ତାପେର ଆେମ ଏହି ଦୁଇଟି ଉପାଦାନକୁ ଚି੊ଟ କରୁ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ତିେନାଟି ଏବଂ ଏହାକୁ z z z z z 
ଆେମ ଚ੊ିିଲୁ ଏବଂ େଗାଟିଏ ଚାରିଟି ଚି੊ଟ କଲୁ େଯ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ଚ੊ିଟ େହାଇଛି ଏବଂ ଏହି ଦୁଇଟି ବାତିଲ୍ େହାଇଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ବାମ z z z we
ଭାବେର ଯା৳ କରିଛୁ | ଡାହାଣ ପାਸ৐ ଡାହାଣ ହାତ ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଏହା ଅେଟ |  କ ତୁହଳ੡ଦ େଯ ଏହା ଏକ ଅଣ-ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ପରିଚୟ ଯାହାକୁ ଆପଣ େଯକ ଣସି ଚାେରାଟି ଜଟିଳ ସଂଖાାକୁ ve interesting any 
ବିଚାର କରਕି ଏହା ଏହି ନ਍ି৑਼ ପରିଚୟକୁ ସᄼ਼ କେର ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏକ ସରଳ ସମସાା େଦଖ ીପାରିବା ଯାହା ଦଶ৐ାଏ େଯ ଏହି ପରିଚୟଟି େକେତ ସਙୁର େବାଲି 
ମେନକରᄼ ଆମକୁ ଏକ ବିମାନେର ଚାେରାଟି ପଏ৺ ଦିଆଯାଇଛି 
େତଣ ୁେଦଖାᄼ ଯଦି  ଏକ ବିମାନେର କିਫା ପଏ৺ ତାପେର ନઋି મଲିଖ ીତ ଅସମାନତା ସᄼ਼ ହୁଏ ଯାହାକି ବିৱାପନ ସହିତ ସହିତ ଗଣୁତି ହୁଏ କਫିା abcd bc bd 
ସହିତ ସମାନ େହାଇ ઇ ષସ ୍ସହିତ ଗଣୁତି ହୁଏ c plus cd ab 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ନି਍৑਼ ଅସମାନତାକୁ ବୁ  ◌ବିାକୁ େଚ਼ା କରିବା understand
େତଣ ୁଆସᄼ ଏକ ଚିੜ ଆ০ିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା |  ଚିੜ ଯଦିଓ ପଏ৺ଗଡିୁକ ଏହାକୁ େଯକ ଣସି ੡କାେର ବ৺ନ କରାଯାଇପାରିବ ଠକି ଅଛି manner 
େତଣ ୁସରଳତା ପାଇ ଁମ ଁ ୁକିଛି ଅନୁମାନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରୁଛି େଯପରି େସମାେନ ੡କୃତେର ଏକ ଧାଡିେର ପଡ଼ି ନାହ ଁାਕି ੡କୃତେର ଆସᄼ କହିବା ଏହା ମ ically
ଳିକ ଭାବେର ଏକ ੡କାର ଆକୃତି େଦଇଥାଏ 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ଏହାକୁ ଏହିପରି ଡାକିବା |  େତେବ ଏହି ଅସମାନତା କେହ େଯ ଆପଣ ଦ ଘ৐ા ବିৱାପନକୁ ଦ ଘ৐ા is abcd length length bc 
ਐାରା ଗଣୁତି େବାଲି ବିଚାର କରਕି ଏହା ସବ৐ଦା ଡାଇେଗାନାଲ୍ ସହିତ ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ େହବ | ତୁେମ ଗଣୁନ ઇ ષସ ୍ କୁ ସହିତ ଗଣୁତି bd ac cd ab ok 
କର, 
େତଣ ୁ੡ମାଣ େହଉଛି ଯାହା େକବଳ ପବୂ৐ ପରିଚୟ ବાବହାର କରି ସରଳ , େମାେତ େକବଳ ପରିଚୟ େଲଖ ીବାକୁ ଦିଅ, ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଯାହା କରିପାରିବା we
ତାହା ଥେର ଏହି ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକ ବିମାନେର ରଖାଯିବା ପେର ଆେମ  ੡େତાକ ଭଟ৑ৠ କਫିା େଶଷ ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକୁ ଏକ ଜଟିଳ ସଂଖાାକୁ ଚି੊ଟ କରିପାରିବ 
େତଣ ୁଆସᄼ କହିବା େଯ ଏହା ସହିତ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଏହା ମ ଳିକ ଭାବେର ଦୁଇଟି ସହିତ ଜଡିତ ଏବଂ ପଏ৺ ସହିତ ଜଡିତ ଏବଂ ଆସᄼ କହିବା େଯz z z c z 
ଏହା ସହିତ ଜଡିତ |  ଚାରି ତାପେର ପବୂ৐ ପରିଚୟ କେହ େଯ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଚାରି ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ ତିେନାଟି ଯାହା ସହିତ ସମାନ, େଗାଟିଏ z z z z z z z 
ମାଇନସ ୍ ତିନି ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ ଚାରି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଟି ତିେନାଟି ମାଇନସ ୍ ଚାରି ଗଣୁତି z z z z z z z 
େତଣ ୁମ ଁ ୁେକବଳ ପନୁ ଲିଖନ କଲି |  ଏକ ଉପାୟେର ଯାହା ମ ଁ ୁ ରୁ ଶਥ ପାଇଥାଏ ଯାହାକି ରୁ ଚାରି ଏବଂ ରୁ ଯାହାକି ରୁ ଅେଟ r a d z z b c z 2 z 3 
େଯେତେବେଳ ମ ଁ ୁଏହି ପରିଚୟ ପାଇ ଁସଂପ৿ୂ৐ ମଲୂા େନବି େତେବ ମାଇନସ ୍ ର ମଡୁાଲସ ୍ଯାହା ଦିଏ |  ଏହି େଭੳથରର ପରିମାଣ ଯାହା ଦ z 1 z 4 length 
ଘ৐ા େଦଇଥାଏ |  ବିଜ୍  ◌ାପନ  ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ଚାରି ઇ ષସ ୍ େଗାଟିଏ ମଡୁાଲସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଟି ମଡୁાଲସ ୍ ତିନି ମାଇନସ ୍ ଚାରିad   z z z z z z 
ବਁ৐ମାନ ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏହା ବିৱାପନର ଦ ଘ৐ાକୁ ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ ତିେନାଟି ସହିତ ଗଣୁତି କେର ଯାହା ର ଲਫ ଯାହା କମ ୍କਫିା ସମାନ |  length z z bc 

େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ତିେନାଟି ଯାହାକି ର ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ ଚାରି ਐାରା ଗଣୁତି େହାଇଥ ીବା ର ଲਫ ଯାହାକି େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍z z z z ac bd plus z z 
ଦୁଇଟି ଯାହାକି ସହିତ ଗଣୁତି େହାଇଛି cd ok 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ପରିଚୟ ବાବହାର କରି ଇ৭ିତ ଅସମାନତା ହାସଲ କରିବାକୁ ସମଥ৐ |  ଆଉ ଏକ ସମସાା 
େତଣ ୁସମସાାକୁ ଯିବା ପବୂ৐ରୁ େମାେତ େକବଳ ଉେਵଖ କର େଯ କୁ କୁହାଯାଏ ଯଦି କୁହାଯାଏ ଯଦି z unimodular z unimodular z mod z 
େକବଳ େଗାଟିଏ ଶਥ ଅେଟ େତେବ ଆେମ କହିଥାଉ େଯ ର ମଡୁાଲସ ୍ଯଦି ଏକ ଜଟିଳ ସଂଖાା ଅଣେମାଡୁଲାର ଅେଟ | ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େହଉଛି z z ly |
ୟୁନିଟ୍ ସକ৐ଲ୍ ସମସાା ଉପେର, 
େତଣ ୁ େଗାଟିଏ କୁ ଜଟିଳ ସଂଖાା େହବାକୁ ଦିଅᄼ ଏବଂ ଧରାଯାଉ ଏକ ମାଇନସ ୍ ସଂଖાାକୁ 2 ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ z z z z2 z1 z2 divided
ଅଣେମାଡୁଲାର୍ ଏବଂ ଦୁଇଟି ଅଣେମାଡୁଲାର୍ ନୁେହ ଁେତେବ ଆମକୁ ନઋି મଲିଖ ીତ ପସਙ ମਔରୁ େଗାଟିଏ ବାଛିବା ଆବଶાକ | ପଏᄶ ଏହା ଉପେର ଅଛି, ଏହା z z1 x
ଅড় ସହିତ ସମାਕରାଳ ଭାବେର ଏକ ସିଧା ଧାଡିେର ଅଛି, ଅড় ସହିତ ସମାਕରାଳ ଭାବେର ଅড় ବିକ਱ ସହିତ ଏହା ସମାନ ଅେଟ , ଏହା ର େଗାଟିଏ b y c zs 
ମଡୁાଲସ ୍ର ଅଥ৐ େହଉଛି େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି କି ନାହି ଁ| େରଡଓି ମଳୂର ବୃਁ ଦୁଇ ଠିକ ଅଛି କି ନାହି ଁz d 
େତଣ ୁଆମକୁ ଦିଆଗଲା େଯ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଥର ଦୁଇଟି ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହାଇଛି ଦୁଇ ଦৼଟି z z two z multip z 
ଅଣେମାଡୁଲାର୍ ଅଥ৐ େହଉଛି ଏହି ସଂଖાାର ମଡୁાଲସ ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍ନୁେହ ଁ|  ତାପେର ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ େଯ z unimodular z
େଗାଟିଏ ସିଧା ଲାଇନେର ଅଛି କିઋ હା ଏକ ନ਍ି৑਼ ବିକ਱ ସହିତ ଏକ ବୃਁ ଅଛି କି ଯଦି େରଡିଓ ଦୁଇଟି କਫିା ମଳୂ ଦୁଇଟି ଅେଟ ଯଦି ଏକ ବୃਁେର ରହିଥାଏ େତେବ 
ଆସᄼ ର ଅବ੄ା ସହିତ କ ଣ ଘେଟ ତାହା ଜାଣବିାକୁ େଚ਼ା କରିବା | z ’
େତଣ ୁ ଚାଲᄼ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା େଯ ੡ଦਁ ବିਙୁ େହଉଛି ର ମଡୁાଲସ ୍ଦୁଇ ଦୁଇଥର ଦୁଇଥର ଦୁଇଗଣୁ ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି z z z z 
ବାର୍ ମଡୁાଲସ ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟିର ମଡୁાଲସ ୍େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁ, ଏହା େହଉଛି ଦିଆଯାଇଥ ીବା ଅନୁମାନ | ଏବଂ ੡ଥମ ଅନୁମାନ ସହିତ ଆେମ z 
େଦଖ ીପାରୁ େଯ ର ମଡୁાଲସ ୍ ଦୁଇ ବଗ৐ର ଦୁଇଗଣୁ ଯାହା ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବାର୍ ବଗ৐ର ମଡୁાଲସ ୍ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ z z z z 
େମାଡ୍ ବଗ৐ େର ସହିତ ସମାନ |  େଲଖᄼ େଯ ଏହା କୁ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ କୁ ବୁ  ◌ାଏ, କୁ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ କୁ ବାର୍ କୁ ଗଣୁତି z z z z z z z z 
କେର ଏହା ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବାର୍ କୁ ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଦୁଇ ବାର୍ କୁ ପରୁା ବାର୍ କୁ ଗଣୁତି କେର z z z z 
େତଣ ୁଏହା କୁ ଦଶ৐ାଏ |  ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଦୁଇ ଏବଂ େଗାଟିଏ ବାର୍ ସହିତ ଦୁଇଗଣୁ ଦୁଇ ଦৼ ସହିତ ଗଣୁତି ହୁଏ ଏହା ଦୁଇଟି z zz z z z 
ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବାର୍ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ବାର୍ ଏବଂ ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ େକବଳ ସରଳ ଗଣନା କର େଯ ଏହା େମାଡ୍ z z z z 
ଅେଟ |  େଗାଟିଏ ବଗ৐ ଏବଂ ଅନાଟି େହଉଛି େମାଡ୍ ଦୁଇ ବଗ৐ର ଚାରି ଗଣୁ ଏବଂ ଅବଶି਼  ଅଭିେନତା େହଉଛି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଆମ ସହିତ ଦୁଇz z f |  z 
ଗଣୁ େଗାଟିଏ ଦୁଇ ବାର୍ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଥର େଗାଟିଏ ବାରକ ୁ ଦୁଇ ଡାହାଣ ପାਸ৐କୁ ଗଣୁତି କରାଗେଲ ଏହା ଚାରି ઇ ષସ ୍ସହିତ ଏହାର େମାଡ୍ ବଗ৐ z z z z 
ସହିତ ସମାନ ଯାହା େଗାଟିଏ େମାଡ୍ ଦୁଇଟି ବାରେର େମାଡ୍ ଅେଟ | ବଗ৐ର କ ଣସି ଫରକ ପେଡ଼ ନାହି ଁକାରଣ ବାରର ମଡୁાଲସ ୍ପନୁବ৐ାର ର z matter z z 
ମଡୁાଲସ ୍ଅେଟ , ଅବଶି਼  କାରଣଗଡ଼ିୁକ ର େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଥର େଗାଟିଏ ବାର୍ ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଥର େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବାର୍ ଆେମ େଦଖ ୁz z z z z 
େଯ ଏହି ଦୁଇଟି କାରଣ ସାଧାରଣତ େଦଖାଯାଏ େସମାେନ ବାତିଲ୍ କରਕି appears 
େତଣ ୁଆେମ  ନିେઋ મା৘ ସମୀକରଣ ପାଆᄼ େଯ େମାଡ୍ ଏକ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ଚାରିଥର େମାଡ୍ ଦୁଇ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ଚାରି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ସମ੏ ବଗ৐କୁz z z z 
ବାର୍ କରିବା ପାଇ ଁଏହା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏଥ ીରୁ ଆେମ ଏହି ଶਥକୁ େମାଡ୍ ଗଣୁତି ଭାବେର ବିଭାଜନ କରିପାରିବା | େମାଡ୍ z1 z1 
ବଗ৐ େମାଡ୍ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା [ମાୁଜିକ୍ ] ସାଧାରଣ ଫાାੳથର୍ ଯଦି ଆେମ େମାଡ୍ ବଗ৐ ବଗ৐ ଏକ ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ବଗ৐ ଏବଂ ଅବଶି਼  ଶਥ z2 then z z1 z2 
ବାହାର କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା, ଯଦି ଆେମ ମାଇନସ ୍4 ସାଧାରଣ, େତେବ 1 ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ବଗ৐ ଏହାକୁ ବାହାର କରିବା |  ବਁ৐ମାନ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | z2 
ଏହାକୁ ଏକ ੡ଡੳથ ଟମ৐ ଭାବେର େଲଖᄼ ଯାହା ସହଜେର େଦଖାଯାଏ େଯ ଏହା ଆେସ େଯ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େମାଡ୍ ବଗ৐ େମାଡ୍ ସହିତ ଏକ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍z2 z 
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ଚାରି ଶନୂા ସହିତ ଗଣୁତି ହୁଏ ଏବଂ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ଧାରଣା େହଉଛି େମାଡ୍ ଦୁଇଟି େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଏହା ତୁରਕ ଏହା କହିଥାଏ | ଏକ ଶନୂ ନଥ ીବା ଶਥz 
ଏହା ଏକ ଶନୂા ଶਥ 
େତଣ ୁତୁରਕ ସି਎ାਕ କେର େଯ େମାଡ୍ ଏକ ବଗ৐ ଚାରି ଏବଂ େମାଡ୍ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ଏହା ତୁରਕ କହିଥାଏ େଯ ବିକ਱ ସଠିକ୍ ଅେଟ ଯାହା େମାଡ୍ z z c z 
େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ବાାଡୁાସର ବୃਁ ଉପେର ରହିଥାଏ 
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁ ସଂେড়ପେର ଆେମ ଜଟିଳ ସଂଖાାର ମଡୁાଲସ ୍ବିଷୟେର ଅଧ ીକ ଗଣୁ ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିବା ଏବଂ ଜଟିଳ ସଂଖાାର ମଡୁાଲସ ୍ସହିତ ଜଟିଳ 
ସଂଖાାର ଗଣୁ ବાବହାର କରିବା  ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିବା ଏବଂ ପରବਁ৐ୀ ବ৘ବાେର ଆେମ ଆଗ৐ନ୍ େઇ ષନ ଏବଂ ଜଟିଳ ସଂଖાା ପାଇ ଁେପାଲାର ੡ତିନିଧ ીਇ 
ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିବା | 
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