
[๸ಜೕತ ] ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ๸෽ೕಗ ಮൡ౨  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  
ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ, ෴โඃ ๬෥ನ౲  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ෇ฑ ಆಜฆವ ๸෽ೕಗವඝ౬  කโ iz 
෭ನ๺ ಮൡ౨  ෥ഴ౲ ಲ๺ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ.  ಇൿ ವಗბ ಮൡ౨  ෈ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ฿ಜ ಈಗ ෥ഴ౲ ಲ๺ ನ ib 
ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚ೎ბಯ ಉದ౪ ౙಁ  කโ งಪโ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ನ ಈ ජಜ ූಗโ ෴฿ಗล z x iy z 
ಕല෫ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ  ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಜಂತ ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๻ಡ෻ ಇൿ ನ ෭ನ๺ ಜಂತ z mod z 
ಸಮකಜฆತ౨ ං , ನ ජಜ ූಗ ಅಥ฿ ನ ජಜ ූಗದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං z z mod z 
ಎಂ්ൿ ಉತ౨ ಮ ಅಸ෥ನ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඬฃๅ෷ ಸರಳ฿ಜං  කโ ನ ජಜ ූಗವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಆಜං ಮൡ౨  කโ ಅದರ ೓ಕದ ನ z x z 
ජಜ ූಗವඝ౬  ಪคಗ൐๭ർಗ ಅದರ ವಗბವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ವಗბโ ಘലತ฿ಜ෸ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x x y 
ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ಈಗ ಃಲโ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๳ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ತౘಣ  ඛೕโ a 
ຄಂൽฆ฿ಗวม౵  ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ b b 
ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ನ ජಜ ූಗโ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ವಗბ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ z x y 
๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ mod z 
ಅದඝ౬  ಪഷൿಆಂലฆವ เඋನ฿ಜං , ಇൿ ๸තಣბ ಅಥბದย౵  ಇൿ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං mod z 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಪ౳ ൟඩದචಯඝ౬  ෨౽౨ ಯತั๯ತ౨ ං කโ ಅದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ  ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗโ z mod

ಪ౳ ൟඩದච ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಡ ෭ನ๺ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ z mod z 
ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇൿ ඡರ฿ಜ ෨ಂದಃౙ  ಒಂൿ ෴฿ಗล ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳย౵ ฆವ ಎม౵  ಡ mod z z 
ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  කโ ಗಮඛಸ෎౽ದൿ౪   ෴฿ಗมದง ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  z z 
๵ච౬ ෴ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಮ൧౨ ෫౱  ๻ಡ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ಗಮඛ๯โൿ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಒ෫౱  ඛೕโ 

ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನๅಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಅದರ ವಗბโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං mod z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ೓ಕ ಇൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಎರഴ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๸ಒ౲ ಗಳ x y w  
෮ತ౨ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำൟ౨ ං౪ ೕๅ, ಅൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಪ౳ ൟ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ಅಂಶโ 
๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ಚದರ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ๻ಡ෻ ವಗბโ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ, ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  x y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛ๯ತ౨ ං  ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲  ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಅಂಶ฿ಜං ಎಂൿ ຂำ๋൤෻ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅൿ ෩ಲ൫ z z 
ಅದರ ಃಳಜඦ൤ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ർಗ ಇತರ ಸರಳ฿ದ ಅವสೕಕನಗำ ෴โโ, z 
ಇൿ ෭ನ๺ ෥ഴ౲ ಲ๺ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ඦ൤෻ ಇൿ ಀ౹ ಲ౵ ಕ฿ಜං ಬ๾๛ කඝ ಇದಃౙ  ෩ಲ൫ ಅದರ z mod z 
๸෽ೕಗ ಮൡ౨  ಅඃ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲ൫ ຂำൟ౨ ฆโൿ ඛೕโ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ ඛಮ౱  ಬั ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං az z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ൫ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ෭ನ๺ ඛೕโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค x iy z x iy 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರโ ಈ ඀ರඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ๻ಡ෻ ඛೕโ ಅౘದ ಬಡ౛  ಅದರ ಪ౳ ൟಫಲನವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಅൿ x 

෇ฑ ෥ದค෷ ಸಹ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ඛೕโ ෇ฑ ඣಂൽಡ ಅඝ౬  ಞ൐๭ർಗ කโ ෥ി ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ๲ౙ ౷ ೕฑz z z z 

ಆದ౪ คಂದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಇൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෩ಲේತ฿ಜ ಚ೉ბ๯ൟ౨ ಲ౵  කโ ಒಂದರ ಐದඡ ಒಂൿ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ຄೕತೕಣ ಎರഴ z z 
ಇൿ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ඬฃๅಗูಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸมಜං ෬ยನ mod z mod z mod z z 
ಪ౳ ൟඩದචಯ ෩ಲಕ ಇലೕ ೓ಕವඝ౬  කโ ಒಂൿ ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ ಒಂದคಂದ ಡ තಣბ ಪഔౣ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅz z z z 
ಮൡ౨  ಮ൤౨  කโ ๸෽ೕಗದ ಬಡ౛  ൟัൽฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ ๸෽ೕಗโ ಎರഴ ೯൤ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ ෇ฑ ಆಜං  ෇ฑ ಮൡ౨  ಕ෨౲ ചഔํ z one z two z z 
౽ඞನඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ನನಡ ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಇฆโൿ  ෇ฑ  ෇ฑ ඣಂൽಡ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ෩ಲ൫ ඛೕโ ಬಳಸಬ๾ർದ z1 z2
ಸ๻ಯಕ ౽ඞನඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಮತ౨ ๠ౣ  ಕ෨౲ ചഔํ ౽ඞನඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ඛೕโ ෥ി z 
ಅඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ  ಒಂൿ ಚದರ ಎರഴ ಚದರ ಸค mod z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಞ൐๭ർಗ ඛೕഴತ౨ ං ಎಂಬ z z mod z mod z 
ൟೕ෥ბನವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ඛೕโ ෮ದฤ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಅದರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಅൿ ෮ದฤ 
ಪ౳ ൟ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ඦತರ ෨  ಅದඝ౬  ಸค෴ಜ ๰೉๭ ಮൡ౨  ಆರඡ 
ಪ౳ ൟඩದච෷ ಪ౳ ๭ದ౫ ฿ಜං ಅಥ฿ ඬನฃವൟბತ฿ಜ ಬಳಸมಞವ ಉತ౨ ಮ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ൟ౳ ಆೕನ ಅಸ෥ನ൤ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಅಸ෥ನ൤෷ කโ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಇൿ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿z z mod z 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ೯൤ಡ ಪ౳ ൟ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳย౵  ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  mod z two z one z two 
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎರഴ ಅಂಕಗัๅ, ಇൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ z one z 
කโ ජಸಜბಕ฿ಜ ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಇದ౽ౙ ಜ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ඁ๏౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ ඦತರ ෮ತ౨ โ කโ z z 
෩ಲ൫ ಪഷ෷โದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, ಅൿ ಈ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜಃౙ  ಕಣბ฿ಜං ಅൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ z z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๼ಂං ຂัඈ൤ ಉಪක౲ ಸ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಎಂದฉ ಇൿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ෩ಲದ ನഴเನ 
ಅಂತರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಈ ๸ಒ౲ ಯ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ෩ಲಃౙ  ๰೉๯ತ౨ ං ಸค z z 
ಆದ౪ คಂದ ඀ರโ ඀ರ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ຄೕಜ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ ງತವඝ౬  t o z 2 
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ತฤಪฤ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಬಳ๭, ಅಂದฉ ඀ರವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ಎಂದฉ ෮ದฤ ຄೕಜ ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵ ಡ z 1 z2 
ತฤಪฤ ಅඝ౬  ಬಳ๭ ಅൿ ෴฿ಗล ല๺ ಜಂತ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ං. ಪದಗำ ಇൿ කโ ಗಮඛ๯ൟ౨ ฆವ ಕല෫ ඀ರ z1 
ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡಣ ಮൡ౨  ೓ಕඅಂൽಡ ಪದವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛಂದ ಬฉಯมಞತ౨ ං .  ෇ฑ ಈಗ mod z z 
ඡರ฿ಜ ຂำโർದฉ, කโ ಪഷ෷ൟ౨ ฆವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๯โದඝ౬  ຂั ಅൿ ಒಂൿ ෇ฑ ೯൤ಡ ಎರഴ z z 
෇ฑ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂං ඛೕโ เತರ൏ ౽ඞನඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ ඦತರ කโ ಒಂದඝ౬  ಒಂൿ ෇ฑ ೯൤ಡ z z z 
ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ೯൤ಡ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ಒಂൿ ෇ฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ z z z z z 
ಎರഴ ಪഔౣ ෽ಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ಒಂൿ ೓ಕದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ z 
ಗಮඛ๯โൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ಆಜൿ౪  ಅದඝ౬  ಒಂൿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ෴ಜ ಪคಗ൐๭ ෨ಂൽನ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  z z 
කโ ಅದฏ൤ ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ๼ಂൽನ ಒಂದರ ๸෽ೕಗವඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ , කඝ ಈ ෇ฑ ಅඝ౬  
ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅൿ ಒಂൿ ෇ฑ ನย౵  ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಡಬฯ ෇ฑ ಡ ಮ൤౨  ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං z z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ෇ฑ ಎರಡคಂದ mod z2 z z 
ಞ൐๭ർಗ ನ ජಜ ූಗವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ನ ජಜ ූಗದ ಎರഴ ಪഖౣ  ກೋ౞  ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ಇൿ z z 
ಈಗ කโ ಸค ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆವ ಅಸ෥ನ൤ ಏචಂൿ ಮ൧౨ ෫౱  චನඪ๭ಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ z one 

ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷൿಆ ౶ั  ಇലೕ plus z mod z one plus mod z two 
೓ಕಃౙ  ඦತರ කโ ಬ๾൥ಕ ෨ಜ๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ಇย౵  ಮൡ౨  ಎಂಬ ಪದವඝ౬  ຂಡ mod z one mod z two 
ತฆ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕಡ෎౽ಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಬฉದ ಪ౳ ൟඩದචಯඝ౬  කඝ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಅൿ ෮ದಲචಯൿ ಎಂൿ ಅൿ ຂำತ౨ ං  ನ ූಗโ z z
ನ ජಜ ූಗโ ෴฿ಗล ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಕല෫  ಅಥ฿ ಡ ಸಮmod z tha n mod z 

ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ๸ීಧವඝ౬  ಇย౵  ಬಳಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟัൽฆವ ඛಜ฿ದ ූಗโ ෴฿ಗล ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๯฿ಗ ಬಹಳ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಇರ෎ಀ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ ಅಂತಹ ๸ීಧโ 
ಅನ౷ ෵๯โൽಲ౵  ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ಎಚ౞ คಃ ඛೕലං౪ ೕච, ඛೕโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ෬ยನ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ 
๸තಣბ฿ಜ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಸค ಈಗ කโ ಇย౵  ຄೕย๭ർಗ ಅൿ  ෇ฑ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ನ  ಪഖౣ  ಮ൤౨  ಅൿ z1 z2 2
ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ೓ಕ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ඛೕโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, mod z z one mod z one 

ಮൡ౨  ಒಂದರ ಎರഴ ಪഖౣ  ಞ൐๭ർಗ ඛಂದ ෇ฑ ಡ ෥ഴ౲ ಲ๺ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಅൿ ෥ഴ౲ ಲ๺ square mod z z z 
ಎರഴ ೯൤ಡ ಇലೕ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ  ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ൟั෵ค ಆದฉ ಇൿ ಇലೕ mod z 
೓ಕಃౙ  ೯൤ಡ ಆಜං ಸค ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಪഷದൿ౪  ೓ಕ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ದ mod z one mod z b 
೓ಕ฿ಜං, ಇൿ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං  ನಮ౱  ൟ౳ ಆೕನ ಅಸ෥ನ൤ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ๰೉ಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಈ ๸ීಧಃౙ  ಈ ಸ෥ನ൤෷ ෴฿ಗ ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ಄ಳಬ๾ൿ, 
ಅಂದฉ ಒඨ ಮൡ౨  ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒඨ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ, කඝ z z z 
ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಸค ಅಥ฿ ෨ಂൽನ ඬಟ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ി ಒඨ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ  ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಎರഴ ಈಗ ಪ౳ ๔౬  z z mod z mod z 
කඝ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ෴฿ಗ ඣೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭเ๭ർಗ ಈಗ ๼ಂൟฆಜ කโ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಪഷർಗ ಇൿ කโ ಅಸ෥ನ൤ಯ ๸ීಧವඝ౬  
ಬಳ๯ವ ಸ౩ ಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ൤ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ಸಮකಜฆವ ಒಂൿ ഖ ෇ฑ ನ z z z z 
ජಜ ූಗโ ಸ෥ನ൤ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ൤ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ನ ජಜ ූಗವඝ౬  ಒದಜ๭ದฉ ಇൿ z z 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෇ฑ ಇൿ ರ ಸಮಯದย౵  ಎಂൿ ຂำโದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං,  ಅย౵  mod z1 z 2 z 1 t 
ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಅಸ෥ನ൤ಯ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  
๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ ಸ෥ನ൤ ౽൐๭ಆಂറಗ කโ ಄ವಲ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಄ವಲ i.  f z one z two 
ชಌತ౱ ಕ฿ಜ ಅವอ෈ತ ಪ౳ ౽ರඈ൤෻ ಇದ౪ ฉ ಅൿ ಎರಡರ ๭౩ ರ ಸಮಯಗ฼൤ ඛೕโ ຄಂൽฆเค ಄ವಲ z z one z 
2 ನ ๭౩ ರ ಸಮಯಗ฼൤෻ ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ඣೕഺೕಣ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಅಸ෥ನ൤ಯ 
ಇತರ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  කโ ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದคಂದ කโ ෥ി ಒಂൿ ෭ನ๺ ෥ി ಎರഴ ಕല෫ z z 
ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷಯಬ๾ൿ කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂั, ಇದඝ౬  ಒಂർಜ ಕฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದඝ౬  ಪคಗ൐๭ කโ ಄ವಲ ಎರഴ ๳ค๭ ಮൡ౨  ಕึ෵ค ඦತರ ಒಂದඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ ඦತರ mod z z 
කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪ౵ ๺ ಎರഴ  ಮൡ౨  ෨ಂං ඛೕโ ෭ನ๺ ಎರಡರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  mod z mod z one z z 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆದฉ ෭ನ๺ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಮ൤౨  ෥ി ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಇದคಂದ z z 2 
කโ ෥ി ಒಂൿ ෭ನ๺ ෥ി ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං.  z z z z 
ಸค ಅඃ คೕൟ කโ ಮൡ౨  ඩತ౳ ವඝ౬  ൮ಯย౵  ಬದม෵ಸಬ๾ൿ  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ z one z two z z 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ฿ಜฆโದคಂದ කඝ ඩತ౳ ವඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಂಡฉ කโ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇಂಟ೏ბಂ೴ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ඩತ౳ ವඝ౬  ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ඦತರ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ z z z 
෥ി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ z z one plus z two 
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ಮൡ౨  ൟೕ෥ბನ฿ಜ කโ ಗಮඛ๯โඃචಂದฉ, ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෥ി  ನย౵  ෥ി ಗಳ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  z 2
๰೉๯ತ౨ ං , ಅൿ  ೯൤ಡ  ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈಗ ಒಬ౯ ฆ ಈ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ z 1 z 2
ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ಳಬ๾ൿ ඛಜ฿ಜ෸ ಅಗತ౲ เං෻ ಸค ಸค කඝ ಇย౵  ෭ನ๺ ඛಜ ಸค ಸค ඛೕโ ಮ൤౨  ෭ನ๺ 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ඃ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵  ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಆಜರಬ๾ൿ ಇඞ౬  ಇൿ ෥ി ಒಂൿ ෭ನ๺ ෥ി ಎರಡರ z z 
෥ഴ౲ ಲ๺ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಇൿ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං   ಪ౵ ๺ ෥ിz1

ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ z2 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ൟ౳ ಆೕನൽಂದ ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ದದ౪ ඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟ౳ ಆೕನ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ಈ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗัಡ ກೋ౞  
๬෥ನ౲  ಅಸ෥ನ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟඩದච 7 ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆෆ เสೕಮ เสೕಮ ಅย౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  z s mod z z a  ag  
ಇൿ ๸෽ೕಗದ ಞಣಲౘಣඈ൤෻ ಇං, කโ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಅൿ เสೕಮൽಂದ z 
ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ เสೕಮವඝ౬  ඛಂದ เสೕಮ฿ಜ ඛೕಡมಞತ౨ ං ඛೕโ ಞฆತඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඦತರ ಅದರ z z z 
෥ഴ౲ ಲ๺ ಮ൤౨  ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂದರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂർಜං ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ  z 
ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ ඛೕโ ಪഷ෷โൿ ಅඝ౬  ඛಂದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ඛಂದ z mod z mod z mod z z 
ಞ൐๭ർಗ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಗಮඛ๯โൿ เสೕಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮโ ඛಖರ฿ಜ เสೕಮ ෮ೕി ಆಜං mod z z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ඣೕഴವ ൟೕ෥ბನๅಂದฉ, ෥ി เสೕಮโ เสೕಮ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ z z 
෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅൿ ನಮ౱  ಪ౳ ൟඩದච ಮൡ౨  ಪ౳ ൟඩದච ಎಂഖ, ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆಜൿ౪  ಅൿ z z 
෥ി ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ඛೕโ ಎರഴ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ූเ๯ൟ౨ ೕค ಫย൞ಂಶโ ಮ൤౨  ಎರഴ z mod z two z 
๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಄ವಲ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಅൿ ಒಂದඝ౬  ඛಂದ เสೕಮಃౙ  ಞ൐๭ർಗ කโ c z z 
෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟ ಅಂಶ ౙಁ  ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಪ౳ ൟඩದචಟ ಅನ౷ ෵๯โದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  
๬෈ೕൡಪല๭ದฆ ಎರഴ เสೕಮ ෥ഴ౲ ಲ๺ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಎರഴ ๸තಣბ เสೕಮ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ z mod z 

คಂದ ಎರഴ ಸค ಈಗ ಮ൧౨ ಂൿ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಫย൞ಂಶ฿ಜං ಇದඝ౬  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ mod z 1 mod z 
౽ඞඝ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕದ ೯൤ಡ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ຂำತ౨ ං ಒಂൿ z z z 

ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಇൿ ಒಂൿ ೓ಕದ ಎರഴ ෇ค ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං z z z mod z mod z2 
೓ಕโ ಸค ಅವฆ ಇದඝ౬  ಏಃ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ ౽ඞඝ ಎಂൿ ಕฉ෷൞౨ ฉ, කโ ಇದඝ౬  เೕ౾౹ ಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  z one z z one plus

ಈ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಕ൐ೕბಯ฿ಜฆವ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං , ಅൿ z two z 
ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಕಣბโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ඛೕഴತ౨ ං ಈಗ ඛೕโ z z z 
ಞฆತඝ౬  ඣೕലದฉ, ಈ ಕಣბಗಳ ಪค෥ಣದ ವಗბโ ಅದರ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಸ෥කಂತರ 
ಚൡෙბಜ ౽ඞඛನ ಬൽಗัಡ ಎರഴ ෇ค ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಆ๭౨ ෴ಜං ಮൡ౨  ත౳   ಸರಳ฿ಜං, ඛೕโ ಎಡූಗಃౙ  เಸ౨ คಸ෎౽ಜං ඦತರ ඛೕโf 
ಬಲූಗದ ಡ ತฤಪಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಪഷಯಬ๾ൿ, ಇൿ ಎರഴ ಚದರ lhs z one plus z 
೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆಜං z z 
ಆದ౪ คಂದ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಪ౳ ౽ರ ಇലೕ ೓ಕಃౙ   ಇൿ ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ฑ z one plus z z z 
೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ඣಂൽಡ තಣბ ಪഔౣ ಡ ಞ൐๭ z z z z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಪ౳ ෥ಣโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಇലೕ ೓ಕಃౙ  z z z 
෭ನ๺ ๼ೕಡ කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ෇ฑ ಎರഴ ෇ฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ z z one plus z z z z z 
ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ ෇ฑ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ฑ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๯ವ ෩ಲಕ ಆಜ z z z one z 
ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ෇ฑ ಅൿ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಪದโ ೓ಕ ಮൡ౨  ಉัದ mod z mod z2 
ಪದโ ಇย౵  කโ ຄಂൽൿ౪  ෇ฑ ೯൤ಡ ෇ฑ ಎರഴ ಈ ಪದದ ෬ว කโ ಮ൤౨  ಒಂൿ ೓ಕ z1 z2 z1 z mod z 
ಮൡ౨  ಪದವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ಚದರ ಉัದ ಅಂಶಗำ เฆದ౫  ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಬฆತ౨ ං  ಈ ಅಂಶಗำ ෭ನ๺ mod z 

ಒಂൿ ඛಂದ ෇ฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ฑ ಎರഴ ಈ ඛಯಮಗำ ಒಂದඣ౬ ಂൿ ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං z z z z 
ඦತರ කโ ಪഷ෷โൿ ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ಎರഴ ೓ಕದ ಎರഴ ෇ค ಮൡ౨  ෥ഴ౲ ಲ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  mod z mod z 
ಒಳತಂലฆವ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ ಒಂದರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ๻ಡ෻ ಎರಡರ ෥ഴ౲ ಲ๺ z z 
ಁಡ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅದರ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಗൽದ౪ ฉ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಅඝ౬  z z 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ූಜ๭ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಸค z z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಗಮඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಏඝ ඛೕಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಅโ ෩ಲ൫ z one z two 
෩ಲൽಂದ ಘಟಕದ ಅಂತರದย౵ ฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ඦತರ කโ 
฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದ ಪ౳ ෥ಣโ ජಜ ๸ಒ౲ ෷ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ๸౾ೕಣბ฿ಜ ౽൒ತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡฤ ඛಜ฿ಜ෸ a  
๸൧ೕಷ฿ಜං ಆದฉ ಆචಯย౵  ನಮಡ ๭ಞโൿ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಎಂൿ කඝ ෮ದศ ຂัඈ൤ ಇದඝ౬  ຂಡ 
൧ೕคಸ෎ಀ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ෷ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ຂಳฤ ಮൡ౨  ෇ฑ ಅൿ z z  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗโ ๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ຂำโർದฉ, කโ ಒಂൿ ๸ಒ౲  ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎಂൿ z z 
ಪคಗ൐๭ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ, z z 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಹಀౙ  ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗโ ๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕค๯ವ ෇ฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅದඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෮ದฤ කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಈಗ ಪคಗ൐๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಹึಯ ಅಂಶಃౙ  ๸෽ೕಜච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದಃౙ  ๸෽ೕಗವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಒಂൿ ෇ฑ ಎರഴ ෇ฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ฑ ಎರഴ z z z z 
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෇ฑ ಸค ಈಗ කโ ಒಂൿ ෇ฑ ಅඝ౬  ಡ ຂಛದง ๸ීඌಸ෎౽ಜං ಸค කโ ನ ๭౩ ൟಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  z z z 1 
ಒಂඃ คೕൟಯ ಎರಡರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಬಳ๭ಲ౵  z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ඣೕഺೕಣ  mod z 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಅದರ ೓ಕโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಅದඝ౬  කโ ಅದඝ౬  ෮ದಲ ๸ಒ౲  ಒಂൿ ವಗბ z 
ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ෇ฑ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಸค කโ ෇ฑ ෴โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං  z z z 

෇ฑ เสೕಮ฿ಜං z z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ීಧൽಂದ කโ ෇ฑ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  1 คಂದ ෵ಂದ ಇವඨ ಆಜฆโದคಂದ කโ z g z z 
ಒಂದඝ౬  ನಮ౱  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಎಂಬ ๸಄ತඅಂൽಡ කโ ಸคಪല๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෇ฑ ๼ೕಡ ඛಂದ ෇ฑ ಡ ಎರഴ ಸค ಈಗ කโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಜං ෇ฑ ನย౵  z z s z 
෇ฑ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವඨ ෇ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅದඝ౬  ಒಂದคಂದ ಒඨ ඛಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ z z z
ಎರഴ ෇ฑ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ഖ ಮൡ౨  ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ಒඨ ಅඝ౬  ಸರಳತั๯ವ ෩ಲಕ ಒಂದคಂದ z z z 
ಎರಡคಂದ ಞ൐ಸมಞತ౨ ං  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  කโ ಎಂൿ ಆචತำ౶ ವದඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒಂದඝ౬  z one plus z two z z
ಎರഴ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ದฉ ಅൿ ಎರಡคಂದ ಞ൐๭ದฉ ಅൿ ಸค෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಇൿ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲  ಸค z a 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ഔೕಃಯඝ౬  ಇย౵  ಬฉ෽ೕಣ ಅಥ฿ කโ ಗಮඛ๭ದ౪ ඝ౬  ౽෫ಂഡ ෥ഺೕಣ ಒಂದಃౙ  mod z 
ಸ෥ನ฿ಜං ඦತರ කโ ඣೕഴโൿ ෇ฑ ನย౵  ಒಂൿ ಮൡ౨  ෇ฑ ಅඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  z z z z ok z
෇ฑ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಮ൤౨  ඛಂದ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭. mod z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಬಡ౛  ಮ൧౨ ෫౱  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಎม౵  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂൿ z 
วഡ  කโ ಇದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෷ඛഡ ಸಕბฯ ಅඝ౬  ๲ഡ ෷ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಇದඝ౬  ಎม౵  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಎಂൿ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಅಂದฉ ಅದರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂർಜං ಈಗ කโ ಅඝ౬  ಬฉ෷฿ಗ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಎม౵  ಅಂಶಗำmod z 
෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  เವคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭  ಒಂൿ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ කโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ z x iy mod z 
ಇൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ವಗბವඝ౬  කโ ವಗბๅಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ฿ಜං x y x y 
ಮൡ౨  ಅൿ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ඦತರ ಅൿ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ mod z xy 
ಎม౵  ೯ೕല ಅಂಶಗำ ෴โโ ಎಂൿ ඛೕโ ಈಗ ಄ำൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ಘಟಕ ไತ౨ ವඝ౬  เವค๯ತ౨ ං 
ಎಂൿ ನಮಡ ಬಹಳ ಪค೉ತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೉ತ౳ ವඝ౬  ෈ല๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಘಟಕ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ไತ౨ ದ ෬ยನ ೯ೕല෷ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  xy 
තซ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರಥბ ๲ഡ ෷ ಈ ಘಟಕದ ไತ౨ ವඝ౬  ඛಖರ฿ಜ เವค๯ತ౨ ං ಎಂൿ ಅಥბ  ಈ ෷  ඛഡ ಸಕბฯ 
๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  කโ ಚ೉ბ๭ൿ౪  ಅย౵  කโ ෥ി ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ෇ฑ ಒಂದคಂದ z z z 
ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛ๭ංโ ಅൿ ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ತೕಚค๯ತ౨ ං ಄ವಲ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ z z
෇ฑ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ෇ฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵   ೓ಕโ ฏಧ౳ ಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං z z mod z 
ಏಃಂದฉ ಒಂൿ mod z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൤ಡൿಆಂറಗ ಈ ಛ౳ ෆ ನย౵  ඁ๏౲ ೕಕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಅದರ ๸෽ೕಗโ ෭ನ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಈi i 
ಸ෦ೕಕರಣโ เสೕಮโ ඛಖರ฿ಜ ಅದರ ๸෽ೕಗ฿ಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಅಂದฉ කඝ ದರವൽಂದ z 
เสೕಮ฿ಞತ౨ ං  ๸౾ೕಣბ ಉತ౭ ನ౬ โ ಅದರ ๸෽ೕಗವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅൿ ෭ನ๺ ಐ ඛೕโ ಈ 
ไತ౨ ದ ෬ยನ ಈ ๬ยನย౵ ฆವ ෴โඃ ಅಂಶವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅದರ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ವඝ౬  ಪคಗ൐๭ , ಅൿ ඛಖರ฿ಜ 
๸෽ೕಗโ ไತ౨ ದ ෬ยನ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅದರ ෦ರฑ ಇ෬೴ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅൿ ಆ ෇ฑ ಆಜං  z 
ඛಖರ฿ಜ ನ ಸರಀಪഔౣ ෷ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං, z 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅದರ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ โ ಸ౷ ൫ เสೕಮ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  
൤ಡൿಆಂಡฉ ಅದರ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ಣโ ಮ൧౨ ෫౱  ಅದರ เสೕಮโ ೩ ๸౾ೕಣბ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ෭ನ๺ st 
ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ෸ඛഡ ไತ౨ ದย౵  ൤ಡൿಆಂറಗ කโ ಇย౵  ෥ലದ ಅವสೕಕನಗำ 
෴โโ,  ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ಮ൤౨  ෷ඛഡ ไತ౨ ದย౵  ಇൿ ಄ವಲ ಸರಳ ಆ๭౨ ෴ಜං, ಇൿ ෥ഴ౲ ಲ๺ z one z two 

ಆಜං ಎರഴ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂർಜฆโದคಂದ ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ mod z one mod z 
ಪ౳ ෨ಖ ಆ๭౨ ෴ಜං, ನย౵  เสೕಮโ ನย౵ ෸ ಇർ౪ ಗ කโ ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಒಂൿ เสೕಮโ z z u z z z 
ನ ಅದರ ๸෽ೕಗ฿ಜං ಎಂൿ ෥ತ౳ ವಲ౵ ං ಈ เೕౘൕ෽ಂൽಡ කโ ඣೕഺೕಣ  ಉತ౨ ಮ ಞฆತඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๭ 
කฤౙ  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ ඦತರ z z z z 
ಅൿ ಃಳಜನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಉತ౭ ನ౬ අಂൽಡ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ೯൤ಡz z z z 

ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ಉತ౭ ನ౬ අಂൽಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  z z z z z z 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  ಈ ಞฆತඝ౬  ಗಮඛ๭ ಅൿ ෴โඃ කฤౙ  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ z z 
ඦತರ ಃಳಜನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๭ದ ඬฃๅ ಸರಳ฿ಜං ಄ವಲ เಸ౨ ค๭  ಎಡූಗ ಮൡ౨  ಬಲූಗโ ඦತರ ಎರവ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, කโ ಎಡූಗದ ಎಡූಗವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ, ಇൿ ಒಂൿ z 
෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ಞ൐๭ർಗ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ z z z z z z z 
ಈಗ ಅದඝ౬  เಸ౨ ค๭ ಒಂൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ z z z z z z z z 
කฤౙ  ಮൡ౨  ಮತ౨ ๠ౣ  ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ෩ฆ  ಸค ಈಗ කโ z z 2 z 1 z 3 z 4 z 2 z 4 z 
ಅโಗำ ಒಂದಆౙ ಂൿ ರൿ౪ ತั๯โದฌಂൽಡ ಃಲโ ๬෥ನ౲  ಪದಗัๅ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಎರഴ කฤౙ  z z 
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ಉತ౨ ಮ฿ಜං ಬ๾๛ කโ ಬಲූಗಃౙ  ຄೕತೕಣ ಅൿ ಆಜං කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ z one z one z z z
ශೕฑ ಅඝ౬  เಸ౨ ค๵ೕಣ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ කฤౙ  ඦತರ කโ ಈ ಎರഴ ಅಂಶಗಳඝ౬  z z z z 
ಞฆൟ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ಞฆൟ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කฤౙ  කโ ಞฆൟ๭ං౪ ೕๅ z z one z 
ಮൡ౨  කฤౙ  කโ ಞฆൟ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ ಞฆൟಸมಜං ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං z one z z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಡ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๭ං౪ ೕๅ ಹಸ౨ ූಗโ ಬಲූಗಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆಜං ಇൿ ಀ౹ ಲ౵ ಕವಲ౵ ದ ಞฆತඝ౬  ඛೕโ ಪคಗ൐๯ವ ෴โඃ කฤౙ  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ෷ ಈ ඛൽბಷౣve 
ಞฆತඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಀൢಹಲ౽ค෴ಜං, ಈಗ කโ ಒಂൿ ಸರಳ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಅൿ ಈ 
ಞฆൡ ಎ๠ౣ  ಉತ౨ ಮ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං ಸಮ๲౲  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನಮಡ เ෥ನದย౵  කฤౙ  ಅಂಕಗಳඝ౬  
ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ.  ಸಮತಲದย౵  ಅಥ฿ ඩ෵ಂഡ ಗำ ඦತರ ಃಳಜನ ಅಸ෥ನ൤෷ ಜಂತ ಕല෫ abcd bc 
ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಞ൐๭ർಗ ಅದඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಞ൐๭ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ bd ca cd ab ok 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ชಌ೉ತ౳ ฿ದง ಅಂಕಗಳඝ౬  ෴โඃ คೕൟಯย౵  เತคಸಬ๾ൿ ಸค a 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಳ൤ಛಜ කඝ ඛಜ฿ಜ෸ ಒಂൿ ๬ยನย౵  ಮಲಜಲ౵  ಎಂൿ ಊ๼ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅൿ 
෩ಲේತ฿ಜ ಃಲโ คೕൟಯ ಆ౽ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๼ೕಡ ಕฉ෽ೕಣ  ಆಜದ౪ ฉ, ಈ ಅಸ෥ನ൤෷ ೦๼ೕฃൡ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉದ౪ ൽಂದ abcd bc 
ಞ൐๭ർಗ ඛೕโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, ಇൿ ෴฿ಗล ಕಣბඅಂൽಡ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ bd 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛೕโ ಞ൐๯ವ ಎ๭ ಮൡ౨  ๭ലಯඝ౬  ಎ෈෵ಂದ ಞ൐๭ದฉ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඬฃๅ෷ ๼ಂൽನ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಸರಳ฿ಜං , කඝ ಞฆತඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಬั ಏඝ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ, ಈ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಒ෫౱  เ෥ನದย౵  ಇค๭ದฉ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ  ಪ౳ ൟ 
๓ಂಗಗಳඝ౬  ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಞฆൟಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒඨ ಡ ๸ීඌ๭ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲ൫ ಎರഴ ಮൡ౨  ๭ ඩ෵ಂഡ  ಡ z z z 3
๸ීඌ๭ං ಮൡ౨  ಇൿ ಇದಃౙ  ๸ීඌ๭ං ಎಂൿ ຂูೕಣ  ශೕฑ ඦತರ ๼ಂൽನ ಞฆൡ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  z z z 

ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ z z z z z z z 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ශೕฑ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ z z z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඬට ಬฉൽං౪ ೕච කඝ ಈ ಞฆൟನ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ คಂದ ශೕฑ ಮൡ౨  z 1 z b 
ඛಂದ ವฉಜನ ಎಂಬ ಪದವඝ౬   ಪഷ෷൤౨ ೕච  ಈ ๅಕౣ ฑ ನ ಪ౳ ෥ಣโ ಉದ౪ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ೦๼ೕฃൡ c a to d 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ಞฆൟಡ ෥ഴ౲ ಲ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ඦತರ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ಉತ౭ ನ౬ ದ ෥ഴ౲ ಲ๺ z z z
ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ๸තಣბ ಪದದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ൟ౳ ಆೕನ z 
ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ කโ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂൿ z one z three z  z z 
෥ഴ౲ ಲ๺ ಆෆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ಈಗ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಇൿ z z z z z 
ಎರഴ ෭ನ๺ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ದ ೦๼ೕฃൟನ ಉದ౪ ವඝ౬  เವค๯ತ౨ ං, ಅൿ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ z 3 bc 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಇൿ ನ ಉದ౪ ವඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  ಞ൐๭ർಗ ೯൤ಡ z z ac z z bd 

ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಇൿ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಸค z z ab cd 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಬಯ๭ದ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಈಗ කโ ෥ഺೕಣ  
ಇඞ౬  ಒಂൿ ಸಮ๲౲  
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಡ ຄೕಞವ ෮ದฤ කඝ ෷ඛ෥ഴ౲ ಲฑ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච z z 
෷ඛ෥ഴ౲ ಲฑ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ෥ി ಒಂർಜದ౪ ฉ ಄ವಲ ಒಂൿ ಪคූ๣෴ಜං කโ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ z z 
ಒಂർಜದ౪ ฉ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  ಏಕ෥ഴ౲ ಲฑ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಆಜං ෷ඛഡ ಸಕბฯ ಸಮ๲౲ ಯย౵  z ly ing 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗะಜರย ಮൡ౨  ๸ಒ౲  ಒಂൿ ෭ನ๺  ಅඝ౬   ෭ನ๺  ෇ฑ ඛಂದ z z z z2 2 z1 z2
ූಜ๭ർಗ ಏಕ෥ഴ౲ ಲฑ ಮൡ౨  ಎರഴ ಏಕ෥ഴ౲ ಲฑ ಅಲ౵  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ කโ ಈ ಃಳಜನ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  z 
ಒಂದඝ౬  ಆคಸ෎౽ಞತ౨ ං ඩ෵ಂഡ ෬ว ಇฆತ౨ ං, ಅൿ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜ ඡರ ชಒಯย౵ ං    ൟ౳ ಜ౲ ದ z1 a x 
෩ಲ ಎರಡರ ไತ౨ โ ಸค෴ಜං෻ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಞ൐๭ർಗ ಎರഴ ෇ฑ ඛಂದ z z z z 
ූಜ๭ದฉ ಏಕ෥ഴ౲ ಲฑ ಅಥბๆචಂದฉ ಈ ๸ಒ౲ ಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅಲ౵   z 
෷ඛ෮ೕഴ౲ ಲฑ ඦತರ කโ ಒಂൿ ಸರಳ ชಒಯย౵ ං෻ ಅಥ฿ ไತ౨ ದย౵  ൟ౳ ಜ౲ โ ಎರഴ ಅಥ฿ ไತ౨ ದย౵  ಇದ౪ ฉ z 
෩ಲ ಎರഴ ಎಂൿ ඛൽბಷౣ  ಆ෺ౙ ෽ಂൽಡ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ  ಆഔౣ ฆವ ෈ಂൿโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆಜං ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ z z 
ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂದಃౙ  z z z 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಇโಗำ ඛೕലದ ಊກಗำ ಮൡ౨  ෮ದಲ ಊກ෽ಂൽಡ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ z z 
೓ಕದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಅൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ೓ಕದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ඦ൤෻ z z 
ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෥ി ೓ಕโ ಡ ෇ฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ z z z z z 
ಎರഴ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ඛಂದ ෇ฑ ಡ ಞ൐๭ർಗ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ಡ z z z z 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෵ค  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෇ฑ ඛಂದ ಎರഴ ෇ค zz z z z 
ಎರഴ ෇ฑ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ฑ ಮൡ౨  ಎರഴz z z z 
ಮൡ౨  ಈಗ ಸರಳ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ല කโ ಇದඝ౬  ෥ി ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಅಂಶโ z 

ಎರഴ ೓ಕದ කฤౙ  ಪഖౣ  ಮൡ౨  ಉัದ ನಟචಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ನ෮౱ ಂൽಡ ಒಂൿ ಎರഴ mod z f  z z z 
෇ฑ ನ ಎರഴ ಪഖౣ  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ෇ฑ ನ ಎರഴ ಬಲූಗൽಂದ ಞ൐๭ದฉ ಇൿ කฤౙ  ೯൤ಡ z z 
ಅದರ ෥ി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ನย౵  ෮ೕി౺  ಆಜං  ೓ಕโ ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං mod z 
ಏಃಂದฉ ෇ฑ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಮ൤౨  ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆಜฆโದคಂದ ಉัದ ಅಂಶಗำ ಒಂൿ ෇ฑ ನ ಎರഴ z z z z 
෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ನ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಈ ಎರഴ ಅಂಶಗำ ๬෥ನ౲ ฿ಜ z z 
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౽൐๭ಆำ౶ โದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕๅ  ಈ ಃಳಜನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ කฤౙ  ෇ค mod z mod 

ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇലೕ ೓ಕವඝ౬  ෇ฑ ෥ಡฤ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං mod z z z 
ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಇದคಂದ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಞ൐๭ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಚದರ mod z1 mod z1 mod z2 
೓ಕൽಂದ ඦತರ කโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ຄರತರฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ๬෥ನ౲  ಅಂಶ฿ಜං ಚದರ ಒಂൿ mod z z1 z1 
෭ನ๺ ೓ಕ ಮൡ౨  ಉัದ ಪದโ කโ ෭ನ๺ 4 ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ 1 ෭ನ๺ ಚದರ ಇൿ  mod z2 mod z2 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ๭ ಒಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಪದ฿ಜ ಬฉ෵ค ಸค ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  mod z2 mod 

ඣಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕಡมದ ಊກ෷ ಎರഴ z mod z 
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಎಂൿ ಇൿ ತౘಣๆ ຂำತ౨ ං  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಪದโ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಪದ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ತౘಣๆ ಒಂൿ ೓ಕโ කฤౙ  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ ಎಂൿ ತౘಣๆ ൟೕ෥ბඛ๯ತ౨ ං, ಇൿ mod z mod z c 
ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ൟ౳ ಜ౲ ದ ಎರഴ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං mod z 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಮൡ౨  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ ඣಂൽಡ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ 
๸෽ೕಜචಯ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ 
ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗัಡ ಆಛბඨ ද౵ ೕඨ ಮൡ౨  ඎ౳ ವ ඩ౳ ൟඛಧ౲ ದ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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