
[๸ಜೕತ ] ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದರ ෈ೕಜಗ൐ತದ ౽෴ბಚರൕಗಳ 
๸ಕಲನ ಮൡ౨  ಞ൏౽ರವඝ౬  කโ ෮ದฤ ಪคಚ෵๭ದ ๼ಂൽನ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  චನඪ๭ಆಳ౶ ฤ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ , 
කโ ๭ ෵ಂದ ๰೉๯ವ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඬನฃವൟბ๵ೕಣ ಅൿ ಎม౵  ಅಂಶಗಳ 
ಞಂಪඝ౬  ಒಳತಂലං.  ಪ౵ ๺ ಅย౵  ಮൡ౨  ජಜ ๸ಒ౲ ಗัಂದ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗำ a ib a b 
ಸ෥ನ฿ಜๅ ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ ಅൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಐല ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ib c 
ಇൿ ಮ൤౨  ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅലಯย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಸ෥ನ൤ಯ c b d 
๸ීಧವඝ౬  කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಪ౳ ൟ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಆඃಶದ ೯ೕലಡ ಞฆൟಸಬ๾ൿ ಅൿ r 
ಎರഴ ಸಮತಲൽಂದ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜฆವ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  කඝ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච b 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳ ๳ಪბഷ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ඛೕโ ජಜ ූಗ ಮൡ౨  ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗ ಮൡ౨  
ಞ൏౽ರವඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ඈ൤ කโ ಪ౵ ๺ ಐ ഛෳ౺  ೦๼ೕฃൡ ಮൡ౨  ല๭ ಸค ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ౽෴ბಚರൕಗัಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಇൿ ෨ೋ౞ ವ ౽ඞඝ ಸ๻ಯಕ ౽ඞඝ 
ಪคವತბಕ ౽ඞඝ ಮൡ౨  ಞฆൡಗಳඝ౬  ಮൡ౨  เสೕಮ฿ಜ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  เತರ൏ ౽ඞඝ ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಞ൏౽ರಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ๸౾ೕಣბ ๸ಌ౲  ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಃ౹ ೕತ౳ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇತರ 
ഔಪ౭ ൐ಗำ ෴โโ ಇൿ කโ ಗಮඛ๭ದ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵ ನ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ർಗ 
කโ ಗಮඛ๭ದ ವಗბವඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ඩ౳ ฏ෗๭ದง කඝ ಒಂൿ ౽ಲ౭ ඛಕ ๸ಒ౲  ಎಂൿ කโ 
ಸಮತಲದย౵  ಞฆൟ๭ං౪ ೕๅ ಅൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ಒඨ ಆದฉ ಅൿ ಇඝ౬  ෨ಂං ಆຉ ౽ಲ౭ ඛಕ ๸ಒ౲  ಅಲ౵  
ಸಮತಲඅಂൽಡ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ෴โඃ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ಞฆൟಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಮತಲದย౵ ನ ಅಂಶವඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸౾ೕಣბ ಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  ಈ ඛൽბಷౣ  ೋಃౙ  ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ කโ ಗಮඛ๭ದ ಐ ವಗბโ ෭ನ๺ 1 ಆಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ජಜ ๬ยನย౵ ನ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ๵ච౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ i 
ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ  කโ ಇದඝ౬  ෈ ಪ౵ ๺ ಐ ๵ච౬ ෽ಂൽಡ ೋಃౙ  ಎಂൿ ๰೉๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞ൏౽ರದ ಅലಯย౵  ಇൿ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇൿ ජಜ ๸ಒ౲ ಯย౵ ನ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ab 
කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ඛಂದ ๰೉ಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ຂಳฤ ಪคಗ൐๭ದฉ ಐല෽ಂൽಡ ಐ෈ റഡ ඩ౳ ಡಋౣ  ಎಂൿ ab 
ຂำವ ౽ಲ౭ ඛಕ ๸ಒ౲ ಗำ ಆ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಅൿ ෭ನ๺ ෈ല ಸค ಮൡ౨  ಐ ๵ච౬  ಆಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ 
൧ೕคಸಬ๾ൿ කโ ಄ವಲ ජಜ ූಗವඝ౬  ๰೉ಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದฌಂൽಡ ಞ൏౽ರൽಂದ කโ ඛಜ฿ಜ෸ 
ಏನඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඣೕല ಏචಂದฉ, ಎ ಪ౵ ๺ ಐ෈ ಮൡ౨  ๭ ಪ౵ ๺ ಐല ಈಗ ඡರ 
ಞ൏౽ರವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ කඝ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ๻ಛಜ ಈಗ කඝ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ෴ಜൿ౪  ಅൿ ජಜ ූಗವඝ౬  ෥ತ౳  ಒ෷౲ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜං  a ib a 
๸තಣბ฿ಜ ౽ಲ౭ ඛಕ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ๭ ಮ൧౨ ಂൿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  ಆದฉ ಄ವಲ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗඅಂൽಡ 
෥ತ౳  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಜ฿ಜ෸ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ಎರഴ ಇൿ ෩ฆ කฤౙ  ಈಗ ಈ ඛൽბಷౣ  z z z z 
ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛೕโ ಬಳಸยൽ౪ ೕค  เತರ൏ ౽ඞඝ ಅൿ ಒಂൿ ೋಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౵ ๺ ಐല ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಐല෽ಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಈಗ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  c ib c 
เತರ൏ ౽ඞನඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ຂำತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ෇ค ಅನ౷ ෵๭ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಇย౵  ෭ನ๺ac iad ibc 
෈ല ಎม౵  ಒഔౣ ಡ  කโ ಉತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ฆโದඝ౬  කโ ಈಗ ๭౷ ೕಕค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ඃಶ ๸ඃಶಗำ ෴โโ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ඦತರ ಫย൞ಂಶದ ๅಕౣ ฑ ๸౾ೕಣბ 
๸ಒ౲ ෴ಜං ඦತರ කโ ಎม౵  ౽ඞඝಗಳඝ౬  ಪค๏ೕย๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ຂำವ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ಈ 
ಃ౹ ೕತ౳ ದ ෩ಲತತ౷ ಗಳ ಬಡ౛  ಈಗ කโ ඣೕಡಬ๾ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇඝ౬  ෨ಂං ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  චನඪഴವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൽඦ൤ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෥ല 
ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಐ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂർಜං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ෩ಲේತ฿ಜ ಎಂൽඦ൤ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಸค ෥ಡಬ๾ൿ ಈಗ කඝ ಇඞ౬  
ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕච ಒಂൿ ඛಜ฿ದ ූಗ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ජಜ ූಗ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಅൿ z ib re re z 
ඛಜ฿ಜං  ನ ූಗโ ಮൡ౨  ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗ฿ಜං, ಇൿ ಎಂಬ ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං ಮൡ౨   ನ ජಜ z a z b z 
ූಗโ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಇದඝ౬  ෩ರඡ ಎರಡರ๠ౣ  ಎಂൿ ຂูೕಣ, ඦತರ කโ ๸තಣბ฿ಜ ಒಂൿ ಎಂൿ z 
ຂำ൤౨ ೕๅ  ౽ಲ౭ ඛಕ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๸තಣბ฿ಜ ಕย౭ ತ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ ಄ವಲ ಒಂൿ ౽ಲ౭ ඛಕ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅඃ คೕൟ z 
ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ කโ ๸තಣბ฿ಜ ජಜ฿ಜං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ๸಄ತಗูಂൽಡ කඝ ๸෽ೕ೧ತ฿ದ ຄಸ ฿౲ ಌ౲ ನඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಒಂൿ ๸౾ೕಣბ 
๸ಒ౲ ಗಳ 
ಆದ౪ คಂದ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ๸෽ೕಗವඝ౬  ನ ෇ฑ ๸෽ೕಗൽಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, ಅย౵  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ z z z ib 
ಆಜฆವ ๸಄ತโ ෇ฑ ಆಜ ಬಳಸಲ౭ ഴತ౨ ං, ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಸค෵ಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, z ib 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෇ฑ ಡ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  ಅಂದฉ කโ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮತಲವඝ౬  z 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಆಜං, ಅಂದฉ ౽ಲ౭ ඛಕ ಘಟಕದย౵  ಇൿ ಮൡ౨  z ib ib 
ජಜ ಘಟಕದย౵  ಅൿ ಈಗ ෇ฑ ಆಜൿ౪  කโ ඛಖರ฿ಜ කโ ෭ನ๺ ಆಜฆವ ಘಟಕವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ z 
๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෇ฑ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಐ෈ ಎಂൿ කโ ඣೕലದฉ ಇൿ ජಜ ಅౘಃౙ  ib z denoti  
๸ීඌ๭ඈ൤ ನ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ವಲ౵ ඃ ෎ชඞ ಅಲ౵  z 
ಆದ౪ คಂದ ෇ฑ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ ಪ౳ ൟ෈ಂಬ฿ಜං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ ಅౘ z z z x 
ಅಥ฿ ජಜ ชಒಯඝ౬  කโ ಸರಳ฿ಜ ඣೕഺೕಣ  ಉർಹರൕಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ෇ฑ ಄ವಲ ಎರഴ ෭ನ๺ z iz 
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෩ฆ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඛೕโ ಄ವಲ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ຂัದฉ ಅൿ ๸තಣბ฿ಜ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ i 
ຂูೕಣ ಐൿ ෇ฑ ෴โඃ ಬದมವൕ ಇಲ౵  ಅൿ ಄ವಲ ಐൿ  ಇൿ ජಜ ชಒಯ ෬ว ಮಲಜං z 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ಗำ ಮ൤౨  ๬ยನย౵ ෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ෇ฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඛಜ฿ದ z z z 
๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಅಥ฿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ ಇದರ ಅಥბ ಄ವಲ ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലದฉ ෇ฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದ ඦತರ කโ ಅඃ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  z 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆಗ ಅൿ ජಜ ชಒಯ ෬ว ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂัಆำ౶ ൟ౨ ฆ฿ಗ ಆಜದ౪ ฉ ೯൤ಡ ඦತರ ෇ฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ z a  ib z z 
ಇದರ ಅಥბๆඝ ಎ ಪ౵ ๺ ಐ෈ ෭ನ๺ ಐ෈ ಆಜൿ౪ , කโ ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜರฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಎಂൿ ತౘಣๆ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, ඦತರ ಘಟಕದ ಪ౳ ౽ರ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಘಟಕಗำ ຂಛದง ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆฑ ಃ౹ ೕತ౳ ದ ಅౘದ ෩ಲಕ ඛೕโ ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ඦತರ ಏඝ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನ ಎರഴ ib 
ಪഖౣ  ಎಂൿ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗ฿ಜං ಆದฉ b z z
ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗ ๒ನ౲ ฿ಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಗಮඛ๭ದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗวม౵  ಸರಳ฿ದ ಪ౳ ൟඩದච෴ಜං  ෇ฑ ඦತರ ಅൿ ජಜ z z 
๸ಒ౲ ෴ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ຂಳฤ කโ ಆಛಡ౛  ಬಳ๯ವ ಈ ඛൽბಷౣ ฿ದ ฿ದโ ෇ฑ ಡ z 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ๬ಀ, ಅಂತಹ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ൧ೕคಸฤ ಆಛಡ౛  ಬಳಸมಞತ౨ ං  
කโ  ಮ൤౨  ෇ฑ ಡ ๸෽ೕಗವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಎರഴ ජಜ ๸ಒ౲  ಆ๭౨  z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಸค ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ඡರ මವბിბ ಆಜರย ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಗ ෇ฑ z z ib z 
෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಄ವಲ ຂัඈ൤ ඣೕಡಬ๾ൿ  ෭ನ๺ ෈ ಮൡ౨  ಡಬฯ ෇ฑ z 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ඛೕโ ಅದರ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಮ൤౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ಐ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කඝ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං කโ ฿ದವඝ౬  ಬฉಯฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ෩ರචಯ ಪ౳ ൟඩದච෷ ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  කโ ಪคಗ൐๭ದฉ ಅದರ 
๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ಒಂൿ ෇ฑ ೯൤ಡ ಶ౾౨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  z z 
ඁ๏౲ ೕಕค๯โൿ ๯ಲಭ ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಐല ಎಂൿ ຂูೕಣ z ib z c z one plus 

ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ෇ค ೯൤ಡ ๸තಣბ ๸෽ೕಗโ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಪ౳ ౽ರ ಇൿ ಪ౵ ๺ z two bar c i b d c 
෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ನಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಅದඝ౬  කโ ෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ෭ನ๺ ಐല ib d 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಒඨ ෇ฑ ೯൤ಡ ഖ ෇ฑ කಲౙ ඡ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅൿ z z 
෴฿ಗล ಪ౳ ൟ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  ಡ ෇ฑ ಡ ජಜ ๸ಒ౲  ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ಎರഴ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං z z z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಪ౵ ๺ ಐ෈ ಆಜฆವ ๬෥ನ౲  ಅಂಶವඝ౬  ຂั ಮൡ౨  කโ z 
ಅದඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಞ൏౽ರದ ෩ಲಕ ๸෽ೕಗโ ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨  ෈ ವಗბ ಎಂൿ කโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಪ౳ ൟ ಪದโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ โ ಮ൧౨ ෫౱  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ൟඩದච෵ಂದ කโ เೕౘಕฆ ౽෫ಂഡ ಅಥ฿ ഔೕಃ฀൤ ඛೕโ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค z one z 
ಎಂൿ ಊ๼ಸಬ๾ൿ  ಎರഴ ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದโ ಸค ඦತರ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರവ z one z 2 
ಎರവ ๒ನ౲  ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ෈ഴ൤౨ ೕච ඬฃๅ ಇದರ ಬಡ౛  ෽ೕ೉๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದರ ๸෽ೕಗൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ๼ಂൽನ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ಅൿ ඛೕഴತ౨ ං  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ 
ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕโ ಈ ඛൽბಷౣ  ຂัಃಯඝ౬  ൟೕ෥ბඛಸฤ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ฑ ಡz z 

ಒಂൿ ෇ฑ ಡ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ z z z z z z z z z z 
෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ಡ ෇ฑ ಡ ഖ ෇ฑ ಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಇൿ ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ z z z z z 
๯ಲಭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದฤ ಎರഴ ෇ฑ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಉತ౭ ನ౬  ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౳ ൟ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ z one z 
๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ๋൤෻ ಅದರ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ඦತರ ಎರവ ಉತ౭ ನ౬ โ ಒಂඃ ๸౾ೕಣბ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ನ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ද౵ ಋ౺  ๸ಒ౲ ಗำ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ com a plus ib c id 
෵ಂದ ಞ൐๭ ඦತರ ಅದರ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ , ಈ ಉತ౭ ನ౬  ෴โൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ ෭ನ๺ac 
bd 
ಆದ౪ คಂದ ๸෽ೕಗದ ඦತರ ඛೕโ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค , ಈ ಉತ౭ ನ౬ โ ඛಂದ ීൽං෻ IAd bc a 
ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಐ෈ ಮൡ౨  ๭ ෭ನ๺ ಐല ಇൿ ഖ ෇ฑ ಡ ಒಂൿ z z 
෇ฑ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ෨ಂൽನ ಪ౳ ൟඩದච เสೕಮ ๸෽ೕಗ ಇൿ ෮ದಲ ๸෽ೕಗವඝ౬  z 
൤ಡൿಆಂഴ ඦತರ ಅದರ เสೕಮವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ำൟ౨ ฆโൿ ඛೕโ ಛಜ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ  เสೕಮ฿ಜ ඛೕโ ಏನඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค z 
ಅൿ ෩ಲ൫ ඛೕโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ๋൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅದರ เสೕಮವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽෴ბಚರൕ෷ ಪคವತბಕ ಬಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ຄಂൽං౪ ೕๅ เสೕಮ ಅಂದฉ ಸಹಜ฿ಜ ಇย౵  ನಮಡ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽರ෎ಀ z z 
ಆದ౪ คಂದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ เสೕಮ ಅಂದฉ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ කโ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ z z 
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෬ยನ ಆ๭౨ ෵ಂದ ๸෽ೕಗವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸෽ೕಗವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ  ಈ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಅಂಶದ ಬಲූಗโ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅඃ ಅಂಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ๸෽ೕಗโ ඛೕโ ෮ದฤ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆಂഽ൤ 
ಮൡ౨  ಅದರ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಅൿ ಮ൤౨  ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂದฉ ෇ฑ ಡ เสೕಮ ෇ฑ เสೕಮ฿ಜංz z 
 ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಇಷౣ ಪഴವൿ ඛಖರ฿ಜ ෇ฑ เสೕಮโ เสೕಮ ෇ฑ ಬಲಃౙ  ಏಳඡ z z 
ಞಣಲౘಣ฿ಜං , ಅಂದฉ ಒಂದคಂದ ಎರಡඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅದರ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಇൿ ಡ ඛಂದ z z z z 
ූಜ๭ದ ෇ฑ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං เಭಜචಯ ಅಥბವඝ౬  ෥ಡฤ ಮ൧౨ ෫౱  ಶ౾౨ ෷ ಎರഴ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ z one z 
කโ ಊ๼ಸ෎౽ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ීಧโ ෬ยನ ಒಂದคಂದ ಮ൤౨  ಅඝಸค๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಆฆ ಅඝ౬  ಐൿ ಮൡ౨  ಆರคಂದ ಒഖౣ ಟല๭ කโ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ಎಂൿ ಪഷಯಬ๾ൿ z z 
ಎರഴ ෩ಲಕ ඛೕಡมದ ๸තಣბ ๸෽ೕಗವඝ౬  ಎರഴ เสೕಮඅಂൽಡ ಒಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ z z 
ಅคൡಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ เสೕಮವඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಆದฉ කඝ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ಎರഴ ಒಂൿ ๸಄ತ฿ಜං ಅಂದฉ z z 
ಅൿ เสೕಮ฿ಜං z2 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ෇ฑ ಪ౳ ൟඩದච 5 ಇದඝ౬  ಪ౳ ൟ ಅಂಶಃౙ  ෇ฑ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಇൿ เสೕಮ z 2 
ಪഔౣ ෽ಂൽಡ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ෩ಲ൫ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ෬ยನ ಪ౳ ൟඩದච෷ ඛಂದ z 
෇ฑ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ ෇ฑ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ เสೕಮವඝ౬  කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕච z 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෇ฑ ಎಂൿ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ൟೕ෥ბඛ๭ංโ ಒಂൿ ෇ฑ ಡ ಡ เสೕಮವඝ౬  ෇ฑ ಎಂൿ කඝ z z 
ຂัඈ൤ ಇൿ เสೕಮ ಅಂಶ฿ಜං ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ෇ฑ ඛಂದ ಒಂದฏ൤ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ z 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟඩದච ಎಂഖ ಬ๾๛ ಇൿ  ಇย౵  ಄ವಲ ಒಂൿ ౽෫ಂഡ ಅಥ฿ කโ ෩ಲಕ ಒಂದඝ౬  ಎಂൿ z z ok 
ಬฉർಗ ഔೕಃ෴ಜං , ಅಂದฉ ಅൿ ಄ವಲ เสೕಮ ಸค ಎಂൿ ಅಥბ ಒಂൿ ಸค z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅಥბದย౵  කโ ಅದඝ౬  ರൿ౪ ෥ಡฤ เสೕಮ฿ಜ ಸค ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ z z 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ๸಄ತ฿ಜං ಅಂದฉ ಅൿ เสೕಮ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ഔಪ౭ ൐෴ಜං z z 
ಆದ౪ คಂದ ಒ෫౱  කโ เสೕಮ ಀคൡ ౽෫ಂഡ ෥ലದฉ ನಮಡ ೩  คಂದ ಅඝ౬  කโ ෇ฑ ඛಂದ z 1 z z 
ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ූಜಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ඦತರ ඛೕโ ಪഷ෷โൿ ෇ฑ ಅඝ౬  ඛಂದ ෇ฑ ಡ z z z 
ූಜ๭ർಗ ಅൿ ಏඝ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං , ಇൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ೓ಕದ ೯൤ಡ ೓ಕโ ಆಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ib b z ib
ඛಂದ ಬฉಯมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ฿ಗ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ เสೕಮ ෰ಲ౲ ವඝ౬  z z 
ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಈಗ ම౲ ಕౣ ฑ ෇ฑ ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ z 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ เสೕಮವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಞ൏౽ರ ಮൡ౨  ෇ฑ ඛಂದ z z 
ූಜ๯ವ ෩ಲಕ කโ เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං, ಅൿ ඛಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ z a a b 
෭ನ๺ ವಗბವඝ౬  ಚದರ ಪ౳ ൟඩದච ಎಂഖ ಇൿ ಸರಳ฿ಜං, ಇൿ ನ ජಜ ූಗ฿ಜං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ iba b z z 
ಪ౵ ๺ ෇ฑ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜ ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗವඝ౬  ෭ನ๺ ෇ฑ ಎಂൿ ಎರഴ ಬฉಯಬ๾ൿ z z z z i 
ಸค ಇൿ ಄ವಲ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං , කโ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಇൿ ನ ජಜ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ෇ค ನ ౽ಲ౭ ඛಕ z z i z 
ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದರ ๸෽ೕಗโ ෭ನ๺ ഛෳ౺  ಇ෬೴ ನ ඛಜ฿ದ ූಗ฿ಜං  ನ ๬෥ನ౲  ූಗโ ಈಗ z i z 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ನ ජಜ ූಗโ ಪ౵ ๺ ෇ฑ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ನ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗโ ෭ನ๺ ෇ฑ z z z z z z 
ಎರറಜං කඝ ಸರಳ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  ೯൤ಡ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๵ೕಣ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಐ෈ x iy 
ಪ౵ ๺ ๭ ಪ౵ ๺ ಐലಯ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ඦತರ ಈ ๸ಒ౲ ಗำ ಅಂದฉ ಚದರ ೓ಕโ ಇലೕ ೓ಕโ ඛಮಡ ವಗბ xy x y 
ಮൡ౨  ෈ ವಗბವඝ౬  ๭ ವಗბൽಂದ ല ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಏඝ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಅൿ ๸౾ೕಣბ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ๸ಒ౲  ಪ౵ ๺ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ x iy ib 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ කโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං c id 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಯ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ຂำ൤౨ ೕච ವಗბโ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಪ౳ ౽ರ ಸค z b z b 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ನ ಅಥბๆඝ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಅൿ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ z z b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๭ർಗ කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಯ ವಗბ෩ಲಃౙ  az z b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಊກಯ ෩ಲಕ ನಮಡ ಏඝ ๭ಞತ౨ ං  ಪ౵ ๺ ಇലೕ ೓ಕโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ๭ x iy ib 
ಪ౵ ๺ ಐല෵ಂದ ಈಗ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ , 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಞฆತඝ౬  ඣೕലದฉ ෴โඃ ๸౾ೕಣბ ෰ಲ౲ ಗำ ಒಳತಂലಲ౵ , ಅಂൟಮ฿ಜ ಅൿ ಈ ಅಂಶಃౙ  ಸಮකದ
ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ චನඪഖౣ ಆำ౶ ๋൤ කโ ෇ฑ ඣಂൽಡ ಅඝ౬  ಞ൐๭ർಗ ಆ๭౨ ಯย౵  ಒಂർಜං  ಅൿ z z 
ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಸค ಅൿ ಬ๾๛ කโ ඛಖರ฿ಜ ಅದರ ๸෽ೕಗ฿ಜฆವ ಅಂಶඅಂൽಡ 
ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಎಂಬ ๯ัโ ඛೕഴತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ๸෽ೕಗವඝ౬  ಇย౵  ຂูೕಣ , කโ ෇ฑ ඛಂದ ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ. z 
ඛೕโ ಒಂൿ ಅඝ౬  ෇ฑ ಡ ൤ಡൿಆಂറಗ ๼ಂൽನ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಒಂൿ ෇ฑ ඛಂದ ಎರഴ ෇ฑ ඛಂದ z z z z 
ಞ൐๭ർಗ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ීಧൽಂದ ඛೕโ ತౘಣ ಅದඝ౬  ವಗბವඝ౬  ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ x x plus iy x iy 
ಞ൐๭ർಗ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಈಗ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಅ๵ೕ๭෻ഔํ ౽ඞඝ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದರ ಅಥბವඝ౬  ಬฉ෵ค ಇൿ ಪ౵ ๺ ಞ൐๭ർಗ ಪ౵ ๺ ෨ಂං ಇย౵  ෭ನ๺ ෭ನ๺ x iy x iy x iy x 
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ಞ൐๭ർಗ ನಮಡ ಉತ౭ ನ౬  ൟัൽං ಅൿ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಅದರ ඛಂದ ಞ൐๭ ಚದರ ೯൤ಡ iy x x iy co njugation x y 
೓ಕವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚದರ ೓ಕವඝ౬  ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಎಡූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಬಲූಗโ ඛಮ౱ ย౵  ಪ౵ ๺ ಇലೕ ೓ಕವඝ౬  ຄಂൽං  lh x iy 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಐല ಮൡ౨  කโ ಅದರ ಅඝಞಣ฿ದ ๸෽ೕಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆವ ibc z
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇ฑ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෇ฑ ඛಂದ ඛಂದ ෇ฑ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಅಂದฉ ಅൿ ෭ನ๺ z z z ibc 
෭ನ๺ ಐല ಮൡ౨  ಅൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ඛೕഴವ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං  ಚದರ ಮൡ౨  ಇൿ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕ b c d 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕಡมದ ಊກ෵ಂದ ಈ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಗತ౲ เฆವ ๸ීಧವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಇലೕ ೓ಕโ ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ೓ಕൽಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕ x y b c d 
ಆದ౪ คಂದ ಬಳ๭  ಞ൏౽ರದ ಞಣಲౘಣโ ಈ ಃಳಜನ ಸರಳ ಞฆತඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಅโಗึಂದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ z z 
ಇലೕ ೓ಕโ කโ ಈ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඡರ฿ಜ ಬฉಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಇൿ z one 

ಉತ౭ ನ౬ අಂൽಡ ງ೉ಃಯ ౽ඞඝ ಒಂದඝ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ plus z two z one plus z two by d  z z z 
ಎರഴ ೯൤ಡ ಮ൤౨  ಎರഴ ಞ൐๭ದฉ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಮ൤౨  ඛೕโ เತರ൏ ม಩ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค z z z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ෇ค เತರ൏ ౽ඞನඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅൿ ಒಂൿ ವಗბ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ೯൤ಡ z z z z 
ಎರഴ ಞ൐๭  ಎರഴ ೓ಕൽಂದ ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ โ ಪคವತბಕ฿ಜං z one plus z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಅಂಶಗำ ಸ෥ನ ಒಂൿ ಚದರ ಎರഴ ෇ค ෇෴คಃ෴ಜฆತ౨ ๅ z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷದൿ౪  ජಜ ชಒಯ ජಜ ๸ಒ౲ ಗ฼൤෻ කโ ಒഖౣ  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ කโ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬b 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඃ ๰ತ౳ โ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ ಸಹ ຄಂൽං ಮൡ౨  ಇದರಥბ ඛೕโ ಒ෫౱  
ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ඣೕലದ ඦತರ ඛೕโ ಇತರ ಞฆൡಗಳඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ຂಳಬ๾ൿ ಇലೕ z one plus z two 
ಘನโ ಒಂൿ ಘನವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ೯൤ಡ ෩ฆ ෇ค ඛೕഴತ౨ ං  ಚದರ ಉತ౭ ನ౬  ಎರഴ ෩ฆ ෇ค ಒಂൿ z z 1 z z z
ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಘನ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ z z z z z z 
ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ຂಳฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆโൿ ඛೕโ ෥ഴൟ౨ ฆ฿ಗ  ಈ ౽෴ბಚರൕ ಅൿ ඛೕโ ෮ದಲ
ජಜ ූಗವඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ ඦತರ ඛೕโ ಒഖౣ ಟല๭ฆವ ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ 
ඛೕโ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಅಗತ౲ เಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಅൿ ඛೕഴವ ෴โඃ ಞฆತඝ౬  ຄೕฤತ౨ ං, ಅൿ ನಮಡ ๬ಧ౲ ฿ಞವ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ 
ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄೕฤತ౨ ං  ನಮ౱  ಪರ ಃಲಸ ෥ಡฤ ෈ೕಜಗ൐ತದ ౽෴ბಚರൕಗำ ಒಂൿ ಸರಳ ฿౲ ෴ಮ ಒಂൿ z z 
ಎರഴ ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗะಜರย ඦತರ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ෇ฑ ඛಂದ ಞ൐๭ ඦತರ ಒಂൿ ෇ฑ ಅඝ౬  z z z 
ಒഖౣ ಟല๭ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ൧ೕค๵ೕಣ ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಇย౵  ෥ഺೕಣ. ෩ฆ ๸౾ೕಣბ 
๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಞಣಲಬ౫ โ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ෩ฆ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ඛೕಡมಜං ඦತರ ಈ ಃಳಜನโಗಳย౵  
෴โൿ ๬ಧ౲  ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಃಲโ ೯ೕല ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳย౵  ๬ಧ౲  r tuple z z 
ಆದ౪ คಂದ ಏඝ  ಇย౵  ඛೕಡมಜං කโ ෩ฆ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅโಗಳ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ โ 
ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬ ෷ ಃಳಜನโಗಳย౵  ෴โൿ ๬ಧ౲  ಎಂ්ൿ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ಗำ ඛಖರ฿ಜ ഔ  ๸ಒ౲ ಗำ hree 
ඛಜವಲ౵ ದ ඛಖರ฿ಜ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳย౵  ಎರഴ ජಜವಲ౵ ದ ෩ರඡ ಆ෺ౙ  ಎม౵  ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗำ ජಜವಲ౵ ದ කಲౙ ඡ 
ಆ෺ౙ  ಎม౵  ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗำ ๸තಣბ฿ಜ ౽ಲ౭ ඛಕ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ๼ಂൟฆಜ ඣೕഺೕಣ ನಮಡ ෩ฆ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗูಂൽಡ ඛೕಡมಜං z one z 

෩ฆ ಅโಗಳ ෮ತ౨ โ ඛಜ฿ಜං ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಈಗ කโ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  two  z 
ඣೕഺೕಣ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳย౵  ಒಂൿ ඛಜವಲ౵ ๆ ಅൿ ๬ಧ౲  ಉತ౨ ರ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ๬ಧ౲ เಲ౵  a 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇย౵ ං  ຂัಃ෷ ඛೕโ ಕඛಷౣ  ಏಕ൤ ౽ಲ౭ ඛಕ ๸ಒ౲  ಉัൽං ಅಥ฿ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ ಎಂൿ 
ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ඣಂൽಡ ಒಂൿ ๲ഡ ಅඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಅൿ  ෇ฑ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಅಂದฉ ෇ฑ ಡ z1 z1 z 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಅಂದฉ ಅൿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ෴ಜං ౽ಲ౭ ඛಕ ූಗโ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಉัൽฆವ ಎರഴ z 
෩ಲේತ฿ಜ ಅದඝ౬  ජಜ ๸ಒ౲ ಗะಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂัದฉ කඝ ಅದඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂൿ a b 
ಕฉ෷൤౨ ೕච ಅย౵  ಮൡ౨  ජಜ ๸ಒ౲ ಗัಂದ ತౘಣ කඝ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕච  a b z one pl us z two Plus z three 
ඛೕโ ຄಂൿൟ౨ ฆโൿ ಄ವಲ ೯൤ಡ ಆಜൿ౪  ಅൿ ඛಜ๸ಒ౲ ಯಲ౵ , ౽ರಣ ಒඨ ಒಂൿ ౽ಲ౭ ඛಕ z one a plus b z 
ූಗವඝ౬  ຄಂൽൿ౪  ಅದඝ౬  ಇತರ ಪದಗัಂದ ರൿ౪ ತัಸมಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๻ಡ෻ ಉัൽං ಅಂದฉ ಇൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๬ಧ౲ ൤ಯඝ౬  ತ ౶ั ๻ಕมಜං a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ๬ಧ౲ ൤ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳย౵  ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ඛಜವಲ౵  ಸค b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ೯ೕല ೯ೕലಗಳඝ౬  ඛೕಡಬ๾ඃ ಅಥ฿ ಅโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗำ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ඃ ජಜ a  
๸ಒ౲ ෷ ನಮ౱  ಆഔౣ ฆವ ๭౩ ൟಯඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏನඝ౬  ಄ำൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ඛೕโ ನನಡ ෩ฆ ೯ೕലಯඝ౬  ಆഴ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ โ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛೕലದ ಊກಯඝ౬  කඝ ඬನฃವൟბ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൣඪ౨ ಪല๯ವ ഔ౳ ಪฯ ಅඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಈ ๭౩ ൟ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಒ෫౱  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ කโ z1 z2 
ಅඝ౬  ಅದರ ๸෽ೕಗ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ඦತರ ಅವರ ෮ತ౨ โ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜ ಬൿಕಬ๾ൿ ඦತರ ඛೕโ ෩ಲ൫ ಅದඝ౬  ಇಷౣ ಪഴൟ౨ ೕค  ಇൿ ๬ಧ౲  ಎಂൿ z3 
൧ೕฆൟ౨ ං  ಅಂದฉ කඝ ಒඨ ಅඝ౬  ๭౩ ರ ಉർಹರൕ෴ಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච කඝ ಎರഴ ಅದರ ๸෽ೕಗವඝ౬  z z 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ෩ฆ ಄ವಲ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ನನಡ ൟัൽฆವ ෮ತ౨ โ ඛಜ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ z 
ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ฿ಗ ෩ฆ ಒഓౣ ಜ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ෇ฑ ಡ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ජಜ z z z 
๸ಒ౲  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ඦತರ ඣಂൽಡ ಉತ౭ ನ౬ โ ಮ൤౨  ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං z 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ൫ ൣඪ౨ ಪല๯๋ൟං ຆൿ ಇൿ ๬ಧ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ಎม౵  ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗำ ඛಜವಲ౵  ಅൿ ಮ൤౨  ๬ಧ౲  ຆൿ c 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කඝ ඛಮಡ ಒಂൿ ೯ೕല ೯ೕലಯඝ౬  ඛೕഴ๋൤ ಬ๾๛ ඛೕโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  
ൣඪ౨ ಪല๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ ೯ೕല ೯ೕല෽ಂൽಡ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๲ഡ ಄ವಲ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇഃ ಎರಡඝ౬  ಮ൤౨  ಅඃ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ෩ฆ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯ತ౨ ං ಮൡ౨  z 
ಈಗ කඝ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಀಶಲ൤෵ಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಒഖౣ  ෥ലർಗ ಇย౵  ຂำโൿ ෭ನ๺ 
2 i 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ කඝ ಅದඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ർಗ ಅൿ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ජಸಜბಕ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕච ಆದฉ ෨ಂං කโ ಅದඝ౬  ඣೕಡ෎౽ಜං  ඛೕโ ඲౳  ෥ലർಗ 2y 
ಉತ౭ ನ౬ โ ජಜ ๸ಒ౲ ෻ ಡಋౣ  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಅൿ ඛಖರ฿ಜ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, z z z 
ಆದ౪ คಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ຂำโൿ ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴz 
෇ค, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ಎರഴ කඝ ಈಗ ඛೕโ ಉತ౭ ನ౬  ෥ലർಗ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ฆโൿ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲  
ಎಂൿ ຂั 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ฿౲ ෴ಮ ෴โൿ ಎಂದฉ ಅൿ ಈ ല ಅඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ವ ಇತರ ೯ೕലಯඝ౬  ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค 
ಅൿ ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ಅದඝ౬  ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ෈ഴ൤౨ ೕච ಆದฉ කඝ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮ൤౨  ಈ ಆ෺ౙ ෷ ಅಲ౵   
๬ಧ౲  ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂูೕಣๅಂದฉ කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ๸෽ೕಗವඝ౬  
ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಹಲ฿ฆ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ 
ಅඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ .  ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ෥ഴ౲ ಲ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳย౵  ಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ๆึ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ෭ನ๺ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ a a a a a 
๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಸค ಅඃ කโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ඣಂൽಡ ಗคಷ౤ ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ. ಇൿ ෥ഴ౲ ಲ๺ a ok 
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಪ౳ ๔౬ ෷ ๸౾ೕಣბ ๸ಌ౲  ವ౲ ವ๲౩ ಡ ಅඃ คೕൟ ෥ಡಬ๾ൿ, w 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅಥ฿ ಅವฆ ๸ීඌ๭ฆವ ಎರಡචಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඣೕലದ ඦತರ 
෩ಲ൫ ඛೕโ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  0 ඣಂൽಡ ຄೕย๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ඦತರ කโ ෩ಲ൫ ಈ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ඃ? ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵ ನ ๸ීಧ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆโൿ ಉತ౨ ರ ಇಲ౵  ಎಂൿ ຂั, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ คೕൟಯ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂದฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂಬ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ ຂูೕಣ , ಅൿ ජಜ 
๸ಒ౲ ಯย౵  කโ ຄಂൽದ౪ ඝ౬  ಕ౳ ಮತั๯โൿ ๬ಧ౲ เಲ౵   ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ವ౲ ವ๲౩  
ಆದ౪ คಂದ කඝ เವರ฿ಜ ಬฉ෷ൟ౨ ಲ౵  ಆದฉ කඝ ಸ౷ ಲ౭  ๰౩ ಲ฿ದ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කඝ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಅದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇಲ౵  ಅಂದฉ කโ ๭ ಸคಯย౵  ಎರഴ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  
ຄೕยಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಕಲ౭ ච ಇದ౪ ฉ ಸคಜಂತ ಕല෫ ๸ීಧเං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ๭ ನย౵  ๸ීಧเං ಎಂൿ ූเ๭ದฉ
ඦತರ ಏකಞತ౨ ං ෴โඃ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಇತರ ๸ಒ౲ ෽ಂൽಡ ຄೕยಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ಈ ๸ದಭბದย౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ತౘಣ ಆචತำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಒಂඅೕ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂ්ൿ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං, ly ri 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಸಹಜ฿ಜ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ๸ීಧವඝ౬  ඡರ฿ಜ ಪคಗ൐ಸฤ ಇಷౣ ಪഴವ 
ಅಗತ౲ เಲ౵   ౽ರಣๆචಂದฉ, ඛೕโ ಆඃಶ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗวม౵  කโ ಕ౳ ಮದ ๸ීಧเದ౪ ฉ ಅದคಂದศ 
ಞ൐๭ದ ๸ಒ౲ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸಬ๾ൿ, ಅಂದฉ ವಗბโ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ರ෎ಀ ಆದฉ ವಗბโ i i 
ಅൿ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ๸ීಧโ ෭ನ๺ 1 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟั๯ತ౨ ං ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಅൿ เฌೕඋූಸ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎൿค๯ൟ౨ ฆโದඝ౬  කโ ಎൿค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಎಂൽඦ൤ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵   ඛಜ฿ದ ชಒ ಆದฉ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಅൿ ෡ൟಕ฿ಜ ಏನඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ඦತರ කโ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ෎ฉ ಅಥბದย౵  ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಜ฿ದ ชಒಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ฿ಗ ಇฆತ౨ ං ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರಬ๾ൿ  ಇ ๸ಒ౲ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ aa 
๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ, ෮ೕി ෴฿ಗล ๵ච౬ ෵ಂದ ඀ರವඝ౬  ಉว౵ ೕ಍๯ತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ຄಂൽฆโದඝ౬  ຂัದฉ ෭ನ๺ ෈ ಎಂൿ 
ຂูೕಣ ඦತರ ಇඞ౬  ෩ಲේತ฿ಜ ಅൿ ຂำ๋൤෻ ෥ി ෈ ຂำತ౨ ං ๵ච౬  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෈ ನഴเನ ಅಂತರ
ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂತರವඝ౬  ಒಂൿ ಕಲ౭ ච฀൤ කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಛಜ ෽ೕ೉ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಐ෈ ಆಜರย ඦತರ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಐ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐๭ z z 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ಉದ౪ ವඝ౬  ಇย౵  ຂำ൤౨ ೕච  ಎಂ්ൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಇย౵  ಆಜฆವ ಘಟಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  b ib 
ಉದ౪ โ ಮൡ౨  කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆโದඝ౬  කโ ಈಗ ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಸค a mod z 
ಆದ౪ คಂದ කโ න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಈ ๸಄ತൽಂದ ๰೉ಸมದ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ z 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ.  ಇದರ ಅಂತರ ಏඝ ಎಂൿ ൟั෵ค, ಈ ඀ರವඝ౬  ವಗბದ ವಗბ ಮൡ౨  ෈ ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ 
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ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ෩ಲൽಂದ ෈ಂൿเಡ ಇฆವ ಅಂತರ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ವಗბ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ෩ಲ  ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕโ ಈಗ කโ 
ಗಮඛ๯โඃචಂದฉ ಅൿ ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆฑ ഖ ද౵ ೕඨ ಡ ๸ීಧವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ෈ಂൿโ ಅಲ౭ เฃಮ ෈ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಈ 
෈ಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಅൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜං ඦತರ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ෸౾౵ ലಯඨ
඀ರൽಂದ ඛೕಡಲ౭ ഔౣ ං, ಇൿ කโ ಬฉൽฆವ เಷಯඅಂൽಡ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಅൿ කโ ಎರഴ ಸಮತಲඅಂൽಡ ๸ීಧ ຄಂൽದ౪ ಃౙ  r 
ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸರಳ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ඦತರ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಪ౳ ౽ರ ಅൿ 1 ಚದರ z i mod z 
೯൤ಡ 1 ೓ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ งഡ 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಄ವಲ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ූเ๭ದฉ කโ 5 ಎಂൿ ຂูೕಣ z 
ඦತರ ಄ವಲ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಮ൤౨  කโ ๸෽ೕ೧๯โൿ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಅದඝ౬  mod 0 phi 
඀ರ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆಜං ಮൡ౨  ಃಲโ ๸තಣბ฿ಜ ಸค෵ದ౪ ฉ කโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ phi z z i mod z 
ಪคಗ൐๵ೕಣ ಒಂൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ฿ಜං z 
ಆದ౪ คಂದ  ಈ ಸರಳ ಪคೕಃ౹ ෽ಂൽಡ  ෥ഴ౲ ಲ๺ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ, කโ ಏඝ mples 
෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂูೕಣ, කโ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ๸෽ೕಗವඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದರ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ෩ಲൽಂದ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಡ ඀ರವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ 
๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ .  ກ೉౞ ನ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  කโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  
ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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