
[સંગીત ] છેճલા લે՘ચરમાં આપણે જિટલ સં՚યાના સંયોજક અને જિટલ સં՚યાના મોեયુલસની પણ ચચાӪ કરી હતી, ચાલો હંુ કોઈપણ 
સામાլય જિટલ સ՚ંયાને યાદ કԀં વԱા જ ે બાર છે તે જોડાણ અમે તેને માઈનસ અને ના મોեયુલસ તરીકે a ib z ib z 
յયા՚યાિયત કયુӭ છે.
  તે 
ચોરસ વԱા ચોરસના વગӪમૂળ તરીકે છે હવે ચાલો મોեયુલસના કેટલાક ગુણધમӪ ગુણધમӷ જોઈએb 
 તેથી આ સમԆ ચચાӪ દરિમયાન આપણે માની લઈશું કે એ વԱા չવԁપ છે અને ચાલો સાિબત કરીએ કે નો આ z x iy z 
વાչતિવક ભાગ હંમેશા ઓછો છે.

ના મોեયુલસ કરતા અથવા તેની બરાબર તેમજ તે મોડ ના ઓછા કરતા વધાર ેછે   z z 
તે સરસ અસમાનતા છે કે નો વાչતિવક ભાગ અથવા ના વાչતિવક ભાગનો મોեયુલસ મોડ કરતા ઓછો અથવા બરાબર છેz z z 
 તેથી સાિબતી સરળ છે કે શું  આપણી પાસે નો વાչતિવક ભાગ છે જ ે છે અને ԧાર ેઆપણે તેના ચોરસને ના વાչતિવક z x z 
ભાગને իયાનમાં લઈએ છીએ ըયાર ેતેના ચોરસને իયાનમાં લઈએ છીએ જ ે ચોરસ છે જ ેચોԜસપણે ચોરસ વԱા ચોરસ કરતા x x y 
ઓછો અથવા બરાબર છે એટલે હવે આપણે કેટલીક િબન-નેગેિટવ સ՚ંયા ઉમેરી રՑા છીએ.
 
તાըકાિલક  તમે જોશો કે ԧાર ેપણ તમારી પાસે એ ના વગӪમૂળ કરતાં ઓછા અથવા બરાબર હોય છે, ըયાર ેઆનો અથӪ એ થાયa b 
છે કે નો વાչતિવક ભાગ z 

વગӪ વԱા વગӪના વગӪમૂળ કરતાં ઓછો અથવા બરાબર છે.x y 
  આ િસવાય બીજંુ કંઈ નથી mod z 
અને આપણે અહી ંજ ેજોઈએ છીએ તે હકીકતમા ંઆપણે જ ેરીતે તેને મેળյયું છે તે જ છે, સંપૂણӪ અથӪમા ંપણ તે મોડ કરતા ઓછંુ z 
અથવા તેની બરાબર હશે જથેી Ԑથમ Ԑչતાવના સમાՃ થાય તે જ રીતે આપણે સાિબત કરી શકીએ કે  નો કાճપિનક ભાગ માઈનસz 
મોડ કરતા મોટો અથવા બરાબર છે મોડ કરતા ઓછો અથવા બરાબર છે દરખાչત બે ચોԜસપણે તે સીધો આગળનો છે જ ેz z 

હંમેશા જિટલ સં՚યામા ંતમામ માટે િબન-નેગેિટવ નંબર છે mod z z 
અને આપણે શું અવલોકન કરવાની જԁર છે  ԧાર ેપણ નું મોեયુલસ શլૂય હોય તો એક માԋ જો શլૂય બરાબર હોય તો આ z z 
મૂળભૂત રીતે ફરીથી જવેું છે જનેું અવલોકન કરવું સરળ છે કારણ કે એકવાર તમે મોડ ને શૂլયની બરાબર ગણો તો તેનો અથӪ એ z 
થાય કે તેનો વગӪ શૂլય છે
 તેથી આ સૂચવે છે કે ચોરસ વԱા ચોરસ આ શլૂય છે અને અમે કહીએ છીએ કે બે િબન-ઋણાԵક સ՚ંયાઓનો x y  wh  
સરવાળો શૂլય છે જનેો અથӪ થાય છે કે મૂળભૂત રીતે દરકે િબન-નેગેિટવ તըવ શլૂય હોવું જોઈએ એટલે કે ચોરસ શլૂય હોવું જોઈએ x 
તેમજ વગӪ શլૂય હોવો જોઈએ જ ેતારણ આપે છે કે શլૂય બરાબર છે  શૂլયy x y 
 તેથી આ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ એમ કહેવા જવેું જ છે કે એ શլૂય તըવ છે અને એ શૂլય તըવ છે જ ેમૂળભૂત રીતે તેના નીચે મજુબ z z 
છે અને ԧાર ેતમે ના મોեયુલસને իયાનમાં લો ըયાર ેઅլય સરળ અવલોકનો શું છે જ ેમાઈનસ મોեયુલસની સામે પણ સમાન છે.z z 
 મોડ જવેો જ જ ેએક નӾવો છે કદાચ હંુ આમા ંઉમેરીશ જ ેમૂળભૂત રીતે તેનું જોડાણ તેમજ સમાન મોեયુલસ છેz 
 તેથી અમે મૂળભૂત રીતે શું કહીએ છીએ તે એ છે કે ԧાર ેતમે લો ըયાર ેમાઈનસ તમારી પાસે હોય તો ચાલો કહીએ કે આ az z 
મૂળભૂત રીતે વԱા છે પછી માઈનસ તમારી પાસે માઈનસ માઈનસ છેx iy z x iy 
 તેથી આ અંતર આ અંતર જટેલું જ છે તે જ રીતે તમે અԟ િવશે તેનું Ԑિતિબંબ લો જ ે બારનું મોડલ છે તે પણ હવે ચોથું છે ԧાર ેx z 
તમે બાર સાથ ે નો ગુણાકાર કરશો ըયાર ેઅમને મોડ મળે છે.z z 

ચોરસ  z 
 તેથી յયા՚યા Ԑમાણે તે չપՋ છે
 તેથી હંુ મૂળભૂત રીતે આની ચચાӪ નથી કરી રՑો, ચાલો આપણે મા ં ટુના પાંચમા એક મોեયુલસ પર જઈએ તે મોડ એકz one z z 

બે સાથે ગુણાકાર કરવામાં mod z 
આવે તો મોડ એક ટુ Ԑૂફ તરીકે ગણવામાં આવે છે.z z 
  ઉપરોԝ દરખાչત Հારા આખો ચોરસ આપણને એક બે સાથે એકથી સાથેનો સમԆ બાર સાથે ગુણાકાર કરવામાં આવે z z z z 
છે 
અને ફરીથી આપણે જોડાણ િવશેનો સબંંધ ӽણીએ છીએ
 તેથી વન બે માટેનું જોડાણ એ એક બાર બે સાથ ેગુણાકાર થાય છે.z z z z 
  બાર અને િવિનમયાԵક કાયદાનો ઉપયોગ કરીને અમે આખર ેમને ફԝ લખવા દઈએ છીએ જથેી અમારી પાસ ેજ ેછે તે બાર z1 

બાર સાથેનું ઉըપાદન છે અને અમને મૂળભૂત રીતે તમે ઉપયોગ કરી શકો તે સહયોગી કાયદો મેળવીએ અને પછી આગળના z2 
પિરવતӪનીય કાયદાનો ઉપયોગ કરો જથેી તમે મોડ મેળવી શકો.z 
  એક ચોરસ મોડ બે ચોરસ બરાબરz 
 તેથી આ િનոકષӪ આપે છે કે એક બે નું મોեયુલસ આપે છે તે મોડ એકને મોડ બે સાથે ગુણાકાર કર ેછે તમે Ԑથમ ઉըપાદનz z z z 
લો તેનું મોեયુલસ લો જ ેદરકે જિટલ સં՚યા માટે પહેલા મોեયુલસ લેવા જવેું જ છે પછી ձયુ  તે ઠીક છે અને છԬી દરખાչત ltiply 
જ ેઆહ Ԑ՚યાત અથવા સરસ અસમાનતા છે જ ેવારંવાર કરવામાં આવે છે તેનો ઉપયોગ કરવામાં આવશે જનેે િԋકોણ અસમાનતા 
કહેવામાં આવે છે
 તેથી અસમાનતા જણાવ ેછે કે જો આપણે વન વԱા ટુના મોեયુલસને իયાનમાં લઈએ તો આ મોડ વન કરતા ઓછંુ અથવા z z z 
બરાબર છે.
 խલસ મોડ ટુ દરકે એક બે માટે જિટલ સં՚યામા ંચાલો આપણે આ અસમાનતાને સમજવાનો ԐયԴ કરીએ કે તે શું કહે છેz z z 
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 તેથી આપણી પાસ ેબે મુԹા છે ચાલો કહીએ કે આ એક છે અને ચાલો કહીએ કે આ બે છે અને પછી આપણે કુદરતી રીતે સાંકળીz z 
શકીએ આ માટે એક વ՘ેટર જથેી આપણે એકને વે՘ટર તરીકે અને બેને બીӽ વ՘ેટર તરીકે િવաયુઅલાઈઝ કરી શકીએ પછી z z 
સરવાળો આપે છે જ ેઆપણને મૂળભૂત રીતે મળે છે તે આ સમાંતરԆામ માટે કણӪ છે જ ે વન વԱા બે છે જથેી મӱ અગાઉ ઉճલેખ z z 
કયӷ છે.
 લે՘ચર મોեયુલસ તેનો અથӪ એ છે કે તે જિટલ સ՚ંયા અને મૂળ વ՞ચેનું અંતર છે
 તેથી વન વԱા બેનું મોեયુલસ આ સ՚ંયા અને મૂળ વ՞ચેનું અંતર સચૂવે છે,z z 
 તેથી અંતર કરતાં ઓછંુ અથવા બરાબર છે પર ӽઓ અને પછી તમે t o z 2 
આ િબંદુ સુધી પહોચંવા માટે વ՘ેટર નો ઉપયોગ કરીને આગળ વધો,z 1 
 તેથી તેનો અથӪ એ છે કે અંતર લેવું, પહેલા પર ӽઓ અને પછી અહી ંપહોચંવા માટે નો ઉપયોગ કરો કે જ ેહંમેશા z2 z1 diss 
કરતાં વધુ મોટંુ હશે.
 શկદો આ સૌથી નાનું અંતર છે જ ેઆપણે અવલોકન કરી રՑા છીએ તે બરાબર છે
 તેથી ચાલો આ પિરણામને સાિબત કરવાનો Ԑયાસ કરીએ
 તેથી ડાબી બાજુ અને ચોરસ સાથે શկદને իયાનમાં લઈએ અને આ Հારા લખાયેલ છે જો મને યાદ છે કે Ԑોપટӯ મોડ mod z z 
ચોરસ Հારા લખાયેલ છે હવે ફԝ સીધા જ કહો કે Ԑોપટӯ લાગુ કરવાથી અમને જ ેમળે છે તે વન બાર વԱા બે બારz z bar z z 
છે અને આગળ તમે િવતરણ કાયદો લાગુ કરો તો અમને વનનો ગુણાકાર વન બાર વԱા વન ટુ બાર વԱા મળશે.z z z z z 

વન બાર વԱા સાથે બે ગુણાકાર બે બાર સાથે ગુણાકાર થાય છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે આ જթથો વન ચોરસ  z z z z 
વԱાનું મોեયુલસ છે અહી ંઆપણે જ ેઅવલોકન કરીએ છીએ તે વન બે બાર છે તેને એક જિટલ સં՚યા તરીકે ગણીએ પછી  z z 
આગળનો નંબર આપણે ફԝ તેના તરીકે જોઈ રՑા છીએ બરાબર પાછલા એકનું જોડાણ
 તેથી જો તમે હમણાં જ અવલોકન કરો કે જો હંુ આ બાર લાગુ કԀં તો તે એક બાર પર થી ડબલ બારનો ગુણાકાર થાય છે જ ેફરીથીz 

આપે છેz 
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે આ મોડ ચોરસ છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે խલસ  બાર બે વડે ગુણાકાર કરીને નો z2 z z z 
વાչતિવક ભાગ આપે છે
 તેથી આપણે મેળવીએ છીએ કે અહી ંતે વન બે બારના વાչતિવક ભાગના બે ગણા છે વԱા આ હવે ફરીથી યાદ કરવાનો Ԑયાસz z 
કરો કે આપણે બરાબર સાિબત કરવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ તે અસમાનતા શું છે.

નું મોեયુલસ મેળવો મોեયુલસ કરતાં ઓછંુ અથવા બરાબર  આખા  z one plus z two z one plus mod z 2 
ચોરસમાં પછી આપણે લગભગ પૂણӪ કરી લીધું છે પરંતુ માԋ આપણે એ જોવાની જԁર છે કે આપણે અહી ંમોડ વન અને મોડ ટુ z z 
શկદ કેવી રીતે લાવીએ, ઠીક છે
 તેથી જો મને મӱ લખેલી દરખાչત યાદ આવે તો તે Ԑથમ છે તે જણાવે છે કે વાչતિવક  નો ભાગ નો વાչતિવક ભાગ હંમેશા z z 
માઈનસ મોડ ના સમાન કરતા મોટો તેમજ ઓછો થા  અથવા ની બરાબરz n mod z 
 તેથી આપણે અહી ંઆ ચોԜસ સબંંધનો ઉપયોગ કરવા જઈ રՑા છીએ,
 તેથી આપણે જ ેӽણીએ છીએ તે વાչતિવક ભાગ હંમેશા તેના કરતા ઓછો અથવા સમાન હોય છે
 તેથી ԧાર ેઆપણે આ સંબંધનો ઉપયોગ કરી રՑા છીએ ըયાર ેતમાર ેખૂબ કાળӾ લેવાની જԁર છે  મӱ તમને ચેતવણી આપી હતી કે 
જિટલ સં՚યા માટે આવો સંબંધ લાગુ પડતો નથી જો તમે એક ઉપરનો જթથો જોશો તો તે સંપૂણӪપણે વાչતિવક સ՚ંયાઓ છે ઠીક છે 
હવે ԧાર ેઆપણે અહી ંસરખામણી કરીએ છીએ ըયાર ેતે બારના મોեયુલસના 2 ગણા છે તે ફરીથી િબન-નકારાԵક સ՚ંયા z1 z2 
છે.
 અને મોડ બે ચોરસ અને ફરીથી તમે જ ેજુઓ છો તે એ છે કે ગુણધમӪ વન મોડ એક ચોરસ વԱા મોડ વનના બે ગુէռા z z z z z 
થી બારના મોեયુલસ Հારા ગુણાકાર જ ેમોեયુલસ ટુ խલસ મોડ સમԆ ચોરસ માટે સમાન છે અને અમે  ӽણો કે આ કંઈ નથી z z 
પણ આ છે આખા ચોરસ માટે ઠીક છે ફરીથી આપણે જ ેમેળյયું છે તે ચોરસ કરતાં ઓછંુ અથવાmod z one plus mod z b 
બરાબર છે જનેો અથӪ એ થાય છે કે બરાબર બરાબર છેa b 
 તેથી તે સાિબત થાય છે  અમારી િԋકોણ અસમાનતા
 તેથી હંુ તે દશાӪવવા માંગુ છંુ ԐՇ કોઈ પૂછી શકે છે કે ԧાર ેઆ સમાનતા આ સંબંધ માટે ધરાવે છે ըયાર ેԧાર ે નું મોեયુલસ z one 
խલસ ટુ બરાબર ના મોեયુલસ હોય ըયાર ેતે િનոકષӪ હોઈ શકે છે હંુ તેને અહી ંઠીક અથવા પછીના પՌૃ પર લખીશz z one 
 તેથી અમે હમણાં જ મોડ વન ટુ મેળյયા છે  મોડ વન વԱા મોડ ઝેડ ટુ કરતાં ઓછંુ અથવા બરાબર હવે ԐՇ એ છે કે હંુ z z z 
સમાનતા Ԟાર ેજોઉં છંુ
 તેથી હવે આ Ԟાર ેથશે ԧાર ેઆપણે આ અસમાનતા મેળવીશું ըયાર ેપાછા ӽઓ આ તે չથાન છે ԧાં આપણે અસમાનતા સબંંધનો
ઉપયોગ કરીએ છીએ જથેી સમાનતા દેખાય જો અને  માԋ જો વન થી બારનો વાչતિવક ભાગ વન ટુ બારના z z z z 
મોեયુલસની બરાબર હોય તો સમાનતા દેખાય છે
 તેથી સમાનતા દેખાય 
છે, ચાલો હંુ તેને સમીકરણ તરીકે કહીશ એક એક Ԑદાન કરલે વન ટુ બારનો વાչતિવક ભાગ આ બરાબર છે  મોડ બાર આz z z1 
સમકԟ છે તે કહેવાની સમકԟ છે કે એ ના સમયે હોય છે ԧાં એ િબન-નેગેિટવ વાչતિવક સ՚ંયા છે હંુ ફરીથી z 1 z 2 t 
પુનરાવતӪન કԀં છંુ અમે આ િԋકોણ અસમાનતા સાિબત કરી છે ԐՇ એ છે કે ԧાર ેસમાનતા દેખાય છે ըયાર ેઆપણે ફԝ અવલોકન 
કરીએ છીએ કે દેખાય છે ની સમાનતા  અને માԋ જો વન અને બે હોય તો તે રખેીય રીતે આધાિરત હોય છે જ ે બેના i f z z z 
સતત સમયની જમે હોય છે, તમારી પાસે વન એ બેનો માԋ િչથર સમય હોય છે તે િકչસામાં અમને સમાનતા મળે છે ચાલો z z 
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 આ િԋકોણની અસમાનતાના અլય પિરણામો આગળ કહો
 તેથી અમે હમણાં જ અવલોકન કયુӭ છે કે તેથીનું મોեયુલસ હંુ ફԝ આ જ પુનરાવતӪન કԀં છંુ કે અમારો આ સંબંધ છે અને તેમાંથી 
આપણે મેળવી શકીએ છીએ કે મોડ એક બાદબાકી મોડ બે આમ કરતાં ઓછા અથવા સમાન છે આપણે આ કેવી રીતે મેળવવું,z z 
ફԝ કહો કે ચાલો તેને કહીએ કે આ એક છે
 તેથી મોડ એકને իયાનમાં લઈએ આપણે ફԝ બે ઉમેરીએ અને બાદબાકી કરીએ પછી એક લાગુ કરીએ પછી એક પછી એક z z 
આપણને મોડ એક મોડ વન વԱા બે કરતા ઓછો અથવા બરાબર છે અને આગળ તમને માઈનસ ટુનું મોեયુલસ મળે છે z z z z 
પરંતુ અમે ӽણીએ છીએ કે માઈનસ ટુનું મોեયુલસ ફરીથી મોડ ટુ સમાન છેz z 
 તેથી તેમાથંી આપણને તે મોડ વન માઈનસ મોડ ટુ વન խલસ ટુના મોեયુલસ કરતા ઓછા અથવા બરાબર મળે છે.z z z z 
 બરાબર એ જ રીતે આપણે વન અને ટુની ભૂિમકાને માં બદલી શકીએ છીએ  િકչસામાં અમને મળે છે કે જો હંુ z z thi s 
ભૂિમકાની આપ-લે કԀં કારણ કે અને બે મનչવી છેz one z 
 તેથી તમે ફԝ અને ની ભૂિમકાને બદલી શકો છો તો અમે અવલોકન કરીએ છીએ કે આ ટુ માઈનસ મોડ વન z one z 2 z z 
છે જ ેતેનાથી ઓછંુ અથવા બરાબર છે વન խલસ ટુના મોեયુલસમા ંઅને િનոકષӪ તરીકે આપણે જ ેઅવલોકન કરીએ છીએ તે એ z z 
છે કે 
એક માઈનસ મોડ પર મોեયુલસનું મોեયુલસ સૂચવે છે જ ે વԱા ના મોեયુલસ કરતા ઓછંુ અથવા બરાબર છે z 2 z 1 z 2 
ઠીક છે હવે કોઈ ԐՇ પૂછી શકે છે કે આ խલસ છે ખરખેર જԁરી છે ઓકે શું મારી પાસે અહી ંમાઈનસ સાચુ છે, તમારી પાસે ફરીથી 
બાદબાકીનું િચՏ હોઈ શકે છે
 તેથી તે અહી ંવԱા અથવા ઓછા હોઈ શકે છે હજુ પણ આ મોեયુલસ મોեયુલસ એક માઈનસ મોડ બે કરતા વધાર ેઅથવા z z 
બરાબર છે તે જ રીતે આ તેનાથી ઓછંુ અથવા બરાબર છે  խલસ મોડ ના મોեયુલસz1 z2 
 તેથી અહી ંમને િԋકોણમાંથી કંઈક વધુ સામાլય દેખાય છે
 તેથી આપણી પાસ ેિԋકોણની અસમાનતા છે અને હવે આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે આ જિટલ સ՚ંયાઓ માટે વધુ સામાլય 
અસમાનતા છે
 તેથી յયըુԃમ મોડ յયըુԃમનું 7 મોեયુલસ ԧાં છે  િબન શլૂય જિટલ સ՚ંયા આ તે જોડાણ ગુણધમӪ જવેું જ છે જેz s z z a ag  

આપણે આ પિરણામ મેળવી શકીએ છીએ જ ે յયըુԃમથી શԁ થાય છે જ ે յયըુԃમ Հારા յયըુԃમમાં આપવામાં આવે છે તો z z z z 
તમને ઓળખ મળે છે પછી તેનું મોեયુલસ ફરીથી એકનું મોեયુલસ એક છે અને અમે પહેલાથી જ ના મોեયુલસની ચચાӪ કરી છે.z 
 એક માં બે એ મોડ એકને મોડ બે Հારા ગુણાકાર કર ેછેz z z 
 તેથી તમે જ ેમેળવશો તે મોડ z 
એકના મોեયુલસ Հારા Հારા ગુણાકાર કરો તે એક સમાન છેz 
 તેથી આપણે જ ેઅવલોકન કરીએ છીએ તે յયչત છે
 તેથી મોડ յયչત બરાબર յયչત મોડ છેz z 
 તેથી આ છે  િનոકષӪ
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે આનો અથӪ એ થાય છે કે મોડ յયչત એ յયըુԃમના મોեયુલસ િસવાય બીજંુ કંઈ નથી z z 
જ ેએક બાય છેz 
 તેથી તે આપણો Ԑչતાવ અને Ԑչતાવ આઠ છે જ ે વન બાય ટુનું મોեયુલસ છે જ ેમોեયુલસ મોեયુલસ એક બાય બે આપે છે.z z z 
 મોડ બે તમે ધારો છો કે બે િબન શլૂય છે , પિરણામ ફરીથી કહો કે માԋ બે જિટલ સં՚યાના ગુણાંક તરીકે એ એકને z z c z z 
Հારા յયըુԃમમાં ગુણાકાર કરવામા ંઆવે છે, પછી આપણે જોઈએ છીએ કે મોեયુલસ દરકે અવયવ માટે લાગુ પડે છે અને અગાઉના 
Ԑչતાવને આપણે ફԝ તે સાિબત કયુӭ બે յયըુԃમનું મોեયુલસ મોեયુલસ મોեયુલસ બે મોեયુલસ બે આખા յયըુԃમ સમાન છે અને z 
આ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ મોડ વન બાય મોડ ટુ ઓકે હવે બીજંુ એક રસԐદ પિરણામ છે જનેે પેરલેલોԆામ લો કહેવામા ંઆવે છે z z 
તે જણાવ ેછે કે વન બે આખા ચોરસ વԱા મોեયુલસનું મોեયુલસ એક બે એક ઓછા બે આખા ચોરસ જ ેz z z z z z 
મોડ એક ચોરસ વԱા મોડ ચોરસના બે ગુէռા સમાન છે ઠીક છે તેઓ તેને સમાંતર લોԆામ શા માટે કહે છે ચાલો આપણે આ z z2 
અવલોકન કરવાનો Ԑયાસ કરીએ
 તેથી ચાલો િબંદુને વન તરીકે કહીએ અને ચાલો આપણે કહીએ કે આ બે છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે એક વԱા બે z z z z 
જ ેબરાબર છે તે વ՘ેટર આપે છે જ ેઆ સમાંતરԆામનો કણӪ છે જ ે એક વԱા બે છે અને તે જ રીતે અլય કણӪ એક ઓછા બેz z z z 
વ՘ેટર આપે છે.
 હવે જો તમે ઓળખ જોશો તો તે કહે છે કે 
આ કણӪની તીԙતાનો વગӪ તેનો સરવાળો ગણે છે જ ેસમાંતરચતոુકોણના સમાંતર ચતુոકોણ કાયદાની બાજુઓ માટેના ચોરસ 
સરવાળાના બમણા જટેલો છે
 તેથી આ ખૂબ જ રસԐદ િમલકત છે
 તેથી અને સાિબતી  સરળ છે તમાર ેફԝ ડાબી બાજુ માટે િવչતરણ કરવાની જԁર છે પછી અમે સરળતાથી મેળવી શકીએ છીએ f 
તમે જમણી બાજુની એલએચએસ સુધી પહોચંી શકો છો 
જ ે વન խલસ ટુ չՄેર խલસ વન માઈનસ નું મોեયુલસ આખા չՄેર માટે છેz z z z 
 તેથી յયા՚યા મજુબ  આ છે વન વԱા બે ગુણાકાર સાથે વન વԱા બે બાર વԱા એક ઓછા બે સાથ ે એક z z z z z z z 
ઓછા સાથે સમԆ બારનો ગુણાકાર કરવામા ંઆવે છેz 
 તેથી આપણે જનેી ગણતરી કરીએ છીએ તે જթથો વન વԱા બે આખો ચોરસ વԱા એક છે આખા ચોરસમા ંઓછા આમ z z z z 
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આપણે તેને વન વԱા બે ગુણાકાર એક બાર બે બાર વԱા એક બે સાથે એક બાર ઓછા બે બાર સાથ ેz z z z z z z z 
ગુણાકાર કરીને તેને સરળ બનાવીને આપણે જોઈએ છીએ કે આ એકમા ં છે  એક બાર જ ેમોડ એક ચોરસ છે અને બીજો z z z 
શկદ જ ેમોડ ચોરસ છે અને બાકીનો શկદ જ ેઆપણી પાસે અહી ંછે તે છે બાર વԱા બાર ટુ આ શկદ પર z2 z1 z2 z1 z 
આપણને ફરીથી શկદ મળે છે જ ેમોડ વન ચોરસ છે અને  મોડ બે ચોરસ બાકીના અવયવો છે જ ેિવԀԺ િચՏ સાથે આવે છે  આz z 
પિરબળો કે જ ેમાઈનસ વન થી બાર માઈનસ એક બાર બે છે તે કહે છે કે આ શկદો એકબીӽને રદ કર ેછે તો પછી z z z z 
આપણને મોડ એક ચોરસ વԱા મોડ બે ચોરસનો બમણો મળે છે અને ચાલો આપણે એક સમչયાની ચચાӪ કરીએ જમેાં મોեયુલસz z 
િચՏ શામેલ હોય સાિબત કરો કે જો નું મોեયુલસ એક સમાન હોય તેમજ ટુનું મોեયુલસ પણ એક સમાન હોય અને z one z 
આગળ તેમનું ઉըપાદન માઈનસ વન બરાબર ન હોય તો આપણે બતાવી શકીએ કે વન વԱા બે ભા՛યા એક વԱા વન બે z z z z 
એક વાչતિવક સ՚ંયા બરાબર છે તો ચાલો આપણે આ સમչયાનું અવલોકન કરવાનો Ԑયાસ કરીએ જ ેઆપવામાં આյયું છે તે વન z 

બે છે તેઓ મૂળભૂત રીતે મૂળથી એકમના અંતર પર છે અને તેમનું ઉըપાદન માઈનસ એકની બરાબર નથી તો પછી આપણે જ ેz 
յયા՚યાિયત કરી છે તે જթથો છે.a 
  વાչતિવક સ՚ંયા તે જોવામા ંખરખેર સરસ છે કે અિભյયિԝ જિટલ લાગે છે પરંતુ અંતે આપણે જ ેમેળવીએ છીએ તે એક વાչતિવક 
સ՚ંયા છે ચાલો જોઈએ કે આને કેવી રીતે બતાવવું કારણ કે મӱ અગાઉ કՑું હતંુ કે જિટલ સ՚ંયા એ વાչતિવક સ՚ંયા છે માԋ જથેી z 
અને બાર તે સમાન છે જ ેસમાન છે એમ કહીએ છીએ કે કાճપિનક ભાગ શլૂય છેz  
 તેથી ચાલો յયા՚યાિયત કરીએ જમે કે ને નંબર એક વԱા બે બાય વન વԱા એક ઉըપાદન બે સાથે ગણોa z z z z 
 તેથી અમારો દાવો એ બાર જટેલો છે જ ેદશાӪવે છે કે કાճપિનક ભાગ શլૂય છે
 તેથી હવે  હવે એક બારને իયાનમાં લો જ ેઆપણે અհયાસ કયӷ છે તે પહેલાં આપણે તેને લાગુ કરવા જઈએ છીએ
 તેથી જૂના પિરબળ માટે જોડાણ
 તેથી ԧાર ેઆપણે આ માટે જોડાણ કરી રՑા છીએ જ ે એક બાર ટુ બાર વԱા એક બાર બે બાર છે બરાબર હવે આપણેz z z z 

એક બારને સાથે કોઈક રીતે સંબંિધત કરવાની જԁર છે ઠીક છે, આપણે વનના શરત મોեયુલસનો ઉપયોગ કયӷ નથી, સમાનz z z 
રીતે બે સમાન એકના મોեયુલસનો ઉપયોગ કયӷ છે,z 
 તેથી આપણે આ િչથિતનો ઉપયોગ કરવાની જԁર છે
 તેથી હવે આપણે કહીએ કે મોડ એકની બરાબર છે z 
 તેથી આ અમને આપવામા ંઆյયું છે જ ેતેના ચોરસ સમાન છે, ચાલો આપણે તેને Ԑથમ નંબર એક ચોરસ તરીકે કહીએ તો આ તે z 
જ છે કારણ કે આ સૂચવે છે કે માં બાર એક છે અને ઠીક છે અમે બાર શું છે તે મેળવવા માટે સԟમ છીએ.z z z 

બાર એ յયըુԃમ છે  z z 
 તેથી આ સંબંધ Հારા આપણે ફԝ એ મેળવીએ છીએ કે બાર છે  1 બાય Հારા સમાયેલ છેz g z 
 તેથી આપણે સંકેત સાથ ેિનિՆત કયુӭ છે કે આપણે વનને આપણી જિટલ સં՚યા તરીકે ગણી છે z 
તેથી વન બાર એ જ રીતે થી બાર વન બાય બે છે ઠીક છે હવે આપણે ફԝ આ સંબંધનો ઉપયોગ કરવાની જԁર છે z z s z 
બારમાં એક બાર આપવામાં આવે છે
 તેથી અમારી પાસે એક બાર છે જ ેએક Հારા વન Հારા બદલવામાં આવે છે અને તે જ રીતે બે બારને એક Հારા બે Հારા z z z z 
બદલવામાં આવે છે અને એક વԱા એકને એક Հારા એક સાથે બે Հારા ગુણાકાર કરવામાં આવે છે.z z 
 આ અિભյયિԝ આપણે એક વԱા બે ભા՛યા એક વԱા એક બે સાથે ગુણાકાર તરીકે સમાՃ કરીએ છીએ જ ેએક ઠીક z z z z 
િસવાય બીજંુ કંઈ નથી આ સૂચવે છે કે વાչતિવક સ՚ંયા છે બરાબર તો ચાલો અહી ંતમારી િટխપણી અથવા અમે શું અવલોકન કયુӭ a 
તે િટխપણી લખીએ  શું મોડ એક સમાન છે પછી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે માં બાર એક છે અને બારને એક z z z z 
બાય બરાબર લખી શકાય છે અને ફԝ իયાન આપો કે ફરીથી બારનું મોեયુલસ મોડ Հારા એક સમાન છે જ ેફરીથી એક છે z z z 
તો ચાલો આપણે આ િવશે ફરીથી સમજવાનો ԐયԴ કરીએ તે તમામ જિટલ સ՚ંયાઓ કહીએ જનંુે મોեયુલસ એક છે  z let 
આપણે આને સમજવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ
 તેથી એકમ વતુӪળને સટે તરીકે իયાનમાં લો જ ેતમામ જિટલ સં՚યાઓના સમૂહ તરીકે յયા՚યાિયત કરવામાં આવે છે જમે કે જનેું u 
મોեયુલસ એક છે હવે તે વણӪવવાનો Ԑયાસ કરો કે સમૂહમાં રહેલા બધા ઘટકો શું છે
 તેથી ԧાર ેઆપણે મોડ બરાબર લખીએ  એક આ ચોԜસ છે જો આપણે ને વԱા ગણીએ તો મોડ જ ે ચોરસ z z x iy z x 
વԱા વગӪનું વગӪમૂળ છે જો આપણે તેને ચોરસ ગણીએ તો તે ચોરસ વԱા ચોરસ છે અને તેને આપવામાં આવે છે કે મોડ y x y z 
એક બરાબર છે તો તે હવે તમે પૂછો છો કે તըવોની બધી જોડી કઇ છે જ ેઆ સમીકરણને સંતોષે છે અને જ ેઆપણે ખૂબ જ xy 
પિરિચત છીએ કે તે કેլԍ સાથેના એકમ વતુӪળને મૂળ તરીકે વણӪવે છે
 તેથી ચાલો િચԋ દોરીએ જથેી આપણી પાસે એકમ વતુӪળ હોય
 તેથી આ પર કોઈપણ િબંદુ લો  વતુӪળ પરની જોડી જ ેઆ સમીકરણને સંતોષે છે અને તેનો અથӪ એ છે કે સમૂહ આ એકમ xy u 
વતુӪળનું બરાબર વણӪન કર ેછે હવે આપણે આના પરના િબંદુઓ ӽણીએ છીએ ઉદાહરણ તરીકે એક કે જ ેઆના પર આવેલું છે અને i
જ ેઆ માઈનસ 1 પર આવેલું છે અને તે ઓછા પર તેઓ આવેલા છે  આ યુ અગાઉની સમչયાને વતુӪળ કરો જનેી આપણે i nit 
ચચાӪ કરી હતી ԧાં મોડ એકની બરાબર છે પછી અમે તારણ કાઢռું કે બાર એ બીજંુ કંઈ નથી પણ એક બાય છે જ ેખૂબ જ z z z 
સરળતાથી જોઈ શકાય છે માԋ આ સમીકરણનો અથӪ એ છે કે મા ં બાર બરાબર એક માં બાર એ બીજંુ કંઈ નથી.z z z z 

ચોરસ એક સમાન છે જ ેિછԍો છે કારણ કે એક છે mod z mod z 
 તેથી ચાલો આ Ԇાફ પર િવաયુઅલાઈઝ કરવાનો Ԑયાસ કરીએ ԧાર ેઆપણે લઈએ ըયાર ેતેનું જોડાણ માઈનસ છે અને આ i i 
સમીકરણ કહે છે કે յયչત બરાબર તેનું જોડાણ છે જનેો અથӪ છે કે હંુ આદર સાથે յયըુԃમ  જિટલ ઉըપાદન માટે બીજંુ કંઈ નથી z 
પરંતુ તેનું જોડાણ જ ેમાઈનસ છે જો તમે આ વતુӪળ પરની આ રખેા પર કોઈ પણ તըવ લો છો તો તેની િમરર ઈમજેને իયાનમાં લો જેi 
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બરાબર સયંોજન છે વતુӪળ પરના કોઈપણ િબંદુને իયાનમાં લો તેની િમરર ઈમજેને իયાનમાં લો જ ેતે બાર છે.z 
  બરાબર નું ઇլવૉઇસ જ ેવતુӪળ પર પણ આવેલું છેz 
 તેથી જો તમે એક લો તો તેની િમરર ઇમજે પોતે જ છે એટલે ઇլવસӪ પોતે જ એક છે અને જો તમે માઇનસ વન લો છો તો તેની િમરર 
ઇમજે ફરીથી પોતે જ છે
 તેથી յયչત જુ છે જિટલ ઉըપાદનના સંદભӪમા ં બાદબાકી વનst 
 તેથી ԧાર ેપણ આપણે એકમ વતુӪળ પર બે જિટલ સ՚ંયાઓ લઈએ છીએ ըયાર ે
તેમના ઉըપાદનને એકમ વતુӪળમાં લઈએ ըયાર ેઅમે અહી ંશું અવલોકન કયુӭ છે આ માԋ એક સરળ ગુણધમӪ છે કે વન ટુનું z z 
મોեયુલસ મોડ વન મોડ છે.z 

બે અને દરકે મોեયુલસ એક છે z 
 તેથી તેમનું ઉըપાદન એક અને બીӾ મહըવપૂણӪ િમલકત છે જ ેઅમે અવલોકન કયુӭ છે ԧાર ે પણ મા ં વસӪ પણ મા ંહોય uz z in u 
છે અને એટલું જ નહી ંકે આ յયչત માԋ નું તેનું જોડાણ છેz one z z 
 તેથી આ અવલોકન સાથે ચાલો જોઈએ  એક સરસ ઓળખ સાિબત કરો ચાર જિટલ સ՚ંયાઓ એક બે ԋણ ચાર અથવા z z z z 
જિટલ સં՚યાઓને իયાનમાં લો પછી તે નીચેના સમીકરણને સંતોષે છે એક ઓછા બે ગુણાકં સાથે ԋણ ઓછા ચાર વԱા z z z z z
એક ઓછા ચાર ગુણાંક સાથે બે ઓછા ԋણ આ બરાબર છે એક ઓછા ԋણ ગુણાંક સાથે બે ઓછા ચાર સાથે  z z z z z z z 
ડાબી બાજુ અને જમણી બાજુ પછી તમે જોશો કે બંને અિભյયિԝ સમાન છે, ચાલો આપણે ડાબી બાજુની ડાબી બાજુ իયાનમાં 
લઈએ તે અિભյયિԝ છે જ ે એક ઓછા બે ԋણ ઓછા ચાર વԱા એક ઓછા ચાર સાથે ગુણાકાર છે બે ઓછા z z z z z z z z
ԋણ હવ ેફԝ તેને િવչતૃત કરો એક ԋણ ઓછા એક ચાર ઓછા બે ԋણ વԱા બે ચાર અને આગળ વԱા z z z z z z z z z 
વન ઓછા ઓછા વԱા ԋણ  ઠીક છે હવ ેઆપણે જોઈએ છીએ કે તેઓ એકબીӽને રદ કર ેz 2 z 1 z 3 z 4 z 2 z 4 z 
છે તે સાથે કેટલાક સામાլય શկદો છે જ ે ટુ ઝેડ ચાર દંડ છે કદાચ ચાલો આપણે જમણી બાજુએ જઈએ જ ે એક છે ચાલો આપણે z z 
આ એક બે ઓછા વન ચારનો િવչતાર કરીએ માઈનસ ԋણ ઝેડ બે વԱા ԋણ ઝેડ ચાર પછી આપણે આ બે z z z z z z 
તըવોને ઓળખીએ છીએ અને તે જ રીતે ԋણ અને આ અમે ઓળખી કાઢռું છે અને વન ઝેડ ચાર અમે ઓળખી કાઢռું છે કે એકz z 

બે ઓળખવામા ંઆյયા છે અને આ બે રદ થાય છેz 
 તેથી અમે ડાબી તરીકે શું ચકાչયું છે હાથની બાજુ જમણી બાજુની બરાબર છે
 તેથી તે છે  રસԐદ છે કે તે એક િબન-તુ՞છ ઓળખ છે તમે કોઈપણ ચાર જિટલ સ՚ંયાને իયાનમાં લો તે આ ચોԜસ ve ry 
ઓળખને સંતોષે છે હવે આપણે એક સરળ સમչયા જોઈ શકીએ છીએ જ ેદશાӪવે છે કે આ ઓળખ કેટલી સરસ સમչયા છે ધારો કે 
અમને խલેનમાં ચાર પોઈլટ આપવામાં આյયા છે તો બતાવો કે જો  એબીસીડી અથવા խલેનમાં પોઈլટ હોય 
તો નીચેની અસમાનતા સંતોષે છે કે જ ેӽહેરાતનો ગુણાકાર કરતા ઓછો અથવા બરાબર સાથ ે સાથે ગુણાકાર કરીને bc bd ca 
વԱા વԱા સાથે ગુણાકાર કરવામા ંઆવે છે તો ચાલો આપણે આ િવિશՋ અસમાનતાને સમજવાનો Ԑયાસ કરીએcd ab 
 તેથી ચાલો એક દોરવાનો Ԑયાસ કરીએ  ડાયાԆામ જો કે પોઈլટને કોઈપણ રીતે િવતિરત કરી શકાય છે બરાબર
 તેથી સરળતા માટે હંુ કંઈક એવું માની લેવાનો Ԑયાસ કરી રՑો છંુ કે તેઓ ખરખેર એક લીટીમા ંઆવેલા નથી હકીકતમાં ચાલો કહીએ 
કે તે મૂળભૂત રીતે અમુક Ԑકારનો આકાર આપે છે
 તેથી ચાલો તેને આ તરીકે કહીએ  છે abcd 
તો આ અસમાનતા કહે છે કે તમે લંબાઈની ӽહેરાતને લંબાઈ વડે ગુણાકાર ગણો છો આ હંમેશા ની સાથે કણӪ કરતાં ઓછી bc bd 
અથવા બરાબર હશે 

તમે ગુણાકાર કરો խલસ એ એબી સાથે ગુણાકાર કરો બરાબરAC cd 
 તેથી સાિબતી એ છે કે જ ેસરળ છે તે ફԝ અગાઉની ઓળખનો ઉપયોગ કરીને મને ફԝ ઓળખ લખવા દો જથેી અમારી પાસે શું છે
 તેથી અમે શું કરી શકીએ તે છે એકવાર આ િબંદુઓ խલેનમાં રાખવામાં આવે તો અમે  દરકે િશરોિબંદુઓ અથવા અંિતમ િબંદુઓને 
જિટલ સં՚યાને ઓળખી શકે છે
 તેથી ચાલો કહીએ કે આ એ વન સાથ ેસંકળાયેલ છે અને આ મૂળભૂત રીતે ટુ સાથે સંકળાયેલ છે અને િબંદુ ԋણ સાથે z z c z 
સંકળાયેલ છે અને ચાલો કહીએ કે આ તેની સાથ ેસકંળાયેલ છે  ચાર પછી અગાઉની ઓળખ કહે છે કે એક ઓછા ચાર બેz z z z 
ઓછા ԋણ જ ે એક ઓછા ԋણ બે ઓછા ચાર ઓછા એક ઓછા બે ԋણ ઓછા ચાર સાથે ગુણાકાર કયાӪz z z z z z z z z 
છે
 તેથી મӱ હમણાં જ ફરીથી લ՚યું  એવી રીતે કે મને શկદ મળે છે a to d 
જ ે એક થી ચાર છે અને થી જ ે થી છે ԧાર ેહંુ આ ઓળખ માટે સંપૂણӪ મૂճય લઉં છંુ ըયાર ે ઓછા z z b c z 2 z 3 z 1 z 4
નું મોեયુલસ જ ેઆપે છે  આ વે՘ટરની તીԙતા જ ેલંબાઈ આપે છે તે છે  એડ
 તેથી હવે આ ઓળખ માટે મોեયુલસ િચՏ લો પછી એક માઈનસ ચાર ઉըપાદનનું મોեયુલસ ટુ માઈનસ ԋણના z z z z 
મોեયુલસ સાથે અને હવે તમારી પાસે સમԆ પદનું મોեયુલસ છે અને િԋકોણની અસમાનતા લાગુ કરીએ તો આપણને વન ԋણ z z 

મળે છે.z 
  બે ઓછા ચાર વԱા એક મોեયુલસ એક ઓછા બે મોեયુલસ ԋણ માઈનસ ચાર હવે આપણે જોઈએ છીએ કે આ z z z z z z 
ӽહેરાતની લંબાઈને બે ઓછા ԋણ સાથે ગુણાકાર કર ેછે જ ે ની લંબાઈ છે જ ેતેનાથી ઓછી અથવા બરાબર છે  એક z z bc z 
ઓછા ԋણ જ ે ની લંબાઈ છે જનેો ગુણાકાર બે ઓછા ચાર જ ે વԱા એક ઓછા બે છે જનેો સાથે z ac z z bd z z ab 
ગુણાકાર છેcd ok 
 તેથી અમે આ ઓળખનો ઉપયોગ કરીને ઇિ՞છત અસમાનતા મેળવવા સԟમ છીએ હવે ચાલો કરીએ  એક વધુ સમչયા
 તેથી સમչયા પર જતાં પહેલાં હંુ ફԝ એ વાતનો ઉճલેખ કԀં કે એ યુિનમોեયુલર કહેવાય છે એ યુિનમોեયુલર કહેવાય છે જો z z 
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મોડ એક હોય તો માԋ એક પિરભાષા અમે કહીએ છીએ કે જિટલ સં՚યા યુિનમોեયુલર છે જો નું મોեયુલસ એક હોય તો  z z 
મતલબ કે છે એકમ વતુӪળની સમչયા પર છેz ly 
 તેથી ને જિટલ સ՚ંયાઓ બનવા દો અને ધારો કે સં՚યા એક ઓછા ને 2 વડે ભા՛યા બાદ બાર z one z z z2 z1 z2 
યુિનમોեયુલર છે અને બે યુિનમોեયુલર નથી તો આપણે નીચેનામાંથી એક પસંદ કરવાની જԁર છે  િબંદુ પર આવેલો છે તે z z1 a 

અԟની સમાંતર સીધી રખેા પર આવેલો છે િવકճપ x b 
અԟની સમાંતર સીધી રખેા િવકճપ શું તે િԋԧા બેના વતુӪળ પર આવેલો છે y c 

તેથી ના આ એક મોեયુલસનો અથӪ શું એક બે છે શું િԋԧા મૂળનું વતુӪળ બે બરાબર છેzs z d 
 તેથી આપણને આપવામાં આյયું છે કે એક ઓછા બે ગુէռા બે ભા՛યા બે ઓછા એક ગુણાકાર બે બાર એ યુિનમોեયુલરz z z z 
અથӪ એ છે કે આ સં՚યાનું મોեયુલસ એક છે અને બેનું મોեયુલસ નથી  યુિનમોեયુલર તો આપણે એ શોધવાની જԁર છે કે શું z z 
એક સીધી રખેામાં છે અથવા ચોԜસ િવકճપ સાથે વતુӪળમાં છે કે શું િԋԧા બે છે કે મૂળ બે છે જો વતુӪળમાં જ હોય તો ચાલો આપણે z
વનની શરતો સાથ ેશું થાય છે તે મેળવવાનો Ԑયાસ કરીએ.
 
 તેથી  ચાલો આપણે જોવાનો ԐયԴ કરીએ કે આપેલ િબંદુ એક ઓછા બે બેનું મોեયુલસ છે ભા՛યા બે ગુէռાના બે ગુէռા બે z z 
ઓછા એક બે બારનું મોեયુલસ એક છે અને બેનું મોեયુલસ એક સમાન નથી આ આપેલ ધારણાઓ છે અને Ԑથમ ધારણા z z z 
સાથે આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે નું મોեયુલસ એક ઓછા બે ચોરસના બે ગુէռા જ ેબે ઓછા એક બે બારના ચોરસના z z z z 
મોեયુલસ જટેલું જ છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે મોડ ચોરસ એ માં બાર સમાન છે.z z z 
 લખો કે આનો અથӪ થાય છે એક ઓછા બે બેનો ગુણાકાર એક ઓછા બે સાથ ેબાર આ બે ઓછા એક બે બારનો z z z z z z 
ગુણાકાર બે ઓછા એક બે બાર આખો બાર જવેો છેz z 
 તેથી આ સૂચવે છે કે એક  ઓછા એક ઓછા બે બે અને એક બાર સાથે ગુણાકાર કરો બે ગુէռા બે બાર આ બે z zz z z z 
ઓછા એક બે બાર બે ઓછા એક બાર અને બે સમાન છે અને હવે ફԝ સરળ ગણતરી કરો આપણે જોઈએ છીએ કે આz z z z 
મોડ છે  એક ચોરસ અને બીજો પિરબળ મોડ બે ચોરસના ચાર ગણો અને બાકીનો અિભનેતા છે માઈનસ વન અમારી z z f  z 
સાથે ગુણાકાર એક બે બાર અને ઓછા બે વખત એક બારનો ગુણાકાર બે સાથે જમણી બાજુ આ ચાર વԱા તેના મોડ z z z z 
չՄેર છે જ ેએક મોડ બે બાર પર મોեસ છે  ચોરસ વાંધો નથી કારણ કે બારનું મોեયુલસ ફરીથી નું મોեયુલસ છે બાકીના z z z 
અવયવો એક બારના ઓછા બે ગુէռા બે ઓછા વન બે બારના બે ગુէռા છે આપણે જોઈએ છીએ કે આ બે પિરબળ z z z z 
સામાլય રીતે દેખાય છે તેઓ રદ કરીએ છીએ
 તેથી અમે  નીચેના સમીકરણ મેળવો કે મોડ એક ચોરસ વԱા મોડ ચાર ગુէռા મોડ બે ચોરસ ઓછા ચાર ઓછા એક z z z z 
આખા ચોરસને બાર કરવા માટે આ શૂլય બરાબર છે હવે આપણે જોઈએ છીએ કે આના પરથી આપણે આ શկદને ફԝ મોડ z1 
ગુણાકાર તરીકે િવભાિજત કરી શકીએ તેમ કહી શકીએ.
 મોડ ચોરસ મોડ ચોરસ Հારા પછી [સંગીત ] સામાլય પિરબળ જો આપણે મોડ չՄેર չՄેર એક માઈનસ મોડ z1 z2 z z1 z2 
չՄેર અને બાકીનો ટમӪ લાવવાનો Ԑયાસ કરીએ તો જો આપણે માઈનસ 4 કોમન કાઢીએ તો 1 માઈનસ મોડ չՄેર આ  શૂլય z2 
બરાબર છે હવે આપણે સી તેને ઉըપાદન શկદ તરીકે લખો બરાબર જ ેસરળતાથી જોવામાં આવે છે કે તે આવે છે કે એક માઈનસ મોડ

ચોરસનો ગુણાકાર મોડ સાથે એક ચોરસ માઈનસ ચાર બરાબર શૂլય અને આપેલ ધારણા મોડ બે એકની બરાબર નથી આz2 z z 
તરત જ કહે છે કે આ છે િબન શૂլય શկદ આ શૂլય િસવાયનો શկદ છે
 તેથી તરત જ િનոકષӪ પર આવે છે કે મોડ એક ચોરસ ચાર છે અને મોડ એક બે છે આ તરત જ કહે છે કે િવકճપ સાચો છે કે z z c 
મોડ એક િԋԧા બેના વતુӪળ પર આવેલું છે બરાબરz 
 તેથી જો હંુ  સારાંશમાં અમે જિટલ સ՚ંયાઓના મોեયુલસ િવશે વધુ ગુણધમӷની ચચાӪ કરીએ છીએ અને જિટલ સ՚ંયાના મોեયુલસ 
સાથે જિટલ સ՚ંયાના જોડાણના ગુણધમӷનો ઉપયોગ કરીને 
અમે કેટલીક સમչયાઓ મેળવી છે અને આગામી લે՘ચરમાં અમે જિટલ સં՚યાઓ માટે આગӷન խલેન અને Ԏુવીય રજૂઆત િવશે ચચાӪ 
કરીશું આભાર.
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