
[সДীত ] έশষ έলকচাের আমরা জΜটল সংখҝার কনজেুগট এবং একΜট জΜটল সংখҝার মডΦ লাস িনেয়ও আেলাচনা কেরিছ, 
আমােক ზধু έযেকান সাধারণ জΜটল সংখҝা ъাস Ѽরণ কিরেয় িদই έয কনজেুগশনΜট বার আমরা এΜটেক একΜট a ib z 
িবেয়াগ এবং এর মডΦ লাস িহসােব সংϡািয়ত কেরিছ।ib z 
  এΜট একΜট বগ κ ъাস িব বগ κেϠেϏর বগ κমূল িহসােব এখন আমরা মডΦ লােসর িকছΦ  ίবিশেѭҝর ίবিশѭҝ έদিখ
 তাই এই আেলাচনা জেুড় আমরা ধের έনব έয Μট ъাস আকােরর এবং আসুন আমরা ϕমাণ কির έয এর আসল z x iy z 
অংশΜট সব κদা কম এর মডΦ লােসর έচেয় বা সমান পাশাপািশ এΜট এর িবেয়ােগর  সমান έথেক z mod z-
বড়  আমােদর কােছ এর বাѷব অংশ আেছ যা এবং যখন আমরা তার বগ κেϠϏ িবেবচনা কির এর বাѷব অংশΜট z x z 
িবেবচনা কির এΜটর বগ κ যা বগ κ যা অবশҝই বগ κ ъাস বগ κ έথেক কম বা সমান έয আমরা এখন িকছΦ  অ ঋণাЮক x x y 
সংখҝা έযাগ করিছ 
অিবলেї  আপিন έদখেত পােИন έয যখনই আপনার কােছ এর বগ κমূেলর এর έথেক কম বা সমান হয় এর ly a b b 
বগ κমূেলর কম বা সমান
 তাই এর έথেক έবাঝা যায় έয এর আসল অংশ z 

বগ κ এবং বগ κ এর বগ κমূেলর কম বা সমান  এΜট ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং আমরা এখােন যা έদখেত পাΝИ তা x y mod z 
আসেল আমরা έযভােব এΜট অজκন কেরিছ তা Μঠক এমনিক পরম অেথ κ এΜট এর έথেক কম বা সমান হেব যােত mod z 
ϕথম ϕѷাবΜট একইভােব আমরা ϕমাণ করেত পাির  এর কাџিনক অংশ িবেয়াগ έমাড এর έথেক বড় বা সমান, έমাড z- z-

এর έথেক কম বা সমান, ϕѷাবনা দুইΜট অবশҝই έϾট ফেরায়াডκ একΜট যা έমাড সবসময় জΜটল সংখҝার সমѷ এর z- z z-
জনҝ একΜট অ-ঋণাЮক সংখҝা 
এবং আমােদর যা পয κেবϠণ করা দরকার  যখনই এর মডΦ লাস শূনҝ হয় যিদ ზধুমাϏ একΜট শূনҝ হয় Μঠক আেছ তেব z- z 
এΜট মূলত আবার মত যা পয κেবϠণ করা সহজ কারণ একবার আপিন έক শূেনҝর সমান িবেবচনা করেল এর অথ κ mod z 
হল এΜটর বগ κ শূনҝ
 তাই এর অথ κ হল বগ κ ъাস বগ κ এই শূনҝ এবং আমরা বলিছ έয দΜুট অ-ঋণাЮক সংখҝার έযাগফল শূনҝ যা মূলত x y  w  
έবাঝায় ϕিতΜট অ-ঋণাЮক উপাদানেক শূনҝ হেত হেব অথ κাৎ বগ κেক অবশҝই শূনҝ হেত হেব পাশাপািশ বগ κেক অবশҝইx y 
শূনҝ হেত হেব যা এই উপসংহাের আেস έয শূেনҝর সমান এর সমান  শূনҝx y 
 তাই এΜট বলার মেতা িকছΦ ই নয় έয একΜট শূনҝ উপাদান এবং একΜট শূনҝ উপাদান যা মূলত তার অনুসরেণর মেতা z z 
এবং আপিন যখন এর মডΦ লাস িবেবচনা কেরন তখন অনҝানҝ সাধারণ পয κেবϠণვিল কী যা িবেয়াগ মডΦ লােসর z- z 
িবপরীেত একই।

যা একΜট তΦ И হয়েতা আিম এেত έযাগ করব যা মূলত এর সংেযাজন এবং একই মডΦ লাস  same as mod z 
 তাই আমরা মূলত যা বলিছ তা হল আপিন যখন έনন তখন িবেয়াগ আপনার আেছaz z 
 তাই আসুন আমরা বিল এΜট মূলত ъাস তাহেল িবেয়াগ আপনার কােছ িবেয়াগ িবেয়াগ আেছx iy z x iy 
 তাই এই দরূЯΜট এই দরূেЯর সমান একইভােব আপিন অϠ সѕেকκ এΜটর ϕিতফলন িনন যা বােরর মেডলΜটও একই x z 
এখন চতΦ থ κΜট যখন আপিন বােরর সােথ ვণ করেবন তখন আমরা έমাড পাই  বগ κz z z 
 তাই সংϡা অনুসাের এΜট পিরѬার
 তাই আিম মূলত এΜট িনেয় আেলাচনা করিছ না আসুন ওয়ােনর পНম এক মডΦ লােস যাই টΦ েত এΜট একই হেব έমাড z z z
ওয়ানেক দুই িদেয় ვণ করেল έক িবেবচনা করা হয়।mod z mod z one z 
  উপেরর ϕѷােবর еারা পুেরা বগ κেϠϏΜট আমরা দুইেক এক έথেক িদেয় ვন কের পুেরা বাের পাΝИ এবং z one z z z 
আবার আমরা কনজেুগশেনর সѕকκটা জািন
 তাই এর জনҝ হল বারেক দুই িদেয় ვণ করা  বার এবং কিমউেটΜটভ আইনz one z two- conjugation z one z 
বҝবহার কের আমরা অবেশেষ আমােক ზধু িলখেত িদেত পাির
 তাই আমােদর এখােন বার বার সহ পণҝ আেছ এবং আমরা মূলত অҝােসািসেয়Μটভ আইনΜট পাই যা আপিন বҝবহার z1 z2 
করেত পােরন এবং তারপের আরও কমুҝেটΜটভ আইন বҝবহার ক჈ন যােত আপিন έমাড έপেত পােরন  এক বগ κেϠϏ z 
έমাড দুই বগ κ Μঠক আেছz 
 তাই এΜট এই িসдােо উপনীত হয় έয ওয়ান έজড দুই এর মডΦ লাস এΜট έদয় একেক দুই িদেয় ვণ z mod z mod z 
কের আপিন ϕথেম পণҝΜট িনন এর মডΦ লাস িনন যা ϕিতΜট জΜটল সংখҝার জনҝ ϕথেম মডΦ লাস έনওয়ার মেতা তারপর mu 

এটা Μঠক আেছ এবং ষѮ ϕѷাবনা যা িবখҝাত বা চমৎকার অসমতা যা বারবার বҝবহার করা হেব যােক ΝϏভΦ জ ltiply ah 
অসমতা বেল
 তাই অসমতা বেল έয আমরা যিদ ওয়ান ъাস টΦ  এর মডΦ লাস িবেবচনা কির তেব এΜট έমাড ওয়ােনর έথেক কম বা z z z 
সমান ъাস έমাড টΦ  ϕিত এক দুই জΜটল সংখҝার জনҝ আসুন আমরা এই অসমতা έবাঝার έচѭা কির এΜট কী বেলz z z 
 তাই আমােদর দΜুট পেয়л আেছ আসুন আমরা বিল এΜট এক এবং আমরা বিল এΜট দুই এবং তারপের আমরা z z 
Ѿাভািবকভােব সংযুЅ করেত পাির এর জনҝ একΜট έভЄর যােত আমরা একΜটেক একΜট έভЄর এবং দΜুটেক অনҝ z z 
একΜট έভЄর িহসােব কџনা করেত পাির তারপর έযাগফলΜট έদয় যা আমরা মূলত পাই তা হল এই সমাоরালςােমর িতয κক 
যা ওয়ান ъাস টΦz z 
 তাই আিম পূেব κ উেѣখ কেরিছ έলকচার মডΦ লাস এর মােন হল έয এΜট জΜটল সংখҝা এবং উৎপিЫর মেধҝ একΜট দরূЯ
 তাই ъাস টΦ  এর মডΦ লাস এই সংখҝা έথেক উৎপিЫ পয κо দরূЯ িনেদκশ কেরz one z 
 তাই দরূЯΜট দরূЯ এর έথেক কম বা সমান এ যান এবং তারপের আপিন t o z 2 
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এই িবрেুত έপৗηছােনার জনҝ έভЄর বҝবহার কের যান, এর মােন হল একΜট দরূЯ িনেয় ϕথেম যান এবং তারপের z 1 z2 
এখােন έপৗηছােনার জনҝ বҝবহার ক჈ন যা সব κদা িডস-এর έচেয় বড় হেব  শяვিল এΜট হল সবেচেয় কম দরূЯ যা z1 
আমরা পয κেবϠণ করিছ Μঠক আেছ
 তাই আসুন এই ফলাফলΜট ϕমাণ করার έচѭা কির
 তাই বাম িদেক এবং বগ κাকার শяΜট িবেবচনা ক჈ন এবং এΜট еারা έলখা হেয়েছ যিদ আিম মেন কির সѕিЫ mod z mod

বগ κেϠϏΜট еারা έলখা হেয়েছ  বার এখন সরাসির বলুন έয সѕিЫ ϕেয়াগ কের আমরা যা পাΝИ তা হল ওয়ান z z z z 
বার ъাস έজড টΦ  বার এবং আরও আপিন িডিϾিবউΜটভ আইন ϕেয়াগ ক჈ন তাহেল আমরা ওয়ানেক έজড ওয়ান বার z 
ъাস ওয়ান έজড টΦ  বার ъাস έজড িদেয় ვন কের পাই।

ওয়ান বােরর সােথ দুই ვন কের দুই বােরর সােথ দুই ვন কের এবং আমরা জািন έয এই পিরমাণΜট ওয়ান বগ κ  z z z z 
ъােসর মডΦ লাস এবং এখােন আমরা যা লϠҝ কির তা হল ওয়ান έজড দুই বার এΜটেক একΜট জΜটল সংখҝা িহসােব z 
িবেবচনা কির তারপর  পরবতλ সংখҝা আমরা ზধু এΜট িহসােব έদখিছ Μঠক আেগরΜটর কনজেুগশন
 তাই যিদ আপিন ზধু লϠҝ কেরন
 তাই আিম যিদ এই বারΜট ϕেয়াগ কির তেব এΜট একΜট বাের έথেক িеვণ বাের ვিণত হয় যা আবার έদয়z z 
 তাই আমরা έদখেত পাই έয এΜট έমাড বগ κ এবং আমরা জািন έয ъাস  বার এর একΜট বাѷব অংশেক দুই еারা z2 z z z-
ვণ কের
 তাই আমরা έপেয়িছ έয এখােন এΜট দুই বােরর বাѷব অংেশর দুই ვণ ъাস এখন আবার মেন করার έচѭা ক჈ন z one z 
έয অসমতা কী তা আমরা Μঠক ϕমাণ করার έচѭা করিছ আমরা έচѭা করিছ έজড ওয়ান ъাস έজড টΦ  এর মডΦ লাস পান έমাড
έজড ওয়ান ъাস έমাড έজড টΦ  এর έথেক কম বা সমান  পুেরা বগ κেϠেϏ তখন আমরা ϕায় έশষ হেয় এেসিছ িকᅀ ზধুমাϏ 
আমােদর έদখেত হেব έয কীভােব আমরা এখােন έমাড έজড ওয়ান এবং έমাড έজড টΦ  শяΜট আনেত পাির Μঠক আেছ
 তাই যিদ আিম έয ϕѷাবΜট িলেখিছলাম তা মেন কির έযΜট ϕথমΜট এΜট বেল έয আসল  এর ϕকৃত অংশ এর অংশ z- z-
সব κদা িবেয়াগ έমাড এর সমান এবং কম থা-এর έচেয় বড়  বা এর সমানz- n mod z 
 তাই আমরা িক
 তাই আমরা এখােন এই িবেশষ সѕকκΜট বҝবহার করেত যাΝИ
 তাই আমরা যা 
জািন আসল অংশΜট সব κদা এর έথেক কম বা সমান হয়
 তাই আমরা যখন এই সѕকκΜট বҝবহার করিছ তখন এই সѕেকκ খুব সতকκ হওয়া দরকার  আিম আপনােক সতকκ কের 
িদেয়িছলাম έয জΜটল সংখҝার জনҝ এই ধরেনর সѕকκ ϕেযাজҝ নয় যিদ আপিন এেকর উপের পিরমাণ έদেখন এΜট সѕূণ κ 
বাѷব সংখҝা Μঠক আেছ এখন যখন আমরা এখােন তΦ লনা করিছ তখন এΜট বােরর মডΦ লােসর 2 ვণ আবার এΜট z1 z2 
একΜট অ-ঋণাЮক সংখҝা এবং দুই বগ κেϠϏ এবং আবার আপিন যা έদখেছন তা হল ϕপাΜটκ mod z z one mod z one
বগ κ ъাস এর দুই ვণ এর মডΦ লাস έথেক বার যা মডΦ লাস টΦ  ъাস পুেরা বগ κেϠেϏর সমান এবং mod z one z z mod z 
আমরা  έজেন রাখুন έয এΜট িকছΦ ই নয় তেব এΜট পুেরা বগ κেϠেϏ έমাড έজড ওয়ান ъাস έমাড έজড Μঠক আেছ আবার 
আমরা যা έবর কেরিছ তা হল একΜট বগ κেϠেϏর কম বা সমান িব বগ κ যা έবাঝায় এর έচেয় কম বা এর সমান Μঠকa b 
 তাই এΜট ϕমাণ কের  আমােদর ΝϏভΦ জ অসমতা
 তাই আিম তা িনেদκশ করেত চাই ϕѨ έকউ Νজϡাসা করেত পাের যখন এই সমতা এই সѕেকκর জনҝ ধারণ কের έযΜট যখন 

এর মডΦ লাস এর মডΦ লাস এর মডΦ লাস হেত পাের তখন আিম এΜট এখােন িলখব Μঠক আেছ বা z one z one z one 
পেরর পѮৃায়
 তাই আমরা ზধু ϕাч কেরিছ  έমাড έজড ওয়ান ъাস έমাড έজড টΦ -এর έচেয় কম বা   সমান  mod z one z two 
ზধুমাϏ যিদ έথেক বােরর বাѷব অংশ দুই বােরর মডΦ লােসর সমান হয়z one z z one z 
 তাই সমতা έদখা যায়
 তাই সমতা έদখা যায় তাহেল আিম এটােক সমীকরণ িহেসেব বিল এক ওয়ান ϕদЫ ওয়ান έজড টΦ  বােরর ϕকৃত অংশ এΜটz 
সমান  বার এটা বলার সমতΦ লҝ έয হয় এর সমেয় έযখােন একΜট অ-ঋণাЮক বাѷব সংখҝা, mod z1 z 1 z 2 t 
আমােক আবার পুনরাবিৃЫ করেত িদন আমরা এই ΝϏভΦ জ অসমতার ϕѨΜট ϕমাণ কেরিছ যখন সমতা έদখা যায় তখন আমরা
ზধু লϠҝ কির έয সমতা ϕদিশ κত হয় এবং ზধুমাϏ যিদ এক এবং দুই তারা Μঠক ίরিখকভােব িনভκরশীল টাইেপর f z z 
মত হয় যা দুই এর ቀবক সমেয়র মত আপিন আপনার কােছ একΜট দুই এর একΜট ቀবক ვণ আেছ έসেϠেϏ z z z 
আমরা সমতা έপেত পাির।
 এই ΝϏভΦ জ অসমতা έথেক অনҝানҝ পিরণিতვিল আরও বলুন
 তাই আমরা এইমাϏ έদেখিছ έয মডΦ লাস
 তাই আিম έকবল এΜট পুনরাবিৃЫ কির আমােদর এই সѕকκ রেয়েছ এবং এΜট έথেক আমরা έবর করেত পাির έয έমাড z 
ওয়ান িবেয়াগ έমাড έজড টΦ  এর έথেক কম বা সমান আমরা এটা িকভােব আহরন করব ზধু বলুন এটােক বলা যাক এΜট 
একΜট
 তাই έমাড একΜট িবেবচনা ক჈ন আমরা ზধু দুই έযাগ এবং িবেয়াগ কির তারপর একΜট ϕেয়াগ কির তারপর এক еারাz z 
আমরা একΜট έমাড ওয়ান ъাস έজড টΦ  এর έথেক কম বা সমান এবং আরও আপিন িবেয়াগ টΦ -এর মডΦ লাস mod z z z 
পােবন িকᅀ আমরা জািন έয িবেয়াগ টΦ -এর মডΦ লাস আবার έমাড έজড টΦ -এর সমানz 
 তাই এখান έথেক আমরা έপেয়িছ έয έমাড έজড ওয়ান মাইনাস έমাড έজড টΦ  έজড ওয়ান ъাস έজড টΦ -এর মডΦ লােসর কম 
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বা সমান  Μঠক আেছ একইভােব আমরা িথ-έত এবং এর ভূিমকা পিরবতκন করেত পাির  έϠেϏ আমরা z one z two s 
পাই
 তাই যিদ আিম ভূিমকাΜট িবিনময় কির কারণ এবং দুইΜট έѾИাচারীz one z 
 তাই আপিন ზধুমাϏ এবং দুই িবিনমেয়র ভূিমকা পিরবতκন করেত পােরন তাহেল আমরা লϠҝ কির έয এΜট z one z z 
দুই িবেয়াগ έমাড ওয়ান যা কম বা সমান έজড ওয়ান ъাস έজড টΦ  এর মডΦ লােস এবং একΜট উপসংহার িহসােব আমরা যা z 
পয κেবϠণ কির তা হল 
এক িবেয়াগ έমাড έজড 2 এ έমােডর মডΦ লাস যা ъাস এর মডΦ লােসর έচেয় কম বা সমান Μঠক আেছ এখন έকউ z 1 z 2 
ϕѨ করেত পাের এই ъাস িক সিতҝই ϕেয়াজনীয় Μঠক আেছ আিম িক এখােন িবেয়াগ করেত পাির সতҝ Μঠক আেছ আপনার 
আবার িবেয়াগ িচҀ থাকেত পাের
 তাই এΜট এখােন ъাস বা িবেয়াগ হেত পাের এখনও এΜট έমাড ওয়ান িবেয়াগ έমাড έজড টΦ  এর মডΦ লােসর έচেয় বড় বা z 
সমান একইভােব এΜট এর έথেক কম বা সমান  ъাস এর মডΦ লাসz1 mod z2 
 তাই এখােন আিম ΝϏভΦ জ έথেক আরও সাধারণ িকছΦ  έদখেত পাΝИ
 তাই আমােদর ΝϏভΦ জ অসমতা রেয়েছ এবং এখন আমরা যা έদখিছ তা এই জΜটল সংখҝার জনҝ অেনক έবিশ সাধারণ 
অসমতা
 তাই ϕѷাবনা 7 মডΦ লাস এর িবপরীত িবপরীত έযখােন একΜট  অ শূনҝ জΜটল সংখҝা এটা z s mod z z ag  ain 
কনজেুগশন έϕাপাΜটκর অন჉ুপ আমরা এই ফলাফলΜট έবর করেত পাির έযΜট ইনভাস κ িদেয় ზ჈ হয় যা ইনভাস κ িদেয় z z 

έদওয়া হয় ইনভােস κ আপিন আইেডিлΜট পােবন তারপর এর মডΦ লাস আবার ওয়ােনর মডΦ লাস এক এবং আমরা z z 
ইিতমেধҝ এর মডΦ লাস িনেয় আেলাচনা কেরিছ।z 
  এেকর মেধҝ দুই িদেয় একেক দুই еারা ვণ করেল আপিন যা পােবন তা হল z mod z mod z mod z 
একΜট মডΦ লাস еারা еারা ვণ করেল এΜট এেকর সমানz 
 তাই আমরা যা লϠҝ কির তা িবপরীত
 তাই έমাড ইনভাস κ Μঠক ইনভাস κ έমাডz z 
 তাই এই হল  উপসংহারΜট
 তাই আমরা যা έদিখ তা হল έয এΜট έবাঝায় έয িবপরীতΜট িবপরীেতর মডΦ লাস ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা еারা mod z z z 
এক
 তাই এΜট আমােদর ϕѷাব এবং ϕѷাবনা আট যা এক еারা দুই এর মডΦ লাস যা এক еারা একΜট  έমাড দুই z z mod z z 
আপিন ধের িনেИন έয দুইΜট শূনҝ নয় , ফলাফল আবার বলুন ზধু দΜুট জΜটল সংখҝার একΜট ვণফল িহসােব যা z c z 
একেক еারা ვন কের িবপরীেত তারপর আমরা έদখেত পাΝИ έয মডΦ লাস ϕিতΜট ফҝাЄেরর জনҝ ϕেয়াগ করা হেয়েছ z 
এবং পূব κবতλ ϕѷাবΜট আমরা ზধু ϕমাণ কেরেছ έয দুই ইনভােস κর মডΦ লাস έমাড দুই পুেরা িবপরীেতর মেতা এবং এΜট z z 
έমাড ওয়ান বাই έমাড έজড টΦ  Μঠক আেছ এখন আর একΜট আকষ κণীয় ফলাফল যােক সমাоরালςাম আইন বলা হয় এΜট z 
বেল έয ওয়ান έজড দুই পুেরা বগ κেϠেϏর মডΦ লােসর মডΦ লাস এক দুই এক িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κেϠϏ যা z z z z z 

এক বগ κেϠϏ ъাস বগ κেϠেϏর দুই ვেণর সমান, Μঠক আেছ έকন তারা এΜটেক সমাоরাল বেৃЫর আইন mod z mod z2 
বেল, আসুন আমরা এΜট পয κেবϠণ করার έচѭা কির
 তাই আসুন িবрেুক এক িহসােব কল কির এবং আসুন আমরা বিল έয এΜট দুই এবং আমরা জািন έয ওয়ান ъাস z z z z 
দুইΜট Μঠক έভЄর έদয় যা এই সমাоরালςােমর িতয κক যা এক έযাগ দুই এবং একইভােব অনҝ িতয κকΜট এক িবেয়াগ z z z 

দুই έভЄর έদয় এখন আপিন যিদ পিরচয়Μট έদেখন তেব এΜট বেল έয z 
এই িতয κকვিলর মাϏার বগ κেϠϏΜটেক তার সমΜѭ িহসােব িবেবচনা করা হেয়েছ 
যা সমাоরাল বেৃЫর সমাоরাল বেৃЫর বাቍვিলর জনҝ বেগ κর έযাগফেলর িеვেণর সমান
 তাই এΜট খুব আকষ κণীয় সѕিЫ
 তাই এবং ϕমাণ  সহজ আপনােক বাম িদেকর জনҝ ϕসািরত করেত হেব তাহেল আমরা সহেজই έবর করেত পাির f 
আপিন ডান িদেকর 
এলএইচএেস έপৗηছােত পারেবন যা ওয়ান ъাস έজড টΦ  বগ κ ъাস έজড ওয়ান মাইনাস পুেরা বগ κেϠেϏর মডΦ লাসz z 
 তাই সংϡা অনুসাের  এটা হল ওয়ান ъাস টΦ  ვিনত ওয়ান ъাস দুই বার ъাস ওয়ান মাইনাস টΦ  ვিনত z z z z z z z 
ওয়ান মাইনাস িদেয় পুেরা বােরz 
 তাই আমরা έয পিরমাণ গণনা করিছ তা হল ওয়ান ъাস έজড দুই পুেরা বগ κ ъাস έজড ওয়ান িবেয়াগ পুেরা বগ κেϠেϏ z z 
এইভােব আমরা এΜটেক িলেখিছ ওয়ান ъাস έজড টΦ  ვন কের ওয়ান বার দুই বার ъাস έজড ওয়ান έজড টΦ  ვন কেরz z z 

ওয়ান বার মাইনাস έজড টΦ  বার িদেয় সহজ কের আমরা έদখেত পাই এΜট ওয়ান ইন একΜট বার যা এক z z z  mod z 
বগ κেϠϏ এবং অনҝ পদΜট যা বগ κেϠϏ এবং অবিশѭ পদΜট আমােদর এখােন যা আেছ তা হল বার ъাস mod z2 z1 z2 

বার এই টােম κ আমরা আবার শяΜট পাই যা এক বগ κেϠϏ এবং  দΜুট বগ κেϠেϏর অবিশѭ z1 z two mod z mod z 
ვণনীয়কვিল িবপরীত িচেҀর সােথ আেস  এই ফҝাЄর যা মাইনাস ওয়ান έথেক বার মাইনাস ওয়ান বার দুই বেল z z z z 
এই পদვিল এেক অপরেক বািতল কের তাহেল আমরা যা পাই তা হল এক বগ κেϠϏ ъাস দুই বগ κেϠেϏর mod z mod z 
িеვণ এবং আসুন একΜট সমসҝা িনেয় আেলাচনা কির যার মেধҝ মডΦ লাস িচҀ জিড়ত ϕমাণ ক჈ন έয যিদ এক-এর z 
মডΦ লাস এেকর 
সমান এবং দুই-এর মডΦ লাসও এেকর সমান হয় এবং আরও তােদর ვণফল িবেয়াগ এেকর সমান না হয় তেব আমরা z 
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έদখােত পাির έয এক έযাগ দুই ভাগ কের এক έযাগ এক দুই।z z z z 
 একΜট বাѷব সংখҝা Μঠক আেছ
 তাই আসুন আমরা এই সমসҝাΜট পয κেবϠণ করার έচѭা কির যা έদওয়া হেয়েছ তা হল দুইΜট তারা মূলত উৎপিЫ z one z 
έথেক একক দরূেЯর উপর এবং তােদর ვণফল িবেয়াগ এেকর সমান নয় তাহেল আমরা έয পিরমাণ সংϡািয়ত কেরিছ তা 
হল বাѷব সংখҝা এটা έদখেত খুব ভােলা লাগেছ έয অিভবҝΝЅΜট জΜটল έদখােИ িকᅀ আমরা έশেষ যা পাই এΜট একΜট a  
বাѷব সংখҝা তা έদখা যাক কীভােব এΜট έদখােত হয় έযমনΜট আিম আেগই বেলিছ একΜট জΜটল সংখҝা একΜট বাѷব সংখҝা 
যােত এবং বার এΜট সমান যা সমান বলা হেИ έয কাџিনক অংশΜট শূনҝ,z z  
 তাই আসুন আমরা সংϡািয়ত কির έযমন έক িবেবচনা করা সংখҝা এক ъাস দুই еারা এক έযাগ ওয়ান পণҝ a z z z z 
দুই সহ
 তাই আমােদর দািব একΜট বােরর সমান যা έদখায় έয কাџিনক অংশΜট শূনҝ
 তাই এখন  একΜট বার িবেবচনা ক჈ন এখন সѕিЫ যা আমরা আেগ অধҝয়ন কেরিছ আমরা এΜট ϕেয়াগ করেত যাΝИ
 তাই পুরােনা ফҝাЄেরর জনҝ কনজেুগশন
 তাই যখন আমরা এΜটর জনҝ কনজেুগশন করিছ যা এক বার দুই বার ъাস ওয়ান বার দুই বার Μঠক আেছ এখন z z z z 
আমরা এর সেД এর এক বারেক এর সেД সѕকκ করেত হেব, Μঠক আেছ, আমরা এর কΝнশন মডΦ লাসz- z- z- z one- 
বҝবহার কিরিন, একইভােব এর মডΦ লাস দুই-এর সমান-এক,z-
 তাই আমােদর এই শতκΜট বҝবহার করেত হেব,
 তাই এখন έদখা যাক , έযেহতΦ  এর সমান।mod z-
 
 তাই এΜট আমােদর έদওয়া হেয়েছ যা এর বগ κ এক এর সমান, আসুন আমরা এΜটেক ϕথম সংখҝা এক বগ κ িহসােব কল z 
কির
 তাই এΜট একই িহসােব এΜট έবাঝায় এ বার এক এবং Μঠক আেছ আমরা বার কী তা έপেত সϠম  বার হল z z z z z 
িবপরীত
 তাই এই সѕেকκর еারা আমরা ზধু পাই έয বার হল еারা еারা ইেভনz g  1 z 
 তাই আমরা Ѿরিলিপ িদেয় িѸর কেরিছ έয আমরা একেক আমােদর জΜটল সংখҝা িহসােব িবেবচনা কেরিছ z 
তাই এক বার একইভােব έথেক বার এক еারা দুই Μঠক আেছ এখন আমােদর έকবল এই সѕকκΜট বҝবহার করেতz z s z 
হেব একΜট বাের
 তাই একΜট বার έদওয়া হেয়েছ আমােদর কােছ একΜট বার রেয়েছ যা এক еারা এক еারা ϕিতѸািপত হয় এবং z z 
একইভােব দুই বারেক এক еারা দুই еারা ϕিতѸািপত হয় এবং এক έযাগ এক еারা এক еারা এক еারা দুই еারা z z z z 
ვিণত হয়।
  এই অিভবҝΝЅΜট আমরা ওয়ান ъাস έজড টΦ  িদেয় ভাগ কের এক ъাস έজড ওয়ান িদেয় টΦ  িদেয় ვন কির যা একΜট z z 
Μঠক আেছ এΜট έবাঝায় একΜট বাѷব সংখҝা Μঠক আেছa 
 তাই আসুন আমরা এখােন আপনার মоবҝ বা একΜট মоবҝ িলিখ যা আমরা পয κেবϠণ কেরিছ έমাড িক এেকর সমান z 
তাহেল আমরা যা έদখিছ তা হল এ বার এক এবং বারেক еারা এক িহসােব έলখা έযেত পাের এবং ზধু লϠҝ z z z z ok 
ক჈ন έয বােরর মডΦ লাসΜট έমাড еারা এেকর মেতা যা আবার এক সুতরাং আসুন আমরা এই সѕেকκ আবার έবাঝার z z 
έচѭা কির έসই সমѷ জΜটল সংখҝা যার মডΦ লাস এক আমরা এΜট έবাঝার έচѭা কিরz let  
 তাই ইউিনট বЫৃΜটেক έসট িহসােব িবেবচনা কির যা সমѷ জΜটল সংখҝার έসট িহসােব সংϡািয়ত করা হয় έযমন যার u 
মডΦ লাস একΜট এখন έসটΜটেত থাকা সমѷ উপাদানვিল কী কী তা বণ κনা করার έচѭা ক჈ন 
তাই যখন আমরা এর সমান িলিখ  এক এΜট সΜঠকভােব যিদ আমরা έক ъাস িহসােব িবেবচনা কির তেব mod z z x iy 

যা বগ κ ъাস বগ κ এর বগ κমূল যিদ আমরা এΜটেক বগ κ িহসােব িবেবচনা কির তেব এΜট বগ κ ъাস বগ κ এবং mod z x y x y 
এΜট έদওয়া হয় έয έমাড একΜট এর সমান তারপর এΜট এখন আপিন Νজϡাসা ক჈ন এই সমীকরণΜট সᅀѭ কের এবংz xy 
যা আমরা খুব পিরিচত έয এΜট έক϶ সহ একক বЫৃেক উত্স িহসােব বণ κনা কের
 তাই আসুন আমরা ছিব আকঁেত পাির যােত আমােদর একΜট ইউিনট বЫৃ থােক
 তাই এΜটেত έয έকানও িবр ুথােক  বেৃЫর έজাড়া যা এই সমীকরণেক সᅀѭ কের এবং এর মােন হল έসটΜট এই xy u 
একক বЫৃΜটেক সΜঠকভােব বণ κনা কের এখন আমরা এর পেয়лვিল জািন উদাহরণ Ѿ჉প έযΜট এখােন রেয়েছ এবং যা i 
এই িবেয়াগ 1 এবং িবেয়াগ এর উপর রেয়েছ  এই ইউ  বЫৃ পূব κবতλ সমসҝা যা আমরা আেলাচনা কেরিছ έযখােন i nit mod

এক এর সমান তারপর আমরা উপসংহাের έপৗηেছিছ έয বার এক еারা ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা খুব সহেজ έদখা যায় z z z 
ზধু এই সমীকরণΜটর অথ κ হল έথেক বার সমান এক έথেক বার ছাড়া আর িকছΦ ই নয়  বগ κেϠেϏর z z z z mod z 
সমান έযΜট গতκ কারণ একΜটmod z 
 তাই আসুন আমরা এই ςাফΜটেত কџনা করার έচѭা কির যখন আমরা িনই এর কনজেুগশনΜট মাইনাস এবং এই i i 
সমীকরণΜট বেল έয ইনভাস κ Μঠক এΜটর কনজেুগশন যার মােন আিম সљােনর সােথ িবপরীত  জΜটল পেণҝর কােছ এর z 
সংেযাজন ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা িবেয়াগ যিদ আপিন এই বেৃЫর এই লাইেন έকানও উপাদান έনন তেব এΜটর িমরর i 
ইেমজ িবেবচনা ক჈ন έযΜট Μঠক কনজেুগশন বেৃЫর έয έকানও িবр ুিবেবচনা ক჈ন এর িমরর ইেমজΜট িবেবচনা ক჈ন z 
যা έসই বারΜট  Μঠক এর চালান যা বেৃЫর উপরও রেয়েছz 
 তাই আপিন যিদ একΜট έনন তার আয়না ϕিতিবї িনেজই
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 তাই িবপরীতΜট িনেজই একΜট এবং আপিন যিদ িবেয়াগ এক έনন তেব এর আয়না িচϏΜট আবার িনেজই
 তাই িবপরীতΜট জ ুজΜটল পেণҝর সােপেϠ έসл িবেয়াগ ওয়ান
 তাই আমরা এখােন কী পয κেবϠণ কেরিছ যখনই আমরা ইউিনট বেৃЫ দুΜট জΜটল সংখҝা িনই 
তােদর ვণফলেক আবার ইউিনট বেৃЫ িনই এΜট একΜট সাধারণ সѕিЫ έয ওয়ান έজড টΦ  এর মডΦ লাসΜট έমাড ওয়ান z z 
έমাড দুই এবং ϕিতΜট মডΦ লাস একΜটz 
 তাই তােদর ვণফল হল এক এবং িеতীয় ვ჈Яপূণ κ ίবিশѭҝ যা আমরা পয κেবϠণ কেরিছ যখনই 

এর িবপরীত এর মেধҝ এর িবপরীতΜটও এর মেধҝ থােক এবং ზধুমাϏ এই নয় έয এই িবপরীতΜট uz- z- z- u- z one z 
ზধুমাϏ এর সংেযাজনz- 
 তাই এই পয κেবϠেণর মাধҝেম আসুন  একΜট সুрর পিরচয় ϕমাণ ক჈ন চারΜট জΜটল সংখҝা এক দুই িতন চার z z z z 
বা জΜটল সংখҝা িবেবচনা ক჈ন তারপর এΜট িনєিলিখত সমীকরণΜট সᅀѭ কের এক িবেয়াগ দুই ვণফেলর সেД z z z 
িতন িবেয়াগ চার ъাস এক িবেয়াগ চার ვণফল সেД দুই িবেয়াগ িতন এΜট সমান এক িবেয়াগ িতন z z z z z z z 
ვণফেলর সেД দুই িবেয়াগ চার এই পিরচয়Μট পয κেবϠণ ক჈ন এΜট έযেকােনা চারΜট জΜটল সংখҝা হেত পাের তাহেল z z 
িনেєাЅ সমীকরণΜট সᅀѭ ϕমাণΜট সহজ ზধু ϕসািরত ক჈ন  বাম হােতর িদক এবং ডান হােতর িদকΜট তারপর আপিন 
έদখেত পােবন έয উভয় রািশ সমান, আসুন আমরা বাম হােতর িদকΜট িবেবচনা কির বাম হােতর িদকΜট হল রািশ যা এক z 
িবেয়াগ দুই িতন িবেয়াগ চার ъাস এক িবেয়াগ চার িদেয় ვিণত দুই িবেয়াগ িতন এখন ზধু এΜট ϕসািরতz z z z z z z 
ক჈ন এক িতন িবেয়াগ এক চার িবেয়াগ দুই িতন ъাস দুই চার এবং আরও ъাস এক z z z z z z z z z z 2 
িবেয়াগ িবেয়াগ ъাস িতন  Μঠক আেছ এখন আমরা έদখেত পাΝИ έয িকছΦ  সাধারণ পদ z 1 z 3 z 4 z 2 z 4 z 
আেছ তারা এেক অপরেক বািতল কের যা দুই έজড চার জিরমানা হয়ত আমােদর ডান িদেক έযেত িদন যা ওয়ান z z 
আমােদর এই ওয়ান έজড দুই িবেয়াগ έজড ওয়ান έজড চারΜট ϕসািরত করা যাক িবেয়াগ έজড িϑ έজড টΦ  ъাস έজড z 
িতন έজড έফার তারপর আমরা এই দΜুট উপাদানেক শনাЅ কির এবং একইভােব έজড িতন এবং এΜটেক আমরা শনাЅ 
কেরিছ এবং έজড ওয়ান έজড চারΜট আমরা শনাЅ কেরিছ έয এক έজড দΜুট িচিҀত করা হেয়েছ এবং এই দΜুট বািতল হেয় 
έগেছ
 তাই আমরা বাম িহসােব যা যাচাই কেরিছ হােতর িদকΜট ডান পােশর সমান
 তাই এΜট আকষ κণীয় έয এΜট একΜট অ তΦ И পিরচয় যা আপিন έয έকানও চারΜট জΜটল সংখҝা িবেবচনা কেরন ve  ry 
এΜট এই িনিদκѭ পিরচয়েক সᅀѭ কের এখন আমরা একΜট সাধারণ সমসҝা έদখেত পাΝИ যা ϕমাণ কের έয এই পিরচয়Μট 
কতটা সুрর সমসҝা, ধ჈ন আমােদর একΜট সমতেল চারΜট পেয়л έদওয়া হেয়েছ
 তাই έদখান έয যিদ  বা একΜট সমতেল িবр ুতাহেল িনেєাЅ অসমতা সᅀѭ কের έয িবϡাপনΜট এর কম বা abcd bc 
সমান িদেয় ვন কের এর সােথ ვন কের ъাস ъাস এিব িদেয় ვন কের Μঠক আেছbd ca cd 
 তাই আসুন এই িবেশষ অসমতা έবাঝার έচѭা কির
 তাই আসুন একΜট আকঁার έচѭা কির  ডায়াςাম যিদও পেয়лვিল এΜট έয έকানও উপােয় িবতরণ করা έযেত পাের Μঠক 
আেছ
 তাই সরলতার জনҝ আিম এমন িকছΦ  অনুমান করার έচѭা করিছ έয তারা 
আসেল একΜট লাইেন িমথҝা নয় আসেল আমােদর বলা যাক এΜট মূলত এক ধরেণর আকার έদয়
 তাই আসুন এΜটেক এই িহসােব কল কির  যিদ হয় abcd 
তাহেল এই অসমতা বেল έয আপিন ίদেঘ κҝর িবϡাপনΜটেক ίদঘ κҝ еারা ვিণত িবিস িবেবচনা ক჈ন এΜট সব κদা এর সােথ bd 
কেণ κর έচেয় কম বা সমান হেব এিস আপিন ვন ক჈ন ъাস িসিড এিব িদেয় ვন ক჈ন Μঠক আেছ
 তাই ϕমাণ হল যা সহজ পূেব κর পিরচয়Μট বҝবহার কের আমােক ზধু পিরচয়Μট িলখেত িদন
 তাই আমােদর যা আেছ
 তাই আমরা যা করেত পাির তা হল একবার এই পেয়лვিল সমতেল রাখা হেল আমরা  ϕিতΜট শীষ κিবр ুবা έশষ িবрেুক 
একΜট জΜটল সংখҝা িচিҀত করেত পাের
 তাই আসুন আমরা বিল έয এΜট একΜট এর সােথ যুЅ এবং এΜট মূলত দুই এর সােথ যুЅ এবং িবр ু িতন এর সােথz z c z 
যЅু এবং আমরা বিল έয এΜট এর সােথ যুЅ  চার তারপর আেগর পিরচয় বেল έয এক িবেয়াগ চার দুই িবেয়াগ z z z z z
িতন έয সমান এক িবেয়াগ িতন দুই িবেয়াগ চার িবেয়াগ এক িবেয়াগ দুই ვিণত িতন িবেয়াগ চারz z z z z z z z 
 তাই আিম আবার িলখলাম  এমনভােব আিম έথেক শяΜট পাই যা এক έথেক চার এবং έথেক যা a d z z b c z 2 
έথেক যখন আিম এই পিরচেয়র জনҝ পরম মান িনই তখন িবেয়াগ এর মডΦ লাস যা έদয়  এই έভЄেরর z 3 z 1 z 4 
মাϏা যা ίদঘ κҝ έদয়  িবϡাপন
 তাই এখন এই পিরচেয় মডΦ লাস সাইন িনন তারপর ওয়ান মাইনাস έজড έফার έϕাডােЄর মডΦ লাসΜট টΦ  মাইনাস έজড z z 
িϑর মডΦ লােসর সােথ এবং এখন আপনার কােছ পুেরা টােম κর মডΦ লাস আেছ এবং ΝϏভΦ জ অসমতা ϕেয়াগ ক჈ন আমরা z 
ওয়ান έজড িϑ পাই  দুই িবেয়াগ চার ъাস এক মডΦ লাস এক িবেয়াগ দুই মডΦ লাস িতন িবেয়াগ চার এখন z z z z z z z 
আমরা έদখেত পাΝИ έয এΜট দুই িবেয়াগ িতন িদেয় ვিণত িবϡাপেনর ίদঘ κҝ বণ κনা কের যা এর ίদঘ κҝ যা এর έথেকz z bc 
কম বা সমান  এক িবেয়াগ িϑ যা এর ίদঘ κҝ z z ac 

দুই িবেয়াগ চার еারা ვিণত যা ъাস এক িবেয়াগ দুই যা িদেয় ვন করা হয় Μঠক আেছz z bd z z ab cd 
 তাই আমরা এই পিরচয়Μট বҝবহার কের কাΝГত অসমতা অজκন করেত সϠম হেয়িছ এখন আসুন আমরা কির  আরও 
একΜট সমসҝা
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 তাই সমসҝাΜটেত যাওয়ার আেগ আিম ზধু উেѣখ কির έয έক ইউিনমডΦ লার বলা হয় έক ইউিনমডΦ লার বলা হয় যিদ z z 
একΜট হয় ზধুমাϏ একΜট পিরভাষা আমরা বিল έয একΜট জΜটল সংখҝা ইউিনমডΦ লার যিদ এর মডΦ লাস একΜট mod z z 

হয় যা  মােন একক বেৃЫর সমসҝাΜটz ly 
 তাই έক জΜটল সংখҝা হেত িদন এবং ধ჈ন সংখҝা এক িবেয়াগ έক 2 еারা িবেয়াগ কের বারΜট z one z z z2 z1 z2 
ইউিনমডΦ লার এবং দুইΜট ইউিনমডΦ লার নয় তাহেল আমােদর িনєিলিখত পছрვিলর মেধҝ একΜট έবেছ িনেত হেব  িবр ুz 

এর উপর রেয়েছ এΜট অেϠর সমাоরাল একΜট সরলেরখার উপর রেয়েছ িবকџ সরলেরখার সমাоরাল z1 a x b y 
অϠ িবকџ এΜট বҝাসাধ κ দুΜটর একΜট বেৃЫর উপর অবিѸত িকনা c c 
তাই এর এই একΜট মডΦ লাসΜটর অথ κ একΜট দΜুট িকনা বҝাসাধ κ মূেলর বЫৃ দুই Μঠক আেছ িকনাzs z d 
 তাই আমােদর έদওয়া হল έয এক িবেয়াগ দুই ვণ দুই ভাগ দুই িবেয়াগ এক ვিণত দুই বার ইউিনমডΦ লার মােন z z z z 
এই সংখҝাΜটর মডΦ লাস এক এবং দুইΜটর মডΦ লাস নয়  ইউিনমডΦ লার তাহেল আমােদর খুেঁজ έবর করেত হেব έয ওয়ান z z 
একΜট সরলেরখায় আেছ নািক িনিদκѭ িবকেџর সােথ একΜট বЫৃ রেয়েছ έয বҝাসাধ κΜট দুই িকনা বা মূল দুই যিদ আেদৗ έকােনা 
বেৃЫ থােক তাহেল আসুন έজেন έনওয়ার έচѭা কির έয ওয়ােনর শেতκ কী ঘেট।z 
 
 তাই  আসুন আমরা έদখেত έচѭা কির έয ϕদЫ িবрΜুট এক িবেয়াগ দুই দুই ভােগর মডΦ লাস দুই ვেণর দুই ვণ দুই z z 
িবেয়াগ এক দুই বার মডΦ লাস এক এবং দুই-এর মডΦ লাস এেকর সমান নয় এইვিল ϕদЫ অনুমান।z z z 
 এবং ϕথম অনুমান সহ আমরা έদখেত পাΝИ έয এর মডΦ লাস এক িবেয়াগ দুই বেগ κর দুই ვণ যা z z 
দুই িবেয়াগ এক দুই বার বেগ κর মডΦ লাস এবং আমরা জািন έয έমাড বগ κেϠϏΜট έথেক বােরর সমান িলখুন έয z z z z z 
এΜট έবাঝায় এক িবেয়াগ দুই দুই еারা ვিণত এক িবেয়াগ দুই বাের এΜট একই দুই িবেয়াগ এক দুই বার z z z z z z 
ვিণত দুই িবেয়াগ এক দুই বার পুেরা বারz z 
 তাই এΜট έবাঝায় έয এক  িবেয়াগ এক িবেয়াগ দুই দুই এবং এক বার িদেয় ვণ করেল দুই বার দুই বার এΜট z zz z z z 
দুই িবেয়াগ ওয়ান έজড দুই বার দুই িবেয়াগ ওয়ান বার এবং দুই এবং এখন ზধু সহজ িহসাব ক჈ন আমরা έদখেত z z z 
পাΝИ έয এΜট έমাড  একΜট বগ κেϠϏ এবং অনҝ ვণনীয়কΜট দুই বগ κেϠেϏর চার ვণ এবং অবিশѭ z mod z f  
অিভেনতা মাইনাস ওয়ান ვন কের আমােদর সােথ এক দুই বার এবং এক বােরর িবেয়াগ দুই ვণ কের দুই z z z z z 
িদেয় ვন কের ডান িদেকর এΜট চার ъাস এর έমাড বগ κ যা এক έমাড έজড দুই বাের έমাড  বগ κেϠϏ έকান বҝাপার না কারণ 

বােরর মডΦ লাস আবার এর মডΦ লাস বািক ফҝাЄর হল িবেয়াগ এক বােরর দুই িবেয়াগ দুই ვন z z z z z one 
দুই বােরর আমরা έদিখ έয এই দΜুট ফҝাЄর সাধারণত έদখা যায় তারা বািতল কের έদয়z 

 তাই আমরা  িনєিলিখত সমীকরণΜট পান έয এক বগ κ ъাস έমাড চার ვণ দুই বগ κ িবেয়াগ চার িবেয়াগ mod z mod z z 
এক পুেরা বগ κেϠϏΜট বার করেত এΜট শূেনҝর সমান এখন আমরা έদখেত পাΝИ έয এΜট έথেক আমরা বলেত পাির িবভЅ z 
শяΜটেক έমাড ვিণত িহসােব বলেত পাির Ѵয়ার έমাড έѴায়ার еারা তারপর [ িমউΝজক ] সাধারণ z1 mod z1 z2 
ফҝাЄর যিদ আমরা έমাড বগ κেϠϏ বগ κেϠϏ এক িবেয়াগ έমাড বগ κেϠϏ এবং অবিশѭ শяΜট যিদ আমরা িবেয়াগz z1 z2 
4 কমন έবর কির তাহেল 1 িবেয়াগ έমাড বগ κেϠϏ έবর করার έচѭা কির।z2 
 শূেনҝর সমান এখন আমরা গ একΜট পণҝ শя িহসােব িলখুন Μঠক আেছ যা সহেজই έদখা যায় έয এΜট আেস έয এক িবেয়াগ 

বগ κেক িদেয় ვিণত কের এক বগ κ িবেয়াগ চার সমান শূনҝ এবং ϕদЫ অনুমান হল দুই একΜটর mod z2 mod z mod z 
সমান নয় এΜট অিবলেї বেল έয এΜট  একΜট অ শূনҝ পদ এΜট একΜট অ শূনҝ পদ
 তাই অিবলেї উপসংহাের আেস έয এক বগ κেϠϏ চার এবং এক দΜুট এই অিবলেї বেল έয িবকџ mod z mod z c 
সΜঠক έয একΜট বҝাসাধ κ দুΜটর বেৃЫর উপর অবিѸতmod z 
 তাই যিদ আিম  সংেϠেপ আমরা জΜটল সংখҝার মডΦ লাস সѕেকκ আরও ίবিশѭҝ িনেয় আেলাচনা কির এবং জΜটল সংখҝার 
মডΦ লােসর সােথ জΜটল সংখҝার সংেযাজন ίবিশѭҝვিল বҝবহার কের 
আমরা িকছΦ  সমসҝা ίতির কেরিছ এবং পরবতλ বক্তৃতায় আমরা জΜটল সংখҝাვিলর জনҝ আগ κন সমতল এবং έপালার 
উপѸাপনা সѕেকκ আেলাচনা করব ধনҝবাদ আপনােক 
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