
[સંગીત ] અગાઉના લે՘ચરમાં અમે જિટલ સં՚યાઓ રજૂ કરી હતી અને તેના બીજગિણતની િԃયાઓ સરવાળો અને ગુણાકાર મને 
અગાઉની յયા՚યાઓ યાદ કરવાનું શԁ કરવા દો જ ેઅમે રજૂ કરી છે તે પહેલા મને જિટલ સં՚યાઓની յયા՚યાનું પુનરાવતӪન કરવા દો
જનેે આપણે Հારા સૂિચત કરીએ છીએ તેમાં તમામ તըવોનો સમૂહ છે.c 

વԱા ԧાં અને વાչતિવક સ՚ંયાઓમાંથી આવે છે અને અમે જ ેકՑું તે બે જિટલ સં՚યાઓ સમાન છે એટલે કે વԱા   a ib a b 
બરાબર વԱા આ બરાબર છે જો અને માԋ જો આ ફરીથી յયા՚યા છેib c id 

 તેથી જો ની બરાબર c 
અને બરાબર આ હેઠળ કહો સમાનતા સબંધં જ ેઆપણે બતાյયો તે એ છે કે આપણે દરકે જિટલ સં՚યાને ԃમાિંકત જોડીને b d 
ઓળખી શકીએ છીએ જ ેխલેન બેમાંથી અճપિવરામ છે , ચાલો હંુ ઓપરશેլસ યાદ કԀં જ ેઉમેરા છેr b 
 તેથી બે જિટલ સં՚યાઓનો ઉમેરો յયા՚યાિયત કરવામાં આવે છે  જમે તમે વાչતિવક ભાગ અને કાճપિનક ભાગ અને ગુણાકારનો 
સરવાળો કરો છો જનેે અમે વԱા ગણા એડ વԱા તરીકે յયા՚યાિયત કયુӭ છે,i dc 
 તેથી આ બે કામગીરીના સંદભӪમા ંઅમે સૂચવીએ છીએ  એક કે તે ՙલોઝર લો એસોિસએટીવ લો કોձયુટેટીવ લો અને ઓળખાણ તેમજ
તેઓ અિչતըવમાં છે તે િવપરીત અને િવતરક કાયદો સંતՋુ કર ેછે
 તેથી આ વԱા અને ગુણાકારના સંદભӪમા ંજિટલ સં՚યા િસչટમ એક ԟેԋ બની ӽય છે અને અમે અլય િટխપણીઓ શું છે  જો તમને 
યાદ છે કે અમે શԁ કયુӭ છે તેમ છતાં હંુ એક કાճપિનક નંબર છે જ ેઅમે સમતલમાં ઓળખી કાઢռો છે જ ેશլૂય અճપિવરામ િસવાય 
બીજંુ કંઈ નથી, એટલે કે તે વધુ કાճપિનક સ՚ંયા નથી.
  અમે જિટલ નંબર િસչટમમાં խલેન સાથેની કોઈપણ સં՚યાને જિટલ નંબર િસչટમમાં ઓળખી શકીએ છીએ, અમે સમતલમાંના 
તըવને સાકંળી શકીએ છીએ,
 તેથી 
આ જિટલ ԟેԋ પરના આ ચોԜસ િબદું ઉըપાદનના સંદભӪમા ંઅમે જ ેઅવલોકન કયુӭ છે તે ચોરસ માઈનસ 1 બને છે.i 
 અને તે જ રીતે કોઈ ચકાસી શકે છે કે જો તમે વાչતિવક રખેા પરના ફԝ િબંદુઓને իયાનમાં લો કે જનેે વԱા શૂլય તરીકે લખી i 
શકાય છે તે છે.s 
  મતલબ કે આપણે તેને વԱા શૂլય સાથે એક િબંદુ તરીકે દશાӪવીશુંb i 
 તેથી આ ગુણાકાર હેઠળ આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે તે છે આ વાչતિવક સ՚ંયા વԱા શૂլયમાં એક ઉըપાદન છે જનેે આપણેab i 
ફԝ વડે દશાӪવવા જઈ રՑા છીએ અને જો આપણે િવચારીએ તો કાճપિનક સ՚ંયાઓ જ ે સાથે ડોટ ઉըપાદન કહે છે ab id ib 
તો આપણે બતાવી શકીએ છીએ કે તે ઉըપાદનના સંદભӪમા ંતે માઈનસ બરાબર વԱા શૂլય બને છે આ આપણે ફԝ વાչતિવકbd i 
ભાગ દશાӪવવા જઈ રՑા છીએ 
અને આ સાથ ેગુણાકાર કહીશું કે આપણે ખરખેર શું કરી શકીએ છીએ વાչતવમા ંજુઓ કે խલસ અને խલસ સીધો a ib c idi 
ગુણાકાર કરી શકે છે હવે હંુ ઉըપાદનને કેવી રીતે յયા՚યાિયત કરી શકંુ તો હવે હંુ તેને કેવી રીતે કરી શકંુ છંુ
 તેથી અહી ં એક જિટલ સ՚ંયા છે જ ેફԝ વાչતિવક ભાગ ધરાવે છે અને છે  કેવળ એક કાճપિનક સ՚ંયા અને તે જ રીતે a ib a c 
એ બીӾ જિટલ સં՚યા છે પરંતુ માԋ કાճપિનક ભાગ સાથે શૂլય છે
 તેથી આપણે ખરખેર જોઈ શકીએ છીએ કે આ એક છે બે છે આ ԋણ ચાર છે હવે તમે આ ચોԜસ ઉըપાદનનો ઉપયોગ z z z z 
કરવા જઈ રՑા છો  િવતરણ કાયદો તે એક િબંદુ છે
 તેથી સેટ એક આ խલસ આઈડી વԱા સાથે ગુણાકાર થયો խલસ આઈડી વડે ગુણાકાર થયો હવે આપણે જોઈએ છીએ કે c ib c 
આ ફરીથી આગળ કહે છે િવતરક કાયદો આગળ વધુ એક વાર તમે લાગુ કરો ըયાર ેઆ એસી խલસ 
આઈડી વԱા અહી ંઆઈબીસી માઈનસ બીડી બધા એકસાથે છે  અમે હમણાં જ ԐાՃ કરીએ છીએ જ ેઆપણે ઉըપાદન તરીકે 
յયા՚યાિયત કયુӭ છે
 તેથી સંદેશ સંદેશાઓ શું છે
 તેથી મને ફԝ તે જોવા દો કે અહી ંઆપણે ઉըપાદનને આ રીતે յયા՚યાિયત કરીએ છીએ પછી પિરણામી વે՘ટર એક જિટલ સં՚યા છે
પછી અમે બધા કાયદાઓ ચકાչયા અને પછી કહો ગુણધમӷનો ઉપયોગ કરીને  આ ԟેԋના չવયંિસԺ હવે આપણે જોવા માટે સԟમ 
છીએ કે
 તેથી હવે વધુ કહેવાની જԁર નથી ઉըપાદનને યાદ રાખવાની જԁર છે માԋ ઉըપાદનને હંમેશની જમે કરો અને અહી ંઆપણે એ 
હકીકતનો ઉપયોગ કયӷ છે કે તે ચોરસ માઈનસ વન છેi 
 તેથી આ હકીકતનો ઉપયોગ કરીને અમે  મૂળભૂત રીતે હંમેશની જમે ઉըપાદન કરી શકો છો ઠીક છે હવ ેચાલો હંુ ફԝ કેટલાક વધુ 
સંકેતો રજૂ કԀં એક એ છે કે તેનો વાչતિવક ભાગ કહો તો ચાલો આપણે ફԝ કહીએ કે એ નો વԱા વાչતિવક ભાગ છે જ ેz z ib 

તરીકે յયા՚યાિયત થયેલ re re z 
છે જ ેખૂબ વાչતિવક છે  નો ભાગ એ અને નો કાճપિનક ભાગ છે જ ેસંકેતનો ઉપયોગ કર ેછે જ ે છે અને જો કહો કે z a z imz b 
ચાલો આપણે કહીએ કે આ એક બે તૃતીયાંશ છે જો ધારો કે નો વાչતિવક ભાગ શૂլય છે તો આપણે કહીએ છીએ કે આપણે કહીએ z 
છીએ કે સંપૂણӪપણે છે  કાճપિનક સ՚ંયાz an 
 તેથી કાં તો આપણે કહીએ કે તે કેવળ કાճપિનક સ՚ંયા છે અથવા માԋ એક કાճપિનક સ՚ંયા છે તેવી જ રીતે જો નો કાճપિનક z 
ભાગ શૂլય હોય તો આપણે કહીએ કે સંપૂણӪ વાչતિવક છેz 
 તેથી આ સરળ સકેંતો સાથ ેહંુ નવી յયા՚યા સાથે શԁ કԀં છંુ જ ેસંયોિજત છે.
  જિટલ સં՚યાઓની
 તેથી જિટલ સં՚યાના સંયોજકને ના બાર સંયોજક Հારા յયા՚યાિયત કરવામાં આવે છે ԧાં એ વԱા છે ԧાં બાર z z z ib z 
તરીકે ઉપયોગમાં લેવાતી નોટેશન જ ેમાઈનસ Հારા આપવામાં આવે છે ib ok 
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તેથી આ બાર માટેની յયા՚યા છે ચાલો જોઈએ કે શું છે  એટલે કે આપણી પાસે જિટલ સમતલ છે અને ચાલો િબંદુ ને իયાનમાં z z 
લઈએ કે જ ેխલસ છે એટલે કે કાճપિનક એકમમા ંતે છે અને વાչતિવક એકમ પર તે હવે બાર છે તે બરાબર દશાӪવે છે કે ib ib z 
આપણે એકમ લઈ રՑા છીએ જ ેમાઈનસ છે અને બાર અમે છે  ને માઈનસ તરીકે જો આપણે જોઈએ કે ib z denoti ng ib 
આ વાչતિવક ધરીના સંદભӪમા ં ની િમરર ઈમજે િસવાય બીજંુ કંઈ નથીz 
 તેથી બાર કંઈ નથી પણ ની િમરર ઈમજે છે તેના સંદભӪમા ંઆપણે કહી શકીએ કે અԟ અથવા વાչતિવક રખેા ચાલો આપણેz z x 
સરળ રીતે જોઈએ.
  ઉદાહરણ તરીકે ધારો કે એ આપણે કહીએ કે બે વԱા ԋણ બાર માԋ બે ઓછા ԋણ છે અને ધારો કે તમે કՑું છે કે માԋ z iz i a
તે એક વાչતિવક સ՚ંયા છે કેવળ વાչતિવક સ՚ંયા છે, ચાલો કહીએ કે પાંચ બાર છે ըયા ંકોઈ ફેરફાર નથી જ ેમાԋ પાંચ છે  તે z 
વાչતિવક રખેા પર પડેલું છે
 તેથી તેની અરીસાની છબીઓ ફરીથી રખેા પર જ આવે છે
 તેથી ચાલો આપણે કેટલાક ગુણધમӷ જોઈએ ધારો કે બરાબર બારની જો અને માԋ જો એ વાչતિવક સ՚ંયા હોય અથવા z z z 
બીӽ શկદોમાં કહીએ તો આનો અથӪ ફԝ નો કાճપિનક ભાગ શլૂય છે ઠીક છેz 
 તેથી જો આપણે જોઈએ કે
 તેથી બરાબર બાર છે જનેો અથӪ એ થાય કે િમરર ઇમજે લાગુ કયાӪ પછી આપણને સમાન નંબર મળે છે, તો તે વાչતિવક રખેા z z 
પર આવેલો હોવો જોઈએ જનેો આપણે દાવો કરી રՑા છીએ
 તેથી જો છે  વԱા પછી ધારો કે બરાબર બાર તેનો અથӪ શું થાય છે તેનો અથӪ એ થાય છે એક વԱા એ માઈનસ z a ib z z ib 

છે પછી તે તરત જ չપՋ થાય છે કે આપણે બે જિટલ સં՚યાઓને સમાન બનાવવાની માંગ કરી રՑા છીએ તો ઘટક મજુબ સમાનib 
હોવા જોઈએ
 તેથી Ԑથમ ઘટકો કોઈપણ રીતે તે સમાન છે
 તેથી ફԝ ԟેԋ અԟ Հારા તમે રદ કરી શકો છો પછી શું  તમે મેળવો છો કે તે ના બે ગુէռા શլૂય સમાન છે અને આવું થાય છે a ib 
જો અને માԋ જો શլૂય હોય તો તે બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ નો કાճપિનક ભાગ નો કાճપિનક ભાગ શլૂય છેb z z 
 તેથી અમે જ ેઅવલોકન કયુӭ તે એક સરળ Ԑչતાવ છે ԧાર ેપણ બરાબર બાર પછી તે વાչતિવક સ՚ંયા હોવી જોઈએz z  
 તેથી આ ચોԜસ દલીલનો ઉપયોગ આપણે જિટલ સ՚ંયાને વાչતિવક સ՚ંયા કહેવા માટે વારંવાર કરીશું તે ફԝ એ બતાવવા માટે 
પૂરતું છે કે બારની બરાબર છે આવા િવચારનો વારંવાર જિટલ સ՚ંયા બતાવવા માટે ઉપયોગ કરવામાં આવશે.z 
  એક વાչતિવક સ՚ંયા ગુણધમӪ બે જો આપણે 
ફરીથી બાર માટે જોડાણ લાગુ કરીએ તો આપણે પાછા પર પાછા આવીએ, ઠીક છે, આ ફરીથી એક સીધો આગળ છે ચાલો z z z 
એ խલસ છે તો બાર એક બાદબાકી છે આમ અને આ ફԝ કહેવા Ԑમાણે જોઈ શકાય છે.ib z 
 માઈનસ અને ડબલ બાર તો ફરીથી તમે તેનું જોડાણ લો તો આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે છે કે ફરીથી કહીએ કે આ વԱા છે b z i 
અને પછી માઈનસ છેb 
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે તે ફરીથી અલબԱ છે કે આપણે શું કરી રՑા છીએ તે એટલું չપՋ છે કે આપણે દલીલ લખવાનો Ԑયાસ 
કરી રՑા છીએ ԋીӾ દરખાչત જો આપણે બે જિટલ સ՚ંયાઓનો સરવાળો ગણીએ તો તેનું જોડાણ એ વન બાર વԱા સમાન z z 
છે, આ ફરીથી કહો િવաયુઅલાઈઝ કરવા માટે સરળ છે, ચાલો કહીએ કે એક એ વԱા છે અને બે એ વԱા છે તો z ib z c id z
વન વԱા ટુ બાર જ ેએક વԱા વԱા ગુէռા વԱા છે સંપૂણӪ સંયોગ յયા՚યા Հારા આ એક વԱા માઈનસ વԱા z c i b d c ib d
છે અને જ ેમૂળભૂત રીતે આપણને આપે છે જ ેઆપણે તેને માઈનસ વԱા માઈનસ આઈડી તરીકે લખી શકીએ છીએ.b c 

વન બાર વԱા થી બાર ચોથા ગુણધમӪ િસવાય બીજંુ કંઈ નથી તે હંમેશા એવું છે કે   z z 
જિટલ સં՚યા મા ં બારમાં દરકે માટે હંમેશા વાչતિવક સ՚ંયા એ િબન-નેગેિટવ બે વાչતિવક સ՚ંયા છેz z z 
 તેથી તે չપՋ છે કે ચાલો આપણે તરીકે իયાનમાં લઈએ સામાլય તըવ કહો કે જ ેવԱા છે અને અમે તેને իયાનમાં લઈએ છીએ z ib 
ગુણાકાર Հારા જોડાણ આપણે ફԝ ચકાસી શકીએ છીએ કે તે એક ચોરસ વԱા ચોરસ છે અને દરકે પદ િબન-નેગેિટવ છેb 
 તેથી સરવાળો ફરીથી િબન-નેગેિટવ છે,
 તેથી આ ચોԜસ દરખાչતમાંથી આપણે િનરીԟકો શું ધારી શકીએ 
કે િટխપણી અથવા િટխપણી જવેી ધારો કે તમારી પાસે વન છે.z z 
  બે તેમનું ઉըપાદન િબન શૂլય છે બરાબર તો પછી આપણે હકીકતમાં િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે બંને એક બંને િબનશૂլય z z 2 
છે
 તેથી સાિબતી હંુ તેને કવાયત તરીકે છોડી દઉં છંુ આ િવશે િવચારો જથેી તમે અગાઉના ગુણધમӪનું શું અવલોકન કરો છો ԧાર ેતમે 
તેના જોડાણ Հારા ગુણાકાર કરો છો ըયાર ેતે આપે છે  િબન-નેગેિટવ વાչતિવક સ՚ંયા તમે આ હકીકતનો ઉપયોગ કરીને આ ચોԜસ 
િટխપણીને સમાՃ કરવા માટે પાંચમી ગુણધમӪનો ઉપયોગ કરો છો કે જ ે વનમા ં ટુ બાર છે ચાલો આપણે વન બારમાં ટુ બારz z z z 
કરીએ તે સમજવું સરળ છે
 તેથી મને ફԝ વન બે બાર իયાનમાં લેવા દો.z z 
  ઉըપાદન લો અને પછી તેનું જોડાણ લો જ ેદરકે જિટલ સ՚ંયા માટે જોડાણ લેવા જવેું જ છે પછી શું ઉըપાદન બંને સમાન જિટલ 
સ՚ંયા આપશે
 તેથી ચાલો આપણે બે કોમના Ԑથમ ઉըપાદનને իયાનમાં લઈએ નંબરો ને સાથે ગુણાકાર કરોplex a plus ib c plus id 
અને પછી તેનું જોડાણ લો અમે ӽણીએ છીએ કે આ ઉըપાદન શું છે આ માઈનસ છેac bd 
 તેથી જોડાણ પછી તમને માઈનસ મળશે તમે ચકાસી શકો છો કે આ ઉըપાદન બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ માથંી iad plus bc a 
આવે છે.
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  માઈનસ આઈબી અને સી માઈનસ આઈડી જ ેકંઈ નથી પરંતુ એક બારમાં બે બારમા ંઆગળની દરખાչત ઈլવસӪ z z z 
કોլજુગેશન જ ેપહેલા કોլજુગેશન લો અને પછી તેને ઈլવસӪ લો
 તેથી અમે પૂછીએ છીએ કે શું તમે માટે કોլજુગેશન લો છો  յયըુԃમ તમે શું મેળવો છો તે મૂળભૂત રીતે સમાન છે જમે તમે પહેલા z 
જિટલ સં՚યા માટે જોડાણ લો અને પછી તેનો յયչત લો
 તેથી તેની જમે આ િԃયા િવિનમયાԵક છે, ચાલો આપણે ફԝ આને સમજવાનો Ԑયાસ કરીએ જથેી આપણી પાસ ેյયા՚યા િવԀԺz 
શું છે તેનો અથӪ એ છે કે અલબԱ અહી ંઆપણે જોઈએ છે કે એ શլૂય િસવાયનું હોવું જોઈએz 
 તેથી յયા՚યા Ԑમાણે િવԀԺ તેનો અથӪ એ છે કે સાથે ગુણાકાર કરવાથી આપણને એક મળે છે અને હવે તમે ઉપરોԝ ગુણધમӪ z z 
Հારા જોડાણ લાગુ કરો
 તેથી અમે જોડાણ લાગુ કરીએ છીએ  આ ઉըપાદન તըવ માટે જમણી બાજુ એ વાչતિવક સ՚ંયા છે
 તેથી તે સમાન તըવ આપે છે અને ઉըપાદન જોડાણ એ જ છે જમે તમે પહેલા જોડાણ લો અને પછી 
તેનું ઉըપાદન લો તે ફરીથી એક આપે છે તેનો અથӪ એ કે յયըુԃમ બાર બાર માટે յયչત છે  ઠીક છે,z z 
 તેથી તે બરાબર છે જ ેતમે સાિબત કરવા માગંો છો આ િનոકષӪ પર આવે છે કે બાર յયըુԃમ એ յયըુԃમ બાર સમાન છે જમણી z z 
સાતમી ગુણધમӪ જ ે એકને બે Հારા իયાનમાં લેવાનું છે, તે z z 

એક બારને Հારા ભા՛યા તે સમાન હશે.z z 
 િવભાજનને અથӪપૂણӪ બનાવવા માટે ફરીથી શિԝનો અથӪ થાય તે માટે આપણે માની લેવાની જԁર છે કે ԧાં બે િબન શૂլય છે,z 
 તેથી આ સંબંધ ફરીથી ઉપરના એકથી અનુસર ેછે
 તેથી પાંચ અને છને જોડીને પાંચ અને છમાથંી આપણે નીચેનું મેળવી શકીએ છીએ જ ે વન છે બે Հારા આખું જોડાણ આપવામાંz z 
આյયું છે આ રીતે બે յયըુԃમ સાથ ે એક ઉըપાદન તરીકે અનુભૂિત કરી શકાય છે z z 
તેથી હંુ બે յયըુԃમ લખી રՑો છંુ તે કંઈ નથી પણ હંુ ફԝ આ ફરીથી એક સંકેત એક બે છંુ એટલે કે તે յયչત છેz z z2 
 તેથી તેની બાર દરખાչત 5 કહે છે કે આને દરકે પિરબળમા ંબાર લઈ શકાય છે જ ેબરાબર છે આ յયըુԃમ બાર સાથનેું ઉըપાદનz 2 
છે અને આ મૂળભૂત રીતે આપણે તે મેળવીએ છીએ કારણ કે ઉપરોԝ દરખાչત આપણે જોઈએ છીએ કે તે 

થી બાર સાથ ેગુણાકાર વન બાર છે.z z 
  յયըુԃમ મને ફરીથી ફԝ પુનરાવતӪન કરવા દો
 તેથી આ બાર છે આખર ેઆપણે જ ેતારણ કાઢռું છે તે એક બારમા ં છે յયչતને બાર કરવા માટે કારણ કે મӱ ઉճલેખ કયӷ છે કે z z 
આ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ յયչત પિરબળ છે જ ેઆપણે તેને એક બાય બે બાર તરીકે લખીએ છીએz 
 તેથી Ԑչતાવ આઠ હોઈ શકે છે અહી ંમાԋ એક િટխપણી છે અથવા એક િટխપણી છે ԧાર ેઆપણે Հારા એક લખીએ છીએ ઓકે z 
નોટેશન એક Հારા તેનો અથӪ એ થાય છે કે તે ફԝ յયըુԃમ બરાબર છે ફરીથી յયըુԃમ յયըુԃમ એ એક તըવ છે જ ેԧાર ેz z z z 
તમે સાથે ઉըપાદન લો છો ըયાર ેતે આપે છે એક ઠીક છેz 
 તેથી આ ચોԜસ અથӪમા ંઆપણે તેને રદ કરવા માટે એક બાય ઓકે તરીકે յયըુԃમ તરીકે લખીએ છીએ જથેી તમને એક મળેz z 
 તેથી તે માԋ એક સંકેત છે કે એક બાય તેનો અથӪ એ છે કે તે յયըુԃમ છે અને અહી ંએક વધુ િટխપણી છે કેz z 
 તેથી એકવાર આપણે િવԀԺ િટխપણી કરી દઈએ  જુઓ કે 1 વડે આપણે બાર વડે ગુણાકાર અને ભાગાકાર કરી શકીએz st z z 
છીએ પછી તમે જ ેમેળવશો તે બારને વડે બારમાં િવભાિજત કરો તો આપણે ӽણીએ છીએ કે આ અવયવ શું છે આ એક z z z 
બાદબાકી અને ચોરસ વԱા વગӪ છે ԧાં છે  વԱા Հારા લખાયેલ છે ib b z ib 
તેથી જો તમને યાદ આવે કે ԧાર ેઆપણે յયչતની ગણતરી કરીએ છીએ ըયાર ેઅમે સમીકરણ ઉકેલવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ અનેz 

յયչતની િકંમત શોધવાનો ԐયԴ કરીએ છીએ હવે આપણે જોઈએ છીએ કે પિરબળ બારનો ઉપયોગ કરીને આપણે ગણતરી z z 
કરી શકીએ છીએ .

յયըુԃમ સરળતાથી માԋ ગુણાકાર અને બાર વડે ભાગાકાર કરીને આપણે յયըુԃમની ગણતરી કરી શકીએ છીએ જ ે  z z z a 
બાય ચોરસ વԱા ચોરસ માઈનસ ચોરસ બાય ચોરસ Ԑչતાવ આઠ આ સરળ છે જ ે નો વાչતિવક ભાગ છે આ રીતે b iba b z 
લખી શકાય છે.

વԱા બાર બાય બે એ જ રીતે ના કાճપિનક ભાગને માઈનસ બાર બાય ટુ તરીકે લખી શકાય છે બરાબર તે માԋ  z z z z z i 
એટલો જ յયા՚યા છે કે જો આપણે ગણીએ તો આ નો વાչતિવક ભાગ խલસ ગણો નો કાճપિનક ભાગ છે.z z i z 
 અને તેનું જોડાણ એ માઇનસ આઇ ટાઇձસ ઇમજેનો વાչતિવક ભાગ છે  નો આંતિરક ભાગ હવે չપՋ છે કે નો વાչતિવક z z z 
ભાગ કંઈ નથી પણ વԱા બાર બાય બે છે અને એ જ રીતે નો કાճપિનક ભાગ ઓછા બાર બાય બે છે ચાલો એક સરળ z z z z z 
સમչયા કરીએ જિટલ સ՚ંયા વԱા આ સમીકરણને સંતોષે છે  તે એક વԱા વԱા વԱા નું વગӪમૂળ છે તો બતાવો કે x iy ib c id 
આ સં՚યાઓ એટલે કે ચોરસ ચોરસ આખો ચોરસ તમને એક ચોરસ વԱા ચોરસ બાય ચોરસ બાય વગӪ આપે છે xy x y b c d 
તો તમે શું જોશો કે ધારો કે જિટલ  સં՚યા વԱા કે જ ેએક વԱા ના વગӪમૂળની બરાબર છે વԱા વડે ભા՛યા પછી x iy ib c id 
આપણે આ સંબંધ મેળવી શકીએ છીએ
 તેથી આપણે આ સાિબત કરવાની જԁર છે હંુ કહંુ છંુ કે એ յયા՚યા Հારા અમુક નું વગӪમૂળ છે વગӪ છે  ઠીક છેz b z b 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે મા ં નો અથӪ શું છે અને તે બરાબર હોવો જોઈએz z b 
 તેથી ԧાર ેપણ હોય ըયાર ેઆ સમીકરણને સંતોષે છે ըયાર ેઆપણે તેને ના વગӪમૂળની બરાબર તરીકે લખીએ છીએaz b z 
 તેથી આપેલ ધારણા Հારા આપણને જ ેમળે છે તે છે  વԱા આખો ચોરસ ભાગાકાર વԱા સમાન હોવો જોઈએ  સી խલસ x iy ib 
આઈડી Հારા
 તેથી હવે જિટલ સ՚ંયા
 તેથી જો તમે ઓળખ જોશો તો તેમાં કોઈ જિટલ મૂճયો સામેલ નથી બસ આખર ેતે આ પિરબળની બરાબર વાչતિવક સ՚ંયા છે
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 તેથી હવે તમને યાદ છે કે ԧાર ેઆપણે બાર સાથે નો ગુણાકાર કરીએ છીએ  તે એક િબન- નેગેિટવ વાչતિવક સ՚ંયા આપે છે z z 
ઠીક છે જ ેસંકેત આપે છે કે કદાચ આપણે પિરબળ સાથે ગુણાકાર કરી શકીએ જ ેતેનું જોડાણ બરાબર છે
 તેથી અહી ંસમાન જિટલ સં՚યા માટેનું જોડાણ આપણે કહીએ કે આપણે બાર વડે ફરીથી ગુણાકાર કરીએ છીએ .z 
 અગાઉના ગુણધમӪ ԧાર ેતમે વન થી બાર લો છો ըયાર ે એક બારનો ગુણાકાર બે બાર Հારા આપવામાં આવે છેz z z z 
 તેથી આ સંબંધ Հારા તમે તરત જ જોશો કે તે વԱા ચોરસનો ગુણાકાર ઓછા સંપૂણӪ ચોરસ છે અને હવે આ Հારા કરી x iy x iy 
શકાય છે એસોિસએટીવ કાયદો
 તેથી તમે ફԝ લખો કે આનો અથӪ શું છે આ વԱા Հારા ગુણાકાર વԱા આગળ અહી ં ઓછા ગુણાકાર x iy x iy x iy x 
ઓછા આપણે ӽણીએ છીએ કે તે ઉըપાદન ઓછા વԱા તેના સહ વડે ગુણાકાર કર ેછે ચોરસ iy x x iy njugation x 
વԱા ચોરસ આપે છેy 
 તેથી આપણને ચોરસ ચોરસ આખો ચોરસ જમણી બાજુ મળે છેx y 
 તેથી આ મૂળભૂત રીતે ડાબી બાજુ છે
 તેથી એ છે જનેે આપણે իયાનમાં લીધું છે અને તે જ રીતે જમણી બાજુએ તમારી પાસે વԱા આખો ચોરસ શું છે  એક խલસlh x iy 

խલસ આઈડી છે અને અમે તેનું અનુԁપ જોડાણ લઈ રՑા છીએ આપણે ӽણીએ છીએ કે વન બાય બે બાર એ વન ibc z z z 
બાર Հારા થી બાર ભા՛યા છે જનેો અથӪ છે કે તે માઈનસ આઈબીસી માઈનસ આઈડી છે અને જ ેઉըપાદન તે ચોરસ વԱા આપે છે  z 

ચોરસ અને આ ચોરસ વԱા ચોરસ છેb c d 
 તેથી આપેલ ધારણા Ԑમાણે આ બે સમાન છે
 તેથી આપણને જԁરી સંબંધ મળે છે જથેી તે ચોરસ વԱા ચોરસ છે આખો ચોરસ એક ચોરસ વԱા ચોરસ બાય ચોરસ x y b c 
વԱા ચોરસd 
 તેથી આનો ઉપયોગ કરીને  ગુણાકારનો ગુણધમӪ નીચેની સરળ ઓળખ મેળવી શકે છે એટલે કે વન વԱા બે આખો ચોરસ મને z z 
સીધું જ લખવા દો કે અમારી પાસે આ ઉըપાદન શું છે આ વન વԱા બે ગુણાંક સાથે વન વԱા બે બાય z z z z d  

નો ગુણાકાર વԱા બે વԱા ફરીથી બે સાથે ગુણાકાર વન વԱા બે સાથે ફરી istributive Law z one z one z z z z 
તમે િવતરક લોગનો ઉપયોગ કરો છો
 તેથી અમે વન ચોરસ વԱા વન બે વԱા બે ગુણાકારનો બે વાર િવતરણ કાયદો વાપરી રՑા છીએ  એક વԱા બે z z z z z z 
ચોરસ Հારા અને ઉըપાદન િવિનમયાԵક છે
 તેથી આ બે પિરબળ સમાન એક ચોરસ તરસના બે વખત છેz 
 તેથી આપણે જ ેમેળյયું છે તે વાչતિવક રખેા વાչતિવક સ՚ંયાઓ જવેું છે ԧાર ેઆપણે એક વԱા લઈએ છીએ ըયાર ેસપંૂણӪ ચોરસ b 
આપણને એક વગӪ મળે છે  વԱા બે એબી વԱા ચોરસ સમાન સԋૂ જિટલ સં՚યા માટે પણ ધરાવે છે અનેb 
 તેથી જનેો અથӪ છે કે એકવાર તમે આ પિરણામ જોશો પછી તમે કહી શકો કે અլય ઓળખ સાિબત કરો જમે કે વન વԱા બે z z 
આખું ઘન એક ઘન વԱા ԋણ ગુէռા એક આપે છે  ચોરસ ઉըપાદન બે ԋણ વખત એક બે ચોરસ વԱા બે Ԟુબ z z z z z z 
અને એક ચોરસ ઓછા બે ચોરસને એક ઓછા ટુ એક વԱા બે તરીકે લખી શકાય છેz z z z z z 
 તેથી અમે આવնયકપણે કહેવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ ԧાર ેતમે કરી રՑાં છો  આ ઓપરશેન તે જԁરી નથી કે તમે Ԑથમ 
વાչતિવક ભાગનો સરવાળો કરો અને પછી ફરીથી તમે જ ેકાճપિનક ભાગનો સરવાળો કરો અને પછી તમે ઉըપાદન લો તે જԁરી નથી,
 તેથી આ મૂળભૂત રીતે જ ેપણ ઓળખ આપે છે તેના જવેું છે તે વાչતિવક સ՚ંયા િસչટમ જવેું જ છે જ ેઅમે સԟમ છીએ.
 બીજગિણતીય કામગીરી માટે અમારી તરફે કામ કરવા માટે એક સરળ કવાયત કરીએ એક બે બે જિટલ સં՚યાઓ છે પછી z z 
બતાવો કે એકને બે બાર વડે ગુણાકાર કરો અને પછી એક બારને આ રીતે જોડીએ તે વાչતિવક સ՚ંયા છે હવે ચાલો z z z 
અહી ંબીӾ સમչયા કરીએ.
 કહો ԋણ જિટલ સં՚યાઓ સાથ ેઆપવામાં આવે છે જો ԋણ જિટલ સં՚યાઓનો 
સરવાળો અને ગુણાંક વાչતિવક હોય તો નીચેનામાંથી કયંુ શԞ છે નીચેનામાંથી શԞ છે કેટલાક લોકો કહે છે કે જિટલ r 
સ՚ંયાઓમાં ԋણ ટપલ એક બેની જોડી માટે શԞ છે તો શું  અહી ંઆપેલ છે અમે ԋણ જિટલ સં՚યાઓ પર િવચાર કરી રՑા z z 
છીએ તેમનો સરવાળો અને ઉըપાદન વાչતિવક સ՚ંયા આપે છે
 તેથી હવે આપણો ԐՇ એ છે કે નીચેનામાંથી કયો Ԑથમ િવકճપ શԞ છે તે માથંી બરાબર એક છે.t

નંબરો અવાչતિવક છે બરાબર ԋણ નંબરોમાંથી બે અવાչતિવક છે   hree 
ԋીӾ પસંદગી તમામ ԋણેય નંબરો અવાչતિવક 
ચોથી પસંદગી છે ԋણેય સ՚ંયાઓ કેવળ કાճપિનક અને શլૂય નથી
 તેથી ચાલો આપણે આપણો ԐՇ પાછો જોઈએ આપણને ԋણ જિટલ સં՚યાઓ એક બે સાથે આપવામા ંઆવી છે.z z 

ԋણ તેમનો સરવાળો વાչતિવક છે અને તેમનું ઉըપાદન વાչતિવક સ՚ંયા છે હવે ચાલો આપણે Ԑથમ પસંદગી જોઈએ કે શું આ  z 
બરાબર શԞ છે કે ԋણ નંબરોમાંથી એક અવાչતિવક છે શું તે શԞ જવાબ છે ના તો શԞ નથીa 
 તેથી અહી ંતે અહી ંછે  િનવેદન કહે છે કે તમે ઓછામાં ઓછી એકતા કાճપિનક સ՚ંયાને બાકી ગણો છો અથવા વાչતિવક સ՚ંયા હોઈ
શકે છે
 તેથી તેનો અથӪ એ છે કે ԧાર ેપણ આપણી પાસ ે સાથેનો સમૂહ હોય z1 
જ ેવાչતિવક સ՚ંયા ન હોય જ ે બારની બરાબર ન હોય જનેો અથӪ થાય કે તે એક જિટલ સ՚ંયા છે જથેી કરીને  શું કાճપિનક z1 z 
ભાગ શૂլય નથી બરાબર છે અને બાકીના કહે છે કે બે મૂળભૂત રીતે તેને વાչતિવક સ՚ંયા તરીકે પસંદ કરી શકે છે ચાલો હંુ તેને z a 
અને તરીકે કૉલ કԀં ԧાં અને વાչતિવક સ՚ંયાઓમાંથી પછી તરત જ હંુ જોઉં કે બે વԱા ԋણ b a b z one pl  us z z 
તમારી પાસે જ ેછે તે ફԝ એક વԱા એક વԱા ચોԜસપણે છે તે વાչતિવક સ՚ંયા નથી તેનું કારણ એ છે કે એકમા ંકાճપિનક z b z 
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ભાગ છે જ ેઅլય શկદ Հારા રદ કરવામાં આવતો નથી જથેી તે જમે છે તેમ રહે છે  એનો અથӪ એ છે કે તે વાչતિવક સ՚ંયા નથી
 તેથી ની શԞતા નકારી કાઢવામાં આવે છે, ચાલો આપણે જોઈએ કે ની શԞતા બરાબર બે ԋણ સ՚ંયાઓ અવાչતિવક છે તો a b 
શું આપણે જોડીના બે સેટ આપી શકીએ કે જ ેકહે છે કે તેઓ એક સાથે જિટલ સં՚યાઓ છે.
  વાչતિવક સ՚ંયા આપણી આપેલ શરતને સંતોષશે ઠીક છે
 તેથી ચાલો જોઈએ કે અમે શું માગંીએ છીએ તે તમે મને ԋણ જોડી આપો
 તેથી સરવાળો વાչતિવક હોવો જોઈએ હંુ ફԝ અમારી આપેલ ધારણાનું પુનરાવતӪન કરી રՑો છંુ ઠીક છે
 તેથી અમે િԋિવધની શોધ કરી રՑા છીએ જ ેસંતોષે છે  આ િչથિત
 તેથી અહી ંઆપણે શું કરી શકીએ તે એ છે કે એકવાર તમારી પાસે હોય ըયાર ેઅમે પસંદગી કરી શકીએ છીએ, અમે ને તેના z1 z2 
જોડાણ તરીકે લઈ શકીએ છીએ પછી તેનો સરવાળો વાչતિવક સ՚ંયા બની ӽય છે જથેી આપણે Ӿવી શકીએ કારણ કે તે z3 
વાչતિવક સ՚ંયા છે તો તમને મૂળભૂત રીતે તે ગમે છે  એવું લાગે છે કે આ શԞ છે  જનેો અથӪ છે કે હંુ વનને િનિՆત ઉદાહરણ તરીકેz 
લઉં છંુ, હંુ બે લઉં છંુ એ તેનું જોડાણ છે અને ԋણ એટલે આપણે ફԝ એક જ કહીએ તો મને જ ેખબર છે તેનો સરવાળો z z 
વાչતિવક છે અને ԧાર ેતમે ઉըપાદન લઈ રՑા હોવ ըયાર ે ԋણ એકસાથે વાչતિવક સ՚ંયા આપે છે.z 

મા ં બારમાં આપણે ӽણીએ છીએ કે તે િબન- ઋણાԵક વાչતિવક સ՚ંયા છે પછી સાથેનું ઉըપાદન ફરીથી એક  z z z 3 
વાչતિવક સ՚ંયા છે
 તેથી આ મૂળભૂત રીતે એવું છે કે તે સંતુՋ કર ેછે હા આ શԞ છે
 તેથી પસંદગી ԋણેય નંબરો અવાչતિવક છે તે ફરીથી શԞ છે હાc 
 તેથી મૂળભૂત રીતે  જમે કે હંુ તમને જોડીનો એક સેટ આપું છંુ, કદાચ તમે જોડીના બીӽ સમૂહ સાથે Ԑયાસ કરી શકો છો ԧાં તે આ 
સંબંધને સંતોષે છે
 તેથી એક સમૂહને ફԝ એક બાદબાકી બેને ફરીથી સમાન સ՚ંયા તરીકે અને ԋણ ગણો હવે તમે જુઓ હંુ હમણાં જ જઈ રՑો iz z 
છંુ મેિનխયુલેટ કરો જથેી ԧાર ેહંુ તેનો સરવાળો કԀં ըયાર ેમને જ ેમળે છે તે અહી ંકહો માઈનસ 2 i
 તેથી ԧાર ેહંુ તેનો સરવાળો કԀં ըયાર ેમાર ેશું કરવાની જԁર છે તે વાչતિવક સ՚ંયા હોવી જોઈએ
 તેથી չવાભાિવક રીતે હંુ પસંદગી કԀં છંુ 2y 
પરંતુ આગળ અલબԱ આપણે તે જોવાની જԁર છે 
ԧાર ેતમે Ԑો કરો છો ըયાર ેઉըપાદન વાչતિવક સ՚ંયા છે કે કેમ  ડ՘ટ
 તેથી એક માં બે આપણે જોઈએ છીએ કે તે બરાબર ચોરસ છેz z z 
 તેથી ચોરસ છે તે એક ચોરસ વԱા ચોરસ છે જ ે ના ઓછા એક અને ઓછા બે ગણા છેz i i 
 તેથી તમે જ ેમેળવો છો તે માઈનસ બે છે હવે તમે ԧાર ેઉըપાદન કરો છો  કહો કે તમે જ ેમેળવી રՑા છો તે વાչતિવક સ՚ંયા છેi 
 તેથી તમારા માટે કવાયત શું છે તમે જોડીનો બીજો સમૂહ શોધો ԧાં તે આ ડીને સંતોષે છે હંુ તેને કસરત તરીકે છોડી દઈશ પણ હંુ 
જવાબ લખીશ જવાબ ફરીથી આ પસંદગી નથી  શԞ છે પરંતુ તમે તે કરવાનો Ԑયાસ કરો
 તેથી ચાલો હંુ ફԝ સારાંશ આપું કે આપણે જ ેકયુӭ છે તે આપણે જિટલ સં՚યાનું જોડાણ રજૂ કયુӭ છે અને આપણે ઘણા ગુણધમӷનો 
અհયાસ કયӷ છે હવે આપણે જિટલ સં՚યાના મોեયુલસની ચચાӪ કરીશું તો પહેલા મને યાદ કરો કે આપણે કેવી રીતે յયા՚યાિયત કરીએ
છીએ.
  વાչતિવક સ՚ંયા િસչટમ માટે મોեયુલસ
 તેથી વાչતિવક સ՚ંયાઓમાં માટે આપણે ના મોեયુલસને յયા՚યાિયત કરીએ છીએ જો િબન-નેગેિટવ હોય તો માઈનસ a a a a 
જો શૂլય કરતા ઓછંુ હોય તો બરાબર તે જ આપણે તેને માઈનસ બરાબર સાથે મહԱમ તરીકે પણ લખી શકીએ.a a a 
 આ મોեયુલસ յયા՚યા નંબર આપે છે  ԐՇ એ જ રીતે આપણે જિટલ સં՚યા Ԑણાલી માટે કરી શકીએ છીએw 
 તેથી એકવાર આપણે Ԑથમ յયા՚યા અથવા તો બીӾ յયા՚યા જોઈ લઈએ જ ેતે સબંંધ સાથે સંબંિધત છે જ ેમૂળભૂત રીતે તમે 0 સાથે
સ՚ંયાની તુલના કરી રՑા છો તો અમે મૂળભૂત રીતે આ મોեયુલસ ԐՇને յયા՚યાિયત કરી શકીએ છીએ કે શું આપણે ખરખેર  જિટલ 
સ՚ંયા પԺિતમા ંસંબંધ કરતાં ઓછો કહો જવાબ ના છે,
 તેથી મને એક ઝડપી િવચાર કરવા દો કે આપણી પાસે એક Ԑકારનો સંબંધ હોઈ શકતો નથી જ ેવાչતિવક સ՚ંયામા ંજ ેછે તે ԃમમાં 
શԞ નથી.
  જિટલ સં՚યા િસչટમ
 તેથી હંુ િવગતવાર લખી રՑો નથી પરંતુ મને ફԝ થોડો રફ આઈિડયા આપવા દો ઠીક છે,
 તેથી પહેલા મને લખવા દો કે ըયા ંકોઈ ઓછી નથી જનેો અથӪ છે કે આપણે બે જિટલ સં՚યાઓની મા ંતુલના કરી શકતા નથી,c 
 તેથી માԋ આહ િવચાર છે જો  ધારો કે ઓકે કરતા ઓછો સંબંધ છે તો ધારો કે માં સબંંધ છે તો શું થશે કોઈપણ સં՚યાને અլય c 
સ՚ંયા સાથે સરખાવી શકાય છે ઉદાહરણ તરીકે આ િકչસામાં તો કા ંતો આપણે તરત જ શું સમાՃ કરીએ છીએ  કાં તો શૂլય ly 
કરતાં ઓછંુ છે એ શլૂય કરતાં મોટો છેri 
 તેથી એકવાર આપણી પાસે આ થઈ ӽય , અલબԱ આપણે મૂળભૂત રીતે આ ચોԜસ સબંંધને સીધો իયાનમાં લેવાની જԁર નથી 
આપણે કાં તો આ કહેવાથી શԁ કરી શકીએ અથવા વાչતવમા ંઆપણે સીધું કહી શકીએ કે ચોરસ શլૂય કરતાં મોટો હોવો જોઈએ i 
કારણ એ છે કે ԧાર ેપણ તમારી પાસે ઓડӪર સંબંધ હોય ըયાર ેઅમે બતાવી શકીએ છીએ કે જો ઓડӪર સંબંધ હોય તો તેના Հારા 
ગુણાકાર કરવામાં આવેલ સં՚યા િબન-નકારાԵક હશે, જનેો અથӪ છે કે વગӪ 0 કરતા મોટો હોવો જોઈએ પરંતુ વગӪ આપણે i i 
ӽણીએ છીએ કે તે ઓછા 1 છે જ ે 0 કરતા ઓછો છે
 તેથી આ ચોԜસ સબંંધ તમને કહેશે કે માઈનસ 1 0 કરતા મોટો છે પરંતુ આપણી પાસે આ િવરોધાભાસ છે ઠીક છે
 તેથી આપણે જ ેસામનો કરી રՑા છીએ તે આપણે અનુભવીએ છીએ કે આપણે મોեયુલસને સામાլયની જમે յયા՚યાિયત કરવામાં 
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સԟમ નથી .
  વાչતિવક રખેા પરંતુ આપણે મૂળભૂત રીતે તે જોવાનો Ԑયાસ કરી શકીએ છીએ કે તે ભૌિતક રીતે શું રજૂ કર ેછે પછી આપણે 
મોեયુલસને અલગ અથӪમા ંજોડી શકીએ છીએ
 તેથી ԧાર ેઆપણે વાչતિવક રખેા લઈએ છીએ ըયા ં હોય છે તે હકારાԵક હોઈ શકે છે.aa 

સ՚ંયા કદાચ ઋણ સ՚ંયા છે અને મોડ હંમેશા કહે છે શૂլયથી અંતરનો ઉճલેખ કર ેછે બરાબર  e a 
 તેથી તે જ રીતે જો તે કહો કે તમારી પાસે ગમે તે હોય જો તમારી પાસે નકારાԵક સ՚ંયા હોય તો ચાલો માઈનસ કહીએ તો પણ b 
મૂળભૂત રીતે તે જ ેકહે છે તે મોડ કહે છે શլૂય અને માઈનસ વ՞ચેનું અંતર બરાબર છેb b 
 તેથી આ અંતરને իયાનમાં રાખીને આપણે જિટલ સ՚ંયા માટે મોեયુલસ માટે િવચારવાનો Ԑયાસ કરી શકીએ છીએ
 તેથી ચાલો ને વԱા હોઈએ પછી િબંદુ ને વԱા ની બરાબર ગણીએ તો અહી ંહંુ કહંુ છંુ કે તેની લંબાઈ  છે જ ેમૂળભૂતz ib z ib b 
રીતે અહી ંએકમ છે જ ે છે અને અહી ંલંબાઈ છે અને આપણી પાસે શુլય છે હવે અમે મોડ ને સાકંળવાનો Ԑયાસ કરી ib a z ok 
રՑા છીએ
 તેથી અમે ના મોեયુલસને յયા՚યાિયત કરવા માંગીએ છીએ z 
જ ેપાયથાગોરસ Ԑમેય Հારા આ સંકેત Հારા સૂચવવામા ંઆવે છે ӽણો કે આ માટેનું અંતર શું છે આ અંતર ચોરસ વԱા ચોરસના b 
વગӪમૂળ Հારા આપવામાં આવે છે
 તેથી તેનો અથӪ થાય છે હવે આપણે મોեયુલસને મૂળથી િબદું સુધીના અંતર તરીકે յયા՚યાિયત કરવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ 
જથેી મોեયુલસ જ ેવગӪ તરીકે յયા՚યાિયત થાય છે નું મૂળ  ચોરસ વԱા વગӪ હવે આપણે જ ેઅવલોકન કરીએ છીએ તે તરત જ છેa b 
કે તે હંમેશા િબન- નેગેિટવ સ՚ંયા છે અને એક વધુ િબંદુ છે
 તેથી જો આપણે આર બે խલેન સાથે જોડાણ જોઈએ તો આ િબંદુ આપણે ӽણીએ છીએ કે તે અճપિવરામ છે અને આ િબંદુ b 
આપણે ӽણીએ છીએ  કે તે શլૂય અճપિવરામ શլૂય છે તો આ બે િબંદુઓ વ՞ચેનું અંતર જ ેયુિՙલિડયન અંતર Հારા આપવામાં આյયું 
છે જ ેઆપણે જ ેલ՚યું છે તેની સાથે પણ એકԀપ છે
 તેથી આપણે જ ેકરી રՑા છીએ તે 
આર ટુ խલેન સાથેના જોડાણ સાથે સુસંગત છે.
 તો ચાલો આપણે એક સરળ ઉદાહરણ જોઈએ કે ધારો કે એ વન વԱા છે તો յયા՚યા Ԑમાણે તે 1 ચોરસ વԱા 1 z i mod z 
ચોરસ છે
 તેથી તમને ԁટ 2 મળશ ેઅને જો ધારો કે એ વાչતિવક સ՚ંયા છે તો ચાલો કહીએ કે 5 તો મોડ 0 એ માԋ છે.z 

વગӪ ફરીથી આપણે જનેે સાંકળીએ છીએ તે સકારાԵક સ՚ંયા છે કારણ કે આપણે જોઈએ છીએ કે આપણે તેને એક અંતર   phi 
તરીકે જોઈ રՑા છીએ
 તેથી જ ે છે અને જો બરાબર છે તો ચાલો આપણે ફԝ ને મોડ બરાબર ગણીએ તો phi z z i z 
એક ચોરસનું વગӪમૂળ બરાબર છે.
  આ સરળ એ՘સા સાથ ે ચાલો મોեયુલસ ફં՘શન માટે અમુક Ԑોપટӯઝ જોઈએ.mples 
 ચાલો આપણે શું કયુӭ તેનો સારાંશ આપીએ આપણે જિટલ સ՚ંયાનું જોડાણ રજૂ કયુӭ અને અમે તેના ગુણધમӷનો અհયાસ કયӷ હવે 
આપણે જિટલ સ՚ંયાના મોեયુલસને રજૂ કરીએ છીએ જ ેમૂળથી જિટલ સં՚યાના અંતરને સાંકળે છે .
  આગળના લે՘ચરમાં અમે વધુ Ԑોપટӯઝની ચચાӪ કરીશું આભાર 
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